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R c H I M E D n s Geloni  Regi  Syracufio 
exiguum  librum  de  arenx  numero 
dedicaturus , ab  Regis  lui  nomine  ac 
tutela  grandiorem  elFe  voluit.  Ego 
tanto  Archimedis  ingenio  inferior, 
quanto  Tu  Gelone  Rege  limerior,lub  Regiae  Ma- 
ieftatis  Tu£e  titulo  & protedbione , primu  nunc  & 
fundamentalem  Tomum  elucubrationum  mea- 
rutn  Matheleos , Tibi  debitum  titulis  omnibus , in 


lucem  edo : & ante  Regios  pedes  prouolutus  offe- 
ro Tibi.vt  deuotus  ac  fidelis  cliens  Regi  luoj  & vt 
Profeffor  Mathematicarum  tuarum  primus , quas 
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in  Vrbe  Regia  Tm  Matrltenfi  vni  cum  diiciplina- 
rum  omnium  encyclopoedia  fundalti , & Societa- 
ti noftras  Tibi  deuindilsimse  commififti  /Funda- 
tori munificentifsimo.  Humile  munus  efle  fateor 
clientis  Tui  Burgundi,  comparatione  Celfitudinis 
TuiE;  exiguumque  donum  Rcligiofi hominis,  fi 
conferatur  cum  Amplifsima  MaiellateTua  Sacra; 
fincerus  tamen  & gratus  eft  offerentis  animus; 
munufque  ac  donum  & animus  fuccrefcent , ma- 
gnitudine , fauore , & benignitate  acceptantis  Sa- 
cras Catholicae  Maieftatis  Tuje,  quam  Deus  diutif 
fime  in  Regnorum  tuorum , & Religionis  Catho- 
lic£e  publicum  bonum , incolumen  leniet. 


AD  LECTOREM- 

I C IN  T I feptem  annorum  decurju,  ^uos  irt 
fnrdlegendis  ptblice  Alathematici/  injumpfti 
quireque  in  nofira  Titmonienfi  Academia  ab  II- 
lufirtpmis  Comitibus  Tumoniu  Gallia  nobili- 
tatis clari fsimis  fundata ; feptem  in  Collegio  no- 
Jlro  Lugdunenjis  vrbu  Gallia  orbis  nobili fsi- 
mo emporio;  quindecim  in  noflro  Cafareoac  Regio  Collegio  Aia- 
tritanOy&‘  Aula  Adaximi Regis H jj/aniarum  ^Indiorum Ca- 
tholici celeberrima  : (ex  elabor aui  dtfiplinarum  Geometricarum 
Tomos.  Primus  ellijle  Elementorum  primorum  Geometricorum 
Euclidis,  CUIUS propojitiones  corollaria  tanquamab  Antiquio- 

ribus recepm  , iuxta  Ordinem  (S"  editionem  Reuerendi  Patris 
nojhi  Chrifophori  Clauij  ajfumo ; tism  aliorum  in  fronte  libri  pra- 
fixorum  Authorum.  Secundus  eft  m Zenodorum  defigurififope- 
rimetris , In  Arcbimedu  opem , in  Apollonium  Pergaum , £5'  in 
Serenum  Antinfnfm.  Tertius  in  TheodofiumTripolitam , in 
Adenelaum de  triangulis  jpharicis , inPappi  Alcxandrinipro- 

pofitiones  Geometricas,  ^j^tus  de finubus , tangentibus , fecan- 
tibus,  (5“ analogiis  eorundem  rednrum  linearum;  de  triangulis 
. reUilineis  (pharicis.  ^mntus  de  natura  ^u/mtitatis  fecun- 
dum (e,  (Sp  pafsiontbus  eius  vniuerfalibus.  Sextus  de Jphara  Geo- 
metrica in  *vniuerfum  , in  quo  fundamenta  totius  cojmographia, 
geographia , gnomonices  Ailronomia  iaciuntur. 

In  omnibus  his  curam  ac (ludium  adhibeo , vel  media  noua  de- 
monfhrationum , vel  apparatum  adillas  ,velvtrumqueproferre, 
nitidiufjue  omnia  explicare , (5"  propoffionibtanof  ris , lemmati- 
bujejue,  (S"  corcllariis  locupletare : non  quod  aliorum  inuentiones 
minoris  aftimem , fed  vt  animos  faciam  multis  promouendi  (^il- 
^ luilrandi  Geometriam  ne  ab  aliis feriptaexferibere  videar. 

Abfitneo  autem  con fulto  ab  cenforia  virgula  in  Authores  Qp 
Commentatores:,  nam  fi  per  tempus  otium  licuerit , edam  ali- 

quando librum  in  quo  primum  nofira  carpam , tum  aliorum  errores 
humanos  abfque  vHainuidiaac  maleuolentia  , ne  in  eos  incurrant 
Tyrones , detegam 
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^empe^o  etiam  me  ab  Authorum  commendatione  , eorum^ 
operibus  afsignandis  propriis  contrmerjis  •,  id  enim  peculiari 
libro  prifiiturus  fum. 

Ad  htc,  euito  aliorum  Authorum  placita  fimilia  circa  mate- 
riam aliquam  referre : nam  'Vt  colligere  potes  ex  'vniuerfali  defi- 
gnatione  nofira , Juis  ea  locis  Producam  ; ni  fi  fint  Authorum  quo- 
rum fragmenta  aliorum  operilus  fint  inferta. 

Hunc  primum  Tomum  LeSlor  euolue , perlege  , & expende 
diligenter , fi  reliquos  intelligere  cupias , aliquid  folidi  in  Afa- 

thematicis  adipifci.  Et  fi  tUum  in  meliorem  formam  redegeris, 
locupletaueris , (S*  correxeris , id gratif simum  mihi  erit,  qut  nihil 
aliud  quam  publicum  maius  bonum  , maioremque  Dei  Optimi 
Adaximi  gloriam  JfelJare  debeo. 
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FACVLTAS 


REVERENDI  PATRIS 

PROVINCIALIS 

SOCIETATIS  lESV 

IN  PROVINCIA 

TOLETANA. 

C 0 FrancifcM  Aguado  Societatis  1 ESy  in 
ProuinciaToletana  Prapofitus  Generalis,poteJla- 
te  adidmihifaUa d Reuerendo  admodum  Patre 
nojiro  Adutio  Vitcllejchi  Prapoftto  Generali , jd- 
cultatem facio, vt  Commentarius  in  Evclidis 
Elementorum  Geometricorum  tthros  V ///.  /» I s i d o r v m, 
H Y p s 1 c L E recentiores  de  Corporibus  Regularibus,(sl’r'i9- 

Procli  Propojitiones  Geometricas ; in  immtfsionem  dua- 

rum reitarumlinearum  contmue  porportionalium'  inter  duas  re- 
dias , tam  fecundum  antiquos , quam  fecundum  recentiores:  Au- ' 
thore  Patre  Clavdio  Richardo  nojlra  Societatis 
tiufdem  Societatis  grauitfm  DoHorum  iudicio  approbatus , typis  ', 
mandetur. In  quorumjidem  has  litteras  manu  noftra  fubfcriptas, 
(f  ftgillo  nofiro  munitas  dedimus.  Matriti  in  noJlro  Collegio  Im- 
periali,dte  duodecima  Aprilis,  Anno  1643. 

• ‘ 

FRANCISCVS  AGVADO. 


AP. 
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T Rogatus  hic  Ceotnetrictu  R.P.Clavdii  Richardi 
i Societate  I ES  V , cum  nihil  contineat  fidei  aut  bonis 
moribus  contrarium  , ^ Geometria  iUuHranda  non  parum  de- 
feruiat , b*cem  merito  afbiciet.  Datum  Antuerpia  27- lanuatii 

AI.  DC.  LXV. 


Gvil.  Rolognino  S.Th. L. 
' Eccl.Cath.Canon.&  librorum 
Cenfor. 


S VMM  APRI  V I L E G 1 1.  . 

H t L I p P ^ s IV.  Hilpaniarum  & Indiamm 
Rex  Catholicus  ac  potentifsimus  Belgamm 
& Burgundionum  Princeps  diplomate  (anxit 
ne  quis  pra:ter  Hieronymi  Verdufiij  volunta- 
tem Opera  Mathematica  R.P.Claudij  Bj- 
chordi  Societatis  I e s v > vllo  modo  imprimat> 
2Hit  alibi  tenarum  imprelTa  in  has  inferioris  Germanis  ditiones 
imi^rtat  vsnaliave  habeat.  Quifccusfaxit,  confifcationc  li- 
broram  & alia  graui  psna  muldtabitur , vti  latius  patet  in  litte- 
ns  datis  Bnixells  24.  Decemb.  1 64 j. 


Signat 

STEENHVYSE. 
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Armmenta  Librorum  huitu  Tomii 
Ariumentum  Lihn  I.  Eudidis. 


. I M vs  hic  liber  continet  ^<5  definitiones  antiquas,  quibus 
h*  tres  pollremas  addidimus. Petitiones  veroquatuorantiquas, 
quibus  duas  alias  adiunxinuis.Ad  hxc  jo.axiomata ; veriim 
dcccgi  poftrcma  noflra lunt;  & lextum, feptimum, nonum, 
ac  decimum  tertium  locupletauimus.  Denique  propofitiones  ^8-  co- 
rollaria vero  54  inter  qu,r  fiint  e noftris  41 . 

Imprimis  autem  in  hoc  libro  tractantur  de  lineis  redtis,  angulis 
redtilineis  triangulilqucredtilincis,  non  autem  curuilineis  Sc  mixtis. 
Docetque  modum  emittendi  reclam  lineam  ex  pundto  dato  atqua- 
lem  dat*  redt.* ; tum  de  maiore  data  refccandi  aliam  *qualem  minori 
dat*:tum  ducendi  redlain  parallelam  alteri  dat*,ex  pundto  dato;tum 
diuidendi  bifariam,  qiiadrifariamque , & fic  deinceps  in  proportione 
dupli,  quamlibet  redlam  lineam  finitam;  & quemlibet  angulum  re- 
dtilineum  : tum  excitandi  & demittendi  redtam  lineam  alteri  redf* 
perpendicularem.  Tradit  praxes  deferibendi  trianguli,  & quadrati  fu- 
per  data  redla  linea;  & ex  tribus  redlis , quarum  du*  qu*libet  fint  ma- 
iores reliqua , formare  triangulum  ; tiim*qualem  angulum  efficere 
xqualcm  dato.  Ad  h*c  fpeculatur  squalitatem  angulorum  ad  ba- 
fim  trianguli  ifofcclis , Se  infra  eandem  bafim  fi  producantur  latera 
ciiissqualia ; colligitque  squalitatem  laterum  illius  fi  squales  angu- 
li fuerint  ad  bafim  ; definitque  omne  triangulum  squilaterum  elTe 
squiangulum  ; 6e  fi  fuerit  squiangulum  infert  effe  squilaterum;  ne- 
gatque  pofTe  ad  cafdem  partes  duci  duas  reCtas  ad  idem  pundtum, 
squales  duabus  aliis  ad  aliud  punefum  dudtis , eofdemque  terminos 
cum  aliis  prsdidf is  habentes.  Prsterea  comparat  duo  triangula  in  ra- 
tione squalitatis  ex  lateribus  vel  angulis ; refertque  angulos  lateri- 
bus , & la^ra  angulis ; angulofque  externos  internis  & oppofitis. 
Conliderat  infuper  angulos  qui  fiunt  ab  redfa  infiftente alteri  redfs, 
& ab  duabus  fe  mutuo  decuflantibus ; & qui  fiunt  circa  vnum  pun- 
dVum.  Poft  hsc  meditatur  angulos  qui  fiunt  ab  redla  fccante  alias  re- 
dlas  parallelas , & non  parallelas ; methodumque  affert  cognofeendi 
redlas  iniiicem  parallelas  (Senon  parallelas  beneficio  angulorum  fa- 
dlorum  ab  redla  illas  fecante.  Determinat  autem  tres  angulos  ciiiuf- 
cumque  trianguli  redlilinci  effe  fimul  lumptos  squales  duobus  redlis 
angulis  redlilineis;  ex  quibus  colligit  quot  angulis  redlis  fint  squa- 
les omnes  anguli cuiulcumquefigiirs redtilines interni , &externifi 
producantur  eius  latera  verfus  vnam  partem.  Alfcric  vero  redlas 
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jdrgumenta  Librorum  l.uiu^  Tomi. 
alteri  redtr  parallelas , efie  ctiaminterfeparallelasjreftalqucreuin- 
cicncesxcjuales& parallelas,  clfe  & parallelas  & acejuales  inuicem ; ex 
qiiibiis  refultat  parallelogrammum  , cjuod  ideo  affirmat  obtinere 
oppofita  latera  aequalia  , & angulos  oppofitos  aequales , bifiiriamque 
fecari  ab  eius  diagonali  re6fa.  Tum  adftniit  aequalitatem  tam  trian- 
gulorum, quam  parallelogfammorum , fi  fiiper  eadem  bafi , vel  ae- 
qualibus bafibus  fint,  & inter  eafdem  parallelas;  omneque  paralle- 
logrammum elfe  duplum  trianguli  conftituti  inter  Cifdem  cum  illo 
parallelas,  & fuper  aequali  vel  aequalibus  bafibus ; tum  etiam  paral- 
lelogramma  quae  funt  complementa  in  parallelogrammo  elTe  aequa- 
lia inter  fe  ; omniaque  quadrata  e(Tc  aequalia  fafta  fuper  aequalibus 
redis ; & contra  quadrata  aequalia  habere  aequalia  latera ; denique 
omnis  quadrati  angulos  diuidi  in  Icmiredos  abifuisdiagonalibus.Do- 
cet  infuper  modum  conuertendi  triangulum  in  parallelogram- 
mum aequale  fecundum  datam  redam  lineam  , angulumquc  da- 
tum ; & applicare  ad  redam  datam  , angulumque  datum  , paraU 
lelogrammum  aequale  alteri  parallelogrammo , vel  cuicumque  alteri 
redilineo ; tum  de  maiore  , parallelogrammum  detrahere  aliud  mi- 
nus datum  , & exhibere  differentiam  eorum  in  parallelogrammo. 
Concludit  vero  in  triangulis  redangulis  quadratum  fuper  latere 
obuerfo  angulo  eius  redo  fadum,  aequale  elfe  duobus  fimul  qua- 
dratis reliquorum  laterum  circa  angulum  redum  : Et  fi  in  trian- 
gulo quadratum  vnius  lateris  fuerit  aquale  duobus  fimul  quadra- 
tis reliquorum  laterum  , colligit  hac  duo  latera  continere  angu- 
lum redum. 

Argumentum  Itbri  II.  Euclidis. 

Liber  hic  fecundus  compleditur  definitiones  duas  , & propo- 
fitiones  14  cum  corollariis  duobus.  Pramifimus  duo  lemmata, 
quorum  primum  fupplet  methodum  conficiendi  redaifguli  vel  pa- 
rallelogrammi  , fub  duabus  redis  lineis  datis , &c  angulo  dato  re- 
dilineo. Alterum  vero  demonftrat  parallelas  redas  dudas  ex  qui- 
bufeumque  pundis  laterum  redanguli  dati  , vni  laterum  illius, 
vel  perpendiculares  ipfi  lateri , efficere  rcdangula  ; & fi  ex  aliis 
pundis  alterius  lateris  cum  quo  pradidum  conffituit  angulum, 
educantur  fimiliter  parallela  reda  alteri  lateri , vel  perpendicula- 
res ipfimct  , refultare  alia  redangula  , & intermedia  , qua  fi  cir- 
ca diafnetrum  fint  quadrati  , erunt  etiam  quadrata  partium  late- 
ris illius  oppofitarum.  hoc  autem  fecundum  lemma  noftrum  fa- 

ciliores 


Argumenta  Librorum  huius  Tomi. 
dliorcs  ac  bieuiores  reddic  conftrU(5liones  neceflarias  ad  propofitio- 
nwn  huius  libri  dcmonflrationem ; idem  enim  lipius  repetere  coge- 
bantur Interpretes. 

lam  vero  libri  huius  propofitiones  ab  prima  ad  decimarii  incliifiue 
vcrlantur  circa  comparationes  redangiilorum  fadlorumex  lineis  di- 
uerfis  fedis,  infeftis,  6c  partibus  illarum.  Vndccima  autem  diuidit 
redam  in  duas  ipact^uales  partes,  ita  vt  redanguliim  fub  tota  & mino- 
re eius  parte  fit  squale  quadraro  maioris , quod  inleriiiet  in  libro  6, ad 
Iccandam  redam  lineam  extrema  & media  ratione.Duodecima  com- 
parat quadratum  lateris  obuerfi  angulo  maiore  redo  in  triangulo  ob- 
tufangulo,  cum  quadratis  reliquorum  duorurti  laterum  circa  obtu- 
fum  angulum  fimul  lumptis;&  decima  tertia  refert  quadratum  lateris 
oppofiti  acuto  angulo  in  triangulo  acutangulo,  cum  quadratis  reli- 
quorum duorum  laterum  circa  acutum  angulum  ;dctcrminatqucre- 
dangulum  bis  lumptum  quo  illud  illa  excedit , vel  quo  hocexceditur 
ab  illis : ita  vt  ifts  dus  propofitiones  cum  quadragefima  leptima  libri 
primi, fuppeditent  omnia  ncceflariaad  comparationem  quadratorum 
laterum  cuiulcuraque  trianguli  oppofitorum  angulo  redo  in  redan- 
gulo  triangulo,  vel  obtufo  in  obtulangulo , velacuto  in  acutangulo, 
cum  quadratis  reliquorum  duorum  laterum.  Denique  quodeuraque 
redilineum  conuertit  in  quadratura  propofitione  vltima , quod  do- 
cuerat in propof. 45.  libr.  i.  transformarem parallelogrammum  fub 
data  reda, iSc angulo  dato. 

Notandum  vero  eft  in  hoc  libro  iadaelTe  fundamenta  difciplinx 
Algabraies  qus  confiderat  numeros  dertbminatos  figuris  Geometri- 
cis redangulis,  quadratifve-,  dcmonftrationesenim  prscipuarum  fiia- 
rum  regularum  ab  huius  libri  propofitionibus  dependent;  a quibus 
etiam  liber  decimus  Habilitatem  mutuatur.  Praterea  certum  eft  om- 
nes huius  propofitiones  primas  vfquead  vndecimam  exclufiucappli,- 
cari  poflenumeris , fi  lines  reds  loco  intelligatur  numerus,  quod  et- 
iam monebimus  in  arguniento  libri  7. 

a . 

Argumentum  Libri  III.  Euclidis. 


HVius  libri  tertij  funt  viginti  definitiones , quarum  primas 
decem  funt  Antiquorum , reliquae  a nobis  additae : Pro- 
pofitiones triginta  feptem  , & corollaria  quadraginta,  inter  qus  funt 
noftira  triginta  & vnum. 

Hic  liber  iacic  fundamenta  prima  circa  proprietates  circulorum, 
redarum  linearum  eos  tangentium,  velfecanrium,vdLfubtenfa- 


O- 
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Argumenta  Librorum  kum  Tomi.  ' 

rum  arcubus  illorum  ; tum  angulorum  redilincorum  in . centris 
ipforum  vel  in  fegmentis  exiftentium , vel  infiftentium  arcubus : tum 
angulorum  mixtilineorum  legmentorum  illorum , vel  effedlorum 
ab  circumTerentiis  ac  tangentibus  reftis  : tum  oppofitorum  angu-' 
lorum  quadrilaterarum  reitilinearum  figurarum  in  ipfis  circulis  de- 
Icriptarum.  Tradit  prarterca praxes  reperiendi  centrum  circuli;  di- 
uidendi  bifariam  arcus  illius  ; & perficiendi  circumferentiam  cir- 
culi ex  arcus  cius  dato  ; ducendi  redas  lineas  circulum  tangentes 
ab  pundo  extra  circulum  ipfiim  ciufque  peripheriam  dato,  vel  in 
ipla  circumferentia  ; tum  fuper  data  reda  delcribendi  iegmentum 
circuli  recipiens  angulum  redilineum  a:qualem  dato ; tum  ab  dato 
circulo  Iegmentum  refeindere  capiens  angulum  redilineum  aqua- 
lem dato.  Iiifupcr  agit  dc  pafsionibus  nonnullis  circulorum  lemu- 
tu6  fccantium,  vel  Ic  mutub  tangentium  fiuc  interius  liuc  exterius. 
Praeterea  de  Icgmentis  fimilibus  circulorum  agit.  Denique  compa- 
rat redangulafada  ab  Icgmcntis  propriis  chordarum  fe  mutuo  in- 
terlecantiiuTi  in  circulo ; tum  rcdangula  fada  ab  fecantibus  circu- 
lum cum  quadrato  tangentis  ipfum  ab  eodem  pundo  exteriore 
procedente  , ex  quo  fecans  reda  ; tbm' circulorum  concentrico- 
rum proprietates  quafdam  innuimus  circa  portiones  redarum  qui- 
dem fecantium  minorem  vel  tangentium  ipfum  , fed  terminata- 
rum in  circumferentia  maioris  ; tum  deducimus  in  corollariis  no- 
ftris  ad  propofitiones  vltimas  diuerlas  methodos  ab  traditis  in  pri- 
mo & fecundo  libro  , conuertendi  rcdangulum  vnum  in  alia  di- 
uerfa  fingula  rcdangula,  'fcl  in  quadratum;  & contra  quadratum 
transformare  in  alia  diucria  fingula  rcdangula.  Ex  quibus  colligi- 
tur librum  hunc  elfc  primum  fundamentum  totius  Aftronomiac 
& fphxricx  fcientix  , qux  ncceflarib  dependet  ex  proprietatibus 
circulorum. 


Atgumentum  libri  IV".  Euclidis. 


Ad  hunc  librum  quamrni  pertinent  definitiones  noucm, 
quarum  dux  poftrcn^x:  firnt  noftrx : Propofitiones  autem 
fcxdecim;  «5c  corollaria  ododccim, inter  quxfunt  quamor  folum- 
modo  antiquorum  , reliqua  vero  noftra  cum  tribus  lemmatibus  ad 
propofit.  4. 

Finis  huius  libri  eft  in  circulis  inlcribcre  triangula  , quadrata, 
pentagona  , hexagona  , & quintidecagona , & circa  illa  dclcriberc 
circulos,'  & circa  circulos  prxdidas  figuras ; quamquam  hoc  vlti- 


'■i' 


mum 


Argumenta  Lihromtn  huius  Tomi. 
ttium  in  (juibufHam  (blum  ad  praxim  reducat.  Propofitione decima 
proponit  nobiliflimum  problema  defcribcndi  ifofceles  triangulum 
iquod  habeat  fingulos  ad  bafim  angulos  duplum  reliqui.  Quod  fi  Ib- 
lutum  elPet  problema  ifofceles  triangulum  conftituendi  habens  fin- 
gulos ad  bafim  angulos  in  ratione  data  ad  reliquum , Geometria  non 
. infudaret  in  delcribendo  heptagono , enneagono , & rehquis  huiufi 
modi  figuris  arquilateris&jcquiangulis.  Porro  tria  lemmata  ad  quar- 
tam addidimus,  & corollaria  deduximus  oftoab  didis  in  quarta  pro- 
pofitione;  & corollaria  ex  iz.  & ij.i  ex  quibus  facillime  in  quibuf- 
cumque  figuris  xquilateris  & jequiangulis  circulos  infcribemus,  & 
circa  ipfas  circulos.  Denique  noftra  duo  corollaria  ad  prop.  vltimam 
fupplent  modum  detrahendi  e circulis  arcus  xquales  datis.  , 

Argumentum  Libri  V.  Eudoxi  (f  Euclidis. 

CVm  cx  proportionibus  admiranda  & praeclara  omnia 
Geometriae  problemata  ac  Theoremata  dependeant ; 6c 
liber  hic  Eudoxi , Euclidis , carum  vniuerfalia  & folida  fedimenta 
iaciat  multacque  defiderentur  definitiones  ac  diuifiones  iplarum 
proportionum  , & proportionalitatum  , & medieutum  , aliaquc 
huiufinodi  ad  eas  pertinentia  : c re  publica  Geometrica  efleiudicaui- 
mus  ea  omnia  in  hoc  libro fupplere,& proponere,  quo  facilior  fit 
& commodior  in  eiuspenitiora  adyta  ingreffus ; praefertim  cum  nul- 
lus fit  alius  accommodatior  locus  illa  omnia  explicandi  fundamen- 
ta prima  propottionum  diuerfarum , quam  hic  liber  in  quo  alia  fun- 
damenta earundem  iaciuntur  ; quique  vti  ad  nos  peruenit  conti- 
net definitiones  19.  axioma  vnicum  , propofitiones  xy.  6c  corollaria 
4.  Propofitiones  vero  adiedtac  funt  ab  recentioribus  noucm  poftre- 
ma:  ad  intelligentiam  artificiofi  & proficui  Trigonometriae  traidlatus, 
& operum  Archimedis.  His  propofitionibus  addimus  lemmata  8. 
& corollariis  corollaria  4;.  & definitionibus,  aliaszo.indigrefiione 
noflra  prima  ad  ipfas  definitiones  antiquas ; tum  alias  29.  in  digrefsio- 
ne  noftra  fecunda  ad  definit,  tum  etiam  12.  propofitiones,  adfoluen- 
da  dubia  qu.^  circa  definitiones  additas , & denominatores  ipfarum 
proportionum-,  tum  alias  definitiones  quinque  adpoftrcmam  19. 
antiquorum  ; inter  quas  24.  de  compofitionc  rationum  eftadfcita 
ex  libro  fexto  fequente  , fed  reformata  a nobis , vt  fit  communis 
tdm  rationalibus  quim  Irrationalibus  proportionibus.  Axiomata 
denique  vndecim  proponimus  cx  vniucrfalifsimis  libri  primi  dedu- 
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Argumenta.  Librorum  huius  To?ni. 
dia.  Itaque  in  fumma  exhibentur  73  definitiones;  Axiomata  12.  pro- 
pofitiones  56;  lemmata  8-  & corollaria  46. 

Liber  hic  minime  ab  aliis  dependet  pratcedentibtis , nifi  quatdam 
ab  vniuerlalifsimis  libri  primi  axiomatibus ; ita  vt  Philofophi  ab  hoc 
incipere  pofsint , eumqiie  intelligere ; non  autem  Tyrones  minime 
aflueti  relationibus. 

Animadiiertendum  efl:  , primo  huius  libri  principia  omnia  appli- 
cari polTc  etiam,  quantitati  dilcrct.E,reu  numeris,  licet  in  cis  magni- 
tudines Iblummodb  proponantur : nam  cum  propofitiones  depen- 
deant mediate  vel  immediate  ab  definitionibus  lexta  &odtaua  anti- 
quorum, quae  etiam  numeris  applicari  polTunt,  quorum  acquemulti- 
plices  fymi  pofTunt ; manifeftum  eft  etiam , eadem  principia  inferuire 
polFe  numeris. 

Animaduertendu  efl;  fecundb,antiquos  Interpretes  facilitatis  ergo, 
exempla  protulilfe  folum  in  lineis,  qiis  etiam  infuperficiebiis  ,vel 
corporibus  proferri  poterant  ; quod  nobis  pratbuit  anlam  maioris 
etiam  facilitatis  gratia  proferendi  exempla  in  numeris,&  aliquando  in 
folischaraderibus  litterarum  communium ; licet  intelligamus  etiam 
polfe  produci  in  medium  in  lineis  , fupcrficiebus  , & Tolidis  com- 
parabilibus inter  fe ; a quibus  omnibus  abftrahunt  charadteres  ap- 
pofiti. 

Argumentum  Itbri  VI.  Eudoxi  Euclidis. 

Liber  hic  Icxtus  ab  omnibus  praecedentibus  dependet , 5c 
praefertim  ab  quinto ; quia  principia  prima  tradit  circa  lineas 
redlas  proportionales , & circa  planas  figuras  comparabiles.  Ex  hoc 
dependet  Geometria  pradlica  in  lineis  redtis , & figuris  planis , non 
autem  folidis : cftque  appheatio  principiorum  libri  quinti  circa  lineas 
redlas,  angulos  planos,  & figuras  planas  multas  proportionales.Tra- 
dit  quidem  redtas  lineas  diuidendi  methodum  in  quacumque  ratione 
data,fed  non  planas  figuras  omnes  diuidendi  in  ratione  data. 

Definitiones  continet  7.  vltimaque  eft  addita  a nobis ; propofitio- 
nes jj.  corollaria  46.  inter  qua:  folummodb  antiquorum  odio  funt, 
reliqua  noftra  magnam  lucem  afferentia  toti  Geometriae  ; & inter 
alia , fpedlabilia  funt  noftra  corollaria  duodecim  circa  tres  & quatuor 
redlas  lineas  continue  proportionales  ,ad  prop.  decimam  nonam. 
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Argumentum  libri  VI I.  Euclidis. 

<_> 

HOc  libro  leptimo  & fequentibus  duobus  oiSauo  & nono  agit 
Euclides  de  quantitate  dilcreta,  feu  numeris , fine  cuius  notitia 
minime  polfunt  explicari  quatitates  commenfurabiles  & inc5menfu- 
rabiles, Rationales  & Irrationales, de  quibus  libro  fuo  decimo  tratSlat. 

Tradit  autem  iflo  libro  definitiones  viginti  lepte , Petitiones  duas. 
Axiomata  duodecim ; qux  omnia  condticentetiam  fequentibus  duo- 
bus libris  odauo  & nono.  Definitiones  in  vniuerfum,  funt  vnitatis, 
numeri,  Partis  & partium  in  numeris:  Tum  numeri  paris,  imparis, pa- 
riter paris , pariter  imparis , impariter  imparis : Prarterea  primi  nume- 
ri, non  quidem  ordinalis ; tum  primorum  numerorum  inter  le,  etiam 
non  ordinalium:  compofiti;  compofitorum;  multiplicantis  alium, 
multiplicati  ab  alio,  produdtique  ab  illis,  quem  planum  nominat; 
produdtique  ab  tribus  numeris  fe  inuicem  multiplicantibus,  quem 
Iblidum  vocat  : Infuper  quadrati  numeri,  & Cubi : Ad  ha:c  habitu- 
dinis inter  numeros , numerorumque  proportionalium : Tum  nume- 
rorum planorum  fimilium,&Tolidorum  numerorum  fimiliujn:  tum 
pciTedh  numeri  : numeri  metientis  alium  numerum  per  alium  nu- 
merum : terminorum  fiue  radicum  propoitionis  inter  numeros.  De- 
nique explicat , quid  fit  numerus  ad  numerum  habens  rationem  du- 
plicatam, triplicatam  , &fic  deinceps;  & quid  fit  ratio  compofita  in 
numeris. 

Demonftrat  autem  in  ifto  libro , propofitionibus  41 . & corollariis 
quinque  diuerlas  horum  numerorum  proprietates.  Imprimis  metho- 
dum qua  cognafeantur  duo  numeri  inter  fe  primi ; & maxima  quo- 
rumcunque  numerorum  huiulmodi  non  primorum  menfura.  Tum 
affciSliones  numerorum  qui  fint  pars  vel  partes  aliorum  numerorum. 
Deinde  aliquas  vniuerlaliores  proprietates  numeroru  produiStorum 
ab  aliis  numeris ; & etiam  numerorum  proportionalium  infuper  affe- 
ftiones  numerorum  inter  fe  primorum,  tam  compofitorum,  tum  mi- 
nimorum. Denique  numerorum  metiendum  alios  numeros. 

His  propofitionibus  adiunximus  corollaria  noftra  quinque : tum 
in  digrefsione  vnica  pratmifsimus  propofitiones  noftras  quindecim,in 
quibus  explicamusquomodo  vnitasin  numeris  fit  diuifibilis,  &indi- 
uifibilis  fub  diuerfis  refpeddbus:  tum  multa  communia  magnitudini- 
bus & numeris  efleoftendimus^focietatemquemagnitudinum  &nu- 
merorum  commendamus , eaque  vtimur  ad  explicanda  multa  in  nu- 
meris, ex  principiis  libri  quinti  horum  elementorum. 
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Argumenta  Lihroium  hums  Tomi. 

Arvumentum  Llhri  VI 1 1.  Euclide. 

o 

Liber  hic  oiSaiius  continet  propofitiones  xy.  & corollaria  qua- 
tiior  antiqua, noflra  veto  fex. 

In  hoc  libro  docetur  modus  reperiendi  in  quacumque  proportione 
data  Rationali,  minimos  proportionales  numeros  : tum  tradtaturde 
affectionibus  alijs  proportionalium  numerorum  , quorum  extremi 
fuerint  inter  fe  primi , vel  quorum  primus  minime  lecundum  metia- 
tur,aut  extremum ; tum  numerorum  minimorum  in  aliqua  propor- 
tione continue  proportionalium  ;tiim  planorum  numerorum.  Pra:- 
terca  manifeftadproprietatcs  quafdam  numerorum, quado  inter  duos 
inciduntalij  proportionales  numeri  continucproportionales.tnliipcr 
agit  de  numero  proportionaJi  incidente  inter  duos  numeros  fimiles, 
vel  quadratos ; & de  duobus  numeris  intet  duos  numeros  cubos  aut 
folidosiillofquequadratosduplicatam  habere  rationem  laterum , & 
cubos  triplicata  oftendititum  de  numeris  agit  proportionalibus,mul- 
tiplicatis  a fe  ipfis.  Adha:c  confert  quadratos  numeros  metientes  alios 
quadracos  numeros, vel  non  metientes,cum  lateribus  fuisifimiliter  & 
cubos  &:  folidos.  Afferit  vero  trium  numerorum  proportionalium,  fi 
primus  fuerit  quadratus,tertium  efie  quadratum  : quatuor  autem  nu- 
merorum proportionalium , fi  primus  fuerit  cubus,  quartum  efie  cu- 
bum.Deinde  fpeculatur  affectiones  numerorum  ratione  habentium, 
vt  quadratus  numerus  ad  quadratu , vel  vt  cubus  numerus  ad  cubum 
numeriimitum  numerorum  inter  proportionem  non  habentium , vt 
quadratus  ad  quadratum,vel  vt  cubus  ad  cubum  : turh  numeroru  ra- 
tionem obtinentium  fimilium  planorum  vel  non  fimiliu.  Denique 
offendit  nullos  numeros  in  proportione  dupla  vel  quintupla,propor- 
tione  habere  inter  fe,  quam  quadratus  numerus  ad  numeru  quadratu. 

Argumentum  Libri  IX.  Euclidis. 

COmpledtitur  hic  liber  propofitiones  j 6.  corollaria  quatuor-,qui- 
busadiecimus  corollaria  noffra  25. 

Proprietates  multas  explicat  numerorum  progenitorum  ex  dudtu 
duorum  numeromm,vel  vnius  feipfum  multiplicantis-,tum  etia mul- 
tiplicantium 3e  multiplicatorum  numerorum . Inter  numeros  ab  vni- 
tate  continue  proportionales geometrice,manifeffat  quadratos  inier- 
iedfos  numeros,  & cubos’,  5e  quadraif>  cubos ; defignatque  locum  feu 
ordinem  metientis  numeri  alium  ex  illisnumeru,&  numeri  per  quem 
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Argumenta  Librorum  Wm  Tomi. 
illum  metitur  ; qiiantuque  diftet  numerus  procreatus  ex  duAu  fui  ip- 
fius  in  fciplum,ab  ordine  Ilio.  Praeterea  expendit  affediones  numero- 
rum minimorum  proportionalium  eandem  cum  praedidis  numeris 
continue  proportionalibus  ab  vnitate  incipientibus.  Deinde  modum 
tradit  reperiendi  duobus  datis  numeris  tertium, & tribus  quattum.In. 
luper  multa  demonftrat  de  numero  pari,impari-,pauca  vero  de  pariter 
pari,&  pariter  impari ; pauciora  de  perfedo  niimero.Denique  metho- 
dum afsi^namiis  compendiolam  colligendi  iiimmampropofitorum 
omnium  numerorum  continue  proportionalium. 

Araumentum  Libri  X.  Euclidis. 

o 

Liber  decimus  comprehedit  definitiones  tribus  ordinibus  dif- 
pofitasjprimi  ordinis  fiint  vndecim;  fecundi  fex , & tertij  fex : fe- 
cundi ac  tertij  definitiones  fupponimt  proprietates  explicatas, in  prae- 
cedentibus huius  libri  propolitionibusjquare  primo  loco  proponi  non 
potuerunt.  Continet  etiam  petitionem  vnicam, axiomata  tria,propo- 
fitiones  117.  lemmata  a^.  corollaria  rq.Noftravero  lemmata  fex,  & 
corollaria  etiam  noftra  ja. 

Totus  hic  liber  de  proprietatibus  commenfurabiliu  & incommen- 
furabilium,fiue  longitudine,liue  potentia,fiiie  longitudine  & potentia 
fimul-,tum  Rationalium  dclrrationaliu.  Miroqiie  artificio  & ingenio 
fpecies diuerfas  Irrationalium  diftinguit,in  Mediam,  Mediu,  ex  binis 
Nominibus,ex  binis  Nominibus  primam,ex  binis  Nominibus  fecun- 
dam,Maiorem, Minorem,Rationale  ac  Medium  potens,bina Mediam 
potcntcm,Nomen,Binomium,exbinisNominibusprima,fecundam, 
tertiam,quartam,quintam,fextam,  Apotomen  feu  Refidiium,  Mediae 
Apotomae  primam, Media’  Apotoma  fecundam , cum  Rationali  Me- 
dium totum  efficies,cum  Medio  Medium  totum  efficiens,  Apotomen 
primam,  lecundam,  tertiam,  quartam, quintam , fextam.  Docetque 
■ propofitione  116.  infinitas  elTe  alias  Irrationales  ex  Media  oriundas, 
dillcrentes  Ipccie  ab  enumeratis. 

Confert  hic  liberplurimiim  ad  eamdifciplinam  quae  vulgo  Alge- 
bra  nominatur,  occupata  in  fpeculatione  numerorum  denominato- 
rum ab  quantitatibus  geometricis. 

Pnemittitur  autem  libris  fequentibus  vndecimo,  duodecimo , ac 
decimo  tcrtio,rolidoriim,pre(ertim  duobus  vltimis  in  quibus  compa- 
rantur corpora  diuerfa  ad  inuicem,pracfertim  ratione  lateru  & fuperfi- 
cieru.  Denique  necelTarius  cft,ad  vna  cumquinto,fexto,  ac  tribus  nu- 
merorum videlicet  feptimo  odtauo&nono,ad  determinationem  pro- 
portionis intericdfa:  inter  quantitates  datas,  an  fit  Rationalis  aut 
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Irrationalis,  & cuius  fpeciei  inter  Irrationales:  tum  ad  eliciendum  an 
propofita:  quantitates  comparabiles  fintcommenfurabilcs,  & quo- 
modo longitudmean  potentia , & longitudine  & potentia  fimul. 

Argumentum  Libri  II.  Euclidis. 

Hic  liber  primus  eftfolidorum,in  quo  affert  definitiones  ji.qui-  , 
bus  adiecimus  quatuor,  neceffarias  omnes  ad  folida  intdligen- 
da  de  quibus  agit  hoc  lib.o&lequcntibus  ii.acij.tum  ctiancceflarias 
ad  libru  Ifidori,duofq;  Hypficlis.Cbtinet  hic  liber  vndecimiis  40.  pro- 
pofitiones , & corollaria  tria  quibus  corollariis  addidimus  noftra  j 8- 
Primo,  agit  de  proprietatibus  & praxibus  redarum  linearum  du- 
darum  in  plano  vno,  velabvnoadaliud,  fiuefint  parallela  ambo, 
vel  inclinata  ad  inuicem,  vel  (e  mutuo  fecent. 

Secundo,  tradat  de  proprietatibus  planorum  inuicem  arquidi- 
ftantiui^  & perpendicularium  fibi  inuicem ; & fe  mutuo  interfecan- 
tium.qua:  omnia  pra-mittenda  erant  ad  rede  intclligenda  folida, quo- 
rum maior  pars  planis  circumambiuntur. 

Tertib.  Solidi  anguli  pertinentis  ad  corpora  planis  terminata,  tradit 
conditiones  neceffarias,  & affediones  eius  explicat, modumque  huiuff 
modi  angulos  fblidos  planis  angulis  coftantibus  efformandi  exhibet. 

Quarto,  proprietates  multas  parallelepipedorum  demon ftratjfic 
comparationes  varias  profert  inter  illa  abfolutefumpta,  tum  etiam 
jedificata  ab  redis  proportionalibus  inter  fe , tribus  vel  quatuor : qux 
omnia  prifinatibus  in  corollariis noftrisaccomodamus. 

Hic  liber  principia  prima  fcu  fundamenta  exhibet  omnium  qux 
in  fphxra  tradantur  circa  fediones , inclinationes , & reditudines  ad 
inuicem  planorum  circularium  illius. 

Argumentum  Libri  XII.  Euclidis. 

TN  fecundo  hoc  libro  folidorumfuntpropofitiones  18.  & corolla- 
ria 16.  quibusaddenoftra  corollaria  49.  folida  verbfuntifta, quo- 
rum affediones  demonflrat  Pyramis,C)’lindrus,Conus,Prifma,Sph5- 
ra  6c  Polyedra  in  Sphxra  inferipta. 

Primo,  comparantur  polygona  fimiliain  circulis  inferipta , cum 
quadratis  a diametris  ipfbrum  circulorum ; circulique  cum  quadratis 
diametrorum  ipforum  circulorum,  quas  comparationes  libro  fexto 
infcrcrc  potuiffet.  Nos  vero  in  corollariis  noftris  multa  congerimus 
fcitu  neceffaria,  & profutura  fpeculationibus  Geometricis. 

Secundo  conferantur  pyramides  & prifmata  ratione  diuifionis  ip- 
fbrum. 

Tertio 


Ar^menta  Librarum  huius  ‘Tomi. 

Tertio  refert  pyramides  eiufdem  altitudinis  diuifas  eodem  modo  in 
pyramides  & prifmata. 

Quarto  componuntur  ad  inuicem  pyramides  eiuldem  altitudinis, 
ratione  bafium ; vel  xqualium  bafium , ratione  altitudinum . 

Quinto  conferuntur  prifmata  bafium  triangularium  «qualium  Sf. 
parallelarum  cum  pyramidibus  triangularium  etiam  bafium  earun- 
dem,&  altitudinum  earum:  prifmata  etiam  ratione  bafium  & altitudi- 
num. Innollris  vero  corollariis  prifinata& pyramides  comparantur 
ad  inuicem, quarumcumque  bafium  plurium  laterum  quam  quatuor. 

Sexto  alTeruntur  pyramidesfimileSjelTe  in  triplicata  ratione  late- 
rum homologorum.  Quam  alfertionem  applicamus  quibufcumque 
aliis  pyramidibus  fimilibus  bales  habentibus  plurium  laterum  quam 
trium  5 & quibufcumque  prifmatibus  fimilibils. 

Septimo  ait  reciprocari  bafes  & altitudines  in  pyramidibus  «quali- 
bus triangulares  bafes  habentibus:  adi  pyramidum  huiufmodi  reci- 
procentur bales  & altitudines , concludit  «qualitatem  inter  illas.  H«c 
eadem  extendimus  ad  qualcumquc  alias  pyramides,  & ad  prilmata,  Sc 
ad  parallelepipedaqu«cumque. 

Odfauo  collationes  proferuntur  coni  redi  Icu  ilblcelis  cum  cylindri 
carundem  vel  «qualiu  altitudinum , & bafiu  cum  conis,  quas  adapta- 
mus parallelepipedis  & prifmatibus  infcriptis  vel  circulcriptis  ipfis  cy- 
lindris,bafelq;  habentibus  quadrata  vel  triagula  circumfcripta  vel  in- 
lcriptabafibuscylindrorum,altitudincfque  obtinentibus  «qualescum 
altitudinibus  cylindrorum.  Conferimus  etiam  pyramides  earundem 
altitudinum  cum  conis,  bales  habentium  redilineas  circumlcriptas 
vel  inlcriptasbafibuscircularibus  conorum  iplbrum. 

Nono  conferuntur  diuerfi  coni  feorfim  fumpti  cum  bafibus  pro- 
priis & altitudinibus  propriis.  Eadem  comparatio  fit  inter  cylindros 
diuerfos. 

Decimo  conos  fimiles  probat  effe  in  triplicata  ratione  diametro- 
rum fuarum  qu«  in  bafibus.  Idemque  probat  in  cylindris  fimilibus. 

Vndecimb  referuntur  legmenta  cylindrica  cylindri  fedi  plano  bafi 
parallelo , cum  axibus  illorum  propriis. 

Duodecimo  reciprocationem  bafium  & altitudinum  in  «qualibus 
conis  vel  cylindris  adftruit,  Scoftenditexhuiufmodi  reciprocatione 
conos  vel  cylindros  elle  «quales. 

Decimotertio  problema  proponitur  infcribendi  figura  redilineam 
regulare  in  circulo  maiore  e duobus  concentricis,cuius  latera  non  tan- 
gant nec  fecet  circulum  minorem  concentricum-,  ad  perficiedum  aliud 
problema  quo  in  maiore  lph«ra  e duabus  concentricis  polycdrum 
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Argumenta  Lihrorum  huius  T^omi. 
infcribatur , cuius  fuperficies  non  tangat  nccfecet  minorem  /phatram 
concentricam. 

Decimo  quarto  &:  vltimo  demonftrat  Tphacras  effe  in  triplicata  ra* 
tione fiiarum diametrorum  : fphacramquecfleadfphacramjVtpolye- 
drum  in  illa  inlcriptum , ad  polyedrum  in  hac  deferiptum , & fimile. 

Argumentum  Libri  X l II.  Euclidis. 

Hic  liber  elementorum  Geometricorum  Euclidis  eft  viti* 
mus , tertiufcjue  & vitimus  etiam  folidorum.  Porro 
Iblida  quae  contemplatur  in  hoc  libro,  funtquinqueeorpora  regula* 
ria,  Tetraedrum,  Hexaedrum,  Odacdrum,Dodecaedrum,  &lco- 
faedrum , definita  hbr.  1 1 . fuo  elementorum , leu  primo  Iblidorum, 
celeberrima  in  Timaeo  Platonis,  qui  figuras  ipforum  quatuor  clemen- 
tis, cacloque  affingit  j Caelo  videlicet  Odiaedri , Igni  Tetraedri , Aeri 
Odtaedri , Aquae  icofaedri , Terrae  Hexaedri. 

Imprimis  comparationem  laterum  planorum  terminantium  illa 
corpora  inftituit,eorumquc  conftrudlioncm  intra  eandem  Iphaeram; 
determinando  an  fit  commenfurabilia  aut  incommenfiirabilia  illa 
latera , &. cuius  fpeciei  fint  illae  comparadones  fub  generibus  Rationa- 
lis vel  Irrationalis. 

Ad  hunc  finem  explicat  neceflarias  proprietates  potentiarum  feg- 
mentorumredbe  lineae  media  & extrema  ratione  diuifie  , & ipfius  re- 
dlac  comparatae  cum  fuis  Icgmentis  ; vel  aliis  lateribus  figurarum  rc- 
dtilincarum  planarum , trigoni , tetragoni,  pentagoni,  & hexagoni , & 
decagoni  acquilaterarum  & aequiangulorum ; vel  etiam  nonnullis  aliis 
redlis  intra  citatas  figuras  tranfmifsis,vel  adiedlis  ad  ipfam  latera.Nul- 
las  verb  alias  figuras  regulares  reddlineas  aduocat ; quia  ex  illis , tres, 
videlicet  triangulum , quadratum , & pen  tagonum,  fupra  laudata  cor-  ! 

pora  regularia  terminant  •,  nam  Tetraedri  Odiaedri  & Icofaedri,  plana  i 

omnia  funt  triagularia,Hexaedri  fiueCubi  quadrata,Dodecaedri  pen-  I 

tagona : Reliquas  autem  duas  hexagonum  & decagonum  in  medium 
adducit  ob  duas  rationes ; quarum  prima  fit , eo  quod  hexagoni  latus  | 

& decagoni  latus  in  vnam  rediam  compofita , exhibeant  rediam  li-  ; 

neam  media  & extremaxatione  fedlam , cuius  fegmentum  maius  fit 
ipfum  latus  hexagoni , & minor  portio  fit  latus  decagoni : altera  ratio 
fit,quia  pentagonuinferiptum  circulo,  poteftfic  latus  hexagoni  & latus 
decagoni  in  eodem  ipfb  circulo  infcriptorum,ficut  demoftrat  propofi- 
tionibus  huius  lib.p.  & i o.  Cum  autc  ad  propofitu  afiequendum  opus 
efiet  haec  antea  probare  circa  hexagoni  & decagoni  latera,  ideb  praeter 
triangulum  quadratum  &pentagonum,  inuexit  hexagonum  & deca- 
gonum 
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Argumenta  Librorum  huius  ‘Tomi. 

'gonum  j non  autem  alias  figuras  redilineas  minime  ad  infticutum 
luum  facientes.  Infuper  confert  circulos  jpratfatas  figuras  tres  trian- 
gulum quadratum  & pencagonum  circumlcribentes,iplbrumque  dia- 
metros inter  le , & cum  diametro  lph.cr.T  ipla  folida  circumlcribcntis, 
&cum  lateribus  didarum  figurarum  planarum. 

Nos  vero  in  noftris  corollariis  multa  circa  eandem  materiam  ad- 
dimus , Sc  alia  Geometrica  deducimus  ex  demonllratisvfui  futura  in 
multis  aliis  demonftrandis.  Corollaria  autem  noftra  ii.  vltima  prx- 
ter  declarationem  quod  nulla  fint  alia  corpora  regularia  ab  quinque 
enumeratis , componunt  ratione  multitudinis , angulos , plana,  &.  la- 
tera didtonim  corporum. 

Ha:c  omnia  explicantur  propofitionibus  1 8.  & corollariis  octode- 
cim, quibus  adde  cotollaria  noftra  quinquaginta. 

Argumentum  Libri  Ifidart  de  inclinatione  duorum  plano- , 
rum  communem  rectam  lineam  habentium, in  corpori- 
bus quinque  Regularibus. 

ISidorus  libro  ifto  fuo  docet  quinque  propofitionibus  mo- 
dum inueniendi  angulos  inclinationum  duorum  plano- 
rum propriorum  in  fingulis  corporibus  regularibus,  communem  re- 
Clam  lineam  habentium:  & aliis  quinque  corollariis  propriis  oftendit 
angulos  huiufmodi  inclinationu  in  fingulis  dictis  folidiscftcatquales. 

Nos  vero  inoCto  corollariis  noftris  manifeftas  facimus  qualdam 
proprietates  reCtarum  eduCtarum  ab  angulis  trianguli  xquilateri 
pentagoni  arquilateri,  ad  alios  eorum  angulos  vel  latera:  tum  metho- 
dum determinandi  in  triangulis  reCtilineis  an  angulus  quilibet  illo- 
rum propofitus  fit  acutus  velobtufus,  ex  quadrato  lateris  illi  angulo 
oppofitrcbmparato  cum  quadratis  aliorum  laterum.  An  vero  fitre- 
Ctus,agnolcetureYpropofitione48.  lib.  nelcmcnt-alTumpta  eadem 
compofitione  quadratorum  prsediCta. 

Argumentum  Libri  /.  Hypftclis  de  corporibtu  Regularibus. 


HYpficlis  praicipuus  in  hoc  libro  fcopus  eft  compaiare  fu- 
perficies  corporum  regularium  cumrc(5tangulisquibuf^ 
dam  fub  lateribus  illorum,  Sc  fub  reCtis  lineis  perpendicularibus  de- 
"jduCti?  ex  apgulis  planorum  vel  centris  circuloruni.circumlcriben- 
• tium  plana  illorum , ad  latera  eorundem  •,  tum  fuperficies  illorum , & 
l«liditaces.  Sed  folwr  in  DodccacdrO(Sclcoracdi;oidprxftat,&ali- 

• ' I 


Argumenta  Lihromm  huius  ‘Tomi. 
cjuo  modo  in  Cubo.  Ad  hunc  finem  afiequendum  pontem  fibi  facit 
ex  proprietatibus  nonnullis  redarum  linearum  dudarum  in  circulis 
plana  illorum  corporum  circumlcribentibus , & laterum  iplbrum , Sc 
redarum  linearum  media  & extrema  ratione  diuilariim.  Harc  vero 
abfoluit  propofitionibiis  decem,  & corollariis  quinque;  quorum  fum- 
mam  auximus  corollariis  noftris  trcdecim. 

Recentiores  Geometra: , Campanus,  Candal!a,&Cardamis,ad- 
ucrtentes  mancas  comparationes  illas, conati  fiint  multa  fupplere  pro- 
pofitionibus  & corollariis  propriis,  quae  forte  iniuria  temporum  eri- 
puit nobis  ex  integris  &perfcdis antiqui  noftri  Geometrae  Hypficlis 
fpeculationibus.  Campanus  quidem  vndccim  propofitiones  & corol- 
laria lex  fuperaddidit;  Caodalla  lex  propofitiones  & corollaria  tria; 
Cardanus  quinque  propofitiones , & quatuor  corollaria.  Itaque  li- 
ber hic  in  1’umma  continet  propofitiones  triginta  duas,  & corolla- 
ria triginta  & vnum  qua:  omnia  confequenti  ordine  ab  Clauij  noftri 
edftionc  accepimus,  praeter  nollra corollaria  trcdecim. 

Argumentum  Libri  II.  Hypftclis  de  Corporibus 
Regularibus. 

TNferiptionem  aliquorum  corporum  regularium  in  aliquibus  illo- 
rum tradit  Hypficles  propofitionibus  fuis  quinque  huius  libri. 
Qyod  fi  omnium  illorum  in  omnibus  cdidilfet  inferiptiones  mutuas, 
( quod  facile  mihi  perfualerim  de  tam  claro  Geometra ) & ex  puluere 
mathematico  rccentiorum  non  elTent  abrafie,  Campanus  & Candalla 
in  fupplendis  illis  non  infudaflent ; ille  quidem  propofitionibus  lep- 
tem , hic  nouem  : quorum  etiam  corollaria  circa  eandem  materiam 
tecenfenda  funt ; illius  quidem  vnum , Candalla:  vero  duodecim.Qui- 
bus  fi  addas  nollra  etiam  corollaria  decem , & Hypficlis  vnum ; fum- 
ma  corollariorum  omnium  erit  viginti  quatuor : Propofitiones  ve- 
ro in  fumma  viginti  & vna.  , , : ^ 


Argumentum  Libri  Candalla  de  Corporibus  Regularibus. 


CAndalla  hoc  libro  fiio  , propofitionibulquc  3 1 . &■'  co- 
rollariis nouem  comparat  corpora  quinque  regularia  inlcri- 
pta  fibi  ipfis  ad  inuicem  ; & latera  ac  diametros  iplbrum  fic  ia- 
feriptorum.  Atque  ita  Iblus  feliciter  fuppleuit  qu.T  de  compara- 
tione hmufmodi  defiderabantur.  His  vnicum  Iblum  noilrnm  co- 
rollarium appofuimus  de  minore  fegmento  reda:  linea:  media 

extrema- 


Arzamcnta  Ltbronm  huius  T‘omi. 
extremacjue  ratione  fcctx , comparato  cum  dimidio  maioris  i Ilius  re- 
dt*  Tegmenti ; & probamus  illud  Tegmentum  minus, clTedimidio  ma- 
ioris prxdidti  maius. 

Mirabitur  aliquis  cur  ad  veteres  Geometras  adiunxerimusrecen- 
tiores  Campanum , Cardanum  &c  CandalLim , & minime  inieramus 
de  iiTdem corporibus  regularitfus  Tpeculationcs  ab  Pappo  Alexandri- 
no antiquo  Geometra  in  lucem  editas  ; ciim  omnes  inchoatas  ab 
Euclide  libr.  15.  luorum  elementorum  Geometricorum  comparatio- 
nes & meditationes  illorum  quinqueeorporum  regularium,  & pro- 
motas ab  Ifidoro  & Hyplicle,  perTecliotes  Tccerint. 

Refpondeo  me  non  adducere  in  medium  hoc  loco  ea  quae  de  his 
corporibus  protulit  Pappus  Alexandrinus , quia  eius  omnes  propoTi- 
tiones  commentaturi  Turnus  in  tertio  tomo  noftro : adiecilTc  vero  par- 
ticulares huius  materix  recentiorum  Campani,  Cardani  ficCandalla’, 
Tuperadditas  confiderationes , ad  imitationem  Clauij  noflri,  ne  ali- 
quid ad  eius  perTedtionem  det;fl'e  videretur;  prxTertim  cum  eorum 
opera  alia  vel  nulla  fint , velliquxfint  , commentariis  noftris  ea 
non  iimus  illuftraturi. 

Argumentum  libri  fropofitiomm  Geometricarum  Procli. 

Liber  hic  continet  propofitiones  16.  Geometricas  Procli, 
quas  libro  Tuo  3.&  4.  commentariorum  Tuorum  in  librum 
primum  elementorum  Geometricorum  Euclidis  inTeruit , Tuntque 
■proprietates  quxdamangulorum;redl:arumque  linearum  ab  vnopun- 
dto  extra  redtam  lineam  dato  ad  illam  dedudlarum ; tum  parallela- 
rum rectarum  & non  parallelarum ; triangulorumque  ;&  trapezio- 
rum; & angulorum  figurarum  redtilinearum  planarum  ; denique  li- 
gurarumredtilinearum  Ipatium  replentium  circa  vnum  pundlum. 

His  addidimus  i j.  noftra  corollaria, propolitionem  vnicam,  & 
lemmata  odto  ad  eundem  finem. 

ConTulto  prxtermifimus  recenTere  diTcurTus  huius  Authoris  va- 
rios de  natura  Mathematicarum  diTciplinarum , prxTcrtim  Geome- 
trix ; & claros  Geometras , quorum  mentionem  facit , referre ; variaT- 
que  methodos  demonflrandi  nonnullas  propofitiones  libri  1.  Eucli- 
dis, ab  illis  antiquis  allatas:  nam  Tomum  integrum  paratum  habeo 
de  natura  Mathematices , & Authoribus  & Cultoribus  illius,  quem 
Deo  iuuante  in  publicum  producemus. 

ludicauimus  aucemillas  propofitiones  Procli  circa  elementa  Geo- 
metrica Euclidiana,  commentari,  eaique poft ipTa tanquam appen. 
dices  apponere. 

Argu. 
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Argumenta  Librorum  huius  Tomi. 

• 

Argumentum  Libri  de  immij^ione  duarum  reUarum  linearurrL» 
continue  proportionalium  Geometrice , inter  duas  datas 
reifas  altas  lineas. 

IN  hoc  libro  referuntur  inucntioncsquatuordecim,  folucn- 
di  hoc  problema  vnicum  quod  haiCfcnuspuluerem  Geome- 
tricum omnem  cxagitauic  pcrturbauirqiic  ; Antiquorum  quidem, 
Platonis , Archit*  Tarentini , Menechmi , Eratofthenis,  Phylonis  Bi- 
zantij,  Heronis , Apollonij  Pergari , Nicomedis,  Dioclis , Spori ; recen- 
tiorum  vero  loannis  W^erneri,Ioannis  Baptifta:  Villalpandi  leu  potius 
Chriftophori  Grucnbergerij, cuius  fiint  Geometrica  omnia  circa  pon- 
dera & centrum  grauitatis  qua:  in  fiiis  de  Templo  Salomonico  com- 
mentariis congefTit  Villalpandus  etiam  c noftra  Societate.  Inlcruimus 
etiam  lemmata  nouem  ad  inuentionum  pra:didlarum  demonftratio- 
nes;  e quibus  dedudla  liint  corollaria Tex,  inter  qua:  duo  funt  noftra, 
cum  inuento  poftrcmo. 

Notandum  porro  eft  methodos  iftas  omnes  non  efle ad  amulfim 
Geometricam,  nam  vel  fupponunt  organa,vyl  attentationem, excepta 
illa  Architxqua:  ex  alio  capite  propter  impenetrabilitatem  corperum 
ad  praxim  minime  reduci  poteft. 

In  hoc  tomo  elementorum  primorum  Geometricorum  congeftl- 
mus  hoc  problema, tanquam  fundamentum  vnicum  augendi  ac  dimi- 
nuendi corpora  ficuti  Euclides  lib  <5.elem.  ieccrat  fundamentum  au- 
gendi ac  minuendi  redlilineas  figuras  planas, in  propofitionibus  1 1 . la. 
ac  I j.  ex  inuentione tertiae redte linea:  proportionalis,  duabus datisj 
& media:  in  ter  duas  -,  & quarta:  tribus  datis. 

Vulgo  vocari  folet  hoc  problema  Peliacum,  vel  de  duplicatione 
Cubi : eo  quod  Platonis  temporibus  graftante  laruirsima  lue  Athenis, 
confiiltus  Apollo , rdpondiftct  celTaturam  fi  cius  ara  quae  cubica  erat 
duplicaretur ; hoc  refert  Valerius  Maximus  libr.  8-  rerum  admirabi- 
lium. Quamquam  Eratofthenes  in  epiftola  ad  Ptolemeum  Regem, 
apud  Eutocium  in  Archimedem,  quendam  olim  tragicum  Minoa  in- 
duxifte  Glauco  fepulchrum  fabricantem , referentique centum  pedes 
vndequaque  patere,  iniunxifte  vt  duplo  maius  extrueretur.  Verum 
, Geometra:  abdudli  funt , deprehendentes  id  fieri  debere , immittendo 
duas  redlas  lineas  continue  proportionales  inter  duas  datas  redas: 
funt  enim  per  j j.prop.lib.i  i .elem.limilia  parallclepipcda,vtpote  Cu- 
bi, in  triplicata  ratione  laterum  homologorum.  Conatus  autem  fum- 
morum  Geometrarum  circa  illam  immilsionem  referimus  hoc  libro. 

CO  M- 
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COMMENTARIVS 

IN  DEFINITIONES 

LIBRI  PRIMI 

E L E MENTORVM 

• GEOMETRICORVM  EVCLIDIS. 


■ I.  .II  I; 

Imu  tuum  lemini  , fiau  ftuiB*. 

» 

INtellige  punda  duo  ditbn^a  y 11- 

nex  finis  diAinfius  cft  ab  «ius  principio, 
vc  in  quacumque  linea  finita  diuerTa  ab  cur- 
uis  nonnullis,  qusdednunc  in  co  pun^i 
quo  ortum  Teu  principium  habuerunt,  qua- 
rum termini  fune  quidem  punda  duo  in  vnum 
coaleicentia  , & fe  mutud  penetrantia.  £x 
quibus  intelltgitur  lineam  abfolut^  Infini- 
tam , hoc  eft  nullis  terminatam  pundis, 
non  pertinere  ad  Geometriam , cuius  hate 
funt  elementa. 

I V. 

Rt3d  lintM  €f,qud  tx  dqU9  fua  'mttruutt 

HOc  e(l , cuius  nulla  pars  ex  intermediis 
Si  politis  inter  duo  lua  extrema  punda 
....WV.4.  qua  caret,  ledlblumlecundumion-  fubfultat  vel  deprimitur.  Ex  hac  dennitio- 
gicudinem  quam  libi  ex  natura  fua  vendi-  neincelligitur  definUioaiia  Platonica  linea? 
cat.  Alij  definiunt  lineam  per  caufameff-  red*,  qu*efthuiufinod!  , Reda  linea  eft, 
cientem, hac  ratione,  linea ellpundi  fluen-  cuius  media  obumbrant  extrema  : nam  ii 
tis  vcftgium  imaginarium  rcli^m  , qu*  omnes  cius  partes  axpialiter  fint  difpofit;e  in- 
definitio  explicat  aliam;Cum  enim  pundum  ter  eius  extrema  , nccdlarld  i'iijii  vel  lucido 
fit  expers  partium , efficere  nequit  latitudi-  oppofit*  extrema  fiia  obumbnbimt : hinc 
ttem,  quamipfum  nonhabet,  nequefluxus  cftvt  Archkcdi  & Fabri  vifui  opponant  ea 
chis  imaginarius  : verum  quia  motus  Sc  flu-  qus  reda  efle  iudicqre  debeqt;  fieoim  media 
xus  cft  ab  vno  ad  aliud , nobile  fluens  hoc  omnia  contegant  extrema , obindUm  vilui 
eftmnftum,  vcftigium  aliquod  relinquere  pppofimm,  redum  efle  concludunt.  Ex  hac 
debet  inter  illos  duos  terminos,  non  latum  definitione  Platonica , etiam  Euciidianade- 
vti  diximus  , ergo  longum  tantummddd:  claratur:  fi  enim  media  omnia  line:e  alicuius 

quare  red^  definita  etl  linea,  longitudo  Ia-  obumbrent  extrema  illius , neceflario  ex  x- 
timdinis  cx^rs.  Hinc  fit  vt  fit  (blum  diuifi-  quo  iacere  inter  eius  extrema  concludendum 
bilis  ftcunaum  longitudinem.  erit.  Archimedes  lib.i.dcfoh.  & cylindro, 

redam  lineam  art  efle  breuimmam  lineirufci 
' omnium  eadem  punda  feu  terminos  hftbo4' 

A tium: 


TuiUium  tfl , emm  tmtU  fxrt  ef, 

T A efl  illud  omne 
in  quantitate  quod 
nullam  partem  ha- 
bet', pundum  elt 
Vnde  fit  vt  pun* 
dum  mathematicu, 
fit  tndiuifibile  om- 
ni modo  diuifionis, 
quia  nullam  habet 

partem. 

I I. 

Imi4  ftrh , hifgitudt  Idtitttdhii/ exftrs, 

ITa  vt  in  quantitate  illud  quod  clHblum 
loi^itudo une  latitudine,  lit  linea.  Hinc 
fitvt  Uneafit  indiuifibilis  fecundum  latitu- 
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ram  produ<flje  amb^,  confluunt  in  partA  in- 
uiccm  proprias ; hoc  cft  vna  confluit  in  par- 
tes protludx  alterius , &c  altera  in  partes  il- 
lius produftx;  cuiufinmli  funt  dux  poftrem;r 
AB , CB , , commune  pun(5tum  B ha- 

bentes ; nam  produ^a  re^a  AB  vitra  B , in 
redam  BC  confluit;  &redaCB  produda 
vitra  B,  in  aliam  BA  confluit.  £c  non  in  di- 
redum  iacent,  quando  produda;  ambx  fc- 
cundmn  naturam  fuam,  neutra  in  alterius 
partes  confluit , fed  vel  fe  mutuo  fecant , vel 
contingunt  in  aliquo  indiutiibih:  quales  funt 
du£  primje  AB,  BC,  fuperiores. 

I X. 

Mttm  f qtu  angulitm  ctntmtHt  linu  $ reHt 
fuaint  ] rtQtlintus  tUe  Mngulm  d^pfUdtur» 

QVandoquidem  Euclides  non  deflniuit 
Angulum  in  genere, fed  Iblum  planum, 
videtur  in  hac  & /Ruentibus  angulorum  de- 
fixutionibus  femper  loqui  de  angulo  plano: 
uarc  omnia  qua;  dicentur  in  hilce  elementis 
e angulis , nifl  addatur  folidi  anguli  deno- 
minatio de  emo  agit  in  libro  vndecimo,  & in 
relicuis  (blid  orum  elementis  cum  fuperaddi- 
to  (olidi  nomine , (emper  de  planis  intelli- 
gemus. 

lam  vero  in  hacdefinitione  explicat  natu- 
ram anguli  plani  rediiinei,  dicendo lUum  ef- 
(e  redilineum , G dus  reds  line«  illum  con- 
{btuentes  fuerint  rcd£,  cuius  anguli  rediii- 
nei , tres  fpecies  afltgnabit  in  (Ruentibus 
tribus  definitionibus. 

f igur.  i • ^ fpecies  angulorum  planorum, 

curuilinci  ft  lines  cum  cfHcientes  fuerint 
curua; : mixtilinei  G fuerint  illarum  vna  re- 
da, aliacurua.  has  non  delinit,  quia  facile 
efteas  ex  ifla  colligere , vel  io  aliis  libris  ea- 
rum aliquas  proponit , vt  in  libro  tertio , vbi 
definit  angulum  Tegmenti,  & (cmicirculum 
deldibit,  quem  efficiunt  reda  fcu  chorda,  & 
t arcus  circuli : Rediiinei  anguli  figuram  ha- 
bens in  GguradeGnitfonis  pracedentis  non^. 
curuilinei  in  flgura  D£K  mixtilinei  in  G- 
gura  GHl. 

' X 

Cam  ver»  rtUd  r$tud  (kpn  reSstm  ctnfifiim  liiudm, 
ets  qm  fitnt  detnttpi  dfiguUs  intfr  ft  dqudUsfeu-- 
rit ; uSm  efi  rttrqut  dqudlwm  dnguloram : Et 
qud  tdfiftt  uSkd  Imtd  , prrpfudwNtfr»  rtutur 
ttm  m infifiit, 

DVas  ia  hacdcGnitionc  tradit  Euclides 
dcGaicioocs , redorum  angulorum 


dilineorum,&  perpendicularis  redr  linet*. 

Itaque  natura  redorum  angulorum  redi- 
lineorum  in  duobus  conGftit : primum  vt  re- 
da linea  alteri  rcdxinfiflat;  Alterum  , vt 
angulos  deinceps  xqualcs  interfe  efficiat.  Figar.i* 
Exemplum  habes  in  hgurainquafcctalinta 
LB  confiftcns  Tupraaliam  redam  ABC , in 
pundo  B,  cfficicnsquc  angulos  qui  Tuntde- 
inceps  EBA , EBC,xquaIes;rcdi  crumifli 
duo  anguli , vel  vtcrlibct  redus  erit. 

Perpendicularis  autem  reda  linea  alteri 
redr  natura  in  eo  cotiGftit , vtangulos  dein- 
ceps , hoc  c-ft  angulos  ex  vtraque  parte , cum 
ea  reda  cui  inGflit , xqualcs  inter  fc  faciat. 

Exempli  gratia  in  eadem  flgura.  Reda  linea 
EB  infiftens  fupra  redam  ABC  in  pundo 
eius  B , cfficicnsquc  angulos  EBA  , EBC, 
deinceps , Vcl  ex  vtraque  parte  xqualcs  inter 
fe,  perpendicularis  vocabitur.  Quod  G ali- 
qua reda  linea  alteri  redx  inGGcns , hos  an- 
gulos deinceps  minime  xqualcs  inter  fc  fece- 
rit ; neuter  horum  angulorum  redus  erit;  ♦ 

neque  reda  linea  infiflcns  alteri,  perpendicu- 
laris erit  ei  redx  cui  inGflit ; quomodo  verA 
vocandi  Gnt  illi  anguli , explicabit  in  duabus 
fequentibus  deGnitionibus.  Et  quia  reda  li- 
nea cui  inGflit  alia  reda  angulofque  deinceps 
cum  ca  aequales  efficiens , conGderari  potefl 
infiflere  ipG  alteri;ctia  perpendicularis  ipG  in- 
Gftcnti  nuncupari  poterit : rclatiuc  enim  funt  * 
illx  dux  icdx,  ^ Gngulx  pcrpcdicularcs  Gbi 
inuicem  cxhac  dcGnitione  vocitari  poliunt. 

Monebimus  hoc  loco  vnum  femper  reti- 
nendunvin  Geometria.  Videlicet  in  deGgna- 
cione linearum  adhiberi  charaderes  Aphabe- 
ticos  diucrfbs  in  earum  extremis;  quia  cum 
in  figurationibus  ^ultx  linex  ducantur,  ne 
vacillet  imaginatio  quxnam  inter  illas  affu- 
matur,  determinabitur  G per  charaderes  ia 
extremis  fuis  adhibitos  diucrfos  ab  aliis  in 
aliarum  lincarufti  extremis  poGtos , nomine- 
tur; tunc  enim  feparaturab  aliiS,  6cdeilU 
G>la,  non  autem  aliis  lineis  Termonem  efle 
concludit  Auditor  aut  Ledor.  Sic  etiam  in 
deGgnationc  angulorum  tres  charaderes  ad- 
hibmtur ; duo  extremi  quidem , dcGgnantes 
extrema  duo  linearum  duarum  efficientium 
angulum , minime  communia ; medius  vero 
charader  indicans  commune  pundum  fcu 
extremum  duarum  illarum  linearum,  in  quo 
conGflit  anguli  dc  quo  efl  (crmo  initium:  * 

quia  etiam  in  flguris  l^penumero  diucrG  in- 
umt  anguli ; quare  vt  ambiguitas  in  Icdore 
& Auditore  tollatur,  dc  quo  angulo  trade-  ^ 
tur , rede  illis  tribus  charaderibus  vtuntur 
.Geomeirx : multoque  clarior  & fuccindior, 

& voiuerfalior  efl  huiufmodi  charaderum 
vfus , qu^m  radij  aut  indices  alterius  lineas 
A X illas 
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illas  &:  angulos  exprimentis. Itaciuc  iq  exem- 
plis aliatis  vides  rc(ftam  II 15  infiltcntcm  altc- 
Fi^nr.  z.  ABC  rcclr , indicari  characU-ribus  extre- 
mis E , R;  & redam  cui  infiftit , appoHic  de- 
terminari , aliis charaderibiis  A,  B,  C;pun- 
dumtjuc commune  illis,  B charaderc expri- 
mi :Angulumouc  E15A,  EBCjdiftingm  fuis 
propriis charaacribus  extremis,  EA,  EC, 
licet  angulorum  illorum  initium  B commu- 
ni charaderc  notetur  medio ; <juia  pundum 
illud  B commune  cft  illis  redis  lineis;  Et 
licet  etiam  E tharader  communis  fit,  ob  re- 
dam EB  communem  illis  duobus  angulis; 
oiiia  per  illos  tres  charaderes  fimul  fuinptos 
(inguli  anguli  determinantur  EB  A , EliC. 
Quod  fi  \ nica  efiet  tontiim  linea , aut  multa; 
fcparatx  figuras  non  confiitaentes,  pollent 
fingulx  vnico  charadere  defignari ; ‘I  um  et- 
iam fi  efiet  vniis  fol^m  angulus,  vel  multi  le- 
parati  nihil  communehaljentcs  inter  fc  , & 
tum  aliis , poflcni  etiam  finguli  feorfim  vno 
figno  denotari  & appellari,  ejuis  mos  apud 
Geometras  tft  vfitatus. 

X I. 

Ohtufm  ungulus  eft  t qui  reOo  maior  rfi. 

EXcmpli  gratia  , Angulus  rcdilincus 
DBC  , redo  EBC  maior  quia  cum  con- 
tinet , ditetur  obtufus.  * 

X I E 

Acutus  verh,  qui  minor  cjl  reOo. 

Figor, 2.  "C  Xcmpli gratia.  Quijibet  angulorumrc- 
X-#  di  lineorum  A BD  , f)BB,crit  acutus, 
quia  ouJlibet  eorum  eft  minor  redo  £BA, 
Aduerte  anguli  plani  naturam  non  pende- 
' re  ab  longitudine  leu  produdionc  linearum 

cum  conftiiuentium,vcl  ab  decurtationc,  aut 
breuitate ; fcd  ab  diuancatione  earum  ab  in- 
uicciSi  enimvqualitcr  ab  inuiccm  feparantur 
illa;  linea;,xtjuales  angulos  tfficittifi  inxqua- 
liter  inxqualcs:Cqux  autem  fit  mcnfi  ra  illius 
diuaricationis  linearum  angulos  conftitucn- 
fium  planosrcdilincos,non  eft  huius  loci  ex- 
plicare ; cum  cnimdtptndtai  ex  arcubus  cir- 
culi dclcripti  pundo  anguli  vt  centro , & na- 
^ tura  circuli  non  fit  explicata  ; ideo  negotium 
hoc  remittimus  ad  explicationem  propof.i  3 , 
•in  cuius  fabrica  circuli  arcus  adhilxntur  ad 
anguli  rtdilinei  xqualis  alteri  angulo  rcdili- 
nco  conlhtutioncm. ) 

Itacjuc  fulHciat  A«guIorumtriumrcdili- 
ncorum  naturam , redi , obtufi , &:  acuti  ex- 
plicafic. 


^ XIII. 

T^minui  en , quod  alicuius  extremum  tfl. 

IN  quantitate  continua,  omne  extremum 
cius,  terminus  cft;&  omnis  eius  terminus, 
extremum  cius  cfi.  Ex  hac  definitione  con- 
ftat  duo  extrema  punda  alicuius  lincx  efie 
eius  terminos;  & fupcrficiei  extremas  lineas, 
efie  cius  terminos : quandoqilidem  definitio- 
ne q.iincx  terminos  efie  punda  didumc(I;& 
definitione  6.  fiijx.rficici  extrema,  lineas  efie 
pronuntiatum  clL 

X r V. 

rigura  ejl , qua  fub  aliquo,  vel  aliquibm 
terminu  comprthenditur. 

De  natura  figurx  cft,'vt  vndequaque 
comprehendatur  &:  concludatur  ter- 
mino aliquo  vno,  vel  multis.  Qi^are  du*  re- 
dxlinex  angulum  efficientes  figuram  non 
efficient, quia diuaricatx,  ab  inuicemlcm- 
per  recedunt , & ex  parte  oppofiu  angulo 
quem  conftituunt  non  rccurrqntad  feipfas, 
& nihil  circumcludere  ex  illa  parte  poflunt, 
vt  explicabitur  axiomate  14, 

Gcomcira>fi)ati|  nomen  frpi^  vTurpant  pro 
figura ; ita  vt  fpatium  & figura  idem  fignifi- 
cent. 

Sunt  multa  genera  figurarum;  planarum 
ux  in  plano;rolidamin  qux  prxtcr  longitu- 
inem  ac  latitudinum  fibj  vendicantprofun- 
ditatem  vel  altitudinem.  Planarum  etiam 
alix  funt  redilinex  qux  redis  concludun- 
tur lineis : alix  curuilinex  qux  cumis : ali;e 
mixtilinex  qua;  redis  & curuis.  Alix  etiam 
funt  qux  in  fiipcriicie  curua  aut  aliis  diucrfis 
ab  plano  ddignantur.  In  horum  elemen- 
torum fex  primis  libris  fermo  folum  eft  de 
figuris planisjin  vndecimo&  rcdquisi2.i5. 
14.  i^,  16.  de Iblidi^tradatur  figuris. 

Ex  hac  definitione  conftat  omnem  fiiper- 
ficjcm  efie  figuram  vel  Ipatium,  quiacim 
fupcrficiei  extrema  fint  linex  omnis  fu- 
perficies  geometrica  fit  finita,  ergo  conclufa 
vndequaque  terminis  , ipfa  erit  figura  jfeu 
Ipatium. 

X V. 

Csrculus^fl  figura  pUna  fub  vna  linea  comprehenfa, 
quaperipUeriay  ( hoc  rff  anumftuntu ) apptUa- 
turi  4d  quam  ab  vno  puncto  torum  qua  intra  fi-' 
guram  funt  ppfita,,  udenusomms  rtila  /»»«, 
mter  Je  junt  aquales. 

ARiftotoIcs  libr.i.  quartior»  mcchani- 
caTMm, initio dderibie  circulum  per 
eauiam 
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caufam  efficientem;  dicit  clTc  vcftigium  reli- 
sum in  plano  ab  rcdla  linea  rcuoluta  cisca 
vnum  fuum  extremum  immobile, ejuando 
redit  extremum  eius  pundum  adpundium 
plani  e quo  prius  mota  fuerat : necefle  enim 
eft  hoc  extremum  line.e  pudtum  vcftigio  fuo 
dcfcribcrc  Irneam  concludentem  ac  termi- 
nantem aream  circuli  internam  , que  linea 
concludens  circumterentia  circuli  eft , ad 
quam  omnes  rctt.tf  linei’ edu(^.e  ab  illo  pun- 
ao  immobili  pr.vdifto  xqualcs erunt  inter 
le,  nimirum  ei  qua;  circulum  cffccic.  Itaque 
Iccundum  primam  dchnitionem  vt  ollenda- 
tur  figura  plana efie  circularem,  oportebit 
probare  vnicam  habere  lineam  iplam  figu- 
ram tcrminantcm,&:  omnes  redas  lineas  du- 
gdas  ab  vno.pundo  eorum  qua;  intra  ipfam 
funt  ad  hanc  lineam  terminantem, efle  xqua- 
les  inter  (e.  quamquam  fufficiat  probare  hoc 
poftrcmum,  in  figuris  planis,  ex  quo  (equi- 
tur primum;  nulli cnimalteri  liguri*  planx 
competit , vtomnes  Rd.e  linex  ab  vno  pun- 
do  interno  earum  dudx  ad  extremum  vel 
extrema  illius,  fint  squales  interlc.  Qu^  fi 
fermo  fit  de  figuris  in  vniucrfum  , quia  hoc 
poftrcmum  (pha  rs  competit,non  autem  pri- 
mum, primum  etiam  oltcndi  debetin  figura 
vt  probetur  clfc  circulus.  Lx  definitione 
Arifiotclica  fcquiiurcircumferenti.c  circuli 
partes,  & punda4empcr  in  fuaeffidione,  af- 
cendere,  vel  dcTccndcre refpcdu  lines  redae 
vefiigi|  concept)  in  plar.o  relidi  antequam 
rooucreturipla,circumfcrcntiam  circuli  effi- 
ciendo. 

Hsc  definitio  pofterior  rede  conuenit  cf- 
fcdioni  circuli  ptrcircinu,  cuius  vnum  crus 
fixum  in  pundo  fcu  centro  immobili, extre- 
mum cius  congruens  huic  pundo  immobi- 
le etiam  efi;  &:  aliud  crus  didudum  & plano 
impolitum  terminat  fuo  extremo  lineam  re- 
dam concipiendam  abhoc  extremo  ad  ali  ud 
alterius  cruris  immotum:  bt quando reuol- 
uituf  crus  remotum  citra  pundum  extre- 
mum alterius  cruris  immotum , concipien- 
da reda  dida  linea  reuolui  circa  punctum 
fuum  extremum  vnum  immobile  , altero 
motu  congruente  cum  extremo  cruris  mo- 
bilis , ac  defcribcQte  fuo  motu  circumferen- 
tiam circuli. 


XVI.  ^ 

Bk  verh  ^unUum^  centrum  circuli  ufftlUtur» 

Videlicet  pundum  A ; ex  quo  duds 
omnes  reda;  line.e  ad  circumteren- 
tiam  circuli  ipfius,  fjnt  aquales  inter  le, 
centrum  circuli  dicitur. 


Verum  ad  dcmonflrandumdepiindoali- 
quo  interno  circuli  condufo  intra  cius 
arcam,  quod  fit  cefrum  circuli, non  oporte- 
bit probare  omnes  redas  lineas  dudas  ab  eo 
ad  circumferentiam  cirtuli  , xquales  cf- 
le,  IcJ  Iblumplurcs  quamduas , vti  propof, 

9.1ib.  j.  alTerit  Autlior  atque  probat  jfolum- 
que  fc‘quiturcxn3turacirculi  ik  centri,  vt 
omnes  reda;  line  e ab  centro  circuli  duda; 
ad  circumferentiam  eius,  fint  a:quales  in- 
ter le. 

Aduerje  fipenumerd  vfurpari  metapho- 
rice nomen  circuli  definiti  pro  circumfe- 
rentiacius;imo  Authorem  ipfum  fic  fumere 
in  tertio  libro  multis  propofitionibus. 

Tam  circulus,  quam  centrum  cius,  fic 
breuiter definiri  polTunt.  Circulus  eft  figu- 
ra plana,  cuius  terminus  vnicus  ab  vno  pun- 
do eorum  qu.v  intra  ipsa  funt  ;rquc  iiilbt 
redis  a:qualibus  lineis. Qiibd  fi  fumatur  cir- 
culus pro  circiimfcTcntiaeius  , fic  definie- 
tur, clUinca  vnica  plana,  .equidiftans  vnde- 
quaque  ab  vno  pundo  ipfius  plani. Centrum 
verbcirculi,eftpundumplani  circuli  xqui- 
diftans  ab  circumferentia  ipfius  circuli  re- 
dis lineis  xqualibus. 

XVII. 

Didmeterdutem  emuU^  tfl  lintu  fer  centrum 
duUd^ex  vtraque  pdnt  ia  circuli  circum  ftumts 
termiMdtd,  ^Ud  cmuluw  htfjridtn/ecdt  [ Semi^ 
duuneter  vero  circuli  erit,  teclu  lined  i unire  cir- 
culi dd  ctnumferentidm  ttus  eduUd.  ] 

V 

DVo  requirit  reda  Knea  qua*  diameter 
circuli  clTc  debet , primum  vt  tranfeat 
per  centrum  circuli ; alterum  vt  terminetur 
vtrimque  in  circumlcrcntia  ipfius  circuli: 
qualis  cfi  linea  P A U reda,  incedens  per 
A centrum  circuli, ik  terminata  vtrimque  in  Tifftr. ) 
B,  & D,pundiscircufcrcntia;  circuli.  Reda 
vero  GFi, licet  in  G & H, terminetur  vtrim- 
que in  circumferentia  circuli , tamen  quia 
non  tranfit  per  A ccntrumcius,diametcrdici 
non  debet,  btiam  reda;  , IKB,  licet 
tranfeant  per  A centrum  circuli,  quiaverii 
prima  non  attingit  circumlcrentiam  circuli 
vlli^  fuis  extremis  I , K ; & Iccunda  vno  ex- 
tremo I fuo  non  attingit  ipfam  circumferen- 
tiam, licet  alio  B attingat;  diametri  circuli 
non  erunt.  Notandum  vero  redam  GH , 3^ 
etiam  diametrum  D AB , vocati  au  Georne-» 
tris  chordam  arcuum  circuli  quibus  fubten- 
ditur. 

Ex  hac  definitione  expungerem  libenter 
vitimam  particulam  adcitam  ab  Euclide, 
qux  circulum  bifariam  fccat,  namfi.ffi-it 
A 3 prima. 
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prima,  tc  hxc  minime  ncceflaria  videtur, 
probarique  poteft  ex  (cquenti  definitione  i8. 
Quoad  definitionem  femidiamttri  , quar  i 
plcrirq*,  Geometris  radius  appellari  folct,  ni- 
hil eft  quod  explicari  debeat,  ciim  fit  clariffi- 
ma,  cumfitfcmiHis diametri, idcoque  dica- 
tur ex  centro  cxirc,&.  terminari  propterc^  ex 
vnafolum  parte  in  circumlcrentia  ipfius  cir- 
culi. nifi  dicatur  quod  circulus  bifariam  fc- 
catur  confequenter  ab  diametro  fua , qua’  ex 
etvmo  nominis  fui  quantitates  qiiarum  cft 
diameter, in  duas  partes  aquales  fecat ; vfiir- 
pant  vero  Geometra  nomen  diametri  in  aliis 
figuris  rtciilincis  & aliis:  tunc  enim  maioris 
claritatiscrgo  adduntur  illa  poflrcma  parti- 
cula,qua  circulum  bifariam  fecat,  hanc  dia- 
mctri"proprietam  inucnifle  Thaletem  tcflis 
cft  Plin.  libr.  a.cap.  12. 

XVIII.  * 

Semi(ir(ulm  vrr^  tH  tjut  wmnetur  fub  du- 
mttro  i & fub  tA  Unta  qurt  de  (trculi  ririirm- 
ferentid  aufertur. 

VT  in  eadem  figurafupcriorefemicir- 
culus  erit  DCB  , comprehenfus  ab  dia- 
metro BAD , & parte  BCD  circumferentia 
totius  circuli.  Pofitaergo  ifta  definitione  fc- 
micirculi  , demonfirabo  diametrum  BAD 
circuli,  bifariam  diuiderc  totum  circulum: 
nam  per  hanc  definitionem  Icmicirculus  erit, 
ideft,  dimidia  pars  totius  circuli  pradifti 
ri^tfr.5.  erit,  tam  BCD,qu^m  BTD,partcsdua cir- 
culi totius  dimidia  : ergo  per  diametrum 
BADJ  in  duas  femifles  partes  diuiditur  cir- 
culus DCBE.Proclus  in  libr.i . horum  clem. 
Thaletem  Milefium  refert  probantem  dia- 
metrum circuli  ipfum  fccarc  in  duas  partes 
aquales  aflumcnclo  fuperpofitionem  menta- 
lem, & totum  dfe  maius  fua  parte,  & qua 
congruunt  cacllc  aqualia.  Itaque  in  caelem 
figura  fi  concipiamus  animo  fcmicirculum 
BCD , fuperponi  circulo  BE.D , immanente 
diametro  BAD ; vel  tota  pars  BCD  circum- 
ferentia , congruet  toti  parti  BED  alteri 
eiufiicm  circumferentia;  vel  aliqua  cius  pars 
non  congruet  cadendo  fupra  vel  infr,^  aliam: 
fi  fecundum , poterimus  ducere  ab  centro 
A immobili  rcclam  lineam  fccantcm  arcus 
circumferentia  non  congruentes  jeruntque 
dux’  femidiametri  ciufdcm  circuli  qua  ex 
natura  circuli  debent  efie  aquales;inaquales, 
videlicet  vna  pars  erit  alterius : vel  pars  a- 
qualis  erit  toti  quod  efiabfurdum,  cogruent 
igitur  dux  illa  partes  adaquate  totius  cir- 
culi fai^T  ab  diametro  circuli , ci^  erunt 
aquales  inter  fc  per  axioma  etiam  nutum.Et 


fic  tam  plana  fcmicirculonim  ciufilem  cir- 
culi,quam  circumfcrctia  totius  partes  BCD, 
BED,  erunt  aquales  inter  fcoftcnfa. 

X I X. 

KtfUlinu  figura  funt , qna  fub  rtffi/  Uttem 
ionmtmuT» 

COntenta  igitur  figura  fub  curuis  lineis 
vel  curua  vna  linea,  curuilinca  vel  cur- 
uifinea  vocabuntur.  Et  fi  quadam  reffaillas 
terminent  &:  alia  curua  limul,mixtilinca 
ide-o  dicentur  illahuiufmodi  figura. 

X X. 

IriUtera  quidem  qua  fub  tribue» 

EVelides  figuras  planas  rc-dlilineas  vt  plu- 
rimum denominat  ab  laterum , & angu- 
lorum numero , vt  hoc  loco  trilateram  figu- 
ram, ab  numero  ternario  laterum  fcu  linea- 
rum reftarum  ipfam  concludentium,  quam 
figuram  trilateram  pofimodum  fere  fcnipcr 
triangulum  appellabit,  quod  non  definit.  Sed 
polfumus  dicere  Triangulum  de  quo  agit 
Euclides  in  hifce  elementis,  clle  figuram  pla- 
nam rcctiIineam,rcctxlincos  angulos  tres  tan- 
tummodo continentem. 

Bilaterarum  figurarum  reftilincarum , & 
biangularum  rcdtilinearum  , nullam  facit 
mentionem  , quia  impolTibilcs  (unt  per  axio- 
ma decimum  quartum,  negans  duas  re&as 
fpatium  feu  figuram  comprehendere. 

Quare  rciftilincarum  hguranim  planarum 
prima  erit,  Trilatera,  fcu  '1'riai^ularis. 

XXI. 

S^adrilatera  ^idem,  qudfub  quatutr, 
XXII. 

MuftUatera  autem , qua  fub  flunbm  quam  quatun 
rrder  iirteu  tomprehenduritur, 

EVelidem  folum  agere  de  figuris  rcAili- 
ncis , ctiamli  in  definitione*  trilatera  Se 
quadrilatcr.e  non  apponat  denominationem 
reftilinca,  maniteftum  cft,  ex  particulis,  qui- 
dem, repetitis,  qua  coniungunt  fcquentes 
definiti^cs  illas  cum]pr.ecedente  definitio- 
ne vniuerfali  rcdilincarum  figurarum , qua- 
rum fpecies  funt  trilatera  &:  quadrilatcra. 
Porro  fpecies  multilatcrarum  fupra  quadri- 
lateras , diucrfa  erunt  pro  numero  laterum 
maiore  quam  quatuur,qua  denominationem 
fument  al>  numero  illo  laterum,  vtqninquc 
latera,  ftxilattra , fcptilaicri , &:c.  in  infini- 
tum 
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tum  : dcquibus  aget  in  libro  quarto  , vcl  ab 
numero  angulorum, vt  quinquanguls,  fexan- 
gulsjfcptangula.',  &c. 

X X.  I I I. 

ItxUttf^aum  autem  figurarum  , j€quiUterum 
Truugulum , quud  tria  Utera  habet  aqualia. 

XXIV. 


lia  inter  fc,  & quatuor  fuos  angulos  rcdosjil- 
la  erit  quadratum,  vt  ABCD. 

Aduerte  in  bac  definitione  & fluenti  rc- 
^anguli  epithetum  fumi  pro  omnibus  angu- 
lis Hguri  redis, non  autem  in  definitione  z6, 
in  qua  vnus  fblusredus  angulus  requiritur, 
vt  triangulum  vocetur  rcdangulum. 

XXX. 


ifofulis  auttm , quod  duo  tantum  aqualia 
habet  Utera» 


Altent  vero  parte  longior  figura  tfi  , qua  reSanguU 
quideftt , at  aqutUtera  non  tjl. 


XXV. 

Staienum  vero  eft , quod  tria  habet  Utera 
maqualia. 

IN  hifcc  tribus  definitionibus  explicat  tres 
fpccic  triangulorum,  fcu  fiprarum  trila- 
terarum,ratione  Uterum  aqualium  omnium, 
autduorum  dumtaxat, vel  in^qualium  trium. 
ABCclIaquilatcrum.  D£f  ifofcclcs.  GHl 
Icaicnum. 

XXVI. 

Ad  hac  et  iam  i Trilateraram  figurarum  , ^San- 
^ulum  ^Hf  Jri»  tnangulum  tfi , quod  re^um 
angttUm  habet*  $ 

XXVII,  • 

Obtufang^lum  autem , quod  obtufum  angu- 
lum habet. 

XXVIII. 


IN  hac  definitione  fupponit  genus  quadri-  Tigur.j» 
latcrarum  figurarum  , & negatio  natura' 
xquilatcrx  Tumenda  eft  hac  ratione , vt  qua- 
tior omnia  latera  non  fint  aqualia  inter  fi», 
licet  duo  oppofita  fint  ac  debeant  ede  aqua- 
lia. hanc  figuram  refert  EfCH. 

XXXI. 


Rbombm  autem , qua  aquilsuera , ftd  rtSau- 

gnU  non  tfi.  * 

IN  hac  & fequenti  definitione,  fupponit  vt  figur.^» 
in  praecedente  genus  quadrilatcrarum  fi- 
gurarum. Sed  in  hac  nomen  xquilaccra  , fu- 
mitur  pro  quatuor  lateribus  xqualibus.  Hu- 
iufmodi  figura  eft  IKLM, 

XXXII. 

RbomboidiS  verh  ^ quaaduerfa&  Uiera&angu- 
lot  babttti  tnur  fe  aquales , neque  aquilatera 
efi , neque  redanguU. 


Atutaugulum  vtrb , quod  tres  atutos  habet  anfftlos, 

Hifcc  poftrcmts  iribus  definitionibus 
tres  alias  triangulorum , vel  figurarum 
trilaterarum  profert  fpecies , ratione  angulo- 
rum , redi,  obtufi,  Se  acutorum  trium,  No- 
Fi^r.4.  tandum  eft  redangulum  triangulum  vocari 
onhogonium , obtufangulum  dici  amblygo- 
nium,  acutangulum  apcllari  oxygonium  ex 
vocabulis  grxeis,  Rcdangulum  erit  LMN 
ob  angulum  redum  M. Obtufangulum  GHI 
ob  angulum  GHI  obtufum.  Acutangulum 
D£f  ob  tres  angulos  acutos. 

XXIX. 

j^adrilaterarum  autem  figurarum.  Quadratum 
quidem  tfi,  quod  & aquiUterum  & redan- 
gulum  efi. 

Tigur.^.  Vxcumque  figura quadrilatcrarcdili- 
nca  habuerit  quatuor  fua  latera  xqua- 


NEgat  in  rhomboidc  xqualitatem  qua-  Figur.K 
tuor  eius  laterum,  & reditudinem  an-  ^ 
gulorum  : fcd  adftruit  duos  oppofitos  cius 
angulos  elfc  Quales  , Se  duos  alios  angulos 
oppofitos  etiam  inter  Ce  xquales;  tum  qua  li- 
bet  eius  duo  latera  oppgfita  cfte  xqualia. 
Rhomboidem  figuram  vide  NOBQ. 

XXXIII. 

Trater  bos  auttm , reliqua  quadriUtera  figu^ 
ra,  trapeoM  appelUniur. 

HOc  eft  quibus  nulla  ex  illis  definitioni- 
bus allatis  quadrilaterarum  figurarum 
competit,  Poteft  vero  hac  ratione  dcicribi 
per  negationes.  Qux  xquilatera  non  eft  , ne-  fr',ffur.t. 
que  rcdangula , neque  angulos  oppofitos  ha-  ^ 
bet  xqualcs , neque  oppofita  latera.  £0  quod 
xquilatcra  non  fit,  non  poreft  quadratmn  ne- 
que rhomous,qux  xquilaccra  lunc : Qma  re- 
A 4 dangula 
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ftinguU  non  dl  differt  ab  quadrato,  ii  altera 
parte  longiore  figura,  qua;  rciffangulafunt: 
Oenique  quia  nulla  oppofita  latera  obtinet 
aqualia,  & nullos  angulos  oppofitos  aquales, 
non  poteft  diti  rhomboides ; qua  ifta  exigit 
R i T V. 

Itaque  quadrilatcranim  figurarum  quin- 
que funt  fpecies,  intcliigendo  vti  par  eft  in  ge- 
nere rcftiiinearum, Quadratum,  Altera  parte 
longior.  Rhombus , RJiomboides , & Tra- 
pezium.. » 

XXXIV. 

rsrtSiU  riOt  linit  funi , ijut  cum  m ndim  fwt 
fltni  , & IX  rntijuc  ftrii  in  mfiniium  frtdn- 
itnlW  1 in  niutrtm  fihi  muiuh  incidtnl.  * 

• 

PArallclarufn  rcAarum  linearum  natura 
exigit  tres  conditiones.  Primam  vt  fint 
in  eodem  ptano.  Alteram,  vt  ex  vtrai^uc  par- 
te producta;  am’)«  in  inBnitiim  concipian- 
tur. Tertiam,  vt  nunquam  fibi  mutuo  inci- 
dant. Hasparollchs  rcftas  lineas  vocant  alj) 
aEquidiftantes , vt  A B,  C D. 

Hxraperiores  definitiones- tribuuntur  Tu- 
clidi.  Dux  fequentes  adduntur  ab  Comi  Tcn- 
tatoribus  eius,  quia  figurarum  huiurmodi 
mentionem  facit  Euclides  in  hoc  primo  li- 
bro fuo,earuque  dcfinitionesdcfidcrabaniur. 

XXXV. 


XXXVI. 

cim  vero  in  paraUtlogrdtnmo  dUmtter  du^dfut^ 
rit , dui^  (inu  Uttrtlfm  pardUtU  leidnmdu- 
mciTum  in  vno  todemqutpunUo^  Ud  vtpdrdSe- 
It^rdtnmum  dh  hifct  pdr^lu  n ^udtutr  diftri^ 
budtur  pdrdlUlo^fdmmd  : dpptUdntur  dtu  t&d) 
ptr  quddidmtttr  non  tTdnfiirfompUmentd  j duo 
vero  rthqud  per  qtu  dumtter  inaditt  circd  dis» 
metrum  lonfiftett  dtctmtur. 

EXempli  gratia  in  parallelograinmo 
ABCD,  diameter  AC  duflafit&du® 
refte  Iine.e  Ef  G,HGl,rccantcsin  G punt^to  Tfgur.j* 
eodem  diametrum  AC,  ita  vt  prima  EGb  fit 
parallela  lateribus  ADjBC<  oppofitisdati 

f>araIIcIograrami , & fecunda  HGi,  fit  paral- 
ela  aliis  duobus  lateribus  oppofitis  AB,DC: 
tunc  diuidclur  totum  datum  parallclogram- 
mum  m quatuor  parallclogramma , AtGH, 

GICF,  EBIG,  HGI  Dj  duoque  prima  enu- 
merata vocabuntur  circa  diametrum,  quia 
diameter  AC  per  illa  tranfit;  alia  verdduo 
poftrema  perqux  non  incedit  diameter  AC, 
dicentur  complementa , quia  cum  illis  primis 
duobus  complent  totum  datum  parallelo- 
grammum.  Ex  quo  intelligitur  quid  fit  in 
quantitate  complementum,  & complementa: 
Complementum  enim  eft  id  quod  cum  alio 
complet  aliquid  : Se  Complementa  funt  ea 
qux  cum  alfo  vel  aliquibus  complent  aliquod 
totum. 


TdfdUelogrdmmum , rfl  fyurd  quddrilaterd , tuim 
bmd  oppojitd  Uterd  funt  pardQeU  feu 
dqutdtfidutUn 

ITaque  fi  de  figura  aliqua  quadrilatcra 
v.g.  ABCD,  probentur  latera  oppofita 
duo  AB,CD,efleparallcIa;tumajiaduo  AD, 
BC  ellc  inuicem  parallela:  ipfa  erit  parallclo- 
grammum,fiue  iit  rci^angulavcl  non  rc^an- 
ula,de  huiufinodi  figuris  agitur  prxeipue  in 
oc  primo  lioro,  & fecundo.  Quamquam  et- 
iam multifaterx  alix  figurx  fint  parallclo- 
grammx  in  plano  dcfcripi.e ; vnde  non  vide- 
tur hxc  deiinitio  vniucrfalis  qux  ad  folas 
quadrilattras  ab  Authonbus  nonnullis  re-  ' 
rtringitur.  Vt  igitur  fit  vniuerfaiis  demenda 
cft  particula , quadrilatcra. 


XXXVII. 

[ jEqudles  drculi  funt^  quorum  didttitiri  (imt  dqus- 
les  vti  quorum  tx  iftitru  reUd  bned  ,feu fimi- 
* dtdmetri  funt  dqudlet.  ] 

EXempli  gratia  circulus  ABCD  cuius 
centrum  fc;  & circulus  FGHI,cuius  cen- 
trum K , erunt  .vquales ; fi  diametros  AEC, 
FKI  habent  xauales ; vel  (emidiametros  AE, 
FK,  et  fi  circuli  illi  fint  xquales  , habebunt 
diametros  xquales,  vel  femidiametros  xqua- 
Icsiquia definitio  ac  dcfinitumconucnuntur* 

XXXVIII. 

{[  Mdiotes  emuli  funt , qui  bdbent  mdiorts  dUme~ 
tros . vel femtdumetroi : e?  mtnottt  unuU  funt, 
qm  bdbet  mtnms  didtnemstVtl  fimuUdmutroi.  ] 


VT  circulus  LON  maiorem  halsens  dia-  ' 
metrum  L M N , vel  fcmiaiametrum 
LM,  refpcdlu  circuli  FGi  minorem  habentis 
. diametrum  FKI , vel  lemidiametrum  f K; 

maior  erit  quim  circulus  tGL  Et  contra  Fi^nr.8»' 

quia 
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quia  circulus  LON  maior  cft  circulo  PGI, 
maiorem  habebit  diametrum  LMN , vel  fe- 
midiometrum  L M , quim  circulus  minor 
FGl,quia  definitio  ac  definitu  conuertuntur. 

XXXIX. 

[ JntqtuAli  liraUi  iiuquMti  bibat  dumttm  ftl 
faudumaToiitHMcrmanemi  mmn 
mmniM. 

jEc  definitio  clara  eft  ex  diflis  in  fiipe- 
riore  definitione.Forrohas  tres  pofljre- 


H 


mas  addidimus  confultu  tacient^ad  mulca- 
rum  propoiicionum  dcmonilrationcs  liuius 
primi  iibri:  primamqueex  his  tribus  mutuati 
lumuscx  libro  tertio  A.uthoris,  dualque  alias 
ab  Commentatoribus  illius  libri.  Neque  pro- 
pterci  reprehcnfionc  vlia  digni  fumus,  quia 
definitiones  cum  non  dcmonilrmtur,  led  af- 
fumantur  naturam  fubiedi  explicantes,  quar- 
libet  cuiufcumque  libri  vlcimi  'alTumi  poted 
in  quocumque  alio  antecedente  modo  termi- 
ni fint  manifedi. 


COMMENTARIVS 

IN  PETITIONES 

SIVE  POSTVLATA 

L I B R I P R I M I 

ELEMENTORVM 

GEOjMETRICORVM  evclidis. 


TtJliiUlitr , vt  i fwtnit fmi3t  a ftu/iii  ftnSiim, 
nlUm  linum  dmtn  ame/Utnr. 

' II. 

Et  reffsm  Imum  tfmmdfdm , ht  utitmimm 

X E M p L t gratia  fit 
datum  pundum  A , & 
pun&um  B : quis  neget 
re^am  lineam  AB,  nc- 
dentem  illa  duo  puh- 
da,duci  poBc  per  intel- 
Ic^um  ? cum  rcft.v  li- 
nes extrema  duD  Hnc 
pun£ta,cx  definitione  3.  Similiter  ex  eodem 
punflo  A ad  aliud  pun^um  C , quod  non  (ic 
in  direftumpundi  B,  red  e AB,aliam  redam 
AC  duci  pofle  ? Pratere^  quis  neget  redam 
AB  terminatam,  produci  pofle  in  continuum 
vitri  B,  vfque  adD^  fic  deinceps  in  infini- 
tum lyncatWgorematicc  vitri  quoduisems 
extremum.  * 


- , I I I. 

Itm  tjusttit  (tntro » & inttfU4Bi  drutum 
' • « hftttbtu* 

2 Vis  inficias  ibit , ex  nota  circuli  natura 
de{0‘ipta’ab'Arifiorelc  1 .mechanicarum 
ionumcap.circulumdefcrihi  pofle:coiP- 
cipi  enim  potefi  quxuis  reda  linea , hoc  efi 
intcruallum  £uclidis,xirca  vnum  extremum 
immobile  rcuolui  fu^va  pfamim  integre , fic 
enim  altero  Tuoexti^omo  circuli circu^eren- 
tiom  deferibet. 

Commentatores  Euclidis  diuctifi  hoc  (e- 
quMs  polhilatum  fuperaddupe.  £,t  nos  aliud 
quintam  & fextum  conferentiaadexpungen- 
M Tyronum  dubia  mulca  adiungemus. 

V. 

Itm , quMumque  m^gnitudint  ddt4  * fumi  pofft 
dlummugnuudittfm  mauremt  fdmmcremt 
f ftl  (thupi ; tmo  & ] 

QVi  naturam  quantitatis  finita?  qu?  ob- 
iedum  efi  Geometiia?  noueric , hoc  vl- 
* tra 
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Commentarius  in  Axiomata  lihri  primi 

cum  nihil  dc  Tua  natura  deperdant  in huiuT- 
modi  rupcrpofitione : qu*  mirum  in  modum 
conducit  ad  cogno(ccndam  squalitatem  vel 
insqualitatem  inter  quantitates  compara* 
biles. 

V I. 


lO 

tr^  polKiIatum  conccdc-t:  nam  continuo  qus- 
libet  quantitas  augeri  & augeri  in  infinitum 
ryncatnegorcmaticc  potc(l;&  in  infinitum 
minui  eodem  modo:  ei^oquxlibet  quanti- 
tas data , patietur  aliam  dari  maiorem  & ma- 
iorem ipfa,  & minorem  eiufdem  fpeciei;linea 
linearo  maiorem  vel  minorem  , fuperficies 
fupperficiem , (olidum  folidum:  neque  repu- 
gnat concipi  squalem  cuicumque  dats  quan- 
titati , cum  fit  affeiftio  vti  prxcedentes  ad 
quantitatem  pertinentes. 


f td  qud  di  qudntttdtm  periment, 

fitperpmipeje  inHi(empeTintelU{ium,(i  preut 
dtltnt  fumdntitT,'] 

VT  pundhim  pundo»  lines  lines,  fuper- 
ficicsfuperficiei.  Nihil  enim  rcpi^nat, 


[ QUdntitdtes  pofe  condpi  meueri  ftamdum  fe  «- 
tdi,  vel  mcd  dliquii  fui  immebile/j 

VT  redam  lineam  moueri  circa  vnum 
fuum  immobile  extremum:  Vel  fuper- 
ficiem  aliquam , circa  vnum  aliquod  fuum 
pundum,  vel  lineam  immobilia.  Vel  denique 
quodlibet  quantum  pofle  transferri  perin- 
teJlcdum  ex  vno  loco  in  uium  quod  fine 
motu  heri  nequit  totalis  mobilis  quanti , fi 
locus  ad  quem  dificrat  ab  loco  4 quo.  In  hac 
porro  tranfpofjtione  nihil  deperdi  de  quanti- 
tate docebimus  axiomate  30. 


COMMENTARIVS 

IN  AXIOMATA 


feu Pronuntiata,  leu Dignitates,  feu com- 
munes animi  notiones 

LIBRI  PRIMI 

ELEMENTORVM 


GEOMETRICORVM  EVCLIDIS. 


I. 

« 

SutiuUmtqiuru,  &ntitfifmt^iulUi 

£<  ijiui  nu  dtpulmt»  mmitfi,  m nMi;  m«» 
tfi  > 4UU  minu  tUtn  dijiuliiim. 

Ei  fi  vnum  mtiuitfi,  tut  minui  muguitu- 

dim  ^uupum ; ulmum  iputiut  u^uulium  tudm 
muguttuitnimuimtftuui  tuimut. 

Et  quu  funi  uquuUlms  uquulu,funi  inter  fe  uepuliu. 

Et  fi  mum  efi  muiui  alitrt , lue  ulitrum  muius 

tertii , & itu  dtinetfi ; fiimum  ujfumftum  irii 
muiui  ritimi. 

Et  fi  mum  fit  minui  ilieri , & bec  ulierum  m'mm 
teri» , & au  deintefi , ftimum  ujfumftum  trU 
minui  ultimi.  ] 


PR I M V M hoc  axioma  multas  habet 
p^cs , & faciles  inteileSu  ei  ^i  le- 
uilCme 'Iciat  comparare  quantitates: 
quare  ne  longiores  Cmusicxcmplis  ab- 
IHnemus  ^ vt  etiam  in  nonnullis  conl^uen* 
tibus. 

I I. 

Et  fi  uquuliinu  uijuulU  udiiSu  fiut , tili 
funi  uquuliu, 

I I I. 

Et fi  ub  uquuliiui  uquuUu  uhlutu  pnt,jut  reliu- 
quuuiur  funtuquuliu. 

I V. 


p:„;.  ;gj|  (jy  C^oogll 


Elementomm  Geometricmtm  Euclidis. 


n 


I V. 

totafiiHthis- 

9«4/i4. 

fim*qu4libtuindqf4l$4  dHuSdfintfnutisrimd’ 
»fi,fiiiwrt  minui\wa  fimt  mqiuUistiBad  mmi- 

' Tummdias,  & bQcmhmu 

V. 

Btpai  aqualtd  dbUtd  Jint^uUqua  funt 

ttuqtuUsu  * 

t4  fi  db  iadqMdlibus  dqudlid  abUtJ  fint » 4 mdim 
ntinas » & 4 mm^n  mdius ; reliqud  funt  i»49ir4> 
lid  t iBadnirntram  maius , & bae  mmuu 

VI. 

> 

^ £r  9»4  tlufdm  duplida  funt » mttr  fi  funt  aqualid . 
B qu»d  vttiMi  dqudUum  duplstm  efi  /duplum  til  & 
dlstrim  d^uaUum. 

[ EI  qu0d  nufdm  triplum  vtl  quadruplum , & fic 
diinups  tfi\triplam  » fel  quadruplum» 

^ fit  dtmceps  multiplex  efi  al/erias  aqualium. 

It  qua  eiufdm  triplUia  »quadrupluia,  & fic  deinceps 
ruulttplttsd  funt-.,  inter  fe  funt  aqualia. 

Hxc  etiam  non  fblum  reipedu  ciufHem 
fed  etiam  squalium  vera  funt. 

VII. 

It  qua  eiapUm  fimt  dimidia . inter  fi  fimt  aqualia. 
[]  £r  centra  , dne  qua  aqualia  fimt  rtfiedu  tsufdem 
tetim  , tmfdtm  funt  dimidia» 

£t  qua  dimids4,utter  fi  funt  aqualia. 

Bt  dne  qua  aqualia  funt  refitHn  mulierum  aqua» 
Imm  tanquam  teierum,  eernmdem  funt  dimidia. 
Bt  qua  eiufdem  vel  aqualium  funt  parta  tertia  vel 
quarta , vel  qualibet  alia , 'mter  fi  funt  aqudta, 
£l  trsa  vel  qudiuer  tr  fit  deiucept  plura  queeum» 
que  numere  , qua  aqualia  fimt  refpe^u  eiuf» 
dem  tetim  tanquam  parter»ptl  aqualmm  teterum 
multerum  •,  tiufdem  tetius  vtl  aqualium  teierum 
funt  partes  tertia , quarta Vtl  qualibet  alie  uu» 
mere  vti  prius. 

£ Ef  iBud  tetum , vtl  teta  i&a,funt  ds^ , vel  tripU, 
&t.  sUarum  partium  aqialum  di^trum  dua- 
rum, trium,  &C.  ] 

• VIII. 

* letum  fua  parti  mam  efi* 

£ Yalcmtntmtns  mms  mteme*  ] 


1 X. 

£f  qua  fibi  mutui  ( eluunt ^ eainter  fefunt  aqualia, 

[ £t  quantitates  qi-arum  extrema  (iiuiftl/ilu  om- 
nia congraun/',  tota  congruunt , ^ funt  aitualer- 
Reda  tinea  aquales  congruunt.  Arguit  rectilitiei 
aquales  congruunt.  Circuit  aquales  tengumnt. 

Arcus  circulcTum  eqUalturn  aqtiahs.  congruunt» 
tiguraemnesreUihntaaqutlatera  ^ aqutangu- 
/4  congruunt  > ] & funt  aquali  i. 

COi^rucre  quantitates  cfl , mente  fuper- 
poiitx  extrema  cxcremis^adicquari  per- 
fe^lc  ; qus  autem  pcricAe  adxquantur  , qufi 
neget  enc  aequales?  Ea  igitur  qus  congruunt» 
squalia  e(Tc  declaratum  e/I*  Kos  vero  quanti- 
tates aliquas  squales  proferimus , quas  con- 
gruere oftendemus,  poftqua.n  oftenderimus 
quantitates  totas  congruere , fi  carum  omnia 
extrema  congruant.  Cum  tota  adsquatio 
quantitatum  ut  penes  ettrema  qus  continent 
figuras , certe  li  congruant  extrema  omnia 
quantitatis  vnius  diuifibilia,  vt  funt  lines , Sc 
lupcrficies  , non  autem  pun^  fola , qus  in- 
diuifibilia  funt  omni  modo:  cots  quantitates 
concluTs  illis  terminis  diuifibilibus  con- 
gruent , ideoque  per  axioma  Euclidis  squa- 
les erunt.  Prima  efi»  vt  omnes  re<5ts  lines  Fi|.i^ 
sqiulcs  congruant.  Sit  reda  linea  AB,  reds 
Cu  squalis;  & per  petitionem  5.intelligatur 
extremum  C extremo  A fuperpofitum,  & ex- 
trjemum  D fuperpofitum  extremo  B : In  hac 
rupcrpofitione,veI  tota  Ijnea  reda  CD  squa- 
lisdata  reds  AB , adsquabitur ; vt  in  prima 
figura;  tunc  vero  congruent,  cx  allata  defini- 
tione vocis  congruere.  Vel  non  adsquabitur, 
ita  vt  aliqua  pars  reds  CD , nimirum  CB 
adsquccur  parti  AE,reds  AB , vtinfccun- 
daiagura;  alia  vcr6  pars  EPB,  reds  CD,non 
adsquacur  parti  EB, reds  AB,  aberrando  ab 
illa  parte  EB,  fiirlum  vel  deorfum;  tunc  verd 
reda  linea  data  CEI  D & recepta  ab  aduerfa- 
rio,  definet  efleredaex  hac  pofitione,namex 
sqiio  non  iaccbit  inter  fua  punda  C & D 
conuenientia  cum  pundis  A & B extremis 
reds  dats  AB;  quia  lubfultant  alia  eius  pun- 
da Si  parte$,inter  £ & B,fupra  extrema  C Sc 
D,  vci  A & B:  vel  fi  non  ruofulcanciUa  pun- 
da&  partes  reds  CD,fubrultabuncaliahu- 
iufmou  reds  AB  inter  punda  fua  extrema 
fi.  ScB»  Hsc  abfurda  deducentur  multB  ma-* 
gif  ab  cafu  tertis  figurs , fi  dicatur  tota  reda 
C£D  non  congruere  vel  adoK)uari  reds  AB, 
extremis  exceptis.  Longe  ergo  magis  abfona 
erit  pofitio  aduerfarij  dicentis  in  prsdida  fu- 
perpofitione  redarum  squalium  AB , CD, 
congrueatib;is  earum  extremis  quia  funt  cx 

omni 
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' omni  pane indiuifibilia,  redas  lineas fccim-  tumSc  pars,contrapra?ccdensaxioma.  S_i(c- 
dum  partes  & pundbfua  media  non  congrue-  eundum  & tertium  limiliter  ex  centro  com- 
re  ad.vcjuate:  Contradicens  ergo  illi  politio-  muni  D,  H,  tranfinittctur  jeda  linea  ad  cir- 
ri fecunda  pars  huius  axiomatis  in  lineis  re-  cumferentiar  partem  exteriorem  voiuscir- 
(^is  .Tqualibus  , vera  erit  acdqclarata.  Dicet  culi,  fecans  interiorem, vt  in  fecunda  figura, 
effugiendo  aduerfarius  in  hac  fuperpofitione,  • reda  HG  vel  DG,  fecans  in  C circum^ren- 
punctum  quidem  C rcdarCD  , congruere  tiam intcriorero,&  in tenia figura,rcdaDC 
pundo  A redar  AB,  3:  nihil  rc&rum  fecans  interiorem  in  E, velrcdaHEfecans 
AB  , 3c  CD  , fubfultare  fupri  aliam  vel  interioremin C ; crunique red^DC, HG, 
infra;  fcd  punftumD  rcd.c  CD,eflcindirc-  vel  DC , HE , redx  a;qualcspcrcit.dcf.  37, 
dum  reda;  A3 , vitri  B , vt  in  DD , quarti  totum  & pars,contra  pricedes  axioma.  Hxc 
figurx.  Exhoc  eifugioaduerfariusincidit  in  abfurda  manilcllum  reddunt  falfiutcmpoEo 
maius  ahfurdum ; nam  ex.  hac  pofitiOTie  fcqui-  tionum  adue^ari  j,  qus  ideo  falfi  erunt.  Kc^ 
tur  redam  CDDjdatamiequalcmrcdx  AB,  ftat  igitur  yt  tota  circumferentia  circuli 
cTTe  iniqualera  & maiorem  per  antecedens  EFG,  congruat  pcrfedi  cum  circunjfcrcn- 
axioma  8.  qui  fe  mutuo  dcftruunt.  Nullum  tia  circuli  ABC, quod  erat  concludendum, 
igitur  effugium , manetque  firma  veritas  hu-  Quarta  pars  efl , Vt  circuli  eiufdcm  arcus 
ius  partis.  iqualcs;  vel  circulorum  iqualium arcus i- 

ri^.  1 1 . Secunda  cfl , vt  omnes  anguli  rediiinci  x-  quales  , congruant.  Concipi  enim  polTunt 
quales,  congruant.  Sit  arduius  ABC,iquaIis  circuli  xqualcs  , quorum  funt  arcus , fi  den- 
angulo  DEh  : & Per  petitionem  5.  intcfliga-  tur  circulorum  squalium  arcus  zqua(cs;qui 
turpundum  anguli  E, pundo anguli  Bfuper-  vt  in -prxcedenti  parte  fuperpofiti  concipi 
poni,&  redam  ED  fuperponi  redx  BA,quas  poterunt , ita  vt  vnum  extremum  arcus  daci 
concipere  poiTumus  aequales,  &tunc^rpri-  cadat  fiipra  vnum  extremum  alterius  arcus 
mam  explicatam  congruent.  lam  vero  aut  re-  dati:  tunc  verdper  partem  illam  tertiam  to- 
da  EF  efficiens  angulum  DEF  xqualcman-  ta  circumferentia  circuli  vniustoti  circum- 
gulo  ABC,iniftafiiperpofitionc,  nondiuari-  ferentix  adxquabitur  fcu  congruet : quod  fi 
cata  magis  , nec  magis  inclinata  ad  redam  aliud  extremum  arcus  non  cadat  fiipra  aliud 
DE,  congruet  cumredaBC;  vel  abpundo  extremum  alterius  arcus  ; cadet  fupra aliud 
B & £ cadet  fuprl  redam  BC , aut  iofi;^  il-  pundum  circumferentis , & fic  arcus  vnus 
Jam.  Si  primum,  anguli  illi  ABC',  DEF  dati  erit  minor  altero,  contra  datum.  Cum 
xquales  congruent;  fi  fecundum  , angulus  igitiu-  propter  hoc  tbfurdum  extrema  vnius 
ABC  continebit  angulum  DEF , fi  reda  BF  arcus  cadant  fupra  extrema  alterius  arcus,  & 
cadat  fupri  redam  BC  ; vel  continebitur  ab  tota;  circumferentiae  ofienfie  fint  congruere; 
angulo  DEp , fi  reda  BF  cadat  infra  redam  arcus  dati  xquales  aequalium  circulorum 
BC;crgo  contra  antecedens  axioma  totum  & congruent.  Quod  fi  dati  fintorcus  cquales 
pars  erunt  xqualia:  abfurdumhoc  confequens  in  eodem  circulo;  concipi  poterit  alter  circu- 
indicat  falfum  effe  antecedes  vnde  dedudum  Ius  aequalis  dato,  & difeurfus  fadui  applica- 
videlicet  redam  EF  cadere  infri  vel  fupri  tus  concludet  & probabit  intentum, 
redam  BC  : non  recedet  igitur  ab  reda  BC;  Vlcima  pars , qux  eft,  vt  omnes  figurx  *- 
quare  congruent  dari  anguli  rediiinci  x-  quilatcrx  redilinex  , & aequtangalx  con- 
qualcs.  ' gruant.  Declamatur  hac  ratione.  Cum  figurae 

Fi^.n.  Tertia  pars  efi  , vt  circuli  trquales  con-  dentur orqutlaterae  redilinec,&cquiangu- 
gruant.Sit  circulus  ABC^entrum  habens  D,  ix,  pn*  primam  fecundam  partem  con- 
aequalis  circulo  EFG,  centrum  ha*benti  H;  & gruent,  fi  fuperponarttur  redae  lineae  aequales 
perpetitionem5.intelligaturccntrumHcir-  aliis  fiiis  squalibus,  & anguli r-ediEnei x- 
culi  EFG,  fuperponi  centro  D circuli  ABC:  quales  fuis  aequalibus : ergo  fic  omnia  extre- 
in  hacfiipcrpofitioncfi  circumferentiaEFG  ma  hartliii  figurarum  dioifibilia  congruent, 
non  congruat  dreumferentix  ABC , vel  tota  ergo  coi»,  erunr<^i|e quales , per  pnemilTum 
cadet  extra  illam  , vel  tota  intra  illam  vt  in  nollrum  ad  ilUs  partes  quinque, 
primpfigura:  vel  panim intra, panim extra 

vt  in  figura  feohiaa;  vel  partim  congruet,*  ‘ * 

partim  non  congruet , vt  in  tenia  figu^.  Si  [■  ^ammaire  b*henttSt&ntn 

pnnium,  ex  centro  communi  D H.dufla  re-  ^ ,n  (t.inrr  vntm  & «Im 

fta  l.nca  ad  exteriorem  circumferentiam  fe-  L rtdfMmpaiaHm.  ] 

cabit  interiorem;  &:  nihiIominuspcrdcr,37.  t j 

xqualcscruntfcmidiamerriDBjHE,  circu-^  A Ddidi , aliquid  commurre  habentes. 
Iorum  datorum  xquaiium  ABC , EFG to-  JLjL^  nam  fi  fint  fcparatx  omnino, cum  nihil 

commune 
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' commune  habeant,  multo  minus  figmentum 
feu  partem  aliquam  communem  libi  vendi- 
cabunt.  Addidi  etiam  praeter  aliquid  com- 
munC)  & non  in  dirc^um  iacente$:nam  dux 
re^x  iinex  v.g.  AB,  BC,  in  diredum  iacen* 
tes , communem  habere  partem  pofTuot  CD. 
Oftendatnus  autem  illud  commune  ipGsnon 
«elfe  partem  aliquam  illarum  ^ 0 nonGnt  io 
dire<ituni. 

Efto  fi  fieri  poflit  du*  red*  linex  DA  B 
pu  I DAC,  figmentum  feu  communem  partem 
**  habeant  AD.  Centro  A , Sc  ihtcruallo  AD, 
fiat  circulus  DBC,  fccans  redas  datas  DAB, 
DAC , in  B , C ; per  definitionem  1 7.  reda 
BAD,  & reda  C AD,  erunt  fingulx  diametri 
circuli  fadi,  & circumferentiam  eiusfeca- 
bunt  in  partes  arquales  eruntque  lemicir- 
cumfcrcotic  illius  BCD , &CED,quxper 
axioma  7»  erunt  aequales  inter  fe;  totum  & 
pan,  contra  axioma  8.  hoc  abfurdum  con> 
demnat  pofitionem  aduerfarii  ailerentisdaas 
redas  lineas  aliquid  commune  habentes , & 
non  indiredum  iacentes  , habere  vnum& 
idcmlcgmontum  commune, vel  partem  com> 
munem.  Rcfiat  igitur  vt  illud  commune  fit 
pundum ; cum  in  rcdalinca  nihil  fit  prxtcr 
partes  & punda.  Declaratum  igitur  efi  axio> 
ma  decimum. 

X r. 

Dm  Imu  in  vn9  funSt  («ncurrentet , ft  prt- 
dufdntur  nmbd  » neajjkrib  fe  mutub  m ti 
I'  tdntiim  J pun^e  detujpihunu 

ALij  omnes  textus,  habent  intcrlcca- 
bunt,  quod  mutauimus  in  dccuUabut: 
nam  deculUrcefi  ita  lemutud  duas  quanti- 
tates fecare,  vt^  communi  illis  eant  proce- 
inpartescontrarias.  Q^a  vero  ali- 
quis negare  id  pollet , falcem  reducendus  erit 
ad  impollibile  vel  abfurdum  aliquod , in  re- 
dis lineis  de  quibus  agit  axioma  prxfens. 
Sint  duz  reds  linez  AB  , CB,  concurrentes 
in  pundo  B,  Dico  fi  producantur  ambz , eas 
fe  mutuo  interfecarc  in  eo  pundo  B.  Pr<^u- 
catur  reda  AB  vlcra  B , viq^ue  ad  D longifii- 
me,  per  petitione  i fimilitcr  reda  C B vi- 

tra B , hxc  produdio  vel  congruet  curo  re- 
da BD ; vel  cadet  inlfa  BD  ad  eafdcm  partes 
reds  CB,  vt  BF  ; vcl  fupra  ABD , in  par- 
tes contrarias  DB , vt  BB.  $i  primum , dux 
redx  linex  non  indiredum  iacentes,  ABD, 
CBD,  & aliquid  commune  habentes,  B pun- 
dum videlicet,  habebunt  Icgmencum  com- 
mune BD , contra  fuperius  axioma  i o.  Si  fe- 
cundum, pundo  B vt  centro , circuli  cir- 
cumferentia fiat  fecans  in  A , D , redam 


ABD , & redam  CBF  in  C & F.  Tunc  per 
dcfiatcionc  17.  ilLeredx  ABD,  CBF, erunt 
circuli  fadi  diametri  fingulx,&:  femicircum- 
ferentix  ACFD,  CGF  , ciufdcm  circuli, 
quz  per  axioma  7.  erunt  inter  fc  xqualas; 
totum  &.  pars , contra  axioma  8.  Hxc  abfur- 
da  notam  reddunt  falfitatcm  politionum 
duarum  primarum  difiin^tibnis  adxquatx 
allatz.  Supcrel^  igimr  vera  tertia  pofitio, 
quod  fe  mutuo  dux  rcitx  AB , CB , dccuf- 
lent  inpundo  B,  hoc  cll  vna  abeat  in  con- 
trariam partem  alterius , li  ambx  producan- 
tur vitra  illud  pundum  commune. 

Quod  vcVbfolum  inpundo  illo  concur- 
fus  communi  dccuHcnt,  iic  oficnditur.Si  non 
ita  fit , erit  in  parte , vel  in  pluribus  pundis. 

Non  in  parce,  nam  illa  ellct  comftiunis illis, 
contra  1 0«  axioma.  Non  in  pluribus  pundis, 
qux  vcl  ci&nt  libi  immediata  contra  natu- 
ram quanticatis;velfeparaca, qualia  funt  B, 

H.  lam  inquiro  an  pars  media  inter  illa  duo  Frg.  iff. 
punda  fit  communis  ambabus  redis , vel 
non , iw  vt  aflurgat  fupra  partem  BH  redx 
ABD,  pars  BIHredxCBB,  ratione  Tuo- 
rum pundorum  vt  I medionmi,  & partium: 

Non  primum  propter  axioma  citatum  lo. 
fcd  neque  fecundum,  nam  BIH  reda  linea 
pars  redx  CBE , non  eilet  reda , per  definf- 
cionem  4.  quia  ex  xquo  non  iacet  inter  fua 
punda  B , H , extrema.  Cum  igitur  in  illa 
aleculTatione , redx  linex  non  pt^t  habere 
communem  partem, neque  plura  punda  vno, 
in  illo  fe  tantummodo  dcculTabunc. 

X I I. 

Item  omnts  uOi,  I tedHmei 
tnter  fe  dqudUs» 

ADdidi  «pitheium  redilinei  , anguli? 

redis ; quia  folum  Euclides  agit  in  hi- 
fcc  libris  dc  huiufmodis  redis  angulis  rcdili- 
nets  : tum  quia  multi  aii]  funt  anguli  redi 
de  quibus  Geometrx  tradant,  qui  compara- 
ti inter  fe  in  vniuerfum,  non  funt  omnes 
xquates  inter  Ic. 

Quod  vero  duo  anguli  redi  redilinei 
quos  efficit  vna  reda  linea  perpendicularis 
alteri  rodx , fint  xquales  inter  fe , patet  ex 
definitione  decima.  An  vero  omnes  atij  redi 
anguli  quos  confiituunt  quxeumque  redx 
linex  perpendiculares  aliis  redis,  fint  omnes 
inter  le  xquales , olkndendum  efi , hac  ra- 
tione. * 

Sint  duo  anguj^  redilinei  ABC,  DEF,  Fifg.  17. 
redi , fadi  ab  diuerfis  redis  lineis  AB , DE, 
perpendicularibus  aliis  redis  B C , E F. 

B Conci- 
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Concipiantur  a?qiialcs  rcd>c  line®  AB, DE, 
tum  BC,EF, squales  per  petitionem  4*&  per 
5. concipiatur  pundhim  Ii.  fuperponi  pun^o 
B : & regiam  DH  reds  AB,  ipHv  congruent 
l>cr  axioma  9.  lam  vero  reda  EF  inuariabi- 
lis  non  diuaricata  ab  reda  ED , ita  vt  cum 
ilia  efficit  eundem  angulum  redum  quem 
prius  efficiebat , vel  congruet  cum  reda  BC, 
ita  vt  angulus  totus  DEF  congruat  cum  an- 
gulo ABC;vel  cadet  fupra  BC,vel  infra  BC: 
non  fecundum actertium,  nam  angulus  DEF 
datus  redus , fiet  ex  fecunda  politione  minor 
redo  ABC,  Se  ex  tertia  politione,  maior  re- 
do ABCj  hoc  cft  acutus  vel  obtufus,qui  funt 
alis  Ijxicics  angulorum  ab  redo;  hsc  abfurda 
arguunt  falficatis  illas  politiones  poftremas: 
rcTinquituf  ergo  prima , vt  congruat  angulus 
DEF,  angulo  ABC  : ergo  ®quales  erunt  per 
9. axioma,  omnes  anguH  radi  rcdilinci , ap- 
plicando aliis  hanc  demonftrationc  in  exem- 
plo horum  duorum. 

Notandum  cft  pro  conuerfa  parte  huius 
axiomatis , omnem  angulum  redilineum, 
qualcm  angulo  redo , cllc  etiam  redum : Icd 
non  omnem  angulum  squalem  angulo  re- 
do , cQe  redum ; Geometrs  enim  exhibent 
cum  Proclo  angulum  vnum  curuilineum  x- 
qualcm  angulo  redo , qui  non  cft  redus.  Fal- 
fum  etiam  clle  certum  cft  omnes  angulos  re- 
dilineos  squales  ellercdos;  nam  acuti  dan- 
tur squales,  & obtuli  squales,  qui  non  fune 
redi. 

XIII. 

£r  fi  in  duas  rtHas  lineas  altera  re&a  mutent t in- 
ternot  ad  eafdemjj  partes  angulos  duebtu  reSu 
minores  f astat ; dua  iUa  teOa  linea  in  infinitum 
froduSa . fibi  mutuh  intidtnt  ad  eas  partes , vbi 
funt  anguli  duobus  rtUis  nttnores.  [ Etfieome^ 
dantur  fibi  mutub  tomeidere  ex  ea  parte  fbidi- 
Qa  reUa  linea  angulos  intemos  duobus  reOiea’~ 
^ualtsfaeit , conudtndum  aufmpertomddtre 
ex  ea  pane  in  qua  di&os  anguhs  facit.  3 

IN  duas  redas  AB,  C D , reda  alia  EF 
incidat  cas  dcculTando  in  G & H , faciat- 
que  angulos  duos  B G H , DHG , internos, 
F/g.i  8.  ^ cafdcm  partes  ecds  EF  cadentis , mi- 
nores duobus  redis : tunc  dus  ilis  reds  li- 
nes AB,  C D , in  infinitum  protrads  ad 
eas  partes  vbi  didi  anguli  funt  duobus  redis 
minores,  tandem  fibi  mutuo  incidere,  & an- 
gulum efficere  aflerit  hoc  axioma.  Demon- 
Uratio  huius  rei  difficillima  cft,  quani  lenta- 
runt Proclus  in  hunc  librum  Authoris , 
Clauius  nofter  ante  29.  prop.  libr.i.  fixi  alTu- 
munt  id  quod  tam  ubfcurumeft  & probatio- 


ne indiget,  Rcdc  Author  duas  redas  lineas 
allamit  in  quas  incidat  alia  reda  cum  aliis 
circumftantiis,  nam  Nicomedes  apud  Pap- 
pum  duas  lineas  inucnit  , vnam  curuam, 
aliam  redam , qus  inclinantur  ad  inuicem, 
& femper  produds  magis  ac  magis  accedunt 
adfeipias,  nunquam  tamen  concurfuros  dc- 
monftrat. 

Quoad  partem  i nobis  additam  attinet. 
Certum  eft  fi  concclfis  ad  vnam  partem  angu- 
lis redis  duobus  internis,  vel  squalibus  duo- 
bus redis,  reds  lines  concurrant  ad  illam 
partem,  aut  concedantur  concurrere ; vel  ad- 
uerfarius  debet  dare  rationem  cur  non  con- 
currant alis  partes  ipfarum  redarum  politis 
etiam  duobus  angulis  internis  ad  illam  par- 
tem , squalibus  duobus  redis , fi  concurrant 
cx  alia;  vel  admittere  etiam  concurfuras. 

Firmitas  prims  partis  huius  axiomatis 
confiftit  in  eo  quod  nullus  vnquam  repereric 
duas  redas  has  conditiones  allatas  fibi  ven- 
dicantes , qus  non  fibi  obuiam  fiant  ad  par- 
tes vbi  anguli  illi  duo  interni  funt  duobus 
redis  minores  : & quo  pofito  nullum  vn- 
quam abfurduml-ftinucntum.  Si  igitur  ne- 
getur hoc  axioma  , quandoquidem  poll^o- 
nem  illius  habemus  & illud  aftumimus,  de- 
bet demonftrari  aliquis  cafus  in  quo  non  ve- 
rum fit  id  quod  aderit  ; vclaliquot^abfur- 
dum  cx  eo  deduci : tunc  enim  Yniucrfale  non 
erit  & falfum. 

'X  I V. 

Dua  reSa  Uuea  Ratium  uon  tompuhtrsdrmSm 

CErtum  eft  quod  fi  fint  parallels  dus  re- 
ds lines  , fpatium  leu  figueam  non 
comprehendant  , concurrerent  enim  pro 
conclufionc  figurs  , & non  concurrerent  ex 
natura  lua  , qus  duo  le  mutuo  deftruunt. 
Certum  cft  etiam  duas  redas  lineas  diuerlas 
inclinatas  ad  inuicem , & non  parallelas , 
nihil  commune  habentes  , figuram  nullam 
conftituere  & claudere;  aliquid  enim  com- 
mune haberent  fi  clauderent  Ipatium , & ni- 
hil commune  haberent  ex  fuf^fitione , qus 
duofe  mutuo  interimunxReftat  igitur  o(£en- 
dere  ex  abfurdo  duas  redas  lineas  AB , CB, 
angulum  B conftituentes  , ieu  commune 
pundura  habentes , figuram  non  conftituere 
conclufam.  £fto  enim  concludant  figuram 
ABCD  , recurrendo  redam  BC  ad  redam 
AB  in  pundo  D quocumque  diucrfo  ab  B 
communi  extremo  ambarum  redarum  AB, 
CB  , datarum  : tunc  reda  erit  ex  datis  vel 
fuppofitione,  reda  BCD ; Verum  quia  pun- 
dUm  D exiftens  in  reda  AB  diucru  ab  BC, 
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& etiamin  rcdla  BCD  , (i  producantur  am- 
bae, BD  A,  BCD,  Ijanutud  inccrlt^abunt 
in  pundo  D , per  axioma  vndecimum  : lixl 
«[am  per  idem  axioma  fi  producantur  vitra 
B , etiam  le  mutuo  in  putido  B dccuflabunt; 
ergo  iftx  redae  iiiiex  (e  mutuo  intcrlWabunt 
in  duobus  pundis,  coutra  axioma  citatum. 
Hoc  abfitrdum  confequens  indicat  elle  falfiam 
& impolfibiic  vt  duae  redx  liites  Ipatium  fcu 
figuram  coochidant.  Non  igitur  conclu- 
dent. 

X V. 

• 

Si  dfMtbhm  nMfMfiis  tSmnutr ; trit  tMinm 
(xr^ar,  timti8nmitxafitttq**tk. 

EXempIi  gratia  aequalibus  A B 4.  Inx- 
quaGa  C j.  D a.  adiiciantur  j C ipfi  ^ 
D ipfi  B : erit  totorum  AC  7.  BD  fi.  cxccl- 
fus  G I . adiundorum  C 5.  D a.cxceflui  H 1. 
xqualis.  . ' 

X V,I. 

Si  a^iuBha  ^iufud£$a^aiviirkuimm 
, ixaSiamm  qiu  ifrmeifutrdiit, 

V'  T inaequalibus  C 3.  D a.  addantur  ae- 
qualia A 4.B  4;  A quidem  ipfi  C3  ve- 
r6  ipfiD:  erit  totorum  C A 7.  DB  fi.  exceOiu 
G I.  aequalis  etcclTui  H i.  qui  in  primis  erat 
datis  C 3.  Da. 

XVII. 

SithpupulihtiMfuluSmMtritntn/UKt- 
nmtxtfjfm,  tiu^  Mumanfiuli. 

VErbi gratia,  abinxquafibus  A8.  B fi. 

inaequaGa demantur  C 3.D  ajillud  ab 
A;  hoc  ab  B:  eritrefiduorum  E t.F4.cxccf- 
fias  G 1.  squalis exceilui  H i.  ablatorum  C 
3.  D a. 

XVIII. 

Sidi  hu^ulitm  efu/Mdemamarirrirrr/IAia- 
fmtxuSm,txuSmldUrumdoutii. 

dMH 

Ab  insqualibus  A 8.  Bfi.  squatiadp- 
manturD  j.D  5.erit  refiduorumE  3. 

F I.  excdfiis  G a.  excefliu  H a.  totorum  A 
8.B  fi.  squalis.  ^ 


IJ 


X I X, 


Omm  ttttmtf  dijiult  tmmimpiifdrliim 

fiiiKpti. 

X X. 

5i  MW»  tfi  mim  Sdfltim , d-  allatam  gildii-,  ^ 
Ilicum  rifiyai  di^lm  erit. 

HOc  vldmum  axioma  yfurpatur  ab  , 
Commentatoribus  Euclidis  pro  de- 
monftratione  propofitionis  ao.  libr.3. 
in  proportione  dupli  concedent  amnes  facilia 
verum  in  vniuerium  in  omm  proportione 
multipUci  demonlbaturadprop.  3.  fibr.3.  & 
in  omni  proportione  ad  prop.  ip,  libr.  eiuf- 
dem  quinti. 

Hoc  axioma  non  referenaus  quiapropoG- 
tionem  citatam  ao.  lib.  3.  fine  illodemon- 
ftrabimus,  fed  quia  ad  dtatam  propofitionem 
demonOrandam  vC  funt  ba&nus  EucGdis 
Interpretes  omnes,  illud  appommus,ne  ordo 
axiomatu  Euclidianorumintcrrumpatur.Se- 
quentia  axiomata  fupmaddimus  & explica- 
nms  conducentia  plurimum  ad  toUenm»  ab 
amimis  Tyronum  fiauptulos  inter  demon- 
lirandas  pallim  propofitiones, 

XXI. 

Si  Siunm  rrSaram  Smrmt  ttttmu  raepiimr, 
vmm  rui,  dUemm  dlieri  •,  tarewqpunt, 

^'d^udlet  mau. 

REdarum  AB,CD,  extrema  ita  con- 
gruant petruperpofitionem  intelledua- 
lem,  iu  vt  extrema  A , C,  congruant , & ex- 
tremum D extremo  B.  in  hoc  cafu  finonf^.ao» 
congruant  tota' date  rcits  adsquate  j con- 
gruent inadsquate  , ita  vt  pars  parci  cogruat, 

& altera  pars  parti  minime  congruat ; vel  ni- 
hil carum  pr ater  extrema  dida  congqHt.  Si 
primum,  tunc  figmentum  fcu  partem’ com- 
munem obtinebunt,  contra  axioma  10.  Si  fe- 
cundum , tunc  figuram  vndequaque  conclu- 
dent, contra  1 4.  axioma.  Hxc  abfurda  dedu- 
da  cx  duabus  poficionibus  contradicentibus 
prims  parti  huius  axiomatis, indicant  eas  ^e 
falfas  , & axioma  verum  quod  ad  primam 
partem.  Secunda  vero  pars  manifefta  cft  ex  9, 
axiomate  ; cum  enim  datx  reds  lines  con- 
gruere pericdx  oftenfs  liint,  aequales  erunt. 


B X 


XXIE 


Digitized  by  Googie 


16  CommentariM  'm  Axiomatd  libri  primi 


X X I I. 

Circuli  dtfmltmlji  mcumfrtcmu  ix  fmSt  dtts 
vt  ttnir» , & tntttUdUt  dato  fmidiMmari ; 
dx3xm  luxi  ftmidumeirum  ritrt  tmiram  in 
infiaiium,fti4bumfiiriefud»3t. 

Tig.i  t . 1)  Vnftum  B datum  fit  vt  centrum, ex  quo 
1.  & interuallo  BA leitiidiametri dato, dc- 
Icribcnda  fit  circumferentia  circuli , pr^u- 
cendo  antei  reft^  AB  vitra  B in  infinitum, 
ita  vt  BC  fit  produftio  reifce  AB  data: : Di- 
co ipfam  circuli  faciendi  circumferentiam  le- 
cturam in  D,  reCtarn  BC,  qux  el)  pars  produ- 
ClareClx ABdat*.  Perdefinitionem  15. cir- 
culi iuxta  Ariftotelcm  , circumuolui  debet 
reCta  BA  perfeCti  circa  fuum  extremum  B 
i mmobile  vnum , alio  fuo  extremo  A deferi- 
bente  circuli  circumferentiam ; in  hac  autem 
rcuolutione  tandem  congruet  rcCla  B A,parti 
alicui  BD  xquali  , de  reCla  infinita  BDC; 
nam  dc  illa  infinita  BC  , concipere  polTu- 
mus  a«]ualcm  B D , ipfi  A B iuxta  petit. 
4.  commune  habentes  punChim  B ; qux- 
que  per  axioma  p.  & 21.  congruent  , pun- 
ao  A incidente  in  punCtun)  D : ergo  puii- 
Ctum  D diuidet  rc&im  BC ; hoc  autem  pun- 
Ctum  D pertinet  etiam  ad  circumferentiam 
circuli  delcripti , ergo  ipfa  diuidet  in  D re- 
Clam  AB  prwuCtam  vitra  centrum  B. 

XXIII. 

D«»  ftlim  funax  ciratmfiraitU  ciraiti  fimi  ‘m  di- 
uBmnTmm  reatimu.  Vit  rcBd  Unu  ftiMi 
imulum  iugiidmdc  ixlru  lim  urum , & tpt- 
iBetidu , filum  iu  duituipunaii  (nut ; in  rmc.in- 
griditiulu-,  autim,tgriditmlc. 

■ fij.21.  C VmptaCntduopunCiaE,F,incircumfe- 
J rentia  circuli , dico  ea  (bium  duo  pundla 
E,  F , efle  in  direSum  vnius  teOx  linex  EF, 
qux  per  primam  petitionem  transfigere  illa 
potclt;  & nullum  ede  aliud  punOumcircum- 
tcremix  ciuIHem  circuli , in  direflum  redtx 
linex  EF.  SitperimpoUibifealiudpundum 
G,  ita  vt  fit  refla  vna  linea  EFG,qux  per  de- 
finitionem 4,  debet  ex  xquo  fua  interiacere 
puiifla  extrema  EG.  Verum  ex  politione  ad- 
uerfari)  Icquitiu-  punflum  F,non  ex  xquo  ia- 
cere  inter  illa  punfla  EG;  nam  ex  definitione 
Ariliotelis , circuli  elfeflio  fit  per  reuolutio- 
nem  BG  lemidiametri  concipiendi , alcen- 
dendo  vel  delcendendo  relpeftu  punfli  G i 
quo  expit  reuolutio ; ergo  quando  punflum 
G motum  ad  punflum  F,afccndit  vel  delcen- 
dit  ab  illo  per  rcuolutionem , ergo  non  cft  in 


direflum  illius  8:  alteri us*ext(emi  E:  erit  er- 
go idem  punflum  1440  direflum  punflorura 

E,  G,  extremorum  reflx  EFG  aduerfari  j,  & 
non  in  direflum  illoriim';  fcu  quod  idemxft 
iaccbit  punflum  F ex  xquo  inter  extrema  E, 

G , & non  iacebit  eX  xquo.  Contradicentia 
illa  indicant  impoflibilc  ede  vt  plura  punfla 
duobus  circumlerencix  circuli  fint  in  dire- 
flum vnius  reflx  linex  s vel  vt  refla  linea 
EF  fccans circulum  in  ingredu  E , & egrcdii 

F , lecet  illum  in  pluribus  punflis  duobus  £, 

F prxdiflis , verbi  gratia  in  G egrediendo. 

Verum  igitur  efi  axioipa  prxfcns. 

XXIV. . 

Ex  quiiumqu!  funat  uriui  tiituli  diuttft  uh  eiui 
txttimk  dueim  lommuxil/m  ibordt  ciui , dmi  • 

ptjpim  duu  riBu  Imiu  ud  txtumu  duo  prudiBu, 
nungulum  rtailiiuum  tam  ihtidu  [onflimra- 
ut.  * 

Vm  enim  per  prxcedcns  axioma  pun-  yj,  jj 
flum  illud  tertium  G non  fit  in  dire-  * 
flum  chordx  EF,  terminatx  in  duobus  pun- 
flis E,F,eircumferenti  j circuli  vel  arcus  eius, 
reflx  linex  dux  GE , GF , diuerfx  ab  illo  ad 
illa  punita  E,F,duci  poterunt  per  i.petit.  Si 
enim  confluerent  in  reftam  EF , tunc  G pun- 
flum edet  in  direflum  reflx  EF,  contra  cita- 
tum axioma.  Tres  autem  linex  reflx  diuer- 
fx,  EF,FG,  GE,  conlbtuunt  tpiangulum  re- 
flilineum , iuxta  definitionem  vigefimam. 
Probuiamus  ergo  intentum  in  hoc  axiomate. 

XXV.  .j 

driuli  dtfitilitiidi  litiumfcralU  exuliqutpimau 
rt tauro,  drixirtmo dutu ttBu imeu , iaiidtiu 
ptr  ulrnd  riui  exnimum , iruufikit  ftrfxtrauu 
omnium  uUarum  rtaurum  lincurum  uquulitm 
dutu , frottdtrtdium  ui  txirimo  diBo  funBo  rt 
miro. 

N eadem  figura,  ex  punfloBproccdantFig.il. 
dux  reflx  linex  xquales  BD , BH  , & Cc 
de  aliis  innumeris.  Dico  circuli  circumlercn- 
tiam  delcribcndi  'ex  B punflo , tranfituram 
per  D 8c  H , extrema  diflarum  linearum  x- 
qualium.  Concipiatur  fafla  circumferentia 
«X  E centro,  & interuallo datxBD, fi  non 
tranieat  per  H punflum  aliud  extremum  re- 
flx BH , incedat  C fieri  poflit  per  K , vel  I, 
punflum  illius  reflx  BHI , vel  BKH : tunc 
per  definitionem  15.  circuli,  reflx  BD,  BI 
vel  BK  erunt  xquales  inter  le ; data  eft  autem 
refla  BH  xqualis  ipfi BD;ergo per  i.axioma, 

. reflx 
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rcftu  BH  & BK,  vel  BI,  cnint  iqualcs , to- 
tum & pars,  contra  8. axioma,  abfurdum  hoc 
indicat  cffe  faK^m  pofitionem  contradicen- 
tem huic  axiomati , quod  ideo  verum  erit. 

XXVI. 

CiriuU  dtfiribindi  (tuumferentU  tx  dlujuo  punii9 
ddtfvt  tmro , m Utertftutermmo  alitum  ji- 
^ura , & mttruaSo  alitum  teSa  iu^edttmis  in 
aream  iUha,& non  urmmatainaUo  pun^oex^ 
tremo  idimjigura  ; fuahtt  letminum  tUm pgu^ 
ra  , /altem  Jemel, 

IN  circuli  circumferemia  EA,vcl  triangu- 
li^CF  latereGA  vel  FA, datum  fit  pun- 
dum  A , & reda  linea  AB  ingrediens  intra 
circuli  aream,  vel  A I ingrediens  intra  aream 
trianguli , verum  neutra  terminetur  alio  fuo 
extremo  incxtrcmisdai.v  figurr-pundis.Di- 
co  circuli  circumferentiam  dclcribendam 
pundo  ilJo  A dato,  Sc  imcruallo  redjB  AB, 
vel  AI,  feduram  faltcm  femelfiguram  da- 
tam. 1-roducendo  enim  redam  datam  BA 
vitra  A centrum  fiiturum , vcl  redam  I A vi- 
tra A centrum  futurum,  produdio  AC , vcl 
IH  ,crit  extra  figuras  datas , quandoquidem 
eft  in  contrariam  partem  iagreflarum  reda- 
rum AB,  AI,  intra  figuras  datas  ex  pundo 
vno  A in  ipfarum  extremis  dato : hanc  vero 
produdionem  fecabit  circuli  circumferentia 
deferibenda  , prout  in  axiomate  za.alTcrui- 
mus ; egredit  tur  ergo  extra  arcam  figura.»  da- 
tae circumferentia  circuli  incipiens  ab  B,  vcl 
I,  pundis  intra  figuram  datis , vt  Iccetpro-' 
dudiones  illas  egredientes  ab  didaarcajA: 
fic  egrediendo , carum  figurarum  datarum 
extrema  fccabit  laltcm  flmcl,quo<l  volumus, 
circulum  quidem  in  £ i & triangulum  etiam 
in  E,  in  exemplo  dato,  v 

XXVII. 

Circuli  dtftrthenii  circumferentia  ex  aliquo  punUi 
extra  figuram  aliquam  dato  vt  antro  ^ <>  mter~ 
uallo  reila  linea  ingudientit  figuram  ipfam  ^fed 
non  terminata  in  aliquo  eius  extremo  : ip/ius fi- 
gura extremum  [altem  ftmtl fycabit. 

S It  pundum  H extra  circulum  ALK , vcl 
triangulum  AGF,  6:  interuallo  HI  rcd« 
linea:  tngrediemis  intra  figurarum  datarum 
quamlibet , fcd  non  terminate  in  aliquo  eiuy 
extremo ; cx  quo  pundo  H,  vt  centro  fit  cir- 
culi cifcumltrcntia  defirrilxnda:  dico  hanc 
circumferentiam  figura:  ipfius  data:  cxye- 
mam  (eduram.  Q^ndoquidem  centrum  H 


circumfcfcntie  circularis  delcribcnde  datur 
extra  figuram  datam,  & extremum  aliudin- 
terualli  HI  , eft  intra  figuram  ; multo 
magis  productio  vitra  H rede  IH,  erit 
extra  figuram  datam  : fed  per  axioma  zi. 
circuli  circumferentia  delcribcndi  , Icca- 
bit  produdionem  recte  I H , exiftentem  ex- 
tra figuram  datam  , ergo  iuxta  def.  Arillo- 
telicam  circuli  citatam  indtfinitionc  1 5 .pun- 
dum I extremum  red®  HI , txiftcns  intra 
aream  figunedatcC  , vt  attingat  pundumlc- 
dionis  in  produdionc»prx'dida  IH,  exibit 
extra  arcam  figura: , camqiic  (altem  fcm^l  (e- 
cabit  in  aliquo  cius  extremo , vtpote  in  ex- 
emplo figurarum  datarum, circuli  A:  xriangu» 
li  in  K.  quod  erat  concludendum. 

X X V I I I. 

IttSa  linea  intra  figuram  aliquam  duUa , produ&a 
virimque  ftopusfit  m incitum,  /ecabitextre- 
mum  figura.  • 

V Eluti  reda  linea  Blv,  intra  circulum  Fi^a.ir,' 
exempli  gratia  duda , fi  producatur  in 
infinitum  vitra  K,  (ecabit  circumferentiam 
circuli  cus  eft  cius  extremum  in  I.  Omnis 
enim  figura  cum  cx  natura  fua  comprehen- 
datur ac  terminetur  fuis  extremis  j certe  fi 
producatur  reda  terminata  exiftens  intra  ip- 
fam,  interminate , hoc  eft  infinitum , debet 
procedere  & egredi  extra  illos  terminos  fi- 
gura limitatxftu  tcrminatr,&  fic  terminum 
vcl  terminos  figura: (ecabit,  prout  aflerit  hoc 
axioma. 

' , x‘x  I X. 


HeQa  linU  diuidens  aliquem  angulum  reElilinenmt 
pfofiucU  mtermmate\  fetabit  n3am  Irneam  fup- 
pofitatn  lUt  angulo  ^ applitatam  vtrimque  ad 
reQoi  angulum  diuifum  lonUisuenttSi  non  autem 
re&at  tpjoi  lineas  angulum  illum  diuifum  excien- 
tes. 

Et  rtSa  linea  duUa  ab  angulo  reEliUneo  ad  aliquod 
pun3um  ex  intermediis  bafios  iUius , dimdere  'si- 
lum angulum. 

Et  reUa  linea  du^la  ab  vno  punilo  hafeos  trianguli 
reddtnet  adangulum  ipfi  oppofitum  t /ecabit  sp- 
fum  angulum» 

REda  linea  AL  diuidat  angulum  redi-  7igu.22, 
lineum  G AF,  S>c  reda  FG  (uppofiia  an- 
gulo illi  diuifo,  & applicata.in.F  6c  G,’ad  re- 
das AG , AF , componentes  angulum  G AF 
diuifum.  Dico  redam  A L fedoram  redam 
B 3 lineam 
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lineam  FG , non  autem  quamlibecrcAarum 
AG  , AF.  Nam  per  axioma  i8.prxccdcn% 
ipla  rc^ta  AL  debet  (wareextremum  aliquod 
hgurx  trilatcr*  F AG : fcd  non  poteft  Iccare 
latera  AG,  AF,  inaliopun^lo  ab  A , per 
axioma  vndccimum  ; reuat  igitur  vt  fecet 
redam  GF , quod  erat  explicandum  pro  pri- 
ma parte  huius  axiomatis.  Ad  (ccundam  ve- 
niamus , ab  angulo  GAF  ad  pundum  L ex 
intermediis  balcos  GF  Fimpolitx  ang;ulo  di- 
do, reda  linea  AL  duda  ht;  hxc  extra  trian- 
gulum cfle  non  poteft,  qualis  eft  ANL:  nam 
producendo  interminate  redam  AG , vlcra 
G,  ipiamrccarctinM  , & A,  Ipatiumque 
concluderent  ambae, contra  1 4.  axioma.dice- 
re  autem  quod  cor^ruat  cum  redis  AG,GF, 
u®  angulum  G emciunt , tollit  eius  redtu- 
inem,quadoquidem  an^us  fit  per  inclina- 
tionem duarum  redarum  non  in  diredum 
iacentfum  iuxta  dcBn.  8.  ergo  reda  illa 

AL  non  polTit  exirp  extra  triangulum  GAF; 
ncc  congruere  cum  cius  lateribus,  tota  ince- 
det intra  trianguli  aream , ideoque  diuidet 
aogjuiumGAF  : prout  fecunda  pars  infere- 


bat. qua  explicata,  tertia  fit  manifefia  , fi 
enim  id  non  Hcrct , redirent  argumenta  fit- 
da  in  fecunda  parte. 

XXX. 

TrUniuli  rd  fguu  (muftumqKi  rtS$lmu  ptdn4 
fiUmutdMfitus»  nibiUmmutst  iMUieribm 
tius  & dfifftlu. 

MVeatio  enim  (itus  cuiulcumquefigu- 
rs,  cx  (e  non  dicit  decurtatos  ede  eius 
terminos  lineares,  & angulos  eius  rcdili- 
neos,  aut  fados  maiores;  fed  folum totam 
figuram  mutalTe  (itum , quem  antea  (labebat, 
& occupare  nouum.  Alioqui  tran(pontio 
intelledualis,  & motus  quantitatum  intel- 
Icdiuus , immutaret  illas , vel  fecundum  fpe- 
ciem  vel  fecimdum accidens,  fine vllareali 
detradieuie  ipfarum  , vel  additione  ad  illas 
fecundum  quantitatem,  quod  nemo  bade- 
nus  (omniaiiit , & multo  minus  alleruic* 


COM- 
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LIBRI  PRIMI 

EVCLIDIS  PROPOSITIONES. 


PROPOSITIO  I. 

Super  data  reAa  linea  terminata. 
Triangulum  xquilaterum  con- 
ftituere,  [ vel  Ifolccles,  vel  Sca- 
lenum. ] 

V p P O S I T f O. 

J Data  fit  rciSa  AB 
J^terroinata,  fupcrqua 
~ I dercnbcodum  fittri- 
ngulum  *<juilatc- 
j rum,vcl  ifbfccic5,vcl 
’ fcalcnum,  ^ 

Conlb-uciio  pro 
I triagulo  arcjuilatero. 
Centro  A,extrcroorc6tB  ABdatjPj  & imer- 
uallo  jpfius  reft*  AB  dcrcribatur  circumfe- 
rentia circuli:  tum  centro  B & interuallo  BA 
re^teeiufilcm  > concipiatur  deferipta  alterius 
circuli  circumfercntia^cjux  iuxta  axioma  16, 
fecabit  alteram  iam  deferiptam , verbi  gratia 
in  C pundo : ex  quqad  extrema  A & B,  rc> 
AB  data?,  tranfmilTar  reds  linerCB, 
CA,  triangulum  ACD  cf!brmabunt  rec^ili- 
neum,  conformedefinitioni  zo. 

Hoc  vcr6  triangulum  ACB , dico  effe  x- 
quilatcrum» 

Conlbudlio  pro  triangulo  ifofc^li.Centro 
A, interuallo  ABF  rcftx,  AB  datx  maiore, 
concipiatur  circuli  circumferentia  deferipta; 
& centro  B , interuallo  eodem  pra»iido  ma- 
iore re^  data  AB,  defchpu  alterius  circum- 
ferentia , aliam  fecabit  in  D , per  axioma  a 6* 
Tdm  re^  linex  DA,  DD,  tfaiiciantur,qtix 
ctiffl  data  AB  , trilateram  figuram  planam, 
feu  triangulum  concludent  ADB , quod  dico 
cfielfofceles. 

. Confiru&io  pro  triangulo  Scaleno . quod 
Euphorbus  Phrix  adinuenit  ac  demonftrauit 
tefie  Diogene  Laertio  in  viu  Chalctis, quique 
inter  antiquiores  primus  in  Grxeia  referente 
eodem  AuthorcGcomctrizauityadconllru- 
dionem  fuperiorem  pro  triai^loirofceli, 
addatur  vt  pundum  aliquod  JQ  eligatur  in 


circumferentia  aiccrultrorum  circulorum  di-^ 
uerfum  ab  fcdionc  communi  circumfcrctia- 
rum  illorum  quacuquc : denique  cx  hoepun- 
do  £ ad  puDifla  A & B.rc^x  linex  immit- 
tantur £A . £B : concludent  tres  rc^x  linex 
£A,  £B , AB » triangularem  figuram , A£B» 
quam  dico  ede  fcalcnam. 

Demonfiratiotriagulixquilatcri  ACB.Cir-Tig*l5» 
culi  fa&i  illi  duo  (c  mutuo  (ccantes  in  C.  funt 
xqualcs,quia  fafti  codem  interuallo  AB,BA, 
perdcf.27.lcd  trcsrcdb:linc.r  AC,  AB,  BC, 
componentes  triangulum  ACB , funt  horum 
circulorum  xqualiu  femidiametri  iuxtadef. 

1 7.cigo  erunt  xquales  inter  fc  per  cit.dcf.27. 
Triangulum  eigo  ACB  erit  per  def.  2 3 .xqui- 
laterum.  Igitur  fuper  data  reda  linea  termi- 
nata , triangulum  xquilatcrumextruximus, 
quod  erat  faciendum. 

Dcmonfb’atio  triangliilbfcclis  ADB.  Cir-  Fig.24* 
culi  fadti  ic  mutuo  Iccantcs  in  D,fiint  xquales 
pcrdcf.27.  quia  fa(5ii  codem interuallo rc<5lx 
ABF:  fidret^x  AD, BD,fiinteorum 
femidiametri  ex  dcf.17.  ergo  percit,  def.  27, 
erunt  xquales  inter  Ic.  Pr.vtcrcacxdefinitio- 
nc'circulii5.rcftc  AD,  ABF,  funt  xquales 
inter  fe;  fcd  ABFcftmaiorqiiim  AB,pcr8. 
axioma,  ergo  etiam red^aOpxqualisoficnfii 
rcdtai  AD, maior critqu^m  AB  peri. axioma, 

& ambx  diuifim  fumptx  maiores  rc^a  AB. 
Trianguli  igitur  ADB  ,duoiatcfa  AD.BD 
ofienfa  xquafia , &fingula maioraqu^m ter- 
tium latus  AB,  triangulum  ifofcclcs  cumre- 
da  AB  component  iuxta  dcfiaitiot;cm  24* 
Triangulum  ergo  irofcelcs  ADB  confiitui-  * 
mus  fupra  redam  AB , prout  erat  imperatum. 

Demonfirario  trianguli  Scaleni  A£B.  la 
demonfirattone  triaguli  iforceiisoficodimus 
redam  Bpefle  maiorem  reda  data  AB;falrc- 
da  B£  perdef.  ly.cftaequalisrcdxBD,  ergo 
per  t.a^*.  reda  BL  maior  erit  redaABdata: 

Prxtcrca  reda  AD  oftenfa  cfi etiam xqualis 
redi  BD,  ergo  per  axio,  t . reda  AD  xqualis 
erit  redi  B£  : reda  AG  xqualis  redx 

AD,  pci»dcf.  I j.  minor  eft  reda  AG£,  per  8« 
axioma,  ergo  etiamr  reda  B£  xqualis  redi 
AG,pcrdch37.quiafunt  femidiametri  fado- 
rum  circulorum  xqualium , minor  erit  reda 
B 4 AGE: 


4 


Digitized  by  Guiigli 


Elementorum  Geometricorum  Eucltdu.  2 i 


condet,  per  idem  axioma,  quia  dati  fune  *- 
«^uarcsjpunftum  ergo  A, punito  D congruccj 
^ punitum  C pundo  F , auia  funt  extrema- 
prardiilarum  linearum  reaarum  axjualium 
modo  prxdido : ergo  per  a i . axioma , pro- 
diit* ime*  feu  bafes  AC,  DF,  congruent,  & 
erunt  «quales : quod  erat  primo  locopropo- 
(itum.Iam  vero  in  hac  fuperpofitionc,vel  an- 
gulus A eftmaior  aut  minor  angulo  D;Et  an- 
, guJusCeftmaiorautminorangulo  Ft  quod- 

libet cx  hisefle  non  pofict,quin  reitarum  B A, 
AC,vcl  ED,  DF ; aut  BC,  C A , vel  E F,  FD, 
aberret  vna  ab  alia  fupra  vel  infra  illam,  vt 
vnus  angulus  maior  contineat  minorem ; hoc 
ver6  conl^ucns  cft  contra  concelTa  circa  ad- 
«quationem  illarum  rcfpcitiuam  prxdiitam: 
igitur  anguli  A & D , «quales  erunt , & an- 
guli C & F squales , quod  erat  fecundo  loco 
* propodtum.  Denique  quia  oBcndimus  duo 

triangula  data  rcitilinca,  eile  sequilacera  & s- 
quiangula , ipfa  per  idem  ax.  9.  erunt  «qua- 
lia. Propofita  ergo  omnia  demonllrauimus. 

PROPOSITIO.  V, 
libfcclium  triangulorum , qui  ad 
bafim  funt  anguli,  inter  fe  funt 
atquales:&  prodiK^is  aqualibus 
reitis  lineis , qui  fub  bafi  funt 
anguli,  inter  (e  zquales  erunt. 

HAnc  ifolcelis  trianguli  Proprietatem 
primus  inucnifle  fertur  Thales  Mile- 
iius , eamque  polhnoelum  Geminus  vniuer- 
lalius  demonlbrailc , ita  Proclus  in  hunc  pri- 
* nium  librum. 

Fi{ti.a8,  Suppolitio.  Datum  Ct  Triangulum  ifof- 
ccles  ABC,  cuius  duo  latera  AB,  CB,  lint  s- 
ijualia : & produfla  infra  balim  AC , videli- 
cet B A vfque  ad  D , BC  vfgue  ad  E.  Dico 
angulos  BAC , BCA , fupra  bafim  AC  cfle 
zquales  inter  fc  ; tum  angulos  infra  balim 
AC, ede  etiam  squales  inter  fc,  DAC,EC  A. 

CondruSio.  Produfio  vno  latere  BC 
exempli  gratia  longidimx  leu  in  inhnitum 
vitra  C , fumatur  per  3 .prop.  pars  CE  squa- 
lis rcAs  AD  minori,  & concipiatur  triangu- 
lum datum  ABC  cum  fua  condrudinne 
conuerfum  quoad  partes  lioidras  in  dextras, 
& latera  squalia  fupetpoGta  inuicem  prout 
opus  cd  , & anmios , tamquam  fi  edet  idem 
numero  triangulum  ifofccles  reproduSum  ^ 
Deo  in  alio  (itu. 

Demondratio.  In  fuperpolitionc  mentali 
trianguli  ifolceUs  C A B , fupra  trian- 
gulum ifofccles  A B C ; ita  vt  B punfia 
congruant , & latera  fuperimponantur  (ibi 
inuicem  3 qou  ex  datis  latus  C B squale  cft 


latcriABj  «elatus  AB  squalccd  lateri  CB, 
ipfa  congrucni;  per  axioma  9.  tum  etiam  an- 
gulus B angulo  B , tdm  Iit  idem ; & piinaum 
C congruet  cum  punfto  A,  & punid  m A 
pundo  C , qus  funt  extrema  laterum  BA, 

BC , squalium, ?e  bafium  ACj  C A : ergo  per 
axioma  2 1 . bafes  AC  , C A , congruent  ad* 
squatCjS:  atquales  erunt, quod  fecundum  iam 
datur  eo  quod  (it  eadem  reda  AC.  lam  vero 
(i  angulus  BCA  non  congruat  cum  angulo 
BAC,  proueniet  exdidu&ncaefeparatio- 
ncvcl  laterum  BA  , «e  DC  , ab  ^fibus  AC, 

CA  ; ita  vt  non  amplius  adsquenturperfe- 
dc,  vel  illa  latera  , vel  ilis  bales,  contra  iam 
conceda;  ergo  cogruent  ilb  duo  anguli  BCA, 
BAC,cigo  erunt  per  9.ax.cit.squales  illi  duo 
anguli  (upra  bafim  AC. 

Prsterca  in  prsdida  fuperpofitione  cum  Fi».  iS> 
tols  reds  BAD , BCE  fint  squales , per  2. 
ax.co  quod  arqualibus  datis  BA , BC,  addits 
fint  squales  lads  DA , CE,  congruent  inter 
fepercit.ax.  9.  Qiiod  fi  anguli  infra  bafim 
DAC , ECA,  in  eadem  fuperpofitione  non 
congruant , erit  quia  reda  AD  diuellitur  ab 
reda  CE  , vel  contrj  ; hoc  vero  ed  contra 
conceda , videlicet  redas  totas  BAD , BCE, 
perfed^  adsquari,  & partes  carum  AD,  CE: 
igitur  congruent  illi  duo  anguli  D AC,EC  A, 
infra  bafim  AC,  trianguli  Ilbfcelis  dati,qqp- 
rc  squales  erunt  per  cit.axiouu.  Demon- 
drauimus  ergo  propoCtum.  ' 

COROLLARIVM. 

Omnt  irungiilitm  t^uiUierum  tfi 

Am  in  triangulo  squilatero  ACB,pri- 
ms  propofitioiiis , codem  artificio  quo 
demondrauimus  in  triangulo  ilbfccli , oden- 
dentur  anguli  A & B ad  bafim  AB , OKjualcs 
ede , quia  duo  latera  AC , BC  funt  squalia.  • 

Similiter  quia  duo  latera  CA,AB,funt  squa- 
lia , demondrabuntur  anguli  B & C aequales^ 
ad  bafim  BC.  Cum igiturduoanguli  A, C, 
trianguli  squilattri,  prObati  fint  squales  ter- 
tio angulo  B,  erunt  per  i . ax. tres  anguli  A, 

C,  B,  trianguli  ACB  squaljs:  quare  triangu- 
lum squilatcrum  omne,  erit  squiangulum. 

PROPOSITIO  VI. 

Si  trianguli.,  diiq  anguli  aequale 
inter  fc  fuerint ; 8i  fub  a:quali. 
bus  angulis  fubtenfa  lacera  ae- 
qualia inter  ft  erunt. 

SVppofitiq.  Triaguli  ABC,duo  anguli  A,  pij.  29% 
C,fint  aquales  inter  fci  Dico  latera  BA, 
BC,fubtcnG  illis  angulis  squalibus , habere 
inter  le  squalia. 


Con- 
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Cooftru&io.  Concipiatur  idem  triingu- 
lum  ABC  inucrti  iu  vt  angulus  A fmiUer 
fiat  dexter , & angulus  C dexter  fiat  finiAer, 
&mente  fuperponi  ita  vtpunAura  C punAo 
A congruat, cjuifunt  iQitiabafium  AC,CA, 
& rcAa  AC,reAf  CA  congruat  adxquatc  iu- 
xta  nonum  axioma. 

DemonAratio. Quandoquidem  angulus  C 
angulo  A datur  «qualis  inprxdiAa  luperpo- 
fitioQc  congruent  per  9.  ax.citatum.  lam  ve- 
rd latus  CB,  lateri  ABita  congruet,  vt  ex- 
tremum B , lateris  CB,  congruat  cum  B ex- 
tremo lateris  AB;  vel  cadat  in  dircAum  A^ 
vUra  B in  D , vel  citra  in  E.  Neutrum  ex  his 
duobusrpoArciaiseAepotcl^  nam  duAareAa 
DC  vel  D A,aut  reAa  EC  vel  EA,  refultabit 
triangulum  EAC,  vcIDAC quod  anulum 
ECA,  vel  DCA,  «qualem  an^lo  BCA, to- 
tum parti  contra  axioma  8.  nam  angulus 
ECA  vclDCA,  &iplc  angulus  BCA  datus 
aqualis  angulo  BAC , & rcAa  Knea  CA  an- 
gulum ACBdiuiditjVcI  reAa  CB  angulum 
ACD  fccat  iuxta  axioma  z9.ICeAat  igitur  vt 
lacus  CB  congruat  ad«quate  cum  latere  AB, 
qu«propterca  per  axioma  9.  erunt  «qualia, 
quod  erat  demopArandum. 

COROLLARIVM. 

^Dmnf  trUngid$tm  dqt^guhim  ffl  tquilMteritm. 

NAm  in  figura  trianguli  ACB,  propofi- 
tionis  prinus  , coniideremus  eam  efle 
. 2^.  trianguIareni«qufangulam.Quiadanturan- 
guli  A,  B,afquales,crunt  per  iAam  6.  prop.  la- 
tera ACjBCjillis  fubtenfaangulis  «qualibus 
«qualia.  Prxcereaquiadanturanguli  A,  & 
C, «quales,  erunt  per  eandem  iAampropofi- 
tionem  latera  AB,CB,  illis  fubArata  aequalia. 
Ei^o  cura  latera  BC,  AB,  Cnt  «qualia  tertio 
lateri  AC  , enint per  i.ax.  «qualia  interfe, 
ergo  triai«ulum  aequiangulum  «quilatenim 
cri  t per  der.  2 3 . quod  erat  demonArandum. 

PROPOSiTrO  VII. 
Super  eadem  refta linea,  duabus 
eifdem  replis  lineis  ali?  duae  re- 
di* line*  aequales, vtraquevtri- 
que,  non  conftituetur  ad  aliud 
' atque  aliud  pundlum  , ad  eaf- 
dem  partes, eofdemque termi- 
nos cum  dtiabus  initio  dudtis 
redlis  lineis  habentes. 

. j 0.  C Vppofitio.  Data  fit  rcAa  Unca  AB,  cx  cu- 
i3  ius  extremis  A & B,  ad  aliud  punAuro  C 
quod  non  fit  *in  dire6him  illius , duAs  fint 


du«  rcA«  linex  AC,  BC  : Tum  aliud pun- 
Aum  D eligatur  diuerfum  ab  C , quod  etiam 
.non  fit  in  dircAum  rcA«  dat«  AB,  fid  fit  ad 
eafdem  partes  alterius  C punAi , relpe^lu  rc- 
A«  AB  dat«;  ad  quod  punAum  D,cx  cifdcin 
extremis  A & B,  rcA«  AB , fint  traduAx  li- 
nes rcA«  AD,BD:quod  punAum  D,vel  ca- 
det in  vno  laterum  AC,  vcl  BC,  puta  AC,  vt 
in  fecunda  figura;  vel  in  produAione  ipfius  • 
latens  AC;  vt  in  prima  figura;  vcl  extra  trian- 
gulum ACB , & non  in  direAum  vilius  late- 
rum AC,  BC,  vt  in  tertia  figura ; vel  intra 
triangulum  ACB,  vt  in  quarta  figura;vel  ex- 
tra triangulum  AC  B , ita  tamen  vt  vna  e*  re- 
Ais  ducendis  AD  vel  BD,  fecet  alterum  latus  ' 
AC  vcl  BC,  vt  in  quinta  figura,  & fexta.Di- 
co  ambas  reAas  AD , BD , non  cfle  «quales 
aliis  duabus  rcAislincis  AC,BC,e«>(clcro  ter- 
minos habentes  A , & B:  Exempli  gratia  re- 
Aam  AD  non  efTc  aequalem  rcAx  AC , & fi- 
roui  rcAam  BD  non  ei&  aequalem  rcA«  BC; 
licet  in  (exta  figura  pollint  ellc  reA«  AC,  AD 
«quales , fed  numquam  in  hoc  cafu  fore  alias 
duas  «quales. 

ConftruAio.  Triangulum  ACB  conftitu-  Fj^, 
cum  fupra  bafim  Afi,  concipiatur  motum 
circa  fuam  bafim  AB  applica- 

tum infra  bafim*  qu«  mutatio  fitus  non  im- 
mutat effenciam  trianguli  ACB , & fiiorum 
laterum.  & angulorum,  iuxta  axion»  50. 
quodviaereeftin  figuris  propofitis:  Denique 
angulus  C tranfpofitus  inlrareAam  AB  da- 
tam , & D immptus  fimra  rcAam  ipfam  AB, 
rcAa  linea  DC  coniwmntur , nifi  fint  in  dt- 
rcAumvt  in  figura  7* 

Demonllratio  in  omnibus  cifibus  illis  pr«- 
diAis.  Si  non  fint  ifl«  lines  inxquales  iuxta 
propofitionem,  fint  fi  fieri  jx>ffit  «quales, hoc 
cft  AC,  AD,  & BC,  BD : fluitur  exhac  po- 
fitione  triangulum  CAD  cuius  bafiseft  CD, 
efle  irofcclcs;  tum  etiam  triangulum  CBD, 
cuius  bafiseftCD;  ergo  pcrprop.5.  anguli 
ADC,  ACD  ad  bafim  CD  erunt  «qudes; 
tilm  etiam  anguli  duo  BDC,  BCD , ad  bafim 
CD : duobus  igitur  primis  «qualibus , fi  ad- 
dantur duo  pofteriores,vnus  vni,  alter  alteri^ 
ficutpera.ax.  ACB,ADB  «quales,  (in fep- 
tima  figura  milia  hniufinodi  additione  opus 
erit,  cum  fimpliciterfint  anguli  BDC  fupe- 
rior,  & inferior  BCD  «quales , fid  angulu; 
ACB  inferior  efisqualis,  imoidem  cum  an- 
gulo ACB  fupcriorercfwAu  rcA«  dat«  AB; 
ergo  in  duobus  triangulis  fiiperioribus,  duo 
an^i  fiiperiores  ACB,  ADB  «quales  erunt: 
Cum  ergo  cx  pofitioneaducrfarij  duo  trian- 
gulafuperiora  ACB,ADB,anguIos  in  C & D 
«quales  habeant  comprehenfos  ab  «qualibus 
lateribus  AC , BC,  ipfis  AD,  BD , relatiu^, 
perprop.4.enint  angmi  ad  bafim  AlB,&  fup« 
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iUarDy  in  omnibus  figuris,  {eu  caHbusdatis^ 
ABC,  A&D,xquaIcs*, cotum  & par$,contra  8. 
axioma,  hoc  abfurdu  dedudum  ex  poficionc 
aducrfari)  contradicente  huic  propoficioni, 
manifedam  facit  eius  deceptionem  &fal{ita> 
tem , deliuius  pre^ficionis  veritatem , qux 
ided  relinquetur  demonflrata. 

PROPOSITIO  VIII. 

Si  duo  triaguU  duo  latera  habue- 
rint duobus  lateribus , vtrum- 
que  vtrique,jequalia;  habuerint 
vero  & bafim  bafi  aequalem; 
angulum  quoque  lub  aequali-r 
busrediis  lineis  contentum, an- 
gulo aequalem  habebunt. 

SVppofitio,  Duo  triangula  ACB , ADB, 
habeant  latera  AC, BC,  AD,BD,  xqua- 
lia  vtrumque  vtrique , hoc  eft  latus  AC  fit 
arquale  lateri  AD  , & latus  BC  arquale lateri 
BD , habeant^ue  baf«  AB  aequales  : Dico  ea 
triangula  habere  angulos  C & D,  iqualcs, 
contentos  fub  di^s  lateribus  «equalibus. 

Demonfiratio.  Quandoquidem  dantur  la- 
tera BC,BD,  aK|ualia,  fuperimponendo  pun- 
&umD,^undo  C,  & latus  lateri , congruent 
adaequate  per  axioma  9.  latus  BC,  laceri  BD. 
lam  vero  fiipcrimponftido  totum  triangu- 
lum ADB,  toti  triangulo  ACB,vti  iam  feci- 
mus latus  BD , lateri  BC  , verfus  eandem 
partem  Aj  vel  angulus  ADB  erit  adxquans 
vel  congruens  angulo  ACB,  vcl  erit  eo  ma- 
ior, vt  in  figura  1.2. 3.  ita  vt  pun^um  E re- 
ferens punSum  A trianguli  ADB,  fit  extra 
punflum  A trianguli  ACB ; vel  erit  minor, 
vt  in  figuris  4.  5 . tf . fitdue  etiam  punftum  E 
referens  extremum  A fateris  AD , fit  diucr- 
fum  ab  punfto  A extremo  lateris  C A trian- 
guli ACB.  Neutra  harum  duarum  poftre- 
marum  pofitionum  efle  poteft  ; fequcrctur 
enim  contra  praecedentem  prop.  7.  lupcr  ea- 
dem rc^fa  linea  BC  vel  BD , ad  calHcm  par- 
tes, & ad  diucrfa  pundb  A & E , duas  redas 
lineas  CE,  B E , aequales  clfe  duabus  redis 
aUislineisDA,  BA , eofilem  terminos  B & 
D,  vcl  B & C habentes : hoc  abfurdum  indi- 
cat falfas  ciTe  illas  pofitiones , relinquitur  er- 
go prima, quae eff propofitio ipfa,  videlicet 
an^os  C & D datorum  triangulorum  elfe 
congruentes,  ideo^ue  per  axioma  9.  xqua- 
Ics.  quod  erat  probandum. 


COROLL  ARIVM. 

Du9  tddm  tUtd  iHpTopofiti§B€  trUttguU  hMuHt 
sd  Ufts,  Mtigulos  £tfU4t(i,  Ptrumque  Ptntjufi 
& tota  ipfd  trtMguU  (Ttmt  atjuaitd» 

CVm  enim  ex  datis  propofitionis  huius, 
latera  AC,  BC  , fint  xqualia  (aceribus 
AD,  BD , vtrumque  vtrique ; & conclufum 
fuerit  angulos  C & D , comprehonfos  ab  di- 
dis lateribus  efle  aquales:  data  triangula  per 
prop.  ^habebunt  angulos  in  A iequafcs,  tum 
etiam  in  B xqualcs ; lotaque  ipfa  erunt  xqua- 
lia,  quod  erat  declarandum. 

PROPOSITIO  IX. 

Datum  Angulum  redlilincum  bi- 
fariam fecare. 

SVppofitio.  Datus  fit  angulus  ABC  di- 
uidendus  in  duos  squales  angulos.  Pro- 
poficum  hoc  duobus  modis  exequemur , Icu 
duabus  praxibus. 

Conftrudio  primae  praxeos,  PundoB  vtri?. 
centro,  fiat cuxmlus fecans  fua circumferen- 
tia redam  BA  in  A,  & redam  BC  in  C:  tum 
per  I . prt^Ctionc  fuper  duccndircda  linea 
AC,  hatin  partes contrariasangulo  H,trian- 
gulura  aequitaterum  vcl  ifofccles  ADC : De- 
nique cranfinictatur  reda  linea  BD  ab  angulo 
B ad  angulum  D.  Dico  redam  BDdiuidere 
datum  angulum  ABC  in  duos  angulos  x- 
qualesABD,  CBD. 

Conftrudio  fecundx  praxeos,  Pundo 
interuallo  aliquo  fiat  circumferentia  circuli 
fecans  redam  BA  in  A , A:  redam  BC  in  C; 
tum  fupraducendam redam  AC  lineam,  fiat 
ad  cafilem  partes  anguli  B,  triangulum  ifof- 
celcs  ABC  , & aliud  interuallo  maiore  late- 
rum AB,  CB , fitque  ADB:  Infupcr ducatur 
reda  linea  DB  producenda  in  E vlquead  ba- 
fim AB,  quam  fecabic  per  axioma  29. tum 
etiam  angulum  ABC , alioqui  reda  ipla  BD 
produda  fecarei  iterum  redam  ECvclBA, 
in  al^uo  alio  pundo  extra  B , vt  perueniat  ad 
bafim  ACfecandam,iSt  fic  vcl  dux redx li- 
nexfegmcntum  habeant  commune,  vcllcca- 
rent  {c  in  pluribus  pundis  vno , quod  eft  con- 
tra axioma  10.  ^ iz.  Dico  angulum  datum 
ABC  diuifumclle  ab  reda  BEvelDBE,in 
duos  angulos  xquales  ABE , CBE. 

Dcmonftratio  primx  praxeos.  Ex  natura 
circuli  redx  BA  , BC  funt  Quales , ergo  per 
dcf.  24,  triangulum  erit  ilbfcclcs  ABC  : fcd 
per  5 .prop.  anguli  eius  B AC,BC  A,sut  xqua- 
les ; tum  ctia  anguli  D AC,DC  A funt  xqua- 
les in  criangulotado  irofccli  ADC,  vel  x- 
quilatcro:  igitur  per  2.  axioma  totus  angulus 

BAD, 


f 
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B AD  y erit  arqualis  toti  angulo  BCD.  Cum 
ergo  in  triangulis  BAD,  liCDj  Gnt  per  con- 
{Irudlioncm  aec^ualia  latera  vtrumque  vtri- 
que,  continentia  angulos  pr^iftos  fquales^ 
erunt  per  ^prop.  anguli  ABD , CBD  aequa- 
les, tumetiam  anguli  ADB,  BDC,  Ergo  di- 
uilimus  angulum  ABC , in  duos  angulos  *- 
quales,  quaerat  faciendum. 

Dcmonftratio  (ccundi  praxeos.  Quia  funt 
ex  natura  circuli  refla?  linea;  B A , BC  squa- 
les, facium  erit  triangulum  A BC  ifocclcs  per 
dcf.14.  (cd  & per  conftruftioncm  cft  aliud 
triangulum  ifofcelcs  ADC:  ergo  per  prop.5. 
anguli  D AC, DC  A squales  cruntjtum  etiam 
anguli  BAC  , BC  A : his  minoribus  fublatis 
ab  aliis  duobus  maioribus , relinquentur  per 
j.ax.anguli  a?quaIesDAB,DCB.  Cum  creo 
per  conitruclionem  duo  latera  DA , AB,  unt 
iqualiaduobus  lateribus  DC,CB, vtrumque 
vtriqucjconcineatquc  angulos  asquales  often- 
tos  D AB,  DCB , in  triangulis  DAB , DCB, 
anguli  ADBjCDBjcrunt  aequales  per  prop.4. 
ergo  vltcrius  i n triangulis  ADE,  CDE,  cum 
anguli  prxdifli  ADE,  CDE,  aequales  conti- 
neatur ab  squalibus  lateribus  AD, DE;  CD, 
DE, rclatiue, erunt  per4.prop.cit.anguli  de- 
inceps ad  E xquaics,  & b^cs  AE,  CE  squa- 
les: Prxtcrca  cum  in  triangulis  AEB,  CEB, 
duo  latera  AE,EB,fmi  aequalia  jclaiiuc  duo- 
bus lateribus  CEjEBjContincant^ucin  E an- 
gulos ixquales , erunt  per  4.  prop.  cit.  anguli 
ABE,CBE,  illorumxquales.  Datura  ergo 
angulum  ABC  bifariam  diuibmus,  Hcuc  fuit 
imperatum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I. 

Si  fuptf  tddm  re^  litiu  coniiitMtd fint  dd  edfdtm 
Vtl  diutrfdi  pdrtes  dtt$  diuerfd  trUti^uU  ifpfcdU: 
reSdUntdtrdnfmiffsftrtvrumgnguUt  rtSddd- 
td  9fp9pt9i » prodtuendd  fi  §pusfit:  fingulos  tUos 
attffths  bifdmm  dimiUu 

IN  primx  praxeos demonlbatione oHen- 
dimusredla  BDdiuiderc  angulum  ^BC 
^ *'  in  duos  angulos  xquales  ABD,  CBD;  tum 
etiam  angulum  ADC  induosiquales  ADB, 
CDB ; qui  duo  anguli  diuiii  funt  oppofiti  rc- 
dx  AC,  pertincntqucad  triangula  ifolcelia 
ABC,  ADC  pofita  ad  partes  di  uerfas  redae 
AC , atque  ita  explicata  eft  prima  pars  huius 
corollari). 

Secunda  fic  dlplicatur,  oflenfa  funt  trian- 
gula ADC,  ABC,  ifofcclia  conllicuta  ad  par- 
tes cafdcm  fupra  reda  AC ; tum  redam  DB 
produda  vitra  B in  E , Iccare  angulos  ADC, 
ABC,oppofitosrcdi‘  AC,  bifariam.  qui- 
dem ia  demonllracione  fecunda?  praxeos* 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

Quilihtt  d^gulut  uOilmeas  in  tnuhdt  pdrut  d^et 
mtm(T9  pdri  dtuidi  p9tefiym  pTtportme  dnpii* 

SI  enim  quilibet  poteft  per  hanc  propofi- 
tionemdiuidi  in  duas  partes  a?qualcs;fin- 
gulae  illarum  iterum  bifariam  fecari  pote- 
runt, vnde  fient  quatuor  squales,  Sc  fic  in  in-  • 
finitu;quare  numero  pari  quilibet  angulus  re- 
dilineus  diuidi  poterit  in  proportione  dupli. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I I, 

du9  trUniuU  ifdfitlid , ftl  d^iUttrd  dimrfdt 
fdnt  fuptd  9dndm  rtOdm  /meam , dd  ujdtm 
pdrttt : TtOd  \mtd  coniangens  e9rum  «p* 
p9fit9i  ddtd  rtOd , ficdbit ; & bdfim  ipfdm . 

HOc  explicatum  efl  in  confirudione  Ic- 
cundx  praxeos. 

PROPOSITIO  X. 

Datam  re<ftam  lineam  finitam, 
bifariam  (ecare. 

Vppofitio.  Reda  linea  AC,  fitfecanda  Tig. 
in  duas  partes  xqualcs,  quodcxcquemur 
duobus  modis  diucrfis. 

Conftrudio prima?  praxeos.  Perpropofi- 
tzonem  1.  fuperdata  recta  linea  AC,  fiat 
triangulum  ABC  ifofccles  , Sc  infra  ipfam 
aliud  ADBC,  ducaturque  reda  BD , qua?  le- 
cabit  obuiam  redam  AC  datam  in  E per  3. 
coroll.  prxccdcntis  propofitionis.  Dico  re- 
dam AC  fedam  elw  in  £,  in  duas  partes  ae- 
quales AE  , CE. 

Conftrudiofccundaepraxeos,  Super  reda 
AC  fiat  triangulum  ifofccles  ABC,&  maio- 
re intcruallo  fuper  eadem  AC  , aliud  trian- 
gulum ifofccles  ADC;redaque  DB  ducenda 
producatur  donec  fccet  redam  AC  in  £ per 
5 .coroll«pra?cedentis  propofitionis.  Dico 
dam  AC  fedam  clTc  in  E , bifariam. 

Dcmooflratio  vtriufipic  praxeos.  Per  co- 
rollarium noftrumi.  prop.  prxced.  angulus 
ABC  feduscft  bifariam  ab  reda  BE.  Cum 
igitur  duo  triangula  ABE , CBE,  l^ra  ha- 
beant a?qualia  rclatiue,  AB,BE,AC,A£,  an- 
gulofquc  xquales  ab  eis  contentos , per  quar- 
tam propontionem  bafes  eorum  A£,CE, 
erunt  squales.  Seda  igitur  eft  reda  AC  in 
duas  partes  squales,  ficut  fuit  mandatum. 

COROL- 
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DiU*  (jtubhtt  rtQt  Unu  finiit , fHtS  dmJi  in 
malui  aamm  fari  fanti  aqaalu 
ia  frafmim  iafii. 

Nhm  pcriibmpropoddoocmpatcftcli- 
iuilibiiBnain;S(  ciiu,paiit«,  iterum  bi- 
{oriam;  Sccitu^uatnorp*^,  itecumbifa- 
liilUD,  vade  exurgent  numero  oSn ; & lic  de- 
inceps in  proportione  dupla  numero  pari, 
<|uodlcrat  explicandum. 

PROPOSITIO  XI. 
Data reAa linea,  apundoinea 
dato , rciftam  lineam  ad  an- 
gulos re^os  exdtaie. 

SVppoCtio.fit  data  reda  AC , & pun<fhim 
datum  in  ea  £ ex  intermediis  , vel 
alterum  exireatorum Tuorum,  puta  A ; opor- 
teat ex  punfto  E,vel  A , redam  lineam  exci- 
tare ad  angulos  redos  ipG  AC  datx  redx. 

Conllrudio  primi  cafus,^ando  pundum 
E cft  ex  intermediis  redae  datx  AC.  centro 
£ , imemallo  £C  fiat  circuli  circumferentia 
fecaos  redam  AC  data  in  A;&  fuper  AC  re- 
da fiat  triangulum  ilbfcelcs  A BC,per  ijprop. 
Keda  linea  B£  erit  ad  angulos redos  ipfi  AC. 

DemonftratioiPerdct.1 5.  redx  AE,CE, 
erunt  aequales , & per  conltrudionem  erunt 
redx  BA  , BC , xquales  , quia  latera 
trianguli  ifofcelis  fadi  ABC , cuius  anguli  A 
& C,ad  bafim  A C,erunt  aequales  per ; .prop< 
Triangula  igitur  EAB,  ECB,  Cum  habeant 
duo  latera  rclatiue  aequalia  praedida , conti- 
nentia aequales  angulos  A , C , erunt  eorum 
anguli  aa  £ deinceps  aequales  per  4.  prop. 
ideo^ue  cedi  per  def.  10.  Redam  ergo  pofui- 
mus  EB,  lineam  ad  angulos  redos  in  E pun- 
do  redx  AC , fupra  ipfam  AC. 

Cooftrudio  Secundi  cafus.  In  reda  data 
AC,  ex  pundo  aliquo  puta  E ex  intermediis 
illius  erigaturrcdallnea  EB  illi  perpendicu- 
laris per  praxiffl  pratcedentem  ; (umaturquc 
ex  ea  per  prop.  3.  reda  EF  aequalis  rc^ 
EA : & per  eandem  praxim  ex  pundo  F eri- 
gatur altera  reda  EG  ad  angulos  redos  ipfi 
£Bi  St  per  p.prop.  diuidatur  bifariam  angu- 
lusredttsAEF  perredam  £G,qux occur- 
ret in  G redx  F , per  1 5 . ax.  nam  reda  EF 
incidens  in  redas  GF,  EG,  facit  internos 
angulos  EFG , FEG , duobus  redis  mino- 
res, exiftente  redo  EFG , & alio  FEG  di- 
midio redi  per  ipfam  conltrudionem  : deni- 
que ducatur  reda  AG.  Dico  redam  G A vel 
AG  clle  ad  angulos  redos  in  A fupra  redam 


datam  AC , in  extremo  illius  A. 

Demonllratio  Iccundi  cafus.Duo  triangu- 
la GEF , GEA , habent  per  conllrudionem 
latera  relatiuc  xqualia  GE,  EF,  GE,  EA,& 
angulos  fub  ipfis  aequales : ergo  per  prop.  4. 
anguli  GAE,  GFE,  erunt  atc|ualcs ; fed  an- 
gulus GFE  ell  rcdus,crgo  etiam  redus  erit 
angulus  GAE.  Ercximusetgo  redam  AG 
ad  angulos  rtdxis  ipfi  AC , in  cius  extremo 
A , ficut  fistt  propoficum. 

Aliam  praxira  geometricam  dabimus  io 
prop.3i.hb.3. 

PROPOSITIO  XII. 

Super  datam  lineam  infinitam , a 
dato  pun^G , quod  in  ea  non 
eft,  petpendicularem  redtam 
deducere. 

SVppofitio.  Datum  fit  pundum  B extra  Fj«. 

lincamredam  datam  AC  interminatam, 
cx  quo  demittenda  fit  reda  linea  ad  angulos 
redos  ipfi  redx  AC. 

Conllfudio  primx  praxeos,  XTcntro  B 
pundo  dato,  & intcruallolccante  redam  da- 
tam AC , fiat  circuli  circumferentia  ftcans 
redam  datam  in  A & C ; & infra  redam 
AC , Seu  ad  partes  contrarias  pundi  B dati, 
fiat  per  1 , prop.  triangulum  ilofccics  ADC, 
ducanturi^ue  redx  BA,BC,BD,  hxc  BD  fe- 
cans  redi  AC  in  E,crit  ad  angulos  redos  ipfi 
AC  deduda  ex  pundo  B.quod  fic  oflenditur. 

Demonftratio huius  praxeos.  Perdef.15. 
redx  BA , BC,  funt  xquales,ergo  erit  trian- 
gulum ilbfcelcs  ABC  perdef.  24.  &perco- 
roll.  noBrum  I.  propofitionis  9.  rc^  BD, 
diuidet  angulos  Ungulos  ABC  , ADC,  bifa- 
riam. Cum  ergo  in  triangulis  ABE,  CBE, 
duo  latera  fint  xqualia  rclatiue, AB, EB,CB, 

EB,  angulos  contineant  xquales  ABE, 
CBE,  erunt  per  4.  eorum  anguli  deinceps  ad 
E xquales:  ergo  perdef.  to.finguli  erunt  rc- 
di,&  reda  linea  BE  demiifa  erit  perpendicu- 
laris ad  redam  AC, ex  pundo  extra  eam  dato 
quod  non  in  diredum  cius. 

ConBrudiofecudxpcaxcos.Fado  circulo 
ex  B vti  in  prima  praxi,  fucante  redam  cfa- 
tamintetminataminpundis  A & C , dudif- 
que  redis  B A , BC , efficientibus  triangu- 
lum ABC  ilofccics  vti  in  prima  praxi  offen- 
dimus ; fiat  maiore  interuallo  fupra  redam 
AC , ^d  eafdcm  partes  B , aliud  triangulum 
ifofcclcs  ADC  per  I. prop.  St  reda  linea  DB 
tranfmittatur  producenda  vitra  B donec  fc- 
cet  AC  redam  in  E , quam  fccabit , tum 
etiam  angulum  ABC , vti  conflat  cx  noflro 
C coroll. 


igie 
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coroll.i.  5:  5.prop.9,Dico  rectara  BE  dedu- 
ftamcx  B puncto  extra  rectam  intermina- 
tam cfleperpedicularcm  ipli  in  E pundto  fuo. 

Dcmonflratio  huius  fecunda;  praxcos.Re- 
fta  BE  pcrnoftmmcoroll.  i.prop. 9. diui- 
dit  angulum  ABC  trianguli  iiWceiis  ABC, 
in  duos  angulos  ac<|uales  ABE,  CBE  ; vnde 
rcfultant  duo  triangula  ABE, CBE,  equorum 
anguli  erunt  deinceps  ad  E x<^uales,vti  often- 
dimus  in  dcmonftratione  primx  praxeos : er- 
go per  def.  1 o.  finguli  crut  redii, & linea  redia 
BE  erit  perpendicularis  redtx  interminata; 
datx.I  ccimus  ergo  imperatum. 

Aduerte  primas  praxes  propofitionum  9. 
10.  & huius  II.  inlcruire  maxime  quando 
tJm  fupraquam  infra  rediam  datam  c(i  fuffi- 
cicnsfpatiumdcfsnbendi  triangula  xquilatc- 
ra  vciifofcdia.  Praxes  vcrdfccudas  tunc  vfui 
cllc,  quando  in  plano  redtedatxvel  anguli, 
non  cft  commodu  fpatium  deferibendi  illa 
triaguia  in  oppofitis  partibus,  (ed  folu  in  vna, 
aliam  piaxim  tcrtiam,quando  Ipatium 
cft  fupra  & infra  redtam  datam.  Conftrudtio. 
Pundo  aliquo  puta  A , vt  centro  in  rcdVa  da- 
ta,& interuallo  vfquc  ad  pundlum  datum  B, 
fiat  circuli  circumterentia  fccans  redtam  da- 
tam; tum  alio  pundoC  in  data  redta  vt  cen- 
tro, & interuallo  vfquepundlum  datum  B, 
fiat  alia  circuli  circumferentia , fecans  aliam, 
circumferentiam  fadlam  tam  in  pundto  B 
dato , quam  in  alio  D , quod  erit  oppofitum 
pundto  B dato  ad  partes  diucrfos  rcdtxda- 
tx.  Dico  redtam  lineam  BD  ducendam , fe- 
dturam  redtam  datam  in  E intcrmcdiam , 8c 
efle  perpendicularem  ipfi  datx  dedudtamex 
pundo  Bdato  extra  illam.Pro  dcmonftratio- 
nc , cx  pundtis  B & D , ducantur  redtx  lines 
AB,CB,  AD,  CD. & confidcrenturtrcs 
cafus  diucHi,  Primus  quod  redta  linea  BD, 
dudta  polTic  habere  duo  triangula  BAD, 
BCD,  ifofcclia,  proptcrlaterumCB,CD 
squalitatem  ex  natura  circuli, tum  AB,  AD, 
acf  vtrafque  partes  fuas , ut  in  prima  figura. 
Secundus,  quod  didta  duo  triangula  ifofcelia 
obtinere  pollit  ad  vnam  fui  partem , vt  in  z. 
figura.Tcrtiu$ , quod  vnicum  fblumexiltere 
poflTt  triangulum  ifofcelcs  fadum , concur- 
rcMibus  duabus  rtdtis  dB  , oD  in  dircdturti, 
vnamque  redtam  lineam  efficientibus  B :>D, 
& concurrente  cura  redta  BED , ita  vt  fint 
vnaeadcmqucj  vt  in  eadem  fecunda  figura 
videre  cft. 

Demonftratio  primi  cafus  cft  eadem  qus 
prim.i'  praxeos  fuperioris,confidcrando  BED 
dudtam  prodaca,&  perpendicularem  proban- 
dam rc-dtara  AEC, datam, ipfi  BED. 

Demonllralio  fecundi  cafus  , cft  eadem 
qus fccundx praxeos,  confiderando redtam 


datam  ACE  probandam  efle  ad  angulosre- 
dios  dudts  BED  tanquamdaex.  Sunt  enim 
fibi  inuicem  omnes  rc^x  linex  perpendicu- 
lares aiijs. 

Demonftratio  terti)  cafus  facilis  erit  in  z. 
fig.  Quia  enim  in  triangulis  AEB,  vel  AoB; 

AED , vc!  AdD  , duo  latera  AE  vel  Ao; 

£B  vel  dB  ; funt  xqualia  duobus  lateribus 
AEvcI  Adj  ED  vel  dD;  vtrumque  vtri- 
que  ;namcx natura  circuli  re^  oB, 
iunt  squales;  bafefquc  AB , AD , fune  squa- 
les : erunt  per  8.  prop.  anguli  AdB  , AoDj 
vel  AEB , AED , xquales ; qui  cura  fint  dc- 
ipe^epsad  redtam  AE , erunt  per  def.  10.  fin- 
guli  redti,  Sc  redta  linea  BE  perpendicula- 
ris datx  dedudta  ex  pundto  B extra  eam  dato. 

PROPOSITIO  XIII. 

Cum  redla  linea  fiiper  re<51i  Confi- 
ftens  lineam  angulos  facit  •,  auc 
duos  reflos , aut  duobus  re(5tis 
aequales  efficiet. 

SVppofitio.Rccla linea  DBvel  EB,infi-  . 

ftat  fupra  redam  AC , in  pundto  cius  B.  ** 

Dicoipfam  redtam  DB,  vcl  EB,  efficere  cum 
rcdla  AC , vcl  duos  redos  angulos,  vcl  duo- 
bus redis  xquales. 

Demonftratio  quod  quxcumqiic  reda  li- 
nea vt  DB  infiftensfupra  redam  AC, non  ef- 
ficiat nifi  ducsangulos  ABD  ; vcl  CBD,  dc- 
inceps;&  fic  dc  alia  quacumque  reda  infiflcn- 
tc  alteri  rcdx:erit  huiufmoai.  Per  dcf.8. an- 
gulus rcdilineuseft  penes  duas  redas  lineas 
AB,DB,femutuA  tangentes  in  B , & non  in 
c|ircdum  iacentes  in  c^cmplano;  infiltcre 
aptem  redam  DB  fupra  ABC,  cft  non  in  di- 
r^dtum  iacerc , ergo  jftx  dus  reds  AB , DB 
vium  angulum  ABD  conftituent:  Prsterca 
quia  reda  BC  cft  indifedum  rectf  BA,(vni- 
ca enim  eft  data  reda  AC,  ) alium  angulum 
DBCconftituet  cum  infiftente  DB , cx  defi- 
nitione S.cjt.^  quia  non  dantur  plurcs  reds 
lines  quam  dux  DB  infiftcns , ABC  alteri 
cuiinfiltit,  impoffibilccft,  vt  redta infiftens 
DB  , ipfi  AC  in  pundo  eius  B , plures  con- 
ftituat  angulos  quam  duos  A BD , DBC,  qui 
funt  deiocepsaa  ipfam  redam  DB,infiftcn- 
icm. 

Demonftratio  autem  quodifti  duo  anguli 
deinceps  fint  vcl  redi  , vcl  duobus  redis 
axjuales , fic  erit.  Aut  reda  infiftcnscrit  per- 
pcndicularisaltcrijvel  non  feu  inclinatarfi  pri- 
mum officiet  cum  ea  duos  angulos  deinceps 
redos  per  def.  10.  Si  fecundum  qualis  cft  in 
excmplu 
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exemplo  re^  DB : tunc  per  i i.prop.excita* 
bimu$inj>un6ko  B , redam  B£  perpendicu- 
larem ipii  AC  \ eruntque  per  defTi  o»  duo  an- 
guli deinceps  AB£)  redi  ambo ; 

bu«  per  axioma  1 9.  erunt  squales  tres  anguli 
ABD,DBE,EBC.  lam  vcrdvelduo  angu- 
li ABD  y DBC  , li  non  (Inc  squales  tribus 
ABD)  DB£,  EBC,  angulisjfint  fi  fieri  pof- 
fit  inequales  :ex  his  inzqualibus  demendo 
angulum  communem  ABD, relinquentur  an- 
guli duo  DB£  , CB£  insquales  angulo 
CBD,hoc  efi  partes  fimul  fiimpne  cruntins- 
qualestotifiioCBDar^lo,  contra  axioma 
z 9.  hoc  abfurdummaniTcfiamfacitfalfitatem 
p^tionisangulorum  duorum  ABD , DBC 
insquaiiu  tribus  ABD,DBE,  EBC  angulis: 
erunt  igitur  squales.  *£t  Mr  1 .axioma  erunt 
etiam  iUi  duo  anguli  ABD , DBC , squales 
duobus  redis,fi  non  fuerint  redi. 

• 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I, 

Unu  wfiHm  slttri  uStt  > 4ng$lct  (Umttft 
du9t  tdittummtdh  effiat, 

HOc  primo  loco  demonfirauimuSjVide- 
baturque  ab  Authore  indicari. 

COR.OLLARIVM  NOSTRVM 

ir. 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
III. 

RtSdline4  infifitnsMUerirt&4\*&efkim  tx  vnd 
' fdrtenumdngulum  tmwmdlurCyiflteTit 
dfutm , & diter 

NAm  per  coroll  1.  efficit  (bium  duos 
angulos  deinceps,  qui  per  ifiamprop. 
funt  squales  duobus  redis , ergo  fi  vnus  fue- 
rit acutus  hoc  cflminor  redo , alter  erit  ob- 
tufus  hoceft  maior  redo. 
COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

Ex  FM  punSe  re^d  lined  nen  pefint  di  tdfdtmpdt^ 
ttsduddut  plures  reSd  diuer/d  diip» 
fdm  ptrptndUuUres  edueu 

Sic  enim  loqueretur  vnum  angulum  re- 
dum  clle  maiorem  aut  minorem  altcrq^ 
contra  12. axioma. 

PROPOSITIO  XIV. 

Si  ad  aliquam  reifcim  lineam, acqj 
ad  eius  punitum , duae  reda:  li- 
nef  non  ad  ealde  partes  duitar, 
eos  qui  funt  deinceps  angulos 
duobus  redtis  aequales  fecerint: 
in  dircdlum  erunt  inter  le  iplx 
redtat  lineae. 


Onnus  MgHli  ftfMa  i.  funSt  riM  rati.  ri~ 
a*  Imt , vttfm  num  [tum  ftr- 
lon;  /.M  eqiulti  dm- 
im  reOir. 

NAm  per  illam  Prop.  infiftente  tinca  vna 
refia  Tupri  aliam , fiunt  anguli  duo 
x<]uales  duobus  refiis : omnes  autem  alij  ab 
eodem  pun^  verfus  eandem  partem  illo- 
rum duorum,  erunt  partes  horum  duorum: 
I ergo cumperaxioma  19. partesomnes fimul 
'fiimptxfint  aequales  toti,  & tota  illa  duo, 
videlicet  duo  anguli  primi  fint  aequales  duo- 
bus redis,  erunt  reliqui  omnes  etiam  squa- 
les duobus  redis  pet  axioma  i.quod  erat 
concludeoduffl. 


S^'ppofitio.  Ad  pundum B,  reds  DB, fij.  y. 

dus  reds  lines  B A,  BC , eduds  fint  ad 
panes  diuetias,efficicntes  cum  data  DB,duos 
angulos  ABD , CBD,aequaIcs  duobus  redis. 

Dico  duas  redas  B A , BC , vnam  redam 
ABC  conllituere,vel  elle  indiredum , quod 
idem  ell. 

Conftrudio.  Per  petitionem  quartam. 
Concipiatur  angulus  vnus  DBA,squalis  an- 
gulo ABDprsdido,&  reda  linea  AB  produ- 
catur vlquc  ad  C vitra  B. 

Oemonllratio.  Reda  6D  inlSlens  reds 
ABC,eiHciet  per  prop.  1 3.prsccdcntemduos 
angulos  DBA,  DBC,  squalesduobus  redis: 
fcd  ex  datis  duo  anguli  ABD,  CBD,  quos 
cfiiciunt  dus  reds  lines  BA , BC,  cum  alia 
reda  DB , funt  squales  duobus  redis  ;9e  per 
I a.  ax.  omnes  an^li  redi  funt  squalcs;ergo 
per  I.  ax.  duo  anguli  ABD , CBD,  erunc 
nualesduobus  angulis DBA,OBC  :t^mab 
ilTis  duobus , quim  ab  illis  alijs  duobus  fi  fii- 
llulerimus  squmes  angulos  in  conllrudione 
poCtos  ABD , DBA , relinquentur  duo  an- 
C 2 guli 
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guli  CBD,  BDC  .Tquales.  Ei^o  fuperpofiti 
inuiccin  ifli  duo  vltimi  anguli,  uti  oportet 
tuxca  petitionem  5.  congruent  per  axioma 
9.  tum  etiam  ali|  duo  quales  anguli  A6D, 
DBA  : rectx  ergo  lineae  dux  BA,BC,  duftx 
ad  partes  diutrias  punfti  B , congruent  cum 
rc^a  ABC , ideoque  vti  illa,  efficient  vnam 
lineam  rectam  : qux  enim  congruunt  funi 
eiuidem  rationis  per  axioma  citatum  9.  Si 
ergo  ad  aliquam  re^am  lineam  atque  ad 
cius  pun^um,&c.Quod  erat  demoflrandum. 

COHOLLAKIVM  NOSTRVM. 

ab  aliquo  punffo  ex  imirmedtji  uQa  linea 
ad  dmer/af  panes  edutantur  dua  reUa  hneat 
efflantes  angulos  ad  vettuem  eiim  data  aqua- 
les  inter  fe : erunt  dua  tHa  reUa  linea  eduQa, 
in  diT(Oum,feu  vnam  effittent  reOam  irneam, 

p ^ pundto  Eex  intermedijs  redx  AB, 
Ca  cdudx  fint  ad  partes  diucrfas  dux  re<^£ 
linex  ED,EC,  efficientes  cum  data  AB  an- 
gulos ad  verticem  AED,  CEB»xquaIcs  inter 
ie.Dico  reftas  ED,EC,  efficere  vnam  redam 
lineam  CED. 

Demonftratio.  jEqualibus  angulis  datis 
AED,  CEB,  addatur  communis  BED, fient 
duo  anguli  AED , DEB,  xquales  duobus 
angulis  CEB,  BED  : Sed  duo  primi  funt 
xquales  duobus  redis  per  prop.  13.  ergo 
etiam  duo  poflrcmi  CEB, BED, erunt  xqua- 
les duobus  redis  per  1 . ax.lib.  huius.  Ergo 
per  iftam  propolicionem  dux  redx  EC,ED, 
efficient  vnam  redam  lineam  CED,  quia  ab 
pundo  E , redx  BE , cdudx  funt  ad  partes 
diuerfas  , & oftcnfx  funt  efficere  angulos 
CEB,  D£6  xquales  duobus  redis  cum  re- 
da BE.  Demondrauimus  ergo  internum  co- 
roU.huius. 

PROPOSITIO  XV. 

Si  duae  reft*  lineae  le  mutuo  fe- 
cuerint, angulos  ad  verti- 
cem aequales  inter  le 
efficient. 

, C Vppofitio.  Dux  redx  lincx  AB,CD  , fc 
O mutud  decuflent  in  £.  Dico  angulos  ad 
verticem  AED,CEBcfle  inter  fe  xquales; 
vel  alios  duos  etiam  ad  verticem  AEC,BED, 
elfe  xquales  inter  (c. 

Demondratio.  Sint  per  impolTibile,  duo 
anguli  ad  verticem  AED, CEB , inxquales, 
eis  E addamus  communem  angulum  BED, 


fient  duo  anguli  AED,BED, inxquales  duo- 
bus angulis  CEB, BED;  fcd  per  prop.13.  tam 
duoilli  AED,  BED,  qu^mduo  illi  CEB, 
BED, funt  xquales  duobus  redis:crgo  contra 
axioma  1 a. anguli  xquales  duobus  redis  crut 
inxquales  angulis  xqualibus  duobus  redis, 
Abfurdum  , ergoablurda  pofitio  contradi- 
cens pofitioni  huius  propofitionis  , qux  ideo 
demonfirata  remanebit.Simili  difeurfu  ollen- 
dentur  ali)  duo  anguli  ad  verticem  AEC, 
BED, xquales  efie.  ' 

COROLLARIVM  I. 

si  dua  reOa  linea  fi  mutuh  decufUuerint ; tffi- 
dent  quatuor  angulos  aquales  qua- 
tuor  re^it, 

Amoftcfumfuitpcrprop.ij.duosan-  rj- 
gulos^ED.DEB,  cflcaKjualesduobus 
redis  angulis ; A:oficnfum  ell  angulos  alios 
AEC,CEB.cllc  xquales  fuis  prxdidis  angu- 
lis ad  verticem  ,iamollenfis  xquaiibus  duo- 
bus rcdis.erunt  etiam  ifti  duo  vltimi  xquales 
duobusrcdis  per  r. axioma.  Qiatuor  ergo 
anguli  AED,DEB,BEC,CEA,  erunt  xqua- 
les quatuor  redis. 

COROLLARIVM  II, 

Omnes  anguli  reUilinei  pofiihtles  tma  vnum  pun- 
Qum , funt  aquales  quatuor  reSu. 

PEr  hoc  pundum  polfumus  concipere 
vnam  redam  lineam  decullantcm  aliam 
redam  : anguli  quatuor  quos  efficient  ifix 
dux  redx  linex  comprehendent  omnes  pof- 
fibiles  angulos  rcdilincos  circa  hoc  pundum; 
ergo  per  8. axioma, omnes  illi  anguli poffibU 
les  erunt  xqualc^  illis  quatuor  angulis,  qui 
per  prxcedcns  corollarium  funt  xquales  qua- 
tuor redis : ergo  per  i.ax,  omnes  anguli  pof. 
fibiles  redilinei  circa  vnum  pundum  , erunt 
xquales  quatuor  redis. 

PROPOSITIO  XVI. 

Cuiufcumque  trianguli  vno  late- 
re producto, externus  angu- 
lus quolibet  interno  & 
oppofito  maior  ell. 

S Vppofitio. Trianguli  inftaromniu  ABC, 
latus  vnum  AC  produdum  fit  vitra  C, 
vfque  D. Dico  angulum  externum  BCD.ma- 
iorem  elle  quolibet  ex  internis  trianguli  dati 
angulorum  CAB,ABC,&oppofitis. 

Coa- 
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/7*  ConftrnSfo  ,pro<iticttur  etiam  latus  BC 
vitra Cjvfi^itc  ad  E,6c  aliud  latos  ABjVCrim- 
cjoevlcjjad  H^quodjfLrftinecdoosangulos 
internos  oppofitos  pr^iftos  C AB,  ABC. 

Dcnnonftratla  Si  angukisBCD  exterior 
non  fit  maior  angulo  interno  & oppofiio 
CAB.eritveIxc|ualis,TelrBinor.  Efio«|ua- 
lis,runc  addito  communi  angulo  ACtt , fx-nt 
per  2, axioma  duo  anguli  C AB,  ACB,»<^ua- 
ks  duobus  angulis  ACB,  DC  Bjifti  duopo- 
fbemi  funt  per  prop.  i j . etpiales  duobus  rc- 
ftis  jcrgoduo  alii  CAB  . ACB,  erunt  per 
I.  axioma  tequales  duobus  roebs ; Concur- 
rent ergo  dux  rcftx  AB,  CB,ad  partcsduo- 
rum  angulorum  .xquaJium  duol)US  reC^is. 
Sed  <^uia  anguli  duo  deinceps  ad  A fnnt 
per  i^.prop.  s^uaies  duobus  ix:dis  , tum 
etiam  ali)  duo  anguli  deinceps  ad  C , videli- 
cet BCA,  ECA,  funt  xcjuaks  duobus  re- 
^s;d;|o^uedcincepsad  A,&dua  deinceps 
«d  C , funt  fuBul  fumpei  xouaics  quatuor  re- 
dis,cx  quibus  fi  donantor  duo  CAB.  AUC, 
concciTia^quales duobus  redis,  remanebunt 
duo  E AC  , ECA,  squales  duobus  rerdis; 
^ du*  ergoreftx  linex  BAF , BCE » concur- 
* Fcnt.vtiipieesdcm  AB^CB  ,adpartcsdtus- 
rum  redorum ; d fic  dux  redx  lioex  fuper- 
ficiecn  ica  figuram  conciudent , contra  axio- 
ma 1 4.quoaefi  abfiirdum.  Lam  wru  fit  an- 
gulus BCD,  minor  angulo  CAB;  hisinx- 
qualibus  fi  addatur  communis  angulus,  fiem 
per  axioma  4.  duo  anguli  BCD  , ACB,mi- 
aores  duobus  angulis  CAB  , ACB  :fcdduo 
deincepsad  Canguli  fiim  pcrprop.i  ^.xqua- 
ies  due^His  redis , eigo  ab)  duo  CAB,  ACB, 
erunt  maioresdu^us  rodis,  d luhWomtnus 
de  fiido  concurrunt  dux  redx  linex  AB, 
CB  , exca  parte.  £t  quia  duo  anguli  ad  A 
funt  rquales  duobus  redis  per  prop.  i }.  Ck 
per  eandem  etiam  anguli  BCA , £C  A , funt 
«quales  duobus  redis,  illi  quacuor  anguli 
erunt  xquales  quatuorrcdis;ex  quibus  lidc- 
manturduoCAB,  BCA,  conedTi  duobus 
re6Us  maiores,  rclmquenturali)  duo  FAC, 
^ £CA,minoresduobus  rcdisctgopcr  a j.ax. 
redx  linex  BAF,ttCE.  concurreoc  etiam  ad 
partes  angulorum  FAC  ,£CA;  &fic  dux 
redr  comprehendent  fpatium . comra  axio- 
ma i4.quod  cil  abfiirdum.Ciim  igitur  ex  po- 
finonibusanguH  DC  B exterioris  xqualis  vcl 
minoris  aneuloimcrno  & oppofitoBAC.Ic- 
qaanturxbltirda  allata,  ipTx  erunt  impolTibi- 
Jcs,&pofiiio  Authoris  vera,  videlicet  quod 
angulus  exterior  BCD,  fit  maior  interno  \ 
oppofitoBAC.  Nos  diffimib  rattonc  oRcn- 
dcmusangulumeumdem  DCOdfe  maiorem 
alio  interno  &:  oppofito  angulo  ABC.£t  iic 
prppolitum  demonfiratum  erit. 


PROPOSITIO  XVII. 

Cuiufcumquc  trianguli , duo  an- 
guli omnifariim  fiimpti, 
funt  duobus  re£lis 
minores. 

S\’ppofitio.  Trianguli  ABC  fumantur  Fi^,  j8* 
quilibet  duo  ciu&  anguli,  verbi  gratia 
BA<  . & ACB.  Dicocos  dlcduobus  redis 
angulis  minores  :&  fic  deomnibus  aliis. 

Conftrudio.  Producatur  ad  vnam  partem 
latus  AC  fijfiincm  duos  dedos  angulos 
trianguli, vlque  ad  D. 

Dw monfVratio.  Si  nonitafit  vtiaficrithxc 
projx>lkk>>fint  vcl  diiobus  redis  xqualcs.vcl 
duobus redismaiores. Si  primum,  quando- 
quidem per  prop.13. duo  anguli  ad  A dein- 
ceps funt  duobus  redis  «quales, & ali) etiam 
duo  ACB  , ECA', erunt  illi  quatuor  anguli,  . 
quaiuor  redis  xqualcs^cx  quibus  fi  tollantur 
duopofiti  BAC , ACB,  xqualcs duobus  re- 
dis,relinqudur  ali]duoFAC,£CA,xquaIes 
duobus  redisicrgo  per  axioma  13. vti  di)^  re- 
dx FAB,£CR,concurrut  ad  partes  duorum 
redontm  BAC,  ACB,  concurrent  etiam  ad 
partes  aliorum  duorum  rodoru  FAC,  ECA; 

&:  fic  comraaxioma  i4.figuriVn concludent, 
quod  e(l  abftirdum.Si  (ecundum.fi  demantur 
duo  anguli  BAC.  ACB,  maiores  duobus  re- 
dis,cx  pr.edidisquatuor  redis  relinquentur 
duo  FAC.  ECA , minores  duobus  redia : dc 
fic  per  axioma  13.  concurrent  redx  lioex 
BAF,  BCE,adpanesi(las ; quare  conclu- 
dent (parium, contra  idem  axioma  1 4.  abTur- 
dum  boc  &raperiu6  iodiconc  pofitioocsati* 
ucrfimtesbuic  propofitiomeBe  hiCt$ , quoce 
relincpiitur  demodWata  propoficio. 

COROLLAR.IVM  I. 

tn  tmni  rriair^e/e , (uim  mm  dn^ulm  fuerit  rt3m, 
hI  ^tufuit  rtkqurmm 
mm  setm, 

SI  enim altcfdlormn «flet redus  veJob- 
cufus,  in  Triangulo  anguli  duoeflent  vel 
duo  rudi  ,vsldtx>busre6ru  snatores:r«diqui* 
de  fi  dacoToo  ccdo,aUcr  etiom  (k 
iores  vero  duobus  redis  ,fi  dato  sroo  titulo, 
alcerociumfic  i^cdUisvrlobtuius*  Qpode(( 
com  ra  iAun  propofiringein» 
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COllOLL  AKI  VM  II. 

Si  ucli  Unt4  iumMi*  ttS*  anguht 

ntdferpendtcuUntdtm  fudIf  queiumifut pun- 

Qo  eius fiptriorc  exird  dium  re^dm  ddtdm , dd 
JidRC  tUtdin  , (ddetddpdUfi  .itiguU  diuti. 

EXcmpli  gratia  refta  BC  faciat  cum 

AD  angulum  vnum  acutu  BC  A,  & ob- 
tufum  BCD  : Dico  tcdam  lineam  BC  ptr- 
pendicuiarem  ipfi  AD  , dcdu£bm  ab  pun«o 
B redi*  BC  jdatoextra  ic6lam  AD  , cadere 
ad  partes  angui)  acuti  AC  B.  Si  enim  ^dertt 
ad  partes  anguli  BC.  D obtuli,  qualis  cit  recta 
DD ; cumangulus  CDB  Iit  rcitus  per  dtf-i  o. 
Ci  detur  angulus  AC  B acutus,  eflet  in  trian- 
gulo BCD,  angulus  externus  ACB  minor 
interno  & oppofito  rtfto  BCD, contra  i6. 
prop.  Vel  duo  anguli  eius  BCD  , & D , ob* 
tufus  datus/&  redtus , maiorcsduobus 
contra  iftam  propol.  igitur  cadet  rc»fta  vti  di- 
ftumeft. 

COICOLLARIVM  III. 

Anguli  mnes  irtdnguh  dqaiUttri  ftnt  dcuti  : tum 

tfum  truuguli  ifefieiu  duo  arguli  dd  hdfim 
trunt  /iugult  d(Ult. 

CVm  cnimanguli finguli  trianguli aK)ui- 
lateri  lint aequales  per  coroll- prop-5.& 
per  ipfam  prop,  angulis  adbaftm  ifofctlis  fint 
Mualcs  inter  le,fivnus  illorum  reatus  vel  ol> 
tufus  clTcc,  alter  etiam  rettus  & obuifuser- 
fetiquandoquidem  debent  efle  iqualcs;&  fic 
duo  anguli  in  tiiangulo  aequilatero  vcl  ifof- 
cele  ad  bafim  eius , cllcnt  vcl  xqualcs  duobus 
redtis  vel  maiores  contra  iftam  propofitio- 
ncm.  Igitur  erunt  finguli  didorum  angulo- 
rum acuti, 

COKOLLARIVM  NOSTRVM. 

Vm(d  foitim  uBd  Itned  dtdud  potetit  perpendi- 
luldru  dd  rtRdm  Irneam  ah  pun£i$  ex- 
tra tBam  ddio,  & (juod  non  fit 
indtreSumifUm. 

E Sto  Ii  fieri  polTk  ab  punfio  B , deduft* 
fint  dux  rcctx  BG , BC  , ad  angulos  re- 
dlos  Ibu  perpendiculares  ipfi  AD  : tunc  m 
triangulo  GBC  . erunt  duo  anguli  BCaC, 
BC:G  , rcai  finguli,«c  «qualesambo  duobus 
redis , contra  prxfentem  propofitionem. 
Quod  abfurdum  deduceretur  fi  in  figura  vl- 
tima  prop.  12.  reda  AE,  non  eflet  xqualis 


Librum  primum 

redlx  CE  : fumptaenim  reda  AB  squali  ip- 
fi CE  minori , & duda  BF,quia  in  triangu- 
lis ABF  , CBE  . duo  anguli  A & C funt  s- 
qualesper  5.  prop. duoque  latera  vtrumque 
vtrique  squalia,  illos  angulos  concinentia, 
eflent  per  4.prop.anguli  AFB,  CEB , squa- 
les,ideoque  reifti  amDo,  quandoquidem  in  E 
cft  redus  per  conftrudionem»  illius  figurs, 
idcoque  cliam  alij  deinceps  ad  iftos  eflent  re- 
di & squales  per  i a.ax.  idcociuc  per  def.  1 o, 
finguls  reds  BE,BF, perpendiculares. 

PROPOSITIO  XVIII. 

Omnis  trianguli  maius  latus,  ma- 
iorem angulum  fubtendit. 

SVppofitio.  Trianguli  ABC  datum  iit  la- 
tus BC  maius  lateribus  reliquis  .i.C>  AB: 
Dico  quod  latus  hoc  maius  BC  , fubtendat 
angulum  maiorem  BAC. 

Conftruftio.I.atera reliqua  BA,  AC.diui- 
damur  bifariam  per  prop.  i o.illud  in  E , hoc 
in  D ; Se  excitentur  per  prop.  1 1 . red  e lincar  _ 
EF , DG,  ex  puntlis  E Se  D, perpendiculares 
fuis  proprijs  reflis  AB  , AC ; denique  rca^ 
linea:  ducantur  FA  , G A , ex  punftis  F Se  G, 
in  quibus  fecant  pra:didli  perpendiculares 
produffix  in  infinitum  , maius  latus  datum 
BC. 

Dtmonfiratio.rn  triangulis  GDA,  GDC. 
duo  latera  GD.  DA,  funt  xqualia  duobus 
GD,DC  . vtrumque  vtrique,  angulofquein 
D continent  redtos , idcoque  axjuaJes  pcr.ax. 
II, ergo  anguli GCD  Se  GAD , erunt  per  4. 
prop. xqualcs  inter  fc  : fed  angulo  GAD  ma- 
ior eft  angulus  BAC  per  axiomaS.  ergo  per 
I,  axioma  etiam  angulus  BAC  erit  maior 
angulo  GCD.  Eodem  difcurfu , in  triangulis 
BEF.AEF.  duo  latera  BE,  EF  , funtaxjua- 
lia  vtrumque  vtrique  duobus  AE,EF,angu- 
lofqucin  Econtinent  redlos , xqualesperax. 
II.  ergo  per  4.  prop.  anguli  illorum  B Se 
EAF,ax)ualcserunt;fcd  angulus  B.\C  ma. 
iorcll  angulo  EAF  peraxiomaS.  ergoper 
axioma  i.  angulus  BAC  maior  erit  angulo 
ABC.  quod  erat  concludendum. 

COROLL  AR.IVM. 

TriMpiliJitlini  tmniifiint  iM^na/w. 

CVm  enim  latera  fint  insqualia , femper 
maius  maiorem  angulum  fubtendet  per 
iftam  propofitionem.  Et  fic  omnes  anguli 
erunt  inax^uales. 

COROL- 
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Si  du9  Utffd  trUnguli futrmt  'tntuustluidnguli  ip/tt 
fubttnji  aunt  ituqualts. 

Am  maiori  lateri  fupponctur  maior  an- 
A ^ gulus;  & minori  minor  per  iftamprop, 
ergo  crDnt  inscjuales  anguli  trianguli  fuppo- 
fiti  inrqualibus  lateribus. 

PROPOSITIO  XIX. 

Omnis  trianguli  maior  angulus 
maiori  lateri  fubtenditur. 

*<•)»•  C Vppofitio.  Triinguti  ABC  , angulus 

BAC  fit  maior  quolibet  angulorum  reli- 
quorum ABC,  ACB  : Dico  latus  BC  elft 
maius  in  triangulo  dato , hoc  eil  maius  quam 
BA,vel  CA  , quiailli  lateri  BCfupponitur 
angulus  datus  BAC  maior. 

Sit  fi  fieri  polTit  quodlibct  reliquorum  la- 
terum AB,  AC,  laceri  BC  , iqualc  : erunt 
per  5.prop.  anguli  CAB,  CBA,  axjuales ; vel 
a^uli  BAC,BC.\  xqualcsconiradata.  Vel 
cum  fit  ex  politione  aduerl^il  triangulum 
datum  ABC  axjuilaterum  , erit  per  coroll. 
prop,  5 .f  quiangulum.Contra  data  i gitur  non 
jwterit  efle  latus  BC  aquale  vili  laicrum  re- 
liquorum AB,  AC. 

Quod  fi  dicatur  minus  quolibet  illorum 
lacerum, Ita  fiet  confirufbo  i de  maiore  latere 
BA,dctrahcturper  j.prop.pars  Bli  aqualis 
minorilateriBC.&auceturreaa  EC.  Eo- 
dem modo  detrahetur  de  maiore  CA  pars 
CD,  aqualis  minori  lateri  CB,  Seducetur 
rcfta  DB. 

Demonftratiofecundicafiis.  Intriangnio 
EBC  ifofceli  erunt  anguli  BEC.BCE  aqua- 
les per  5 .prop.  fed  per  1 6.  angulus  BEC  ma- 
ior cll  angulo  BAC , ergo  per  i.  axioma  an- 
gulus BLBkric  maior  angulo  BAC  Se  mul- 
to magis  totus  angulus  BCA,  maior  erit  an- 
gulo BAC,  contra  data.Praterea  in  triangu- 
lo etiam  ilbfceli  BDC , duo  anguli  C BD, 
CDB,  ad  bafim  BD  erunt  aquales  per  5. 
prop.  fed  per  i6i  angulus  CDB  ell  maior  an- 
gulo BAC,  ergo  per  i.axioma angulus CBD 
maior  erit  angulo  BAC  Si  multo  magis 
totus  angulus  CBA  , .maior  erit  angulo 
B A C,contra  data.  H^c  abfiirda  Cdiidemnaut 
omnes  politiones  atlucrfati),  ergorcliqui  hu- 
ius propofitionis  vera  ernnt,vidcli«Mnaior5 
angulum  datum  BAC.fubtcndi. maiori  late.., 
ri  BC.  Quod  cracdcmonftrandum..< 

J Uu'  ‘j  Ss  ;:.il , • ; ^ 

. ■■  ■ I 


RtildTum  fmnium  Hntdrum  ad  reUam  litieam  ter~ 
mtnatdrum  ab  vna  pundo  txira  um  dato 
quod  n«n  /ir  in  dxrcUum  \,ti- 

Uif^ma  cfi  perpenduuUtu. 

CVmenim  fabic-aa  linea , & hrc  per- 
pendicularis ad  illam , Sc  quxlibet  alia 
cx  du^is  ab  eodem  punfto  perpendicularis 
ad  eandem  fubiceSam  efficiant  triangulum, 
rc<^langulumob  angidujn  perpendicularis  re- 
(ftum  iuxta  dei.i  a^.fcmpcr  ha*c  perpen- 
dicularis erit  minor  alteri  fuppofita: 
angulo  pridiiflo  rttto,  per  iftam  propoCtio- 
nem  : 9i  fic  de  omnibus  alijs.  Igitur  breuifli- 
maerit  perpendicularis  reSta  pridiila  refpc- 
iftu  aliarum  pradiSlarum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

TrUngHtutn  bibent  trei  angulot  imqualet , et  it 
jutenum, 

NA  tn  eum  dentur  anguli  in.rqualcs  vnus 
comparatus  cum  quolibetalio  c tribus 
dati  trianguli  erit  maior  altero,crgo  pcrhanc 
propoiin^irchi  fubcendetur  maiori  lateri;  & 
fic  tna  latera  huius  tri  ji^uli  erunt  inarqualia, 
hoc  dt  triangulum  erit  Icalcnum, 

PROPosmb  xx' 

Omnis  trianguli  duo  latera  quo- 
'modolibetfumpta,  reliquo 
funt  maiora. 

I 

S Vppofitio.  Trianguli  exempli  gratia  J>*.  4«. 

AbC,  duo  latera  AB,  BC  , eOe  reliquo 
AC  latere nAiora : tum  Utcradeo  BA,AC, 
efle  maiora  reliquo  BCitiim  latera  duo  AC 
CB,elIe  maiora  rcliqiio  AB.  * 

Conftruftio  prim.e  partis.  Si  duo  latera 
AB,BC,non  funt  maiora  reliquo  AC,  enant 
vel  iqualia  vcl  minora:  tunc  per  prop.  i,'c* 
maiore  rcStaAC,  quim  quodlibct  laterum 
AB,CB,detrahcnda  erit  pars,v.gl  AD,.rqua- 
lisi^pfi  lateri  AB , & relinquetur  altera  pars 
DC,xqualis  ipfi  BC  fi  ponantur  aqualia  la- 
tera duo  fimul  AB , BC , xqualialatcri  AC, 

Quod  fi  ponantur  minora  litcra  AB,BC,  la- 
tere AC,dctrafto  AD  squali  ipfi  AB,  reun- 
quetur  DC  maius  quim  BC.  hoc  pofitofc- 
qilitur.  • ' 

Demonfh*atio'primi  membri, cnint  per  5. 

' ' ^4 
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j2  Cemmentariut  in 

prop.  anguli  ad  bafim  BD  ilbfccUs  xquales 
ABDjADB:  tum  etiam  anguli  CBD,CDB 
squales  adballm  BD  alterius  trianguli  iTof' 
cclis : ergo  per  2. axioma , erunt  duo  anguli 
ABDjCBD,  hoceft  totus  angulus  ABC, 
squalis  duobus  angulis  deinceps  ad  D,  qui 
Tunc  per  propof.  13.  squales  duobus  rc^s; 
ergo  per  1 .ax.  erit  in  triangulo  dato  vnus  an- 
gidus  ABC  > squalis  duobus  redis , contra 
prop.  17, 

Dcmonflratlo  fecundi  membri, erunt  cuam 
|XT  5,prop.anguli  duo  ABC  , ADB  squales 
inter  Ic,  ad  bafim  BD,  trianguli  irofcclis  ; & 
angulus  DBC  oppofitus  maiori  lateri  DC, 
erit  maior  angulo  CDB  oppofito  minori  la- 
teri CB, per  prop.  iS.quod  fi  squalibus  angu- 
lis ABD , ADB,  addamur  insqualcs  anguli 
DBC,CDB>fitt  duo  anguli  ABD,CBD,noc 
cfl  totus  ABC  maiorangulis  duobus  deinceps 
adD,perax.<4.fcd  anguli  duo  deinceps  ad 
Dfunt squales  duobus  redis,  ergo  peri, 
axioma  angulus  ABD,  erit  maior  duobus 
redis , contra  prop.  17.  Non  ergo  erunt  duo 
latera  AB,BC  iimul  squalia , vel  minora  re- 
liquo AC,  ergo  maiora  ficuii  propofitum 
fuit. 

Confiridiofecundspartis.  Si  duo  latera 
BA,  AC  fune  sQualia  vel  minora  tpliquo  /a. 
tere  BC , oportebit  per  prop. 3. detrahere  re- 
dam BB  squalem  lauri  BA ; tunc  reliqua 
pars  EC  erit  jqualis  alteri  lateri  AC, vel  ma- 
ior latere  AC , pro  diuctfa  pofitipoc  prsdi- 
da.Ducendaque'orit  reda  AB  ab  atigulo  A 
fadoabduobus  lateribus  BA^  CA , de  qui- 
bu&cftfcrmor  ^ , '' 

Demonllratio  fccunds  partis.  Erunt  per 
e. pAipwin  triangulo ilofcde  ABE' anguli  ad 
oafim  A£  squal»  BAE  : tum  ad  ba- 
fim  A£  trianguli  ifofcclis  alterius  AC£,an- 
guli  squales  CAE , CEA } vel  pofito  altero 
membro  angulus  CAE  maior  erit  angulo 
CE,A  per  prop.  iS.Ergo  pofito  primo  mem- 
brO|pcr  t.ax.duQ  anguli  UAE.C^AE,  feu  to- 
fus angulus  BAC  , exit  squalis  duobus 
angulis  deinceps  ad  £ : & pofito  fecundo 
MetnbrQ,  erit  per  4.  ax.  totus  angulus  BAC, 
erlt^^aior  duobus  angulis  deinceps  ad  E:&d 
deinceps  anguli  funt  per  prop,  13. 
duobus  redis  quales;  ergo  per  i,ax]oma  to- 
tus angulus  BAC . erit  vd  xqualis  vd  maior 
duobus  redis  > contra  pre^- 17.  non  igitur 
crupt  minora  vclsqu^ia  duo  latera  fimui 
B A,  AC,  ajtero  BC  » maioraiicuti  afier- 
tunfcB. 

Conftrudio  t,  panis,  Siduolaiera  BC* 
e A , funt  squalia  reliquo  BA , vel  nunora 
11(9  i poterimus  per  3 -prop,  sefinnderc  BF 
panem  squalem  lateri:  BC , & reliqua  pars 


Librum  primum 

FA,  erit  squalis  alteri  CAlateri  pofitopri- 
mo  cafu  ; & maior  fi  ponatur  (ecundus  cafus. 
Denique  ducatur  reda  FC. 

Dcmonlb‘atio.  In  triangulo  ifofccli  FBC, 
erunt  per  prop. 5. anguli  BFC,BCF,ad  bafim 
FC  squales  in  vtroque  cafu  ; & in  primo 
etiam  QUO  anguli  AFC,  ACF , ad  bafim  FC 
trianguli  ifofcclis  FAC,ax)uales  erunt,  & in 
fccundocafuangulus  ACF, maior  erit  angulo 
AFC.pcrprop.  1 8.1am  vero  per  a.  axioma  in 
primo  cafu  duo  anguli  ACF,  BCF,  erunt 
squales  duobus  angulis  deinceps  ad  F ; & in 
fecundo  cafu  erunt  per  4.  axioma  duo  anguli 
ACF,BCF.Hoc  efi  totus  angulus  ACB,  ma- 
ior duobus  angulis  deinceps  ad  F : (cd  per 
prop.  1 3.  anguu|duoad  F deinceps  funts- 
qualcs  duobus  redis;  ergo  per  x.ax.in  primo 
cafu  totus  angulus  ACB,  erit  squalis  duobus 
redis  in  fecundo  cafu  erit  maior  duobus 
redis,  contra  prop.  1 7.  Non  igitur  erunt  duo 
latcrafimul  BC,  CA  , squaha,nec  minora 
reliquo  AB , ergo  maiora  ucuti  aflerit  propo- 
fitio.Q^  ideo  tota  demooflraca  erit. 

PROPOSITIO  XXI. 

Si  fuper  trianguli  vno  latere , ab 
extremitatibus  du.T  reft^  bne* 
interius  conftituta:  fuerint : ha: 
conifitutx  reliquis  trianguli 
duobus  lateribus  minores  qui- 
dem emnt , maiorem  vero  an- 
gulum continebunt. 

SVppofitio.Si  fupcr'trianguli  ABC , vno 
latere  AC,  ab  extremitatibus  eius  A,  & 
C,du£  redx  Hnec  AD»  CD , intra  triangu- 
lum dudf  fucrinti  ad  vaum  pundu  D:Dko 
has  reliqmsduobus  ABpCB^trionguli  dati  la- 
teribus miooiesquidem  e(le,fed  ikiiorem  an- 
guiu  ADC  continore,qu^m  fit  angulus  ABC 
contentus  ab  pnedidis  AB  , CB  lateribus 
triangiili  dati  ABC. 

Conflrudio.  Ducator  reda  BD , qux  pro- 
ducatur vltraD,ad  E » bec  fecabit  ar^ulum 
ADC,  per  corol). nofbum  i.prop.^tum 
etiam  pooducaCur|a£US  AD  vitra  D in  F. 

Demonflrattaii^odc  partis  Per  prop.16. 
angulus  ADE  maior eft angulo  ABD;  tiim 
etiam  angulus  CDH  maior  efi  angulo  CBD; 
ergo  totus  angulus  ADC  maior  trit  toto  an- 
gulo ABC,pcf  I. axioma, 

Ucmonfibeacio  primx  parcis.  Si  reda  AD, 
CD , fine  squales  duabus  redis  AB, CE, pro- 
poficiofeptimaruic,  quodcBabfurdum.  Si 
esdem 
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tcdcm  dua?  reft®  fint  maiores  duobus  late- 
ribus AB,CB,(lc  argumentor , Efto  AD  re- 
maior  re^ia  AB, erit  per  i S.angulus  ABD 
maiorangulo  ADB,&  per  i.ax.angulus  ADE 
oftenflis  maior  angulo  ABD,  maior  erit  an- 
gulo ADBiquareper  noftrum  coroll.  5.prop. 
i^.angulus  ADE  erit  obtufus. Eodem  modo 
lircdaCD,  iit  maior  latere  CB>  erit  per 
prop.iS.  angulus  CBD  maior  angulo  CUB; 
fed  angulus  CDE  oftcnfuscft  maior  angulo 
CBD,  ergo  per  i.ax,  angulus  CDE  multo 
maior  erit  angulo  CDB^  vnde  per  noftrum 
coroll.  5 .prop.  13  .angulus  C DE  erit  obtufus: 
iiieoquc  totus  angulus  ADC  compofitusex 
duobus  obtuGs  ADE,  CDE,erit  maior  duo- 
bus redis  in  triangulo  ADC,contraprop.i7. 
Igiturrcda  AD  non  erit  maior  nec  aequalis 
red®  AB;  & reda  CD  non  erit  maior  nec 
aqualis  red*  CB.  Quod  fi  dixerit  adueria- 
rius  redam  quidem  AD  eilc  maiorem  latere 
AB,  fcd  rcdaraCDcflcxqualcm  lateri  CB, 
vel  minorem  illo.  Contra  primum  ctfugium 
fic  argumentor, erunt  in  triangulo  BCD  ifof- 
ccli  ad  bafim  cius  BD , anguli  CDB , CBD 
«quales j>er  5.prop,rcdper  id.angulus  CDE 
maior  cu  angulp  C BD , ergo  per.  1 .ax.ctiam 
maior  erit  angulo  CDB;  idco<mc  per  coroll. 
noflrum  3. prop,  1 3.angulus  CDE  erit  obtu- 
fus:  quare  cum  cx  datis  aduerfari)  olkndcri- 
mus  angulum  ADE  elTe  etiam  obtufiimitotus 
angulus  ADC  in  triangulo  ADC,  erit  maior 
duobus  rcdiscontrajprop.17.quia  componi- 
tur ex  duobus  obtuUs  ADE , CDE  oltcnfis 
cx  pofitionibus  aduerfaripeifugium  ergo  pri- 
mum nullum  erit*  Contra  fecundum  fic  ar- 
gumentor, 6c  ymuerfaliffimc  probatur  tota 
prima  pars , ita  vt  h«c  foladcmonfiratiofuf- 
ficiat  abfque  prxuio  difeurfu  in  hac  parte 
prima.Duo  latera  DF,  FC,  funt  maiora  rcli- 
uo  DC , per  lo.prop.  his  inxqualibus  fi  ad- 
aturcommune  latus  DA  ,erunt  per  4.3x10- 
ma,duo  lacera  AF,  FC,  maiora  duobus  AD, 
DC*:  fimiii  modo  per  ao.  prop.  duo  latera 
AB,BF  funt  maiora  reliquo  AF.his  inxquali- 
bus  fi  addatur  commune  lacus  FC, erunt  duo 
Utera  AB,BC  maiora  duobusA  F,  FC,  per  4. 
axioma;  ergo  per  i.ax. duo  latera  AB,  BC, 
multo  magis  erunt  maiora  duobus  AD,DC* 
Qu^  erat  oftendendum. 


PROPOSITIO  xx'ir. 

Ex  tribus  redtis  lineis,  <jua  fint 
tribus  datis  redtislineisacquales, 
triangulum  conftitucrc.  Opor- 
tet autem  duas  reliqua  effe  ma- 
iores omnifaria  lumptas , quo- 
niam yniulcuiulque  trianguli 
duo  latera  omnifariam  fum- 
pta, reliquo  funt  maiora. 

SVppofitio.  Daex  fint  tres  linex  rcdxA,  _■ 
B,  C, quarum  quxlibctduxCmulfum- 
ptxfini  reliqua  maiores  ;&  cx  his  oporteat 
triangulum  confiitucre. 

Conftrudio.  Ex  aliqua  linea  reda  inter- 
minata,ab  aliquo  cius  pimdo  puta  E , detra- 
hatur per  prop.3.rcda  EF  xqualisredsA  ; 
tum  fumatur  alia  reda  FG  «qualis  rcd«  B; 
tum  reda  GH  axjualis  red«  C.  Prxtcrca 
centro  F Si  intcruallo  FE , fiat  circuli  cir- 
cumferentia qu«  fccabit  redam  infinitam 
alTumptamin  pundoE,  &:  in  aliopundol, 
per  axioma  2z:  1 nfuper  centro  G,  6c  inter- 
ualloGH,dcfcribaturaltcriuscirculicircum- 
ferentia  qu«  tranfibit  per  H punduro,  & fe- 
cabit  datam  infinitam  in  alio  pundoKver- 
fus  £ ,per  citatum  axioma  2 a, quodque pun- 
dum  K erit  vliral,  verfusE,  fcdnon vitra 
E,  contineret  enim  reda  GH  ambas  GF, 
F£,  &fic  noneflet  GH  minor  reliquis  dua- 
bus GF,FE,contra  data  : circumferentia  au- 
tem circuli  fecundi  , fecabit  circumfe- 
rentiam circuli  primi  per  axioma  2^.  fitque 
in  pundo  L.  ex  quo  ad  centra  F & G , re^ 
dux  linex  LF,  LG  tranfmitti poterunt, quia 
non  efi  in  diredum  eorum , eo  quod  fic  fu- 
pra  redam  infinitam  afiumptam  in  qua  funt 
centra  prxdida.  Dico  triangulum  FLG 
fadum  exreda  FG  , & duabus  LF,LG, ha- 
bere tria  latera  aqualia  tribus  datis  redis  li- 
neis A,B,C. 

Demonfiratio.  Tota  reda  linea  EH,  per 
axioma  19.  ell  «qualis  tribus  redis  EF^ 
FG , GH , afTumptis  «qualibus  datis  A , B, 
C;  Triangulum  FLG,  tria  laceri  fua  habet 
«qualia  tribus  redis  EF,  FG , GHjnam  per 
def.  1 3.  reda  FL,  «qualis  cfi  redx  F£ , ideo- 
que  redx  A , Mr  i.  axioma,fimili  mc^o  re- 
^GL  a^uafisefi  redx  GH,  ideoque re- 
dx C ; bam  autem  FG  pofiu  cfi  aequdis  re- 
dx B.  £1^0  trianguli  tria  lacera  FG  , FL, 
GL , erunt  «qualia  tribus  datis  redis  lineis 
A,B,C. 
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tnaguli  ruppcdta  minori  angulo  dato  ABC. 

Condnidio  fimul  & dcmondratio.Si  balis 
DF  non  fit  maior  bafc  AC  , erit  vel  xqualis 
illi)Vcl  minor.  Si  primum , quia  in  triangulis 
datis,  latera danturduo  xqualia , vtrumque 
vtfiquc,  & aduerlarius  aamittit  bafcs  AC, 
EF , cflc  orqualcs , erunt  per  8.  prop.  anguli 
ABC,  DEF,  xquolcs  contra  dida;bafis  creo 
DF  non  potef^efle  squalis  bafi  AC,l^cfto 
Iccundum.  Ergo  dc  maiore  bafc  C A,  detra- 
ham CD  squalem  ipfi  FD  minoi'i:tranlpofi- 
to  creo  triangulo  DEF, ita  vt  inuertatur  pars 
cius  lupcrior  infra  reclam  AC,  & congruant 
esCtrema  DF,cxtrcmis  CD,hoc  cft  F penetret 
C,  & D fit  ipfum  D , quandoquidem  fadtx 
funt  squales  redts  lines  FD,CD  , tota;  con- 
gruent per  axioma  9.  Ducatur  recta  BE ; & 
roducatur  rcfta  ED,  vitra  D interminate 
scfecabit  obuium  latus  AB  in  G. Imprimis 
quiadata  funt  squalia  latera  CB,  CE,  erit 
triangulum  ifofceles  BCE,&  per  5. prop.  an- 
guli eius  CBE,CEB,enmt  squales.Prsterea 
quia  data  funt  latera  ED,AB,  squalia,  & la- 
teri ED  addita  cft  rc^laDG,  & dc  latere  AB 
detracta  cft  pars  AG  , erit  rctfta  EDG  tota, 
maior re<5U BG:crgo cum  in  trianguloGEB» 
latus  G£  fit  maius  GB  minus , illud  G£ 
maius  maiorem  angulum  GBE  relbicict ; & 
iftud  minus  GB>  minorem  angulum  GEB 
fubfternctjper  prop.  1 8.  his  ergo  insqualibus 
angulis  GBE  maiori,  GEB  minori , fi  adda- 
mus squales  angulos  oftenfos  CBE , CEB, 
fiet  lotus  angulus  GBCjvcl  ABC,  maior  an- 
ulo totali  GEF  vel  DEF, contra  dataubfur- 
um,eigo  &:  pofitioaduerfarij  falfa  erit.  Re- 
linquitur ergo  vt  bafis  DF  Iit  maior  baft  AC^ 
quandoquidem,  oftendimus  non  polle  cilc  s- 
quales, ncc  poflc  efle  minore  DF , altera  AG. 
quod  erat  oemonftrandum  ratiocinio  allato. 

PROPOSITIO  XXV. 
Siduotriaguladuo  latera  duobus 
lateribus  atejualia  habuerint, 
vtrumque  vtrique,  bafim  vero 
bafi  maiorem.Et  angulum  fub 
aequalibus  reftis  lineis  conten- 
tunn, angulo  maiore  habebunt. 

C Vppofitio.Duotriagula  ABC,  DEF, duo 
^ latera  habeant  AB,BC,DE,  EF  , aqualia 
vtrumque  vtrique,  hoceft  ABfil  squale  ipfi 
DE.&:  BC  ipfi  EF,fed  bafis  DF  fit  maior  ba- 
fe  ACiDico  anguIumDEF  clle maiorem  an- 
gulo ABC;illum  contentum  fub  didlis  squa- 
libus lateribus , ifto  lub  alijs  didtis  axjualmus 
lateribus. 


Coftru^lio.De  bafi  FD  maiore  detrahatur 
refta  FA  squalis  minori  bafi  CA:&c6cipia- 
tur  tranfpoficum  triangulum  ^BCjita  vt  ba- 
fis CA  congruat  rtdts  AF  iuxtasi.axionw, 
& angulus  ABCjpofitus  fit  intra  rettam  F A, 
vel  CAjCongrucntepuncto  C ipfi  F,ii:  A ipfi 
A pundo  reds  FD.  Ducaturqucrcfta  EB;  &: 
producatur  rcifta  BA  vitra  A,  ioierminatc, 
qus  fecabit  in  G, latus  DE, 

Demonftratio.  In  triangulo  GEB , latus 
GEcft  pars  lateris  DE  o-quali  dato  lateri 
AB ; & reihi  BA  cum  rcifta  AG.cft  maior  rcr 
da^BA , ideotjue  maior  reda  DE  , j&  multo 
magis  latere  GE  , per  i.  axioma  : ergo  per 
prop.  i8.  angulus  GEB  erit  maior  angul6 
GBE  : his  iiia'qualibus  fi  addantur  anguli 
FEB,FBE,a'quaIcs  per  prop.^.co  quod  latera 
FE,  FB,datafinta;qualia;  fiet  per  axioma 
totus  angulus  GEF  vel  DEF,  maior  toto  an- 
gulo ABF  vcl  ARC.quod  erat  concludenda, 
Qucxl  fi  aliquando  contingeret  BA  produ- 
dam  vitra  A, concurrere  in  E,  vt  eft  BE  re- 
da : tunc  manilVla  eflet  propofitio;namcum 
an^li  FBE , FEB  fim  aequales  oftcnfi,&  an- 
gulus DEF  fit  maior  angulo  FEB, erit  etiam 
maior  angulo  FBC  Icu  CBA. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Si  duo  triagula  duos  angulos  duo- 
bus angulis  aequales  habuerint, 
vtrumque  vtrique , vflymquc 
latus  vni  lateri  asquale,  iiue 
quod  aequalibus  adiacet’  angu- 
lis,feu  quod  vni  aequalium  an- 
gulorum fubccdicur:  & reliqua 
lacera  reliquis  lateribus  aequa- 
lia, vtrumque  vcrlque ; & reli- 
quum angulum  reliquo  angu- 
lo aequalem  habebunt. 

SVppoCtio.  Triangula  duo  ABC.  DEF,  -• 
habeant  angulos  A , C,  D , F , o;qualcs, 
vtrumque  vtrique  j hoceftanculiis  A fit  ae- 
qualis angulo p,&  angulus  C fit  squalis  an- 
gulo Fjvnumquc  latus  habeant  a’qualc  alteri 
lateri , fiuc  quod  squalibus  did>s  adiacet  an- 
gulis, hoceft  in  exemplo  fint  latera  ACDF, 
squalia  vfiuequod  vni  squalium  angulorum 
fubtcnditur.hDCcftcxcmpIigratia  latera  AB, 
DE  fini  squalia,  fubtcnfa  squalibus  angulis 
datis  C,  Sc  F,  Diiio  quod  reliqua  latera  habe- 
but  squalia,vtrumquc  vtriquejhoc  cft  in  pri- 
mo cafu 
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mocafufatcra  AB, DU,crUnt  aqualia, & fatc- 
ra  BC  £r  etiam  xqualia ; ^ in  fecundo  cofu 
latera  AC, DP erunt. rqitalia  t^m  latera  BC, 
: it  in  vtroque  cafu , erunt  reliqui  eorum 
anguli  B & E xquales. 

DcmonBratioprrmicafus.  Per  ^.axioma 
reftx  AC,0F,jrquaIcs  ditT  cogroent  fuper- 
pofitr;tiim  angulos  D, angulo  A i & angxilus 
i'angulo  CVjuia  danturxquales.Iam  vero  in 
h.TcUipcrpoIItioncrrianguU  CEF  fupratrian- 
gultmt  ABC, vel  E extrcmii  lateris  D£,c6- 
gruitctim  B extremo  lateris  AB,  vclcon- 
gnmcmnpundore^x  AB, infra  B,  vclfu- 
pra  B indire(fhim  : N’on  lecundum  nec  rcr- 
tium,acfil!udcnimpundum  £ infra  veJ  (a- 
pra  B,  conucnTrctcxrremfi  E redtx  f £,qu3e 
iam  iota  cftfuprarcAam  CR  ,ob  angulos  C 
tk.  f'  xqnafcs  cofigruentcs;&r  ne  dux  redx  li- 
nc.v  Re  , EP  fegmentum  commune  obtine- 
rent , contra  lo,  axioma.  Ergo  primum 
erit,  A'licctiam  tota  FEadxquabitur  toti 
CB,  vt  rc^a  ABtoti  DEj  idecwuc erunt x- 
qrra/cs  mter  fc,per  9.axioma;angulu(qi  ideo  P 
congrwi  cfi  ingulo  B.qui  ideo  aquales  erunt. 
Qnp  omnia  erant  prooida  in pri  mo  hoc  cafu. 

DcmonBratfo  tecundi  calus  critciuldcm 
fere  rationis;nam  mente  fuper  imponendo  la- 
tus BD,Jateri  AB,  qnia  fu  nt  xqu  alia  data, 
congruent  per  9.  axioma  ^(imilitcr  angulus 
BACangido  EDF  xc^U dato: quare  rcB« 
quorumlatcrum  EF , I>F , extremum  com- 
mune r,Tel  c6gruet  cumourr^o  C,  vel  non, 
V s in  fuporiori  cafu.Non  frudum,  fcquentur 
enim  abfurda  qux  prius^ergoprimum:  quare 
per  citatum  axioma  nonum,  latera  BC,  HF, 
erunt  axmalia , & latera  DF , AC  ;&  anguli 
ABC,DEl>xqualesqux  erant  dcmonflranda 

COaOLLARIVM. 

£i/4rm  dMu,  mum  tmnffdum  trit  dqmite 
ttti  tridnffih, 

HOc  enim  clarum  eB  per  axioma  p quan- 
doquidem  XQuiangula  & xquilatcra 
illa  duo  triangula  oAenfa  funt. 

PROPOSITIO  XXVII. 
Si  in  duas  rediias  lineas  re£la  inci- 
dens alcernacim  angulos  aequa- 
les inter  le  fecerit;parallelac  crut 
inter  fe  illat  re<5be  lineae. 

C Vppofiiio.  Refla  linea  EF,  incidens  in 
duasreiftas  lineas  A BjClT, efficiat  anulos 
BGH  CHG^ahernos  inter  fe  squales.  Dico 


rcfl,is  AB , CD ; efle  inter  le  parallelas. 

Demonffiatio.  St  non  fint  parallclx  rcft.e 
linexAR,CD, coibunt  illxin \mu pundum 
verfns  BD  cxcrnpiigrat}a,atqueita  triangu- 
lum efficient  bafim  habens  rcftam  GH,  Iam 
vero  quia  dantur  anguli  BGH,  CHG  alterni 
xquales;  his  (}  aodatiir  communis  angu- 
lus DHG , erunt  per  2.  axioma,  an^i 
BGH.DHG,  xquales  angulis  CHG , DHG: 
fedper  prop.T  j.  ifti  duopoftremi  fiintxqua- 
le$  duobus  reftir,  ergoduopriorescrnretiam 
xqualcs  duobus rcflis, in  triangulo  prxdiflo, 
contra  prop.  17.  abfurdum,ergononcoibunt 
illx  rcCT.x  line.r  verfus  partem  BD : fed  ne- 
que verfns  alteram  nam  Irmile  f«|nerctur  ab- 
Kirdum;crgocrum  rcflxlinetr  AB,  CD  ,pa- 
railc(x,iuxtadcEnirioncm  34. 

PROPOSITIO  xxviir. 

Si  in  duas  rcitas  lineas  re<Sa  inci- 
dens linea,  externum  angulum 
intem  o,&  oppolito , & ad  caf- 
dem  partes  aequalem  fcceritiauc 
internos  & ad  eafdc  partes  duo. 
bus  re6tts  arquales  : parallela: 
erunt  jnter  fe  ipfa:  re^  lineae. 

C Vppofirio.  Refla  linea  EF  , incidens  in  tj- 
^diiasrcflas  AB, CD,  faciatar^ulum  EGB  * 
externam  interno  angulo  GHD,fic  oppoflto^ 

& ad  cafdf  partes  rcftx  EF,araua!c:Dico  ip- 
Tas  reflas  AB, CD.cfle parallelas. Vel  fifaciac 
angulos  xqualesduos  BGH,GHD,internos 
& ad  eafdcm  partes  refie  EF.dicoreflas  AB, 
CD,eBe  parallelas. 

Demondratio  Sccundx  partis.  Sinon  line 
parallelx  concurrent  v.g.ad  partes  BD.trian- 
gulGt^uc  efficient  cuius  bafis  erit  GHrergo  in 
noc  triangulo  duoerunt  anguli  BGH,GHD, 
xquales  duobus  reflis , contra  prop.iy.  Sed 
neque  concurrent  ex  alia  parte  verius  A , C: 
nam  etiam  triangulum  efficerent  cuius  balis 
elletrcfla  GH  : Et  quia  per  prop.  13.  anguli 
duo  AGH,BGH,fuotduobusrcflisxq^e$; 
tum  etiam  alij  dub anguli  CHG, X)HG, funt 
etia  duobus  reflis  xquales;&  illi  quatuor  di- 
dianculifunt  xquales  quatuor redis;ex qui.- 
busflacmamusdatosaliosduos  BGH,GHD,  * 
xquales  duobus  redis, relinquentur  per  3.ax* 
ah|  duo  anguli  AGH,GHC, xquales  duobus 
rc^s  in  triangulo  prxdido,  contra  prop. 1 7- 
Hpc  abfurda  indicat  ex  datis  non  po^  ex  vila 
parte  coincidcrc  reflas  lineas  datas  AB*CD, 
igitur  per  definitionem  54.crunt  parallelx. 

Demon- 
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Dcmonftratio  prime  partis.  Concurrant 
fi  fieri  poffit  redlx  lincaj  A B,CD, versus  par- 
tes UD.  Imprimis  fi  a'C]ua!ibu5  angulis  liGB, 
GHD,  adaatur  communis  angulus  BGH, 
erunt  duo  anguli  liGH,  BGH,  a^quaIcs  duo- 
bus angulis  BGH, GHD, per  i «axioma ;fcd 
duo  primi  fiint  per  prop.  i a . ®<}ualcs  duobus 
reftis , ci^octiam duo  pofiremi  erunt  .etjua- 
les  duobus  reddis , in  triangulo  rcfultantccx 
concurfu  redarum  AB,  CD,  versus  BD,ba- 
fimque  habente  redam  GH,  contra  propof. 
17.  Eodem  modo  oftendemus  vt  in  pnma 
parte  reliquos  duos  angulos  AGH,  CiHC, 
efle  aequales  duobus  redis  , & fi  dicantur 
concurrere  datas  redas  AB,  CD, versus  AC, 
triangulum  cfteduras  cuius  bafis  fit  GH  , ha- 
bens angulos  duos  pr.edidos  xqualcs  duobus 
redis  contra  prop.iy.  Kon  igitur  concurrent 
red«  linei:  date  AB,CD,cx  datis,quare  ipfi 
erunt  per  definitionem  34.  parallche. 

PROPOSITIO  XXIX. 

In  parallelas  re<Sas  lineas  redta  in- 
cidens linea  ; &alcernatim  an- 
gulos inter  lexquales  efficit;  & 
externum  interno  Scoppofita, 
& ad  ealHem  partes.arqualem; 
Se  internos  & ad  ealdem  partes 
duobus  redtis  xquales  facit. 

SVppoCtio.  Reda  linea  E F,  incident  in 
redas  parallelas  AB , CD  : Dico  primo 
efficere  angulos  alternos  BGH  , C H G x- 
qualcs:  Dico  fecundo  efficere  angulum  ex- 
ternum EGB  xqualcm  interno  DHG  & op- 
pofito,  & ad ealdem partes  ipfiusrcdx  EF: 
Dico  tertio  , efficere  duos  ai^ulos  BGH, 
DHG , internos,  &:  ad cafdem  partes  redx 
EF,  duobus  redis  .^quales, 

Dcmonflratio  prim*  aflertionis.  Si  duo 
anguli  alterni  BGH  , CHG , no^  fint  x- 
qualcs , vnus  erit  inxqualis  alteri ; ergo  fi  cis 
addatur  communis  angulus  DHG , fient  per 
4«ax.duo  anguli  BGH,DHO,inaK^ualcsduo- 
bus  angulis  CHG , DHG ; Sed  per  prop.  1 5 . 
duo  ifii  pofiremi  funt  xqualcs  duobus  redis, 
ergo  ali)  duo  erunt  vel  maiores  duobus  re- 
dis , vel  minores'duobus  redis : Si  primum 
quandoquidem  per  cit.propofii  5.  duo  anguli 
AGH  , BGH  funt  xqualcs  duobus  redis; 
tum  ctiaih  duo  anguli  CHG, DHG;  ifii  qua- 
tuor  poftrcmo  enumerati  anguli  erunt  xqua- 
lcs quatuor  redis:  ergo  fi  ab  illis  demamus 
prxdidos  angulos  BGH, 'DHG,  maiores 


duobus  redis,  relinqucnturalijduointerni 
ACiH,  CHG,  & ad  cafdcm  partes  redx  EF, 
minores  duobus  rcdisngicur  per  13. axioma, 
concurrent  rcd.v  lincx  datx  parallcIxAB, 
CD,  ad partes  AC,  A’  ficuontruntparallelx 
contra  datum:  fi  fecundum,  concurrent  cc- 
dem  redt  AB,  CD,paralleU- ad  partes 
BD,  per  citatum  axioma  13.  & lic  non  erunt 
parallelx  contra  datum,  hoc  abfurdum  indi- 
cat non  polle  cfte  inxqualcs  angulos  alternos 
BGH,  CHG  ; ergo  erunt  xqualcs  quod  erae 
probandum. 

Dcmonftratio  fecundx  allciTionis.  Si  fit 
angulus  EGB  externus  inxquali. interno &: 
oppolito  6c  ad  cafilcm  partes  redx  EF , an- 
gulo DM(i,  addendo  illis  communem  angu- 
lum BGH  , fient  anguli  EGB,  BGH,inx- 
qualesangulisduobus  internis  BGD,  DHG, 
ad  cafdcm  partes  redx  EF,  |)cr  4.axioma;fed 
i Ili  duo  primi  fun;  per  prop.  1 3 . xqualcs  duo- 
bus redis, ergo  alijpollrerai erunt  inxqualcs 
duobus  redis:  Se  lic  redibit  argumentatio 
primx  aflertionis,  A dedudio  aducrfarijad 
abfurdum  idem:  creo  erunt  illi  duo  anguli 
EGB,  DHG,  xqu^es,  quod  erat  demon- 
firandum. 

Dcmonftratio  tertix  aflertionis. Sint  fi  fie- 
ri pollii  duo  anguli  IIGH,  DHG,  duobus  re- 
dis inxqualcs  : redibit  idem  argumentum 
allatum  in  demonOrationp  primx  aflertionis 
deducens  aduerfarium , vt  concedat  datas  re- 
das AB,  CD  parallelas, concurrere, & fic  non 
efle  parallelas.  Ergo  illi  duo  anguli  BGH, 
DHG, erunt  xqualcs  duobus  redis,  Demon- 
ftrauimus  ergo  propolitum. 

COROLLAIUVM  NOSTRVM 
I. 

JttSd  liftM  incidens  in  duas  rtBas  non  pattfUlas, 
e futes  angkles  diurnos  maquales\  tum  angulum 
externum  internt  tpfcjito  inat^ualtm  ad  eaf- 
dem  partes ; tum  dues  imernes  minores  duokus 
re^ts  ex  ea  parte  qua  ioneurrtmt\&  tx  alia  ina- 
met  duobus  redis. 

Vppofiiio.RedalincaCDjincidatinduas 
redas  NO,  EF  non  parallelas,  &:  concur- 
rentes aut  concurfurasex  pane  NE.Dico  pri- 
mo angulos  efficere  inxquales  alternos  NQH 
FHQ;  Dico  fecundo  angulOs  efficere  inx- 
qualcs ,c*xtcrnum  CQN,  Se  internum  EHQ 
oppofitumque  ad  cafdcm  panes  redx  CD; 
vel  alium  externum  CQO  inxqualcm inter- 
no & oppofito  QH1-,  ad  cafiiem  partes  redx* 
CD  : Dico  tertio  efficere  duos  angulos  in- 
ternos ad  partes  concurfusv.g.  NE,  duobus 
D redU 
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rcftis  minore$  , videlicet  NQH,EHQ ; alios 
vero  duos  internos  OQH,  FHQ,  maiores 
duobus  redis. 

Dcmonftratio  prim.i;  aflertionis.  Si  duo 
anguli  NQH,FHQ,nun  fint  inaequales, erunt 
arquales;  ergo  per  17. propof.dat®  redae  line^ 
NO,liF,non  parallelae, erunt  parallclae-.quod 
cft  contradidorium. 

Demonftraiio  fecunda?  aflertionis.  Si  duo 
anguli  CQN,EHQ,nonflnt  in:equales, erunt 
aequales ; ergo  per  28.  prop.  datae  redae  linee 
NO,EF,non  parallelae,  erunt  paralleli, quod 
eflabfurdum.  Similiter  fi  non  fint  duoalij 
anguli  OQCy  FHQ,  iniquales , erunt  aequa- 
les, & per  eandem  prop.28,  dati  reda*  linea: 
NO , EF,  non  paralleli,  erunt  paralleli. 

Demonflratio  tertii  aflertionis.  Si  duo 
anguli  N QH , EHQ^  non  fint  minores  duo- 
bus redis, erunt  vel  iqualcs  vel  maiores  illis: 
fi  primum , erunt  per  prop.  28.  data:  redi  li- 
nei NO,  EF,  non  paralleli,  paralleli : fi  fe- 
cundum, erunt  ali}  duo  OQH,  FHQ,  mino- 
res duobus  redis;  quandoquidem  per  propof. 
15  .anguli  quatuor  inlerni  deinceps  ad  punda 
H,  & Q,  funi  iqualcs  quatuor  redis;  ex  qui- 
bus fi  tollantur  duo  N QH , EHQ , maiores 
duobus  redis , relinquantur  ali)  duo  minores 
duobus  redis  prididi : quare  per  i3.axioma 
concurrent  dui  dati  rc^  linei  concurfun 
ad  partes  N , E,  etiam  ad  partes  O , F ; atque 
ita  (paciumfeu  figuram  comprehendent,  hic 
duo  abfurda.  inmcant  pofitiones  aduerfarij 
contradicentes  oodrisetefalfas.  Qi^ficx 
vna  parte  anguli  duo  interni  adeafilcm  par- 
tes fint  minores  duobus  redis , neceflario  ex 
fado  difeurfu  per  prop.  1 5 •&  axioma  4.rclin- 
quentur  ali)  duo  interni  anguli  ad  alias  por- 
tes maiores  duobus  redis.  Corollarium  ergo 
propofitum  demonfirauimus. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 

Rc^4  tined  trtingtmd  vnireStntmfdrMdrumi 
froduSd  Ud  vtffut  Uldi  mitrs : nit  etidm  n- 
&it  iHk  ditis  fsrdUtlk  grtktgmid. 

EXcmpli  gratia,reda  NO  orthe^onia  vni 
AB  parallelarum  redarum  AB,  CD, 
IL  , efficiens  angulum  NPB  redum  per 
def.io.  efficiet  etiam  angulos  NQD , NKL 
iqualcs  illi  redo  ieorfim  fumptos  per  iflam 
prop.  ei^o  per  cit.  dcf.  1 o.  erit  perpendicula- 
ris ad  reliquas  parallelas  CD,1L. 


COHOLLAIUVM  NOSTKVM 
I i I. 

Kedd  Imtd  tHcimdtd  vni  rtdarum  pd7dUeldrum\ 
yrodu&d  fi  9pui  fit , itd  vt  fecet  tlldt  $mn(s:ert( 
ttidm  fimiUttr  indmdtd  dliit  rtSu  diSit  fdVdl- 
/r/«r. 

ADuerte  inclinationem  vnius  redi  li- 
nei ad  aliam  fiimi  proprie  apud  Geo- 
metras ratione  anguli  acuti  quem  efficiunt. 
Igitur  exempli  gratia,  Reda  linea  EF  detur 
inclinata  vni  redarum  AB  , parallelarum, le- 
cundum  angulum  acutum  EGA  quem  effi- 
ciunt; efficiet  ctia  alios  angulos  EHC,  EMI, 
acutos  iqualcs  cum  aliisparalleIisCD,IE, 
datis,  per  prop.  iftara29.crgo  fimiliter  ad  il- 
las inclinata  erit,  hoc cfl fecundum iquales 
angulos  acutos. 

PROPOSITIO  XXX. 
Qu3e  eidem  redbc  lineas  parallelae, 
& inter  fe  fune  parallelae. 

SVppofitio.  Sint  redi  linei  AB, IL, ei- 
dem redi  linei  QD  paralleli : Dico  eas 
efle  parallelas  inuicem,  redas  datas  AB,  IL. 

C6flrudio,ducatur  redalineaEF  incidens 
in  eas  omnes,  fecanfque  redam  AB  in  G,  re- 
dam CD  in  H , redamque  IL  in  M. 

Demonflratio.  Imprimis  quia  reda  AB 
datur  parallela  redi  C D;erunt  per  prop.  29. 
anguli  alterni  BGH,  CHG  iqualcs:  tum  an- 
gulus EGB  aqualis  angulo DHG, externus 
interno  Se  oppofito  ad  cafdem  partes : tum 
anguli  duo  interni  BGH,  DHG  ad  cafdem 
partes  duobus  redis  aquales.  Simili  modo 
per  candemprop.  29.quiadaniurduiredi 
linei  CD,  IL  paralleli , erunt  anguli  alterni 
DHM,  IMH  iquales ; tilm  angulus  externus 
DHG,  interno  & oppofito  & ad  cafdem  par- 
tes angulo  LMH  iqualis ; tum  anguli  duo 
interm  DHM , LMH , ad  cafiiem  partes , i- 
qualcs.  £t  quia  per  propoCi  5 . anguli  DHM, 
CHG  funt  iquales , erunt  per  1 . axioma  an- 
guli CHG,  IMH  iquales,  quia  iam  oflendi- 
mus  angulos  DHM,  IMH  efle  aquales : imo 
vltcrius  quia  etiam  ofledimus  angulos  BGH, 
CHG  efle  iqualcs , erunt  per  i. axio.  anguU 
BGH, IMH, iqualcs.  Infupcrquiaoflcndi- 
mus  duo^  an^os  EGB,  LMH , efle  iqualcs 
tertio  angulo  DHG,  erunt  per  i. axioma, 
anguli  EGB,  LMG  aquales.  Denique  fian- 
guTo  BGH,  addantur  diuifim  duo  anguli 
iqualcs  oflcnfi , fient  per  2,  axioma  duo 
anguli  laterni  B C H , D H G , iqualcs 
duobus 
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duobus  internis  BGMjl,MG|ad  caiUc  parteSj 
fedduo  primi  funt  xquales  duobus  re«is  per 
aj.  prop.  ergo  ali)  duo  etiam  erunt  acjualcs 
duobus  reftis  per  r.  axioma.  His.pofitis , fi 
du®  dat®  rccl®  line®  AB,  IL  non  lint  paral- 
Icl® , rcifta  linea  EF  incidens  in  illas  , efficiet 
angulos  alternos  BGM,IMG  in®c|uaIcs,con- 
tra  ollcnfa:  Item  angulum  externum  EGB, 
iniqualcm  angulo  interno  & oppofito  & ad 
eafdcm  partes,  LMG,  contra  oltenfa  : Deni- 
que duos  angulos  BGM , LMG , internos  Sc 
ad  eafdem  partes  inequales  duobus  retiis, 
, contra  ollenfa.  Contradicens  ergo  fibi  ad., 
ueiiarius,  contra  dicenfque  huic  propofitio- 
ni , falfa  aflerit , & cogitur  admittere  veram 
illam  propofitionem. 

PROPOSITIO  XXXI. 

A dato  punfto  , datae  re£tx  linea: 
parallelam  redam  lineam  du- 
cere [ oportet  autem  datum 
pundum  efle  extra  datam  re- 
dam; & nonelTein  diredum 
illius.] 

rit  48  C Vppofitio.  Dau  fit  retia  AB,&  punSum 
J C exua  illam  datum , & non  in  dirctlum 
illius : oporteatque  ab  puntto  C retiam  li- 
neam ponere  paraQelam  dat®  reti®  AB, 

Conllruflio.  Ex  puntlo  C ducatur  ad  re- 
Sam  AB,  retia  quECumque  linea  CE,&  alia 
diuerTa  CD  ; reTultabit  triangulum  rctlili- 
neum  CED,  fiadum  ex  duabus  duQis  retiis 
CE,  CD  , & portione  DE , reti®  dat®  AB. 
Pr®tcrca  per  prop.  12.  corollarium  nollrum 
a.fiat  triangulum  CFE  fiiper  refla  CE , ®- 
qualc  alteri  CDE , hoc  ell  ®quilaterum  & 
arquiangulum  illi , ita  vt  refla  CF  fit  ®qualis 
reti®  DE.  Dico  retiam  CF  producendam 
vtrimque  fiopus  fit , efle  parallelam  ipfi  AB, 
politam  ab  punfto  C dato. 

Demonllratio.Cum  emm  per  conllniflio- 
nem  in  triangulis  CED , ECF,  duo  latera 

CE,  ED , fint  ®qualia  duobus  lateribus  EC, 

CF, perconllruflionem,vtrumque  ytrique, 
'balelquc  habeant  ®quales  CD,  EI* , etiam  per 
conllruflionem ; habebunt  an^os  CED, 
FCE,  iquales  per  prop.  8. qui  cum  fint  alter- 
ni rel^flu  duarum  reflarum  linearum  AB, 
CF , erunt  ipf®  parallelx  pcrptop.17.  pofui- 
mus.ergo  retiam  GF  parallelam  reti®  AB 
dat® , ex  puntlo  C dato. 


PROPOSITIO  XXXII. 

Cuiufciimque  trianguli  vno  late- 
re produdo,  externus  angulus 
duobus  internis  Sc  oppofitis  eft 
xqualis. 

Et  trianguli  tres  interni  anguli, 
duobus  llint  redis  asquales. 

HVius  propofitionis  inuentorem  cele- 
brat I^ythagoram  Produs  in  Iluclidcm 
Suppofitio, Trianguli  ABC  vnum  Fij.49? 
AC  producatur  vitra  C \dqueadD,  Dico 
primo  angulum  externum  BCD,  squalem 
e(lc  duobus  internis  angulis  & oppoHtis 
ABC,  BAC,  diAi  trianguli. El  dico k-cundd 
tres  angulos  trianguli,  videlicet  ABC,  ACB» 

CAB,  cflc  aequales  duobus  redis. 

Conftrudio , cx  pundo  B Teu  angulo  cm-. 
polito  lateri  produdo  AC , ponatur  verius 
A,  feu  partes  contrarias  produdionis  CD, la- 
teri s produdi  AC  , reda  linea  BE , parallela 
lateri  AC  produdo,  idque  per  prop. 5 1 . prae- 
cedentem. 

Demonllratio  primx partis,  per  prop.29» 
anguli  EBA , BAC  alterni  erunt  squales  in- 
ter ic : his  addatur  communis  angulus  ABC, 
fient  per  a.axioma duo  anguli  EBA,  ABC, 
hoc  cfi  totus  angulus  £BC,  xqualis  duo- 
bus angulis  internis  ABC,  CAB,  dati  trian- 
guli : 1^  per  prop,  19.  anguli  EBC , BCD, 
funt  xqualcs  quia  alterni:  ergo  per  i. axioma, 
angulus  BCD  externus  erit  aqualis  duobus 
angulis  internis  & oppofitis  ABC , CAB, 
trianguli  dati,  quod  erat  primo  loco  propo- 
fitum. 

Dcmonftratio  fccund«  partis.  Per  prop* 

19.  duo  anguli  EBC , ACB , funt  duobus 
redis  xqualcs ; 3*:  oftcndimus  in  prima  parte 
angulum  EBC  efie  squalem  duobus  angulis  ^ 
ABC,  CAB,  trianguli  dati:  ergo  per  i.axicH 
ma  in  triangulo  tres  anguli  ABC  , CAB^ 

ACB,  erunt  annuales  duobus  redis,  quod 
erat  fecundo  loco  dcmonllrandum. 

COKOLLARIVM  I. 

Cuiuftumqut  ddti  triduguli  relWmti  tra-dngulifi- 
mul  fitmfii»  funt  dqudUt  trti/us  dngfiln  fimut  * 
fumptu  stieriut  tuiufiumque  trunguUdau 
Sitiwi, 

SVnt  enim  per  hanc  propofitionem  tres 
fimul  fumpti  arquales  duobus  redis  an- 
D i gulis, 
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ulis,  ergo  cum  per  axioma  r 2.  fint  omnes 
uo  anguli  refti  :ec]uales  aliis  duobus  redisj 
erunt  per  i.  axioma  tres  anguli  cuiufcumque 
trianguli  aquales  tribus  angulis  alterius  tri- 
anguli , fi  fimul  fumantur  anguli. 

COROLLARIVM  II. 

In  omni  triangulo  ifofctle  babtnte  reSum  angulum 
(om^Hhtnfum  ab  fuit  aquis  cruribus , JinguU 
anguli  ad  bafsm  erunt  femirt^i, 

NAm  per  hac  propofitionem  tres  anguli 
illiusdcbcnt  dTexqualesduobus  redis, 
daturque  vnus  redus,  & aiij  duo  xquales  per 
5.prop.  igitur  femiredi  erunt  finguli. 

COKOLL  ARI  VM  III. 

Trianguli  aqutlateri  quilibet  angulus  cotuinet  duas 
tentas  vniusanguhrelliy  rtl  vnam  tertiam  far^ 
ttm  duorum  angulorum  nilorum, 

E St  enim  per  corollarium  prop.5.omnc 
triangulum  a'quilatcrum  xquiangulnm: 
ergo  ciimperorop.  iftam,  tres  anguli  fimul 
fumpti  illius  fint  arquales duobus  redis,  qui- 
libet fuorum  angulorum  continebit  duas 
tertias  partes  vnius  redi,  vel  vnam  tertiam 
partem  duorum  redorum : nam  ter  dus  ter- 
lijc  partes  funt  duO;&  ter  vna  tertia,  cft  vnum 
integrum  feu  vnus  angulus  redus. 

COROLLARI  VM  I V. 

Si  ah  vno  trianguli  aqutlateri  angulo  demittatur 
reUa  linea  perpenduutaris  ad  latus  ei  oppojitum 
atigulo  i rtfuUabunt  duo  triangula  fcalena  re- 
/Ungula, 

NAm  in  fingulis  illis  triangulis  rcfultan- 
tibus  erit  vnus  angulus  redus  ob  per- 
|>cndicularctn  redam  demiflam,  tum  vnus 
angulus  intadus  continens  vnam  tertiam 
paVtem  redi  per  praecedens  corollarium 
alter  angulus  minor  ifto,  quiadiuifus  ab  per- 
pendiculari \mus  trianguli  xquilatcri  angu- 
lus, Cum  ergo  in  hiltc  duobus  triangulis 
finguli  anguli  fint  inaequales , erit  per  corol- 
larium noftrura  prop.  19,  fcalenum  vtrum- 
<^ue  , A:  rcdangulum  ob  redum  angulum 
prope  perpendicularem. 


COROLLARI  VM  KOSTRVM 
I. 

Jn  omni  triangulo  ifofiele  & aquilatero  Ji  ah  angulo 
hafi  oppojito  rtda  linea  ptrptiidicularu  demuta- 
tur ad  bafm , tpfam  non  produSatu  fecabit » & 
tota  mtra  triangulum  erit , & angulum  illum 
bifjTum  diutdei, 

Bf  in  triangulo  ohtufangulo  (r  uclanguloyfiaban^ 
gulo  redo  vel  obtufo  demittatur  perpedicularit  ad 
baftm  et  oppojiiantt  tpfam  ftcab:t  non  proiu/lam* 
£r  fi  angulus  trtanguli  aquilaieri  vel  i{o/celis  oppofi- 
tus  baft  bifariam  diuidatury  reda  ipfum  diuidens 
erit  pcrpendieularis  baft  3 & eam  b fartam  diMi- 
det. 

tt  fi  bafis  diuifa  fuerit  b fartam  t &ablmpundo 
medio  reda  dutia  ad  angulum  oppofitum  tpfiycrtt 
ptrptndieulatu  ip(ibafiy& angulum  ipfum  oppo- 
fitum bifariam  dtutdeVy  & (otum  triangulum,  m 
duo  triangula  aqualia  &aquiangula, 

HOc  coroliai'ium  nollrutnprxmittidc- 
buiflet  pr.TCcdenti  corollario  quarto>ad 
tollcnd  «m  fcruplii  m,  cafiis  pcrpcdicu  lari  s i n- 
tra  triangulum  xquilatcrum,ac  diuifionis  an- 
guli , & fupra  bafim  oppolitam  angulo  e quo 
dcmilTa  cft.  Verum  ne  perturbaremus  ordi- 
nem commentatorum  citra  corollaria  qua- 
tuor  prima,  poftponcrc  illud  voluimus;portft 
tamen  explicari  fine  vllorcfpcdu  ad  illum, 
& explicatum  tollet  illos  prxdidosfcrupu- 
Jos. 

Cadat  fi  poflit  perpendicularis  reda  prs- 
dida  in  bafim  produdeam;  tunc  efficiet  angu- 
lum cum  illa  redum  ad  partes  anguli  exter- 
ni, trianguli  vel  xquilatcri  vel  ifbfcelis  , qui 
obtufus  erit  in  illis;  cum  enim  fintxquales 
anguli  ad  bafim  interni, non  poftimt  cflc  redi 
neque  obtufi  propter  prop.  i y.ergo  acuti,igi- 
tur  alter  deinceps  ad  illos  erit  obtufus  per  co- 
rollarium noftrum  5. prop.  1 3 . ergo  in  trian- 
gulo refu  Itante  ab  bafeos  produdione,&  vno 
fatere  triangulorum  datorum,  &c  perpendicu- 
lari dcmilTa , erunt  duo  anguli  maiores  duo- 
bus redis,  vnus  nimirum  obtufus , alter  re- 
dus cotra  prop.  ry.  abfurdumhocconfequens 
indicat  antecedens  pofitum  ab  aduerfario 
falfum  efle , videlicet  prxdidam  redam  per- 
pendiculare cadere  in  balcos  produdionem. 
Sed  neque  conuenict  cum  altero  laterum,  fic 
enim  duo  anguli  in  triagulo  dato  cllent  duo- 
bus redis  xqualcs,  contra  prop. ly.Igitur  ca- 
det fupra  bafim  & ipfam  diuidet : ergo  etiam 
per  axioma  29.  diuidet  ipfum  angulum  <?X 
uo  demifla  cft : Lt  quidem  bifariam  nam  in 
uobustriangulisrcfultantibuslcalcnis, erunt 
duo  anguli  xquales,  redi  nimirum  fadi  ab 
• ifta 
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ifta  perpendiculari , & alij  ad  bafim  aequales, 
& illis  cft  communis  du^  perpendicularis, 
ergo  per  prop.  i6.  angulus  ille  diuifus  cft  bi- 
fariam in  duos  angulos  ajqualcs»  Quod  verd 
tota  intra  criagulum  cadat, patet, nam  fi  egre- 
deretur antequam  bafim  attingeret,  vel  dnx 
rc^ar  linex  figuram  concluderent , vel  non 
diuiderctlmgmumexquodcduda  cft,  qux 
omnia  funt  abfurda. 

Prxterca  fi  ab  angulo  re^ko  vel  obtufo 
trianguli  re^bngulivcl  obtufanguli  reda  li- 
nea demifla  fit  ad  bafim  oppofiiam , eam  fccct 
rodudam,refultabit  aliud  triangulum, quod 
abebit  vnum  angulum  rcdtim,&:  alium  ob- 
tuTum,  videlicet  complcmetiim  anguli  acuti, 
dati  trianguli , nam  per  coroll.i « prop.17.  in 
omni  triangulo  redangulo  vcl  obtulangulo, 
duo  reliqui  anguli , funt  leorfim  fumpti  re- 
di j hoc  vero  cft  contra  ipfam  prop.  1 7.  igitur 
reda  linea  dida  perpendicularis  non  fccabit 
bafim  didam  produdam  , fcd  non  prqdu- 
dam. 

Et  quia  in  triangulo  irofccle  vel  aequilatc- 
ro,  fi  ^ngulus  oppofitus bifariam diuifus fit 
ab  reda  linea , ipfa  diuidet  bafim  oppectam 
per  ax.29.libn  huius;  igitur  cofiderando  duo 
triangtila  rcfultantia  ab  hac  diuifione , quia 
habent  duo  latera  xqualia  refpediuc , conti- 
nentia xquales  angulos  fado$,bale$  habebunt 
xqualcs  & angulos  reliquos  aequales  relpe- 
diu^,pcT  4.prop.bafcs  autem  funt  bafeos  to- 
talis partes  dux  adxquate , idcoque  bifarian^ 
fccabitur  bafis : anguli  autem  duo  fimt  dein- 
ceps xqualcs  ad  redam  diuidentem  bolim, er- 
go ipfa  erit  perpendicularis  ipfi  bafi  per  10; 
definitionem. 

fi  ab  pundo  medio  bafeos  trianguli 
ifolccUs  vel  xquilatcri,rcda  linea  ducatur  ad 
oppofitum  angulum  i|m  bafi,refultabunc  duo 
triangula,  quorum  duo  latera  erunt  xqualia 
rcfpe&uc,  & bafes  x<piale5;ergo  per  S.prop. 
anguli  contenti  ab  lateribns  xqualibus  teltt- 
diu^,  videlicet  ab  fcmilTibus  baleos,  & difia 
communi  reda , erunt  xquoies , deinceps  ad 
dudam  redam , qux  per  def.  i o.crit  perpen- 
diculari s bafi;  & per  cofoll.prop.  d|.8.  reli- 
qui anguli  qui  funt  partes  adxquatx  anguli 
totalis  qppouti  b^eos , erunt  xqualcs ; quare 
reda  ipla  bifariam  diuidet  angulum  bafi  op- 
pofitum : reliqui  verd  anguli  ad  extrema  l»- 
feosdiuifx,  funt  ajqualcs  per  5.prop.crgo  tri- 
angula refultantia  ab  du^  huius  linex  redx 
prxdidx  , cnuit  xquiangula  : & erunt 

xqualia  per  cit«coroll.  prop.8.  demooftraui- 
mus  ergo  totum  hoc  corolioriuiD* 


COR.OLLARIVM  N.OSTRVM 
; I. 

S't  trUitgali  da$  fimul  fumpti  interiores fut»  • 

rmt  uquuttt : unfmltu  esaeior  iSit  gqudlk , dtt~ 
plm  erit  tuitu  Hiorttm  tquultum» 

HOc  mamfeftum  eft  , pofito  axiomate 
leptimo. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I r. 

triunguli  tHim  duo  unguli  fuerint  uqudtis  duobut 
ungulu  tlterim  trUnguli , vterj,  vtriqut : re- 
liqui  dlif  duo  erunt  gqudlet, 

CVm  enim  per  corolLi  .antiquorum, hu- 
ius prop.trcs  ax^uli  fimul  (umpti  vnius 
trianguli  fiht  xquales  tribus  fimul  fumptis 
angulis  alterius  trianguli  : fi  ab  his  deman- 
tur xquales  dati,  relinquentur  per  5.  axioma 
reliqui  xquales»  , 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I V. 

St  irnwf  trumguli  duo  ungutifiurpit  fhiguU  fem$^ 
reSi , uim  erit  rtSm* 

NAm  per  iftam  prop.  tres  trian^ 
guli  funt  xquales  duobus  r^is , dan- 
tuTc^ue.  duo  qui  fcorfim  fumpti  funt  iemire- 
di , relinquitur  ergo  vt  fit  tertius  angulus 
redus. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
V, 

Ia  quddruto  dUgonulis  rt£U  diuidit  duos  ungulos 
oppofitosfmguhs  in  ftmhrtdotduos* 

R Efultant  tnim  duo  ifofcclia  triangula 
redangula  , ob  angulos  alios  duos  re- 
dos  quadratij  & latera  xqualia,  & alios  diui- 
ibs  duos  red»s  ab  diagonali , qux  omma  re- 
quirit quadratum  iuxta  definitionem  1 9dgi- 
tur  per  coroli.  2.  antiquorum  huiuspr<4)ofi- 
tionis  ,*fii^li  anguli  ad  bafim  hoc  eft  ad  dia- 
gonalem redam  erunt  femiredi. 
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COROLLARIVM  NOSTRVM 

V r. 

• Omnt$  tngiiUfgtttt  amfamjj  rtSibiu , njuUi 
funi  tu  IU  reUuuifuUi,  dimftii  ijudiim  iijutt 
leuiiuit  Uuru  rtl  uuguln  ipft pguru. 

TOt  enim  continet  eriinguIareSilinea 
quot  lateri  qui  inferuiunt  baflbut  illo- 
rum oppofitis  punfto  vni  communi  intra  fi- 
guram iplam  fito;  ?e  per  iftam  propobtionem 
lingula  triangula  angulos  fuos  omnes  habent 
iqualcs  duobus  reftis:igitiir  fi  per  numerum 
laterum  vel  angulorum  figur.e  dati  refti  li- 
nee, ( tot  enim  obtinet  latera,  quot  angulos) 
multiplicentur  duo  anguli  refti , producetur 
numerus  angulorum  rtclorum  quibus  iqua- 
lesfunt  anguli  omnes  illorum  triangulorum: 
'.'erum  quia  illa  triangula  vertices  nabent  in 
vno  punfto  arci  figura  dati , qui  vertices 
fiint  anguli  , & non  pertinent  ad  angulos  li- 
guri dati,  Sc  per  corollarium  i.  propofmo- 
nis  1 5 ,funt  iqualcs  quaruor  redis ; Si  ab  nu- 
mero produdo  angulorum  redorum  paye- 
dente  demantur  quatuor  redi , relinquetur 
numerus  angulorum  redorum  quibus  aqua- 
les fimt  anguli  omnes  figura  dati. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

V I I. 

Offiur  uuguti  fipne  HSilmu  auufuk  ,pait  ifw 
Irr  fa>  ut  «tfnlti  nUu , fmt  ipf*  eB  w<r 
fgum  uSifatui. 


trianguli  fimt  iqualcs  duobus  redis  per  pri- 
fentem  propofitionem , fi  ducanturduo  redi 
anguli  per  nunc  numerum  triangulorum,  vel 
per  numerum  ordinis  inter  figuras  reffili- 
neas,  prodocetiu'  numerus  redoram  angulo- 
rum quibus  atquales  anguli  omnes  figura  da- 
ti redilinei. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
VIII. 

Si  luittu  mmu  fumfium^  figuru  nSUitupro- 
ituamuir  ndautm  vinii  muiu  frlim  pujtmi 
umnei  uuguli  laerui  tffiBt  tqutlit  trum  filum  - 
mnU  quunurnBimugita. 

NAm  p^prop.  1 }.  anguli  ilii  externi  & 
imemi  figura  dati  in  quocumque  la- 
tere produdoiuot  Iblum  iqualcs  duobus  re- 
dis, cum  deinceps  ad  vnam  redam  infifien- 
tem  alteri ; ergo  fi  duo  anguli  redi  multipli- 
centur per  numerum  laterum  figura , vel  an- 
gulorum, producetur  numerus  angulorum 
redotmn  quibus  iquales  fimt  illi  omnes  an- 
guli Mgmi  & externi  figuri  pradidti : led 
pd  corcdlarium  noftnun  6.  omnes  angullfi- 
gursinterni  firat  cquaks  bis  tot  redis, quot 
angulos  oominct  ipla  figora,denaptis  quatuor 
redis ; ergo  fi  ilb  tollantur  ab  illis  internis  & 
externis,  relinquentur  fiililm  quatqor  redi 
«ngoli  iqualcs  didis  exterms  figuri  dati  re- 
dilin^. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

' I X. 


Via  prima  figtjrarum  redilinearum  cl)  FtuttuiHi  vtrimfucliienimimuitm  fg/nnBili- 
triani)ilum,aui  enim  redi  linei  non  uttJuu^tuumUimpimSivmmiltUtirA, 

pollint  figuram  comprehendereduxta  ax.14.  tgUjm  m tiiuiguU  ijuitittmt  Uurt:  uuguii 
fit  vt  fi  dematurvnitasabnumetofuoru  late-  .aim»  tiiruiu  iruu^iimu  itmrfi  Utititmfi- 
rum,rclinquanturduo,qui  fi  detrahantur  ab  . ffitttrmu*iUultiuiia^UirtSit,-fUMfifn- 
numero  lalcru  cuiufois  propqfiti  figura  re-  tnmt  fi  ikinumur  0S1  d numen  teumg/Bmum 

diUnef,relinqueturnumerusindicasquotafit  iuCU  psr  dm. 

illa  in  firie  & ordine  continuo  figuratu  redi- 

lineanun  procedente  8c  crefeente  fecundum  I^T  A&  per  pracedeos  ooroUarium  8.  an- 
vnicatem.  £c  quia  figura  quicumque  rediii-  iN  guli  externi  figuri  dati  piodudis  ver- 
DCa excepto  tribulo,  refoluitur  in  tot  trian-  sus  voacn  Iblum'  paitem  ordinarim , fum  i- 
gula  ro^linea  communem  angulum  obti-  quales  quatuor  r^si  esgo  quia  eadem  pro- 
neotia  in  vno  angulorum  figura  dati,  quou  ducimus  versus  aliam  partem , etiam  ordina- 
cft  in  ordine  pridido  figurarum  redabnea-  tim,  omnes  illi  angubexwniienmt  iquales 
rutu ; nara  duorum  triai^ulqrum  pnSdido-  odo  redis : Ht  quia  ifti  anguli  externi , funt 
rum  extremorum  fingulaobtinent  duo  latera  intenai  criangumnam  excemotum  bales  M- 
figuri  dati,  reliqua  vnum  pro  bafi,  & fic  de-  bentium  fupra  latera  figura  datij  qui  trkn- 
menda  funt  duo  ab  numero  laterum  ipfius  gula  lingula  habent  angulos  fuos  tres’  Cmul 
figuri , vt  numerus  triangulorum  habeatur  Emptos  duobus  redis  aquales  per  ilbun  pro- 
in  qias  relbluicur & omnes  anguli  cuiufuis  politionem, C numerus  triangulorum  illorum 

ducatur 
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ducatur  pera,  producetur  numerus  angulo- 
rum reftorum  quibus  arqualcs  funi  omnes 
eorum  anguli: ex  quo  numero  fi  dematur  nu- 
merus ofto  angulorum  reftorum  quibus  ae- 
quales funi  omnium  dlftorum  triangulorum 
anguli  ad  bafes  eorum ; reUnquciur  numerus 
angulorum  rcctorom  quibus  xquales  funt 
ar^uli  oppofiti  lateribus  figurae  daes. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Rc(^bE  lineae, quas  asquales  & paral- 
lelas lineas  ad  partes  ealdem 
coniungunt  •,  & ipfie  asquales  iSc 
parallelas  funt. 

Fg.  jo,  O Vppofitio.  Rc^s  lineas  AB,CD,  acma- 
^ les  & parallelas  data: , nebant  ad  ca£lcin 
partes  duae  rc^telincce  AC  ex  vna  parte,  BD 
ex  alia  pane  cadem  : Dico  ipfasefle  asquales 
& parallelas  iqtcr  Ic  AC,  BD. 

Condrufbo, ducatur  reda  AD,qux  cum 
datis  redis  efficiet  duo  triangularediliaea 
ABD,  ACD. 

Demon(lratio,quod  dux  reds  AC , BD, 
fint  aquales.  Sint  fi  fieri  polGt  in^ualcs, 
maiorque  reda  AC, quam  BD:  cum  in  trian- 
guLs  ADC , DAB,  duo  latera  fint  c^ualia 
ADjDC,  duobus  lateribus  DA,  AB,  vmim- 
que  vtrique , & bafis  AC  fit  maior  balc  RD, 
erit  per  prop.a  5 .angulus  ADC  maior  angulo 
DAJ3,contra  prop.i9.  funt  enim  didi  anguli 
ahemi  ADC  ■,  DAB  xquales , igitur  dux 
reda?  AC,  BD , erunt  xquales. 

Dcmonilratio,  quod redx  AC,  BD , fint 
paralIcKv.  In  triangulis  ACD,  ABD,duo 
latera  AC,  AD,  funt  xqualia  duobus  lateri- 
bus BD,  DA,  nrumqucviriqucf-cx  prima 
pane  ofknfa,  & conRrudionc,  oafclq jc  CC^ 
AB  funt  xquales  cx  datis : ergo  per  prop.  8. 
ang^i  CAD , BDA , alterni  erunt  xquales; 


* 


PROPOS;*XXXIV. 

Parallclogrammorutn  fpatiorum 
stqnalia  funt  kitcr  fc , qu*  ex 
aducrib  & latera  & anguli : at> 
que  illa  bifaria  lecat  diameter. 

PArallelogrammum  ABDC  fit,  eius 
diameter  AD, vel  BC.  Dico  primo  habe- 
re latera  aduerfa  AB , CD  squalia ; tum  alia 


duo  aduerfa  AC,  BD,  xqualia;  Dico  fecundd 
habere  anulos  ^uerfos  ABD,  ACD,  xqua- 
les , tum  ^ios  duos  CAB,  C.'DB  aducrfbs  vel 
o^sofitos  xquales  : Dico  tertio  quamlibet 
eius  diametrum  puta  BC,  illud  partiri  in 
duo  triangula  xqualia  C AD , CDB. 

Conflnidio fi  latera  duo  adiu  rfa  vcl  op- 
pofita  non  fint  xqualia,  puta  A B , CD,  fint  fi 
fieri  poffit  inxqiialia,  A:  per  prop. 3. dc  maio- 
re DC,  detrahatur  DE  xcjualc  minori  BA; 
diicatm^iic  reda  A E. 

Dcmonflratio  prinix  aiUitionis.  Per  defi- 
nitionem *5»  latera  AB,  C D,  funt  parallela, 
ficuti  etiam  aliaduo  oppofita  AC,  BD : cum 
ergo  redas  AB,  ED, xquales  & parallelas  nc- 
dant  du^  alix  redx  A E,BD,  ad  cafdcm  par- 
tes , erunt  per  prop.  prxcedentcm  pa!*allclx 
ipfjp  iJd,  a b;  oflcnfa  cft  reda  AC,  paral- 
lela ipfi  BD;crgo  per  50.prop.dux  redx  liiicx 
AC,  A E commune  pundum  A habentes  crut 
par3llclx,c6tra  det. 54.1100  igiturenint  in.r- 
qualia  oppofita  lacera  AB , CD , ergoaqua- 
lia:  & iic  de  aliis  duobus  oficndctur  AC,BD. 

DemoBratio  feeundx  aflertionis.  In  trian- 
gulis ACD,  ABD.,  quandoquidem  per  i. 
anerrioAcm,  fiintduo  latera  AC,  CD,xqua- 
liaduobus  lateribus  AB,BD,  vtrumque  vtri- 
que, 8^*befis  AD,  cf»mwys;  erunt  per  fi.prop. 
anguli  ACD",  ABDpppofiti  xquales.  Simili 
ratione,  qvia  incriangalisC  AB,CDB,duo 
latera  C A,  AB,fum  xqualia  duobus  lateribus 
CD , l^B , vtruinqBe  snrique  bafifque  CB 
comlfruni^,  erunt  pci*  8. prop.  anguli  oppofiti 
CAB,  xquales. 

Dempitrario  terti»  a/finionrs.  Per  corol- 
lariam prop.8.erunttria©guIa  ACD,  ABD, 
:^qualia;  vel  alia  dao  CAB,CDBa?qualia,  co 
quod  oftenderimus  angulos  a)ntcntos  fub  x- 
qualibus  illorum  latenbus effe  xquales:ideo- 
quepor 7. pronuntiatum, diameter  AD , vcl 
CB,  parallclograinmi  iMud  bifariam  diuidet. 

Pl^OPOSITIO  XXXV. 

Patallelograma  fuper  eadem  bafi, 

& in  ei£km  parallelis  confticu- 
ta,  inter  fe  lunt  sequalia. 

S Vppofitio.  In  eifdeparaiIcli$rcdisiiacisFi^*;l 
CF,  Ab,  confli  tuta  nfit  paraUclogramma 
ACDB,  AEFB,  fupra  eandem  balim  AB. 

Dico  ea  efleimctfc^xqualia, 

Trxs  cafusdruerfos  habet  hxt'^opofitio. 
Primus  cfl , quando  vnius  parallclogrammi 
latus  diucrfum  ab  bafi  cfl  diagonalis  alterius  • 
paralJelogrammi  c datis,vt  latus  AE  in  prim» 
figura , quod  fit  diagonalis  paralleiogr^vnmi 
D 4 AC 
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ACDB,  & latus  DB  fit  diametcraltcrius  pa- 
rallelogrammi  AEFB. Secundus  cafus, quan- 
do latera  fiipcriora  parallelc^rammoru  par- 
tem habent  communem,  vt  in  Iccunda  figura 
latera  fuperiora  CD , EF , paru.*m  habentia 
communem  £D.  Tertius  cafus  cft , quando 
latera  illa  fuperiora  parallela  baficoramum 
AB, nihil  habent  commune,  vt  in  tertia  figu- 
ra, latera  CD  , I:F ; & vnum  e lateribus  aliis 
vnius  parallclogrammi  fccat  latus  aliud  alte- 
rius paralielogrammijvcluti  ineadem  figura, 
latus  AE  fecanslatusBD  inG. 

Dcmonftratioprimi cafus.  Perpricccdcn- 
tem propofitionem  34.Triangulum  ADB  eft 
aquale  criagulis  ACD,BD1  yqua  kko  erunt 
a-qualia  inter  le  per  i .axioma:  his  ergo  aqua- 
libus fi  addacurcommunctriigulum  ADB, 
fient  a*quaiia  ACDBjAEl  Bjpar^llelogram- 
ma  xqualiatotalia  polita  fupraeandem  bafiin 
AB,  inter cafdcm parallelas. 

Dcmonllratio  fecundi  cafus.  Si  ex  aquali- 
bus rciftis  lineis  CD , EI- , ejuiafunt  per  54. 
prop.xcjualcs  tertix  AB,dematur  communis 
jursEDjfelinqucturpcr  axioma  5.re^xCE, 
DE,  aquales ;fcd&  funt  a/quales  rcitx  AC, 
BD , tum  etiam  alix  dux  redx  A BF,  per 
prop.  54.  Igitur  in  triangulisduobu>  ACE, 
BDi’,  trialatcra  oftendimus dic  aqualiarc- 
f]x:diue,ergo  per  propofivonis  ^.coroll.  ipfa 
triangula  erunt  xqualia  : quibus  fi  addatur 
commune  A EDB,  fient  parallelogramma 
ACDB,AEFB,xqualia. 

Demonftratio  terti)  cafus.  Per  prxceden- 
tciif propofitionc,  latera  CD,EF,  (une  aqua- 
lia lateri  AB , ergo  per  i • axioma  enint  inter 
fc  xquaIia:hH  xqualibusfi  addatur  comununis 
re<^a  DE,  fient  per  1. axioma, reda  CE,DF^ 
aquales  j fcd  & percit,  prop.  reftx  ACjBD, 
funt  aquales,  tum  etiam  reda  AE,  BF;  ergo 
in  triangulis  ACE, BDF,  tria  latera  erunt  re- 
latiuc  aqualia ; ergo  per  corollarium  propo- 
litionisS.ipla  triangula  erunt  aqualia:  ab  his 
ergo  fi  dematur  commune  trian^um  DGE, 
relinquentur  quadrilatcra  aqualia  ACDG, 
BGEF,pcr  3.axioma:hisquaarilatcrisaqua- 
libus  fi  addatur  commune  triangulum  AGB, 
fient  per  2. axioma  parallclogramma  aqualia 
ACDB,  AEFB;  qua  omnia  erant  demon- 
fkanda  in  illis  tribus  cofibusdiucrfis. 


in  lihrurn  fn'mum 

tereafdcm  parallelas  EH,  AD  : Dico  illa  efle 
aqualia,  * 

Conftrudio.  Ducantur  reda  AG,BH, ef- 
ficientes quadrilatcrum  AGHB. 

Dcmonftratio,quia  dantur  reda  AB,  CD 
aquales , &:  perprop.  54.rcda  GH,CD,funt 
aquales,  erfit  etiareda  AB,GH  aquales  per 
i.axioma;fcd  & funt  parallela  ex  datis  ;crgo 
per  3 3. prop. reda  AG,  BH, erunt  parallela: 
parallelogramum  igitur  erit  per  dci.35,  qua- 
drilatcrum AGHB, quod  petpracedentem 
erit  aquale parallclogramis  AA.FB,CGHD, 
datis, diuifim  fumptisjergo per  i. axioma, ip- 
fa data  parallclogramma  AEFB,  CGHD, 
erunt  inter  fc  aqualia,  quod  erat  concluden- 
dum. 

rRoros.  'XXXVII. 

Triangula  fuper  eadem  baficon- 
ftituta , 6c  in  eilTem  parallelis, 
inter  fe  fune  aequalia. 

SVppofitio.  In  cifdcm  parallelis  ED,AB, 
conftituta  fint  triangula  ACB,  ADB,fu- 
pra  communem  balim  AB:  Dico  caellc  inter 
fe  aqualia. 

C6ftrudto.per  prop.  3 1 .ducatur  reda  A^E 
parallela  redf  BC,cxui^ct  parallelogramum 
AECB,iuxta  definitionem  35.Similitcrdu- 
da  reda  AF  parallela  redx*  BD , rcfuliabit 
aliud  parallclogrammum  ADEB. 

Demonfb-atio.  Parallclc^ramma  AECB, 
ADFB  ,quia  funt  inter  eafilc  parallelas  ED^ 
AB,  fupra  communem  bafim  AB , ipfa  erunt 
squalia  per  propofitionem  35.  Horum  vero 
xqualium erunt  dintidiatriagula  data  ACB, 
ADB,  iuxtapropofi  54.  ergo  ipfa  triangula 
erunt  xqualia  per  axioma 7.quod  erit  notum 
ftfuendum. 

PROPOS.-XXXVIIf. 

Triagula  Iliper  arqualifeus  bafibus 
conftituta,&  in  eifdem  parclle- 
lis , inter  fe  funt  aequalia. 


PROPOSITIO  XXXVI. 
Parallelograma  fuper  aequalibus 
bafibus  Se  in  eifdem  parallelis 
cofticuta ; inter  fe  funt  aequalia. 

SVppt  (Itio,  Sint  parallclogramma  AEFB, 
CGHP, fuper  aequales  bales  AB,  CD,  in- 


O Vppofitio.Triagul^  AEB,CGD,confii- 
i3tuta  fint  fupra  xquales  bafes  AB,CD,  in- 
ter cafdem  parallelas  redas  EH , AD  Dico 
illa  triangula  ede  inicrlexqualia. 

Cofkudio.  Per  prop.  51. ducatur  reda  BF 
parallela  ipfi  AE  j refultabit  parallclogfam. 
AEFB, cuius  diagonalis  erit  EB,  qua.*  diuioct  * 
illud  in  duo  triagula  arquaiia  AEB,EBF,pcr 
prop.  34.  vnde  fenuUIs  illius  erit  triangulum 
datum 
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datum  AEB.  Simili  modo  ducatur  rcfta  DH 
parallela  rcftxCG  j exurget  aliud  parallclo- 
grammum  CGHD, cuius  diagonalis  critGD, 
& cius  dimidium  erit  triangulum  aliud  da- 
tum CGD , per  eandem  prop.  54, 

Dcmonftratio . Paralleiocramma  Ticta 
AEFB , CGHD , erunt  xxjuafia  pcV  propofi- 
lionem  36,01^0  per  axioma  y.eorum  dimidia 
erunt  aequalia  , vieklicct  triangula  AEB, 
CGD.  quod  erat  manifeftum  faciendum. 


erit  vel  fupra  rc^am  EF,  vel  infra  illam:  de- 
nique redta  ducatur  GD. 

Dcmonlhatio,  Per  prop.  38.  triangula 
AEB,  CGD,  erunt  a?qualia;?c  dantur  ,Tqua- 
iia  triangula  AEB,  CFD;  ergo  per  i. axioma 
triangula  CFD,C!GD,  erunt  aqualia,  torum 
ti  pars , contra  8. axioma,  abfurdum  manife- 
ftam  faciens  deceptionem  politionis  contra- 
dicentis huic  propofitioni , quae  ideo  ftabilita 
remanebit. 


PROPOSITIO  XXXIX,  PROPOSITIO  XLI, 


Triangula  xqualia  fiiper  eadem 
bafi,  & ad  eafdem  partes  con- 
ftituu  & in  eifdem  fune  paral- 
lelis. 


O.  e Vppofitio,  Sint  triangula  ACB,  ADB 
i3  aequalia,  polita  fupra  communem  bafim 
AB  ad  eafdem  partes  illius  : Dico  illa  ede  in- 
tcf  caldcm  parallela?  rcftas  lineas  AB, CD. 

Conftrudio,  Dufta  reda  CD,  li  non  fue- 
rit parallela  ipfi  rcdai  AB:  ducatur  alia  reda 
• CE  parallela  ipfi  AB,  perpropofitionem  31. 
qux  vel  cadet  fupra  redam  CD , vel  infra  il- 
]am.Dcniquc  tranfmittatur  reda  EB,produ- 
do  latere  AD  fi  opus  fit  attingens  parallelam 
CE  in  £*,  hoc  autem  neceflarium,  quando 
parallela  CE  cadit  fupra  redam  CD. 

Dcmonftratio.Per  prop.37.erunt  triahgu- 
la  ACB,  AEBjxqualia:  Icdlunt  dataxqua- 
lia  triangula  ACB , ADB ; ergo  per  i.  axio- 
ma,crunt triangula  AEB, ADB, a:quaiia, pars 
&:  totum,  contra  axioma  8. hoc  abfurdum  in- 
dicat politionem  contradicentem  huic  pro- 
^ politioni  dlcfalfam,  quare  propofitio  con- 
Ermata  relinquetur. 

PROPOSITIO  XL. 


Triangula  aequalia  lupcr  aequali- 
bus bafibus,  & ad  eaIHem  par- 
tes conftituta  ; & in  eifdem 
lunc  parallelis. 

rig*  55.  e Vppofitio.  Data  fint  triangula  AEB, 
O CFD aqualia,  fuper  aqualibus balibua 
AB,  CD , & ad  eafdem  partes : Dico  illa  elTc 
inter  eafdem  redas  lineas  parallelas  AD , EF. 

Conftrudio,  li  non  lintred®  lincr  EF, 
AD  parallela:, ducatur  expudo  £,reda  linea 
EG , parallela  ipfi  AD , occurrens  reda:  CF 
produd£ininnaitum,in  pundoG,quod 


\ 


Si  parallelogrammum  cum  trian- 
gulo eandem  bafim  habuerit, 
in  eildemque  fuerit  parallelis; 
duplum  erit  parallelogram  - 
mum  ipfius  trianguli. 

SVppolitio.  Parallelogrammum  ACDB, 

& triangulum  AEB,  obtineant  commu- 
nem balim  AB,  inter  caldcm  parallelas  redas 
CDE,  AB;  Dico  parallelogrammum  illud 
eHe  duplum  illius  trianguli. 

Conllrudio.  Ducatur  diagonalis  reda  li- 
nea AD  in  parallelogrammo  illo  dato. 

Dcmonllratio.  Per  propofitionem  3 4.  tri- 
angulum ADB  erit  dimidifi  parallcJogram- 
mi  ACDB  dati  , quare  hoc  parallelogram- 
mum erit  illius  triangblidin)lum:&  per  prop. 
37,triangula  ADB,AEB,uint  aequalia;  ergo 
per  axio.  6.  erit  parallelogrammum  ACDB 
duplum  trianguli  AEB.  quod  erat  expli- 
candum. 

PROPOSITIO  XLII. 

Dato  triangulo  atquale  parallelo- 
grammiim  conllitiicre,  in  dato 
angulo  rc(5blineo. 

S Vppofitio.  Triangulo  rcdilinco  ABC,  Tig.  ^7.' 

conftitiicndum  fit  parallelogrammum  ar-  * 
quale,  habens  angulum xqualcm dato Gre- 
dilinco, 

Conftrudio.  Perpropofitionem  lo.fccc- 
turinDjbafis  BC, trianguli  dati  ABC;&  per 
prop.31.  per  pundum  AfeuangulumBAC, 
ponatur  reda  linea  AF  parallela  ipfi  bafi  BC; 
ducaturque  reda  AD;8e  perpr0p.i3.ad  pun- 
dum D balbos  BC,  fiat  angulus  CDE  aequa- 
lis angulo  dato  G,  rcdilinco:  reda  linea  D£ 
occurret  in  E par^IcLv  duda:  AF;  nam  cum 
incidat  reda  AD  in  parallelas  redas  AF, 

BDC, 
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BDC,  efficit  angulos  duos  FAD  ,CD  A,  ae- 
quales duobus  reSis  per  prop.  i9.fed  angulus 
faftus  CDE  eft  pars  detradta  ab  toto  angulo 
ADC,  ergo  duo  anguli,  ADErefiduus,  & 
FAD , erunt  minores  duobus  reftis , igitur 
per  axioma  15.  refla:  DE  8e  AF  occurrent 
(ibi  in  E.  Denique  ducaturrefla  CF  parallela 
ipfi  DE , qux  etiam  (ecabit  reflam  AF  in  F, 
per  citatum  axioma  1 5.  ob  duos  angulos 
E AC,  ACF,  minores  duobus  FAC,  ACH, 
xqualibusduobus  redlisper  cit.pr0p.a9.Re- 
fuTtabitergo  parallelogrammum  DEFCpcr 
illam  conftrudioncm, habens  balim  commu- 
nem BC  cum  triangulo  D AC , & conllituta 
ambo  inter  cafdem  parallelas  reflas  A F, 
B CH. 

Demollratio.T riangula  duo  B A D,C  AD, 
funta;qualia  pcrpropolitioncm  38.  ergo  per 
axioma 7.  quodlibct  ex  illis  erit  dimidium 
totius  trianguli  dati  B AC, quod  erit  duplum 
vnius  illorum  v.g.  trianguli  D AC.  Sed  per 
propoli  priccdcntcm  41.  parallelogrammum 
laftum  DE.FC,  habes  angulum  CDE  xqua- 
lem  angulo  G dato  , e(l  duplum  trianguli 
DAC  : ergo  per  6.  axioma  parallclogram- 
mum  faflum  DEI  C ;&  triangulum  datum 
ABC , erunt  iquaba.  Fecimus  ergo  impe- 
ratum. 

COR.OLLARIVM  NOSTRVM. 

I. 

Qattitfmmiiue  vti4  reS*  tteurrit  dltiti  rtSthm 
/(MCI , «frera  ptttUtld  ni  tSariim,  allm  tl- 
um  ouKrrtt  um  fcumli. 

HOc  oftenfum  eft  in  conllniflione , in 
exemplo  rcfl.E  linex  D E occurrenti 
rcflx  AF  eam  Iccando  in  E j & reflx  CF  pa- 
ralleli ipfi  DE,qui  etiam  occurrit  eidem  rc- 
fla;  AF  in  F , & fic  de  aliis. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

1 1. 

Iiiu4  uB4tduB4An«  4«i»lotamiittiietisf4- 
lienH  cum  al»  ungulo  duoi  ungulos  tquuUt 
duobm  tfBn  ui  tu/itm  funes  uBu  sncidemis  m- 
tir  dseusfuruBtlus ; fasAst  unibus  lUus  furuUtlus. 

HOc  ollendimus  in conllruflione in re- 
Sa  DE  edufla  ab  angulo  ADC  illum 
diuidente,  qui  cum  alio  anguloT  AC  efficit 
duos  angulos  aquales  duobus  reflis  ad  eaf- 
dem  partes  refla  AD  incidentis  in  parallelas 
AF , BC , ad  cafdem  partes : namrefla  linea 


DE  fceat  ambas  illas  parallelas  reflas  AF, 

DC. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I r I. 

si  futuMogrumthsnn  & mungulum  conjlslsslu  fin» 

'sntir  ufdtm  futuUeUs  1 & furuBtIegrumms 
bujis  fuerit  dimidium  bufeos  ttiungulit 
iffu  erunt  uquuliu. 

HOc  fuit  finis  demonllrationis  allati  & 
conclufio  illius. 

PROPOSITIO  XLIII. 

In  omni  parallelbgrammo,  com- 
plemeta  eorum  quae  circa  dia- 
metrum funt  parallelogram- 
morum,  inter  le  funt  aequalia. 

C Vppofitio  Sc  explicatio  diucrlorum  ca- 
fuura  huius  propofitionis,Imprimis  com-  • ^ 
plcmentum  in  vniucrfum  cft  aliquod  quod 
cum  aliodato  complet  (eu  adipquat alitia: fcd 
in  ^6.  definitione  fumptum  eft  comple- 
mentum in  parallelogrammo  y pro  paraliclo- 
grammis  duobus  per  qo®  non  incedit  dia- 
meter illius  , vt  in  parallegrammo  primo 
ABCD  , diuifo  in  quatuor  parallelogram- 
ma,  AIFE,  FGCH,  IBGF,  EFHD, 
quorum  duo  prima  dicuntur  circa  diame- 
trum AE ) alia  duo  poftrema  vocantur  com- 
plementa : itaque  in  hoc  primo  cafu  demon- 
llrandum  erit  complementa  IBGFjETHD, 
eorum  parallelogrammorum  AIFE,  FGCH,* 
qua»  circa  diametrum  AC  funt  ,cfl*e  inter  Ib 
frqualia:  & cafus  iftccft  quando  duo  paralle- 
loerimma  circa  diametrum  nihil  commune 
habent  pra  ter  punftum  duorum  angulorum. 
Secundus  cafus  erit  quando  duo  parallclo- 
gramma  circa  diametrum  ni  hilomnino  com- 
mune habent  vt  in  parallelogrammo  lecun- 
do,duo  parallclogramma  AIFE, LGCH, cir- 
ca diametrum  AC^)robanduIn‘ve^6  erit  duo 
complementa  lBGLF,EDHLF,Krqux  non 
incedit  diameter  AC , qus  non  funt  parallc- 
logramma, e0c  inter  fc  ®quaha. Tertius  cafus 
erit  quanifo  duo  parallclogramma  circa  dia- 
metrum partem  habent  communem , vt  in 
tertio  parallelogrammo,  duo  parallelogram- 
ma  AIFE,  GLHC,  circa  diametrum  AC, 
partem  habent  communem  LN  FM , proban- 
dum cft  complementa  IBGN,  EMHu , illo- 
rum, elle  «qualia, quae  jn  hoc  cafu  funt  etiam 

paral- 
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pjrallclogramma.  Itaque  in  hac  propofitio- 
nc  complementi  nomen  funiiiur  in  vniucr- 
fum,  propter  fecundum  cjfum,  cuius  com- 

1 dementa  non  funt  paralJclogr3mma,  ,vti  vo- 
cbac  dcfinicio  citata  ^d.funt  tamen  in  primo 
Ss.  tertio  cafu  parallclc^ramma. 

Demonilratio  In  omnibus  cafibus.  Per 
propoC  34.  triangula  ABC  , ADC  , funt 
aqualia  in  qux  diuiditur  totum  parallelo- 
grammum  datum  ABCD,  ab  fua  diagonali 
reda  AC  : Icd  per  eandem  prop.ctiam  trian- 
gula AIP  , A£F,  funt  aiqualia;  tum  etiam 
in  prima  figura , triangula  duo  FGC,  FHC; 
& in  fecunda  figura  , LGC , LHC ; i in 
tertia  figura , LGC  y LHC  y funt  ax^ualia  in 
ftiis  propriis  figuris:  Lrgo  per  3.  axioma  fi 
duo  enumerata  triangula  verfus  vnam  par- 
tem fita  fim  intra  propria  triagula  enumerata 
adaquantia  data  illa  complementa  totalia, 
detranantur  , relinquentur  in  prima  figura, 
complementa  IBGF,  EFHD,  aqualia  j ic  in 
iecunda  figura  alia  duo  dida  conmlcmcnta 
non  paralielogramma ; & in  tertia  hgura  alia 
duo  enumerata  complementa  parallcTogram- 
ma , quar  omnia  erant  demonltranda, 

PROPOSITIO  XLIYv 

Ad  datam  rediam  lineam  , dato 
triagulo  zquale  parallelogram- 
mum  applicare  in  dato  angulo 
re^ilineo. 

C Vppofitio.Oporteat  dato  triangulp  ABC 
redilineo  ponere  parallelogrammum  x- 
quale , ad  redam  lineam  N O datam  , vel  illi 
«qualem,  habens  angulum  xqualcm  dato  an- 
gulo redilineo  M. 

Conllrudio.  Bafis  AC  trianguli  dati  bi- 
fariam fecetur  in  D,  per  pre^fitionem  10. 
& rcdaBD  ducatur.  Tum  vitra  C produca- 
tur reda  bafis  AC  longifTime  verfus  E:&  per 
prop.  3 1 . cx  pundo  ducatur  reda  BH  pa- 
rallela ipfi  ACE : Tum  per  prop.23.ad  pun- 
dum  D reds  CD , fiat  angulus  CDF  «qua- 
lis angulo  dato  M ; reda  DF , fecabit  redam 
BH  in  F,  per  corollarium  noftrum  a.propof. 
41.  Praterea  per  propoficionem  31.  ducatur 
reda  CG  parallela  ipu  DF  redx , fecabit  et- 
iam parallelas  redas,  BH  io  G,  AE  in  C,pcr 
corollarium  nofirum  1.  prop.  42.  InTupcr  per 
propof.  3 , fumantur  red®  GH , C E,  aequales 
fingnlar  ipfi  redae  datx  NO ; & punda  H,  E, 
nc&mtur  reda  HE  ,qus  parallela  erit  & ae- 
qualis red«  CO  per  prop.  33.  & etiam  pa- 
rallela ipfi  DF  per  prop.  50.  squalis  illi 
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per  5<j.  Sed  & duda  reda  HC  , producatur 
vitra  C , occurret  rcd«  FD  produdx  vi- 
tra D,  m pundo  I,  per  corollarium  i.  no- 
rtrum  propoCtion.  42.  Lt  per  idem  corol- 
Jararium  fi  producantur  rettx  GC  , vitra  C, 

& reda  HE  vitra  E ; fi  ducatur  reda  IKL 
parallela  red«  DCE  per  prop.  51.  occurret 
in  K ipfi  reda*  GCK  , & in  L ipfi  reda: 

HEL,  Rcfultabitq;  per  iftam  conftrudioncm 
parallelogrammum  FHIV  , cuius  diameter 
HI , diuifum  in  quatuor  paralielogramma 
FGCD,  CELK  , qu«  funt  complementa 
duorum  aliorum  GHEC , DCKl , per  qus 
incedit  diameter  HI. 

Demonfiratio.  Imprimis  triangula  ABD, 

CBD , funt  «qualia  per  propofition.  58.  &: 
adsquantur  toti  triangulo  dato  ABC  iuxta 
axioma  9.  ergo  per  axioma  7.  erunt  ciufilem 
trianguli  ABC  dimidia  : fed  trianguli  CBD, 
parallelogrammum  FGCD, habens  angulum 
CDF  «qualem  dato  M,cA  duplum  per  prop, 

41 . ergo  per  axioma  6.  idem  parallclograra- 
mum  FGCD,  & triangulum  datum  ABC, 
erunt  «qualia  inter  fe.  Pr«terea  per  propofi 
2 9.  anguli  CDF , LXD , erunt  «quales , tiEn 
edam  anguli  LID , LKC ; ergo  per  i . axio- 
ma angulus  LKC  erit  squalis  angulo  CDF, 
vel  angulo  dato  M.  igitur  parSlclogram- 
mum  CELK,  habebit  angulum  LKC  «- 
qualem  angulo  dato  M , pofitumdue  erit  fub 
reda  CE  fada  «quali  datx  rcd«  NO : Hoc 
autem  parallelogrammum  efi  «quale  paral- 
lelogrammo  FGCD  oftenfo  «quali ^trian- 
gulo dato  ABCjpcr  prop,pr«cedentcm45: 

Igitur  per  i.  axioma  erunt  triangulum  da- 
tum ABC  & parallelogrammum  CELK, 
poficum  fub re^ «quali  datx  NO,habeni- 
que  angulum  «qualem  dato  M,squalia«  Fe- 
cimus CTgo  imperatum. 

PROPOSITIO  XLV. 

Ad  datam  redtam  lineam, dato  re- 
dtilineo  zquale  parallelogram- 
mum conilituere , in  d^o  an-  ‘ 
gulo  redtilineo, 

C Vppofitioad  redam  lineam  datam  HI, in  F/^.^0, 
dato  angulo  redilineo  G,  oporteat  paral- 
Iclogrammum  vnum  conAicuereaxiuaTcdato 
redilineo  plano  ACElEFB. 

Coolhiidio.  Redilincum  datum  rdblua- 
tur  in triaf^ula  ABC^  CBD, EBF,& fu- 
mantur primo  loco  duo  triangula  C A B, 

CDB,  communem  habentia  bafimCB,qus 
per  prop,  10.  bifariam  in  O fecetur , & illi 

per 
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per  prop.  5 1 . cx  angulis  A , D,  ipfi  oppofi- 
ti“,  ponantur  rc£lx  line.v,  AK , DL  paralle- 
lo», cju.r  per  propof.  3 o.  erunt  inter  le  paralle- 
la, Praeterea  in  pun<ffco  (>  rc«5l£  CB,  fiat 
angulus  BOM  iv<]ualis  dato  G,  rcftaOM 
pr^ucta  interminate  ftcabit  parallelas  AK, 
DL  per  corollarium nollrum  [.propof. 42. 
illam  in  M, hanc  in  Njcritquc  angulus  LNO, 
xqualis  angulo  BOM  pcri9.  projK>f.&pcr 
I. axioma  angulo  dato  G:  duda ergo rcfta 
cx  B parallelaipli  ifdtx  NOM  , proeiucenda 
vtrimque  fecabit  per  corollarium  cit.  rcciam 
MKin  K,&NLinL;&refultabit  parallc- 
logrammum  MKLN  habes  angulum  LNM 
.ixjualem  datoangulo  G,critquc  xqualcduo- 
bus rtdlangulis  MKBO,OBLN,  peraxio- 
mai9:  Sed  per  propof.  42,  corollarium  no- 
Orutn  5.  parallclogrammum  MKIJ(^cftx- 
qualc 'triangulo  C AB , eo  quod  Bet  inter  eaf- 
dem  parallelas,  & parallclogrammum  illud 
bafijn  halKat  OB  dimidia  baftosCB  trian- 
guli CAB  : fimili  ratione  rcdangulum 
OBLN,  aquale  cft  triangulo  CDB  ;ergo  |x*r 
1 .axioma , totum  parallelogrdmurn  MKLM 
erit  ax]ualc  duobus  triangulis  CAB,  CDB, 
Quod  fi  fuerint  alia  duo  triangula  commu- 
nem habentia  bafim  fc  mutuo  fl-qucmia  in 
reeUHneo  redafto  ad  illa , ipfa  hac  methodo 
reducantur  ad  aliud  parallclogrammum  ha- 
bens angulum  axjualem  datoQ.  Quod  fi  fue- 
rit reliquum  vnum  triangulum , vc  in  exem- 
plo allato  , triapgulum  EBP , ipfumper  42, 
propofitipne  reducatur  ad  parallclogramum 
QK.FP , xquale  illi,  & habetis  angulum  FPQ^ 
xqualcm  datoG.Hifccparatisfaciemusaliud 
parallclogrammum  MKLN,  xqualc  parallc- 
logr-amo  alteri  prxdidlo  MKLN. per  prop.  3. 
ponatur  de  aliqua  infinita  linea , vna  MN  x- 
quafis  lateri  MN  parallclogrammi  pr.edidi 
MKLN,  &:  ad  eius  punftiiin  N fiat  angulus 
MNI-  xqualis  angulo  MNL  didh  parallclo- 
grami , qui  angulus  per  axioma  primum  erit 
xqualis  angulo  G dato:&  per  eadem  prop.  j, 
detrahatur  rcdla  NL  xqualis  rc6tx  N L paral- 
lelogramidifti;&  perprop.51,  ponatur  MK 
par^lcla  redx  KL,  & xqualis  per  prop.5.  & 
ducatur  refla  KL , qux  erit  xqualis  rcflx 
MN , & ei  parallelx  per  prop.  5 3 . & exurget 
parallelogrammum  aliud  feparatum  MKLN 
ab  prxdido , quorum  anguli  erum  xquales 
oppofiti  per  34,  propof.^  latera  oppofita, 
iaeotjuc  erunt  per  i .axioma , fi  rede  compa- 
rentur xquiangula  & xquilatera , & exinde 
per  9.axjoma£qualia*illaduoparallelogram- 
ma.  Hoc  vero  paralleWrammumfcparatura 
MKLN  , reducetur  ad  parallclogrammum 
LZXY  xquale , habens  voam  rectam  .vqua- 
Icm  data;  HI,  & angulum  LXY  xqualcra  da- 


in  lihmm  primum 

to  angulo  G ; lucratione.  Produflis  reftis 
parallelis  MK,  NL,  vitra  K & L , in  infini- 
tum , fumantur  per  3.  propof.reftx  KT,  LZ 
xquales  ipii  HI  datx  reflx  , & punfta  T , Z, 
coniungeniur  alia  refta  linea  TZ,  producen- 
da in  infinitum  vltera  Z , & etiam  rcfta  MN 
producatur  in  infinitum  vitra  N ; erunt  per 
propof. 3 5.  parallelx  rcdxlinex  KL,  TZ,& 
per  prop.  30.  parallelx  erunt  redtx  TZ,  MN; 
quare  per  corollarium  noftrum  z.propof.42. 
recta  ducenda  TL  prmluccnda  interminate 
vitra  L, occurret  reftx  MN  produflx  in  pun- 
<fto  V ; CX  quo  fi  per  propof.  5 1 , ducatur  refta 
VXY,  fecabit  per  corollarium  noftrum  i. 
propof. cit.  41.  parallcIavKL,  TZ  , produ- 
ftas,  illam  in  X , hanc  in  Y;  & refultabit  pa- 
rallelogrammum  LZ YX,fub  refta  LZ  xqua- 
li  rcftx  datx  HI , habens  angulum  LXY  x- 
qualcm  anguloKLZ,  peTpropof.29.  per 
axioma  primum  angulo  MNL,&;  ipfi  data 
G:  fcd  parallclogramraa  MKLN  , LZYX, 
funt  complementa  aliorum  duorum  KTZL, 
NLXV  , circa  diametrum  TV , parallelo- 
grammi  totalis  MTYV , ergo  per  prop.  43, 
erunt  xqualia ; applicauimus  ergo  ad  datam 
rcftam  lineam  xqualcrauc  illi, parallelogram- 
mum xquale  alteri  parallclograramo  ha- 
bciis  angulum  xqualcm  dato  angiilo.Iam  vc- 
To  ad  parallclogrammum  LZYX,  applicabi- 
mus aliud  parallelogrammum  xqu^icparal- 
Iclogiainmo QjLhP , idcoque  peri. axioma 
xquale  triangulo  LBF  reliquo  prxdidlo; 
quod  parallclogrammum  applicatum  erit  lub 
,rcda  xquali  datr  HI,  habebitque  angulum 
xqualcm  dato  G.  DereCtaXK  producenda 
fi  opus  fit  vitra  K,fumaturrcftaXA.^  xqua- 
lis  rcftx  FK,  &dc  reda  XV  producenda  fi 
opus  fit,  fumatur  reda XV V xqualis  re<dx 
FP , per  propof.  3 . tum  per  A A , ducatur  rc- 
da-AA  i)D , producenda  vtrimque  parallela 
ipfi  LZ , per  propof.  5 1 : duo  punda  BB, 

VV,  jungantur  reda  linea  BBVV,hxc erit 
xqualis  parallela  redx  XAA,  per  3 3.jprop*. 
& reda  dida  per  AA  duda  parallela  ipfi  LZ, 
fecabit  redam  YT  in  DD  , & redam  B VV 
in  BB , per  corollarium  n<Ntru  i . prop.42.  Se 
refultabit  parallclc^ramum  BB  AAX  VV, 
xquale  parallclogrammo  QILFP  , & illius 
anguIusX  VV  BBcrit  xquaiisangulo  YXL, 
ideoque  angulo  FPQ^,  ex  didis  antei  : quare 
parallclogramma  ifta  erunt  xqualia  per  9.ax. 
quia  funt  xqualia  & xquiangula : &:  fi  duca- 
tur redaDD  X,  vitra  X,  fecabit  produdam 
redam  BB  VV , in  CC , per  corollarium  2. 
propol.  cit.  per  quod  pundum  fi  ducatur  re- 
da CC  LE,  protluccnda  parallela  ipfi  VV 
X Y redx , Fecabit  redas  LX  in  FF , ZY  in 
LL,  producendas , per  idem  2.  corollarium 
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dt.  noflrum : & exurget  pirallelogrammum 
X Y FF  EE  , squale  parallelogrammo  BB 
AA  X VV,  propof.45.  eritque  fub refta  li- 
nea X Y squali  dats  Hl.habenfque  angulum 
X FF  EE  squalem  angulo  L X Y,pcr  29. 
propof.  ideo^uc  « diflis  antea  angulo  dato 
G;  & vlterius  erit  squale  triangulo  reliquo 
EBF,reailineidati.  His  paratis fequitur. 

Demonftratio.  Totum  parallelogrammum 
EZ  EE  FF>  squaleellperaxiomaip.  pa- 
rallclogramis  duoous  L Z Y X,  X Y EE  FF; 
& illud  ofteFum  eft  squale  duobus  triangulis 
CAB,CDBrefti linei  dati;&  hoc  squale  reli- 
quo triangulo  EBF  difti  reflilinei  uati;ergo 
per  i.axio.  totum  parallelogrammum  squale 
erit  toti  reftilinco  dato.  Sed  etiam  per  con- 
llrudionem  demonllratam  conftatjparallelo- 
grammum  totale  L Z EE  FF  jeflcfubre^a 
LZ  squali  dats  reasHI,&  habere  angu- 
lum L FF  EE  squalem  dato  G.  Igitur  da- 
tum reaUineum  vertimus  in  parallelogram- 
mum squale  fub  refta  linea  data  & habens 
angulum  squalem  dato,  quod  erat  prsftan- 
dum. 

COROLLARIVNT  NOSTRVM 
I> 

nBilmtum  ^ludtum^tu  cmiiTtm 
fs  fMiitlegrimmum  tifuk  hoiat  aagalan 
iup  tugulp  riftiln». 

Modum  illud  prsftandi  acdemonftran- 
direfte  faftumodendimusin  conftru- 
ftionis  initio. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
1 I. 

FtrdBtlpgrsmumm  dtt  ftrOtltpmmt  i- 

& dqtttUtenm  & afaiwjalam 

dtlauni, 

HAnc  praximexplicauimus&  oftendi- 
mus  in  fecunda  praxiconftruftionis  ad 
huiut  propoGtionis  q^.dcmonftrationem. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I I. 

Ddium  ptaMpgrdmmm  uoiurten  m aUuI  fd- 
rdlUltgrdmmMm  tqHdU  bdbm  dd^ulum  ddium 
dijudlm  idu  dupdd , & Idtui  nutiu  dqudU  dd- 
HtcOd  lidtd. 

pjOc  prsftitimusinconftruftione. 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
1 V. 

Ad  ddtum  pdTdUilsgrtmmum  apfliidrt  a/iiid 
ftiMpgrtmmum  tqiuli  dtio, 

IStud  edecimus  in  vitima  parte  conllru- 
ftionis : nam  ad  parallelogrammum  LZ 
YX  y applicauimus  parallelogrammum  X Y 
EE  FF  squale  alteri  parallelogrammo  QR. 
FP. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

V. 

Danit  diubm  pdrdOtlcgrdmmii  itidqndiilm  fub  cim- 
mmi  rtOd  liiitd  , &/ib  dnguh  y«c  dqiuli ; dc 
mditre  dtitdbtic  dliud  'tqudU  mmeri. 

PEr  5, prop.de  laterum  insqualiu  maiore 
detrahatur  refta  squalis  minori  lateri,  8c 
per  finem  ducatur  per  propof.  j i.  refta  paraU 
lela  communi  refts  vel  lateri , fiet  parallelo- 
grammum  vnum  squale  minori  inclufum 
in  maiore,  quod  per  34.  erit  squiangulum 
& aequilaterum  minori , & per  axioma  9.  s- 
quale  illi. 

COR  OLLARIVM  NOSTRVM 
V I. 

Ddtb  dMhd  pdrdSebgtdmmu  ituqlulibm , ili|fe- 
reMum  iUtnm  pdTdIkUgrdmint  dlit 
rtprtfaudrt, 

SI  enim  ad  angulum  squalem  illa  redi- 
gantur per  corollarium  I.  & per 4.  vnum 
applicetur  ad  aliud, & per  5. ex  maiore  detra- 
hatur vnum  squale  minori ; apparebit  difle- 
rentia  amborum. 

Longiores  fuimus  in  explicado  ifta  propo- 
fitione  praftica , quia  lucem  Geometris  Ty- 
ronibus  prsfcrre  volens  aduerti  cofundi  cos 
in  breuiote  praxi  Iblita  apud  alios  Commen- 
tatores horum  Elementorum,  qui  fupponunt 
praxes  intricatas  prop.prscedentiu4i.&  45. 
& 44.  Quate  dum  contendunt  foluere  illam 
propofitionem  prafticam,  lineis  implicati  de- 
Iperant ; quarum  verd  propofitionum  praxes 
in  exemplo  vno  & figura  dum  contemplan- 
tur, lacilepropofitum  alTequuntur.  Confulto 
igitur  figuram  propofui  omnes  illas  praxes 
continentem,  ex  cuius  conllruftione  elicui 
noftra  corollaria  prscedentia. 

E FRO- 
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PROPOSITIO  XLVI. 

Super  data  reda  linea  quadratum 
defcribere. 

SVppofitio.  Superdata  refti  AB  termina- 
ta , fit  deferibendum  Quadratum. 
ri^n.61,  Conftru<5tio.  Per  prop.  1 1 . cx  pundo  A rc- 
AB,  erigatur  refta  linea  AC  perpendicu- 
laris ipfiAB;&fiat  redta  AC  iqualis  re^ls 
AB  pcrpropor.5.  tum  pei  noftrum  coroll.i. 
ad  propof.zi.  fiat  triangulum  CDBfupra  re- 
ctam CBduccndam, ex  tribus  rciSis  AC, AB, 
CB,  Dico  figuram  ACDB  rcfiiltantcmcllc 
quadratum. 

Dcmonllratio.  In  triangulis  CAB,  CDB, 
latera  per  confirudionem  funt  xqualia,  Sc 
bafis  CB  communis ; ergo  per  S.prop.anguli 
A^  D erunt  iqualcs , & quia  per  confbu- 
^rioneai^  dcfin.io.angulus  Aefirei^s , et- 
iam rectus  cric  angulus  I).£t  quia  fada  trian- 
gula CAB , CDB , funt  ifolccliaobxqualia 
latera  C A,  BA,  & CD,  BD,funtquercdan- 
gula  ob  angulos  A Se  D rc^os,  finguli  anguli 
ad  bafim  communem  BC,  erunt  femiredi  per 
corollarium  a.propof.  $z.  quare  duofiimil 
iun^i  DCB,  ACB  in  eodem  punfto  C,efit- 
cient  vnum  rcdhim  anguium  ACD : fimili 
modo  alij  duo  anguli  ad  pundum  B,  efficient 
alium  angulum  refhim  ABD.  Cum  cigo 
ofienderimus  figuram  quadrilateram  ACDB 
cife  a?quilatcram  & a'quiangulam  rediangu- 
lam  ,ipfaerit  quadratum  pcrdefin.a9.  Qua^ 
dratum  ereo  pofuimusfuiKr  data  rc<^  linea, 
ita  vt  ipla  iit  vnum  eius  latuSt 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

omne  ^uedrdtum  tfi  peraieleffdmmnm. 

NAm  quia  duo  quilibet  cius  anguli  fune 
redi,  duo  latera  quoduis  cius  oppofita 
erunt  parallela  per  propof.a^.  quare  perdefi 
3 5 . erit  paralJclogrammum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I t 

fAteMegrmmum  fitbdunhm  rtnkeqiMlibtit  m- 
gulum  ndum  tffiutnuhm  tfi  qunirdtum, 

NAm  erit  angulus  alius  redo  oppofitus 
etiam  redus  per  prop.  34.  & latera  his 


oppofita  ajqualia  & ali)  anguli  per  29.  erunt 
etiam  redi,  ergo  cx  dei.  erit  qu^ratum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I I. 

Qunirdtra  uSgtunt  dquelium  fgntdquelU. 

NAm  per  axioma  nonum  , redae  linea; 

«quales  fuperpofit*  vti  par  cft,  con- 
gruunt; fic  omnia  latera  quadratorum  cum 
lint  xqualia  per  def.illorum, congruent, fi  fub 
aequalibus  redis  fine:  ti^m  etiam  anguli  redi 
illorum,  per  cit.axioma  9.  ergo  tota  con- 
gruent, ergo  erunt  «qualia  per  idem  axioma« 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I V. 

S^Mddrdtmm  dqudlium  Uterd  vel  rtildtx  quibus 
Junt  fdild  , funt  dqudlta, 

NAm  rcd«du«  angulum  vnum  redum 
vnius  quadrari  cogruent  vcll«undum 
<e  totas  in  redum pofilas , velpartim,vna 
cum  angulis  redis  quas  efficiunt , fi  fuperpo- 
nantur  vti  par  eft  inuicem , iuxta  9.  axioma. 

Si  primum  erunt  ill«  red«  «quales,  quod 
volumus.  Si  iccundura  vnum  quadratum 
continebitur  in  alio , & fic  erunt  in«qualia 
per  8.  axioma,  contra  datum ; vcl  vnum  la- 
tus vnius  erit  maius  & minus  rcfpedu  aequa'- 
lium  laterum  alterius , quod  eft  contradicens 
1.  axiom.  Primum  ergo  membrum  liabit 
quod  erat  intentum» 

PROPOSITIO  XLVII. 

In  reftangulis  triangulis , quadra- 
tum quod  a'  latere  redhim  an- 
gulum fubtedente  defcribicut; 
atquale  eft  eis  ^ quae  Uateribus 
rc(ftum  angulum  continenti- 
bus deferibuntur  quadratis. 

P Rodus  in  hunc  librum , celebrat  Pytha- 
goram  Authorem  huius  propofitionis, 
pro  cuius  demonftratione  dicitur  Diislacri- 
ficadchccatombam  Taurorum. 

Suppofitio.  Triangulum  fit  refiangulum  r<>.  fa.' 
BAC.  Dico  quadratum  lateris  BC  (iib-  “ 
tendentis  angulum  redum  BAC,  cDc  arquale 
quadratis  fimul  duorum  aliorum  laterum 

AB, 


« 
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AB , AC , angulum  illum  BAC  continenti- 
bus. 

Conftrudio.  Producatur  BA  vitra  A , & 
per  3.proporjumatur  AH  «qualis  lateri  AC, 
angulus  CAH  erit  reftus  per  corollarium 
noftrum  j.prop  1 5.  tum  per  praxim  prop.4<^. 
perficiatur  CAHI.  Simili  ratione  produ<fia 
refta  C A vitra  A, quadratum  & fumpta  re«5la 
AH  «quali  reftje  AB\  perficietur  quadratum 
BAFG : Prajtereapcrprop.il. lib.i. expun- 
go B , rcft«  BC , excitetur  reda  perpendi- 
cularis BE,qux  occurret  in  rcd«GF  per  co- 
rollarium nolfaiim  primum  propof.4z.lib.  i. ' 
ifia  reda  BE  probabitur  «qualis  rcd«  BC: 
fienim  ex  duobus  redis  angulis  GBA,EBC, 
«qualibus,  tollatur  communis  angulus  £BA, 
relinquentur  «quales  anguli  GBE,  ABC; 
funt autem  ali j duoECiB,  BAC  redi  «- 

quales:  ei^operprop.a^.  lib.i.  quiain  trian- 
gulis EGB , C AB , duo  pr«didi  anguli  funt 
«quales  , vterque  vtrique  & latera  AB,  GB, 
«qualia:  ex  natura  quadrati, erunt  latera  BC, 
BE  «qualia:  perficietur  ergo  quadratum  CB 
ED  per  praxim  prop.pr.rced.  4^.  laraverd 
quia  in  triangnlo  BAC  redangulo, datur  an- 
gulus A redus , erunt  per  corollar.i,  propof 
17,  finguli  reliqui  anguli  ABC , ACB , acu- 
ti; ergo  reda  linea  AL  demifia  perpendicu- 
laris ad  bafim  BC  ex  angulo  BAC  redo,  ca- 
det in  Lpundocx  intermediis  BC , perco- 
rollar.3.prop.  cit.17.  parallcl«  ergo  erunt  re- 
d«  line«  CD,LA  per  zt.  prop.&  per  3o.ct- 
iam  parallel« erunt  rcd«  LA,  B£ : Produ- 
catur autem  reda  L A vitra  A , /ccabit  latus 
ED  in  K per  corollarium  noflnim  u propof, 
A2.  Itaque  refultabunt  ifia  parallclogramma 
EKLB,  KDCL:  tum  etiam  parallela»  erunt 
red«  linc«GB,  FAC;  lum  FAC,  HI , per 
corollarium  noerum  primum  prop.  pr«ccd. 
& G F,  B A.  'InfupcT  produda  reda  L AK  vi- 
tra K,  fumptaque  KM  «quali  ipfi  AL,  duca- 
tur reda  MD,  erit  angulus  DKM  redus  vt 
alius  angulu$CLKpcrprop29.&perprop. 
34.red«  LC,  KD , erunt  «quales.  Ergo  in 
triangulis  MKD  , ALC,  quia  duo  latera 
MK,  KD,  funt  «qualia  duobus  lateribus 
AL,LC,  vtrumque  vtrk^ue  angulolque  con- 
tinent redos  ax]ualcs  per  axioma  ii.  erunt 
bales  MD  , AC  «quales , & anguli  KDM, 
LC  A , «quales  per  propof  4,  quious  angulis 
fi  addantur  ajqu^cs  anguli  redi  KDC,AC1, 
fient  totales  anguli  MDC,  BCI  xqualcs.De- 
nique  ducantur  red*  EA,  B1 , MC. 

Dcmonftraiio.Duo  triangula  ICB,MDC, 
habent  duo  latera  MD,  DC,  «qualia  lateri- 
bus IC  , CB , vtrumque  vtrique , ( nam  IC, 
CA  funt  «quales  per  naturam  quadrati, tum 
•llendimus  redas  MD , AC  eilc  «quales,  cr- 
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go  peri. axioma,  erunt rcd«MD,  IC«- 
quafcsjangulofcjue  continere  «quales  MDC, 

ICB  ,"oficndimus,  igitur  p«r  4. pro|>oftrian- 
gulalCB,  MDC  «qualia  cruntilcd  per  prop. 

41.  quadratum  CIH  A duplum  cfi  trianguli 
ICB,  & parallclogrammum  KDCL  dupriim 
eft  trianguli  MDC' , ergo  per  6. axioma,  qua- 
dratum C 1 H A , Hc  parallclogrammum 
KDCL,  erunt  «qualia,  Adh«cper  41. pro- 
pof. quadratum  BGF  A duplum  eO  trianguli 
BEA;  & parallclogrammum  EKLB  duplum 
cficiufdcm  trianguli  E AB;  ergo  per  axiom« 

<S,  erunt  quadrarum  BCiFA  parallelo- 
grammum  EKLB  «qualia.  Verum  per  axio- 
ma i9.quadratum  BEDC,  lateris  BC, «qua- 
le ell  duobus  parallclograinmis  B E K L, 
KDCL  , oflenlis  «qiialibus  ipfis  quadratis 
BGFA,C1HA , laterum  AB  , AC , rc- 
dum  angulum  continentibus  in  triangulo 
BAC , dato ; ergo  per  i.  axzoma , quadratum 
lateris  BC  , «quale  erit  quadratis  pr«didi$ 
laterum  AB, AC.quod  erat  dcmonftrandum, 

COKOLLARIVM  NOSTRVM 

dutmttri  ddti  gtudrdti  ejl  duplam 
quddrdtiipfim  , vd  vtm/vt  Idterum  qud- 
drdti  ddti, 

COnfulatur  figura  propof.46.1uperioris.  p;.  ^ 
Cum  quadrata  redarum  AB,  AC,  fint 
«qualia  per  corollarium  noftrum  3.  propofi 
cit.  4<$.  quibus  fimulfumptiscfi  «quale  qua- 
dratum CB  diametri  , per  illam  propof 47, 
manifelKim  efl  quod  quadratum  diametri 
AC,  fit  duplum  quadrati  vtriufuis  laterum 
AB,  AC,  hoc cftquadrati  dati  ABDC. 

PROPOSITIO  XLVIII. 

Si  quadratum  quod  ab  vno  late- 
rum trianguli  deferibitur , z- 
qualc  fit  eis  quz  a reliquis  tri- 
anguli lateribus  delcribuntur 
quadratis  : angulus  compre- 
henfus  fub  reliquis  duobus  tri- 
anguli lateribus , reduseft. 

Vppofitio.  In  triangulo  ABC , quadra- 6j 
tum  red«  AC  fit  «quale  quadratis  limul 
fumptis  aliorum  duorum  laterum  AB,  BC: 

Dico  angulum  ABC  contentum  ab  his  duo- 
bus lateribus  AB,  BC,  cfleredum. 

E z 


Con- 
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Condruftio.  Dc  alic)ua  tc&i  linea  lon- 
cilGma  fumatur  per  3.  propof.  rcfta  linea 
DE  aqualis  refla:  AB  j & per  propof  a i . ex 
punflo  £ excitetur  refla  linea  perpendicu- 
laris £F  ipTiDE,  fujnaturque  percit,  pro- 
pof 3.  refla  EF  aqualis  refla  BC : denique 
refla  DF  tranfmittatur.  Refultabit  triangu- 
lum DEF  leflangulum  ob  angulum  £ ia- 
fium  reSum. 

Demondratio.  Quadrata  reflarum  A B, 
BC,  erunt  aqualia  quadratis  reflarum  D£^ 
£F , ob  aquaJitatem  illarum  aliis  per  con- 
tbruflioaem  , idque  per  corollarium  no- 
firu»  5 . propof.  qis.  Sed  ex  datis  quadratum 


refla  AC  eft  aquale  quadratisrefl»mm  AE3 
BC  j & per  propof  pracedcnccm  ^7.  qua- 
dratum refla  DF  clt  aquale  quadratis  re- 
flarum DE , EF : ergo  per  i.axKuoa  erunt 
quadrata  reflarum  AC  , DF , cqualia  : igi- 
tur per  corollarium  4.  prop.  qd-  erunt  equa,, 
les  refla;  linea;  AC  j D F.  CiUn  etgo  in 
triao^lis  ABC,  DEF , funt  latera  AB,  BC, 
atqu(ilia  lateribus  DE , EF , vtrumque  vtri- 
que  , & bafes  AC , DF' , aquales , erunt  per 
propof  g.  anguli  B £ xquales  ; led  per 
conlUuflioncm  cft  angulus  Ereflus,  ergo 
etiam  angulus  B reflus  erit,  quod  erat  ratio- 
cinio faflo  concludendum. 
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Omm  f4TMSt!ofr4W»tim  rtiidngttlm  (ntmtri 
dkitur  fuh  nSis  diukiu  limi  qut  reSum 
(«mprtbtndMnt  Mgulum. 

N s T A R omnium 
quadrilaccrorum 
rallclogram  morum 
rcdangulonim , (it 
ABCD>duas  habens 
redas  lineas  (cu  late- 
ra AB,BCyanguIum 
redum  ABC  com- 
prehendentes : hoc 
paralleiogrammum  dicetur  rcdangulum  pa- 
rallelogrammum  contentum  feu  comprehen- 
fum  feu  fadum  fub  duabus  redis  A B » BC, 
redum  angulum  cfiicicntcs.  £t  abfolutcin 
Geometrarum  fcholis  vocatur  redangulum; 
ita  vt  redanguli  nomen  fme  vllo  addito , in- 
dicet paralldogrammum  rcdangulum  aua- 
drilatenim*  Quod  (Idus  ilice  redx  anguium 
redum  comprehendentes  fuerint  xquaTcs,re- 
dangulum  illud  erit  quadratum  : (I  vna  ^c- 
rit  maior  altera,  erit  B^ura  oiiadriXatcra  al- 
tera parte  longior  dedmta definitione  50. 

Alijdcfiaierunt  rcdangulum  per  caufam 
tfEcientem  hac  ratione,  elt  vcftigium  in  pla- 
no relidiun  ab  reda  linea  puta  AB,  mota  fu- 
pra planum  in  quo  c(l  cum  alia  reda  BC  cum 
qua  angulum  redum  efficiebat , vno  fuo  ex- 
tremo femper  cxilfcnte  B in  reda  linea  BC 
immobili , ita  vt  femper  in  illo  motu , reda 
AB  mota  angulum  redum  efficiat  cum  reda 
BC  immobili,  quando  condllit  in  altero  ex- 
tremo C immobilis  redf  BC* 


Hxc  definitio  rede  explicat  qnarc  dicatur 
rcdangulum  fub  duabus  redis  angulum  re- 
dum efficientibus ; aOignantur  enim  cauls 
efficientes  illud,  vnam  nempe  redam  flucn-"^ 
tem,  aliam  verd  confillentem  ac  dirigentem 
motum  mobilis  ac  terminantem  motum  il- 
lum, vno  vcluti  termino  ^ quo, alio verd 
ad  quem. 

Vcftigiumautem  illud  rclidum  terminari 
redis  lineis  facile  offenditur:  reda  enim  mo- 
bilis fcu  eius  velfigium  rclidum  ih  termino  i 
quo,iam  relinquit  redam  vnam;  & in  termi- 
no ad  quem  ipfa  terminus  vnusdHra  reda 
linea : fuo  vero  extremo  quod  non  c(l  in  im- 
mota reda  linea,  aliud  vettigiumredx  lineae 
relinquit  terminatx  duobus  pundis  vno  1 
quo  exiit , alio  in  quo  quiefeit : Sc  reda  linea 
immobilis  quartam  redam  terminantem  re- 
dangulum  dFfcdum  exprimit. 

Et  nc  quis  cauillccur  extremum  Arcd® 
BA  motx  modo  explicato  in  dcHnicione,  mi- 
nime efficere  redam  lineam , fed  cumam  aut 
Buduatem  totam,  aut  partim  redam  vt  A£, 
partim  etiam  fluduantem  : hxc  quomodo- 
cumque duduans  (it , poterimus  per  petitio- 
nem primam  lib.i . ex  pundo  A ad  pundum 
D redam  lineam  traiicere,  qux  vcl  congmee 
cum  fluduantcyvcl  non^  fi  cungruat,(luduanf 
cuocata,crit  reda  quod  volumus,  & aduer- 
farius  cauillans  (ibi  ipli  contradicet , dum  li- 
neam fluduantem  fidam  fuam , re^m  c(1e 
concedit : (1  non  congruat,  erit  tota  fupra  re- 
dam dudam  AD , vcl  tota  infra  ipfam , vcl 
partim  infra  & partim  fupra  eandem  redam 
A D : quodeumque  admifcrit  aduerfanus, 
poterit  cx  pundoG  illius, reda  GH  linea  de- 
mitti perpendicularis  ad  immobilem  redam 
E 5 BC 
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quilcm  dato.  1-ccimus  ergo  cx  duabus  reiJlis 
LEMMA  I.  NOSTR.VM.  datis  lineis  ,&  rc(fhnguluni;S:  aliud  paralle- 

logrjramumquadrilaterum  habens  angulum 
tx  dxthu  nOis  Imtit  dxlii  riOxxgxtum  txbiiire:  xtjualem  dato  angulo  reclilineo,  licutfuic 
nl  fdrMtgrxmmum  qiudnUlcrxm  htkm  unperatum. 
xqudledxt»  Mjrxlt  riSUuiit  nii)  rtOr. 

Ttl  pttfittTt  fi  dut  riOd  ddU  dxgahun  tffituxt.  LEMMA  II.^NOSTRVM. 

SVppoCtio.  Ex  duabus  datis  redlis  lineis  Si  riOdaguli  tdiui  riam  fetilxr  ix  qxulibtl  partis, 

AB  ACjConftituenduih  Gt  redlangulum:  ex  quari  txtttmU  ttUd  luud  puidxiur  pdtdlUl* 

vel  parallelogrammum  quadrilaterum  habt's  dlitti  idteri  i«m  qut  ftclum  efiiit  dagulS  naum, 

angulum  xqualem  dato  angulo  reftilineo  E.  ficdimt  ptoduOd  versus  Idtus  pardlUlum  fiat, 
Conftruftio.  Pro  reaSgulo  cx  pundo  ex-  ipfum  Utut ; & e§tieni  reOdUguld  fub  pdrtiius 
tremo  A data;  reda;  AB , erigatur  per  prop.  fiai  Uteris  & iufiat  ptddiat : Idem  lomigtt  fi 
1 1 . 1.1  .reda  linea  AC  perpedicularis  ipG  AB:  *b  extremis  readfieadpdttutm  erigantur  perpen- 

tum 'centro  C,  intcruallo  recta:  AB  Gat  arcus  dituUres  rtOd  liuta  fiat  Uteri  rerth  tliud  ipfi 

circuli  versus  Bj  & centro  B, intcruallo  red®  equale  vel pardUelutu. 

AC  Gat  alter  arcus  circuli  fccans  priore  in  D Et  fi  feeetur  aliud  latus  sufiaum  su  aliae  partes , & 
fupraAB:InGtpcrpundu  D coniugatur  cum  ah  earum  extremie  reOa  Isrsea paradela  peuautut 
pundisC.&B.rettislineisDCjDBiDcniquc  alteri prilsi  feOt.  vetpnpendsiuUreihuufiaife- 

reda  linea  diagonalis  ducatur  CB.Proparal-  tieuda  lattit  , prteduOa  versus  aliud  latus  buie 
leloerammo  non  redangulo,Gat  pcrprop.a  3.  aquale,  fieeabteut  latus  ifiud.^  inter  medias  aliae 

Eb.  I.  in  pundo  A red.e  AB , angulus  BAC  duOas lmtas,cum  quibus efiitimt alsa rtaougtda, 

sqii  Jis  dato  angulo  E redilineo;  & per  pro-  quvrum  Utera  oppofita  erunt  partes  ambtritm 
poGtionem  3 . Gimatur  reda  AC  atqualis  da-  laterum  fiatrum  vel ipfiss  aquales. 

t®AC:  Et  reliqua  omnia  Gant  vti  prscepi-  Et  fi  reaangulum  ita  diui/um  fuerit  quadratum;  re- 
mus  pro  redangulo.  Dico  primum  quadrila-  aanguU  ida  effeOa  terta  mts  diametrum , erunt 
terum  fadum  efle  parallelogrammum  redan-  quadrata  partium  fiattum  Uterum. 

gulum , & fecundum  efle  parallelogrammum 

habens  angulum  squalem  dato  E : & ambo  Q VppoGtio  pro  prima  parte.  RedanguU  E'ig.  67, 
eflefubduabusdatisrcdislineisABjAC.  O AD,latusvnum ABfeceturin partes AE, 
Dcmonftratio.  Per  ipfam  conftrudioncm  EF,FG,GB,vtcumquciSe  db  E,F,G,cxtrcmis 
fedsline®  AB , AC,  funt  vel  ipfa;  dat®  vel  illarum  pundis  redae  lines  EH, FI, GK,  pa- 
squalcs  ipGs;tum  red®  AC , BD , axjuales,  rallelx  lateri  AC,cumquo fedum latus  AB, 
quiafuntremidiamctricirculorumsqualium  redum  angulum  A efficiebat  j vel  ab  didis 
. TCr  dcf.3  7.lib.  I .tum  redx  AB,CD,xquales,  extremis  E,F,G,  rediline®  EH , FI,  G K ad 

ob  eandem  dcGnit.  Cum  ergo  in  triangulis  angulosrcdo’sipG  AB.cdudx  Gntjill®  feca- 
ABC,DCB,  fmt  latera  AB,  BC,  xqualia  Ia-  bunt  latus  CD  oppoGtum  lateri  AB  fcdo  G 
teribus  DC,CB;  vtrumquevtrique,  & bafes  producantur  versus  illud, per  coroll.noltrura 
AC,  BD  xquales  jcrunt  per  prop.S.lib.  i .an-  i .prop.  qi.  libr.i . Dico  primd  has  parallelas 
guli  ABC,  DCB  i axjuales  : fed  funt  alterni,  redas  velper[«ndiculares  cfficercrcdangula, 
ergo  per  prop. 27.  libr.  t . latera  oppoGta  AB,  AH,EI,FK,GD,  fub  partibus  AE,E1  ,FG, 
CD,crunt  parallela ; qu®  iam  funt  oftcnfa  .-e-  tlB , fcdi  lateris  A B , & infedo  latere  AC. 
qualia:  igitur  pet  prop.3  3 .eiufdem  libri,  rcli-  Hxc  eft  alTcrtio  prim®  partis  huius  lemmatis, 
qua  duo  AC,BD  oppoGta  erunt  etiam  paral-  Demonftratio  prim®  partis.  Si  dud®  Gnt 
lela.  parallclogramma  igitur  erunt  AD  , per  red®  parallela;  EH,  FI,GK,  lateri  AC  , ipf® 
def.3  5.1ib.i . Sed  in  primo  fado  quia  angulus  erunt  per  to.prop.  lib.i.  parallcl®  inter fe  Sc 
A eft  redus,erit  etiam  alter  angulus  D illi  op-  lateri  BD^ed  & partes  oppoGt®  AE,CH;EF, 
poGtus  ctiaiii  redus  per  propof.34.libr.!.  Et  H£;FG,LKiGB,KD,funtetiaparallel®iquia 
quia  parallcl®  funt  red®  AC , BD,  oftcnf®,  funt  partes  parallelorum  laterum  AB , CD: 
erunt  per  prop.  19.  lib.i.  anguli  interni  & ad  igitur  erunt  parallclogramma  AH , EI,  F K, 
eaHein  partes , CAB,  DBA,  squales  duobus  GD,  per  del.35.1ib.i.amili  modo  erunt  pa- 
redis,  & redus  fadus  eft  arigulus  A,  ergo  re-  rallclogramma  AI,  AK:Qubd  GGierint  pr®- 
liquis  DBA  etiam  redus  erit,  & per  cit.  prop.  did®  lines  red®  perpendiculares  lateri  ABj 
34.  alter  huic  oppoGtus  videbeet  ACD  erit  erunt  anguli  deinceps  redi  dc  duo  interni  -i 
etiam  redus.  At  vero  in  fecundo,  quia  angu-  femper  inter  eas  etiam  recti ; ergo  erunt  per 
Ius  in  A fadus  eft  squalis  angulo  dato  EJerit  prop.i8.did®  reddines  EK,FI,GK,  paral- 
parallclogrammum  illud  habens  angulum  s-  leis  j vnde  rebqua  fequentur  qu®  iam^ollen- 


iigili.:- 
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d i mus.  Cii  m autem  per  5 4.  prop.  1 i b.  1 . i n pa- 
rallclogrammis  anguli  oppofiti  Hnt  squales, 

6 anguli  in  A &:  e,  ex  datis  fint  redi , erunt 
omnes  anguli didlorum  parallclogrammorum 
rc«5ti:  rcftangula  igiturcrunt  AH  , EI , FK, 
GD.  quod  erat  probandum  pro  hac  prima 
parte. 

Siippofitio  pro  feoibda  parte , ^Citi  con- 
ftruftionc  prxcedcme  prims  partis,  Rei^an- 
uli  ciufdcm  AD,  latus  AC,  icdum  fit  vt  li- 
et in  partes  AM,  ML,  LC;&  ab  carum  cx- 
crcmiscommunibus  M,L,du6^s  fint  reds  li- 
nes MO , LN , paralleli'  lateri  AB ; vel  per- 
pendiculares ipfi lateri  ACdiuifo,  versus  la- 
tus BDoppofitum  ipfifc6toAC;fi  producan- 
tur ipfum  latus  fecabunt  per  corolfar.  cit.no- 
ftrum  primum prop.4i.lib.i.intcrmedialcjuc 
prius  dudtas  rc^s  lineas  parallelas  datas  vel 
e^cnfas  lateri  AC,  vel  BD.  Et  dico  (ecundo 
has  lecundas  rcdlas parallelas  MO,  LN,  cura 
priusduitis  reddis  lineis  EH, FI, GK, paralle- 
lis, alia  redangula  diuerfa,  LH,  LI,L  K,LD; 
MH,MI,MK,MD;MP,MQ,MR,MN;SQ, 
SR,  SN;  TR,  TN,  VN;  AS,  AT,  AV, AO; 
ET, E V,  EOj FV,  FO;  GO;  AP, AQ,  AR, 
AN;EQ,ER,EN;FR,FN;GN,  Etficdc 
aliis  omnibus;  quorum  latera  oppofita,  fem- 
per  erunt  vel  partes  fcdorum  duorum  late- 
rum, vel  intermediarum  duftarum  reftarum 
partes  illis  squales. 

Demonllratio  fecundae  partis.  Imprimis 
di^x  redi  lincar  MO,  LN,  vi  in  prima  parte 
oficnddur  efficere  rci^ngula  AO,  AN,MN, 
MD,  LD,  quorum  quxdam  latera  eruat  par- 
tes AMjAL,  ML,MC,LC,Iatcris  AC  diuifi, 
alia  vero  vel  latus  AB  prius  diuifum  in  pri- 
ma porce,  aut  illi  oppoficum  CD,  vel  redi 
ipfis  iquales  MO,  LN,  per  propof.  3 4.1ibr.  i * 
Cum  ergo  fint  ad  angulos  redos  ipfis  oppo- 
fitis  lateribus  AC, BD;  etiam Iccabunt  ad  an- 
gulos redos  intermedias  redas  EH,  FI,GK, 
parallelas  illis,  per  coroll.noRrum  (ccundum 
prop.29.  lib.i.  & fic  femper  erunt  per  ipfiim 
prop.z9.  paralleli  inuiccm.  Quare  prxdida 
omnia  quadrila^ra  recenfita  in  conRrudio- 
nc,  & iniinita  alia  huiufmodi , erunt  paralle- 
Icgramma , quia  oppofita  eorum  latera  funt 
parallela : Et  quia  omnes  eorum  anguli  funt 
redi , eo  quod  oRcnfi  fint  huiufmc^i  redi 
fc  mutuo  Iccare  ad  angulos  retlos,ipfa  paral- 
lelogramma  erunt  redangula. 

Conftrudio  pro  tertia  parte,  fit  quadra- 
tum, redangulum  £D,  ducatur  diagonalis 
HB,  &:iedum  cius  latus  EB,  vteumquein 
partes  EF , FG , GB , & ab  carum  extremis 
comunibus  edudi  perpendiculares  FI,  GK, 
ipfiEB  j vel  paralleli  redi  FI  ,GK  , lateri 
nonfedo  EH  vel  BD:illi  redierunt  libi 
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inuicem  paralleli, & efficient  redangula  EI, 
EK,  FK,FD,GD  vti  in  prima  parte  oftendi- 
mus,(ecabuntq;obuiam  diagonalem  redaHB, 
in  pkindis  Q,  V : ex  quibus  fi  ducantur  redi 
linci  paralleli  lateri  ledo  EB , vt  funt  redi 
PQN,S  VO,produdi  vti  par  cft  Iccabunt  la- 
tera EH,BD  quadrati  dati  ED,  in  pundis  P, 
S,N,0,iuxta  coroll.  noftrum  r .prop.41.  lib. 
I . cfficicntque  vti  oftendimus  in  primaparte 
parallelogramma  redangula  PD,1*0,PB,S  B: 
tum  efficient  cum  aliis  primis  redis  lineU 
dudis  alia  redangula  diuerfa  vti  ofiendimus 
in  fecunda  parte , quorum  aliqua  erunt  circa 
diametrum  HB, quadrati  dati, qualia  funt  PI, 
TR,GO,SK,TM : h.rc  vero  redangula  om- 
nia, & fic  de  aliis  omnibus  rcdangulis  circa 
diametrum. Dico  tertio  cfle  quadrata,  haben- 
tia fua  latera  vel  partes  fcdi  latens  EB,vcI 
xqualia  ipfis. 

Demonfiratio.lmprimisconRat  per  fecun- 
dam partem  effe  rectangula.  iam  probanda 
funt  cfle  quadrata  partium  fcdi  lateris  EB. 
Imprimis  per  coroll.  noflrum  quintum  prop. 
j2«lib.i.In  quadrato  HD,  diagonalis  HB,cli- 
uidet  duos  angulos  redos  EHD,  EBD , Cin- 
gulos in  duos  femiredos  DHB,  EHB,flc 
EBH,DBH,5c  cum  redi  omnes  anguli  redi- 
lincifinc  xqualcs  pcf  ax.i  2.  libr*  1.  erunt  per 
axioma^,  ilii  anguli  lemiredi  xqualcs  inter 
fe.PVitereacum  in  parallelas  redas  HD,PN, 
SO,EB  ;rcda  incidat  HB  diagonalis,  & vni 
earum  HD, inclinata  litoftcnfa  fecundum  an- 
gulum femiredum  DHB,  erit  per  coroIl.no- 
Rrumtertium  prop. 3 2.  lib.i.  Similiter  incli- 
nata ad  alias  pradidasparallclasPN,  MO, 
lecundum  angulos  femiredos  xquales  NQB, 
OVB  : Cum  ergo  in  triangulis  HlQjQ^V', 
VOB,  fint  anguli  redi  in  l,  R.,  O,  &:  anguli 
prididi  femiredi , erunt  & ali|fcmircdi  vi- 
delicet lQH,RVQ,OB  V, quandoquidem  per 
prop.*  32.  Citatam,  tres  anguli  finiulfumpti 
cuiulcumque  trianguli  funt  squales  duobus 
redis : cigo  in  didis  triangulis  anguli  ad  ba- 
les HQ,QY>VB, erunt  squales  cum  fint  fin- 
guli  femiredi,  idcoque  per  prop.  6. Ii  b.  i .latera 
illis  oppofita  erunt  xe^ualia, videlicet  IH,IQ, 
in  triangulo  HIQ;  tum  latera  xqualia  QR, 
RV,  in  triangulo  QlLV;  tum  latera  xqualia 
VO,  OB,  in  triangulo  VOB:  Se  per  propoC 
3 4.1ib.  i .in  quadrato  Pl, latera  HP,PQ,crunc 
iqualia  xqualibusHl , iQ,  & inter  fe  per  i. 
axioma;  & quia  angulus  in  I cfl  rectus , erit 
quadratum  Pl  pcrnoftrumfccundumcoroU. 
propof.4(>.  I*  Eodem  modo  ofiendemus 
quadrata  elE  TR,  GO.  Et  quia  redangulum 
eft  EI,&:  per  propof.  34.1ib.i. latera  eius  EF, 
HI,funt  xqualia ; erit  quadratum  PI,cx  reda 
HJjxquali  ipfi  reCti  Eh,  qui  cft  vna  ex  par- 
tibus 
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tibus  lateris  IIB.  Ut  ficdc  aliis  omnibns  ouadranrcAarumTCjiialium  partibus oppo- 
huiurmodi  circa  diametrum  t^uadrati  rcAan-  mis  lateris  ; ve!  vnius  ctc  diis , vt^n  o^ua- 
gulis, quje  hoc  artificiodcmonftrabuntur cfle  dratoGO.  DcmonUraulmus cr?^o intentum, 

PROPOSITIONES 


PRIMA. 

Si  fuerint  dux  xt&x  linex,fececur- 
<jue  ipfaru  altera  in  quotcum- 
que fegmenta  : Redtangulum 
comprehclum  fub  illis  duabus 
xe6Iis  lineis,  xqiiale  cR  eis,  qux 
fubinle<5ta,&  quolibetfegmen- 
toru  compreheditur  reitagulis. 

p.  /ft  Vppofitio.  Du*  rcftr  linea?  fint  datjc 

“ ' AC,  & vna  illarum  AB  Icftain 

f quotcumque  partes  AD,  DE,  EF  ,l'B: 
& altera  AC  inlcda.  Dico  reftagulum 
fub  AB,  AC, cfle  .vqualc  rcCUngulis  fuo  AD, 
ACjfiib  AC, DE;  ftib  AC,  EI  ifub  AC  , I U 
Urnul funq>tis,  hoc cft  fub iaGzda  AC,  fic  Teg- 
mentis AD,  DE,EF,  FB  Tcda;  AB. 

Conftrudio.  Per  primum  lemma  noftnim 
fiat  rc^ngulumAK  fub  duabus  datis  redis 
lineis  AB  ledta  & AC  infcdb:&  ducantur  ex 
pundis c6munibusD,E, I , parciumfcdx*  )i- 
nex,  parallelx  redx  DG,EFI,1 1,  lateri  infe- 
do  AC,perprop.  j 1.  libr.r. versus  latus  C K; 
^jpfxper  lemma  noftrumi.  efficient  redan- 
gula  AG,DH,EI,FK  fub  partibus  AD,  DE, 
EF,FB,Tcdi  lateris  AB,&infcdo  AC. 

Dcmonftratio.Pcr  ax.  1 9.1ib.  I .RedanguU 
AC , DH,EI,  FK;  funt  xqualia  rcdangulo 
AK:&  illa  redangulapcrcondrudtioncm  al- 
latamfuntrub  partibus  fcdi  lateris  AB,&  in- 
1^0  AC ; & rcdangulum  AK  , crtfub  feda 
daca  reda  AB, & infeda  ACtergo  redangu- 
luAKfub  duabus  datis  rectis  lineis  AB, AC, 
xQuale  eflredangulis  fub  infeda  & partibus 
fe(^  Hmulsuptis.  quod  erat  demonflradum. 

PROPOSITIO  II. 

Si  rc£Ia  linea  fedia  fit  vtcumque: 
Redtangula  qux  fub  tota  & 
quolibet  legmentorum  com- 
prehenduntur; xqualia  funt  ei, 
quod  a tota  fit  quadrato. 

O Vppofitio.  Reda  linea  AB  feda  fit  vteu- 
3 que  in  partes  AC , CB ; Dico  quadratum 
totius  reds  AB  > xquale  rcdangulis  fimul 


fumptis , fadis  tx  AB  tua  &:  (egmento  AC; 
& cx  lota  ABSc  cius  Tegmento CD. 

Conflrudio.  Per  46.prcp.fiet  quadratum 
AEcxdaca  AB;iV'  ptr  31.  prop.  lib.tiuTdem 
I. ducatur  cx  pundoTcdionis  C , reda  CE 
parallela  lateri  AD  quadrati Tadi  AE  : rcTuI- 
tabunt  per  2. lemma  noflrum,  rcdangula  AF, 
CE, quorum  primum  criiTub  AD  vcl  AB  x- 
qualibus  per  naturam  quadrati  Tegmento 
AC;  aliudvcroTub  eadem  AB  vcl  illi  xquali 
BE,  & altero  fcgmcntoCB. 

Dcmonftratio.  Duo  rcdangula  AF,  CE, 
Tunt  per  ax.ip.xqualia  toti  quadrato  AE:lcd 
per  conftrudionem  tft  rcdangulum  AF  Tub 
tota  AB,  &:  Tegmento  vno  illius  AC ; & rc- 
dangulum CE  cft  Tubeadem  AB  & Itgmcnto 
cius  altero  CB  ; & totum  quadratum  AL  eft 
Tub  data  reda  AB:crgoqiuuratum  red^  AB, 
erit  aquale  rcdangulis  iimulTubipTa  tota  & 
fomentis  cius* 

Quod  fi  reda  AB  Tccarctur  in  plurcs  par- 
tcs:fimili  modo  concludentur  rcdangula  lub 
tota&  Tegmentis  cius  Tunul  Tumpta  , eflex- 
qualia  quadrato  totius. 

PROPOSITIO  III. 

Si  redla  linea  fe(5Ia  fit  vteumq-,: 
Redlangulum  fub  tota  & vno 
fegmentorum  comprehenfum, 
atqiialc  eft  illi , quod  fub  la- 
mentis compreheditur  redfart- 
giilo  , & illi  quod  .i  praedido 
fegmeto  deferibitur  quadrato. 

S Vppofitio.  Reda  linea  AB  Teda  fit 
cumque  in  C:  Dico  rcdangulum  Tub  to- 
ta AB,  & vno  Tegmento  illius  puta  AC , cfle 
xquale  redangufo  Tub  fegmentis  AC,CB, 
illius,  quadrato  pr.Tdidti  Tegmenti  AC  af. 
Tumpti , fi  fimul  Tumantur  rcdangulum  illud 
& quadratum. 

Conftrudio.  Fiat  per  lemma  noftrum  pri- 
mum rcdangulum  AE  Tub  tota  AB  reda,  &: 
Tegmeto  cius  AC;  & per  prop.  3 r .1.  i .cx  pun- 
do  C TurTum  ponatur  reda  parallela  CF , lac- 
teri AD:pcrlcmmanoftrumTccundum,rcTuI- 
tabunt  rcdangula  AF,CE,Tub  partibus  AC, 
CB,Tecl2:  redx  AB  in  C,  fic  infeda  ADjqux 
reda  AD  clim  fit pofita aqualis  ipfi  AC, erit 
per  noftrum  coroll,  2.  prop.  46. li.i.rcdangu- 
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Ium  parallclogranimum  A P , quadratum ; & 
quidem  (cgmcnti  ACadumpti:  & rc<Sangu- 
lum  <?E  crit  fub  CB  fegmento  & BE  squali 
AD,  idcoqi  squali  ipfi  AC,  idcoque  fub  Teg- 
mentis AC,  CB. 

Demonllratio.Pcrax.t9.1ib.i.rc(a.igulum 


fcMiicntorum  fuorum;  & rcflagulorum  duo- 
rum APjCE,  primum  cft quadratu  fegmenti 
alTuropti  AC;8i  aliud  fccunduiti  eft  rt-Uangu- 
liim  lub  figmentis  AC,  CB,vcl  AC,  BEjvti 

ofkndimusinconllTU(ftione;crgorc(aagulum 

AE  fub  tota  AB&  vno  Tegmentorum  cius 
AC,  .squale  crt  quadrato  dicti  fegmenti  AC, 

& redlangulo  fub  didis  Tegmentis  AC  , CB, 
quod  erat  oftendendum. 

• PROPOSITIO  IV. 

Si  redta  linea  feda  fitvtcumque: 
Quadratu  quod  a tota  deferibi- 
tur, aequale  eft  & illis  qux  a feg- 
mencis  deferibuntur  quadratis, 
& ei  quod  bis  fub  fegmentis 
comprehenditur  redangulo. 

S^'ppofitio.  Rct^la  linea  AB  fcfta  fit  vteu- 
que  in  C.Dicoquadratu  totius  AB,ciTc  a:- 
qualc&  quadratis  partiu  AC,CB,&  rc(Jlagu- 
Io  bi  s coprchcnfo  lub  di^is  partibus  AC,CB. 

Confirudio.Pcr  prop.46.li. i . vel  per  pra- 
xim  lemmatis  noftri  i .hat  quadratum  AE,cx 
rc6ta  AB  datajA:  dufta  diagonali  DB;cx  pun- 
C,pcrprop.3i.l.i.ducatur  redka  CF  paral> 
icla  lateri  AD  quadrati  ,quxfecabitobuiam 
diagonalem  DB  in  I,  & latus  DE  in  F,  per  ea 
qua  diximus  in  prima  parte  lemmatis  nofiri 
2 . quod  fi  etiam  per  pundhim  1 , ducatur  alia 
rcdla  linea  HlG^parallcla lateri  ABquadrati, 
etiam  fecabit  latera  oppofita  AD,B£^illud  in 
H,  hoc  in  I,  perca  qu®  diximus  in  citato  no- 
Qro  lem.i.  rafultabunt  re6tangu)a  AI,  lE, 
duo  fub  partibus  AC  , CB  ; 8e  quadrata  HF, 
CG  ; illud  fegmenti  AC , hoc  fomenti  CB, 
per  idem  cit.lcmm.a* 

Dcmonftratio,  Quadratum  AE  aequale  cfi 
quadratis  HF,CG,  & rcilangiJis  AI,IE,pcr 
ax.  i^.li.l.fcd  pcrconilru^ionem  quadratum 
AF:  eft  quadratu  rc6liedata?  AB;  & quadrata 
T-II  ,CG,fum  quadratapirtiu  eius  AC,CB;& 
rcdiagula  Al,IE,duo,Iunt  fubfegmttis  AC, 
CB,ipfius  rcila:  linea:  AB : ergo  vti  propofi- 
tum  eft  quadratu  totius  reda;  AB,.xqualc  erit 
&:  illisquadntis  partium  AC,CB,  & redan- 
gulo  bis  cotento  fub cifdc  partibus  AC,CB. 


COKOLLARIVM  I. 

VAuflttogrAmmA  circa  diamttrum  quadratu 
funt  quadrata. 

COROLE  ARI  VM  II. 

* Diameter  quadrati  dimdit  anguhs  du9t 
quadrati  bifariam. 

iEc  corollaria  funt  antiquorum, qux  ex 
propriis  conftrudionibus  ad  hanc  prq- 
pofitionem  deduxerant.  Nos  vero  illa  rclcri- 
mus,  licet  ex  noftra  coftrudione  non  demon- 
ftrentur : quia  primum  fuit  dcmonftratum  m 
limace  noltro  Iccundo.  Alterum  vero  in  col- 
larionoftro  5»ad  prop.ja.l.i.ne  ordinem  anti- 
quoru  interturbaremus,  Se  prrpofuimus  con- 
uilto  vt  vel adiunda cum  illis,  vel ipfa nobis 
anfam  pri’bcrcnt  nouas  demonftrationes  af- 
ferendi.Confulere  igitur  poterit  I.  edor  alla- 
tas ^ nobis  locis  fupra  laudatis  explicatione** 
horum  corollariorum  duorum. 

PROPOSITIO  V. 

Si  rc6la  linea  fecetur  in  xqualia,& 
non  aequalia.  Re«£Iangulum  fub 
inJEqualibus  fegmentis  totius 
comprehenfum,vnacum  qua- 
drato quod  ab  intermedia  fe- 
(Stionum;  aequale  eft  ei , quod  a 
dimidia  deftribitur  quadrato. 

e Vppofitio.Reda  linea  AB  feda  fit  bifaria  Fig*7i* 
in  C,&  non  bifariam  in  D : Dico  redan- 
eulum  fub  AD , DB,  partibus  cius  i nxquali- 
Dus  vna  cum  quadrato  intermedia’  partis 
CD ; efte  xquole  quadrato  dimidix  CB. 

Conftrudio.Pcrprop.46.li-1-  fiat  quadra- 
tum CF  ex  reda  CB,ducaturq;cius  diameter 
EB:&  per  prop.  5 1 .lib.i.  ex  pundo  D,furfura 
ponatur  DL  reda  parallela  lateri  BF  quadra- 
ti fadi;hxc  reda  DL  fecabit  intermedia  dia- 
gonalem EB,in  I,&  latus  EF  in  L,pcrcaqu* 
diximus  in  lemJioftro  2 . per  quod  ctia  relul- 
labunt  rcdangula  CL,DF,quod  fi  ex  pundo 
Ijper  cit.prop. I. li.i.  pofucri mus  reda  GHX K 
parallelam  redx  AC  B,  & aliam  AG  paralle- 
lam BF  j fccabunt  fc  in  pundo  G.rcdx  AG» 
GHIK  prxdidx,  per  eadem  qux  diximus  in 
lem.2  .refultabuntquc  redagula  A K ,A1 , AH; 

CK  ;cum  quadrata  HL, DK , partium  CD, 

DB  ,critque  per  idem  Icmmaa.rcdangiilum 
AI  fub  fegmentis  AD  . DB  in.tqualibus*  & 
quadratu  HL,fub  CD  intermedia fcdionum, 
Dcmuftratio.  Quia  per  conftrudione*m  rc- 
dangula AH,  CK,funt  inter  ealHc  parallelas 
GK,AB,&:  fuper  aquales  bafes  AC.CB, erunt 
per  prop.36-l.i.xqualia:fcd  5cpcr  45. rcdan- 
gula ei,  IF , funt  xqualia^  quibus  li  addatur 
commune 


AH,.Tqualc eft  fimul  furoptis  rcdangulis  AF,  ^ _ 
e E:fed  per  conftrudionem  rcdangulum  AE  |-£ 
eft  fiib  data  reda  linea  tota  AB,  & vno  AC 
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comune  DK, fient  reftangula  CK,DF, aqua- 
lia per  i.ax.ii.r.&pcr  i.ax. erunt  redangula 
AH , D F , squalia : his  a^^ualibus  fi  addatur 
commune  CL, fient  per  a.ax.  reftaguliim  A[ 
fub  i naxjualibus  fegmentis  AD,DB,rc^tx  da- 
tx  AB,  vnacu  quadrato  HL,intennedix  CD 
filjtionu,  jqualequadrato  CFjrcfif  CBdimi- 
dix  totius  dat£  AB.quod  erat  cocludendum. 

PROPOSITIO  VI. 

Si  re£la linea  bifariam  lecefur,  & 
illi  redfa  «juaedam  linea  in  re- 
dhim  adiiciatur : Rc£tangulum 
comprehenfum  fub  tota  cum 
adiedla , & adiefta  , vna  cum 
quadrato  a dimidia  j jcquale  eft 
quadrato  i linea,  quar  tum  ex 
dimidia,  tiim ex adic61a copo- 
nitur,  tanqua  ab  vna  deferipto. 

SVppofitio.  Reda  linea  AB  fcAa  fit  bifa- 
riam in  C,&ei  in  rc<^um  addita  reda  li- 
nea BD:Dico  redagulum  fub  tota  AD  com- 
pofita  cx  AB  data  ^ & adieda  BD , & fub  ad- 
icdaipla  BD , vna  cum  quadrato  ^ dimidia 
CB ; aequale  efle  quadrato  cx  linea  CD  com- 
pofita  ab  CB  dimidia,  &.  adieda  BD. 

Conftruftio.Supcr  reda  CD  fiat  per  prop, 
4^.1ibr.i. quadratum  C£;  & duda  diametro 
FD, ponatur  per  prop,  ji.Ii.i.ex  B reda  BIL 
parallela  lateri  CFquadratifadi,  ipfa  fccabit 
obuiam  diametrum  FD  in  I,  & latus  F£  qua- 
drati, per  ea  qua;  diximus  in  conilnidione 
noftri  a . Lem*  tum  per  eandem  prop.  3 1 . po- 
nantur red£  parallela; , GHIK  quidem  ipfi 
AD,  tranfiensperpundum  1 diametri ; alia 
Verd  AG  parallela  lateri  DF  quadrati  fadi, 
qux  fibi  mutuo  occurrent  in  G,  ex  didis  in 
confirudionecii.  Lem.a.  nofiri : &pcr illud 
Lcm.  HL  erit  quadratum  redxCD,&  BK 
Quadratum  adicdz;  quare  per  propof.  34.  rc- 
dangulum  erit  AK  ,ob  angulos  redos  in  K 
& D quadrati  BK : Sc  pcrcit.Lcm.  erunt  rc- 
daugula  CI , I£ , AH. 

Demonlhatio.Per  prop.  3 tf.libr.  i . redan- 
gula  AH,C1, erunt  aequalia;  fed  per  prop. 43, 
Iib.  I .redangula  C I,I  £ funt  aequalia;ei^o  per 
i.ax.lib.i.redangula  AH,  1£  erunt  xqualia: 
hisxqualibuspollrcmis  G addantur  commu- 
ne redagulum  CK,&  quadratum  HL  ex  di- 
midia CB;ficnt  per  a.ax.libr.i.  redangulum 
AK  fub  tota  AD,  & adieda  BD,vna  cu  qua- 
drato HL  ex  dimidia  CB,  xquale quadrato 
CF  cx  dimidia  CBl^:  adieda  BD,tanquam 
vna  linea,  ficut  fuit  propofitum» 


PROPOSITIO  VII. 

Si  refta  linea  lecetur  vtcumque: 
Quod  a tota , quodque  ab  vno 
fegme  torum  vtraq;  fimul  qua- 
drata; aequalia  funt  & illi  quod 
bis  fub  tota&di(5fo  fegmento 
comprehenditur  re£langulo,& 
illi  quod  a reliquo  legmento 
fit  quadrato. 

SVppofitio.  Reda  AB  fedafit  vtcumque  pj- _ j 
in  CrDico  quadratum  totius  AB, wS:  qua- 
dratum  partis  vnius  eius , exempli  gratia  CB; 
squale  cfle  quadrato  reliqus  partis  AC,&  rc- 
dangulo  bis  comprehcnfo  lub  tota  AB 
parte  CB  affumpta,!!  fimul  fumantur  quadra- 
tum AC,&  duo  redar^ula  praxiida. 

Conftrudio.Pcr  46.prop.Ii.i.cx  reda  AB 
fiat  quadratum  A£,&  cius  diameter  DBdu- 
caturrtum  per  prop.5i.  Iib.  eiufdeni, ponatur 
fursureda  linea  CIF,qus  Iccabit  diametrum 
DB  in  I,&  latus  D£  in  F,iuxta  corolL  nollra 
I.&  z.prop.42.1.  i.vel ea qux  diximus  in  ex- 
plicatione Icm.nofbri  z.ficuti  ctid  redaHiG 
parallela  duda  lateri  ABperpundumI,(eca=- 
oit  latera  AD,BE  quadrati,iflud  in  H,hoc  ia 
G:  & per  lemma  ipmm  lccundum,eritrcdan- 
gulu  AG  fub  tota  AB  & CB  parte  eius;  tdiQ 
etiam  redagulum  CE  erit  fub  cadf  tou  AB,  ^ 

& legmento  cius  CB;  ficcrit  quadratum  HF, 
lamenti  AC,&  quadratu  CG  Icgmcnti  CB. 

Demonfiratio.  Totum  quadratum  AE  cx 
reda  data  AB , fimul  cum  quadrato  CG,fcg- 
mctisCBjredj  AB,per  1 9.axioma,eft  squa- 
le & quadrato  HF,  legenti *AC  alterius  rc- 
dx  AB , & redanguTis  AG , CE , duobus, 
oficnfisfub  tota  AB,  & parte  cius  CB.  Qm- 
dratum  igitur  cx  tota  reda  & qiiadraium 
vnius  c fuis  partibus  fimul  fumpta  tuntxqua- 
lia  fimul  fumptis,  Sc  quadrato  rcliqux  partis, 

& redangulo  bisfub  tota  & priore  parte  eius 
alTumpta.  quod  erat  ollendcndum. 

PROPOSITIO  VIII. 

Si  rcdba  linea  fececurvtcuque:  Re- 
dlangulum  quater  comprehen- 
fum fub  tota  & vno  (egmento- 
rum , cu  eo  quod  a reUquo  feg- 
mento fit  quadrato , atquale  eft 
ei  quod  i tota  & difto  legmen- 
to , tamquam  ab  vna  linea  de- 
feribitur  quadrato. 
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SVppofitio.  R.efta  linea  AB  fciSaCcvt- 
cnnu^uc  in  C : Dico  reiSangultim  quater 
comprehenfum  fub  tota  AB  & vno  Icgmen- 
toruni  cius  puta  CB,  fimul  cum  quadrato  re- 
liqui Tegmenti  AC  , clTc  a-qualc  quadrato  fa- 
£to  ab  vna  reda  linea  compofita  ex  tota  A B, 
tk  difto  Tegmento  CB  aiTumpto  pro  vno  late- 
re rcftangulorum  prxcbclorum. 

ConflruiSio.  Per  prop.46.lu1  .fiat  quadra- 
tum AF ) Tuper  tota  AD  rcfta  compofita  ex 
data  AB , !e  ei  in  rcdlum  addita  BD  xquali 
parti  eius  CB.Tiimpcr  prop.5  i.l.i  .ex  puftis 
C & B, ponatur  Turium  rc<SxlincxCM,BN, 
paralleli-  lateri  DF  quadrati , qux  Iccabunt 
diagonalem  E D in  I & 0,&  latus  EF  in  M 
S:  N,pcr  corollaria  duo  noftraprop.4t.lib.i. 
Similiter  ducatur  cxpunTtis  I & O,  refti 
alii  dux  GIRK,H  P OL,qux  Tecabunt  late- 
ra E A^FD,»;  rcftasGM,BR,in  I,R,P,0,per 
eadem  corollaria,  lam  vero  per  lemma  no- 
Itrum  Tecundum  erit  GM  quadratum  rciSx 
AC  i & B L quadratum  redix  BD ; tum  PR 
quadratum  redtx  CB:&  quia  Tunt  xquales  rc- 
ftx  CB,BD,erunt  quadrata  PR,BL  xqualia, 
per  j.noftrum  coroll.  prop.46.iib.  t .vnde  la- 
tera illorum  erut  xqualia  per  coroll.  nollrum 
5.ciuTdcmprop.Seei&  per  idem  lemma  a.erit 
AO  reitangulum  lub  AB  & CB ; tum  etiam 
rcdtangulum  Iccundum  HR,  Tub  eilHcm  AB, 
CB;tum  etiam  reftangulum  tertium  OF  Tub 
xqualiblis  AB,CB;8c  rcftangulum  IN  Tub  x- 
quabbuiipfis  AC,CB,cui  fi  addatur  quadra- 
tum BL,reftx  BD,  fiat  redt^ulum  quartum 
zqualc  ipfi  rcQangtilo  AO,  lub  AB,CB. 

Demonftratio.Per  ax.i  9. bb.i. quadratum 
AE, totius  refti  AD,corapofitx  ex  ABdata, 
Sc  parte  cius  CB  addita  ei  in  logum, cft  xqua- 
Ic  quadrato  GM,&  rcftagulis  AO,HR,OF, 
tribus, & reftangulo  compofito  ex  I N rcftan- 
eulo  & BL  quadratoiTed  per  conftraflionem 
illa  omnia  quatuor  rcftaimula  Tunt  Tub  AB 
tota  refta  linea  data , & Icgmento  eius  CB, 
vno;  & quadratum  GM  eft  quadratum  rcfts 
AC.  altero  Tegmento  ipTius  rcftx  AB : ergo 
uti  propofitum  efttQ^dratu  reftx  vt  cumque 
diuiTx  & vnius  partis  eius,  tanquam  vnius  li- 
nex,cll  axjuale  quadrato  reliqux  partis  rcftx 
datx;  & reftangulo  quater  comprehenTo  Tub 
tota  data  refta , & prxdifto  eius  regmento  ei 
ioreftum  addito, 

PROPOSITIO  IX. 

Si  reita  Unca  fecetur  in  xqualia  & 
non  xqualia:Quadrata  qux  ab 
inxqualibus  tocius  fermentis 
fiunt  . fimul  duplicia  lunt , & 


Librum  Secundum 

eius  quod  ^ dimidia  , & eius 
uod  ab  intermedia  fedionum 
t,  quadrati. 

SVppofitio.  Rc^ta  linea  AB  ft^a  fit  in  C Fig.74. 

biranam,^  non  bifariamin  DiDicoi^iH- 
dratafimul,  inxt^ualiu  partium  AD,DB,cfle 
duplicia  quadratorum  fimul  cx  dimidia  pota 
ACjA:  intermedia  CDjfcftionum  factarum. 

Conftruiftio.Pcr  46.prop,li,i.fiat  quadra- 
tum AF,  reftx  ABdatx;&  pcrprop.5 1 .li.i* 
cx  punftis  C D,ponatur  furuira  verfus  pa- 
rallclx  reftx  lincx  CM>  DN  , lateri  BF  qua- 
drati fafti ; refta  CM  fccabit  duftam  diame- 
trum BBquadratifafti  in  X,A:  latus  LFin  M, 
per noftra coroll. I.&  2.prop.4i.libr.i:ficutt 
etiam  parallela  re6ta  DN,  fc*cabit  diametrum 
EB  in  0,&  latus  HF  in  N «Tum  per  cande  5 1 . 
prop.cx punftis  1,0, diametri  EB, educantur 
ali.x  rcftx parallclx  ipfi  AB, quarum  primafic 
GlK,aItcraHOL;ilKilccabitlacus  EA  inG, 

& latus  FB  in  ICjifia  vero  fccabit  latus  E A in 
H,&  lacus  FB  in  L,pcr  citata  coroll.noflra;^ 
per  lemma  nollrum  a.refulcabic  GM  quadra- 
tum rcftx  ACj&  HN, quadratum  rcftx  ADj 
& DLquadratum  rcftf  DB;1^ & percoroll. 
nollrum  5. prop.46.Iib.!.  quadrata  GM,  CK 
erunt  xqualia,  obrcftas  AC,  CB  xquales  cx 
datis^vndeper  coroll.no{lrum4.ciuldcprop. 
latera  MI , IK  reftanguli  IF, erunt  xqualia; 
idcoque  per  dcf.i9.1ib.i. erit  rcftangulumlF 
quadratum;  & xqualc quadrato  GM,  perno- 
rtrum  3 .coroll.cit. vel  per  prop.  3 6.1ib  i.Prx- 
UTCa  rcftangula  HI , PK  erunt  aqualia  per 
prop.36.I.i.&  pcr45.ciurdcm  libri, rcftangu- 
la HI,  IN,  erunt  xqualia. 

Dcmonflratio.  C^adratum  HN  inxqualis 
feftioni  s AD,  totius  AB, continet  Icmel  qua- 
dratum GM,dimidix  partis  AC  eiufdem  AB 
reftx, & lemcl  quadratu  PR,intermcdix  CD 
feftionum  ciurdem  rcftx  A B : Ergo  fi  ollen- 
derimus  duo  rcftangula  HI, IN, complemen- 
ta, fimul  cum  quadrato  DL  altcriusicftionis 
inxqualis  DB, totius  rcftx  A B,itcru  m conti- 
nere femcl  difta  quadrata  GM , PR , vel  efle 
xqualia  illis  oftenderimus  propofitum  : Hoc 
autem  fic  dcmoftro,  PK  reftangulum  cocinct 
Icmel  quadratum  PR,Sc  fupcrcfl  rcftagulum 
OK ; ergo  reftangulum  HI  xqualc  ollenrum 
rcftagulo  PK,quia  cft  pars  quadrati  HN,itc- 
rum  quadratura  diftum  HN  continebit  qua- 
dratum PR,&  fupcrcrit  reftangulu  OK,quod 
additum  quadrato  DL,fict  rcftagulum  t>K, 
xqualc  reftangulo  RF,  fcd  RF  reftangulum 
vni  cum  reftangulo  IN  , efficit  quadratum 
1£  xqualc  quadrato  GM,crgo  rcftagula  IN, 

OK,  & quadratum  DL,  iterum  continebunt 
quadratum  GM,  ergo  etiam  rcftangula prx- 

difta 
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tiida  GI,  IN,&  quadratum  DB^icetum  cofi- 
tinebuot  <{ua^ta  G M,PK>  ergo  tMum  cjin- 
dratam  HN^nmul  cum  quadrato  DL^boc  cft 
quadrata  inaequaJiuiD  fe^onom  AD>DB|Co* 
tiusre<fbe  AB^biscoocixiebitquackatuGM} 
dimidix  fc^ionis  AC,  & quadncum  PR,io> 
cermcdix  fe^onis  CD,  todus  datx  rc^ 
A6«  quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  X» 

Si  redla  linea  lecetur  bifarii,  ad- 
ijeiatur  aute  ei  in  reilum  quae- 
piam re(5Ia  linea.  Quod  a cota 
ciim  adic<51a,  & quod  ab  adiun- 
^ta,vtraq-,  (imul  quadrata  ,du« 
plicia  funt  & eius  quod  adimi* 
dia^&  eius  quod  i compofita  ex 
dimidia  & adiuni^  Canqua  ab 
vnadefcriptiim  fle, quadrati. 

C VppoCtio.SeSaGt  rc&a linea  AB,  bifa* 
riam  in  C,  & ei  in  reduaddiu  reda  qiue> 
piam  linea  BD;Dico<luadrataiedarum  AD, 
ec  BD , hoc  cft  comp^tae  reSts  AD  ez  data 
AB  & adieda  BD,&  tedz  BD  adiedz,limiil 
fumpta  effe  duplicia  quadratorum  duorum  (i-, 
mul  rumptorum,re£lz  AC  dimidiz,Sc  tedx 
CD  copoliia!  ez  dimidia  CB  Bc  adieda  BD. 

Conurudio.  Producatur  reda  AB  data, 
vitra  B , Sc  adi  jciatur  ei  in  redum  alia  reda 
BD,d  perprop.},  Iib.i.  iterum czproduda 
fumatur  DExqualis  reda:  BD  adie^;tum 
perprop.4$  .lib.i.Gat  fupra  redam  AE,  qua- 
dratum AK,  cuius  diameter  FE  Gt  duda : Sc 
per tt.prop.lib.i.ez  pundis  C,B,D, eminatur 
mrlum  reds  lines  CG3H,DI,paraIlelx  la- 
teri AFiper  lemma  noGrum  a.prima  CG  le- 
cabit  diametrum  FE  in  V,  Greunda  BH  in  S. 
tertiaDI  in  O : tum  per  eandem  prop.31.  ez 
pundis  V,  S,Ojponantur  lateri  A£,parallels 
redx  jEVL,  wSM,ZON,iftE  etiam  lecabut 
latera  FA,K£, quadrati,  & prius dudas pa- 
rallelas in  pundis  deGgnandis  charaderiMisj 
Se  refultabit  ZX  quadratum  redx  AD  copo- 
Gts  ez  data  AB  & adieda  BD;tum  quadratu 
DN  redx  DE  poGtsxqualis  redx  BD  adie- 
dx, quare  dici  poterit  quadratum  DN  redx 
BD  adicdx;tum  quadratum  YQ  redx  CD 
cdpoGtx  ex  dimidia  CB,Se  adieda  BD-,  tum 
£G  quadratum  redx  AC  , dimidix  AB  da- 
tsitilm  redanguU  ZX  RJ  ) tum  redangula 
^V,  VFI,qux  etiam  (unt  quadrata  ob  xqua- 
hoies  latarum  quadratorum  aliorum  mG, 


XR I redarum  squalium  AC  , CB  s Ccuti 
etiam quadrataTl^DN «qualia,  obicdas 
BD,D£  squales. 

Demonnraiio.Gut)d  quadrarum  ZI  fimul 
cu  quadrato  D N,  Gaud  duplicia  fint  qaiadn- 
torum  Gmul  Gimptorum  YQ,SEj£Gmoceft 
quadratum  redx  AD,  Gmul  cum  quadrato 
redx  BD  vel  DE , duplum  Gt  ouadrati  YQ 
redx  CBD,coropoCisex  dimidia  CB  Se  ad- 
ieda BD,Gmul  cumquadrato  iEG,nde  AC 
dimidix-lmprimisquadratum  ZI  Icmel  con- 
tinet quadratum  iEG,&  quadratum  YQ^- 
go  C reliqua  redangula  W V,  ZX,  VH  , RI, 
complentiacum  didis  quadraris  JEG,  YQ, 
totum  quadratum  Zl,Ginul  fumpia cumqua- 
drato DN,  G probauerimus  ede  xqualia  itefu 
didisquadraiis  A)G,YQ ; duoillaquadrata 
Zl,DN,GmulGimptaduplicia  erunt  duorum 
quadratorum  /EG,YQ,  liraul  ruinptoru.A& 
Gimptum  Gcdemollratiu  per  partes;  Rcdan- 
gulum  WV  quadraium,oilcnrumeG  squale 
quadrato  iEG;Se  redangula  VH,  RI , Gmul 
fumpta,Iunt  xqualia  quadratu  XR,Se  redan- 
gulo  SQGmuI  fumptis , perprop,  ;6,  lib.i. 
elem.pcr  quam  etiam  ridan^um  ZX  xqt»- 
le  cft  redangulo  Y S ; ergo  G redanguUs  illis 
xqualibus  ZXYS, addatur  xqualia  quadrata 
DN,TP,primumprimo,  lecundum  fecundo, 
Gent  xqualia  ZX  Se  DN,  toti  redangulo  re- 
liquo Y P.  Igitur  per  indudionem  omnium 
partium  vtrimque  xqualium,  probatum  erit 
alGimptum , & coacluGo  prius  allata  manife- 
ftacrit. 


PROPOSITIO  XI. 

Datam  re£Iam  lineam  ita  lecartf, 
vt  comprchcnflim  fub tota,  & 
altero  fegmentorum  rei^angu- 
lUmj  sequale  flt , ei  quod  i reli- 
quo Icgmento  flc,quadrato. 


C VppoGtio.Sit  reda  linea  data  AB,  ita  fe-  . 

0 cada  in  H,vt  fub  tota  AB,  Se  minore  leg- 
mento  BH,redangulum  ,Gt  xquale  quadrato 
reliqux partis  AH. 

Cbmlrudio.  Per  prop.^,  lib,i,  fupra  re- 
dam AB  datam  Gatqu^ratii  AC^Se  eius  la- 
tus AD  quod  riGcit  angulum  A,cumdan  re- 
da AB,fecetur  bifarilmin  £,pcrprop;io.lib, 

1 .Se  producendo  redam  EA  vitra  A , duca- 
tor r^£B,quxe6Sci«tciim  ABjEAiedis, 
triangulum  rcdangulum  E AB , cuius  angu- 
lus AEB  minor  erit  redo  angulo  A perco- 
ToU.  I . prop.  1 7.  lib.  I , quare  latus  £B  maius 
erit  latae £A,perprop.ip.aufilemlib.Vnd( 

F red» 
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re&a  EF  rumenda  squalis  reft*  EB , per  3. 
prop.lib.i.  excedet  reSam  EA.  fiat  denique 
per  lemma  noftrum  i.reaangulum  FI , fub 
duabus  reftis  DF,AF,  fupra  redam  DF  ver- 
siis  CB  :refiikabitredangulum  IB.  ob  paral- 
lelas lG,DF,ideoqueper  prop.  30.  parallclx 
erunt  CB,IH  rcfta;,&  per  ij^.eiufdcmlib.i. 
anguli  in  I,  & H erunt  redi  oppofiti  redis  C 
& CBH angulis  ; Scredangulum  AG  erit 
quadratu  per  coroll.a.  noftrum  prop.46.  lib. 
r.quia  dux  redie  AH,AF,funt  ^uales.Dico 
autem  per  hanc  conftrudionem  redam  AB 
datam  ita  elle  fedam  in  H,ab  reda  IG,ita  vt 
«dangulum  fub  AB  8c  HB , hoc  eft  redan- 
gulum  IBifit  xqualequtdrato  AG,redx  AH 
?di  reliqui  legmenti  AH. 

Demohftratio  Sim  fi  fieri  podit  insqualia 
redangulum  IB  , & quadratum  AG:«isfi 
addatur  commune  redangulum  DH  > fient 
per ^.ax.lib.i.inaxjualiaquadratum AC , 3c 
redangulum  DG:hifque  inxqualibus  poftre- 
mis  fi  addatur  communetjnadratu  redf  EA, 
fient  duo  quadrata  redaru  AB.  E A.inxqua- 
lia.hoc  ell  perp  rop.47.1ib.r.quadratum  redf 
EB.  vel  EF  .aqualium,  inxquale  redangulo 
DG  Sc  quadrato  redx  E A;hoc  eft  redangu- 
lum fitbDF , tota  reda  compofita  ex  DA  le- 
da bifariam  in  E,&  adieda  AF,  tanqua  vna 
linea, 8c  fub  adieda  AF,  & quadratum  redx 
EA  intermcdixredxjeritinsqualequadrato 
rede  EF  compofilx  ex  dimidia  EA,8c  adie- 
da AF.Sed  hoc  eft  contra  prop.S.huius  libri; 
ergo  falfa  erit  pofitio  contradicens  allertioni 
noftrx.qux  idcoftabilitacrit  & confirmata. 

PROPOSITIO  XII. 

I n amblygonijs  triangulis  quadra- 
tum  quod  fit  a latere  angulum 
obtufum  lubtendcnte , maius 
eft  quadratis  qux  fiunt  a late- 
ribus obtuftim  angulum  com- 
prehendentibus,reftangulo  bis 
cdprehenfo  ,&  ab  vno  laterum 
quae  funt  circa  obtufum  angulu 
inquodeiim  protraftum  fue- 
rit, cadit  perpendicularis , & ab 
aflumpta  exteriuslineafub  per- 
pendiculari prope  angulum 
obtufum. 


ABC  obtufum,  fit  productum  vitra  ipfum 
angulum  obtufum  > noc  eft  vitra  B , in  emus 
pr^Uifdoncm  reifb  Unca  CD  perpendicula- 
ris cadat  cic  pun«5lo  C extremo  lateris  A C op- 
pofiti di&D  angulo  obtufo . quod  pundum 
C e(^  ad  e;ddem  partes  produ^onis  lateris 
praxiifbi  AB^nampercorolI.5.nofirumprcm. 
ij.quandoquidcm  angulus  ABC  eflobtuUis 
datus,  alter  ei  deinceps  CBD  erit  acutus, 
idcoque  per  coroll.  a-prop.  17.  cadet  dida 
perpendicularis  CD  ad  partes  huius  acuti  an- 
guli CBD.  Dico  quadratum  lateris  ACop* 
pofiti  angulo  ABC  obtulb , ciTc  maius  qu^m 
quadrata  duo  fimul  fumpta  laterum  AB,CB> 
conftituentium  angulum  obtufum  ABC,  rc- 
daneulo  bis  comprehenfo  fub  latere  AB  in 
quod  produfKim  cadit  perpendicularis  CD, 
&fub  BD  parte  productionis  inter  perpen- 
dicularem CD,&  pundum  B anguli  obtufi 
ABC  ifcuquod  idemefi,  Dico  quadratum 
lateris  AB)  & quadratum  lateris  BC ) & re- 
^angulum  bis  comprehenfum  fub  AB , BD, 
fimul  fumpta  illa , el&  xqualia  quadrato  AC. 

Confirudio.  Per  prop.4^.  lib,  i.  fiant  qua- 
drata tria,primum  AM,redx  AD;  fecundum 
DK,rcd*  DCjteniufti  BF,rcda;  BC:&  du- 
da  AM  diametro  quadrati  AM,ponaturper 
prop.  3 1 . Irb.i . reda  BN  parallela  lateri  DM 
vel  AL , hxc  (wabit  diametrum  AM  in  Q , 
per  cocoll.noftrum  t.  vel  z.  prop.4Z.  lib.i.  8c 
fecabit  latus  LM  in  N ;tumpcr  camde  prop» 

3 1 .ex  pundo  Q,  ponatur  aUa  reda  parallda 
OQP,  qux  per  lemma  nodru  adecablt  qppo- 
fita latera  LA)MD, quadrati  AM , Sercmlta- 
bunc  AQqyadratum  redx  AB ; & QM  qua- 
dratum rcCT^  BD;&  ON,BP,redangula  auOf 
fingulafiib  AB,BD. 

Dcmonfb’acio.  Per  wrop.47.1^b.^quadra- 
tu^edv  AC, squale  eft  quadratis  AM,  DK^ 
redarum  AD,DC:fcdquadrati$  AM,DK,s- 
ualia  funt  ifla  omnia  fimulfumpta,AQ,qua- 
ratum  red.^  AB;QM  quadratum  reds  BDj 
& rcdanguladuo  OM,  BP^finguIa  fub  redis 
A6,BD,iuxta  axioma  19.  ti^m  etiam  quadra>* 
tum  DK,rcd£DC:crgo  per  1. axioma  lib.<< 
tfta  omnia  fimul  fumpta, quadratum  AQ>  re- 
dx  AB;quadratumQM,redxBD;rcdangu- 
la duo  OK,BP, fingulafiib  redis  AB,BD;& 
uadratum  DK,r^x  DC;erut  xqualia  qua- 
rato  red®  AC . fed  ctia  per  cit.prop.  47.1ib. 
I .quadratis  QM,DK,  redarum  BD,DC,  eft 
squale  quadratum  BFjredx  BC;  ergo  per.  i. 
ax.lib.  I .ifia  omnia  fimul, quadratum  AQ  re>> 
d*  AB;8crcdanguladuoON,  BP,  fingula 
fiib  redis  AB,BD;  & quadratum  £C,r^s 
BC;erunt  squalia  quadrato  redx  AC.  quod 
erat  demoomrandum. 

PRO- 


Google 


Elementorum  Geometriarum  Euclidis.  6j 


PROPOSITIO  XIII. 

Inoxygonijs  triagulis  quadratum 
a latere  angulum  acutum  fub- 
tendcnce , minus  eft  quadratis 
qu.c  fiunt  a lateribus  acutum 
angulum  comprehendentibus; 
re^ngulo  bis  comprehenfo  & 
ab  vno  laterum  qux  funt  circa 
angulum  acutum  in  quod  per- 
pendicularis cadit,  & ab  aflum- 
pta  interius  linea  fub  perpendi- 
culari prope  acutum  angulum. 


Fj.78, 


O Vpfcofitio.  InaCutangnlo  ABC  triangu- 
^ lo,  latus  AB  fuiupuim  Ct  exempli  gratia 
oppolitum  angulo  acuto  ACB.&  ab  vno  cius 
extremo  B , demiflafit  refla  BR  perpendicu- 
laris oppofito  lateri  AC  circa  angulum  AC  B 
acutum  datum,  qus  cadf  t intra  triangulum, 
obcoroll.i.prop.i^.Iib.i.  Dico  quadratum 
lateris  AB  oppoliti  angiilo  ACB  acuto  dato, 
minus  efle  quadratis  urnul  fumptis  laterum 
AC.CB.angulumacutum  ACB  datum  con- 
ftituentious,  reflangulo  bis  comprehenib  fub 
toto  latere  AC  . inquod  refla  BR  perpendi- 
cularis cecidit,&  parte  cius  RC.,  inter  iplam 
perpendicularem  & angulu  ABD  pr^iflum 
acutum;(euquod  idem  eft,  Dico  quadratum 
reflae  AB  , fimul  cum  reflangulo  bis  fub 
AC,RC,e(Ie  aequale  quadratis  Cmul  laterum 

AC. CB. 

Conllruflia  Per  prop.q.d.  lib.i  .fiant  tria 
quadrata  diuerfaj^Efupcr  latere  AC;BI,fu- 
per  latere  BC ; tertium  BL  fuper  perpendicu- 
lari BR,qux  producatur  vitra  R in  N punflo 
laterisDE  quod  abfeindet  per  coroll.  noftru 
I.  prop.4:.  lib.i.  eritque  parallela  lateribus 

AD, CE,per  prop.aS.lib.i.ob  angulos  in  A, 
RiCreflos  quadrati  Sc  deinceps  ad  Rahxc 
eadem  refla  BRN,fecabit  in  O , diametrum 
CD  quadrati  AE,pera.coroll.nolfa'um  prop. 
cit,4i.  TBm  per  prop.  5 1 . lib.i.  ex  punflo  O 
ponatur  refla  linea  POM  parallela  ipfi  AC, 
nxc  etiam  abfeindet  latera  AD,  CE , in  P,8e 
M, per  citata  coroii.nofirap10p.4a.  lib.i. & 
per  lemma  nofirum  a.rcfultabuntquadrata, 
D O.refli  ARjOC.reflf  RCsSt  duo  reflaa- 
gula  PC,NC,fin^fub  AC,RC  reflis. 


Demonfiratio.  In  triangulo  ARBreflan- 
gulo,  erit  per  prop.  47.  lib.i.  quadratum  fub 
refla  A B,:equale  fimill  quadratis  DO,BL,fub 
reflis  AR,  RBihis  xqualibus  fi  addantur  cd- 
miinia,  reflanguladuo  PC,NC , fub  reflis 
AC,  RC  fingulai  fient  per  i.ax.lib.t.  ha?cfi. 
mul  AG  quadratum , & rcflangula  duo  PC, 

NC, aequalia  his  fimul , quadratu  BL,  & qua- 
drato DOcumreflangulis  duobus  PC,  NC, 

(fed  aduenendum  eft  hoc  loco  fumi  bis  qua- 
dratum OC  , dum  enumerantur  ifia  cfiio 
rcflangula  ) : hoc  eft  toti  quadrato  DC, 

& quadratis  fimul  OC  , BL-  Verum  per 
cit.  prop.  47.  quadratis  duobus  BL , OC , eft  1 

xqualequadratum  BI,rca,v  BC  : ergo  per  i. 
ax.lib.i  .quadratum  refle  AB,  & duo  reflan- 
gula  PC,N C,fingulafub  reflis  AC,RC,funt 
fimul  xqualia,quadratis  fimul  DC',BI,rcfla- 
rum  AC  , CB.  quod  erat  propofitum  ac  de- 
monftrandum. 

PROPOSITIO  XIV. 

Dato  reflilineo,  xqualequadra- 
tum conftitucre. 

C VppoGtio  & conftrudio.  Redilineum  Fi|.  yy# 
^ qui^cinnquc  datum  per  prop.  45.  lib.  x. 
conuertatur  inreftangulum  ABCD  ipG  x- 
quale;&  lacus  DC  producatur  vitra  Ci  & per 
j.prop.lib.i  .fumatur  reda  C£  aequalis  reae 
CH:tutai^ucrc£^aD£,  bifariam  fccaur  in  F, 
per  prop.  10. lib.  i .&  produdo  latere  CB  vitra 
B,fiat  intcruallo  F£  arcus  circuli  > centro 
fecans  inG  redam  CB  produdam;&  ducatur 
reda  FG.  Dico  quod  quadratum  redx  CG^ 
erit  squale  rcdangulo  AC^  per  1 .ax.lib.i* 
redilinco  dato. 

Demonftratio.^Sircdangulo  AC  non  Irt 
squale  quadratum  redx  CG,  fint  insqualiar 
Tunc  per  axioma  4.1ib.i.illi$  H addatur  com- 
mune quadratum  reds  FC  y erunt  inax^ualia  \ 

rcdangulum  AC,  fub  AC, CE , insqualibus 
partibus  totius  DE , iimu!  cum  quaefratore- 
ets  FC  intermedisfedionumre^  DE  fcr  • 
ds  per  medium  in  F,&  non  bifariam  in  C;& 
duo  quadrata  redarum  GC,  CF , hoc  cll  per 
prop. 47.  lib.i. quadratum  FG,  vel  FEdimi- 
dis  totius  D£)contraprop.5.iib.huius.  Hoc 
abfurdum  dedudum  ab  politione  aduerfarij 
contradicente  nollrs  affertioni,  indicat  poG* 
cionem  efle  ralfaro,&  aflertionem  noftram  ve- 
ram. Quare  fecerimus  imperatum. 
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drcuU  fant  y qutrmdUmetri/untdqud^^ 
ia\  vfl  qu9Tum  qua  tx  ctntrii  nfdt  Imu 
fuol  dqUMltS, 


A ac  definitionem 
iam  explicauimus  in 
definitione  37.  libri 

Erimi , quam  ex  hoc 
bro  mutuo  fumplc' 
ramus  vt  inleruirct 
nobis  inter  demon- 
firandum  illius  libri 
Ipropolitioncs  diucr- 


Huc  aduoca  definitiones  poftremas  nollras 
ad  lib.i*  quas  indifferenter  citabimus  ad  hanc 
.definitionem  primam»  * 


ir. 


Imtd  (inukm  ungtre  didtMT;  qud  (itm  (‘acu- 
Ium  tungdt,  fi  frdduutuf , (mulum 

Mtt  fU4t. 

p.  *p  Xempli  gratia,  reda  linea  ABC  dicetur 
***  * JlL  circulum  BDE  tangere, fi  vtrimque  pro- 

duda  ipfum  attingens  aliquo  fui  puta  B,  non 
lecat  vlla  ratione.Harc  reda  linea  ab  Geome- 
tris abfolute  vocatur  Tangens. 

Notandum  cft  1 . angulum  ABD  roixtili- 
neum  fadum  ab  AB  tangente  reda  linea  prae- 
djda,  & circuli  circumferentia  BDE,  vocari 
ab  Geometrisangulum  concadus  vel  contin- 
gentis , de  qiio  folent  agere  Commentatores 
huius  Authoris  in  prop.  i^.huius libri  5. 


Notandum  cft  fecundd  fecantem  redam 
lineam  dicipofle,  qua?  intra  circuli  planum 
penetrare  poteft, vel  penetrat  adu,  produda 
vitra  id  quo  circuli  circumferentiam  attingit. 
Cuius  definitio  ab  Authorc  innuitur  in  hac 
prxfcnti  definitione  tangentis  circulum  re- 
dx  lineae, dum  dicit, circulum  tangere  & non 
fecare.  Vnde  fcquitur  redam  lineam  contin- 
gentem circuli  peripheriam , & produdam 
vitra  id  quo  illam  attingit, fi  intra  circuli  pla- 
num penetret  vel  penetrare  polTitielle  ac  nun- 
cupari fecantem  circulum.C^lis  eft  in  figura 
^pofita  reda  FD,  qu.e  in  D attingit  circum- 
ferentiam circuli  BDE,  & produda  vitra  Dy 
penetrare  intra  circulum  vel  eius  planum 
poftjt.  Ex  hacexplicationefccantiscirculum 
redx  lineae , intelligicur  definitio  vniucrfalis 
redae  fecantis  figuras  planas  quafcumquc.  Vi- 
delicet ve  (ccans  reda  in  vfiiuerfum  ut  reda 
linea  quae  produda  vitra  id  quo  attingit  figu- 
ram planam, intra  ipfam  penetrat. 

Notandum  cft  tcrcid  redae  linex  fecantis 
circulum  partem  vtrimque  terminatam  in 
circuli  ledi  circumferentia,appcliari  ab  Geo- 
metris (libtcnfam , vel  chordam  arcus  circuli 
cuiuOibec  maioris  vel  minoris  vel  aequalium, 
cum  quibus  figuram  particularem  conclu- 
dunt compoficam  ex  illa  chorda  vel  fubtenfiu 
& arcu  circumferentix  circuli  cuius  termi- 
nos communes fibi  vcndicat.Qualis  in  figura 
eadem,  reda  DE, 

Notandumquartd.  Arcum  circuli  dici  ab 
Geometris, portionem  circumfcrentixcircu- 
li  terminatam  'duobus  pundis  icu  diucrfis» 
Vtineadem  hgura,DGE  ,portiocircumf^ 
rentix  circuli  DBEG,erit  arcus  circuli,  quia 
terminatur  duobus  pundis  D,B,diuerfis. 
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III. 

t - 

CkM  f^t  mut^  tMprt  ftfi  Muriil 

tMgmlihftft  amui  mn  /tu»l, 

. 1 T Oc  eft  iuxta  analogiam  refl*  line® 

1 Xtai^ncis  circulum  atfinit®  inprsce- 
demc  definitione^um  circuli  circumferentia 
vnius  attingens  alterius  circuli  circumferen- 
tiam, neutra  in  alterius  aream  penetrat : par- 
tim  exiflendo  infra  partim  extra  illam ; qui 
conta^h^sduplicitcrellcpotcft,  vel  interior, 
vel  exterior, interior  efl, quando  vnius  circuli 
circumferentia  tota  eft  intra  alterius  circuli 
aream, vt  in  prima  figura  huius  definicionis; 
exterior  eft,quando  vniuscircumferen  tiacir- 
culi,tota  eft  extra  aliam  circuli  contafii  cir- 
cumferentiam , vt  in  fecunda  figura  videre 
eft.  Verum  in  hoc  vtroque  circulorum  con- 
ta£hi,  vna  circumferentia  aliquid  commune 
habere  debet  cum  alterius  circumferentia, 
puta  C. 

Ex  hac  definitione  colligi  debet,  quid  fit 
circulus  circulum  fecans : Eft  enim  quando 
vnius  circuli  circumferentia  partim  intra  cir- 
culi alterius  aream  ingreditur,  panim^ue 
egreditur , & aliquid  habent  commune  vt  in 
tertia  appoCta  £gura  confpici  licet. 

Ex  nac  definitione  fequitur  alium  efle  an- 
gulum contadus  circulorum , efleflum  ab 
duorum  circulorum  circumferentijs  ad  inui- 
cem  inclinatis  fe  mutuo  non  fecantibus  & ali- 
quid commune  habentibus. 

Sed  hic  contafius  circulorum  duorum  du- 
plex eft  interior  & exterior.Intcrior  eft  quan- 
do vnus  circulus  eft  totus  intra  alium , exce- 
pto illo  quod  ambobus  eftc6muoe.£xterior 
eft  quando  vnus  circulus  extra  abum  eft  to- 
tus , excepto  illo  quod  ambobus  eft  com- 
mune. 

I V. 

Udrcala  tqiuUitr  tau  Jt- 

amiur , ftrfoUkiiUrts  qut  k catta  a if- 
fu  dxcanUB  fmctt^uUt.  Lngiiii  auttmiA" 
tft  iiticimr , a qaim  matr  fcrfcnSiaiU- 

TU  cuUt, 

. T?  Xempli  gratia  in  circulo  ABDC , fint 
X2i  tres  reifts  line®  du^AB,CD,HI;&  in 
duas  AB,CD,du£f®  fint  ab  centro  E,dux  re- 
dtxline®perpendicularesEF,ipfi  AB;&  EG, 
ipC  CD,xquides  inter fe;tunc  dux  redx  AB, 
CD,xquaiiter  diftare  ab  centro  E circuli  di- 
centur. Qupd  fi  refla  perpendicularis  EK  du- 
flaadaliamrc(ftamHl,mjiorfuerit,  quim 


alia  perpendicularis  £F  ad  aliam  redam  AB, 
reda  HI  longius  aberit  ab  centro, quim  reda 
AB.  Vnde  fequitur  inxqualiter  ab  centro  cir- 
culi redas  intra  eum  dudas  diftare , quando 
didx  perpendiculares  redx  linex  ab  iplocen- 
tro  dudx  fuerint  inxquale»  ad  ipfas;vt  redx 
AB,HI,  intra  circulum  dudx  inxqualiter  ab 
centro  £ circuli  diftabuni,  quia  redx  £F, 
£K  perpendiculares  ad  ipfas  emilTx  ab  cen- 
tro £,funt  inxquales. 


Stgmntmn  ritraU,  eft  figiird  qiit  f*b  tiSd  Unu, 

& chcuti  emumfaentu  anfrtbndimr. 

QVandoquidemllguraeftperdef.14.lib.  Fjj. 

I .qux  fub  aliquo  vel  aliquibus  terminis 
comprehenditor , fegmentum  circuli  cum  Gt 
Ggura  debet  concludi  ab  terminis  fuis  afli- 
gnatis  in  hac  dcGnitionc,videlicet  ab  reda  li- 
nea,&  circuli  circumferenti®  parte  tautum- 
modd , communes  terminos  fcu  punda  ha- 
bentes cum  ipfa  reda  linea  prxdida.  Vt  in  G- 
guraappoGta  circuli,  ADC  erit  fomentum 
circuli,tum  etiam  ABC , quia  iftud  concludi- 
tur te&  AC , Sc  ABC  parte  circumferenti® 
circuli;&  illud  includitur  reda  AC , & parte 
ADC  circumferenti®  circuli  totius.  Vnde 
conflat  eandcmredam  v.  g.  AC  terminatam  , 
vtrimque  in  circumferentia  circuli  in  A & 

C , fubtendi  duobus  arcubus  diuerGs  ADC, 
ABC,circuli  totam  AB  CD  circumferetiam 
cfGcientibus  ; terminum^ue  communem  ' 
efle  duorum fegmentorum  ABC,ADC,con- 
fbtuentium  totum  circulum  AB  CD. 

Ex  didis  in  notandis  3 . & 4.  deGnitionis 
i.huiusbbri,deGniripoire  clarius  fegmen- 
tum circuli  hac  ratione,  Eft  Ggura  compre- 
henfafub  chorda  & arcu  circumferenti®  cir- 
culi communia  duo  punda  extrema  habenti- 
bus. Vnde  etiam  manifeftum  erh , quamlibet 
chordam  in  circulofeufubtenfam  redam,in- 
Guuirc  duobus  arcubus  diuerGs  circumferen- 
ti® circuli , confHtuentibus  Gmul  totam  cir- 
ctili  circumferentiam. 

Particula,  arcumfiwui* , in  deGnitione 
poGta,&in  multis  abjsl<xHs,nonintelligi  de- 
bet tota,fedtantilm  eius  pars,  vtcum  reda 
fubtenfa  fegmentum  conlfatuatur ; nam  vt  Gc 
duofegmentaGunt  diuerfa : fcd  paneius  in- 
tclligi  debet  in  hac  deGnitione  & in  alijs 
multis  locis  Euclidianis  & Geometrarum  vtt 
in  expUeatione  exprcfllmus, 

Prxtcrea  notandum  eft  Euclidem  & eius 
Commetatores  vt  pluritnhm  fumere  cir- 
culum pro  circumferenda  eius  ipfumque  ter- 
minante : qux  duo  etC  diflinguantur  ex  na- 
F } tura 
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tura  circuli  explicata  definitione  t^.lib.i. 
nam  circulus  dl  figura  plana  lerminata  vnica 
linea  circumferentia  i ndigitata,  & circumfe- 
rentia efi  terminus  ipfius  circuli  mihilominus 
placuit  illis  Metaphorice  vti  terminato  pro 
termino  ipfo.  Hac  de  re  Tyrones  monere 
volui  hocWo,  fimulque  nosvt  plurimu  cla- 
ritatis ergo  illa  duo  in  conllrudionibus  & 
dcmonfiraiionibusconfulto  dillinxiflc. 

V 1. 

Mguliu  , quifuh  riBt  fima  > & ik- 

Olli  (itiimfuauu  amfnban^ar. 

Fi»  8i  Ta  gratia  angulus  BAC  fafhis  ab 

’■  Xj  chorda  AC,  & arcu  ABC  circuli  eft  an- 
gulus ftgmenti  ABC.  Vel  angulus  C AD,crit 
etiam  alter  angulus  alterius  tegmenti  CAD, 
conllitutus  ab  fubtenfa  refla  CA , 8c  arcu 
CDA  circuli. 

V I I. 

1«  figmnUMitmdnffiliu  iH-,  timm  feffnmti 
artumfnenli*  fumfttm  ftmit  qiadfum  f*n. 
Sum , termimi  riS*  ttm  linu  qut 

fynwuibdSitfl , tuliui^e  fiurint  tUitUntf. 
Ii  inqium  M^ulm  »b  adiaadai  illu  imk  cem- 
fribmfm. 

Fij.  8 j . "C  Xempli  gratia  angulus  reflilincus  ABC 
ii.  comprehenfus  ab  duabus  reflis  B A,BC, 
dedufiis  ab  pundlo  B arcus  ABC , ad  reOae 
AC , punfla  extrema  A & C , Tegmentum 
ABC  compreheiidentis  vna  cum  ipla  reda 
ACjcrit  ai^ulus  io  tegmento  ABC . 

VIII. 

Ciim  vnb  Mnprikndmtu  tngubtm  reSd  Snu 
tliqium  tSiimm 

infijlm  duitur. 

Fi»  R j \T  gratia,angulus  ABC  comprehen- 

“ >•  Y fus  ab  duabus  reflis  BAjBC , dcdu&is 

ab  aliquo  punflo  circumferentiae  circuli , vt 
in  exemplo, ab  punQo  B,  dicitur  inCHens  ar- 
cui ADC,  eo  qucxl  extrema  A,  C,  diflarum 
refiarum  BA3C,affumant  arcum  ADC, cir- 
cumferentiae circuli. 

Itaque  manifdium  eft  ex  mente  Euclidis, 
angulu  in  circulj  fegmento , diuerfum  elle  ab 
angulo  inCftcntc  in  circulo ; hic  enim  refpicit 
arcum  circumferentiae  circuli  cuiinfiftit  j ille 
vero  arcum  in  cuius  punflo  angulus  iple 
eft. 

Notandum  eft  angulum  inllftcotem  arcui 


Librum  ‘Tertium 

circfili  exigere  ex  mente  Geometrarum  vt 
exiftat  in  circumfcrcntiacirculi,licet  non  ex- 
primatur in  definitione  i %lioqui  comparari 
inter  fe  non  polTent  in  poftrema  propolitionc 
libri  fexti. 

I X. 

SiBtr  MUim  (irtuUip , tum  *d  ipfim  driuli  tn- 
num  ftufiitutiu  fmrit  tngahu-,  ttmftthmfn 
tumirum  figint  (ir  'd  riOii  laiik  dngubim  emi- 
thuiatbm,&d  iaiumfiwiiu  dbiik dfimtfU, 

E Xempligratia.In circuli  ABCD,cen-_;,  g 
tro  E,fit  angulus  rcflilineus  AECjTo- 
ta  figura  AE  CDA,  comprchenfa  ab  duabus 
reSis  EA,EC,&  arcu  ADC  circumferenti* 
circuli  quem  alfumunt  ipf*  refl*  EA , EC, 
tanquam  pro  bafi , terminat*  in  circuli  cir- 
cumterentia; dicetur  feflor  circuli. 

X. 

Smilu  liriun  Jignntd  (unt , qud  dtignlii  (d- 
. fim  dqndlti ; dut  i»  qiiibm  dnguU 

iiittififiiHt  dqiidla, 

EXempli  gratia  in  circulo  ABDC,  fint  . , 
anguli  BAC , EFD  xquales ; fegmenta 
BAC,EFD,eruntCmilia.Simili ter  addimus 
in  circulis  ABDC,  GHLI,  HIMK,  squali- 
bus vel  inaequalibus,fint  anguli  BAC,  FIGI, 
IHK,*qualcs,crunt  iuxunanc  definitionem 
noftram  additam  legmenta  in  illis  circulis 
BAC,HGI,IHK,fimilia. 

X I. 

£ Angulu  untdSmrtl  tmingntid,  viltnmat-i 
Idrk  iu  tireult  mixtiliuiu ) ES  dugulu  fdSm 
db  rcBd  liucd  Ungenii  lirculum , '&  eittumfe- 
Ttniid  (inuli  uudSi  nmfiBi  db  duBdtdu- 
gaili-  ] 

XII. 

[ Sudu  riBd  Imu  tntulum  , Ejl  qud  inird  tir- 
euti  fldmm  ftnatdtt  fottft , vil  fciuirdt  dSu, 
frtduOd  vUtd  id  qui  titeulum  imumftrmiidM 
dlliugit  ] 

XIII.  ^ 

[ Chirdd  rei  /ubiaijd  reSd  iu  'eheulo  dicitur.  St- 
fdulii  teSd  circulum  furi  vtriiuqut  termi- 
Udfd  iu  circumfcreuiid  circuli.] 


XIV.  Arcui 
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XIV. 

[ Artm  tiriuli  tfl . fottit  tinumftrmU  lirculi 
ttimaut*  dutbm  funSU  p~ 

IK  diuafu.  ] 

X V. 

[ Similts  (ireuli  vil  cinalcrum  driut  fiuil , qmlm 
nfiUmi  Mguli  tqudlis  ] 

XVI. 

[ simila  circuli  vil  circulorum  ftSora  funt , quo- 
tum Mjjiili  reSiliniij  in  centri  circulorum  rcl 
todtm  centro  eiufdem  circuli 
• funt  equula,'] 

XVII. 

[ circulmdrculumfecere  icitur, quendo  mim  cir- 
culi ctrtumfermtie  fertim  intr»  elttrim  circu- 
Betcem  ii^editur,  fertim  egreditur , &eli- 
quid  commune  bebent.  ] 

XVIII. 

[ Circulorum  engulut  conlmgemie  ril  conteOm  efi. 
Anguine  curutliuem  efftSm  eb  duorum  circulo- 
rum circumferentiji  ed  inuicem  inclinetis  , /c 
ffliu«(i(un/((a)(i(wi  & eliquid  commune  bi- 
bentibue.] 


XIX. 

Circulm  circulum  tengere  interiit  dicitur,  queiido 
ynut  illorum  totus  ebl  inire  elium',  exct- 
pio  eo  quod  illis  ell  commune  & in 
quo  fe  tengunt, 

X X. 

Circulm  circulum  tengere  exterius  dicitur,  quendo 
neuter  elium  includit,  fed  commune  iUud 

bebent  quo  fe  contingunt.  > 

HAs  definitiones  de  noflro  addimus  mul- 
cu  nobis  profuturas.  Vndccima  iam  cx- 
plicauimus  in  primo  notando  definitionis  fe- 
cund^tDuodecima  in  fecudo  notando.T  crtia 
decima  in  tcrtio:Dccima  quartam  in  quarto. 

Decimam  quintam  fic  explicamus.  Inco-F(2*  8q* 
dem  circulo  ABDC, anguli  BAC,EFD,a;- 
quales  infidanc  arcubus  BFC,EAD,ifti  arcus 
erunt  fimiles.Vel  in  circulis  diuerfis  ABDC, 

GHLI, HIMK, anguli  sequales  BAC,  HGI,- 
IHKjinfiftant  arcubus  BEC,HLI,IMK,  ifti 
arcus  erunt  fimiles. 

Decimae  fntae  denique  explicationem  fic 
accipe.Si  in  eodem  circulo  ABDC , anguli 
BOC,EOD,in  centro Ofint  squales, fimiles 
erunt  fcflorcs  BOC,EOD.  Si  verd  in  diuer- 
fis circulis,  angui  i in  centris  O , fint  squales 
BOC  , HOI , lOK  , feftores  erunt  fimiles 
BOC,HOI,IOK. 

Decima  feptima  explanau  e(t  in  fine  ter- 
tis,ficuti  etiam  decima  oftaua.ij.Sc  zos 


PROPOSITIONES 


PRIMA. 

Dati  circuli  centrum  reperire. 

Vppofitio.  Circuli  AEBD,centrum  fit 
reperiendum: 

Conftruftio.  Ducatur  in  co  chorda 
ali(^ua  AB,qu£  per  prop.  lo.lib.u  bifa- 
riam fecetur  in  C;&  per  prop.  1 1 .lib.ciufdcm, 
excitetur  ex  C , refta  linea  ad  angulosrcftos 
ipH  AB,qux{it  ECD  produccndavtrimquc 
donec  lecci  circumferentiam  circuli  in  pun- 
^sD,  E ; hcTC  refta  DE  bifariim  fecetur  in 
F,per  cit.  prop.io.  Dico  hoc  punftum  l'  cfle 
centrum  circuli  dati. 

Demonlbatio.  Si  Fpunftum  non  fit  cen- 
trum circuli  dati , erit  aliud  pundum  intra 
eius  aream  pcrdef.i  5.  lib.i  «quod  erit  vcl  in 
redaDE,  vclutiG»  vel  extra  illam  veluci 


H.  Efto  G fi  fieri  poflfit;  tunc  per  def.  cif.  i j 
red«  Gp,GE,  erunt  aequales , ideoque  reda 
DE  diuifa  erit  in  duas  partes  aequales  inG: 
fed  8c  per  cortftrudioncm  reda  eadem  DE 
diuiia  tuit  bifarHlm  in  Fjquare  per  axioma  y, 
lib.  I .erunt  rcfts  I D totum,  & GD  pars , ae- 
qualia;vclFEpars,  &GE  totum  aequalia* 
Abfurdumconlequens  ifiud, indicat  pundum 
G in  redaDEjVeiqiiodJibct  aliud  cfiuerfiim 
abF,  nonpolTceOc  centrum  circuli.  Efto  (i 
fieri  poITit  pundum  H,  ipfum  centrummb  co 
ad  punda  A,  C,  B , traijcianturrcdjE  linea* 
HA,HC^  HB:  In^rimis  reda  HC  efficiet  ad 
partes  centri  H,rclpcdu  rcdi  ED  ^ angulurt 
BCH  minorem  redo  BCD,it  alterum  dcin^ 
ceps  ACH  maiorem  redo^atque  ita  erunt  in- 
®qualcs anguli  BCH,  ACH:led& pcrdef.i  5i 
cit.Iib.i.redf  HA,  HB, erunt  arqualcs^idco- 
^uein  triangulo  AHB,anguli  A^B, ad  bafim 
F 4 AB, erunt 
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AB,crunt acqailcsper  j.prop.  Cumcrgoin 
triangulis  HBC , H AC  , fint  duo  latera  CB, 
BHxt^ualialatcribusCA,  AH,vtrunique 
vtri(]ue,angulor>]UC  comprehendant  in  A , & 
B squales , erunt  per  prop.  lib.  i . anguli 
BC  H,  ACH,squalcs,c6tra  conccfla:pugnan- 
tia  ifta  indicant  punftum  H,  & quodlibct 
aliud  cxtratcftam  £D,eiulque  mediumpun- 
dhim  F,nonpofle  file  centrum  circuli.  Erit 
igitur  pundum  Fjlicuti  aderuimus.  Datier- 
• gocirculiceiurumreperimus,  quoderatfa- 
ciendum. 

COROLLARIVM 

Si  in  cinitit  rlOd  <lif«4  tiiun  nlirnt  uStm  linam 
ftttt  Hfdrum , dngnlti  riOos  ■,  in  frume 
irit  (entrnm  tiuiili  t L medium  fun- 
dum.] 

HOc  demondrauimus  exempli  gratia  in 
fecante  refia  ED , exciuta  ad  angulos 
reSos  ipfi  chords  AB . in  medio  cius  pundlo 
C.  centrumque  circuli  elle  F medium  pun- 
ftum lecantis  ED. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

SeOn  lina  lermmdid , jilnmmeii  femel  iimii 
fdtid  Infdriim. 

HOc  ollendimus  in  refta  ED,diuila  bifa- 
rilminF,  nullum^e  aliud  eius  pun- 
ftum polE;  illam  iterum  bifarilmdiuidcre. 

PROPOSITIO  II. 

Si  in  circuli  circumferenda  <hio 
quxlibet  punfta  accepta  fue- 
rint j refta  linea  qux  ad  ipla 
pund^  adiungitur,  intra  circu- 
lum cadet. 


AEBjpmcr  eius  extrenu  A , B , fiu  in  cir- 
cumferentia ipfa  cx  datis.  Tunc  vero  per  i. 
prop.pr^ccd.repcrto  C circuli  centro, ducan- 
tur retftae  line®  C A,  CB , tju*  erunt  ®quales 
perdcf.i  5.lib.i. 

Demonftratio.Primum  pofitum  abaduer- 
fario  cfle  nec]uic,  (Rueretur  enim  coira  axio- 
ma z j.  lib.  r.  plura  punfta  duobus  in  circum- 
ferentia circuli  elTe  in  diredtum  vnius  rcdlae 
linc®.Sit  igitur  fi  fieri  polfit  fecundiim;fic  cx 
centro  C circuli  inuento  rc<fta  linea  CE,  ad 
aliquod  pundhim  £ redbe  AEB  extra  circuli 
arcam  fit®,iu\taplacitum  aduerfarij.  Impri- 
mis quiaredx  CA,  CB , funt  aequales,  erunt 
per  5.prop.lib.  i «anguli  C AB,CB  A xquales: 
Icd pcrprc^.itt.lib.eiufdctu  i.ongulus  AED 
cft  maior  angulo  CBE,ergo  etiam  per  i. axio- 
ma eiulHcmlibri  , eri  t maior  angulo  CAE: 
ergo  in  triangulo  rcdltlineo  AC  E , per  prop. 

1 9.  lib.i . latus  C A , maior  erit  latere  CDE 
(«rante  arcum  AB  circuli  in  D ; veru^  per 
dcf.15.red®  AC,DC,funt  ®quales,crgo  per 
i.ax.cit.  reda  CD , erit  maior  re^  CDE, 
pars  videlicet  maior  toto , contra  8.  axioma 
lib.i.  hocabfiirdum  confluens  indicat  poli- 
tionem fecundam  aducrfari|  efie  falfam.Curn 
ergo  ofienderimus  redam  lineam  nedentem 
punda  A , B diuerf®  accepta  in  circumlcreo- 
tia  circuli  non  polle  elle  extra  circuli  ipfius 
aream, neque  vllum  aliud  pundum  commu- 
ne habere  cum  ipfius  circumferentia  diuer- 
fum  abeius  extremis  A,&  B-,tota  intfa  circuli 
aream  exifiet,vtipropofuic  Author. 

COROLLARIVM. 

f 

'Bj^a  Imeg  drtutum  tsin^em  & eum  n*n  ftCMHs,eum 
/9lum  tsHgit  in  rn$  punSo» 

SI  enim  tangeret  in  duobus , intra  circu- 
lum ellet  per  ifiampropofitionem,  defie 
eumnon  tangeret  iu^tadef.z.lib.huius, 

PROPOSITIO  III. 


rii.86. 


SVppoGtio.  In  circuli  ADB  circumferen- 
tia accepta  (Int  duo  punfta  A & B diuerla 
£m  : Dico  rcftam  lineam  AB  illa  punfta 
coniungentem,totam  intra  circuli  aream  exi- 
(lerc , exceptis  duobus  cius  extremis  prxdi- 
ftis  A,  B , qu£  funt  in  circuli  circumferentia 
ex  datis. 

Conliruftio.  Si  refta  AB,non  exiflat  tota 
intra  circuli  arcam  uti  allcruimus,  vel  habe- 
bit aliquod  aUud  punftum  puu  D,  diucrfum 
ab  eius  extremis  A,  &B,  in  circumferentia 
circuli  i vel  tota  erit  extra  aream  circuli,  vt 


Si  in  circulo  refta  quxdam  linea 
per  centrum  cxtenfaquandam 
non  per  centrum  extenlam,bi- 
fariira  lecet ; & ad  angulos  rc- 
ftosipfamlecabit. 

Et  fi  ad  angulos  reftos  eam  lecet, 
bifariim  quoque  eam  l^bit. 

c VppoCtio.  In  circulo  BEC , reftam  BC  Flj{.  87. 
chordam  citra  centrum  A circuli  tranf- 
cuntem 
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euntem , rcfta  alia  linea  AD  per  ipfum  A cen- 
trum incedens, fcccc  bifarUmin  D:Dicocam 
(ecarc  ad  angulos  rectos  ADC,  ADB.  Quod 
fi  re^  AD  per  centrum  A circuli  procedens 
fecet  rejitam  BC  chordam  non  cranlcunccm 
per  centrum  didum  A,  ad  angulos  re<^s 
ADC , ADB  : Dico  quod  illam  liabit  in  D, 
bifariam,  ita  vt  fine  xquales  partes  BD, 
CD. 

Confirudio.Re<5^x  linex  AB , AC,  tranf- 
mittatur  qux  per  dcf.  1 5 .lib.  i. xquales  erunt. 

Demonilracio  primxpartis.Si  non  fintan» 
guli  ADC, ADB, recti  ambo,  erit  vnus eo- 
rum minor  rcfto,&  alter  maior  redo, per  no- 
firum  coroll.  3 . prop.  a 3.  lib.i.  ideot^uc  inx> 
quales  anguli  erunt : Tunc  vero  in  triangulis 
ADB,ADC,quia  duo  latera  AD , DB,  fiint 
xqualiaduobus  lateribus  AD.DCiVtrumquc 
vtrique,&  anguloscontincntinxquales, erunt 
per prop.a4.1ib.i.baTes eorum  AB>AC,inx- 
quales,  contra  concelTa.  pugnantia  ifta  mani- 
folamfaciunt  falfitarem  politionis  contra  di- 
centis primx  huic  parti,qux  ideo  Habilita  re- 
manebit. 

Demonfiracio  fecundx  partis.  Sint  fi  fieri 
polTtc  partes  DB,  DC , totius  BC,inxquales. 
Io  triangulo  B AC,anguli  B,&  C, erunt  xqua- 
les perprop.5Jib1.Ergo  in  triangulis  ADQ 
ADB,habebimu$duos  angulos  xquales  duo- 
bus, vtnimquc  vtrique , hoc  efi  angulos  B,& 
C>tum  deinceps  ad  D redos  ex  datis, qui  funt 
xquales  per  12.  ax.  lib.i.  igitur  per  coroll.3. 
Doflrum  prop-32.1ib.i . reliqui  anguli  BAD, 
C AD, erunt  xquales.  Sed  in  cildem  triangu- 
lis DA  C,D  AB , habentibus  duo  latera  DA> 
AC  , xqualia  duobus  lateribus  DA , AB, 
vtrumque  vtrique,^  per  aduerfarium , baTes 
inxquales  BD,CD,  erunt  per  prop.  2 < . lib.  i. 
anguli  BAD, C AD, inxquales , pauld  antea 
conceili  xquales.  pi^nantia  ergo  Ula  indicant 
falfam  dfe  pofitionem  aduenarij  contradi- 
eentem  huic  fecundx  'parti , qux  propterea 
confirmata  A:  fiabilita  relinquetur  in  veritate 
ficuti  fiiit  ab  Authore  alTerta. 

COROLLARIVM. 

iHMiiiif  tn4n^\9\l9[uUn\€q^Ma9  uStAWnu 
anguU  ad  ba^m  duUa  tam  bifarthn  ficanty 
rS  ififi  perpenduularii ; & fi  futrit  ipfi  ad  an^u- 
l9t U&9S  t tam  bifartam fecabtt  i[&in  vtrttjt* 
tafu  aoffilum  ofptfitum  bafi  bifariam  fecabit.\ 

HOc  totum  ofienfumeR  exempli  gratia 
in  triai^lo  irofceli  BAC  : exdemque 
rationes  allatx  miliunt  in  triangulo  xqui- 
latero. 


PROPOSITIO  IV. 

Si  in  circulo  du*  redae  lineae  fele 
mutuo  lecent , non  per  cen- 
trum extenfie-,fefe  mutuo  bifa- 
riam non  fecabunt. 

SVppofitio.In  circulo  ACBD,dux  redx  88. 

chordx  AB,CD,lc  mutuo  Icccnt  in  pun- 
do  E,ncutraque  illarum  per  centrum  F cir- 
culi incedat : Dico  iftas  redas  chordas  fefc 
mutuo  non  fccare  bifariam  : licet  vna  poflic 
ab  alia  bifariam  filari, vt  verbi  gratia  chorda 
AB, in  E leda  ab  alia  CD, 

Conllrudio.  Ex  centro  F circuli  dati  re- 
dx tranfmittantur  linex  FD,FC,  FE,  ad  ex- 
trema datarum  chordarum  Sc  ad  mutuam  Ic- 
dionem  in  E. 

Dcmonftratio.  Efto  quod  reda  AB  bifa- 
riam fecetur.  Quia  redx  AE,  BE  funt  xqua- 
le$,&  duo  latera  AF,FE  fiint  xqualia  duobus 
BF,F»  vtrumque  vtrique,  erunt  anguli  AFE, 
BF£,per  S.prop.Iib.i. xquales,  fed  per  axio- 
ma S.Iib.i.  Angulus  EFD,  maior eR  angulo 
EFB  , & angulus  EFC  minor  leR  angulo 
AFE, ideo  per  i.ax. lib.i.  Erit  angulus  EFD 
maior  angulo  EFC;£rgo  in  triangulis  EFD, 

EFC, quia  duo  latera  EF,  FD , funt  xqualia 
lateribus  EFjFC,  vtrumque  vtrique , (nam  • 
EFcommunc  cft,A:  reliqua  duo  FD,FC,func 
xqualia  per  dcf.15. lib.i.  ) angult^que  conti- 
nent inxquales ; erunt  per  prop.z^.  ciufileni 
libri  i.bafcseorum  inxquales,  & maior  ED, 
qu^m  EC.quod  erat  oRcndcndum, licet  alte- 
ra reda  AB, bifariam  fecari  pollit  in  £ ab  alia 
reda  CD.  (cd  diccc  aduerfarius  redam  CD 
bifariam  diuidi  in  E,  quare  probandum  cric 
aliam  AB  non  diuidi  in  partes  xquales  in  £• 

In  triangulo  CFD  ifb(cclc,quia  vult  aduerfa- 
rius rc(^m  CD  bifariam  Iccari  in  E, ab  reda 
FEprouenicntccx  F centro  circuli , erunt 
per  coroll.  prop.  prxccdcntis  anguli  EFC, 
ErD,xquales;fcd  angulo  EFC  maior  eftan- 
guIusEFA;  & angulo  EID  minor c(l  angu- 
lus EFB,  per  axioma  S.lib.ixrgo  per  1.0X. 
angulus  AI  E erit  maior fingulo  BFEJgitur 
per  prop  24.cit.bafis  AE  erit  maior  EB , ia 
triangulis  AFE, bFE,habencibusduo latera 
AF,  FE,  xqualiaduobus  lateribus  BE,FE, 
vtrumque  vtrique.DcmonRrata  igitui'  renuv 
nctpropofitio. 
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\trafque  partM  BAC , vel  mininix  BD.  BD  cadere  poterunt  : licet  etiam  alia  pooi 
Conftrudio,  Perprop.  zt.  lib.i.  fiatad  polfit  aequalis refif  BE. ad paitcsG  rcfpcdu 
pundum  A,refti  BAD,angulus  B AG  fqua-  BAC.vcl  BD,  quod  oon  contradicit  propoli- 
lis  angulo  BAF,  poBeareds  ducantur  £Cy  tioni.  'lotam  ergo  proporiciooem  abundi 

cxpltcauimus. 


CF,ED,FD,EF. 

Dcmoiiftratio  primae  partis.  Imprimis  re- 
BAC  erit  maior  rcAa  BD;naperdcf.if. 
lib.i.rcdje  AC,AD,funtaequaIes,  &rcda 
BAC  maior cft  refta  AC, per  8.ax.Iib.i.crgo 
erit  per  t.ax.  maior  qui mre^ADi&  mul- 
to magis  quilm  re^a  BD«  In  triangulo  autem 
iforceEEAC,anculi  ACE, AEC,fum aqua- 
les per  prop.  5 . lib.  i * e(l  autem  angulus  BEC 
maior  angulo  AEC  per  8.ax.  ergo  etiam  per 
I .ax.erit  maior  angulo  BC  E i ergo  perprt^ 

I p.lib.i  .latus  BAC, maius  erit  latere  BE ; u-. 
mih  ratiociniopercalUem  prop.&axiomata, 
in  triangulo  FAC  ifofceli, anguli  ACF,AFC 
arquales  erunt, Icd  angulus  BFC  maior  eft  an- 
gulo AFC , ergo  etiam  maior  erit  angulo 
BCF,  ergo  reda  BAC  maior  erit  rcftaBF, 
& ftc  de  reliquis. 

DemonlFratio  lecundae  partis» In  triangulo 
F ADifbfcele,anguli  ADF,AFD,  funt  aequa- 
les per  prop.5.1ib.i.Etper  8.ax.ar^tusBFD 
minor  elF  angulo  AFD,  ergo  per  i.ax.  minor 
cric  etiam  angulo  BDF,crgopcr  19.prop.lib, 
i.reda  BD  minor e^itqu^m  re&a  BF.  Ex 
eirdem  axiomatibus  & propofitionibus , in 
triangulo  ifolceli  £ AD, anguli  A£D,  ADE 
erunt  aequales ; 1^  AEE)  maior  eft  angulo 
BEt>  , ergo  etiam  angulus  ADE  maior  erit 
angulo  BED  \ ergo  m triangulo  EFD , la- 
tus BE  maius  erit  latere  BD,  & ftc  de  re- 
liquis. 

Demonftratio  terti£parti$»Perprop.j.lib, 
1.  in  triangulo  EAFilbfcclc,  angubAEF, 
AFE,rqualesenmtdcdpcr  ax.  9,  lib.i.  angu- 
lus EFB  maior  eftangulo  AFE,  ergo  per  t. 
ax.  erit  etiam  angulus  EFB  maior  angulo 
AEF , & multo  magisangulo  BFE  minore 
quam  AEF;crgoin  triangulo  EBF,  latus  EB 
maius  erit  latere  BE.Et  ftc  de  alijs  omnibus 


PROPOSITIO  VIII. 

Si  extra  circulum  fumatur  pun. 
6lum  quodpiam , ab  eoq;  puti  - 
Ao  ad  circulum  deducantur  re* 
quzdam  linez , quaruvna 
quidem  per  centrum  protenda- 
tur,reliquz  vero  vt  liliet.  In  ca- 
uam  circumferentiam  caden. 
tium  redlarum  linearum  maxi- 
ma quidem  eR  illa,  qux  per 
centrum  ducitur : aliarum  au- 
tem propinquior  ei , qua:  per 
centrum  trafit,  remotiore  (cm- 
per  maior  eft.  In  connexam  ve- 
ro circumferetiam  cadentium 
redlamm  linearum  minima 
quidem  eft  illa , qux  inter  pun- 
^um  & diametrum  interponi. 
tur:aliarum  autem  ea  qux  pro- 
pinquior eft  minimx, remotio- 
re lemper  minor  eft.  Duxautc 
tantum  re(ftx  linex  xqualesab 
co  punfto  in  ipftim  circulum 
cadunt , ad  vtrafque  partes  mi- 
nimx  yel  maximx. 


huiufmodi  reiftis  liaeis. 

Demonftiatio  auarts  & vltimf  partis.  In 
triangulis  BAF,BAG,duo  fune  latera  £<]ua- 
lia  FA,  AB,  duobuslateribusGA,  AB  i FA, 
G A , quidem  per  def.  i { . Lb.  i . reliqua  AB, 
AB,vnum  Sc  idem,  anguloique continent  z- 
quales  per  conftrudionem , ergo  per  4.  prop. 
lib.i.bafeseorum  BF, BG  enmt *quales:de- 
monlbrammusauiem  in  tertiaparte , reliquas 
omnes  ducendas  ex  vna  parte  maximx  vel 
mininue  dudarum  przdi^rum , ad  ran&a 
diu^a  circumferenciz  circuli  dati  eUc  inz- 
.quaIes,idco  folum  duz  folum  re£lz  mta  BF, 
BG  , inter  fe  zquales  ab  eodem  punao  B,  ad 
vtraTquepartesmaximE  BAC,  velmiaiiQZ 


SVppofitio.Extra  circulum  fECI.&  cius  -j; 

circumferentia  datum  fit  pundhimA,ex  ' 
quodeduftzfint  refiiUnez  AFBC,AGD, , 
AFIE,&  ficdeinfinitisalijs.lecantescircum- 
ferentiam  circuUin  duobus  pundisfingulz, 

Icd  harum  vna  AFBC , cranrcac  per  B cen- 
trum circuli.  Dico  primo  fi  confidetentur 
przdi^iz  linez  terminacz  in  cauajn  circuli 
£DC  circumferentiam,  leu  in  extremis  ea- 
rum punfiis,C,D,E,  maximam  inter  eas  efle 
rcftam  AFBC  tranleuntcm  per  centrum  B , 
circuli : fecundo  'rcftam  AGD  propinquio- 
rem huic  maximz , efle  maiorem  remotiore 
AHE  i & fic  de  alijs  fi  efieut  dudtz  1 tenid  fi  , 

confi- 
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conHdercntur  prxdiifhe  lincx  appel- 
lentes in  conuexam  circuli  circumferentiam» 
vel  rerminatx  pundis  H,G»F, omnium  bre- 
uilHiuameUequsinterpundumA,  & dia- 
metri FBC,pundum  F vicinius  pundo  A,in- 
teriacet : quarto  redam  AG  viciniorem  huic 
minimxAF.ede  minorem  remotiore  AH; 
& Hc  de  reliquis  omnibus  H dudx  ellent: 
quintd  duas  tantum  ad  vtrafque  partes  mini- 
m®  AFjvel  maxim®  AFBC,duci  polle  xqua- 
les^v.g.in  concauam  partem  AH£,AlK;vel 
in  conuexam, duas  AH,  AI. 

Conllrudio.Ducanturred®  FD,FE,GE, 
GBL,CG,CH,&  centro  A , imerualloAH 
fiat  circulu:} , cuius  circumferentia  (ccabit  in 
H & I circumferentiam  dati  circuli,  ( nam 
probabimus  redam  AH  maiorem  el&  reda 
AF)  : tum  centro  eodem  A,&  interuallo  re- 
d®  A£ , fiat  alius  circulus , cuius  circumfe- 
rentia fecabit  dati  circuli  circumferentiam  in 
E & K, probabimus  enim  redam  A£»mino- 
rem  elle  reda  AFBC.)  denique  ducanturre- 
d®Ar,AK. 

Dcmonftratio  prim®  partis.  Perpropoli- 
tionem  prxcedcntf  7.re^line®FE,FD,fin- 
gul®  erunt  minores  rcdaFBC  , ergo  fi  illis 
addamuscommunem  redam  FA,  tota  reda 
linea  AFBC  , per  centrum  Bcirculi  incedens 
erit  maior  > quim  du®  red®  AF , FD;  vel 
qUim  du® ali®  red.e  AF,  F£,  per  4.ax.lib,  i . 
Etquia  per  prop.  lo.liUi  .du®  red®  AF,FD, 
fiint  maiores  quiim  AGD;&  etiam  du®  red® 

AF , FE  » funt  maiores  qu^m  reda  AHE  : 
erit  per  t. axioma  lib.  r.  reda  AFBC , ma- 
iorqu^  quxlibet  redarum  AGD»  AHE, 

& Itc  aliarum  omnium  huiufmodi  reda- 
rum in  cauam  circumferentiam  circuli  ca- 
dentium* 

Dcmonftratio  fecund®  partis.  Pcrprop.7. 
pr®ccdentem  re6b  GD  maior  efi  qu^m  ret^ 
C£;ei^o  fi  illis  addamus  communem  redam 

AG , adhuc  per  ax.4*  lib.  i . tota  reda  AGD 
maior  erit  quam  red®  du®  AE,  GE^  fed  per 
prop.zo.lib.i.du®  red®  AG,G£,funt  ma- 
iores reda AH£;erit per  i.ax.lib.i. tota re^' 
da  AGD  maior  qu^m  reda  AHE ; & fic 
olfendetur  maior  qu^m  reliqu®  omnes  red® 
remotiores  (eorfim  fumpt®* 

Dcmonftratio  terti®  partis*  Per  prop.pr®- 
ced.7.rcda  CG  maior  eft  quim  recb  CH,5c 
reda  CBF  adhuc  maior  qu^m  quxlibet  illa- 
rum.Sed  & pcrfrop.io.Iit>.i.du®  red®  fimul 
fumpt®  AGjGC»  nint  maiores  reda  AFBC; 
ergo  fi  de  his  inxqualibus,  demamus  inxqua- 
les  redas;de  minore  AFBC , maiorem  FBC; 

& de  maioribus  AG,GC,minorcmGC ; re- 
linquentur per  ax.5  lib.  1 ,in®quales  quantita* 
ics,noc  cft  AG  reda  maior  quam  Ar.£t  vtc- 


librum  tertium 

do  eadem  methodo , & applicando  ealtlem 
prop.Se  a)iiomata,du®  refts  AH,  HC  maio- 
res erunt  fimul  tju^m  refta  AFBC';  ergo  fi  de 
minore  AFBC,  tollamus  maiorem  FBC  ro- 
fiam;&  de  maioribus  AH,HC'i  minorem  rc- 
ftam  HC ; remanebit  reda  AFl  maior  quim 
reda  AF.  & fic  de  aliis  redis  appellentibus 
abdatopundo  A ad  conuexam  partem  cir- 
culi. 

Demonftratio  tjuartr  partis.  Perprop.ai, 
lib.i.du*redE  AHJiC,funt  maiores  duabus 
redis  AG,GC  : ergofi  de  maioribus  aufera- 
mus minorem  redam  HC , & de  minoribus 
maiorem  GC  per  prop.praEced.7  .relinquetur 
per  5.ax.lib.i.  reda  linea  AH  maior  quim  re- 
da AG:&ficdeali|somnibushuiufmodi  re- 
dis lineis  ab  pundo  A ad  conuexam  circuli 
circumferentiam  incidentibus. 

Dcmonftratiovltims  partis.  Qma  perde- 
monftrationem  tertia:  partis, reda  AH  maior 
eft^uJm  reda  AF, circuli  circumferentia  dc- 
fcripta,cctro  A,intcruallo  AH, fecabit  redam 
AF  produdam  jntra  circulum  datum  vitra 
F, inter  pundum  F,&  C.non  tamen  vitra  C. 
nam  per  i.  partem  reda  AFBC , maior  eft 
qu^m  reda  AHE,&  multd  magis  qtUm  pars 
eius  AH;quare  circuli  delctipti  circumferen- 
tia ingredietur  intra  iteam  elati  circuli,&  ite- 
rum egredietur , Iccando  in  I eius  ciicumfc- 
tentiamiquarepct  def.15.  Ub.i.  reda  AI,erit 
a»]ualis  redie  AH,  vna  illatum exiftente  ad 
vnamparte  minima:  AF,velmaxima:  AFBC, 
altera  ad  aliam  partem  ciulHem  maxims  vel 
minimx  dids.Simili  modo, centro  A,  inter- 
uallo  AE  tedf, circumferentia  circuli  delcri- 
pta  fecabit  diametrum  FBC  citculi  dati,  cum 
Iit  pet  j.  partem',  tota  reda  AFBC  maiot 
quam  reda  AFIE , ergo  circumferentiailla 
dcictipta  ingredietur  aream  citculi  & itemm 
egtcdietut  per  axioma  27.1ibj.citcumfeten- 
tiam  circuli  dati  in  K ; quate  pcidef.i;,  lib.i. 
reda  A Kduda,  vel  ducenda,  Crit  xquali» 
redi  AHE , ad  aliam  partem  red*  AFBC. 
Cum  autem  in  hoc  cafu , vel  in  alio  przce- 
dente  huius  partis , re^  omnes  lines  ab 
eoiicm  pundo  A cmillie  versils  vnam  par- 
tem fint  ioxquales , fit  vtfolilm  duae  ad  par- 
tes diuerias  aequalestranfinittipoflint  ab  eo- 
dem pundo , ad  cauam  vel  conuexam  circuli 
dati  circumfcrentiamiTotamigiturpropo-, 
fitionem  demonftrauimas. 
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COROLLARIVM  NOSTRVM.  PROPOSITIO  IX. 


Eifdm  tUtu  qtt  in  b*t  poftfitunt  fmmum  re- 
Btram  lintaram  in  cniuni  cirmli  fanem  dui- 
eUntkm , intra  eirenii  aream  { maxima  erit  qua 
fer  etnirnm  tirtaU  intedet ; yumierjj  iUi  mater 
erit  remetitre , dnajj  ftlum  ad  vnafjj  fanet 
maxma , aqualtt. 

✓ 

..  O Vppofirio,  & conftruAio  eaciem  cjuaJ  in 
propofitione  prxfcnti.  Dico  autem  por- 
tionem FBC  refti  tranicuntis  per  centrum 
B circuli , cfle  maiorem  portione  GD,  & 
portione  HG  , & (ic  de  reliquis  fl  adeilcnt. 
Secundd  dico  portionem  GD  efle  maiorem 
portione  HE,  vtpote  viciniorem  maximx 
l-BC.  Dico  tertio  duas  folum  vtpote  HE, 
IK  portiones  ad  Ytrafauc  partes  maximx 
FBC  , ellc  squales  inter  le , non  autem  tres, 
aut  plures  numero. 

DemonBratio.  Cumper  i.partcmpropo- 
(itionis  huius , (it  re<5ia  AFBC^  maior  qu^m 
rcftaAGD,  & quim  rcfta  AHE,  Aficde 
reliquis  huiufmom  re^is  (1  adc0ent ; & per 
3* partem,  reda  AF  fit  minor  quam  reda 
AG,  Sc  qu^m  reda  AH,  & fic  de  aliis  fi 
dudsellent  huiufinodiifide  maxima  AFBC 
tollamus  minimam  AP,&:dc  minoribus  prs- 
didis  maiores  didas , remanebit  per  5 . axio- 
ma libr.  I.  FBC  reda  maior  qu^m  reda 
GD , & qu^m  reda  HB , quod  erat  primo 
propofitu.Pro  Iccunda  parte, quia  per  z,  par- 
tem prop.huius  reda  AGD  maior  efi  quim 
teda  AHE;  & per  4,  jpaitcmrcdaAGeft 
minor  qu^m  reda  AH ; h minorem  de  maio- 
re detrahamus , & maiorem  dc  minore , re- 
linquetur per  axioma  libr.  i.  redaGD, 
maior  quam  reda  H£«  Pto  vltima  parte 
ofiendenda , quia  per  vltimam  partem  huius 
propof.  folum  dusredx  AE , AK  exempli 
gratia , pofiimt  educi  ad  partes  diucrfas  ma- 
ximx  AFBC,  incauam  partem  circuli 
fbl^  dux  alix  AH  > AI , in  conuexam  ei  uf- 
dem  partem  , ad  vtrafque  partes  minimx 
AF  : fi  de  aequalibus  AHE,  AIK,  deman- 
tur aequales  AH,  AI , relinquentur  folum 
dux  xquaics  HE,  IK  xquales  ad  vtrafque 
partes  maximx  FBC,  qux  omnia  erant  ex 
propoficioncprxlenti  dehuanda. 


Si  in  circulo  acceptum  fuerit  pun- 
itum aliquod  , & ab  eo  pun6to 
ad  circulu  cadant  plures  quam 
dusc  reita:  lineat  atquales  i acce- 
ptum punitum, centrum  eft  ip- 
lius  circuli. 

SVppofitio.  Intra  circuli  FBCD  aream 
acceptum  fitpundumA,  cx  quo  ad  cir- 
culi circumferentiam  dudx  fint  tres  redx  li- 
nex  AD, AC, AB,  xquaics  inter  le:  Dico 
pundum  acceptum  A,  elTe  dati  circuli  cen- 
trum. 

Confirudio , extrema  duo  redarum  dua- 
rum dudarum  fita  in  circumferentia  circuli 
viciniora , nedantur  reda  linea , qualia  funt 
D,  C,  vinda  media  reda  DC ; qua  diuifa  bi- 
fariim  in  E per  prop.i  o.  lib.i . tranfinittatur 
per  E & A, reda  linea  AE  produceda  vtrim- 
que  vlquc  ad  circumferentiam  inF  & G.  De- 
nique redx  AD,  AC,  ducantur. 

Demonlbratio.  Per  prop.  3 . 1 i b.  huius  reda 
FAEG  erit  orthe^onia  ad  redam  DC ; eigo 
per  coroll.  i.prop.nuius  libri  inrcdaGEAF, 
erit  centrum  circuli.  Quod  fi  non  fit  A , fic  fi 
fieri  pofllt  quodeumque  aliud  pundum  H, 
huius  redx  FAEG.  hoc  polito  habebimus  ad 
vnam  lolum  partem  maximx  redx  lines 
FAEG  cranleuntis  per  centrum  H circuli  da- 
ti , duas  redas  lineas  AB , AC , proucnien- 
tesepundo  A diuerfo  ab  centro  H , contra 
propof?.  hoc  abfurdum  quandoquidem  pro- 
cedit ab  politione  contradicente  allertioni 
huius  propofitionfs,  indicat  politionem  eHe 
fidlam  Sc  allcrtionem  hanc  veram< 

PROPOSITIO  X. 

Circulus  circulum  in  pluribus 
quam  duobus  pun<5Iis , non 
leeat. 

; . 

DEmonfiratio  aflercoda  fupponit  hanc 
propolitionem  de  circulis  fe  mutuo  fc- 
cantibus  ratione  fuarum  circumferentiarum 
& in  eodem  plano  exillcntium:  nam  fifuppo- 
itantur  indiucrlis  planis  exillcre  demonllra- 
cio erit  alia , quam  dabimus  in  commenUriis 
nollris  in  Tbeodolij  fphxrica.  Probandum 
igitur  circumferentiam  vnius  circuli  fecantis 
G alterius 
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alterius  circuli  circumferentiam , eam  non 
Iccarc  in  pluribus  punftisquim  duobus  dilfi- 
lisficu  :nam  duo  immediata  punftain  lineis 
& c^uantitate  dari  nequeunt. 

Conftrit^io  & dcmonftratio  firaul.  Lfto 
fi  fieri  poflTrt  dux  circulorum  circumferentix 
fe  mutuo  interfcccnt  in  tribus  punctis  vel 
pluribus,  E,H,F,G,  ingrcdifdo  & egredien- 
do iuxta  definitionem  i y.huius  libri  allatam 
circulorum  (e  mutuo  fcctntium  ratione  Tua- 
rum circumferentiarum.  Imprimis  per  prop. 
5. huius  libri,  eorum  cemra  erunt diucrla, 
puta  A,B,  lam  vero , reaa  Ali  linea  iungens 
ifta  centra  A:  produfta  vtrimque  non  poterii 
lerminari  induobuspundisfcdiionismutux 
circumferentiarum  fe  mutuo  lecantiura,  puta 
£,H  : nam  per  dct.j  5.  Iib,i.  rc6tx  AE,  AH, 
elfent  aequales  i tum  etiam  re^txBL,iiH;8c 
fic  eadem  reda  linea  EH  terminata,  bis  dkii- 
‘deretur  bifariam  in  pun6tis  A , B , diueifis, 
contra  corolUnoftrura  ad  prop.a.huius  libri. 
Sed  neque  reda  linea  vinciens  duo  centra  di- 
uerla  circulorum  datorum  produda  termi- 
nari potcfl  ad  vnum  pundum  commune  le- 
dionis  circumferentiarum  illorum:  nam  efio 
fi  fieri  poflit  B A reuincies  centra  A & B prx- 
dida,  terminetur  ad  vnumfolumpundum 
E,fcdionis  prxdid«,&  ex  ipfis  didis  centris 
ad  aliud  pudum  P fedionum  datarum, tranf- 
mittaniurrcdx  E,I*  pundareda 

nedantur  lineaEF;pcr  naturam  circuli  erunt 
EB,BF,  latera  trianguli  EBP  xqualia,&pcr 
^.prop.lib.i. anguli  BET,  BFEjxqualts:  Icd 
etiam  in  triangulo  E AF,  latera  EA,  AI*,  per 
cit.dcf.i5.1ib.i.erunt  xciualia,&:  pcr5.prop. 
eiufdcmUb.i.erunt  anguli  AEF,Ai  E aequa- 
les: efi  autem  per  axioma  8.  angulus  AFE 
minor  angulo  BFE,ergo  per  lux.  lib.i.  an- 
gulus AEF,  etiam  minor  erit  angulo  BFE: 
kd  concedit  angulum  BEFyqui  idem  ed  cum 
angulo  AEF  ,clfe  ajqualcm  ar^ulo  B1  E; er- 
go idem  angulus  BEF , erit  rclpcdu  eiufiicm 
anguli  BFE  minor  & xqualis , bxc  duo  ab- 
furda  indicant, redam  lineam  nedentem  cen- 
tra circulorum  fe  mutuo  (ccantium,non  pof- 
ic  produdam  attingere  vllum  pundum  fc- 
dionis  mutux  circufcrcntiarum  fuarum.His 
pofitis , ex  centris  A,  ^ B , ad  punda  duo  F, 
G,  fedionum  datarum , lita  versus  eandem 
partem  redx  AB,  tranfmittantur  redx  AF, 
AG ; & BF , BG , ducatur  etiam  reda  FG, 
Tcfultabunt  triangula  B AI,  ABG  : lam  veru*^ 
angulus  BAF,ciim  lit  maior  angulo  BAG 
perS.axioma  lib.i.&  latera  BA,  AF, fint  x- 
qualia  lateribus  BA,AG,  vtrumque  vtrique, 
nam  BA  & commune  , & ex  natura  circuli 
fune  duo  Ar,AG.xqualia;per  pr0p.s4.lib.!. 
bafisBl , maior  erit  bafe  BG , contra  def.15. 


lib.i.  Abfurdum  hoc  proueniens  cum  fupe- 
rioribus  allatis,  indicat  poficionem  contrai- / 
centem  huic  propofitiorii  clle  falfam , & pro- 
pofuionem  ipfam  veram. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I* 

EtSd  lintd  mineum  centrd  duo  diuerft  drailoruM 
fe  mutuh  JecMtium  ruiunt  fumum  etreumfetfn.. 
tUfum , podu^A  vtrtmque  in  infinitum ; auSd 
rdfione  trdnfihit  pr  vBum  ^uiUium  f<Qmis  mn- 
tud  tUdTum, 

HOc  demondrauimus  initio  dcmonftra- 
tionis  allatx. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

CfrtttA  cmumftrentid  firculidlttriuocmumftrtrh» 
tidm  fiecdu  mquit  in  pmtt  diuifikili. 

Nam  in  hac  pane  plura  punda  accipi 
poterunt , & modus  allatus  in  demon- 
ftrationc  huhis  propofitionis,  deducet  aducr- 
farium  ad  abfurdum  idem, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
III. 

CircHli  mti^ri  cir(unifireHtu,(ircult  in/fgri  dUerluf 
circumfirmUm  {t(dte  in  vno/Hm  pHuiione- 
^ quit : iiett  dum  inptduur  dmli  ft^t  dredm,  in 
VHo  foliim  pan^o  fecet , & dum  egredim  iii  rnu 
alio  folitm  puiUlo, 

NAm  ex  dcf.i  7,  lih.  huius , ingredicodp 
intra  circuli  arcam  fecabit  circuijvfi-*- 
rentiam , & ingrediendo  itprum  eam  fccabit^ 
ergo  bis , in  duobus  locis  dillindis , alio- 
qui  fi  fccaret  iterum  illam  in  eodem  pundo 
ingrclfiis,  vel  non  egrederetur  extra  &di  cir- 
culi arcam  , vel  duas  figuras  clauderet  lb4 
circumferentia  ciuidem  circuli , contra  def, 
i5.lib.r.&:  I7,libn huius.  Sedper  a.coroJI. 
non  (ccat  in  parte,  ergo  in  pudetis  fitu  dippr-  , 
fis  duobus , iu  vno  dum  ingreditur  fedi  cir- 
culi arcam  , & in  alio  diucrlb  dum  egre- 
ditur. 


P R O- 
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PROPOSITIO  XI. 

Si  duo  circuli  fele  irjtus  cotingant, 
aeque  accepta  fuerint  eorum 
centra ; ad  eorum  centra  adiun- 
<^a  rc(^  linea , & produdla , in 
contadlum  circulorum  cadet: 

[ qui  erit  in  vno  fblum  pudlo.] 

Y Mprimis  ^inum  fcrupulum  videlicet  di- 
X uerfaefle  centra  horum  circulorum  femu- 
tu6  interiib  contingentium, H enim  voum  eC- 
fet  fblum, puta  pun&um  K, pro  ambobus  du- 
^ reda  linea  ^ A contadu  per  centrum  K, 
& duda  alia  KNM  ad  circumferentiam  ex- 
terioris fecabit  obuiam  circumferentiam  in- 
terioris in  aliquo  pudo  N;atque  itaKA,KM, 
erunt  «quales  re^  per  def.i  5.  lib.i.  tum  et- 
iam KA,KNM,ergo  per  I. axioma  lib.i. erit 
KNM  squalis  KN,totum  parti  contra  axio- 
ma 8.  lib.1.  hoc  abfurdum  indicat  non  polle 
eife  vnuA  centrum  commune  circulis  fc  mu- 
tub  tangentibus  interius. 

Prstere^  oftendernium  exiflimo  circulos 
(e  mutuo  contingere  interius  in  aliquo  com- 
* muni  circum&rcntiis  eorum  tantummodo, 
non  autem  areis.  Si  enim  id  in  quo  fe  t^unt 
ellet  aliquid  arearum,vel  ares  vnius,  circum- 
ferentia illaambiret  illud,  & fic  ingrederetur 
in  alterius  aream  vel  egrederetur,  quod  6eri 
nequit  quin  fe  mutuo  fecent  circumferentix 
iUonimjSc  Oc  cx  datis  fe  mutub  tangerent  ifU 
circuli,  & fc  mutuo  fecarent  iuxta  def.  1 7.  \i~ 
brihuius,contradcf«5.contadu$  circulorum 
qux  negat  ledionem : luitur  id  quod  com- 
mune cft  circulis  fc  mutuo  tangentibus  inte- 
rius , non  erit  aliquid  ares : relinquinir  eigo 
vt  fit  aliquid  circumferentiarum. 

JuppoCtio.  Circuli  duo  ,G  At , FAD , fe 
mutuo  interius  contingant  in  A,  iuxta  defi- 
nitionem 1 9.1ib.huius;  & K punaum  fit  cen- 
trum circuli  FAD,  & pundum  i,fit  centrum 
alterius  circuli  GA£.  Dico  redam  lineam 
IK  produdam , tranfireper  Acontadum  il- 
lorum circulorum , qui  erit  vnicum  foliim 
pundum. 

Confb-udio.  Si  non  ita  fit , fecet  vtrimaue 
produda  circumferentias  amborum  circulo- 
rum : atque  vt  hoc  commodius demonflretur 
fingamus  animo  B pundum  eile  centrum 
circuli  FAD,&  C pundum  ede  centrum  cir- 
culi G A£,  ita  vt  reda  BC  nedens  ifla  centra 
B,C,  produda  vtrimque  fccci  in  F & D,  cir- 
cumferentiam circuli  FAD  inclufii  & io  G & 


E , circuferentiam  circuli  includentis  G AE: 
tilm  ab  A contadu  tranfmittantur  redx  li- 
ne* AG,AF,  AB,AC,AD,AL,pundaIinc« 
connedentis  centra  B,  C , datorum  ctrculo- 
rum,cx  poficioneaduerfari). 

Demonftratio.  Per  def.  1 5 . lib.i. Red*  Hne* 
BAjBF,  funt  aqualesjergoin  triangulo  AUF, 
anguli  BFAjBAF,  erunt  «quales  per  prop.5, 
lib.i,  fed  angulus  BAF  cft  pars  anguli  CAG 
per  axioma  19.  lib.i.  Verum  etiam  per  citat, 
def.  red*  CG , C A, erunt  *qualcs,&  per  cit. 

a.  5,  lib.i.  anguli  CAG , CG  A,  erunt  *- 
fs ; ergo  quia  per  prop.  16.  lib.i.  angulus 
BFA  cft  maior  angulo  CG  A , erit  per  i.ax. 
li.  I. angulus  BAF  xqualis  angulo  BF  A, maioc* 
erit  angulo  CG  A , & ei  xquali  CAG , pars 
maior  toto, contra  8.ax.  Abfurdum  hoc  con- 
fcques  indicat  pofitionc  aduerfarij  cfle  falfam. 
Sed  cauillare  poterit  idem  aduerfirius, volens 
C pundum  cfe  ectrum  circuli  interioris, & B 
eferum  circuli  exterioris, quo pofito fic  argu- 
mentor; Perdcf.i5,lib,i.CA,CD,rcd*  *- 
quales  crut^ergo  per  prop.  5 .l.i.anguii  CDA, 
CAD,*qualcserunt:fimiliter  red*  B£,BA, 
red*  xqualeserunt  perdcf.i5.lib.t.  & anguli 
B£A,BAB,*quales per prop.5  lib.i. Verum 
per  prop.i5.1ib.t. angulus  CDA  maior  eft  an- 
gulo BHA, ergo  per  uaxjib.i.ctiamaior  erit 
angulo  BA£:  ergo  etiS  angulus  CAD  xqua- 
lis  angulo  CDA,  maior  erit  angulo  BA£, 
per  idem  ax.  i.  pars  maior  toto , contra  8-  ax. 
lib.  I .hoc  abfurdu  m etiam  indicat  cauillatio- 
nem  aduerfarij  ef&  falfam.  Cdm  ergo  reda 
linea  coniui^ens  centra  circulorum  fc  mu- 
tuo intus  tangentium,  produda  non  poflit  ex 
vtraque  parte  extra  coiitadum  exorbitare  il- 
lorum circulorum,  ez  vna  parte  produda  in- 
curret in  contadum  prxdidum , quod  erat 
demonftrandum  pro  prxfcnti  Euclidiana 
propoficionc. 

Nunc  fupereft  probandum, contadum  cir-* 
culorum  huiufmodi  mutuum  interiorem,  eflb 
in  vno  tantum  pundo , quod  confultb  addi- 
dimusi 

Si  non  fit  in  vno  tantum  pundo , vel  erit 
in  duobuspundis fibi  imm<^atis,vel  diftin- 
disacdiftltisjvcl  in  parte.  Non  primum, nam 
in  quantitate  minime  dantur  huiufmodijnin- 
da  immediata.  Non  fecundum , nam  (i  fieri 
polite  fint  punda  A & L diffica,  huius  conta- 
•dus : tunc  reda  1 K , tranfiens  per  centra  cir- 
culorum fe  mutuo  contingentium  interius, 
per  hanc  propofitionem  ad  contadum  iftiim 
pertinget ; peto  autem  qiiis  determinabit  ad 
quod  pundum  ex  A & L incurret  ^ fi  dixeris 
ad  vtrumque , ergo  reda  linea  duobus  diuer>* 
fis  ac  diffitts  pundis  cx  vna  parte  terminabi- 
tur contra  naturam  fuam:  fi  refpondcris  fuffi- 
G a ccr« 


76 


CommentanHS  in  Librum  Tertium 


Ccre  vt  ad  vnum  illorum  incidat ; femper  in- 
dctcrminatio  manebit, Sc  recurrere  ad  Deum 
non  cft  necdlirium  , quandoquidem  alia  ra- 
tione Geometrica  hanc  politionem  dcftrue- 
mus ! nam  ex  eodem  centro  K circuli  inte- 
rioris ad  aliud  punftum  L in  quod  non  incur- 
ritrefta  IKA  pridifla, ducere  poterimus;  8c 
ficdux  Tcitx  KA,KL  xquales  erunt  per  def. 
1 5 .lib.  I .Verum  quia  illa  duo  puSa  A, L, per- 
tinent etiam  ad  circumferentiam  circuli  extee 
riorisGAE , cuius  centrum  cft  I, haberemus 
ex  punfto  K diametri  circuli  GAE , quod 
non  cft  centrum  eius , duas  reftas  lineas  K A, 
KL  aquales,  contra  7.propof.  huius, qu*  af- 
Icrit  reftam  KA  efle  breuiftimam  omnium 
reiftarum  abpunfto  K , in  portione  diametri 
KA,qu*  nontranfit  per  centrum  I illius  cir- 
culi. Abfurdum  hoc  indicat, politionem  con- 
taftus  huius  in  duobus  puniftis  dillitis  lefle 
falliim.  quod  abfurdum  etiam  manifefte  de- 
ducetur ex  politione  huius  contaflus  in  para 
te;  nam  prater  indeterminationem  termini 
k{Ix  linea  coniungentis  centra  circulorum 
didforum  in  parteifta,  aliud  L punftumdi- 
uerliim  ab  eo  quod  illam  terminabit  in  parte 
illa  alfignari  poterit;  & ad  illud  ab  centro  di- 
So  K , refta  linea  duci  KL , & fic  argumen- 
tum deducens  ad  abfurdum  idem  redibit. Ma- 
neat igitur  pars  illa  a nobis  addita  in  prd- 
pofitione.  ' 

COROLLARIVM  NOSTRVM 


I. 


CirtMliJxtjivuiAhuttmtdiigimei  nnfefmt 
btkri  amrnm  ummmi. 

HOc  initio  dcmonftratum  cft  ad  tollen- 
dum omnem  Icrupulum  cauillatorij 
qui  contra  fuppofitioncm  Euclidis  iftud  ob- 
ticete pollet. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

U f««l  (mmwu  tfi  cirtiU/imatKiMitjtwiiH 
micriiu  tS  diqtU  cirumfaatwmm 
itirmi. 

HOc  explicatum  eft  fecundo  loco  ante 
fuppofitioncm  ad  demonftrandam  pro- 
pofitioncra. 


PROPOSITIO  XII. 

Si  duo  circuli  fele  exterius  contin- 
gant -linea redla quz ad  centra 
eorum  adiungitur , per  conta- 
6him  tranfibit,  [qui  ,Iblumerit 
in  vno  punfto.  ] 

IMprimis  oftendam  circulos  fc  mutuo  cx-  fig, 
tcrius  contingentes  diucrfa  habere  centra: 
nam  per  def.iOe  lib.  huius , quilibet  illorum 
totus  extra  alium  cft,  cxccpto  eo  quo  le  con- 
tingunt, commune  illis,  quod  non  poteft  efle 
aliquid  interni  jllorum ; nam  circumferentia 
vnius  ingrederetur  in  arcam  alterius , debet 
enim  cingere  ilhid  commune  tanquam  pro- 
prium , & (ic  fc  fccarcnt  per  def.  17,  libri  hu- 
ius, & non  tangerent  per  definit.  j.Ubr.  ciun* 
dem , qux  (e  mutud  dcftruunt  prouenientia 
ab  politione  illius  communis  contaiius  in  ali- 
quo interiore  circulorum;  erit erg6 aliquid 
filorum  terminorum  (eu  circumferentiarum: 
omnes  ergo  arc£  illorum  extra  inuicemerut; 

& fic  cum  arexdui  duorum  circulorumfc 
mutud  exterius  tangentium  fint  diuerfx , 8c 
extra  inuicem  pofits , fingula^  fibi  vendica- 
bunt  fuum  centrum  particulare,  quod  cx  de- 
finitionibus 15.  & id.lib.i. intra are£  circuli 
cft.  hoc  pofito  vernamus  ad  ruppoficioncnu 
Suppofitio.  Duo  circuli  EFC  , DGC,  (c 
mutuo  exterius  contingant  in  C comnHmi 
illis  quod  moddoftendimus  efle  aliquid  cir- 
cumferentiarum illorum  circulorum : 
centra  illorum  A , B,  diucrfa  recia  linea  AB 
tranfmittatur : Dico  tranfituram  per  C com- 
munem contadhim. 

Conftrudio.  Si  non  tranfeat  per  cfitafhun 
C communem , fecabit  circumferentias  illo- 
rum in  punfHs  P & G,  & produda  vitra  cen- 
tra A & B,  fccabit  eafiiem  circumferentias  in  * 

aliis  pundis  £ & D.Prxtcrea  cx  pundis  £ & 

D,  poterunt  duci  redx  linex  EC,  DC , ad 
contadum  C communem. 

Demonftratio.  Vcl  dux  redx  linex  EC, 
DC,funtindircdum,  ita  vt  efficiant  vnam 
redam  lineam  £C,  vel  angulum  conftituunc 
£CD : non  primum  nam  fic  dux  redx  linex 
EAFGBD,  ECD,  figuram  clauderent, con- 
tra axioma  X4.Iib.i.  fi  fecundum, habebimus 
triangulum  ECD  confiderandum, cuius  duo 
latera  EC , D C , maiora  funi  reliquo  E AF 
GBD  per  prop.  2o.lib.  1 . & multo  m^is  ma- 
iora partibus  EAF,DBG  illiusrfed  per  prop. 
j.libri  huius  reda  EAF  inccd«  per  centrum 

A 
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A circuli  maior  cftr<dlaEC,  fimilicerrecla 
DBG  maior  cft  re^la  DC  : ergodui  fimuf 
rcft*  E AF , DBG,  erunt  maiores  duabus  fi- 
mul  rc<^tis  EC,DC,  contra  conccfla.  pugnan- 
tia iftaindicantpofitionemaducrfantem  pro- 
podtioni  Euclidianxcflcfalfam,  &:  propofi- 
tionem  veram. 

Quoad  partem  additam  \ nobis  demon- 
ftrandamucdifcurTO.  Si  contadus  ifte  exte- 
rior communis  circulorum  non  fit  vnum  (o- 
lum  pundum  comune  circumferentiis  illo- 
rum, vel  erunt  duo  immediata  puda  illarum, 
vclduodiflita  puda,vel  pars  illarum.No  pri- 
mum quia  non  dantur  io  quantitate  duo  i m- 
mediata  punda  in  continuo.  Non  fecundum, 
nara  pr^ter  indeterminationem  ad  quod  il- 
lorum peruenire  debeat  reda  nedens  centra 
circulorum , quandoquidem  adduodifiinda 
ex  vna  parte  terminari  nequeat  in  circumfe- 
rentia , alloqui  tria  punda  eflent  in  diredum 
in  circumferentia  circuli,  contra  axioma  a 3. 
lib.  I . ad  illud  aliud  puta  1 , pollemus  ducere 
redas  lineas  AI,  BIjCXCcntDS  circuIoru,qux 
vel  erunt  in  diredum  vel  angulum  efficient 
AIB:  fi  primum dui rtdr  AFGB,AIB, fi- 
gura claudent  contra  ax.  1 4. lib.  i.li  fccudum, 
in  triangulo  AIB,  duo  latera  AI,  BI,  erunt 
per  def.  15. Iib.i. aqualia  duabus  partibus  AF, 
BG,bafcos  AFGB,  vtramque  vtriquc:&fic 
contra  lo.proplib.i.  in  triangulo  AIB,  duo 
latera  AI , BI , erunt  minora  reliquo  AFGB. 
Simile  abfurdudcducccur  fi  ponatur  tertium, 
nam  in  parte  illa  communi  aliud  punduni  I, 
eligetur  diucrfum  ab  C,3c  reliqua  conftruen- 
do, veniemus  ad  abfurdum  idem.  Adde  ^uod 
in  hoc  tertio  cafu  aducrfari],curuaduo  circu- 
laria in  contrarium  congruerent,  contra  ra- 
tionem curuorum  oppoucorum.Abfurda  ifia 
indicant  omnes  politiones  alias  ab  nofira  fal- 
faseilc,  & noftram  veram. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

CircMit  dtif  fi  mHtkh  ixterius  Un^es , di- 
tifrfd  bdient  (tntrg, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

U qupd  cmmtou  efi  wcuU/ft  marad  txtwiu  r4i»- 
getnikm^fl  sUqHtd  tircumffmtUrum  iiUmm, 

COrolIaria  ida  duo  explicata  funt  i no- 
bis Se  demonibrata  in  difeurfu  fado  an- 
te fuppofitionem  demonllrationis. 


PROPOSITIO  XIII. 

Circulus  circulum  non  tangit  in 
pluribus  pimdtis , quam  vno, 
fiue  intus , fiue  extra  tangat. 

Hyfic  propofitio, duocompicdituriam 
i nobisdemonlirata,  primum  inpro- 
pofit.  1 1 . fecundum  in  i i.priccdcntc : qu;r 
confulto  addidimus  illis,  ne  aduerfarius  inter 
demonftrandum  illas  propofitiones  Htem 
poneret  folucndam  per  fiquentem  propofi- 
tionem,quod  non folcnt Geometri  prifiarc: 
probant  enim  (cmj>cr  per  antecedentia  iam 
nota  , non  autem  per  confequentia  declaran- 
da. Verum  ne  ordinem  propoiitionum  iam 
receptarum  j>crturbaremus , hanc  hoc  ordine 
proponimus,  licet  eius  partes  confulto  in  aliis 
prxjHifitas  iam  oftenderimus. 

PROPOSITIO  XIV. 

In  circulo  atquales  re<5lat  linex 
xqualicer  diftant  a centro.  Et 
qiix  xqualiter  diftant  a centro, 
xquales  lunt  inter  le. 

Vppofitio.Incirculo  ABDC,re(5ti linei  Fig.97. 
leu  chordi  AB,  CD,  fint  iquales : Dico 
eas  iquahtcr  diftarcabcetro  E circuli.  Tum 
dentur  illi  chordi  AB,  CD,iqualitcr  difla- 
re  ab  eodem  E centro  circuli : Dico  eas  efie 
inter  le  xquales. 

Conftruiftio,  Diuidatiirdatx  chordi  AB, 

CD,  bifariam  finguli  per  prop.io.  lib.t.  illa 
in  G , ifh  in  F;  & ab  centro  E circuli , tranf- 
mlitantur  rtcli linei  EA,EG,EB,EC, 

EF,  ED. 

Dcmonftratio  primi  partis , In  triangulis 
AEBjCED,  duo  latera  AE,EB,funt  iqua- 
lia  duobus  lateribus  C E,  ED,per  dcf.  1 5 .lib. 

1.  &:  dantur  eorum  bales  AB,  CD  ;ergo  per 
Sprop.lib.i.crunl  anguli  A E B,CED,  aequa- 
les : fcd  per  coroll.  prop.  3 .anguli  illi  iquales 
diuiduntur  bifariam  linguli  ab  fuis  propriis 
reftis  EG,  EF,  A per  3. ipfam  prop. libri  hu- 
ius, rcfli  EG,  EF,  fimt  ad  angulos  re^os  ad 
rcifias  ABjCDjcrgo  cum  in  triangulis  AEG, 

CEF,  an^i  in  F fint  iquales  quia  rc^Ii  iux- 
ta  axioma  I a. lib.  I.  & anguli  CEF,  AEG, 
fint  iqualium  angulorum  AEB,  CED,  fc- 
miHes  oBcnli , idcoque  iquatbs  per  d.axioma 
G 3 lib.i. 
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libr.i.  & .TCjualia  habeant  latera  LA,EC; 
erunt  pcTpro^.24.1ib.i.  latera  HI' , HG  ,x- 
qualia;  cumc^uc  llntrcilxad  angulos  redos 
uipra  datas  a-qualcs  rcftas  chordas  AB , CD, 
cTunt  i(l.r  chordx  xaualiter  diftantes  ab  cen> 
rro  circuli  H,pcr  dcf.4.1ib.Kuius, 

Dcmonftratio  fecundii*  partis.  Dantur  rc- 
AB  , CD,  chordxxqualitcr  diftarcab  E 
centro  circuli  , ergo  iuxtadef.4.  libri  huius, 
rcd.v  linea-  perpendiculares  ad  illas, videlicet 
EG, Eb, erunt  xcjuales.interle  & pcrprop.j* 
lib.huius,(ingula  chorda  AB,CD,bitariafc> 
calniturin(i,&  F,ab  fuis  propriis  perpendi* 
culanbusdi^tis  replis  HG,HFila  vero  per  fu- 
perpontionem  intc-lle^ualcm,  rcfta  HG  x~ 
t^ualis  reda  EJ',  ipli  congruet  &:  angulus 
EGA  redus,  angulo  £FH^  per  axioma  9. 
lib.  I.  c^uod  itehordx’  non  lint  aquales  erit 
vna  maior  altera,  puta  BA  maior  , etiam  eius 
femiflis  GA  maior  erit  FC  femine  minoris 
CD  ; ergo  in  prxdida  fuperpoljcionc  , reda 
GA  excedet  redam  IC,  verbi  gratia,  parte 
CH;  ergo  reda  linea  EIHrcprdentabitre- 
dam  E A,  quandoquidem  cius  extrema  funt 
r.,  FI,  qux  HH  fecabii  intermediam  circum- 
ferentiam in  1 , quandoquidem  punctum  H 
extra  eirculum  & cius  circunafcrcntiam  cB: 
erant  autem  redx  EA,  EC ; xquaJcs , dc  EI 
xqualised  EC  per  def.i  5.1ib.i.ci^o  per  i.ax. 
ciuEiem  libri,redx  £id,Er,totuni  & pars,x- 
quabuntur,  contra  8. axioma,  abfurdum hoc 
confluens  indicat  redas  chordas  AB , CD, 
non  pofle  adftrui  inxquaJcs , ergo  a-qualcs 
erunt , ficuti  propofitum  fuit. 

PROPOSITIO  XV. 

In  circulo  maxima  quidem  linea 
e(l  diameter  ; aliarum  autem 
propinquior  centro,  remotiore 
lemper  maior. 

HiEc  propolitio  Heuti  & prxcedcns  de 
chordisincirculointelligcndaeB. 
Suppofitio.  In  circulo BDIC,  cuius  cen-' 
’ trum  A , fit  diameter  BAC , & alix  chordx 
DE,FG;  DE  quidc  centro  A vicinior  qu4m 
FG.  Dico  maximam  chordarum  efle  diame- 
trum BAC,  & chordam  DE  viemiorem  cen- 
tro A*,cllc  maiorem  remotiore  chorda  FG,& 
fic  dc  reliquis. 

Conftrudio. Ex  centro  A,per  prop.ii.lib. 
i.dcmilTafit  reda  AK  ad  angulos  redos  ad 
chordam  DE  y & alia  ad  chordam  FG  in  I: 


Diuidentur  bifariam  illx  chord*  per  J.prop. 
huius  libri,  DE  quidem  in  K,  FG  in  I :Cc  iu- 
xta  defin.  4.  huius  libri , maior  erit  reda  AI 
perpendicularis,  quam  alia  AKrDcniqucdu- 
camur  redx  AG,  AE,qux  per  defin.  15. lib. 

I, erunt  inter  fc  xquales. 

Demonfiratio,  In  triangulis  rcdangulis 
AKE,  AIG,  alh  anguli  erunt  acuti  per  2. co- 
rollarium propof32.1ib.i.  quare  angulus  rc- 
dus  erit  maior  illis  Icorfim  fumptis;  ergo  per 
propofzo.ciufdcm  libri,  latera  AG,AE,  lin- 
gula erunt  maiora  quam  IG,  &:  quim  KE: 
fcd  redta  AC  cft  xqualis  cuilibet  laterum 
AG,  AE , per  defin.  1 j.lib.i.crgopcr  i,ax. 
lib.  ciufdcm  Icmidiametcr  AC  erit  maior 
quam  KE,  vel  lG,lcmiflcschordarum  DE, 

FG  : ergo  per  axioma  4.lib.i.  tota  diameter 
BAC , erit  maior  chorda  DKE , vel  altera 
MG,  & lic  de  aliis  , quod  erat  primo  propo- 
fitum.  Et  quia  in  didis  triangulis  rcdangu- 
lis quadrata  redarum  angulos  redos  in  K,  Se 
I cfificicntium  fiint  xqualia  quadratis  femi- 
diametrorum  AG,  AE  , xqualibus  iuxta  co- 
rollarium noftrum  ^.propofiqd.libfi  i. erunt 
per  1.  axio,  ciuldcm  libri  duo  fimul  quadrata 
redarum  AK^  KE  , xqualia  duobus  fimul 
quadratis  redarum  AI,IG  : Exhisxquali- 
Dus  fi  demamus  quadrata  inxquaiia , minoris 
redx  A K , & maioris  redx  AI , relinquetur 
per  5. ax.lib.1, quadratum  maius  redx  KE,& 
quadratum  minus  redx  IG  : ergo  reda  KE 
erit  maior  reda  lG;crgo  per  cit*ax.5. tota  re- 
da DE  chorda  vicinior  centro  A circuli,erit 
maior  chorda  tota  FG  remotiore,  quod  erat 
iccundo  loco  propofitum. 

PROPOSITIO  XVI.  ' 

Qu.t  ab  extremitate  diametri  eu-  ' 
iiilque  circuli  ad  angulos  redos 
ducitur , extra  ipfum  circulum 
cadet : & in  locum  inter  iplam 
redam  lineam  & circumferen- 
tiam comprehenfum,  altera  re- 
da linea  non  cadet:  Etfemi- 
circiili  quidem  angulus, quouis 
angulo  acuto  redilineo  maior 
cftj  reliquis  autem  minor. 

Vppofitio.  Sit  circulus  FAGB,dulquc^*  99» 
diameter  ACB  ,ccntrumquc  C , & reda 
EAD  ad  angulos  redos  diametro  BCA,  ia 
cius  extremitate  A.  Dico  primo  reda  EAD 

extra 
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extra  circulum  FAGB  cadcrc,  fcu  ipfum  non 
Tccare.  Dico  fecundo  inter  rcdtjmDA,& 
circumferentiam  AGB  circuli  , nullam  re- 
dam lineam  polle  duci , quin  iccctcircumlc- 
renciam  circub,hoc  eO  vcait  Author  nullam 
redam  lineam  cadere.  Dico  tertio  Angulum 
O AB,  fcmicjrculi  AGU , dTe  maiorem  quo- 
uis  angulo  redilinco  acuto.Dico  quarto  reli- 
quum angulum  DAG  mixtilineum  cx  reda 
DA,  & arcu  BG  A vel  G A circuli , quem 
' vocauimus  in  definitione  1 1.  llbiH  huius,  an- 
gulum conti ngentix  vel  contadus  in  circulo, 
efle  minerem  quouis  angulo  acuto  redi - 
lineo. 

C onftrudio.  Si  reda  linea  perpendicula- 
ris EADi  ad  diametrum  BCA  circuli,  in 
«ius extremo  Aduda,exrra  circulum  non 
cadet;  h fi^n  pottft,  cius  circumferentiam  fc- 
cando  in  duobus  puodis  F,  G hinc  inde  po- 
litis ad  A pundum  etiam  circumferentia.’ , vt 
cBrcda  l*ACi;  vcl folum  in  vnopundoGcx 
vna  partOjfitc^jue  EAG  rcda.Tum  per  j.pro- 
pof.lib.  I.  de  reda  AE  adimatur  reda  AH 
equalisreda-  AC,  eX  centro  C circuli  du- 
cantur redx  CH , CO  , prima  CH  lecabit 
in  F circumferentiam  circuli , eo  quod  pun- 
dum H fit  extra  circulum.  Prxtcrca  fi  fieri 
poiTit  reda  A 1 ducatur  inter  redam  DA , & 
cireumfereruiam  AGB  circuli  \ ita  vt  cum 
non  lecet;  erunt  anguli  lAD,  lAC  acuti 
finguli  partes  rcdiB  AC:  & perpropof.izi 
lib.  r.  cx  centro  G educatur  perpendicularis 
reda  CI  ad  redam  AI , qux  cadet  ad  partes 
anguli  acuti  per  corollarium  a.propof.i^iib» 
J.&  fecabit  circumSerentiam  circuli  in  ali- 
quo pundo  puta  G,nam  cadit  extra  circulum 
ex  aduerfario  : denique  ducatur  reda  AG. 

Demonftratio  prim.c  allcriionis.  Imprimis 
reda  linea  l AG  aducrfari|  orthogonia  dia-' 
metro  BCA  circuli  in  eius  extremo  A, circuli 
circumferentiam  non  fecabit  in  tribus  pun- 
dis  I , A,  G,  neque  vnquam  in  iribus  quibuf- 
cumque  aliis,  per  axioma  23.lib.f4  fcd neque 
EAG  eadem  perpendicularis  Ic-cabit  circuli 
circumferentiam  in  A &:  G : nam  in  trian- 
gulis HAC,  GACjCum  latera  HA,  AC,  fine 
tequalia  lateribus  G A , AC , vcrumquc  vtri* 
que  , anguloique  red^  contineant  aK^uales 

axioma  12.  lib.i.  effent  per  prop.4.  libri 
ciuldem  l>al«$ eorum  CH,  CG  aiquales:  led 
CF  & CG  funt  xqualcs  per  naturam  circuli, 
ergo  per  i.axioma  lib.i  .redx  CF,CH,  effent 
xquales,  pars  & totum,  contra  8. axioma  lib. 

1.  Abfurda  hcc  confequentia  ad  politiones 
contradicentes prims  aflertioni  huius  propo- 
fitionis,  indicant elTc  illas  impo(TibiIes,&  af< 
fcrtkmem  iftam  primam  veram, 

Dcmonfiracio  fccunds  alTertionis,  Q^n- 


doquidem  ex  aduerfario  reda  A inter  re- 
dam DA,  & circumferentiam  GA.circuU 
cadit , minime  fccando  circumferentiam  cir- 
culi , & duda  efl  reda  Cl  ad  angulos  redos 
ipfi  IA,  habebimus  intrianguloCIA, angu- 
lum redum  I , maiorem  angulo  acuto  lAC 
parte  anguli  redi  BACjfituti  etiam  tft  acu- 
tus anguliu  <jAC  pars  redi  DAC  : Ed  per 
propoi,5.Iib.i.  in  triangulo  ACG  ilofccli  ob 
latera  C A,  CG  a:quaiia  per  naturam  circuli, 
xqualcs  erunt  anguli  CAG , CG  A .quorum 
primus eUacutus  oftcnfus,  trgo  etiam  acutus 
erit  angulus  CGA;  qui  jier  propof.l5,  lib.l. 
maior  eritangulo  AlCredo.  Abfurduhoc 
dedudum  cx  pofitionc  aduerfari)  contradi- 
cente fecundam  aflcrtioncm  , firmam  cam 
rcddit,ac  defiruit  fuam  pofitioiKmvnde  pro- 
cedebat abfurdum. 

DcmonlVaiio  tcTtijp  aflertionis  lojuitur 
cx  duabus  primis  dcmonftratis : fi  enim  inter 
circumferentiam  AGB  circuli , ^ perpendi- 
cularem redam  DA,  nulla  reda  linea  mitti 
poteft  cx  A , quin  fcect  circumlcrcntiam  cir- 
culi,cfRciatquc  angulum  acutum  rcdilineum 
cum  diametro  BCA  c7rculi,qualiseftangu- 
lus  G AG , qui  fit  pars  rtdi  apguli  D A C , & 
anguli  G AB , ftmicirculi  BAG ; raanifeftum 
cft  angulum  GAB,  femicirculi'  BAG  , ef& 
quouis  ai)gu|o  acuto  rc^jlmco  maiorem, 
Demonllratioquartx’  aflertionis,  Icqyitur 
cx  pr.rccdcntibus  declaratis , ptafertim  ter- 
tk:  nam  angulus  DAG  raixtllincus  ^ontln* 
gentix,  icliqyus  in  angulo  itdo  D ACjT , d&* 
ttado  angulo  0 AB  fcroicirculi  etiam  mixti- 
linco,  fempet continebitur  m angulo  rcdili- 
nco  puta  DAG  acuto  leu  parte  redi  DAC, 
uandoquidem  reda  AG  fcmpcr  per  fccun- 
am  affertionem  fempet  circulum  fccat, 

COROLLARI VM 

lintM  in  txtnmiutt  dumttti  ckfnU 

i/ffi  dimerti,  (mutum  uugjf, 

NAm  commune  quid  habet  cum  circum- 
ferentia circuli, videlicet  extremum  eius 
diametri  ad  quam  pc^endtcularis  cR,  & pet 
I.  aflcrtioncm  huius  propofitionis  tota  extra 
ciiculum  ipfum  oB,  k{c4^ti«  eusi  oonlet^t 
etiamfi  producatur : ergoper  dcf.z.hb.  huius 
circulum  tanget. 


G-f  GOR^OL* 


80 


Commentarim  in  Librum  Tirtium 

COR.OLLARIVM  NOSTRVM 

l. 


P R.  A C T I C V M. 

Ix  dliijw  ddio  i»  itramftrentUtir- 

tulhuQdm  linum  duttre  ungtntem 
iffiim  itffulam, 

Diameter  circuli  ducatur , datum  pun- 
dlu  m circumferentia  circuli;&  per  pro- 
pof.i  I.  lib.i.  educatur  ab  Jioc  extremo  dato 
reda  linea  perpendicularis  huic  diametro;  ip- 
(apercoroll.  prxccdcns  circulum  tanget,  & 
<)uidcm  in  pundo  dato. 

COKOLLARIVM  NOSTRVM 

I r. 

Semuiratli  angulu  minar  eji  snguh  reH§ 

reSilmu* 

Nam  reda  linea  perpendicularis  diame> 
tro  circuli  partiro  cfHcieti  angulum  fe- 
ftitcrrculi^in  cius  cxtrcmo,cum  non  fccct  cir- 
culi circumferentiam  perpr.efentcm  propof 
/emper  angulus  fcmicirculi,  & reliquus  pree- 
didus  contingentis  mixtilincus  contine- 
buntur tancjuam  partes  efficientes  totuman- 
gulum  redum  redi  lineum  formatum  ab  dia- 
metro circuli  data , & duda  perpendiculari 
ad  illam  in  eius  extremo.  Vade  declaratum 
manebit  fluens. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
III. 

Srr?Mf  Mtigulm  rtailiium  tH  angulo  fimitir- 

cub  I & (ontingentid  nuxtilintii  tiuf~ 
dtm  linulU 

■ PROPOSITIO  XVII. 

A dato  punAo  [ extra  circulum 
eiulque  circumferentiam  ] re- 
Aam  lineam  ducere  (juse  ipfum 
.100.  tangat  circulum. 


aream , vcl  intra  illam.  Vltimum  efle  ncc]'uit 
quia  implicat  contradidlonem  redam  inci- 
pere i pundo  intra  circulum  datu  eum 
tangcrcyfecabic  enim  circulum, & flcimpolli- 
bile  erit  vt  eum  tangat.  Dc  primo  cafu  non 
faciunt  Authores  mentionem , verum  nos  in 
corollario  noftro  primo  prop.  prsccd.  1 6.  il- 
lum tamquam  pradicum  propofuimus  Sc 
foluimus.  Secundum  vero  aducrtcrunc  dc 
folucrunt  Interpretes  Euclidis,  Verum  iudi- 
cauimus  ad  tollendam  omnem  fub  dubita- 
tionem, addenda  efle  illa  verba,  de  pundo 
dato,  extra  circulum  ciufque circumferen- 
tiam dato  , ne  includeremus  primum  cafum 
iam  explicatum , & excluderemus  vltimum 
oflcnfum  impodibile.  Sic  igitur  pundum  A 
datum  extra  circuli  dati  arcam  & circumfe- 
rentiam ; ex  quo  ad  circulum  datum  BC , re- 
da linea  tangens  deducenda  fit. 

C^nflrudio.  Per  prop.  i . lib.  huius  quad- 
ratur D pundum  centrum  circuli  dati  BC; 
& ex  pundo  A dato  extra  circulum  c*iufque 
circuniferentiam  ponatur  reda  A P termi- 
nata in  centro  D circuli  qus  fccabit  in  B cir- 
cumferentia circuli;Tum  ex  aliqua  linea  loo- 
gilHma  feparata  fumatur  per  5. prop.lib.i. re- 
da £F  squalis  femidiametro  BD  circuli ; Sc 
perprop.il. lib.  eiuldemex  pundo  F excite- 
tur reda  FG  longiffima  perpendicularis  ipB 
£F:  & centro  E ,intcrualloxed£  DA , hat 
circulus, cuius  circumferentiafccabic  obuiam 
redam  FGinG,  eftenim  intcruallum  AD 
maius  reda  BD  vel  reda  EF  squalibus  fa- 
dis : rcfultabit  triangulum  EKG , duda  re- 
dd  £G.  Prstcrea  in  pundo  D fcu  centro  cir- 
culi, fiat  angulus  redilineus  ADC  squalis 
angulo  GEF,  per  prop.a  5. lib.i,  fecetque  re- 
da DC,  circumferentiam  circuliin  C:  Deni- 
que reda  ducatur  linea  AC.  hanc  dico  tan- 
gere circulum  datum  in  C , dudam  ab  pun- 
do A dato. 

Dcmonftratio.  In  triangulis  FEG,CDA, 
habemus  per  conllrudioncm  duo  latera  FE, 
£G , squalia  duobus  lateribus  CD , DA, 
vtrumque  vtrique  angulolque  concinent  s- 
qualcs  per  ipfam  conltrudionem : cTgoper 
prop.  4.  lib.i.  anguli  F & C , squales eruntz 
fed  per  conftrudionem  arduius  F redus  cft, 
ergo  etiam  angulus  ACD  redus  erit ; ergo 
per  corollar.  propof.  i^.prsccdentis,  reda 
AC,  datum  circulum  tanget,  fecimus  ergo 
imperatum. 


SVppofitio.  Datus  fit  circulus  BC,  & pun- 
dum datum  A , quod  exiftcrepoteft  in 
circumfcreotia  circuli,  vcl  extra  illam  & ciu* 
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PROPOSITIO  XVIII.  PROPOSITIO  XIX. 


Si  circulum 


tangat  re(^a  linea 
a centro  autem  ad 


quzpiam 
contadhim  adiungatur  reda 
quaedam  linea : qux  adiun(5ta 
foerit , ad  ipfam  contingentdm 
, perpendicularis  erit. 

, Q VppoCtio.  Circulum  AG , contingat  re- 
ijfia  BD , in  punfl»  A circumferentia;  fui, 
iuxta  corollarium  nolhum  4.propof.  itf.  lib. 
huius  , & ex  centro  C , circuli  ad  punSum 
A duflaCt  refta  C A : Dico  hanc  C A cfle 
perpendicularem  tangenti  BD. 

ConUruSio.  Si  reSaaCA  non  Ct  per- 
pendicularis refii  B A D , tangenti  circu- 
lum dati  i excitetur  per  propof.  ii.  lib.  i. 
ad  punctum  A , refti  C A , alia  refta  EAF 
perpendicularis  ipfi  CA,  qui  vel  congruet 
cum  data  tangente  B AD , vel  illam  fecabit 
decuilatin  in  punfto  A. 

Demonflratio.  Si  congruant  refti  B AD, 
EAF,  tam  erit  perpendicularis  BAD, 
quim  EAF  , refti  C A ; & contri , refta 
C A tam  erit  perpendicularis  refts  BAD 
ungenti  dati , qulm  dufti  EAF  : perpen- 
dicularis enim  rem  alteri  refti , patitur  re- 
^ftiuJ  illam  alteram  fibi  perpendicularem 
ex  diftis  in  definit.io.lib.  i.  halabimus  eigo 
intentum.  Quod  fi  non  congruant  led  lede- 
cuflent  in  A , refti  BAD  tangens  data , & 
duftaEAF  j iftaduftaper  corollarium  pro- 
pof.  1$.  libri  huius  erit  tangens  eundem  cir- 
culum in  eodem  punfto  A vnico  per  corol- 
larium ncrflrum  4.  propof.  citat,  totaque  ex- 
iftet  extra  circulum  per  propof.  ipfam  16. 
Verum  contra  fecundam  cius  partem  inter 
tangentem  D A B , & circumferentiam  cir- 
culi contafti,  altera  refta  EAF  cadet, cir- 
culum non  iKans  quia  cum  tangit.  Abfur- 
dum  hoc  fallam  reddit  politionem  contradi- 
centem afiertioni  huius  propoCtionis  qui 
ided  vera  relinquetur. 


Si  circulum  tetigerit  redta  qu.T- 
piam  linea , a corltadlu  autem 
redla  linea  ad  angulos  redlos 
ipfi  tangenti  excitetur:  In  exci-’ 
tata  erit  centrum  circuli. 

SVppofitio.  Circulum  AKGLI  > tangat 
rccla  BAD , in  pundo  A ex  quo  refta  fit 
ACL  excitata  ad  angulos  reftos  ipfi  BAD 
tangenti : Dico  in  hac  refta  ACL  excitata  ef- 
fe  centrum  circuli. 

Conftruftio.  fi  centrum  circuli  non  fit  in 
chorda  ACL  , fit  fi  fieri  poflit  in  punfto  H 
extra  illam,  ab  quo  ad  contaftum  A dufta  fic 
refta  linea  H A. 

Demonfiratio.  Per  prop.  prxccd.  1 8.  refta 
HA  erit  perpendicularis  rcftr  dati  tangenti 
BAD  ; & ex  datis  cfi;  cidem  BAD  refta  li- 
neaLCA  pcrpftlicularis;ergo  contra  coroU. 
nofirum  4.prop«  1 5 Jib.  i . «runt  dux  refti  li- 
ne* diueifir  HA,  L A,  perpendiculares  eidem 
refts  BAD , in  eodem  cius  punfto  A , &:  ad 
eaTdem  partes.  Abfurdum  hocdcduftumm-* 
dicat  centrum  circuli  contafti  nonpofieefie 
extra  reftam  ACL , erit  ergo  in  fila  > quod 
erat  propofitum.  ' 

PROPOSITIO  XX. 

In  circulo  angulus  ad  centrum 
duplus  ell  anguli  ad  circumfe- 
rentiam , cum  fuerit  eadem  cir- 
cumferentia bafis  angulorum. 

SVppofitio.  Incircuto  ABC , cuius  cen- 
tnim  D,  fit  angulus  BDC  in  centro  D,  & 
habens  pro  bafi  arcum  BC  circuli  \ ficque  et- 
iam alter  angulus  B A C in  circumferentia 
ciufdem  circuli  haberts  etiam  eandem  bafim 
arcum  BC , eiuTdem  circuU.  Dico  angulum 
BDC  in  centro  c(Icduplui£Mnguli  BAC  in 
circumferentia. 

Tres  cafus  diueribs  obtinere  potefi  h*c 
propofitio.  Primus  cfi,  quando  angulus  BDC 
in  centro  eft  exterior  alterius  BAC  in  cir- 
cumferentia. Secundus  cfi  quando  latera  B A, 
AC,  efficientia  angulum  BAC,  compleftun- 
tur  intra  figuram  BAC,  latera  BD,DC,con- 
tin&Qtia  angulum  BDC  in  centro.  Tertius 

eft 
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cft  quando  vnum  latus  anpuli  BAC  in  cir- 
cumferentia, fccai  alterum  e lateribus  anguli 
BDC  in  centro.  Secundum  idos  tres  cafus 
diuerfos,  diucrf*  erunt  conftru^lioncs  no- 
drx , & demondrationes. 

Condru(dio  primi  calus  nulla  cd , venia- 
mus ad  demondraiioncm.  Ex  natura  circuli, 
redx  D A,  DC,  funt  xqiiales,  ergo  per  prop. 
^.libr.  1.  in  triangulo  ADC , anguli  A,  C, 
erunt  xqualcs;  ergo  per  prop.  3 2 .lib.  i .corol- 
larium nodrum  z.anguius  exterior  in  centro 
BDC , erit  duplus  anguli  BAC  in  circumfe- 
rentia. 

Condni^lio  fecundi  cafus.  Producatur  la- 
tus BD  vitra  D centrum  circuli, donec  attin- 
gat in  E latus  AC,  & ducatur  reda  AD. 

Demondratio.  Ex  natura  circuli  redaj 
AD,  CD,  funt  xquales,  ergo  per  prop,5.  lib. 

1 .erunt  anguli  C,&  DAC  xquales : umiliter 
anguli  D & DAC , erunt  xquales : Ergo  fi 
primis  duobus  aqualibus , addantur  duo  po- 
dremi  xquales,  dent  j>er  a. axioma  lib.i.duo 
DAB,DAC  anguli, icu  totus  angulus  BAC* 
xquales  duobus  angulis  B,C^fed  per  prop.i  6. 
lib.  I .angulus  DEC  exterior  xqualis  duobus 
intcrnis&  oppoficis  D,EAC,vel  CAD;& 
per  eandem  prop.  1 6.angulu$  BDC,cd  xqua- 
iis  duobus  angulis  DEC , DCE ; ergojMr  i. 
axioma  lib.  i . angulus  BDC  in  centro  D,crit 
xqualis  tribus  angulis  B , C , BAC  : ex  his 
trinus  angulis  G adimamus  angulos  duos  B, 
C,  aequales  odcnlbs  toti  an^lo  BAC,  relin- 
quetur angulus  B A C fuD  duplus  anguli 
BDC , per  7.  axioma  lib.i.  Duplus  ergo  erit 
angu  Ius  in  centro  BDC,  anguli  BAC  in  cir- 
cumferentia circuli,  etiam  in  hoc  cafa. 

Condru&io  tertij  cafus.  Secet  latus  BA^ 
latus  CD  in  £:  ducatur  rc^  DA;  erunt  cx 
natura  circuli,  re^  DA,  DB  xquales ; vnde 
in  triangulo  ilblccli  BDA, anguli  B,  DAB 
xquales  per  prop.  5 . lib.  i . T um  etiam  erunt 
redx  DA,  DC,  xquales;  & anguli  DAC, 
DCA  xqualc$.Ergoquia  angulus  BAC, mi- 
nor ed  angulo  DAC, poterimus  pcrprop.2 1 • 
libr.  t . angulum  ACF  ponere  aequale  angulo 
BAC , & re6U  CF  produda  fccabic  obuikn 
BA  in  F, 

Demondratio.  Ex  angulis  DAC , DCA 
xqualibus  odenGs , G detrahantur  xquales 
anguli  FAC,  FCA,dcmondrati, relinquen- 
tur anguli  xquales  DAB,  DCF  > ergo  per  i , 
axioma  lib.i.  angulus  DBA  erit  xqualis  an- 
gulo DAB.  lam  vero  per  prop.  1 6.  bb.  1 . an- 
gulus EIC  xqualis  ed  angulis  FAC,  FCA 
xqualibus,  idcoqueduplus anguli  FAC  vel 
BAC  vnius  illorum  : feti  & per  eandem  pro- 
pof.  1 6.  angulus  BEC  aequalis  ed  duobus 
EFC,  ECF,  tum  etiam  angulis  EDB,EBD; 
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ergo  per  i*  axioma  libr.  t.  duo  anguli  EBD, 
EDB  , erunt  xquales  duobus  angulis  ECF 
vel  DCF , EFC  : ablatis  ergo  angulis  xqua- 
libus odenGs  DBA , DCF , relinquentur  per 
3. axioma  lib.i.  anguli  EI  C,  BDC,xquafcs: 
odendimus  autem  angulum  EFC  elfe  du- 
plum anguli  FAC , vel  BAC  ;crgo  per  tf.ax. 
lib.i,  angulus  BDC  in  centro,  duplus  erit 
anguli  BAC  in  circumferentia  circuli, etiam 
hoc  cafu. 

Cum  ergo  propoGcum  demondraucrimus 
in  omnibus  calibus , propoGtio  declarata  erit 
abunde,  Gnc  auxilio  axiomatis  ap.  libr.  i. 
quod  promilcramus. 

PROPOSITIO  XXI. 

In  circulo , qui  in  eodem  iegmen- 
to  funt  anguli  ^ funt  inter 
(e  aequales. 

VppoGtio.  In  eodem  Tegmento  ACDB 
circuli  , exidant  anguli  redilinci  ACB, 
ADB;  & Gc  aliis : Dico  eoselTc  xquales  in- 
ter Gr. 

Demondratio.  Sl  non  Gnt  xquales , Gnt  G 
Geri  polTit  inxquales;  lam  vero  mente  fuper- 
ponatur  pundum  D pun(do  C , & reda  DA 
lupra  redam  C A , { nihi  l autem  refert  an  re- 
da DA  fit  xqualis  vel  inxqualis  redx  CA  ) 
angulus  maior  v.g.  ADB,  continebit  mino- 
rem, & reda  DB  illum  maiorem  cfHcicns 
Cum  altera  DA  , deuiabit  ab  reda  CB , & Gc 
produda  G opusGt  fccabit  circulum  in  alio 
pundo  qu^m  B,  magis  remoto  ab  A,  puta  £; 
quare  angulus  ADB  in  hac  fuperpoGtione 
erit  in  alio  Tegmento  ACE  ,quaman^lus 
ACB : tranfpoGtio  autem  anguli  nihil  im- 
mutat in  angulo  per  axioma  ^o.lib.i.  Quod 
G dixeris  redam  DB  fuperpemcam  ex  pundo 
C,  etiam  G angulus  ADB  Gt  maior  angulo 
ACB,  terminari  in  pundo  B,  atque  ita  ia 
eodem  ACB  eGc  angulos  illos  inxquales ; fe- 
quitur  contra  ax.  I4.  lib.  i . duas  redas  CB, 
D£,figuram  concludere,  quod  abfurdumed* 
Confluens  autem  primum  dedudum  tollit 
datum , quod  abfurdum  ed , c^o  antecedens 
vnde  fiuii  erit  falfum , videlicet  poGtio  ad- 
uerfarij  contradicens  propoGtioni  prxfenti, 
qux  ideo  vera  erit. 


PRO- 
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PROPOSITIO  XXII.  PROPOSITIO  XXIII. 

I 

QHadrilaterorum  in  circplis  cjc-  Super  eadepi  re^Ia  Unea , dpo  feg- 
kriptorurp  anguli  tjui  ex  ad-  menta  circulorum  fimilia , & 
uerfo  , duobus  redtis  fi^nt  ae-  inaequalia  , non  conftitu^ntur 
quales.  ad  eafdem  partes. 


Ftf.io4  circulo  fit  quadrilaterum 

* ijAUCD  deferiptum  , iu  vt  cius  anguli 
omnes  fint  in  circumfcrccia  circuli:  Dico  an- 
gulos ABC  j ADC , oppofitos  cfle  xquales 
duobus  replis;  tum  alios  duos  BCD,BAD 
oppofitos  efic  etiam  xquales  duobus  rediis. 

Conftrudtio, ducamur  in  quadrilau-ro  dux 
diagonales  rcdxBD,  AC. 

Dcmonfiratio.ln  fingulis  triangulis  i qua- 
tuor  ABC,  UCD,  ACD,  I>AB,  tres  anguli 
fimul  iumptijfunt  xquales  duobus  reftis,  iu- 
xtaprop.32.  lib.i. verum  quiainfin^ulisafi- 
fignatis  triangulis  vnus  angulus  diuiditur  in 
duos  perjltcram  diagonalium  redarum  du- 
ftarum ; quilibet  ex  illis  triangulis , confklc- 
rarj  poterit  tanquam  habensquatuor  angulos, 
llmilitcr  aquales  duobus  reftis  3 nam  totum 
*cfi  xquales  fuis  omnibus  partibus  fimul  fum- 
ptis  per  axioma  19. lib.i*  Notemus  autem  in 
vno  ex  didlis  triangulis^  puta  BAD  j quatuof 
numeros  ordinarios  in  finguiis  angulis  qua-^ 
tuor  prxdiAis : hos  angulos  fi  oftend^rimus’ 
xquales  aliis,  in  cis  etiam  inferibemus  pro- 
prios numeros  eofdem  vt  in  aliis  i & fi  in  op- 
pofitis  angulis  quadrilateri  eos  numeros  qua- 
tuor  reperiamus,  fignum  erit  nianifeftum  cos 
clTc  xquales  duobus  rectis.  lam  ver  A per  pro- 
pof.21.  prxccdcntc,anguli  BD  A,BC  A erunt 
xquales  eodem  numero  5.dcfignati:Praterea 
per  eandem  prop.angiili  ABD  j ACD,  erunt 
Quales,  eodem  numero  .^pnotati , ergo  quia 
in  angulis  oppofitis  BCD,B  AD,  reperiuntur 
quatuor  numeri , vt  in  triangulo  BAD  ,ipli 
dnguli  erunt  xquales  duobus  redis  pcri.ax. 
lib.  I .Similiter  per  prop.prxccdcntem,anguii 
CBD,  e AD.Cunt  ^qual^, eodem  charad,ere 
a.fignati : tum  pci*  cande  pfop.  anguli 
CDB  fuQt  xquales eadem  figur.a  i.diftincti; 
C(im  igitur  fn  aduerfis  angum  ABC,  ADC^ 
quatuor BOtx  prxdidx  lei^pumcri 

reptfiant.ur,  fignum  eft  cos  duobus  i^is 
xquales , per  i.ax.li  b.  i . Dcnvonftrauimus  cr~ 
go  I014W  prppofiijonenii  . ,;  i 


SVppofitio.  Super  reda  AB  fit  circuli  (eg-  F/g.ioy.' 

mentum  ADB,  & aliud  circuli  iegmen- 
tum  ACB  maius, erunific  inxqualia Tegmen- 
ta Tupra  eande  redam  AB  , & ad  caTdem  par- 
tes : Dico  ifiaduo  circulorum  Tegmenta  non 
pofle  fimilia  cfle. 

Conftrudio.  Ex  pundo  aliquo  C , arcus 
. ACB,ducanturrcdxCA,CB,twm  cxali- 

quo  pundo  arcus  minoris  ADB  iacente  inter 
latera  C A,CB,  puta  D,  ducantur  redx  linex 
DAjDB. 

Dcmonftratio,  perprop.ji,  lib.f,  iimulus 
ADB  maior  erit  angulo  ACB  : Ted  fi  fimilia 
fint  prxdida  Icgmenta inxqualia, erunt  didi 
anguli  xquales  perdefin.  10,  lib.  huius  : ergo 
prqptcr  hanc  coniradjdioncm  non  poterunt 
inaequalia  figmenta  illa  , elTc  fimUia.  quod 
volumus. 

i 

PROPOSITIO  XXIV. 

Super  xqualibus  rediis  lineis,  fi- 
milia circulofum  Icgmenta  j 
funt  inter  fe  xqualia.  > 

S V^ppflfiVo.  Sppty  ^qualibus  rcdidincls 
ABjCD,  fimilia  fint  circulorum  Tegmen- 
ta AEItjCPDjpic»  illa  cnc  intcr  Texquaiia. 

Conlmidio.  'T  n Tegmento  AEB , fiat  qui- 
cumq^e.  angulum  rodilipcus  AEB  i &:  per 
prop.  23.  lib.  I . Elcm, ^putidum  D , redx 
CD,fiat  angulus  CDl  xqualis  angulo  ABE, 

& producatur  DF  reda  cionte  letet  in  F cir- 
culi circumferentiainV  denique  ducatur  re*  , * 
daFC.  - ,.t. - 

Dcmonftratio.  Quiidarttur  Tegmenta  c[f-< 
culorunfiilrtiilia  A£B,CfD,enmtperdef. 

IO.  lib.huiiis , anguli  AEi^^FD,  xquales  in 
illis.  Eftquia  in  triangulis  AEB)  CFP,  funt 
anguli  £,F,xqualesoftenfi,  tum  anguli  K,D, 
per  conftrudionem  xquales,  ^ ex  datis  fiint 
latera  AB , CD , xqualia ; erit  per  prop«ad» 
kb.i.  reliquus  angulus  A reliquo  angulo  C, 
xqualis ; tum  latus  E^  lateri  FD  xquale : 8c 
latus  £ A , lateri  FC  «quale : ergo  per  9.ax.  * 

lib.i.^totum  triangulum  AEB, toti  triadgulo 

CFD, 
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prop.  I . lib.  huius  in  excitata  perpendiculari 
refta  BCE  ad  chordam  AB  arcus  circuli  di- 
uifam  bifariam  in  C , inefle  centrum  circuli; 
quare  angulus  AD  E mixtus  ex  arcu  AD,  & 
refta  DCE  parte  diametri,  vcl  diametro,  vel 
fuperante  diametrum  circuli,  erit  angulus  Ic- 
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CFD  , congruet,  puq&aquctria  angulorum, 
tribus  punftis  congruent, boc  cft  E & F, A & 
r,  B&D.  Igitur  in  hac  fuperpofitione  ar- 
cus AEB,  tria  puniSa  A,  E,B,  tribus  pundlis 
frrdiftis  C,F,D, arcus  CFD  fuperponentur, 

& communia  erunt  ifta  tria  pundla  ambobus  ^ i-l  l -“r 

arcubus  lamentorum  di«3orum  ; Quare  vel  micirculi  ^ <jui  per  prop.i  6.  lib.  huius  Icmper 
in  eis  fe  contingent  didi  arcus ; vel  in  eis  fc  «ft  maior  quouis  angulo  reftilineo  acuto, 
mutuo  fccabunt  ; vcl  congruent  dati  arcus:  quare  angulus  redilineus  ADC , vel  ADE 
Non  primum,  cum  enim  iint  arcus  circulo-  erit  acutus  comprehenfus  ab  diao  angulo  fe- 
rum, qui  fe  mutud  contingere  exterius  vcl  micirculi;  ergo  etiam  alter  angulus  D AH  fa- 
interius  poifunt  in  vno  tantum  punctio  iuxta  flus  huic  acuto  angulo  xqualis , erit  etiam 
prop.i  t.Iib.  pra:fentis,  foliira  etiam  illi  arcus  acutus;  ergo  per  axioma  1 3.rcaa:  AH,BCE, 
in  vno  punSo  fc  mutud  contingerent : Non  concurrent  in  H.  infuKt  ducatur  reda  HB. 
Ibcundum , quia  circuli  fc  mutuo  fecarent  ra-  Prstcrea  «r  3 .propof.lib. i .detrahatur  reda 
tionc  circumferentiarum  fuarum  in  pluribus  HB,  qualis  re«x  HA.  DicoH  efie  ccnwum 
punQisquamduobuscontraprop.io.lib.hu-  circuli  perficiendi  culus  arcus  erat  datus 


ius.  Reftat  igitur  vt  congruant  illi  arcus  Teg- 
mentorum : fed  etiam  oftcnfae  funt  bafes  eo- 
rum AB,  CD,  congruere;  ergo  fegmenta  iQa 
AEB, CFD,  circulorum  fimilia,  erunt e- 
qualia  per  axioma  9.  libr»  i«  quod  eraede- 
monfirandum. 

\ 

COKOLLAKIVM  NOSTRVM 
A V R E V M. 

jmm  tac»lmm,felcirciimfimMuU^rearcM- 
Urum  ftu  fUiTU  puulU  dutim  buMtmt  um- 
, n»i4>  angrucm  & tquula  trtaudrcumfi- 
TmittmuUnmmtignnm-,  mi^attrii. 

HOcdemonflrauimus,  quia ineisle  mu- 
tud non  poffimt  contingere  nec  fecare, 
ergo  congruent. 

PROPOSITIO  XXV. 

Circuli  legmento  dato , deferibe- 
re  circulum , cuius  cft  fcg- 
mentura. 

Vppofitio.  Arcus  ADB  circuli  datus  fit,& 


ADB. 

Demonftratio.  Imprimis,quia  lunt  anmili 
reQilinei  ADH  ,DAH,  xquales  pcrconliru- 
Qionem , erunt  rcQi  HD,  HA  xquales per 
prop.  6,  lib.  I . fcd  8c  per  conftruQionera  re- 
Qe  HEjHA,  funt  xqualcs;  ergo  per  t.ax.lib, 
i.crunt  tres  reQx  linex  HD,HA,  H£,xqua- 
lcs;Sc  tota  DE  diuifa  bifariam  in  H.  Prxter- 
ca,  cum  rcQa  AB  diuifa  fit  bifariam  in 
erunt  rc6tx^CA,CH,xquaIesrcftis  CB,CH, 
vtraque  vtrique,  eorumque  quadrata  xqua-  « 
lia;quibus  sutper  prop.47.1ib.i.xqualiaqua> 
drau  rcQarum  AH,BH,  in  triangulis  reQan- 
gulis  ACH  , BCH  ; ergo  rcQx  HA , HB, 
erunt  xqualcs;ideo4ue  ctia  per  i.ax.cit.  qua- 
tuor  reQx  HE,H  A,  HD,  HB,  erunt  xqualcs 
ergo  per  axioma  25. lib.i. circulus  faQus  cen- 
tro H,  interualio  vnius  ex  his  quatuor  xqu;^- 
libus  reQis , iranfit  cius  circumferentia  per 
omnes  extremos  punQos  aliarum  non  com- 
munes, hoc  eft  per  E,  A,  D,B,  punQa;  & per 
tria  arcus  dati  A,  D , B , ergo  per  coroll.  no-< 
(bnm  prop.prxccdcntis  congruet  arcus  fa6his 
cum  dato  ADB  , quia  tranfit  per  tria  eius 
punQa  A , D,  Bj  & pars  erit  circuli  defcnpti, 
nabemufque  intentum , videlicet  nos  deleri- 
pfilTe  circuli  circumferentiam  perfcQi , cuius 
arcus  ADB  datus  erat. 


_ ^orteat  circulum  perficere  cuiuscft  arcus  PROPOSlXlO  XXVI* 
vcl  legmcntum  leu  pars. 

ConftruQio.  Ducatur  chorda  AB  arcus  Inaccjualibus  cirCulis,  xqualcs  an- 

guli  dreumfeentiis 

propoUi  I .libr.eiufdem,  excitetur  rcQa  linea 
perpondicularis  ECD , ipfi  chordx  AB ; & 
producatur  donec  lecet  arcum  in  DjrcQxquc 
ducantur linex  DA,DB,tumperprop.23. 
libr. I. fiat  angulus  BAH  in  punQo  A,rcQx 
DA , xqualis  angulo  ADE , IWabit  AH  re- 
Qa,BC£  in  H : am  certum  per  cocolitfiuin 


infiftunt ; fiue.ad  centra,fiue  ad 
circumferentias  conftituti  in- 
fiftant. 

S Vppofitio.  In  circulis  xqualibus  BGC,  Fi-W?' 
£HF,  3»}ualcs  anguli  fine  ia  centris  ip- 
forum 
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fornm  A primi  circuli , D ikundi tum  alij 
anguli  a»]ua1es  BGC,EHF , in  circumferen- 
tiis ilIorum.Dico  arcus  BC,£F,  «juibus  ioC- 
ftiint.eQc  squales. 

Deraonftratio.Per  i .def.libri  huius,  latera 
AB,  AC,DE,DF,compleftentia  aequales  an- 
gulos in  centris  circulorum  squalium,  erunt 
aequalia ; dantur  vcrd  anguli  in  centris  BAC, 
EDF;ergo  per  axioma  p.lib.i.rupcrpolita  in- 
uicem,congruent, angulus  A,angulo  D,&  la- 
terum prs^^nimextrema,B  ipfi  £,  C ipll 
. Fj&  Ideo  centm  A & D,datorum  circulorum 
aequalium , c^  circuli  ideo  per  cic.ax.ctiam 
congruent,eorum(^ue  arcus  BC,EF , quibus 
infiltunt  didi  anguli  i quare  per  ipfummet 
axioma  squales  erunt.  Simili  ratione  idem 
concludetur  ex  alijs angulis  squalibus  BGC, 
EHF , in  circumferentiis  ( quod  ft  io  illa  fu- 
perpoiitione  opus  (it  mente  producere  ali- 
quod latus  vel  diminuere , nibil  de  ratione 
angdlorum  tollit. ) 

COR.OLLARIVM  NOSTRVM. 

S 

J»  ttjtm  tm»l4  tiutbim  cittmift- 

tntijs  *d  latrtfiuUaiau»- 

funiut  unfiuun  'afiffiat. 

NAm  eodem  artificio  demonftrabitur 
per  illam  fupcrpofitiooem  intelledua- 

lem. 

PROPOSITIO  XXVII. 

i 

In  xqualibus  circulis , anguli  qui 
zqualibus  circumfcrentijsind- 
ftunt  funt  inter  fe  zquales , Hue 
ad  centra  fiuead  circumferen- 
tias  condituti  inlidant. 

- CVppofitio.  In  aequalibus  circulis  BGC, 
£HF,squalibus  arcubus  BC , EF  , infi- 
ftant  ad  oentra  A,D,anguli  B AC,  EDF : vd 
in  circiunlerenti|S  illorum  , anguli  BGC, 
EHF  infifiant : Dico  tam  ai^K»  illos  ad 
centra  ede  squales  inter  fe,  qidm  angulos  in 
circumferentiis. 

. DemonRratio.  Per  axioma  9.  lib.i.con- 
gtuent  circuli  dati  squales, {t  eorum  centra 
A,D^arcus  eorum  BC,EF;  pundun^ueB 
punfiboE  j & pundum  C puncto  F ; & teds 
AB,£>E|8c  te&M  AC,  D£T;;Squales  inter  & 
iam  vecd  fiangulus  BAC  non  congruat  an. 
gulo  EDF , necet&rioHiiuaricabicuralurum 
eius  latuS,quod  umen  teuunari  debeiitxiM)’ 

mo  arcus  squalis, A {iswius  rrdx  line^ficva* 


ram  ^ciem,coatrlkxioma  >4.lib.i  .cogruet 
ci^  anguMs  BAC , angulo  EDF , ideoque 
perax.  9.  cit.  erunt  squales.  Sed  dum  con- 
gruunt circuli , pundum  G anguli  incidit  in 
circumferentiam  alterius  fuppofiti  circuli  1 Sc 
dum  congruunt  squales  ciieumfcrcntil;  qui- 
bus infillunt  didi  anguli , necellahd  fi  didi 
anguli  non  funt  xquaics,  latera  vuum  angu- 
lum edatis  efficicntia,cum  alijs  figuram  con- 
cludent, terminati  in  eifdem  pundis  squa- 
lium circumferentiarum  congruentium  qui- 
bus in(illunt,contra  1 4<ax  lib.u 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Jn  leiim  anult,  qui  tqiulibm  miiim  mfi- 

Jlmt,  yH»  4d  cntnwn  Jiac  in  {ircKmft- 
rnilu  itim ; Jint  'mto  ft 
tqHtUu 

DEmonfiratio  manifcllaelfperfuperpo- 
fitionem  mcntalem,applicando  ea  prin- 
cipia demonflrationis  ailats. 

PROPOSITIO  XXVIII. 

Inzqualibus  circulis,  zquales  re- 
&X.  linez , zquales  arcus  auf<t> 
runt^maiorem  quidem  maiori, 
minorem  autem  minori. 

5Q,Vppofitio,Rcds  lines  BC,EF,sqnaIes,  j,-  « 

i3  fintehords  circuioruip  sqtialium  1 BC  * * 

quidem  in  circulo  BGC,  & EF  in  circulo 
EHF  : Dico  quod,  auferant  ex  illis  circulis 
squalibus  squales  arcus ; hoc  eft  C nonf^ 
rinc  diametri  circulorum  datorum  squa- 
lium;arcusabljtii|ia}ofortGC,£HP,fJit  s- 

qualcs,&  minores  BC , EF,fint  etiam  squa- 
les inter  fe>.  I . -i  ri 

Demciiifcitio.NJ  pttyyjttl i.  concient 
squales  reds  BC  J&Fs&rjdirculi  dati  squales; 
vnde  etiam  arcus  maiores  prxdidi  cogruent, 

A minores  edaminterlocoligruea^eTgd^.ooi.^V 

idem  axioma , maior  moioii  sqbalis  etitl,^^ 
minor  minori.  I 

c ■ * ni  r,.,: 

CQROEL  ARIV.M  NOSTRVAt 

J.n.' . 1'  ^ . . r ■ . . ‘ . q 

f»  enUm  tketU  «piul»  <bid< 

Itt  4Um . mMurtm  mduri , mim~  /i'! 

/I.'  ron 

-V  d.  ’ -■•q,  ' f ■ ■■'3 

NAm  {icr  ax.9.1ib.i.  congruent  ilis  st 
quales  chords  iuperpofitsinuice , eofi' 
dem  crpa  aufitrent  nuiorcmiflc  minorearar- 
H CUSI 


S 6 Commentarius  in 

custporro  arcus  quos  afferebant , congruent 
edam,  nam  circulus  idem  concipi  poteft  re- 
produ^s  «qualis,  qui  congruet  alteri : & Hc 
iinoncongruerentilliarcuspr«di<%,  circu- 
lorum illorum  feu  circuli  circumferentis  in- 
tegrJI  non  congruerent , contra  cooceflum. 
Ergo  arcus  auferentin  eodem  circulo, «qua- 
les chords. 

PROPOSITIO  XXIX. 

Inzqualibus  circulis,  xqual es  ar- 
cus, zquales  chordas  fub- 
tendunt. 

« O Vppofitio.  In  circulis  «qualibus  BGC, 
EHF,  fint «quales arcus  BGC,  EHF: 
Dico  «quales  chordas  BC,  £F,  iliis  fub- 
tendi. 

Demonllratio.  Per  axioma  9.1ib.i.  «qua- 
les arcus  BGC , £HF|  «qualium  circulorum 
congruent,  & Hc  eorum  extrema  B,C,  E,F, 
congruent  B ipd  E,  C ip(i  F : atque  ita  refla 
chorda  BC , chords  £F  congruet, & «quales 
erunt  per  zi.ax.lib.1. 

-CiOR.QI.I.ARIVM  NOSTRVM. 

‘ In  tidtm  (irenU , tqunlti  mm  fiAitninnt 
tfiulu  ibnim, 

' I-  per  ciianim  axioma  9.  congniept 

‘ illi  arcus  xquales , 8:  extremaextremis 

. vtisque  vtrique,  ergo  etiam  tixfliE  chordae  il- 
tonim  congruent  & xqualcp  enuit  per  dt. 
.axrax. 

-a  >,p  R o p ds  f T i 6 X X X. 

-ij,  I.  ;.-,r  ■ ■■  ' . ..  ri 

.Pajum  cifcuji  arcup  ,,  bifariam 

.icCarO.  ■ ! .JJl 

,.  J . ..  !■  . .■  ...  ; 

r^.iop.  G Vppo&io.  Arciii  ADB-ci/cuU  alicuius 
.Jr.fitfccandpibiftiaim.' 

Conlirndio.Pcr  i .prop.Du&amcitotdani 
AB,  feca  bifariJm  in  C per  prOT.io.lib.i.& 
per  1 1 xiuldem  Ubri , excita  rcMam  CD  per- 
pendicularem ipfi  AB , producendam  donec 
lecet  ia  D arcum  datum  & duc  redas  AD^ 
BD.  ■ n.  .. 

Demonllratio.  In  triangulis  redangulis, 
erunt  per  4,prop.lib.i  .bafes  BD,  AD,  xqua- 
Ias,qiif  habent  duo  latera.  AC,  CP  4 xqQalA 
duobus  GD3C,ytrumqueTtTiquean^ofl- 
^eiaC  coarinetUredotcquala  ttyiangu- 


Librum  Tertium 

lu  ergo  erit  ifolceles  ADB, cuius  anguli  AB, 
per  ^ .prop.lib.  i.  erunt  «quales  ;crgo  per  co 
rolLn<^rum  x6  prop.lib.  huius,  inni^nr«- 
qualibus  AD,BD,arcubus.  Totumergoar* 
cum  ADB  in  B,  bifariam  fecauimus. 

PROPOSITIO  XXXI. 

In  circulo,  angulus  qui  in  femicir- 
culo , redus  eft : qui  autem  in 
maiore  regmento,rtiinorre(fto:  ‘ 
qui  vero  in  minore  fegmento, 
maior  eft  redlo. 

Et  infiiper  angulus  maioris  feg- 
menci,re<fto  quidem  maior  eft: 
minoris  autem  legmenti  angu- 
lus,minor  eft  retfto. 

Viuspropofltionis  prim«panis  inuen-p^^iQ^, 
torem  Proclus  facit  Thalete  MilcHum 
primum  in  Gr«cia  fapientem  appellatum,  & 
Geometrix  Profeflbrem  quam  in  .£gypto 
dedicerat. 

Qiunque  habet  partes h«c  propo{Itio,quas 
proponemus  ac  demonlbabimus. 

Prim« fuppolitiodl  huiufmodi.  In  cicculo 
ABCD,  ht angulus  ABC,  infemicirculo 
ABC  : dico  hunc  angulum  efle  refhim. 

Conftruflio.Per  prop,  5 1 .lib.  i . ex^  pun- 
flo  ducatur  reda  linea  AD  chorda  parJlcU 
chordx  BC,&  fedaducatur  CD. 

' tpemon(Iratjo.Perprop.29.iib.i»erunc  an- 
guli ACB.CAD  r «quales  ;idcoque  per co- 
rdlls  Qollrum  prop.a<(«lib.huius,  inlilcent  ar- 
cubus CD,  AB, «qualibus ; quibus  ablatis  ex 
lemicirculis  «qualibus  ABC,  CDA , relin- 
quentur per  5.  ax.  lib.  i . «quales  arcus  BC, 

AD, qui  percorollnolbiim  prop.i9. chordas 
habebunt  «quales  BC,ADiqu«  cum  fint  po- 
IIt« paralleix , ^i«  du«  chords  AB,  CD^ 
erunt  etiam  «quales  & parallcls  per  prop. 

3 ^ Jib.  I . Habebimus  ergo  quadrilaterum  pa- 
raJlelogrammum  in  circulo  dato  inlchptum, 
cuius  anguli  oppofiti  ABD,  ADC , erunt  «- 
quales  per  24.  prop.  lib.i.  & limulfumpti  «- 
qualesduobus  refhs  per  za.  prem.  lib.  huius. 

Ergo  cum  in  triangulis  BC  A , D AC , latent 
fine  duo  BC,CA,«qUalia  duobus  DA , AC, 
vtrumque  vtrique, angulos  contineant  $qua- 
loi  ACB, C AD, erunt  per  4.prop.lib,i,ai^- 
li  ABC,CDA,iIloixim3equ^Siqui  c^lmt 
oftenii  aK]ualeBd«bbusrcais,^  flngtilicqua- 
Its^fiiguli  erunt  refh:  ergo  angulus  ABC 
ia£rtnicirculo  redus^t.  • . « 

Secundae 
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Secunde  partis  Tuppofitio.  In  circulo  inccps  ABCreSuSjContinebitanguIumda- 
ABCD,  Iit  angulus  B AC  in  maiore  l^mcn*  tum  IBC  minoris  lamenti : ergo  hic  angu- 
toqullm  fcmicirculus : Dico  illum  angulum  Ius  minoris  fegmentierit  minor  angulo  redo 
ede  acutumfeu  minorem  redo.  redilinco,pcr  8. lib.i, axioma. 

Conllrudio.  £x  angulo  A pcrcentruna 
E circuli  dati  rcpericndum  per  prop.i.lib.  C OKOLL  A R.I  VM. 

huius  ducatur  rc^  AE  circuli  circumferen- 
tiam lecans  in  C , ducatur  reda  BC , Ii  **  Mfklm  fai  rjj  dgtim 

opusCt.  <<•<  rtliqaii  mklu  , u- 

Demonftratio.In  uiangulo  ABC.angulus  Su  ifl. 

ABC  redus  erit  per  i,  panem  precedentem, 

ergo  per  coroll.  2.  prop.  ja.lib.  i.  angulus  pcrprop>j2.lib.i.trcsanculicu- 

BAC, erit  acutus.  IN  iufcumque  trianguli  funt  xijualcsduo- 

Tertix  partis  fuppofitio.  In  circulo  bus  redisjDatur  in  vnofolum  angulodi-. 
ABCD, Ct angulus BfC in Icgmento  mino-  midium  trium  angulorum  trianguli,  vide-' 
re  quim  fcmicirculus : Dico  illum  angulum  licet  xquali  alijs  duobus  reliquis : igitur  erit 
eOc  maiorem  redo.  "redus , nam  duo  redi  quibus  funt  xquales 

Conlhudio.ExpundoC.perccntrumE  tres  illi  anguli , non  poilunt  diuidi  per  me- 
circuli  cranfmittacur  diameter  CEA  i & ex  dium  induo  xqualia,  nili  in  vnum  angulum 
F,reda  F A.  redum,&  alios  duos  xquales  illi. 

Dcmonllratio.  Angulus  AFC  erit  redus 

per  I.  partem  ;fed  hunc  continet  angulus  da-  COR.OLLARIVM  NOSTR.VM. 
tus  BFC;ergo  erit  angulus  BFC,  maior  rc- 

doper8.ax.lib.i,  Skfn  dgidreatlmu  txdun  td  tim  tnuuex- 

C^nx  panis  fuppoCtio.  Sit  angulus  tremum  , rt{Um  ftrfnd$iul*rim , tlU  mi- 
ABC  mixtilineus  maioris  fegmenti  quim  iM»  qxixi  irxdiiu  dd prtp^iu- 

fcmicirculus : Dico  illum  angulum  ABC  ef-  xim  i z , Iit,  i. 

Ic  maiorem  redo  rcdilineo. 

Conllrudio  & dcmonllratio.  Ex  pun-  O VppofitiolitdatarcdaAD,&eicxcitan-fto.no, 
do  C tranfmittaturdiamcter  circuli  CEA,  da  fit  rcdaperpcndicularisDC , ad  eius 
& ducatur  reda  AB,  quxper  2. prop.  lib.  extremum D. 

huius  cadet  intra  circulum  tota  , emeiet-  Conllrudio.  Centro  quolibet  pundo 
que  cum  reda  chorda  BC,  angulum  ABC  £ , quod  non  (it  in  diredum  datx  rc- 
redum  rcdilincum peri. partem,  quicon-  dx  AD  , & intcruallo  ED  , fiat  circuli 
tinebitur  in  angulo  prxdido  ABC  mixti-  circumferentia  fecans  in  A redam  datam 
lineo  maiorisdati  legmenti,  qui  ideo  maior  DA  producendam  C opus  fit  ad  parces 
erit  per  8.  ax- lib.  I.  angulo  redo  ABC  re-  A non  D extremi  t (t  ducatur  reda 
dilinco.  AEC  diameter  huius  circuli  fadi  : Di- 

Qpintx  partis  fuppofitio.  In  circulo  co  redam  CD  ducendam,  efle  perpendi- 
ABCD,  fit  atrius  I BC  mixtilineus  mi-  cularem  datx  redx  AD,  in  cius  extremo 
noris  fegmenti  CFBC  qulm  fcmicirculus:  Ddalo. 

Dico  hunc  angulum  elTc  minorem  redo  re-  Dcmonllratio,  Angulus  APC  erit  ia 
dilinco.  Icmicirculo  ADC , etgopcr  i.partemhuius 

Conllrudio.  Ex  punclo  C per  E centrum  prop,  j i . erit  redus : eigo  per  def.io.  lib.  1 . 
circuB  ducatur  diameter  CE  A , & chorda  erit  perpendicularis  reda  CD  duda,datx  re- 
AB, producenda  vitra  B.  dx  AD,  & qui^m  in  eius  extremo  dato  D. 

Dcmonllratio.  Produdiochordx  AB  vl-  Fecunusetgoimperacuin,Scredetadumde- 
traB,  vel  extra  figmentum  datum  progredi-  monllrauiaiut. 
tur,vt  BG;  vel  cogtuit  eu  arcu  BFC  figmen- 
ti; vel  iphlrnTccat  in  H.  Neutrum  ex  duobus  ' 

eflepotefl:  Nonvltimum,  nam  fic  contra 
axioma  23.  Iib.1. tria  puoda  cituimfiren- 
tix  circuli , videlicet  A , B , H,  clfint  in  dire- 
dum  redx  linex  ABH.  Non  fecundum, nana 
redum  curuo  congrueret  contra  natoraaiE 

lorum.  Primum  ergo  erit:  Igitur  CBC  an-  Ha  PR.O- 

gulus  redus  per  prop.  1 3 dib.  t .eo  quod  per  I . 
partem  huius  propofitionis  fit  angulus  cide- 
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PROPOSITIO  XXXII. 

Si  circulum  tetigerit  re<£ta  quae- 
piam linea;  a contaftu autem 
producatur  quaedam  redla  linea 
circulum  fecans  : Anguli  quos 
ad  contingentem  facit , aequa- 
les funt  i js,qui  in  alternis  circu- 
li Tegmentis  confiftunt , an- 
gulis. 

C Vppofitio.  Circulum  tangat  rcAa  ABC* 
^ in  puniSo  B ex  quo  rcfta  linea  fecans  vel 
chorda  BD  dufta  fit , diuidens  circulum  in 
duofegmentt  BFD,  BED,  inquorum  primo 
fit  angulus  BFD  , & inaltero  angulus  BED  : 
Dico  OLiod  anguli  CBD , ABD  ^ quos  fecans 
BD  emeit  cum  tangente  ABC, funt  aquales 
angulis  qui  in  alternis  circuli  fegmentisprae- 
diftis  confiftuntjhoc  cft  angulus  CBD  eft  »- 
qujis  angulo  BED;&  angulus  ABD, aequalis 
angulo  Bi'D. 

Si  linea  reda  Iccans  deduda  abpundoB 
contadus  tranficrit  per  centrum  H circuli  da- 
ti:manifcftum  perptop,  iS.lib. huius eflead 
angulos  redos  tangentircda^ABC ; tum  pet 
prop.  pr^ccd.  31  angulos  an  fegmentis  femi- 
circulorum  elTe  ctdosiquarc  in  hoc  cafu  vera 
erit  propofitio. 

Conltrudio,  qhando  reda  fecans  BD  non 
incedit  per  H centrum  circuli  contadi.  Ex 
pundo  D,pcr  prop. 3 1,  lib. i .ducatur  ceda  li- 
nea chordaque  circuli  DG » parallela  tan- 
genti ABC  redi  j & reda  linea  ex  pundo 
contadusB.pcr  centtura  circuli  H ,qu*  erit 
ad  angulos  redos  ipfi  red®  tangenti  ABC^ 
per  prop.i  8.1ib.huius,&  per  corolL  nofhiim 
i.prop  4i.lib.i.fccabitin  I , parallelam  DG 
dudam,  critque  per  coroll.  nofirum  z.  prop« 
z9.1ib.i.  etiam  ad  angulos  redos  ipfi  redae 
DG.vndepcr  prop.3.1ib,huius  eam  iWabit  in 
I bifariam:  C^are  in  triangulis  BlD » BlG, 
cum  laceca  BI,lD,funt  aqualia  lateribus  Bl, 
IG,  angulofque  contineant  redos  aequales, 
erunt  per  ^prop.lib.i.bales  eorum  BD»  BG, 
xquales:crgo  pcrprop.5.  lib.  ciufiiem  anguli 
BDG.BGD,  erunt  iquales  intriangulo  ilof- 
ccli  GBD.  Denique  producatur  teda  GD, 
vltraDinK. 

Demonftratio.Per prop.29.  lib.i.  Anguli 
CBD  , BDG  , fune  iqualcs  j & anguli 
BDG  , BGD . oftenfi  xquales ; ergo  per  i. 
axioma  lib,  i.  erunt  anguli  CBD,  BGD  ae- 


quales: fed  per  prop.  zi.  lib.  huius,  anguli 
BGD,BED  funt-xquales , ergo  per  i . ax.cit. 
anguli  CBD, BED  erunt  xquales , quod  erat 
vnum  e propofitis.  lam  vero  per  cir.  prop. 

29. lib.i.  anguli-ABD,  BDK  funt  xquales; 

Si  anguli  duo  CBD , BDK  xquales  duobus 
redis ; tum  etiam  per  prop. 3 z.  lib.i. tres  an- 
guli trianguli  BFD  funt  xquales  duobus  re- 
dis; & per  prinum  partem  iam  demon(b'a- 
tam, funt  anguli  CBF,BDC,  xquales:  Ergo 
fi  ex  duobus  angulis  CBD , BDK  , fimul 
fumptis  , xqualibus  tribus  angulis  BFD 
trianguli , ( nam  funt  ofienfi  xquales  duo- 
bus redis  ) demamus  communes  angulos 
xquales  oftenfos  CBF,BDF,&  communem 
FBD,  angulum ; relinquentur  per  3.  axioma 
lib.  I,  anguli  BFD  , BDK  xquales  : led 
ollendimus  angulum  BDK  efie  xqualem 
angulo  ABD  , ergo  per  i.ax.  lib.  i.  angulus 
A BD  erit  xqualis  angulo  BFD, quod  erat  Ic- 
cundo  loco  propofitum. 

.COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Si  (htrdd  drtulf  nsn  tfl  perpendUuldrit  re&dti~ 
ned  ungenti  cirtalunnpfum  eduUd  ex.pim&^ 
(»ntdSm  lUinty  non  trdnfibit  per 
fim  (trculk  & fi  ii&d  ihdtd»  tm  meitt  ptr  tm- 
trumipfim  cmuli , ntntrit  perftndtatUrlt  iff 
tdngenti. 

Rima  pars  patet  in  chorda  BD;  namfipfj.iti 
tranfiret  per  centrum  H circuli, elTet  pet- 
pendicularis  redx  ABC  tangenti  pec  prop. 

1 8.  lib.  r . contra  datum.  Secunda  pars  etiam 
manifefta  eft ; nam  fi  elTct  perpendicularis 
chorda  BD , tangenti  redx  A BC , incederet 
per  prop.  1 9.  lib,  nuius,pcc  centrum  H circu- 
li , contra  datum.  Hxc  duo  abfurda  indi- 
cant duas  pofitiones  aduerfantes  noftris  dua- 
bus huius  corollarij  falfas  elTc;  quare  vers 
erunt  noftrx. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Super  data  reda  linea  deferibe- 
re  Tegmentum  circuli, quod  ca- 
piat angulum  aequalem  dato 
angulo  redhlineo. 

S Vppofitio.  Super  data  re£U  AB  deliri- 
bendum  fit  circuli  fegmentum  capiens 
angulum  x<{ualcm  dato  angulo  redilineo  FI 
redo, vel  FGK  acuto, vcl  F(JN  obtufo.Nam 
tres  hui ufmodi  cafus  efte  polTuntdiuerfi,  ub 
diuerU- 
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Tliuerdutem  trium  rpecicrum  angulorum  rc- 
^lineorum. 

Conftruftio,  & dcmonftratio.  quando  da- 
tus angulus  cft  rcdus  H rc^a  linea  AB  da- 
ta diuidatur  bifariam  in  C per  prop. 
lo.  lib.  1.  S:  centro  C interuallo  CA  cir- 
culi circumferentia  integra  deferibatur , qux 
tranfibit  per  aliud  B extremum  iuxta  z 5 . ax« 
fib.i.&  quodeumque aliud pundum ab  K9i 
B, circuli  fadi  eligatur  puta  D,  ex  quo  ad  alia 
punda  A & B>  r^z  linese  immittantur  effi- 
cient angulum  ADB  redum  in  lemicirculo 
ADByper  prop.  5 1 . libri  huius ; atque  ita  fu- 
pra  redam  datam  AB , dcfcriprcrimus  Teg- 
mentum (emicirculare  ADB  quod  capiat  an- 
gulum ADB  aqualem  dato  angulo  redili- 
nco  redo  H. 

Conllrudio,  quando  datus  cft  angulus 
acutus  FGK.  Per propoGtionem  ii.lib.i.ad 
pundum  G,red£  FG>ponatur  redaGi  per- 
pendicularis ipG  red£  FG,  ad  partes  K , ita 
vt  redus  angulus  FGI  y contineat  intra  Te 
angulum  datum  FGK  redilineum,&  alium 
acutum  KGl  rcfultantem  angulum.  Pr«- 
terea  per  cit.prop.i i.  excitetur  in  pundo  B 
redf  AB  dat2  y alia  reda  BD  perpendicula- 
ris ipli  AB;&perprop.  z^.lib.i. fiat  angu- 
lus B AD  squalis  angulo.  IGK  acuto;  reda 
AD  occurret  reds  BD  in  D , per  13«  axio- 
ma lib.i . eo  quod  angulus  DBA , CSr  angu- 
lus A fimulfumpti  fint  minores  duobus  re- 
dis. Infuper  per  prop. lo.lib.i.  reda  AD  fe- 
cetur  bifariilm  in  C , & centro  C , interual- 
lo CA , fiat  circuli  circumferentia  qus  in- 
cedet per pundum  D,per  cit.  25. axioma  lib. 
1.  eciamque  tranfibit  ^rpundum  B anguli 
rcdifiu3i,alioquHecaretin£,  produdam 
A B vitra  B redam , vel  non  pr^udam , at- 
que dudis  redis  D £ , anguli  in  £ eflent  redi 
per  prop.  31.  lib.  huius;  & fic  in  alterutro 
triangulorum  refultantium  PBE»  efient  duo 
anguli  redi  I vnusinB,  alter  in  E t contra 
prop.i7.1ib.i.  quod  abfurdum,  ergo  circum- 
ferentia circuli  fadi  non  aberrabit  ab  pundo 
B ficuti  voluimus,  iam  vero  allero  tadum 
efie  fupra  redam  datam  AB  y circuli  fegmen- 
cumADBa  quod  capiat  angulum  ADB 
qualem  dato  acuto  rcdilioeo  FGK. 

Demonfiratio.  Tres  anguli  finuilfumpt^ 
trianguli  ADB  y funt  aequales  duobus  redis 
per prop.3z.Jib.i.£ll autem vnuseorum  per 
coiuBudIonem  redus  in  B » reliqui  ergo  duo 
anguli  fimul  fi^pei,  A & ADBycrunt  squa- 
les vni  redo  videlicet  fado  HiJ  : fed  per 
copfirudionemaogulus  AeB  xqualis  angu- 
lo iGK  parte  vim  aedi  IGP  i ergo  reliqua 
panifeu  angulo  FGK  dato  acuDo^altcr  angu- 
lus ADB^  (uqua£yoi«giftsvUo  A 1^ 


do  fupra  datam  redam  AB.  Fecimus  ergo 
imperatum  in  hoc  («undo  cafu. 

Conllrudio , quando  datus  cft  angulus 
FGN  obtufus.  Producatur  vnum  ^ lateri- 
bus illum  angulum  continentibus, puta  NG, 
vitra  G pundum  anguli,  vlque  ad  K : & per 
procedentem  fecundum  cafum  fiat  fupra  re- 
dam datam  AB , Tegmentum  circuli  capiens 
angulum  ADB  aqualem  angulo  FGKacuto, 
quieft  complementum  dati  obtufiNGF,ad 
duos redos  iuxta  prop.  15.  lib.i. inaltero 
regraento  ciufilem  circuli  fadi  fiat  angulus 
quilibet,  puta  AMB : Dico  lamentum  iftud 
AMB.contincrcanguIum  AMB,  squalem 
dato  obtufo  redi  lineo  NGF. 

Demonfirat  io.  Lx  confini  dione  refultabic 
in  circulo  la^to  rcdilineum  quadrilaierum 
ADBM,cuiusduo anguli  oppofici  ADB,  iSf 
M , fimt  «quales  duobus  redis  per  prop.iz, 
lib.  huius;  fcd  per  prop.  1 3 . lib.  1 . illis  etiam 
duobus  redisfunt  «qualevduo  anguli  NGF, 
FGK : ergo  cumper  axioma  ia.lib. i . omnes 
duo  anguli  redi  fine  oquales  duobus  ali  js  re- 
dis angulis;&  ali)  duo  squales  il!is,fint  etiam 
squales  ali)s  duobus  squalibus  cifdcm  duo- 
bus redis  angulispcr  axioma  i.  lib.i.  fi  de- 
trahamus squales  angulos  fados  FGK, 
ADB , ab  prsdidis  angulis defignatis  squa- 
libus, remanebunt  ali)  duo  squales  NGF, 
AMB,  per  3. axioma  lib.  I.  Icd  ifieangulus 
AMB  cfi  in  circuli  Tegmento  AMB  fado  fu- 
pra datam  redam  AB,  squalis  datoobtu- 
Ib  angulo  NGF.  Fecimus  ergo  impera- 
tum. 

COR.OLLARIVM  NOSTR.VM. 

Si  ttitnpili  ttansuU  nOtUim  Uttu  fuitmfim 
aigidt  TtOt  Ufmim  fiant , & ixpunSi  *« 
mtiu  veluii  imirt  fitt  mtmiM  Jmiffii  ixg» 
UttrkfiSi ^circuli  litiamprmu  ■,  iffttrsn- 
fhit  ptt  ixitmtkilkUiirm,^  fttfimihmm- 
gnJi  riSi. 

H Oc  dcmonClratuntinpriinocani. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

A dato  circulo  legmcntum  abf- 
cinderc  capiens  angulum  z-  ^ 
qualem  dato  angulo 
re^lineo. 

C Vppo(kio..£xdatocirailoCtrcfcinden- 
— dum  iqaencuin  capient  angulum  anna- 
H j Icm 
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squale  quadratis  redarum  GC,  GF , hoc  cft 
quadrato  reds  FCjvcl  reds  FB;fcd  quadra> 
to  reda:  FBsqualceftrcdunguIum  fub  AH, 
EBjVni  cumquadrato  redx  FE;  ergo  per  x, 
ax.lib.i.fi  dematur  ab  illis  squalis  poBremis 
aflignatis  communequadratum  rcd.e  FE,rc- 
linqucturredangulumfubCE,  ED,  squa- 
le redangulo  fub  AE  , EB.  quod  erat  oltcn- 
dcndiim. 

Sib^IlIl,  Conftrudio  tertij  cafus.  Quando  dus 
chords  AB,CD,fc  mutuo  ambsfccant  in  E, 
6c  neutra  tranfit  per  centrum  F circuli.  Duca- 
tur reda  chordaGFEFl,  per  centrum  F cir- 
culi,& pundum  E.' 

Demondratio,  per  demondrationem  fc- 
cundicafusredan^lum  fub  AE,  EB,  cft  s- 
qualcrcdan^lolubGE , EH  : limiliter  re- 
dangulum  lub  C E, ED, squale  cft  eidem  rc- 
dangulofubGE,EH;ergopw‘r  i.ax.libri  pri- 
mi,rcdanpilum  Cub  AEiEB,  erit  squale  re- 
dangulo fub  CE  ,ED.  quod  erat  concluden- 
dum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 
I. 

Si  in  ttditn  lirtnk  mtatmtr£(hordt  fi  mutu^  fiant 
m wn9  punH9 : reQdnguU  fub  edtum  pnprijs 
erunt  tnter  fidqudUd» 

QVia  vt  in  tertio  cafu  ea  poteri  mus  com- 
parare cum  vno  eodem  redangulo  ex 
iHis,&  ea  aequalia  concludere;  ergoper  i .ax. 
lib.i  .erunt  omnia  inter  fe  squalia. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

II. 


Ott9  vn9  reffdngub , iufinitd  dlU  reSunguU  fub 
dtuerfii  idteribm  cenSttuere  uqudlu  dU 
ddt9  fmguU^ 


SibJtll 


DVo  latcra,v.g.GE,  EH,  redanguli  dati 
fub  quibus  cft  vel  conftituitur,  iuxta 
def.i.lib.1* ponatur  in  vna  reda  linea  GEH, 
diuidenda  bifarii  m in  F punda  per  prop.  i o. 
lib.i;quo  pundo  F , vt  ccncro  decircinandus 
erit  circulus  cuius  circumferentia  tranftbit 
per  extrema  G & H huius  reds  lines,  iuxta 
coroiLnaftnim  2.prop.4d.lib.i. denique  intra 
circulum  ponends  erunt  innumere  chords 
tranfeuntesper  pundum  £ reds  GEH:  nam 
per  coroU.  noftrum  prscedes  redangula  om- 
nia fub  eanun  partibus  erunt  squalia  redan- 
gulo  fub  partias  GE,EH,redje  GEH  ;qu2 
parces  erone, Jaterafub  quibus  datum  redan- 
gulujnerat,£t  (ic  fecerimus  imperatum. 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
IIL 

Ddt9  vn9  reUdu^uh  exhibere  vnum  qudirdtum  d^ 
qudle,  dhier  tfuam  per  prepdfitienem  14. 

Itb.  fituudi, 

]N  reda  linea  infinita  versiis  vnam  par- U, 
tem  fumantur  per  prop.  i . lib.  i . dux  rcdjt 
A£,EB,ita  vt  vna  AE  m xqualis  lateri  ma- 
iori redanguli  dati,&  alia  EB  squalis  mino- 
ri eius  lateri : totaque  reda  AEB  diuidatiir 
bifariam  in  F perprop.  10.  lib.  i.  & ad  pun- 
dum E ponatur  per  prop.  li.libsiufdem  r. 
reda  linea  perpendicularis  vteumque  reds 
AEB;tum  centro  F,  intcniallo  F A , vel  FB, 
deferibatur  circulus  cuiuscircumferentia in- 
cedet per  extrema  A,  & B,  rtde  AEB , per 
axiofpa  i^.lib.i.ac  fecabitinC  & D, perpen- 
dicularem redam  dudam  ipfi  AEB , inpim- 
do  eius  E.  Dico  autem  rcdagulum  fub  CE, 

ED , e(le  quadratum  squale  redangulo  dato 
fub  A£,EB,  nam  quia  reda  AFEB  , incedit 
per  centrum  circuli  F,  cft^ue  perpendicularis 
jpli  CED  per  conftrudioncm,in  pundo  eius 
£,cam  fecabit  bifariam  in  E,  per  prop.  3.  lib. 
huius:quarc  rcdangulum  fub  CE,ED, parti- 
bus cius  erit  quadratum  percoroll.  noftrum 
2 prop.45.lib.  I . quodque  per  demonftratio- 
dem  2.  partis  huius  propoiitionis  erit  squa- 
le redangulo  fub  AE , EB  dato.  Fecerimus 
ergo  imperatum  aliter  qu^mper  prop.  14. 

lib.2. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

Quddrdte  vni  ddte  , exhibere  innumers  reSdU- 
guld  fub  diuerfit  reSu  , dqudted 
Jmguld, 

. ) 

VIdc  figuram  fecundi  cafus  primam  hu- 
ius  propoiitionis.  Sit  quadratum  fub 
CE.ED  xqualibus  redtis  compofiiis  in  dire- 
flum  CCD;&  pcrprop.i  i.lib.i.npundtoE 
medio  excitetur  reda  finuEA  fursiim  per- 
pendicularis ipfi  C£D;tum  cx  aliquo  pundo 
F.huius  reda;  EA.ducatur  reda  FC  ad  pun- 
dum C extremu  redae  CED:  Prsterea  cen- 
tro Fjintcruallo  FC,fia«drculus , cuius  cir- 
cumferentia iccabit  redam  EA  produdam  fi 
opns  fit  in  A,&  in  fi  pfodudam  infra  Ejiiain 
latus  FC  in  triangulo  redangulo  FEC  maius 
eft latere  FE  Kt  prop.  19.  liL  i.quandoqui- 
denrper  coroll.  i.pco^.  5 t;lib,eiuldcni,  aogu- 
H 4 Ius 
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9 a Commentarius  in 

Kis  FCE  fic  acutus ; Ad  hxc  circumferentia 
Circuli  faCti  tranGbic  per  D aliud  extremum 
rc(5tx  CED,per  axioma  15  .lib.i.  quandoqui> 
dem  fi  duceretur  reila  FD  .eflet  xqualis  reftx 
FC;nam  in  triangulis  FED,  1 EC,duo  latera 
FE,£D,fiinC£qualia  duobus  lateribus  FE, 
EC , angulolque  rc^os  xquales  continent  in 
E perconfiru^ionem^ergo  per  4 prop  lib.i . 
redx  FCjFD  erunt  xoualcs.His  pofitis  fi  per 
£ ducantur  in  circulo  radio  chordx  innumc- 
rs  tranfeuntes  per  E pu  ndlum : rcdtangula  fu  b 
partibus  proprijs  illarum^erunt  per  hanc  pro> 
politionem  arqualia  fingala  rcdlangulo  fub 
CE,ED,xqualibu$  re&isi  hoc  efiquadrato 
dato.  Atque  ita  dato  vni  quadrato  xqualia 
innumera  rcdlangula  pofuerimus  fingula  fub 
diucrfis  rcdlis  lineisduxta  prop.7. huius  libri, 
quod  erat  etiam  aduertendum  in  demonllra- 
tione  corollarii  fecundi : nam  redx  iilx  om* 
nes  ad  vnam  partem  diametri  circuli  fune  in- 
a?quales,S(  fic  aliar  ad  aliam  partem. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Si  extra  circulum  fumatur  pun- 
dhim  aliquod,  ab  coque  in  cir- 
culum cadant  duat  re6tat  lineat, 
quarum  altera  quidem  circu- 
lum lecet , altera  vero  tangat: 
Quod  fub  tota  fecante,  & exte- 
riils  inter  punftiim  & conne- 
xam circumferentiam  affum- 
pta, comprehenditur  rcftangu- 
lumjtquale  erit  ei,  quod  a tan- 
gente delcribitur  quadrato. 

SVp(>oiiuo.  Extra  circulum  BCF,  cuius 
centrum  £,datiun  TiCpunAum  A, ex  quo 
ad  circulum  cadant  dua;reSa;  linea;  ABD, 
ACH,  quarum  vna  videlicet  ABD  circulum 
tKCtia  ii  4c  D-.akcra  ACH , ipfum  circulum 
ungat  in  C.  Dico  rc^ngulum  Tubtou  fe- 
cante ABD,&  fub  eius  portione  AB  que  cft 
inter puntium  A dacun,&  circulum  datum, 
enerma  (ita , efle  aquale  qmd»n>i«&e  AC 
ungentis  ipfum  circulum. 

CooAnn^o.  Centro  £ circuli  dati  que- 
rendo per  prop.i.huiuslifari  Cdatiim  non  fit, 
Sc  mceruallo  EA  decirctnenir  alter  circulus, 
cuius  circumferencia  l«ec  produ6iam  un- 
gentem  AC  in  H , &foaaccmABDin  N: 
Tum  ex  centro  E,re&educancur  linee  £C> 
Efi  t & ex  pundo  A , .per  emerum  E circuli 


Librum  Tertium 

dati , & Centrum  etiam  circuli  fadli  AHK, 
ducatur  rcAa  diameter  AEG  circuli  faifti, 
quse  fecabit  in  0,&  F » circuli  dati  circumfe- 
rentiam i vndeOEF  rcftacrit  diameter  cir- 
culi dati : & fi  cx  femidiametris  EA . EG  c- 
qualibus  circuli  fafti  demantur , fernidiame- 
tri  EO, EF, circuli  dati  xqualcs, relinquentur 
per 3. ax.lib.i. «quales rcft«OA,FG.  Infu^ 
per  per  propofitionem  ii.  lib.i  adpunftum 
B femidiametri  EB  excitetur  chorda  LBM 
circuli  fa<5b  ad  angulos  rc^OS  ipfi  EB,  cum 
etiam  alia  chorda  lOK  perpendicularis  fe- 
midiametro  EO,adpun&um  O illius  extre* 
mum  :‘Chorda;  illa:  l.BM  , lOK , circulum 
datum  tangent  per  coroll.  prop.  16,  huitis li- 
bri ; critque  femidiamccer  EC  perp>endicula- 
ris  tangenti  ACH,pcrprop.i8  lib.huius : Et 
Quia  femidiametri  EC  ,EB,EO»  circuli  dati, 
funfperpcndicularcs  xquates  re^s  tangenti- 
bus chordis  ACH,IOK,LBM,  fingulz  filis 
propri  js,  erunt  ipfje  tangentes  chord®  ACH, 
lOK,  LBM,  a-qualiter  difiantes  ab  centro  £ 
circuli  tadi.per  det. 4.libri huius, & perprop, 

1 4.ciufiie  m Ii bri , erunt  a;qua Ics  Inter  le  & per 
prop.  3.  fccabimtur  omnes  bifariam  in  pun- 
dis proprijs C,0,  B,mcdi|$;  vndequadrata 
lemifiiumiilarumputaCA,  OI,BL,  a:qua- 
lium  erum  xqualta  per  corcll.  3.noArum 
prop  46. lib.i  .vel  rcdtangula  fub  partibus  il- 
larum erunt  «qualia  quadrata  per  2.  coroll* 
prop.  cit.4^.  nofirum.  Denique  diuifa  rc&i 
DB  chorda  bitari^m  in  P per  prop.  10.  lib.i . 
.&  duda  rc6la  EP  cx  E centro  circuli,erit  per 
prop.3. lib.huius  ad  angulos  re^osipfi  cKor- 
dx  UB ; & per  eandem  prop.crit  tota  chorda 
NDBA  diuita  bifariim  inpundo  Pzquart 
cx  aequalibus  PN  , PA,  fi  tollantur  «qualia 
PB,PD,  relinquentur  per  3. axioma  lib.i. «- 
qualia  BA,DN:Et  fi  his  «qualibus  DM,  B A, 
addatur  commune  DB,  ii^t  «qualia  BN« 
DA,pcr  t.axiomaifunili ratione  fi  «qualibus 
oftenfisAO,EG, addatur  commune  OF, 
fient  «qualia  AF,OG  : Quare  re^angulum 
fub  AF,AO,  erit  idem  atque  fiib  OG , AO: 
& re^angulum  fub  AD , AB , erit  idem  at* 
que  fub  BN,  AB.  bis  confirudis  &ekclaratii 
fluitur. 

Demonfiratio.  Aut  reda  fecans  data  traa- 
fit  per  E centrum  circtili  dati,  qualis  eft  redi 
AOEF,vel  extra  illud  qualis  efi  reda  ABD. 
St  primum,Quadoquidcffidu«  redz  AOG, 
lOK , in  circulo  exteriore  fin3o  (e  mutu6 
fecant  inpundo  O,  erit  redaogulum  fub 
AOijOG, «quale  rcdangulo  fub  IO,OK,vel 
quadrato rc^iO  perprop.  3 ^.pr«cecUib. 
buiusiEllautem  ofienium  qua^at^  re£tx  lO 
«quale  quadrato  red^  AC  cagetis;ergo  per  i. 
ax.lib.1  «htredagulufiib  AO,OG,^quo4 

idem 
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Hiem  red^nguiumTub  AF,  AO>  vti  oilcndi- 
mus  aequale  quadrato  tangentis  AC. Si  fecun- 
dum : erit  etiam  reciangulum  fub  AB , BM, 
rquaie  rediangulo  fub  LB,  BM , vel  quadra- 
to rcd«  LB  , per  prop.  cii.  35.  Eft  autem 
oilenfum  quadratum  reda:  LB  ede  aequale 
redae  AC  tangentis;  ergo  per  t. axioma  lib. 
i rcdangulum  fub  AB,BN,vel  quod  idem  ef- 
fe  o(lendimus,redangulum  fub  AD, AB, erit 
zqualequadratoredx  AC  tangentis,  quo- 
modo fuit  propoGtum- 

COROLLARIVM  I. 

fi  i pmBi  qiuim  ixit*  thailiim  tfxmftc  fliiii- 
me  ii»M  riSt  fittnlti  (inulum  ixcMIur : rt- 
BdnguU  (tm^ebenfd  (ub  Utu  Imeii,  & fdriihm 
fxi$runbm,eTnni  inierfc  dqxdlid. 

NAm  fingula  funt  per  przfentem  pro- 
pofitioncm  aequaliaquadrato  tangentis 
circulum  redz  lincx;cigo  per  i.ax.lib.i,erimc 
inter  fe  zqualia  omnia. 

COROLLARIVM  II. 

Du  rtSd  Cxtd  dt  uim  f»»3i  ixird  drculim 
fumfit  ilxlld.iffiim  tdngntn  cimlum, 
fmi  iattr  fi  dqudiu. 

NAm  per  przfentem  prqpofitioncm  ea- 
rum quadrata  fingula  lunt  aequalia  re- 
dangulo  fub  tota  fecante  reda  linea  circu- 
lum ipfum  duda  ab  ecxlcm  pundo  dato , Sc 
fub  exteriore  eius  parte ; ergo  per  1 . axio- 
ma, quadrata  illarum  tangentium  erunt  x- 
qualia , ergo  per  coroll.  q.  noftrum  prop. 

ipfx  tangentes  redae  erunt  »- 

...  , 

COROLLAR.JVM  III. 

•Ab  etdm  fmlhxxird  cirniMm  fumfit , dari  ftfi 
fim  tdnatm  diu  nS*  Imu  qut  at- 
j,  nlumiMgdiil. 

SI  eniib  phtrds  duabus  ducerentur,  edent 
ad  eafdeia  partes  fecantis  circulum  per 
centrum  dudi  redi  ab  ebdem  pundo  dato 
^extra  circ&lu,  ddxTedx'Unex  ad  oonuexam 
circuli  circugv&centiajil  ^ xUualcs  inter  fc, 
contra  prop. Ii. lib.  3.  hoc  ablurdum  indicat 
nonpodeduci'plures  duabuS  (angentibus  cir- 

culumex  puQdo  eodem  nttnipfuQi  du^ 


qs.  110. 
'quales. 


COROLLARIVM  IV. 


si  dud  uSd  lixid  dqtdlti  tx  ftxBt  quepidm  ex- 
ttdtmxlxm  jamfu  in  tmutxdm  lim  uttumft- 
rrarum  inaddtu ; & tdtum  nt  modum  tta- 
gdt,dltttd  qutqut  luin  Itnglt, 

NAm  dudis  ad  punda  incideniiarunt  il- 
larum in  circuli  circumferentiam  re- 
dis lemidiamctris  circuli  xqualibus , qpful- 
tabunt  triangula  duo,  contenta  fub  redis 
datis  xqualibus , & his  femidiametris  xqua- 
libus, & communi  fecante  circulum  ab  pun^ 
do  externo  eodem  dato  dudz  ad  centrum 
circuli  5 quare  per  prop.  8.  lib.  r . anguli  fub 
illis  datis  xqualibus  & femidiamettis  dudis 
erunt  xquales;  fcd  vmis  illorum  qui  elicum 
tangente  data  eftiedus  per  prop.  i8.ijb.hu- 
ius . ergo  etiam  alter  erit  redus  , ergo  per  co- 
roll.prop.i£iib.  huius, circulum  etiam  tanget 
altera  reda  tangenti  datx  xqualis. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

Si  dat  aati  faamt  emmtui , mam  & ai- 
mr;  daiU  duaulri  mdittii  fniitat^  iata 
mcumfitaiidi  aiubtram  aradtrum  aam 
, quala. 

^COROLLARIVM  NOSTRVM 

’ I 

II. 

■Si  dat  mtuU  faniat  ctacairui , maitr  & mt- 
atiidaSa^  ibtrda  fiunt  atabtiifttlitaa  ma- 
itra  tbttda,  mitr  miamfirmiiai  ambtram  la- 
latmm.naat  aqaaUi.a 


COROLLARIVM  NOSTRVM. 


III.  0- , , ./ 

5 1 »1  ' j 

Si  dat  mialifimiat  ctaaatrUi , maitr  & amm, 
daOt^  fanit  ibttdq  affitt  fitaiu  ; ^td» 
mmtra  Mua  emUbci  pttlitni  tbirda  maitrii 
, i txittmii  iattr  ambtram  draaufaiatiai , tdp^ 
lim  riSata  latam  fadt , rtBattnpifitaix^ 
dtm  tbttda  minora  , alta  ptrtiont  mattrit 
txfitmtmutanbaftmtiftam^iniiai. 

i '.1  Ji . • 1 . 

‘ 'I  “ U , 1 ; ■ ■j  il  . 
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COROLLARIVM  NOSTRVM. 
I V. 

>i  mtiji  fiuTiitt  (Mcntrid , nuitr  & ni- 
Ktr : tt3t  tmnes  tmu  d»3t  impiuu  miimem 
iirekUim,iiiimrfu  dtaimfetmiu  mMnir,  funi 
iM|r  fi  tqutdu. 

HjEc  qiiacuor  noftra  corollaria  dcmon- 
ftrata  funt  in  conftruSione  & apparatu 
ad  dcmonflrationem  huius proponcionis  ^6. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

V. 

Ddlt  naMfuh  ixbihrt  fundinium  mjUdlt  nlin 
Tdiim^mfnfnp.  n.bi.!.&cmttn- 
• tmmniHruniyfnf.i^.lihibum, 

LAtus  maius  reftanguli  dati , & minus 
fimul  in  vna refla  componantur,  qua: 
Icxctur  bifarilm  , & punflo  medio  vt  centro 
fiat  circuli  circumferentia  intcruallofcmif- 
fis  , qu»  tranfibit  per  aliud  extremum  difli 
lateris  per  2 5 . a*.lib.  1 . tim  produflo  hoc  la- 
Vere  fumatur  pars  squalis  minori  lateri  ab 
extremitate  viiadiflse  prioris  refls  lines  j Sc 
ab  extremo  punflo  huius  fumpts  rcfts  per 
J.prop.  lib.i.  ducaiur  per  prop.i7,  lib.  huius 
refla  linea  circulum  faflum  tangei»:quadra- 
cum  huius  refls  tangentis  erit  squale  reflan- 
gulo  dato  faflo  ex  tota  fecante  & parte  illius 
inter  circuli  circumferentiam  connexam  & 
■punflum  extremum  totius  fafls  refls  extra 
circulum  fitum  iuxta  hanc  propoCtionem. 

- vli  ' • 

C.OROLLARfVM  NOSTRVM. 

•-  ..-VI.  C ■■ 

Data  rai  reSdnguh  dt/Udlid  iufinild  diid  riSdngu- 
IdfnguUfub  dimjiitiBu  tineu  anfiitutrt.dlid 
•'''  Tdiitnt  ^im  ptr  imtlUmm  nt/hum  1.  fttftfi- 
' timn  j^.fUttdtitii. 

LAtus  nuius&‘  minus  rcftangulf  dati  in 
vnam  rcftam  componantur  Itweam  bifa- 
rtim  diuidendam  per  prop.  lo.  Itb.  r.  Tum 
centro  (adofaoc  medio  punfto  circulus  fiat 
intcruallo  vnius  extremi  redf  diuifiequi  tra- 
fibit  per  aliud  cius  extremum , iuxta  axioma 
a^.lioaia  PrcEtcrea  produ^a  hsc  diametro 
circuli  addatur  illi  rcifta  in  dircQum  s<jua- 
lis  minori  lateri  dati  rcSanguIi  per  prop.j. 
libaJudcnit^ue  per  prop.17.lib.hmut  ab  extre*- 


librum  tertium 

mo  huius  re&x  additsfico  extra  circulum 
ducantur;tum  innumere  rcdbe  lines  fecantes 
circulum  fa6hjm  : erunt  per  coroll.  1.  huius 
prop.reftangula  fub  totis  fecaniibus  & panU 
butproprijs  fitis  inter  punftiun  illud  exter- 
iium&  conuexam  circuli  circumferentiam, 
«qualia  inter  le  dc  cUto  redfcangulo. 

COROLLAR.IVM  NOSTRVM.' 

V I I. 

Ddtf  vni  qtudrdto  dqudUd  {MflUMtu  dmerfdt  rt^ 
ddtnguU  fub  dmerjis  reifii  lintii , dliter  qudm 
f<r  (9r§Udtrium  ntfirtm  d^nfrtpdfitionM  m- 
ttudtntku 

Circulo  dclcripto  ex  aliquo  punflo  vt 
centro,  ducatur  eius  lemidiameter , ex 
cuius  extremo  in  circumferentia  fito  excite- 
tur ret^a  linea  perpendicularis  ipn  ad  vnam 
partem , prop.ir.  lib.i.  & ex  qua  per  3, 
prop.  eiuWcm  librifumatur  re^ta  «qualis  da- 
ti quadrati  lateri  ab  punflo  anguli  refti  fadi 
fuprafemidiametrum  circuli:  denique  ab  ex- 
tremo alio  huius  fumptae  refl«  fitoextra  cir- 
culum ducatur  reflalecaoscirculum  per  cen- 
trum > & ihnumerx  alix  (ccantcs  ipiummes 
circulum  ad  vnampartem  fccantis  per  cen- 
trum. iteflangula  mb  ifiisfecantibus  (ocis& 
partibus  illarum  proprijs  inter  punfhimdU 
flumextq^num  & circuli  fafti  circumferen- 
tiam conuexam,  erum  «qualia  quadrato  tan- 
geotis  rcfl.r^hoc  eft  ejuadrato  dato,  perprop. 
procedentem ; &quia  rcfl«  ill«  line«  lecan- 
tes  fuot  diijcrf«  S:  non  «quales  per  prop.8. 
1iKhuiMS)i<^<^P  rei5bngula  fub  illis  diucrfis , & 
partibus  d jflis  earum  diuerCs , erunt  diuerfa: 
fic  fecerimus  imperatum. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

Si  extra  circulum  fumatur  pundtu 
aliquod,  ab  coque  pufto  in  cir- 
culum cadant  duatred^  lineae, 
quarum  altera  circulum  fecet, 
altera  in  eum  incidatjfit  autem 
..  quod  fub  tota  fecante  8c  afTunv. 

^ . pta  exterius  inter' punifhim& 

1 conuexam  circumferentiam, 

' comprehenditur  re^ngulum^ 

. aequale  ei  quod  ab  incidente 
deferibitur  quadrato : Incidens 
ipfa  circulum  tanget. 

SVppoCtio.  Extracirculum  BCD,pun-j,j  jj, 
fluin  AdatumCt,  cxquoduflaCtrcfla  *' 
linea 
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*5*^f»ea  AC  circirium  attingens  in  C,&aJiare- 
ifU  ABD  ipfum  fecans  in  B & D pundlis:  Hj-  c 
qucrec^angulumTub  ABD  tocalccantc,  3t 
mb  BA  portione  cius  inter  pun<5lum  datum 
A & conuexre  circumferentia?  punao  B,  cir- 
culi,aequale  quadrato  rc6ta‘  AC  incidentis  io, 
circulum.  Dico  redam  AC  tangere  ipfum 
circulum.  „ 

Conftrudio,  CenerumE  circubdati  rep^ 
f iendum  erit  per  prop.  r .Iib.hu ius  r3c  fi  reda 
fecans  circulum  tranficrit  per  illud  E cen- 
trum circuli  dati, qualis  e(l  AOEFjctntro  E, 
interuallo  EA  dcicribendus  erit  circulus,qui 
fecabit  in  G produdam  fecantem  AOF  vitra 
F : & per  propoft ionem  1 1 «Ii b . i .exci tanda  in 
O chorda  ’1QK  perpendicularis  diametro 
OEP  circuli  dati,  quspcrcoroll.  prop. 
lib.huius, circulum  datum  tanget.Qupd  (Ida- 
ea reda  fecansdt  ABD , ex  centro  £ cii)ei4ft^< 
dati,  interuallo  eodem  £A  ^eferibendus  etv 
" circulus  ad  cuius  'circumfcYentiam  prodiK 
cendx erunt dua?  dat.e  redje  linex,  AC  qui- 
dem vfque  ad  H , ABD  vero  fecans  vlque  ad 
N.  Deniquead  dudam  EB  femkliametrum 
circuli  dati,in  eius  extremo  B,  excitanda  erit 
reda  chorda  LBM  perpendicularis  ipdEB» 
ux  per  coroll.prop.K^.libri  huius, circulum 
atum  tanget  in  B;&  per  j .prop.lib.huius  bi- 
firiimdiuidetur  in  B,  (Icut  reda  lOK  in  O. 

Dcmon(hati6)vtriuiquecafus.  Primi  qui» 
dem, quando  reda  fecans  dau  AO£F,tranfit 
per  centrum  E circuli  dati.  I mprimis  erit  re- 
da OG,xqualisred*  AOEF, per  coroU.no- 
ftrum  4.prop.praeced.  quare  redangulum  fub 
AF,&  AO,erit  idemaiquefub  OG  5c  AO: 
E(1  autem pcrprop.3  5. lib.huius  redangulum 
fub  OG,AO,xqualc  recUgulofub  redis  IO» 


OKJioccftquadratofvdr  IO;&  cx  datis  re- 
' danguiiim  (ubOG,AQ,citxq^iaIc^adrato 
rida-  AC;igiturc|;untper  uaTC.Iib./..xquJia 
quadrata  rectarum  K),  AC , idcoqueper  no- 
(trum  4.coroil.prop.46.1ib.i.reda;  10,AC, 
eriint  xquales.  Qpoii  li  concipiamus  dudam 
redam  1 E, ipfa  erit  xqualisipfi  E A, ex  natura 
circuli : tunc  vero  in  triangulis  lOE,  C AE* 
erunt  duo  latci^  lO , OE , relatiue  icqualia 
duobuslatcfibufACjCEjbafcfiiuefE,  AE, 
xqualcs;  ergopcrprop.8.  lib.i. erunt  anguli 
IOE,ACE,xquales;o(knfus  cft  redu&angu- 
lus  lOE , ergo  etia  angulus  ACE  reduscrit; 
ergo  per  coroll.  prop.  1 6.  reda  AC  circulum 
datum  tanget  in  C.  Secundi  Verd  eafus  dc- 
monBracio  i/la  erit,  , Per  coroll.  noftrum  4. 
prop.praecedentis  rediBN  erit  xqualis  redae 
AD, creo  redangulum  fub  BM,  AB^crit  idem 
atque  uib  r^is  AD, AB:  cft  autem  ger  prop, 
3 $.lib.liuius  rcdangulu  fub  BM,  AB,®tluale 
redangulo  fub  LB,BM , hoc  eft^adra*  re- 
dx  LB : datur  vero  redangulum  idem  (ub 
BM,AB,xq[uaIequadrato  redx  AC, ergo  per 
I. axioma  lib  i,  quadrata  redarum  LB,  AC, 
erunt  ax]ualia,&  per  noftxunj  coroll.4.  prop, 
46.1ib,i.ipfxrcdx  LB,AC,xqiiaIcs,  Finga- 
mus infuper  animo  dudam  redam  LE  qu« 
erit  ex  natura  circuli  aequalis  redx  EA : In 
triangulis  LBE,  ACE,  duo  latera  LB , BE, 

chmt  relatiu^  xqualia  duobus  AC, CE , bi- 
(e(i^ueLE*AE*quales  \ ergoperprop.8.Iib, 
1. anguli  LBE, ACEjCrunt  «quales  i prinius 
cftrcdusLBE,  ergo  fecundus  ACEredus 
erit : ergo  per  coron.prop.i(S.libri  huius,  re- 
da AC  circulum  datum  continget,(Icuti  pro- 
pofitumfuit.  ■ , * 
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EVCLIDIS 


definitiones 


I. 

tifn*  rrSiltuM  i»  fgnt  nSilmu  mfaiUiui- 

■ tKT  cin*  ri«>  1**  infaiUw  <»- 
gBli , fingutd  Utm  tim  m qiu  mfmUlur, 
umrimt. 

II. 

Situlittt , & fgn*  laeum  fpntm  dtjmU  dui- 
lur , CUI»  fioguU  tim  quu  drcumfirihlur  Utir», 
jhpilti  tim  fifur*  tuij^timt,  cmum 
quumiSudifctiiiiur- 

III. 

Fi|ir«  TtSiliiuu  i»  tireult  hifiriU  ditiiur,  tum 
finfftU  tim  fipiu  qu*  mfcribitur  Mgali , tt- 
ligniHt  circuli  circumfc- 
rmum. 

I V. 

Tigur*  vtri  rtSilmt»  tircd  (inulam  itfttihi  diti- 
lUT , cdm  finguU  tiut  Uttfu  qat  circumfiri- 
iitar  > circuli  ciicumfircalUm 
limgmt. 


V. 

Simititir  &circulm  iujSguru  rcSiTuitu  mfcriU  di- 
citur, cuiu  circtii  circuiufcrtutiu  fiugulu  littru 
taajit  timfguit  (ai  iufcriUtur. 

VI. 

(^culm  uutm  circum  figurum  dtfirihi  dicilur,cum 
ikculi  circumfcrtutid  fiugulii  tku^  am  ^u- 
r*  quum  citcumfcriHi  uugului. 

V I I. 

icSu  tinu  m circult  uccmmtduri  dicilui.ftu  cttf- 
turi;  clm  cius  txirimu  ia  ctnuli  (inam/(- 
tmii  futtiut. 

VIII. 

ri^a  rtSiliucu  fluuu  rtguluia,  tSifiguiu  uqailu- 
> tcru  rtSiUuiu  & equiuuguU. 

I X. 

Ctutrumfigur»  fluuu  rcSiliucuttguluru , cfl  fuu- 
Sum  iutru  fgurum  tx  qau  udun^i  tiut 
umuit , rtOu  liutu  txtt»fu,Juut 
uquulci  iatcrft. 


PROPOSITIONES 


PRIMA., 

In  dato  circulo  reftam  lineam  ac- 
commodare aequalem  dat*  re- 
fiac  lineae,  quae  circuli  diametro 
• non  fit  maior. 

SVppofitio.  In  dato  circulo  CDE , fit  ac- 
commodanda rc^ta  linea  xqualis  dapat  re- 


flx  AB , qux  non  fit  maior  diametro  circu- 
li dati. 

Conftruftio.  Centro  A,  intctuallo  teft® 
datx  AB , fiat  citculus : & punflo  affumpto 
quolibet  C in  circumferentia  circuli  dati,  in- 
tctuallo eiufdem  refix  AB  fiat  alter  circu- 
lus , cuius  circumferentia  fecabit  dati  circuli 
circumferentiam  in  D,  per  axioma  i6,  lib.  i. 
quandoquidem  redia  AB  datur  minor  dia- 
metro citculi  dati.  Dico  rcdlam  CD , neften- 

tem 
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tcm  pnnfta  C & D circumfcrcntixcircuii 
cflcaccomodatam  in  circulo  d ito  , aqualem 
dat.c  A B. 

Dcmonrtratio.  Duo  enim  circuli  fafti  eo- 
dem inccruallo  rtftx  AB  , lunt  rquales  per 
def.i.Iib.5.  ideoqucrc^a;  AB,  CDcx  cen- 
tris illorum  ad  circumferentias  proprias  , x'- 
qualcs  erunt.  Sed  reda  C D , terminatur 
vtrimque  in  circumterentia  circuli  dati,  in 
pundiscius  C,&  D;  ctgopcrdcf.y.Iibn  hu- 
ius, erit  accommodata  in  circulo  dato , x~ 
qualifquc  datx , quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  II. 

In  dato  circulo  triangulum  de- 
feribere  dato  triangulo 
zquiangulum. 

SVppoHtio.  In  dato  circulo  ABC  ,inlcri- 
bendum  fit  triangulum  xquiangulum 
^aro  triangulo  DEF. 

Conflrudio.  Perpropofitionem  51.  lib.r. 
ex  angulo  E dati  trianguli  ducatur  EG  reda 
linea  parallela  bafi  DF  : 5*:  per  noftrum  i .co- 
roli.prop.i($.lib.3.  cxalkjuo  pundo  puta  A, 
in  circumferentia  circuli  dati  ducatur  reda 
AH  tangens ipfum  circulum  : Etpcrprop. 
ij.lib.i.in  pundo  A,  redx  HA, fiat  angulus 
HAC,  xqualis  angulo  GEF;tu  alter  angulus 
fiatCAB,  aqualis  angulo  F£D.  Imprimis 
reda  AC  fecabit  circulum, quia  per  i6.prop, 
lib.5.  angulus  conlingenti.T  HAC  in  circulo 
daio  cft  minor  angulo  redi  lineo  H ACifimili 
ratione  reda  AB,lecabit  circulum.  lam  verd 
duda  BC  reda  etiam  fecabit  circulum  per  1. 
prop.  lib.  5,  ent  igitur  triangulum.  BAC  in 
circulo  dato  inferiptum  iuxta  definitionem 
3 .huius  )ibri.&  Dico  illud  efie  axjuiangulum. 
Dato  triangulo  DEF. 

Dcmonllratio.  Per  prop.  32.  lib.  3. angulus 
ABC  xqualis  eft  angulo  HAC,  fed  angulus 
HAC  fadus  eft  xqudis  angulo  GEF,qui  per 
prop.29.  lib.  I. squalis cQ angulo  £FD;crgo 
per  i.ax.iib.i.  angulus  ABC  xqualis  erit  an- 
gulo EFD ! fixi  & per  conftrudioncm  angu- 
lus CAB  xqualisangulo  FED ; ergo  per  co- 
rOlL  3 .nolEum prop.  3 2 -lib. i .reliqui  duo  an- 
guli ACB,  £DF,  erunt  xquales.  itquiangu- 
lum  igitur  triangulum  BAC  tn  circulodato 
inferiptum ; dato  triangulo  DEF.  Fecimus 
ergo  imperatum. 


PROPOSITIO  III. 

Circa  datum  drculum  triangu- 
lum deferibere , dato  triangulo 
zquiangulum.* 

Vppofitio.  Circa  datum  circulum  ABC,  Fi|.i  18 
fit  deferibendum  triangulum  dato  trian- 
gulo DEF,  xquiangulum. 

Conftruitio.  Perprep.  antecedentem , in- 
feribatur  in  circulo  dato  ABC  , triangulum 
GHl,dato  DEF  triangulo  xquiangulum^  &; 
ex  centro  K circuli  dati  quxrendo  per  prop. 

I. lib.  3. deducantur  per  prop.  12. lib.  1. perpen- 
diculares rcd.e  pruprix  ad  latera  trianguli 
GHI , &:  producantur  donec  fcccnt  circum- 
ferentiam circuli  dati,  in  pundis  A,B,  C:  ex 
quibus  per  prop.  1 1.  lib.r.  emittantur  hinc  & 
inde  perpendiculares  rcd  vlincxjfcmidiamc- 
tris  KB , K A , KC;  hv  pcrpcrfdicularcs  cir- 
culum datu  m tangent  per  coroll.prop.  1 6. lib. 

3 . Se  fc  mutuo  iccabunt  in  pundis  M , N , L 
produdx  fi  opus  fit;  nam  h ducatur  reda  li- 
nea AB,  efficiet  versus  H , duos  angulos  acu- 
tos ad  eafilcm  partes  H , vtpotc  partes  angu- 
lorum redorumin  A & B prius  exifientium; 
quare  versus  H in  pundo  M conuenient  dux 
perpendiculares  redx  : Se  fic  eodem  modo 
prooabimus  conuenturas  alias  duas  iaL,  Se 
alias  duas  inN  : Triangulum  igitur  habebi- 
mus LMN,  quod  dico  efle  circa  circulum 
ABC  datum  defirriptum,  & xquiangulum 
dato  triangulo  DEF. 

Dcmonllratio.  Latera  EM,  LN,NM,  per 
conftrudionem  tangunt  circuli  dati  circum- 
ferentiam, ergo  jpcrdcf.4.  lib.huius,  triangu- 
lum LMN  dticriptum  erit  circa  circulum 
datum.  Quod  fi  produceremus  latus  IH,  tri- 
anguli GHI  in  circulo  dato  inferipti,  vitra 
H , fecaret  latus  LM  trianguli  circa  circulum 
iplum  deferipti  pcrax.2  8.rib.i,  Etquialcmi- 
diametri  KA,  KB,  KC,  funt  perpendiculares 
lateribus  inferipti  &:  circumferipti  triangu- 
lorum pr.rdidorum  propriis,  erunt  ipla  pro- 
pria latera  parallela  per  prop.28.lib.!.  videli- 
cet in  exemplo  latera  duoLM,  GH, paralleli 
erunt,  tum  alia  duo  IH,  NMiidcoqucpec 

a.29.1ib.i.anguli  LMN , LOI  ,ctuntx- 
cs ; cum  etiam  anguli  LOI , GHI ; creo 
per  I.ax.iib.i.  anguli  LMN,  GHI,  xquaTes 
erunt;  cll  autem  per  conftrudioncm angulus 
GHI , xquaiis  angulo  DEF,  ergo  per  i.ax. 
lib.i.  anguli  LMN  , DEF  , erunt  xqualcs. 
Eodem  artificio  oflcndcntur  anguli  D,  L, 
squales;  tum  reliqui  anguli  F,  N:  xqui- 
. 1 angu- 
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angulum  ergo  erit  triangulum  LMN,  tri- 
angulo dato  D £ F. 

PROPOSITIO  I V. 

Indaco  triangulo  circulum 
infcnbere.. 

QVppofitio.In  dato  triangulo  ABC  fit  in- 
jJficriDcndus  circulus. 

Antet^uam  accedamus  ad  explicationem 
huius  propofitionis  quarte  prxmittcmus  dc- 
monfirationes  trium  lemmatum  nofirorum 
maximo  vTui  futurorum  in  fequentibus  &c 
tota  Geometria. 

PRIMVM  LEMMA  ERIT. 

Omni/  nngulus  rciIHiwus  bifariam  diuifus  pir  9. 
prtpaf  lih^  1.  refoluitur  in  duft  atutoi 
u/nguhs  u^lUintas. 

NAm  cjuicumquc  angulus  rcfiilincus 
proponatur,  vel  reftus  cfi,  vel  acutus, 
vel  oDtufus,  Si  primum  &:  Iccundum,  certe 
eius  dux  panes  xquales  erunt  anguli  minores 
refto  finguli ; atejue  ita  probatura  erit  inten- 
tum in  his  duobus  cafibus.  Si  tertium,  nifi 
duo  squales  anguli  in  quos  refoluitur  angu- 
lus obtufus , fuerint  acuti  finguli , erunt  vel 
redi  v£l  obtufi  y ergo  fi  producatur  alterum 
latus  vitra  angulum  obtufum  datum  cumque 
cum  alio  latere  efficiens,  tres  illi  anguli  rc&i- 
linei  fupra  latus  produdfum  feu  lineam  rc> 
dam,  erunt  maioresduobus  redis , contra 
corollarium  nofirum  z.  ad  propof.i  3.  lib.i. 
Relinquitur  igitur,  vt  omnis  angulus  redili- 
neus  bifariam  diuifus , rcfoluatur  in  duos  an- 
gulos acutos  redilineos. 

ALTLRVM  LEMMA 

NOSTRVM. 

F^nrarum  mumm  pLaunm  a^uilaterarum  & 
Mqmangulatum , ji  dut  angui»  fe  mmub  ($nft^ 
quante/  btfar/am  fetantur  per  prtp.qMr.  i . reSd 
irnea  et/  dimdentt/  centurrmt  intra  figuram  in 
vnum  patUUim , quod  erit  centrum  tirtuU  eat 
emumfirtbentit. 

^ e Vppofitio.Sit  figura  regularis  Icxtilatcra 
mg‘  ly*  j^uiIatera&*<yiagulaABCDEFduoq; 
cius  anguli  FAB, ABC,rc  mutuo  confequen- 
tes , velinfiftcntcs  eidem  lateri  AB , bifariam 
leccntur  per  redas  duas,  qus  didos  angulos 


refblucnt  in  duos  acutos  fingulos  angulos  per 
propof.  1.  prxcedcntem  ; quxque  ideo  per 
axio,  1 3.  lib.  i . fupra  redam  AB ; concurrant 
ergo  fi  fieri  polTit  primum  in  angulum  C im- 
mediate fcquentem  figurx  datx:  Verum  quia 
reda  BGC  diuidens  angulum  ABC  bifariam 
diucrfa  eft  ab  latere  BC , quod  concurrit  ia 

C, cum  reda  BC , & ambx  exeunt  ab  eodem 

pundo  B,  dux  redx  linex  Ipatium  com- 
prehendent, contra  auoma  i4.1ibr.i.  abfur- 
dum  hoc  , indicat  redas  illas  fecantes  di« 
dos  angulos  non  concurfuras  ad  angulum 
C immediate  confequentem  alterum  e diui- 
fis  angulis.  ' 

Efto  fi  fieri  poflit  concurrant  in  Hpun- 
dum  ex  intermediis  lateris  BC  immediati 
(Ruentis  latus  AB  cui infillunc  didi  anguli 
diuifi  ; eodem  modofequetur  redam  BH,  Se 
BIH,  diucrfas,  fpatium  comprchcnluras  con- 
tra citatum  axio.Iib.  i .1 5. quare  non  concur- 
rent in  pundum  vllum  ex  intermediis  lateris 
prxdidi  BC. 

Efio  concurrant  ad  angulum  D,  fi  fieri 
poffic , ita  vt  vnus  angulus  C fit  intermedius 
inter  alterum  c diuifis , Se  alterum  concurfiis 
prxdidi : Tunc  vero  quia  duo  anguli  DAB, 
DBA , funt  xquales , vtpote  datorum  xqua- 
liumangulorum  dimidia , erunt  per  6.prop. 
lib.i.latcra  AD,BD,  xqualia : Prxtereaquia 
in  triangulis  D AB,  DBC,  duo  anguli  DAB, 
DBG  nint  xquales , quia  xqualium  dimidia 
funt,&  duo  latcraDA,  AB,funt  xqualia  duo- 
bus lateribus  DB,  BC  , relatiucjcnmtper4« 
propofilib.1 . bales  eorum  DB,  DC,  xquales; 
idcoque  per  5.  propof.  lib.  1.  anguli  DCB, 
DBC,xqualcs,  indiuifus DCB,&  dimidium 
xquabs  illius,  videlicet  arduius  DBC , con- 
tra 8.  axio,  lib.i.  abfurdum  hoc  condemnat 
pofitionem  ifiam  falfitatis. 

Efio  fi  fieri  polTit  concurrant  didx  redx 
linex  in  pundum  K lateris  CD,  ita  vtfic 
vnum  lacus  BC  intermedium ; fimili  ratione 
aedifeurfu,  fcquccur angulum  KCBindiui- 
fum  &xqualem  diujfo  ABC,'efrcxqualem 
dimidio  KBC  diuifi , contra  S.axio.  cit.  falfit 
igitur  ifiapofitio. 

Edo  etiam  fi  fieri  poflit  concurrant  ad 
vnum  angulum  D figurx  datx,  ita  vt  ex  vna 
vel  duabus  partibus , multi  interfiat  anguli 
figurx  datx  inter  diuifum , & angulum  con- 
curfus , quales  funt  duo  E & F,  inter  A diui- 
fum , & D concurfus , ex  vna  Iblum  part^ 
( quod  enim  diduri  fumus  de  ifla  parte , ap- 
plicandum in  altera  fi  adeflent  multi  anguli 
huiufinodi  interroedi)  : ) Tunc  ex  angulo 

D, concurfus  ad  angulum  F figurx  imm^ia- 
te  fluentem  diuifum  A , duda  reda  linea, 
DF I probabuntur  per  6.  propofi  lib.i.  latera 

xqualia 
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^Cjualia  DA , DB , ob  angulorum  a:^ualium 
diuiforum  fcmillcs  crcjuales : quia  in  trian- 

gulis DAB ) DAF , angulos  squales  DAB, 
D AF , habentibus , fattos  ab  lateribus  D A, 
AB,  squalibus  ipfis  DA , AF , erunt  bafcs 
DF,DB,  squales,  angulique  eorum  DBA, 
DFA  squales, per  4.  propjib.  I ; fcd  angulus 
DBA  cftfcmirns  vnius  anguli  figursdat^p, 
ergo  angulus  DFA  erit  etiam  femilTis  anguli 
E F A nguraj  datx , qui  eft  squalis  cuilibet 
angulo  figurae  dato ; relinquetur  ergo  angu- 
lus EFD  aequalis  cuilibet  lemifli  angulorum 
aqualium  figuT»  datSB  : ( & fic  dcinccps  erit 
faaicandum  acdcmonlbrandisdehuiurmodi 
angulis,  ducendo  redas  ab  angulo  D conuer- 
fus  ad  alios  immediate  fcquentes  an^os, 
donec  perueniamus  ad  vnum  angulum  uc  di- 
uifum , inter  quem  & angulum  concurfusD, 
folum  mediet  vnus  angulus  figuraedat®  indi- 
uifusj ) ponamus  autem  nos  deueniffe  ad  hu- 
iufmodi  angulum  F : Porro  probabuntur  hu- 
iuFmodi  omnes  re<^i;  ab  angulo  Dconcurfus 
dud*  ad  angulos  figura; dati,  cllcxqualcs 
interfe  per  citat.6.  propof.libr.i.  ob  angulos 
cis  oppoGcos  demonftratos  t^uales  : Ergo 
cum  in  triangulis huiurmodi  EFD,  DFA, 
fint  anguli  circa  F,  aquales , nimirum  femif- 
fes  totalis  EFA  , & latera  cos  continentia  i- 
qualia,  videlicet  EF,  FD,  & EF,  FA , erunt 
per  4.propor,lib.r.  anguli  eorum  E,&  FAD, 
aquales ; indiuifus , & pars  dimidia  diuifi  ®- 
qualis  indiuifo  , contra  axioma  8.  libr.  i. 
quod  abfurdum  accuTat  falfitatis  pofitionem 
iflaon* 

Efto  infuper  fi  fieri  poflit  pundum  L con- 
curfus  in  aliquo  latere  figurx  dati,  puta  DE, 
ad  vnam , vel  ambas  partes,  fint  alia  multa  la- 
tera inter  latus  concurfus , &c  latus  AB  cui 
infiftunt  anguli  diuifi,  & ducatur  refla  LF  ad 
immediate  fcquetem  angulum  ab  vno  e diui- 
lis ; lam  vero  cum  in  triangulis  LAB,  LAF, 
fint  anguli  ad  A aequales  per  diuifionem  an- 
guli FAB  totalis  in  duos  iquales , & latera 
circa  hos  angulos  xqualia , eruat  per  4,prop. 
lib.i . LFA,  LB  A,  iqualcsjfcd  vitimus  LBA 
eft  dimidium  anguli  ABC  totalis,  e^o et- 
iam angulus  LFA  critdimidiu  anguli  EFA 
aequalis  totali  ABC ; quare  reliquus  angulus 
LFE  erit  xqualis  angulo  LFA  j ( & fiedein- 
ceps  traducendi  erunt  reftx  ab  L ad  reliquos 
angulos  figun  fi  adfint  ad  eandem  partem, 
donec  iradufla  fit  vna , v.g.  LF , ita  vt  vnus 
angulus  E , figun  dats  fit  intermedius  inter 
punflum  L , & angulum  diuifum  per  reflam 
ab  L duflam  vltimo  loco , nam  probabun- 
tur femper  «quales  anguli  modo  prediflo 
rclifli  abaltoro,  angulis  dimidiis  pndidis 
totalium  figurx. ) hoc  pofito , Cum  in  tri- 


angulis E F L , LFA  , anguli  ad  F , fint  «- 
quales,  conmrchenfi  ab  lateribus  LF,  FE,  «- 
qualibus  ipfis  LF,  F A , lateribus  , erunt 
per  4, propof, libr.  i.  anguli  E,&  L.AF,  «- 
quales,  indiuifus  ac  dimidium  «qualis  indi- 
uifo  ; hoc  abfurdum  manifeftam  reddit  falfi- 
tatem  huius  poficionis. 

Sed  cfto  du«  ill«  recli  diuidentes  ducA ; 
angulos  illos  xqnalcs  figun  dat«  «quilate- 
n & «quianguli  coeant  fi  fieri  pomt  extra 
figuram  ipfam,  quod  multos  cafus  etiam  ha- 
bebit pofitio ifia,  quos  vocabimus pofitiones 
particulares  fjb  iftavniuerfali  diueifaabpn- 
cedente  vniu^rfali  diuifa  in  multas. 

Efto  igitur  primo  fi  fieri  pofiit  punfhim 
M concurfus  pndifli  extra  figuram , ita  vt 
du«  reffi  linei  A M , B M , diuidentes  bi- 
fari.^m  duos  angulos  datos  fecent  latus  BC 
immediate  fcquens  aliud  latus  AB  cui  infi- 
(lunt  duo  anguli  diuifi  : verum  quia  reda 
BSAM  diuidens  angulum  ABC  debet  fal- 
tem  fecundum  parte  diquam  fui  exiJlerc  inter 
duo  latera  BC , BA,  angulum  diuifum  ABC 
ab  illa,  comprehendentia,  v.g.  fecundum 
fuam  partem  B S , & latus  B C fccat  in  R5 
dux  refti  fpacium contine- 

bunt, contra  14.  axioma  libri  primi  abfur- 
dum hoc  condemnat  falfitatis  hanc  primam 
pofitionem.  * 

Efio  fecundo  fi  fieri  pofnt  , dux  redx 
prxdidx  coeant  in  N , extra  figuram  ipfam, 
fecentque  idem  latus  CD  , quod  non  ut  im- 
mediatum lateri  AB , cui  inuflunt  duo  diui- 
fi anguli  , verum  vnum  folum  interfit  inter 
fedum  &:  illud  AB  ; ducaturque  reda 
ex  qua  ^ reda  B N , & latere  BC  , triangu- 
lum refultabit  BCN  : lam  verd  in  triangu- 
lis NBA,  NBC,  duo  anguli  ad  B,  fint^- 
qualcs , & latera  cos  comprehendentia  aqua- 
lia, erunt  per  4..  propof.  libr.i.  anguli  NAB, 
NCB, «quales,  diuifi  anguli  pars,  & indt- 
uifo  BCD  maior,  c6ntra8.  axioma  libr.i* 
abfurdum  hoc  indicat  falfam  cHe  iflam  po- 
fitionem. 

Efto  tertio  fi  fieri  poffirpundum  concur- 
fus in  O , ita  vt  reda  B O incedat  per  angu- 
lum D , inter  quem  Sc  diuifum  B,  medius  fit 
vnus  angulus  C , & alia  reda  AO  fccet  latus 
ED ; ducatur^ue  recta  OC  qu«  non  fit  in 
diredum  lateris  DC , fcd  cum  ilio  & DO 
portione  BDO , triangulum  cfticiat  ODCt 
Xn  triangulis  OB  A , OBC , cum  anguli  in  B 
fint  «quales  ex  datis , & latera  circa  illos  s- 
quaha;  erunt  per  4.  propof  libr.  1.  anguli 
OAB,  OCB,  aquales , fcmilHs  diuili  &c 
maior diuifo , contra  8.  axioma  libr.i»  quod 
abfurdum  condemnat  hanc,  pofitionem  ter- 
tiam falfitatis. 

1 a Eft* 
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tlto  quarto  fi  fieri  polfit  punctum  con- 
curfusin  P,  ita  vtdui  refla’ AP,  BP,  latus 
vnum  HDfcccm,  inter  quod  & lacus  AB 
cui  indicunt  anguli  diuifi,  medient  multa  la- 
tera figurxdatx  non  feda  ab  iliis  reftisdi- 
uidemibus  ; ducanturque  refla*  ex  P ad  ex- 
trema laterum  intermediorum  pradiclo- 
fum , v.g,  PC  y PD  : lam  vero  y quandoqui- 
dem triangula  PBA  , PBC,  angulos  habent 
ex  datis  circa  B rquaies, comprehenTos  ab 
lateribus  aqualibus  y habebunt  perpropof.4. 
libr.  I. angulos  PAB,  PCB)£qualcs;quare 
reliquus  angulus  PCD  erit  Icmiflls  totius 
anguli  DCB,  vt  angulus  PCBcftfemilTis  il- 
lius aqualis  angulo  PAB  qui  efl  dimidium 
anguli  PAB  aqualis  angulo  BCDiPraterca 
cum  triangula  PCB,  PCD,  angulo^habeanc 
ad  e aquales , contentos  ab  aqualibus  late- 
ri bus , obtinebunt  per  citat,  propofi^.  libr. t • 
angulos  PDC , l^BC  xqualcs,  dimidium  di- 
uiu , & maior dtuilb, contra  8. axioma  lib.i. 
quod  abfurduin  indicat  repugnare  rationi 
hanc  quartam  politionem:  Notandum  verd 
dl  quod  fi  plura  latera  intercederent  inter 
AB,  & fcclumab  diuidentibus  redis,  du- 
difduc  redis  ab  pundo^oncurfusad  excre- 
nu  illorum ; femper  argumentationem  debe- 
re fieri  in  confequentibus  trianguli , vei  Feci- 
mus in  vno  FoL^  intermedio  PBC , donec 
ad  vltimum  PCD  deucniamus^ex  quo  abfur- 
dum  propalatum  confi^uitur. 

£Qo  quinto  fi  fieri  poflic,  pundumcon- 
curlus  tn  C£,  ita  vc  reda  Fecantes  angulos, 
QA , Q.B , letent  latus  vnum  puta  ED , & 
expando  Q ad  aliquam  partem  reda  duda 
ad  angulum  vnum  immediatum  ab  diuifis 
angulis » fit  in  diredum  lateris  F£  vnius  ex 
duobus  cp^kdentibus  angulum  difhim  P: 
Tunc  quoniam  in  triangulis  Q^B,  Q.AF, 

duo  anguli  ad  A Funt  aquales  , contenti  ab 
aqualibus  lateribus , erunt  per  propof.4.  lib. 
1 .a^uli  F,  QBA , Quales;  indiuiFus  F, 
FtmifUsQBA , diuifi  ABC  xqualis  ipfi  indi- 
uilb  F;  contra  idem  axioma  8.  libr.i.  quod 
cumfitFalfum,  Falfacht  etiam  haec  pofitio 
\*ndc  procedit. 

igitur  cum  oftenderimus  fecundum  om- 
ws  pofitiones  feu  cafus  duas  redas  lineas  bi- 
fariam diuidentes  duos  angulos  figurx  redi- 
lincx  regularis  immediatos,  concurfuras in 
vnum  punftum  Fupra  latus  cui  infiftunt  illi 
duo  anguli  diuifi ; & non  polle  exificre  illud 
pundum  in  vllopundo  extremorum  figuro* 
dato  rediiineo  regularis,  & neque  extra  fi- 
guram : fupercft  vt  purrflura  illud  conciirfus 
iit  intra  fignram  ipiam.  Nunc  verd  proban- 
dum hoc  pundum  concurfus  ellc  centrum 
tirculi  cirtumfcribcntis  ipfam  figuram  redi- 


lincam  regularem.  Atque  hoc  erit  locole- 
cundo  propofitionis. 

Efto  T pundum  concurfus  duarum  re- 
darum A*r , B*r , diuidentium  bifariam  an- 
gulos duos  didos  F A B , CBA  , intra  figu- 
ram regularem  rcflilincamfitum : ex  duo  ad 
reliquos  angulos  C , D , E , F,  redo  ducan- 
tur. Imprimis  per  propof.  (J.  libr,  r.  redo 
TA , TB , oquales  erunt,  ob  ai^ulos  TAB, 

TBA,  oquales.  Proterea , quia  in  triangu- 
lis TB  A , TBC , funt  angiili  ad  B oquales, 

& latera  circa  illos  a*qualia; erunt  per  4.pro- 
pof.  libr.  I.  bafes  TC , 'I  A , oquales ; ideo- 
que  tres  reflo  T A , T B , T C j oquales  per 
1.  axioma  libr.  r.  fcd  & ex  dilcur(ufado& 
propofiq.cit.  anguli  TCB , T AB , erunt  0- 
qualcs  ; qui  detradi  ab  oqualibus  BCD, 

AFE,  remanebunt  oquales  anguli  1' C D, 

TFE  , dimidi)  totorum  didorum,  vt  erane 
ablati.  Ex  his  principiis  ollendcntur  reliquo 
omnes  redo  lineo  ex  T cranfmiiroad  angu- 
los figuro , cfle  oquales  inter  fc  ^ & prodi- 
dis^  Se  omnes  angulos  figuro  diuidi  bifariam 
ab  redis  dudis  ad  illos  ex pundo  'pranlidi 
concuifus.  Qiurc  circulus  fadus*  centro  Tj 
interuallo  cuiufuis  e didis  redis  oqualibus, 
incedet  fua  circuferentia  per  extrema  omnia 
didarum  linearum , videlicet  per  angulos  fi- 
guro regularis  data- iuxta  25. axio.libr.i.ip- 
laftquc  figm-amcircumferibet,  perdefin.^* 
libri  huius. 

Notandum  quod  facillima  erit  demonllfa<« 
tio  huiufmodi  in  triangulo  oquilatero  & o- 
quiangulo  , ob  paucillimos  angulos  eius8c 
• latera.  Difficilior  vero  ieu  longior  in  plu- 
rium laterum  vel  angulorum  figuris  regula- 
ribus ; non  ita  longa  m figuris  regularibus 
paucorum  laterum  Se  angulorum« 

r E R T I V M LEMMA 
NOST R VM. 

Dmfit  duobus  ungulis  (umflunufue  rtdilinei  triun^ 
guli  bifuriam , iuxtu  9.  profof.  lib,  i.  duu  tt&s 
Imeu  tllos  dittuUmts  (OHatrrent  'mtru  ditum  rri- 
smgulum. 

Xempli  gratia  diuifi  fint  anguli  CAB,  Fjg*iiL 
CBA,  trianguli  ABC,  bifariim  iu- 
xta  propofitionem  9.  lib.  i.  Dico  duas  re- 
das fingulos  angulos  diuidentes  concurrere 
in  D pundum  vnum  ex  interioribus  trian- 
guli dati. 

I mprimis  enim  quia  per  prop.  1 7.  lib.  i .duo 
quilibet  anguli  cuiurcuq;triaguli  sut  minores 
duobus  rectiSjdux  redo  hneo  cos  diuidentes 
bifarilm 
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bifariam  efficient  duos  internos  angulos  fu- 
pra  reddam  AB,  cui  inliftunt  duo  anguli  diui* 
ii , inulto  magis  minores  duobus  re^is;ci^o 
per  axioma  t libr.  i.  concurrent  illf  du:? 
rede*  diuidetes  fupra  latus  A B,  Verum 
fi  non  concurrant  vti  aflerimus  , concur- 
rent fi  fieri  polTit  in  L pund^um  vnius  e late- 
ribus, puta  BQ  vel  in  reliquum  angulum  C; 
vel  extra  triangulum  in  K.  Non  primum, 
nam  redta  BFEdiuidens  angulum  ABC, cum 
intra  anguli  ABC  latera  AB,  BC , incedertf 
debeat,  pcrucniens  ad  £ pundum  lateris  BC, 
concluderet  cum'redla  B£ , fieuram , contra 
1 4.  axioma  lib.  i . Sed  neque  ^eundum, nam 
redte  AGC,  BHC,  fimiliter  ob  rationem  al- 
latam , fpatium  includerent  fingulz  cum  re- 
dlis  AC , BC , propriis , communia  extrema 
oblinentibus,  contra  idem  axioma.  Sed  ne- 
ue  tertium , nam  eodem  modo  redta  BXL, 
guram  includeret  cum  refta  BL.harc  abfur- 
da  manifcftam  reddunt  falfitaies  politionum 
illarum  trium;  relinquiturcrgo  vi  dujcillje 
redtr  concurrant  in  D , intra  triangulum  da- 
tum ABC,  ficuti  propofitumfiiit. 

£x  demonfiracionc  huius  propolitionis 
tettiar , fcquitur,  vtfi  diuidantur  duo  anguli 
quicumque , trianguli  cuiulcumquc  fiue  bi- 
fariam fiuc  no  bifariam, redtas  duas  lineas  eos 
diuidentes  concurfuras  intra  triangulum  da- 
tum. Eadem  enim  dcmonllratiu  allata  in  hac 
propolitionc  vitima  applicanda  erit , ex  qua 
concludetur  intentum. 

Sequitur  fecundo  ex  demonlbrationc  (e- 
cundaf  propolitionis  , in  figuris  regularibus 
redtilineis,  fi  diuidantur  bifariam  quilibet 
duo  carum  anguli  non  immediati , per  prop. 
9.lib.  I .{^r  retias  lineas, eas  coituras  in  vnum 
pundum  internum  figuris  nifi  in  vnam  con- 
fluant , quod  erit  centrum  circuli  eas  circura- 
feribentis,  ex  quo  ad  reliquos  angulos  figura; 
li  ducantur  reets  linea; , iplas  etiam  aequales 
inter  le  elle  & aliis  duabus  coeuntibus : Quod 
^ fi  in  vnara  cofluant  rcdfam,diuifa  tota  ab  an- 
gulo ad  angulum  bifariam , per  prop.  1 a libr. 
1.  pundfumdiuifioDis  medium  efle  centrum 
di^  circuli  , & redfas  ab  eo  du^s  ad  reli- 
quos angulos  efle  squales  inter  fe  & femilli- 
Dus totius  diuifs.Nam  per  4.prop.lib.i . pro- 
babunhir  ilis  redts  omnes  ex  illo  pundfo  ad 
omnes  angulos  squales , & omnes  anguli  ad 
latera  figurarum  squales  fcmillcs  totorum 
figurarum  datarum;  ideoque  ex  illo  pundo 
circuiodcfchptus  vci  centro  tranfibitpcr  ex- 
trema di^brum  rearum  squalium , feu  per 
angulos  omnes  figurarum  di<fUrum  regu- 
larium. 

Has  vcr6  propofitiones  tres  , referemus 
unquam  corgliari^  noCUa  ad  hanc  propofi- 


lioncm  tertiam,  eritque  prima  corollarium 
nofirum  2;  fecunda  tertium;'!  ertiaquammu 
& in  confequentibus  ifta  fblum  corollaria 
nofira  citabimus,  non  autem  propofitiones* 
Hoc  monere  placuit , ne  Geometris  ftudio- 
fbs  confunderemus.  Veniamus  ergo  ad  con- 
flrudioncm. 

ConArudtio.  Per propof,9.1ib.i,  diuidan- 
tur bifariam  duo  trianguli  dati  anguli  quili- 
bet, v.g.  BAC,  BCA,rcais  AD,  CD,qus 
concurrent  in  D,  intra  triangulum,  perpro- 
pofiiioncm  3.jprsmifIam,eo  quod  iamduo 
anguli  diuifi  fmt  minores  fimul  fumpti  duo- 
bus reftis  per  propof.17.lib.! . idque  per  axio- 
ma 13. lib.  eiufdcm  I.  Tumex pundoDjper 
propqf.  1 2.1ib. i .demittantur  reds  lines  per- 
pendiculares DG,  DF,  DE,  ad  latera  fingula 
trianguli  dati  propria.  Dico  autem  circulum 
faaumceniroDjinteruallocuiuflibct  ex  iftis 
redis  perpendicularibus,  v.g.  DG,infcri- 
ptum  clTc  in  triangulo  dato  ABC. 

Demoftratio.  In  triangulisduobus  DGC, 
DFC,  cbmunc  eft  latus  DC,  & anguli  DFC, 
DGC  redi  funt  squales  per  12.  axioma  lib, 
I.  tum  anguli  DCF,  DCG,pcr  conftrudio- 
nem  ®qua]cs;ergopcrpropor.2tf.Iib.i.rcdae 

DF,  DG  erunt  squales.  Eodem  modo  in 
triangulis  DEA , DG  A,  anguli  in  A funt  s- 
qualcspcr  conftrudionem,  tum  anguli  in  E 
& G redi  squales , latus  DA  commune; 
ergo  per  citat,  prop.  16.  lib.i  .reds  DE,  DG, 
erunt  squales;  probauimus  autem  redas  DF, 

DG , efle  squales ; ergo  per  i.axioma  lib.  2 • 
erunt  tres  reds  lines  DE,  DF,DG,  squa- 
les: igitur  per  axioma  25.  libr.  i.  circuli  de- 
feripti  circumferenti^  centro  D , interuallo 
DG  tranfibit  per  extrema  E , F , reliquarum 
duarum  DE,  DF.  Ergo  quia  femidiametris 
DE , D F , DG , funt  perpendicularia  latera 
trianguli  dati , lingula  fuis  propriis , fingula 
tangent  circulum  datum  per  coroliarium 
propof.ttf.  lib.j.  & fic  per dcfin,5. lib. huius 
circulus  fadus  inferipeus  erit  triangulo  dato 
ABC.  Fecimus  ergo  imperatum. 

CORfOLLAIUVM  NOSTRVM 

r. 

St  trUngali  dae  anguli  btfartam  fecentur  ftr  rtCUt 
liiuas  qua  toncurrent  m vno  fUtUli,  tx  qua  ad 
rtltquum  angulum  reOa  datatur , ipfum  bifa^ 
riam  diuidtt : & rtOa  linu  perpeuduulares  ad 
laftra  trianguli  ipfim , erunt  aquaUs, 

IN  triangulo  ABC,  duo  ai^uli  A & C, 
diuifi  fim  biforium  {xr  redas  AD , CD, 
1 5 concur- 


Fjg.n» 


102  Commentarius  in  Librum  Quartum  ■ 


concurrente?  inpunSumD,  vti  oftendimus 
in  conftrutlionc  praecedentis  demonftratio- 
ttis : cit  quo  demittantur  ad  latera  lingula 
duo  efficientes  angulum  tertium  ABC , pro- 
priae redla;  perpendiculares  U E , D F , per 
propofit.it.  libr.  I.  S:  ducatur  refta  DB: 
Dico  angulum  ABC  diuifumeUebifaiiam 
■ ab  redla  D B.  Cumenimlint  duo  triangula 
*■  reSanguIa  DEB,  DFB;  erunt tim ex vna 
parte  per  propof.  libr,  i.  quadrata  redta- 
cumDE,  EB,  limulequaliaquadratore- 
fiie  D B i quam  ex  alia  parte , quadrata  reifta- 
rum  DF,FB,  Cmul  fumpta , aiqualia  qua- 
drato re£l*  D B : ergo  per  i . axioma  li  t>.  i . 
ilia  duo  quadrau  , erunt  aequalia  illis  duo- 
bus quadratis  ; auferendo  ergo  quadrau  x- 
qualia , squalium redlarum  DF»  DE  ollen- 
farum  in  demonllratione  propoCtionis , re- 
linquentur per  3.  axioma  lib.  i . quadrata  x~ 
'qualia  retiarum  E B,  FB;  & ipfc  aequales 
retiae  erunt  per  nollrum  corollarium  pro- 
pofit.46.1ibr.i.  In  eifdem  ergo  triangulis 
quia  latera  B E,  BD,  funt  squalia relatiuc 
lateribus  BF,BD,  bafelqueDE,DF,  fimt 
srquales ; erunt  per  8.  propolit.  lib.  i.  angu- 
li EBD  , FBD  , squales,  quod  erat  ollcn- 
dendum, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

M 

I I. 

Omnk  mgutm  nOiliiitm  h^driim  Smifm , fer  9. 
prfptfil.  Btr.i.  reftluititr  m d»u  img^s 
taitts  nSilMwr. 

COR.OLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

Tigirtnm  cnimm  plmunm  i^mUttrunim  & 
t^uaifiiUnim , /!  iM  aiffiii  ft  maiui  inft- 
ftaiiu  bfiauim  ftiam , ptr  lA.i . rt- 

adUauiudimleuts,  («tnirnar  intufigartin 
in  nnni  funOarn , qutd  nit  mitum  dnnli  im 
tiriiimfaiientn. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

Oiai/Si  dmitu  nnpiliamfiiimti»er*Si&itittun- 
UfdrUm , iuxin  ■ Hir.  t.  diu reS* 
linu  iBn  dmdmw  > ancarnnt  mtr*  dnium 
ttungulam. 


COROLLARIVM  NOSTRVM 

V. 

si  dandintar  quiliitt  dur  sitgnii  aua/iiimqiu  Iri- 
MgaU , fiui  iifdtum  fiui  non  hfdriim ttUd 
hnu  duSt  in  dmiitntu , toninrrtni  intrd  iri- 
dnguliim  ddium. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
V I. 

Jnfgari  ngnldritm  ridilmn , f diaiddnint  iifd- 
tiim  qttthbtt  dno  tdri  unguti  non  immtduii,ftr 
frep.fdib.t.ftr  rtOdtliniM : ip[d  atuutrtnt  in 
riwm  pnnSam  intemu  fignrii.nifi  in  rndm  un- 
fliunt  rtOdmqaod  erit  tauri  tirtnli  tdt  tirtttm- 
Jaitmiii  & ipfdram , ex  qao  dd  reliquet  dngnlei 
reOd  dnSd lintd , erani oqiulii inter /i,&di- 
Su  eeetoitiini.  Quod  fi  diu  reStd  iBd  confindat 
in  fndm  reSdru  1 panSam  tiai  mediam  rtpe- 
riendnm  per prepef.  10.  Hir,  i . di  dngalu  diaifii 
intaetptd , nit  etum  ecniram  tirtali , ex  qnt 
retiqad  pradiOd  eaenime : (irtam/tri- 

ptiUei  cirtala, 

CORO^-LARIVM  NOSTRVM  , 
t VII. 

Crainim  liriali  eircamfiriienta  figaram  qaam- 
lamqae  regiildrtm , eji  'mtrdtpfiat  dttdm.  . 

NAm  diuiGs  eius  duobus  angulis  im- 
mediate fcquentibus,  bifarilid  per  pro- 
polition.  9.  libr.  1.  concurrent  dux  retias 
lines  ipibs  diuidentes , intra  ipfam  bguram, 
per  corollarium  nollnim  tertium  quodque 
puntlum  erit  centrum  circuli  figuram  datam 
circumferibentis  iuxti  idem  coroll.  Ergo 
notum  erit  idujl  coroUar. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

VIII. 

Cifdfi  mcamferileiuet  figariu  planae  aepuda  & 
fimiti  ttSilinui  i /nat  nqualet. 

IPfs  enim  figurs , congrtieot  per  axioma 
9.  lib.i.  quare  angulorum  plurium  quim 
duorum , puntla  plura  qui  m duo  communia 
habebunt,  circuli  illas circumferibentes;  igf- 
tur  congruent  illi  circuli  & squales  erunt 
per  corolLnoflrum  ad  prop,24.UD.3. 

PRO- 
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PROPOSITIO  V. 

Circa  datum  triangulum  circu- 
lum defcribere. 

SVppofitio  circa  datum  triangulum  ABC, 
fit  defcribcndus  circulus.  Vcl  quod  idem 
efi  fit  circumfcribendum  circulo  datum  tri« 
angulum  ABC. 

Confiru^io.  Elige  in  triangulo  dato  ma- 
iorem angulum  fiuevnum  cx  maioribus  il- 
lius, v.g.  ABC : & ad  extrema  A,  & C,  late- 
rum efficientium  didum  angulum  A BC,non 
concurrentia  cum  dido  angulo , criee  redas 
lineas  perpendiculares  fingulis  laterious  BA, 
BC,  propria- ; qux  per  axioma  1 3 .lib.  i . con- 
current in  pundum  E ad  partes  oppofitas  di- 
do anguloclcdoi  (nam  reda  AC , lados  an- 
gulos redos  duos  diuidit , remanentque  ad 
partes  £ duo  interni  anguli  partes  duorum 
illorum  redorum , idcoque  minores  illis. ) 
Tum  cx  pundo  E ad  pundum  B , reda  £B 
ducatur,  hoc  cft  cx  pundo  E ad  angulum 
cledum  B : & perprop.  10.  lib.i.  bifariam  in 
D,rcda  linea  BE  diuidatur.  Dico  circumfe- 
rentiam circuli  fadam  centro  D , interuallo 
DE , vel  DB , circumferipturam  triangulum 
datum  ABC. 

Demonftratio.  Refultanc  enim  per  con- 
ftnidionem  duo  triangula  rcdangula  EAB, 
BCE , communem  hawntia  bafim  EB , op- 
pofitam  angulis  redis  fadis:  igiturperco- 
roll.  nofirum  pr0p.3j.libr.  3.  (quandoquidem 
dida  bafis  EB,diuiu  cft  bifanimin  D , cir- 
culi fadi  centro  D , interuallo  DE ; vel  DB, 
circumferentia  tranfibit  per  punda  ABC, 
AEB  y ideexjue  per  definitionem  6.  libri  hu- 
ius , circulus  4dus  triangulum  datum  cir- 
cumferibet. 

Data  operadiximuscligcndumcfieintri- 
angulo  dato  angulum  maiorem  vel  vnum  k 
maioribus , ad  (^giendum  vnum  cafum  qui 
Yyrones  perturbare  poflcttvidclicct  in  trian- 
gulo prim£  figur£  redangulo , fi  ab  extre- 
mis pundis  B & C , laterum  AB , AC , effi- 
cientium angulum  BAC  acutum , praxim 
traditam  ad  vfum  reducere  vellent^turbarcn- 
fur  dum  duos  perpendiculares  BC,  CG  cdu- 
das  ipfis  lateribus  proprias^  fc  mutuo  fecare 
m C pundo  extremo  lateris  AC  aduerte- 
rent;  vel  vnam  exhis  perpendicularibus  edu- 
dam  concurrere  cum  vno  ex  lateribus  dari 
trianguli , videlicet  BC.  Nihiloininuscon&- 
quemur  idem  inteotum^am  reda  duda  A C, 
(j.  puado  leonis  mutuae  perpeodacul vium 


BC,  CG,  ad  anguium  BAC  eledum  , diui/a 
bifariam  in  D , centrum  D,  circuli  exhiberet 
deferibedi  centro  D, interuallo  DC,  vel  DA* 
Tunc,  vero  fignum  effit  triangulum  datum 
effi  redangulum , quando  vna  ex  perpendi*- 
cularibus  prfdidri  conturreret  cum  vnod 
lateribus  dati  trianguli , ex  ipfa  conftrudio* 

« ne : vel  reda  ex  pundo  fiidionis  mutus  per- 
pendicularium ad  anguium  eicdum , con- 
curreret cum  vno  c lateribus  angulum  ele- 
dum efficientibus,  vi  incxcmplohgurarpri- 
mar,rcdai^A  qua:  concurrit  cuni  latere  C A, 
Quibus  confideratis  & animaduerfis , qui- 
cumque angulo  alfumpto  trianguli  dati,pra^ 
xis  nolVa  vniucri^iserit,  & den\onftratione  . 
allata  coniirmata.Quod  fi  rpdangulum  trian- 
gulum daretur  circumfcribendum  circulo, 
tunc  Icruandum  erit  coroU.cit.noftrum,  pro- 
pof.  33.  lib.  3. 

COROLLARI  VM. 

Si  (iuuliiWtrtmiiKiilM  i»  yfi(Uttre  trUnguli  (U. 
ti , dn^uliu  hdie  tfpefitui  Utm  irit  icRm , & 
triangulum  ttOanguliim.  si  p(ri  inciiUt  in- 
tra trungtlum  . iffum  irii  atm angulum.  Si 
itnique  txiT4  niangklnm  i iffim  irit  cbiu- 
(angulum. 

HiCc  otrtrtli  manifcftj  Hint  pcr  propoCt. 

3i.Iibr.  5.  nam  angulus  in  fcmicircu- 
l6‘  reSus  c(t , it  in  ftgmcnto  maiore  quJm 
femici^culdseft  acutus,  A in  fegmento  mino-  ’ 

re  obtufus : quare  centrum  circuli  reftangu- 
lum  triangulum  circumicribcntis,  eritinla- 
tcre  illius  fubtenfi  angulo  reflo, acutangulum 
s ero  intra  fegmenta  illa  idcoque  intra  fuam 
aream  propriam , obtufangulum  vero  intra 
ipfum  triangulum  vtpotc  intra  Itgmcntura 
maius  cui  infillit  angulus  obtufus.' 

PROPOSITIO  VI, 

In  dato  circulo  quadratum 
delcribere. 

SVppo/kio.  In  circulo  ABCDiolcribcn-pj 
dum  Iit  Quadratum. 

ColIrufiio.Quxratur  perprop.i.lib.3.cius 
centrum  E,pcri}uo<i  ducatur  diameter  circu- 
li B£D;&  perprop.30.1ib,3.CngulireiDicir- 
cub arcus, bifarilm  tecencur,  vnusiu  A,altcr 
in  C,&  refla  (inea  ACducatur,  puatdaque  A 
& C,  iupgancurcuffi  punflis  B & D,ccflis  li- 
{leis  AB,  AP,CA,CD:  Daco  quadrilaicrum 
I 4 ABCD, 
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ABCD , reftilineum  infcriptum  in  circulo 
dato  iuxta  def. ^.lib. huius, cflc quadratum^ 
idcoque  infcriptum  in  circulo  dato, 
r . Demooflracio.  Arcus  quatuor  BA  f AD, 
DC,CB,  funt  aequales,  per  axio.y.lib.i.  quia 
fuQt  aqualium  BAD,  BCD,femicirculorun» 
feoiifles,  ergo  per  prop.a9.1ib.3.  chordz  qua- 
luor  AB,  AD,  DC,  CB,  illoram  erunt  xqua- 
ies : Duo  autem  anguli  BAD , BCD,  funt  in 
femidrculo » ergo  rc&i  per  propof  5 1.  libr.  3 . 
funt  vero  per  propof.ai.  lior,  eiufdem  3.  duo 
V aiij anguli  ABC,  ADC,  duabus  re^s 

«quales;  & quia  in  triangulis  ABC,  ADB, 
iatcraAB,  HC^funt  oSenfa  f qualia  late- 
. xibus  AD,  DC,  baHm<^ue habent commu- 
ncmAC,  erunt  per  8. propof.libr.i.  anguli 
ABC,  ADC , zqualcs  inter  fe ; ideoque  redi 
auia  funt  ofleidl  «quales  duobus  redtis.  Re> 
dilincum  igitur  quadrilaterum  ABCD  in 
dato  circulo  inlcnptum  erit  quadratum  per 
def.29.  lib.  I. 

PROPOSITIO  VII. 

Circa  datum  circulum,  quadra- 
. 1 . tum  delcribeie. 

f-;.  (C  Vppofitio.  Sit deicribendum quadratum 
® circa  circulum  ABCD  datum. 

Conftrudio^  Per prop.i. libr.3. quxratur 
B centrum  circuli  dati,  & per  illud  ducatur 
diameter  B£D,ad  cuius  extrema  B,  D,  exci- 
tentur vtrimque  rcd«  Iinc«  perpendiculares 
BBH, GDI, ipli diametro  BD , pcrprop.i i. 
Iib.i.&  per  3.fccenturcx illis red^Iine*  BF, 
BHjDG, DI, aequales  femidiametro  BE;qu« 
per  1.  axioma  lib.  r . erunt  xquales  inter  fe,  & 
totx  dux  FBH,  GDI,  aequales  per  z . axioma 
lib. I. addendo  xqualibus  xquales;  quxquc 
erunt  parallcix  per  propof.  2 i lib.  i .ob  angu- 
los redos  in  B & D : quare  fi  ducantur  redx 
I G,  HI , i pfe  etiam  erunt  xquales  & parallc- 
ix pcrpropor.33Jib.i,  cfficientquccum  aliis 
duabus  quadrilaterum  FGIH,  rcdilincum 
quod  aflcro  cfle  quadratum  circumfcribcns 
datum  circulum. 

Demonftratio.  Redx  EF,DG  funt  xqua- 
Jes  & parallelx  per  conftrudioncm , ergo  re- 
dx FG  , BD , erunt  xquales  & parallelx  per 
propof  3 3 . lib.x . idcoque  per  3*4.  lib.ciufdem 
anguli  in  F & G erunt  rc5di , vti  ali)  in  B & 
D;  & per  eandem  propof  34  anguli  etiam  in 
H & I » erunt  redi,  (icut  in  F & G ; tum  per 
eandem  propof  3 4.  latera  FG , BD , xqualia 
erunt,  & etiam  HI,  idcoque  per  i.  axioma 
Jibr.  (.  quiat^uatuor  latera  quaarilateri  fadi, 


funt  xqualia  diametro  BED , erunt  xqualia 
inter  fc,  ergo  per  defin.  z 9.1ib.  1 , erit  quadra- 
tum FGIH.  Probandum  denique  illud  fuis 
lateribus  quatuor  circulum  contingere  , vt 
eum  circumferibat.  Ex  centro  E circuli,^u- 
catur  reda  linea  hinc&  inde  parallela  lateri 
HF,  fitquc  CEA,  producenda  f opus  fit  do- 
nec fccet  &c  circuli  circumferentiam  , & late- 
ra FG,HI : refultabunt  rcdangula  HE,BA, 
pcr2.no(lrumlcmm.  prxmiflum  lib.  z.  qua- 
re per  34.propof.  lib.i . redx  BF,  AE , erunt 
xquales,  tum  BH,  E C.  lam  peto  an  reda 
F G circulum  tangat  in  A , vel  ipfum  fccet, 
aut  extrema  circulum  tranfcat:Non  tertium, 
nec  fecundum , nanr.  cum  BF  fit  pofita  xqua- 
lis femidiametro  EA , BF,  BK  fint  xqua- 
les per 34.  propof  cit.lib.i.^ni pars&to- 
tum  EA,.  EK  xquales  redx  per  1.  axioma 
lib.i. contra 8. ax.  lib.eiufdcm.Primum  ergo 
erit  quod  volumus.  Eodem  modo  oRcnde- 
mus  redam  HI  , contingere  circulum  da- 
tum : & alia  duo  ipfum  contingunt  per  con- 
firudionem  Sc  corollarium  prop.t6.1i.3.  eigo 
per  4.defin.lib.  huius,  quadratum  defcriptuoi 
circumferibet  circulum  datum, 

PROPOSITIO  VIII. 

In  dato  quadrato  circulum 
deferibere. 

S Vppofitio.  In  daro  quadrato  FGIH , fit 
circulus  inferibendus. 

Conftrudio.  Quadrati  latera  duoHF.HI, 
bifariam  fecentur  in  B 3c  C , per  propof  10. 
lib.  I . & per  propof  3 1 . lib.  eiufdem  ducan- 
tur redx  parallelx , CA  ipfi  HF,  & BD  ipfi 
HI,  fe  mutuo  fecabunt  in  E , quia  fi  fingatur 
redaduda  BC,  diuidet  angulos  redos  in  B 
& C , in  alios  acutos , quorum  duo  erunt  ad 

f>artcs  E centri  circuli,  quare  per  axioma  13» 
ib.i.  coibunt  rcd.e  prxdidx  in  E ; & exur- 
gent quadrata  B A , EG,HE,CD,  per  Icm.z, 
libr.z.  xqualia  ob  redas  HC , HB , afqualcs^ 
cum  fint  xqualium  femiflcs.  Dico  autem  cir- 
culum deferiptum  ex  E centro,  interuallo 
cuiufiibet  redx  EA,  EB,  EC,  ED,  quadrati 
latera  dati  tangere,  ideoque  infcriptum  cflc 
in  dato  quadrato,  i uxta  def  3.lib.huius. 

DemonRratio.  quandoquidem  quadrau 
BA,  EG,HE,CD,funt  xqualia  oftcnfa,erunt 
per4.corolI.noftrum  prop.4^.  libr.i.rcdx  li- 
ne«EA,EB,  EC,  £D,  xquales, ideoque  per 
1 5 .ax.  libr.i . circumferentia  circuli  dclcript? 
ex  E centro , interuallo  redx  EA , tranfibit 
per  extrema  reliquarum  EB,EC,ED:  fed  ob 

redos 
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feftos  aogulos  in  A,  B,  C,  D,  latera  quadrati 
dati  tangent  circulum  per  coroll,  propof.id. 
lib.  j.  ergo  circulus  Ali  CD  faflus  tanget  la- 
tera quadrati  dati , ergo  per  def.) . libr.huius 
infcriplerimus  in  dato  quadrato  circulum. 

PROPOSITIO  IX. 

Circa  datum  quadratum  , circu- 
lum deleri  bere. 

F^.124.  Q Vppofitio.  Circa  datum  quadratum 
i3  ABCD , propofitionis  fexer  fit  circulus 
deferibendus. 

Conflrudlio.  Ducantiu*  in  quadrato  du£ 
diagonales  rcft^E  AC,  BD,  le  mutuo  fecantes 
in  E.  Dico  circulum  deferiptum  centro  E, 
inteniallo  EA,  vcl  EB,  vcl  EC,vcl  ED, qua- 
dratum datum  circumfcriberc. 

DemonQratiOaPcr  5.nofirum  coroll. prop. 
2 i.Iib.i.diagonalis  rc^a  AC , diuidit  angu- 
los A & C,  in  duos  femiredos  squales ; tum 
etiam  i^a  BD,  angulos  B & D.  Anguli  in 
D & C & B & A,  fimt  squales,  vtpote  lemi- 
redi  ofienfi ; ergo  per  prc^.i^.  lib.  i . Et  axio- 
ma i.reds  EA,EB,EC,ED,  erunt  squales, 
^ per  axioma  2^.  circuli  circumferentia  dc- 
feripta  centro  E,interuallo  EA,  tranfibitpcr 
angulos quatuor  A, B, C,D,  ideoque perde- 
• fin.  6.  libri  hums,  circumferibet  dacum  qua- 
dracum^A  B C D , quod  erat  faciendum  & 
ofiendendum, 

PROPOSITIO  X. 

Kblceles  triangulum  conftituere, 
quod  habeat  vtrumque  eorum 
qui  ad  bafim  funt  angulorum, 
duplum  reliqui. 

rif.ilfi.  C'  ab  eligatur  le- 

V— r canda  in  D per  1 1 . propof.libr.a . ita  vt 
reftangulum fub  AB , tota , & BD,  minore 
Icgmcnto  fit  a:qualc  quadrato  AD  maioris 
lamenti : Tum  perprop.ia.  lib. i. ex  tribus 
re^s  illis  AB , AB  xqualibus , & AD,  fiat 
triangulum  BAC,  quod  erit  ifofcelcs,  & du- 
catur reSa  D C ; & triangulum  ADC  cir- 
ctunTcribatur  circulo  ADC , perprop.5.  lib. 
hnius.  Dico  triangulum  ifofceles  BAC , ha- 
bere quemlibet  angulorum  fuorum  ad  bafim 

BC,  duplum  reliqui  anguli  A. 

Demonllratio.  Quia  redlangulum  fub  ABf 

BD,  aequale  cft  quadrato  rcilx  BC , ipla  BC 


tanget  circulum  ABC  in  C,  perprop.  J7.1ib. 

?.&per  ji.angulusDAC  xquafiserit  angu- 
lo BCDTedp^  prop.  ti. lib.  I. angulus  BDC 
xqualis  angulis  A & DCA;  ergo  per  r. axio- 
ma libr.  i.  erit  idem  angulus  BDC  xqualis 
angulis BCD, DCA,  Si  breuiustoti  angulo 
BCAjdcd  pcrpropof.5.libr.i.cidem  angulo 
BCA,  xqualis  eit angulus  CBA;ergoduo 
anguli  B Sc  CDB , erunt  xquales  per  i.axio- 
ma  lib.i.ideoque  per  6.  propofi  libr.  ciufdcm 
duo  latera  BC , DC  erunt  xqualia : fed  BC 
politum  eft  xquale  ipfi  DA ; ergo  per  r . axio- 
ma citat,  erunt  duo  latera  AD  , DC  xqualia, 

Si  per  prop.j.lib.i. anguli  A & DCA , aequa- 
les. Ollendimus  autem  angulum  BDCefle 
aequalem  duobus  angulis  A & DCA,  ergo 
erit  duplus  anguli  A , ideoque  etiam  per  i. 
axioma  citat,  angulus  B duplus  anguli  A , & " 

etiam  angulus  ACB  , dupluseiufdcra  anguli 
A.Oftcndimus  ergo  & fecimus  imperiftum. 

COROLLARIVM. 

rriaar^uli  iuiat  trti  MgKli  funt  e<jiulu  qninijut 
quintii  iuoTsm  uSnumi& unguini  mum.rnn 
tfl  qninid  dutrum  rtSiruni  i&qi^Ha  ai  bu. 
fim , dut  qninu  Jutrnm  reSonm. 

SVnt  enim  per  ja.  prop.Iibr.i.  tres  anguli 
fimul  iquales  duobus  reflis:  cigoquU 
iuxta  hanc  propofitionem  debet  cfle  quilibet' 
angulorum  ad  bafim  duplus  reliqui : diui- 
dendi  cruntduo  anguli  refti  in  quinque  par- 
tes, quarum  vnam  angulus  A minor , & qui- 
libet ad  bafim  continebit  duas  quintas. 

PROPOSITIO  XI. 

In  dato  circulo  quinquelateruni 
xquiangulum  & scquilate- 
riim  infcriberc. 

Onftrudio.  Per  i. propor.Iib.5, reperi 
ccncrum  F circuli : fle  duda  femidiame-  ^ 

tro  f' A illius, fac  per  propof.z  5.1ib.  i .ad  pua- 
<5luin  F,  femidiametri  AF,  angulum  A FB  ae- 
qualem anculo  ad  bafigi  tnanguli  ifofcelis 
habentis  ad  bafim  fingulos  angulos  duplos 
reliqui  ad  verticem , condruendi  per  prop. 

10.  procedentem : tumiderapundumFre- 
clo  BF , fac  per  eandem  prop.  z 5 . altum  an- 
gulum BFC , oqualcm  eidem  angulo  praedi-^ 

6^0;  Si  fic  deinceps  fac  numero  quinque  an- 
gulos squales  prodido  angulo  in  punido  feu 
cenaro  F : circumferentia  circuli  dati  diuifa 
erit  in  quinque  arcus  squales  quibus  infiduc 
prodicti 
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anguli  quinque  fqualcs,iuxta  corol- 
arium  noOtrum propoC.  j6.  libr.3.  & quia 
omnes  anguli  in  punfto  vnq  funt  xqualcs 
quatuor  redis,  per  corollarium  i.propof.i5. 
lib/i.&  per  corollarium  propof.  praecedentis 
IO.  quiubei  angulorum  ad  bafimcft  | duo- 
rum redorum;  quinque  anguli  fadi  erunt 
1°  duorum  rcdonim,  hoc  cft  quatuor  redi 
diuifi  in  quinque  angulos  aequales,  his  vero 
quinque  arcubus  squalibus  circuli  dati  , rc- 
fponoebunt  ducendx  chordx  , qux  quinque- 
kterum  acquilaterum  conftituent.  Dico  au- 
tem illud  etiam  cfle  squiangulum  & xquila- 
tcrum  & in  datocirculo inferiptum. 

Demonftratio.  cius  omnes  angidos  radit 
circumferentia  circuli  dati , ergo  erit  per  de- 
finit. 3.  huius  libri  in  circulo  dato  inlcripti: 
fcd  iaraacqualiterumoftcndctur : Aqualibus 
arcubus  oftenCs  quinque  AB,  BC,  C D, 
DE , *E  A , refpondebunt  chords  quinque 
illud  efficientes  squales  per  corollaritm  no- 
flrum  propofitionis  29.  libr.  3.  ergo  xquila- 
terumerit  : Sed  & per  5.  propomion.  libr. 
1.  anguli  ad  bafes  (ingulorum  quinque , in 
centro  circuli  verticem  habentium  commu- 
nem, xquales  erunt : Priterea  illa  triangu- 
la cum  latera  habeant  squalia  ab  centro  F 
circuli  ad  circumferentiam  eius , contineant- 
^ue  angulos  squales  per  conflrudioncm,  an- 
guli ad  bafes  eorum  1^  latera  quinquelatori 
fadi , squales  erunt  relatiuc,  qui  in  trian- 
gulis finalis  oftenfi  funt  squales ; per  1.  er- 
go axioma  libr.  i.  erunt  omnes  squales  in- 
ter fc  ad  bafes  omnium : duos  ergo  fimul  fu- 
mentes  viciniores,  efficient  quinque  totales 
squales  fadi  quinquelateri , qucM  ideo  s- 
quiangulum  erit, 

COROLLARIVM. 

MngulMS  iqMtUttri  & 

dqutMnguli  comina  trts  qttintM  duf- 
tum  redtrum, 

^ Vm  cniminvno^  triangulis  bafes  ha- 
bentibus  latera  quinquelateri  didi  in 
circulo  inferipti , & verticem  in  centro  cir- 
culi, angulus  in  centro  per  conflrudioncm 
contineat  duas  quintas  duorum  redorum,  Sc 
alij  ad  bafim  fmt  squales  anguli  oflcnfi , qui- 
libet illorum  squiualebit  ielquialters  parti 
duorum  redorum , quandoquidem  per  32. 
propof.libr.i . anguli  tres  cuiuilibct  trianguli 
fint  squales  duobus  redis.  Similiter  in  alio 
triangulo  huiufmodi  philolbphandum  erit: 
ergo  duo  huiufmodi  anguli , videlicet  FAB, 
PBE , cfhcicntcs  angulum  BAE  quinqucla- 
tcri  didi , continel^t  tres  quintas  duorum 


redorum , nam  bis  fcfquialtera  pars^duorum 
redorum , funt  tres  quints  eorundem. 

COROLLARIVM 

N O S T R V M. 

5i  in  quinqutUtero  circulo  inferiftOt  tqutungulo 
& dquiUttro  > femidiamttri  circuli  ducantur  ut 
antro  circuli  ud  angulot  diSi  quinqueUttri» 
fient  unguli  ddb*fis  fiuUttru  frudiho  figuru, 
omnes  uquales. 

H Oc  in  fine  dcmonftfatum  fiiit. 

PROPOSITIO  XII. 

Circa  datum  circulum,  quinque- 
laterum  xquilacerum  & xqui- 
angulum  deferibere. 

• 

Vppofitio,  Sil  circumferibendus  quin- Fijui;! 
quelatcro  squilatero  & squiangulo  cir- 
culus ABCDE. 

Conftrudio.  QusraturF  centrum  circuli 
dati  per  propof. i .libr.  3 . & per  prscedentem 
propofiiioncm  infcribaturii\eo  quinqucla- 
terum  ABCDE  squilatcrum  & squian- 

rlum : dudifque  in  eo  fcmidiamctfis  circu- 
ad  angulos  illius  quinque  , videlicet  re- 
dis FA,  FB,FC,I*D,FE,  squalibus 
ex  natura  circuli,  excitentur  ad  extremita- 
tes harum  quinque  femidiametrorum , re- 
ds  lines  hinc  & inde  perpendiculares  illis 
per  prop.  1 1 . lib.  i.  haru  dus  viciniores  fem- 
per  concurrent  per  ax.i  3.1ib.T.quia  ad  partes 
exteriores  circuli  efficiunt  cu  lateribus  quin- 
quelatcri  inferipti,  duos  angulos  acutos  feu 
partes  redorum  angulorum  fadonim  : v.g. 
perpendicularis  GEL,  & KDL,  efficient  an- 
gulos  duos  D£L,EDL,  minores  duobus  re- 
dis FEL,FDL.  Et  quia  funt  numero  quin- 

3ue,  cfficid  quinquclaterum  GHI KL;  Quod 
ico  cflp  circumkriptum  circulo  dato  asqui-  , 
laterum  & squiangulum. 

Demondratio.  Imprimis, quia  quinque  la- 
tera GH,  HI,  IK,KL,LG,  quinquelateri  fa- 
di funt  perpendicularia  fuisproprisfemidia- 
metris  circuli  dati,pcripfam  conlfarudionem; 
tangent  circulumpcr  coroll.prop.i6.1ib.3.& 
fic  erit  quinquclaterum  circumlcribcns  cir- 
culum datum  iuxiadcf.4.Iib.  huius.  Et  quia 
anguli  omnes  ad  bafes  qus  funt  latera  quin- 
({ucUteriibfcriptiia  circulo  per  prop.  prsce- 
dente» 


# 
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dentem  (unt  squales  inter  fc  fa6^i  ab  illis  ba- 
{ibu$^&  lemidiamecris  circuli^per  coroIl.no- 
ftnim  ad  prop.  prsccd.  H eos  angulosdema- 
mu$  ab  rcras  angulis  in  A,  fi)C,  D,1I,  fa(^is, 
relinquentur  per  3.ax.Iib«i.  anguli  omnes  ae- 
quales fa(5ti  ab  lateri  busquinquelatcri  inferi- 

fiti,&  circuTcripti.  Qiure  in  lingulis  triangu- 
is  quinque  AGE,  EL  D,  DKC,CIB,BH A. 
latera  erat  circa  angulos  reliquos  xqualia  per 
6.  prop.  lib.i . & quia  in  eildem  omnibus  fri- 
andis duo  suc  anguli  prxdidi  squales, vter- 
que  vtrique , tc  bafes  prsdidis  squales  vide- 
licet latera  quinquclateri  inferipti  in  circulo, 
erunt  per  prop.i6.Iib.  i.  latera  reliqua  squa- 
lia  omnia,  & reliqui  anguli  in  G,  H,  I,  K,L, 
squales ; vnde  xquiangulum  erit  quinquela- 
terum  circumfcribcns  circulum  datum.  De- 
nique 0 coniugamus  duo  latera  circa  angulos 
rems  in  A,B,C,D,E,ollcnra xqualia,  v-g. 
AG,AH  fimuli&  aliaduo  EG,  EL,&  licde 
aliis  i Eent  per^axio.  lib.  i . prxdida  latera 
quinque GH,  H^“iK  , KL  , quinquclateri 
prididi  squalia,  vnde  erit  xquilatcrum.  Fe- 
cimus ergo  A:  ollendimus  propolitum. 

COROLLARI  VM. 

Si  in  wiuU  qnicumqut  figutd  dquiUterd  & tqui- 
snguU  dtjcribdtur  , & dd  extrmd  ftmidiamt- 
Utrum  txtmrtdi  dugultt  du(idTumtxtutn~ 
t!tt  Imu  ptrftndicuUres ; bt  icnfiitumtMidm 
fgUTdm  tttidm  Uterum  & dugultrum  tqus- 
Imi»  (ircult  (trcumfiriptdm» 

Eodem  artiHcio  proportionali  demon- 
Urabitur , quo  in  quinquelatero  xquila- 
tero  & squiangulo  propolitionis  huius , cir- 
culum datum  circumfer! bente  fadum  c(l , io 
omnibus  aliis  figuris  xquilatcris  Sc  xquiao- 
gulis. 

PROPOSiTIO  XIII. 

In  dato  quinquelatero  acquilatero 
& zquiangulo , circulum 
infcriberc. 


C Vppofitio,  In  quinquelatero  «quilatcro 

& xquiangulo  H 1 K L G , fu  inferibeo^ 
dus  dr^us. 

Conftruftio,  Duo  anguli  IHG , HGL,  bi- 
farilm  (ecentur  per  prop.  9.  lib.i . per  redas 
GF}  HF,qux  per  axioma  1 5 Jib«i. concurrent 
in  F ad  partes  intra  figuram  datam ; per  co- 
rolL6.oo(h‘um  ad  prop»4.1ib.  huius,  lam  ve- 
rd  expundoF)  deluatur  ad  Utera  quin- 


quclatcri  dati  perprop.i  i.Iib.r.lux  propria» 
perpendiculares  FA,  FB»FC,lD,FE,qux  ca- 
dent femper  intra  triangula  quinquelaccri  da- 
ti rcfuluti  in  triangub  quinque dudis  redis 
ab  F ad  eius  angulos  lingulos , per  coroll.no- 
llrum  I. ad  prop.  3 1.  lib.i.  Has  vero  quinque 
perpendiculares  probo  ede  xquales.  Nam  in 
triangulis  G AI  ,GEF,quia  latus  habent  com- 
mune GF  , Sc  angulos  redos  in  A S:  Exqua- 
Ics , & angulos  circa  G xquales  per  conftru- 
dionem,  erunt  perpendiculares  dux  FA,  FE, 
xquales , tum  latera  GA , GE , xqualia , per 
prop.z6.1ib.  i.iJcoquc  H .ib  xqualious  lateri- 
bus CH,  GL,  demamus  xquales  partes,  GA, 
G£, relinquentur  AH,EL,xqualcs.Sc*d  etiam 
in  triangulis  duobus  H AF , HBF , habemus 
latus  commune  HF,  & angulos  in  A & B re- 
dos,&  alios  circa  H xquales  per  conlbudio- 
nem,  fj^ili  ratione,rcdx  pcrpediculares  FA, 
FB,xquales,tum  etia  latera  H A, HB,  percit., 
prop.  z6,  lib.  I.  Et  quia  in  triangulis  HAF,‘ 
LEF,odcndimus  latera  HA,  AF,  eOe  xqualia 
lateribus  rclatiuc  LE,EF,  angulofquc  redos 
continere  xqualc^s,  idc-o  per  4.prop.lib.i.  an- 
guli ELI-, AHF, erunt  xquales; fcd  iftccft  per 
conlEudionem  fcmiflis  anguli  hgurx  datx, 
ergo  alter  erit  iemilEs  anguli  ELK  figur.x, 
reliquus  eigo  angulus  DLF,crit  Icmiflis  ciuf- 
dem  angulis,  & .i^ualis  alteri  ELF  per  7.ax, 
lib.i.  Cum  ergo  in  triangulis  I EL,  FDL, la- 
tus fit  FL  commune , & anguli  in  E & D x- 
quales,  tum  anguli  circa  L , erunt  per  cit.  i6, 
prop.lib. I. perpendiculares redx  FE,  FD x- 
qualcs,  Si  latera  EL,LD  xqualia : ablatis  er- 
go his  xqualibus  lateribus  EL  , LD , ab  x- 
qualibus  GL,  LK,  relinquentur  xquales  re- 
dx  EG,  DK,  per  3 .ax.lib.  1 .Et  quia  in  trian- 
gulis FDK , FEG , habemus  duo  latera  FE, 
EG,xqualia  rclatiuc  lateribus  FD,DK,angu- 
lolquc,  continent  xquales,  erunt  per  4«prop. 
lib.i. anguli  EGF, DKF, -<^uales, ideoque 
tam  iflclKL,  quamillcHGL,  diuifuscric 
bifariam  per  redam  1 K.  Denique  quia  ia 
triai^ulis  FDK,  FCK,  vhum  latus  cucom- 
ffiune,  & anguli  in  CSc  D rc‘<tE , & ali|  duo 
circa  K xquales, erunt  per  prop.  26.  lib.i.  rc- 
dx  lincx  perpendiculares  1 D,  FC , xquales; 
ideoque  omnes  per  i .ax.lib.  1 .xquales  intec  (e 
prxdidx  perpendiculares:  Dico  autem  ciicu- 
lum  fadumcentro  F,intcruallocuiuflibetex 
didis  perpendicularibus  redis,  puuFA,m- 
fcripturo  cOe  io  dato  quinquelatero. 

Demonflratio.  Circulus  fodus  centro  F, 
intctuallo  redx  F A.  tranbbit  per  axioma  25* 
lib.i « per  A,B,C,D,  E,  extrema  redarum  x- 
qualium  oftcnfarum  F A,  FB,  FC,I  D,FE;  Sc 
quiafunt  illxfemidiamecri circuli fadi,&:  ad 
casfunt  perpendicularia  latera  quinquclateri 


los 

* dati ) per  conftniftioncm , in  carum  extremi- 
tatibus, latcu  iftaquincjuc  figur®  date  cir- 
culum deferiptum  tangent.  pcrcoroU.pro- 
prop.  i6.lib.  trgo  pci  deb^  iib.  huius  , cir- 
culus in  dato  quinquelatcro  equi  latcro  & e- 
quiangulo  mferiptus  erit. 

COROLLAIUVM  NOSTRVM 

Si  figUTt  reililmtd  dqaitdtert  & dquUnguU  du9 
* dti^uU  btfdtiam  dmtddntur  per  rt{\dt  Imtdi  ntn 
(oiijiuentei  m vnam , & ex  punito  loncurfm  i/- 
Urum  dtmitidntm  uitdUntd ptrptnduuUui dd 
Uttjd  figurd  erunt  dqudUi  inter ft, 

DEnvmftratio  huius  corollarii  manife- 
ibjcli  fi  in  omnibus  tigurisequilalcris 
iH  equiangulis  difeurfus  tadus  applicetur. 
Quo  ad  j^liimam  partem  attinet,  faci  Ic  cxpli- 
.cauitur  : nam  in  triangulisomnibusrcdtan- 
gulis,  perpendiculares  re^tx  fmt  oftcnfxx- 
ijuaks  dfdiu^tx  ex  pundoconcurfusprxdi- 
Ao  ad  latcra;&:  portione?  laterum, limul  cum 
pra  dictis  pcrjHndicularibus , angulos  redos 
continentibus, etia  xquales  oiVcnUjcrunt  per 
prop.4.bb.[.rectx  linex cxillococurfu du- 
Ctx  ad  angulos  Hgurx  datx, xquales  inter  (e. 

PROPOSITIO  XIV. 

Circa  datum  pentagonum  acqui- 
laterum  & acquiangulum , cir- 
culum deferibere, 

^^j‘**7*  e Vppofitio.  Sit  circa  pentagonum xqui- 
i3  laterum  & xquiangulum  ABCDE , cir- 
culus deferibendus. 

Conftruftio,  Duo  cius  quilibet  ^anguli 
ABC,IiAE,  bifariam  iuxta  prop.9.  lib.i . di- 
uidantur  per  reftas  FA,  FB, concurrentes  in 
pun^o  F , per  coroll,  6.  nollrum  ad  prc^).  4. 
Dico  circulum  ladum  centro  F,&  intcruallo 
F A,  vel  FB,  circuferipturum  figuram  datam. 

Dcmonilratio.  Si  concipiantur  dudx  re- 
ftx  ex  pundoF,  ad  reliquos  angulos  quin- 
quclatcri , erunt  per  prop.  prxcedentiscorol- 
larium  noftrum , xquales  inter  fc  omnes  , & 
dudiis  FA,1  B : ergo  per  ax.25.lib.!. circulus 
■ deferiptus  centro  F, intcruallo  cuiuflibct  FA, 

vel  FB , circumferentia  illius  incedet  per  ex- 
trema reliquarum  xqualium,  videlicet  B,  E, 
D,  e,  qux  funt  etiam  cum  A,  anguli  datx  fi- 
gurxquinquelatcrxicrgopcr  det.6.1ib.huius, 

circulus  fadus  circumTcribct  figuram  ipfam 
datam. 
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PROPOSITIO  XV. 

In  dato  circulo  fexilatenim  x- 
quilacerum  & arquiangulum 
inferibere. 

COnftruuio.  CireJi  lijti  riurrjtitrperFij.i 
prop.i.lib.3.ccntriimG,cx  quo  ad  cir- 
cumferentiam circuli  diicatur  Emidiameter 
cius  G A , &:  in  punfto  G huius  l^roidiametri 
fiant  i^r  prop.25. lib.i.  fex conlcqucntes  an- 
guli xquales  vni  angulo  cuiulcumquc  trian- 
guli xquilatcri:  continebuntur  autem  tot  an- 
guli circa  centrum  G;nam  per  coroll.^.prop. 

5 2.  lib.i  .quilibet  angulus  trianguli  xquilatc- 
ri cft  vna  tertia  pars  duorum  rectorum 
omnes  anguli  circa  vnnni  pundlum  aquiua- 
Icm  quatuor  redis,  per  coroll. 2 prop.15  lib. 

1.  ergo  (ex  huiufmoui  icrtix  partes  duorum 
redorum, efficient  quatuoi'  re  dos.  Porro  pro- 
ducantur latera  cffieientia  illos  lex  angulos 
squales  vfquc  ad  circuli  dati  circuierentiam. 
Dico  chordas  lix  dudas  iftorum  fex  arcuum 
quibus  infiAunt  didi  anguli  lex  xquales  in 
centro  G circuli  dati  , efficere  fexilaterum 
XQuilaterum  A:  xquiangulum  incirculodato 
inkriptum. 

Dcmonftratio.  Imprimis  illud  fexilaterum 
in  circulo  inferiptumerit  per  def.  j.  libri  hu- 
ius , quia  cius  fex  anguli  in  circuli  circumfe- 
rentia cxiAunt.  Et  quia  anguli  (ex  in  centro 
G,  per  conrtcudioncm  funt  .tquales , fex  ar- 
cus totius  circuli  quibus  infiiiunt , xquales 
erunt  per  coroll. nollrum  prop.  z^.iib.  5 . ideo- 
que  pcT  coroll.  nollrum  prop.2  ^.lib  ciufdcm, 
cnordx  lex  illis  arcubus  iubtenfe  xquales 
CTuntivndc  fexilaterum  erit  xquilatetum.  Et 
quia  femidiamctri  dudx  ab  centro  G ad  cir- 
cumferentiam circuli  funt  ex  natura  illius  x- 
quales,  efficientes  triangula  fex  , bafes  ha- 
bentia chordas  didas  xquales , ipfa  erunt  tri- 
angula ifofcclia , quare  eorum  anguli  ad  bafes 
fcu  chordas  infingulistriaguliscruntxqua- 
Ics per  prop.  5.1ibr.r.  Infupcrquiapcrprop. 

}2.  libr.i.trcs  anguli  cuiuKumque  triangim 
funt  xquales  duobus  redis,  & in  fingulis di- 
dis triangulis  lex , anguium  in  centro  pofui- 
mus  vnam  tertiam  duorum  redorum  ; reli- 
qui duo  anguli  xquales  in  fingulis  illis  trian- 
gulis fex , erunt  etiam  vna  tertia  duorum  re- 
dorum finguli:  Si  duosergo  viciniores  an- 
gulos xquales  coniungamus,  fient  totales  an- 
guli fex  fexilatcri  feripti  & xquilateri  often- 
li,  a'qualcs  videlicet  ABC  , BCD,  CDE, 
DEF,  EFA,jFAB;  idcoque etiam  xquiangu- 
lum erit  fexilaterum  inferiptum. 

COROL- 
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SMlsttri  4quiUttri  & ztjuUnguli  Utus  ef  dquiit 
ftmididmtno  (fnuluiuumfml^entii  illud 
/exildterutn» 

Ostendimus  enim  fex  triangula  angulos 
oppofitos  lateribus  fexilatcri  difti  in 
centro  circuli  habentia,  in  qua?  rcfoluitur  fc- 
xiUterum  illi  circulo  inferiptum,  habere fm- 
gulos  angulos  tim  in  vertice  quam  bafes , x- 
quiualctes  vni  tertia  parti  duorum  reftonim, 
propiercac^ue  squales  erunt  in  Ungulis  trian- 
gulis illisanguli  : ergo  per  coi'oll.prop.6.  lib. 

I .lingula  illa  triangula  erunt  squilatcra : ho- 
rum ver6  duo  latera  funt  femidiametri  cir- 
culi , ergo  reliqua  hoc  eft  latera  didi  fexi  late- 
ri , erunt  etiam  «qualia  femidiametro  circu- 
li , quod  erat  deducendum  ex  demonlbratio- 
ne  huius  propofitionis. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

StmidUmeter  dr(Hli  fexia  tinfetHtuu  gccmoiUtM 
mciffulot  eficft  /txiUttrum  tqutl4ttrum& 
stqutdngulim  hi  t9  mftrtftwn. 

Cl  enim  talem  figuram  non  efficerent, 
rueret  dcmonftratio  allata  propofitio- 
nis prsfentis  , quod  abfurdum  efi.  efficie- 
tur Igitur  ex  politis  in  hoc  corollario,  pro- 
polltum* 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 
I I. 


bet  data?  regularis,  infuperquia  omniadida 
triangula  cuiufcumque  figura  regularis  duo 
latera  obtinent  «quali  a , nempe  redas  ab  cius 
centro  ad  cius  angulos , balclquc  habent  «- 
quales , videlicet  latera  .equilia  ipfius  figurr 
regularis , erunt  anguli  omnes  illorum  trian- 
gulorum in  centro  figuro? , «quales  perprop. 
S.libr.i.  & pcreiuscoroil.  tota  «qualia  inter 
fc,&  anguli  ad  latera  .«quales  inter  feper^. 
prop.libr.  i.  & rcl^diuc  aquales  etiam  inter 
Ic,  per  cir.  coroJlar.  quare  ipla  dida  triangula 
erunt  «qualia  inter  fc,  &:  «quiangula , dudre- 
que  ipfc  red.v  ab  centro  ad  angulos  figur«, 
cos  diuident  bifariam.  Verum  in  fexilatcro 
regulari  cura  omnes  angulifint  «quales,  & 
«quiualentcs  odo  anguKs  redis  per  corollar. 
nofttum  7.  adpropoL5;.libr.i,  vnus eorum 
«quiualebit  vni  redo  H tertiae  parti , quique 
diuifus  bifarijim,crit  | vnius  redi:  lam  verd 
confiderondo  vnum  e triangulis  Icxilatcri  re- 
ularis  in  qu«  rcfoluitur  modo  pr«dido, 
uos  angulos  habebit  arqualcsad  latus, quod- 
libet ipfius  fexilateri  ex  didis, qui  fimul  erunt 
f vnius  redi , fcu  vnus  redus  & \ redi ; de- 
mendo autem  duos  fimul  angulos  ab  duobus 
redis  quibus  funt  per  prop.js.libr.i. «quales 
tres  anguli  cuiufcumque  trianguli, relinquen- 
tur pro  angulo  in  centro  | vnius  rodi ; & lic 
tres  anguli  cuiufcumque  trianguli  in  qu«  rc- 
foluitur fexiUccrum  regulare  modo  przdi- 
do,  erunt  aquales  inter  fe,  hoc  cflfinguli 
erunt  f vnius  redi ;dida  igitur  triangula  cum 
fint  aquiongula  , & lingula  obtineant  fdos 
angulos  aquales , erunt  per  coroll.  propof.^. 
libr.  1.  «quilatera.  probauimus  ergo  hoc  co- 
rollarium. 

s.  . 

PROPOSITrO  XVI. 


StxiUterum  dquiUrtrum  & 4qm4ngulu»i,refolui^ 
tur  in  ftx  trunguU  dqmUterd&dqusUA,  du- 
ab  (tntr9  <im  rtchi  std  angulti  tUm. 

Et  reliqMmnes  fgttri  reguidris  Jimili  modo  in  tri- 
spigutd  ifoftelu  nquMu  & oquUnffiU  tot  mi- 
mro  dtuiduntur,  quot  Uttru  obtinent  ipfo  figuro, 
fer  re&M  ob  etntru  eorum  od  ongulos  eorum  du- 
Hoi , quo  iffn  ongulos  btfort^  diuidunt  • & 
podtSorum  triongulorum  onguli  onmts  in  (tn^ 
irit  funt  oquoles  mter  fe» 

NAm  per  def.  9.  libri  huius  redxitnez 
dud«  ab  centro  cui  uQibct  figurx  regu- 
laris ad  angulos  cius , funt  «quales  j triangula 
igitur  rcfulcontia  luentia  bales  latera  ipllus 
h^r«  regularis  erunt  ifofcclia  j totque  erunt 
dida  triangula,  quod  bales  diuerfz,  ergo  tot 
numero,  quod  b^s  leu  latera  figurzcuiuili- 


In  dato  circulo  quindecimlace- 
Tum  & xquilaterum  & xquian- 
gulum  inicribere. 

COnilrudio.  In  circulo  dato  inferibatur  Eig.litt 
per  prop.  1 1 .lib.huius , quinquclaierum 
«quilaterum  & «quiangulum  ABCDE : Sc 
pcrprop.15.  abpundo  A,  inferibatur  etiam 
in  eodem  circulo  Icxilaterum  AFGHIK: 

Dico  chordam  arcus  CG,  repetitam  quinde- 
cies accomodatam  fubinde  in  circulo  dato, 
efficere  propofitum. 

Demonfiratio.  Ponamus  enim  totam  cir- 
aili  dati  circuml&‘cntiam  diuifam  cllc  in 
quindecim  arcus  «quales  , talium  quinque 
comprehendent  duo  arcus  AH  , FG , «quales 
per  iS.prop.lib.j. ablatos  ab  chordis  «quaii- 
K bus 
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bus  duabus  AF,  FG  , fcxilatcri  infcripti  per  cuius  vel  arcus  :&:punclo  dato  in  circumfe- 
conilai^ioncm,  tura  etiam  talium  (ex  conti-  rentia  circuli  dati , intcruallo  eodem  prxdi- 
nebunt  arcus  duo  continui  AB  , BC , arqua-  i5to  ^ Hat  alterius  circuli  circumferentia  vel 
Ics  per  citat.propof.  28.  ablatos  ab  chordis  ae-  arcus  fecans  dati  circuli  circumferentiam, 
qualibus  d^uabus  AB  , UC,quinquclateriin-  Dico  hunc  arcum  circuli  dati  acceptum  ab 
Icripti  per  conQrudlioncm  ; Ergo  ficuti  dif-  pundto  dato  in  cius  circumferentia  inter  hoc 
ferentia  inter  fex  & quinque  ^ c(l  vnitas ; ita  punctum  & legionis  circulorum  fadae*,  eUc 
ctiamfex  arcus  A|^>BC,  xquales,  & quinque  arcum  aqualem  dato.  Namperdef.i.libr.3, 

AF,  EG,  aequales  ex  xqualibusquindecim)  circuli  fadi  erunt  xquales , ideoque  eorum 
erit  vnus  arcus  e quindecim,  videlicet  GC:  femidiametri  squales,  videlicet  chordx  fa- 

Hius  ergo  chorda  GC  accomodatain  circulo  ^orum  circulorum, qux  ideo  per  propoCaS» 
dato  quindecies fubinde , quirnlccim  illisar-  lib.  5.  fubllernentur  aequalibus  arcubus,  dato 
cubus  xqualibus  in  quos  tota  circumferentia  Se  fa^,  fecimus  ei^o  imperatum, 
didributa  fuppofita  ed  , quindecimlatetam 

figuram  in  dato  circulo  inlcriptam  rcprxfen-  COROLLAR.IVM  NOSTRVM 
tabitpcrdcf.  3.1ibr.  huius.  Et  quia  arcus  illi 

quindecim  funt  xqualcSj  latera  huius  quinde-  X . j. 

cimlatcri  cruntsqualia  per  propor.ip.hbr.^. 

Denique  quia  anguli  figurx  huius  exidunt  in  £x  ddtt  (ireuh  (iremftrmriaf  & ddt4  m td  pmtd4 
(egroentis  duorum  ^(mum  & iliis  quindecim  dbfcwdert  anum  aqmalm  data  anui  in  alterius 
xquahbus  compofito,  ipfa  lamenta  erunt  einuU  dati  dreumfereutia  acuatis  alteri  iam 
per  t.axioma  lib.i.  xqualia  ratione  arcuum;  date,  , 

quare  anguli  oixmes  figurx  prxdi&x per  pro- 

pof.iy.  fio.  ?,  erunt  xqualcs.  InfcripUmuscr-  Entrovno  extremo  dati  arcus,  &intcr- 
go  in  circulo  dato  figuram  quiodecimlate-  V^uollovlque  ad  aliud  extremum  eius, fiat 
ram  squilateram  & xquiat^uJam.  circulus  : & eodem  inteniallo  fiat  circiilus 

centro  pundodatotnalteriuscircufcientiam 
COROLLARIVM  NOSTRVM  circuli  dati (ecans eandem ciroimfereitam in 

alio  pun^lo.  Dico  arcum  interceptum  inter 
I.  pun^m  datum  &feftionemfaftam , cHe  ae- 

qualem d^to  arcui  io  ^terius  circuli  ilh  xqua- 
tx  data  drtuU  (ir£MfttferiHtia,&dateineapim-  lisctrcur^i;cntia:Namperdcf.i.Ub.a.cir- 
Be  ; abfastdere  arcum  aquaUm  dute  urtui  i»  culi  fadi  erunt  xquales , ideoque  choi^  ar- 
mfdtm  coculi  ciremferemia,  cuum  dati,  & fa<^i,  xquales,  qutaeonim  funt 

rcmidiamctri,quxperprop.28.1ib,5.aufcrcnt 

CEntro  vno  extremb  dati  arcus , inter-  arcus  xquales  in  circulis  datis  xqualibus,  Ar-  f 
uallo  vique  ad  aliud  extremum, fiat  cir-  cum  ergo  fecimus  axjualcm  dato. 
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DEFINI 

Via  £udoxus  & 
Euclides  huius  libri 
Authores  , ex  tpds 
definitionum  &pro- 
poficionum  terminis 
de  magnitudinibus 
agunt,  quas  augeri  ac 
minui  in  ratione  da> 
ta  pofle  fupponunt 
axiomate  vnico,licet  modum  id  praertandi  in 
lingulis  magnitudinum  generibus  fubordina- 
tis  non  tradiderint , (ed  folum  quxdam  pr*« 
miferit  Euclides  de  lineis  rectis  in  primo  li- 
bro, petitione  prima , & propofitionc  tertiaj 
ideo  Commentatores  omnes  vfifunt  in  ex- 
emplis ) Iblis  lineis  rc^is,  non  autem  aliis  et- 
iam lineis  curuis  v.  g;  imo  multo  minus  lu- 
perhetebus  & corporibus , quia  nulla  hacte- 
nus fundameta  huiufmodi  magnitudines  au- 
dendi ac  minuendi  prxmiHa  lunt:  Quin  et- 
iam cenf^  9 fi  talia  principia  eorum  omniu  m 
generum  ac  fpecicrum  iaCta  fui  flent,  eos  faci- 
litatis maioris  gratia  Tyrones  erudiendi, vfu- 
ros  fuifle  potius  in  exemplis  linearum  reCta- 
rumduCtibus,  qu^mcuniarum*  velfupcrH- 
cicrum  corporumve  delineationibus. 

Nemo  igitur  miretur  fi  confultd  propter 
hunc  eundem  finem  vtar  in  exemplis  variis 
numerorum  characteribus  cofu  Itis;  non  quod 
j proptcrca  in  hoc  libro  de  numeris  prxeipue 
agi  cenfeam : Sed  quia  facilius  proponuntur 


T I O N E S 

quam  reCtam  linex  diuerfs  longiores  ac  bre- 
uiores ; prxmonens  me  inteiligere  in  nume- 
ris vel  iplbs,  vel  magnitudines  quafcumque 
comparabiles  multiplicatas,  vel  toties  rebi- 
tas, quot  fune  vnitates  in  numeris  propoutis. 
£t  licet  fciam  inter  magnitudines  compara- 
biles innumeras  efle , quarum  refpedusaid  in- 
uicem  nullo  numero  exprimi  pofuc,vel  com- 
muni menfura  commenfurari;  Sc  propoficio- 
nes  mulcas  huius  libri  communes  eflfe  illis 
magnitudinibus incommefurabilibus,  & aliis 
commenfurabilibus  communi  ahqua  parte 
minore  canquam  menfura , qux  numero  ali- 
quo defi^nari  pofIic,&  relatio  inter  illas : ni- 
hilominus adhuc  in  illis  propofitionibus  da- 
ta opera  numerorum  paradigmatibus  vtar  fa- 
cilitatis ac  breuitacis  propofitc  gratia ; quia 
falcem  adaptari  poflime  vni  generi  magnitu- 
dinum commefurabi  lium,  licet  alteri  incom- 
menfurabilium  conuenire  nequeant : Vcrilm 
rationes  prolercndx  inter  demonflrandum, 
vtrique  generi  commefurabi  lium  &incom- 
meniurabilium  magnitudinum  competent; 
quod  ncceflariumefiad  propoficionis  vniuer- 
falis  demonftrationem  > non  autem  exem- 
plum , in  quo  vti^rouerbium  receptum  eft^ 
non  neceflarid  requiritur  omnimoda  veritas» 
Quare  fi  quis  error  fit  corrigendus  prxmoni- 
tusab  Magiftro, vitio  ei  verti  nondebet.Prx- 
pofici  autem  charad^eres  alphabetici  numeris 
ipGs  indicant  terminos  vniuerfales,  quibus 
K 2 adiungi 
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adiungi  polTlint  quilibtt  ali)  numeri  pro  ex- 
emplis. Quod  fi  in  multis' exemplis  vtamiir 
folum  illis  nolis  alphabcticis  fine  nuraeris,fi- 
gmun  cite  volumus  nos  abftraherc  ab  magni- 
tudinibus &:  numeris , tum  magnitudinibus 
commcnfurabilibus  & incommcnfurabili- 
bns.  his  prxmonitis  ad  explicationem  defini- 
tionum Aiitborum  huiuslibri,&  nofirasdef- 
cendo,  ()i:as  ad  intclligcntiam  huius  iibti&: 
aliorum  iudicaui  necdlarias.  XLt  ne  confufio 
oriatur  intereas  , llib  duplici  titulo  nofiras 
proponam,  primarum,  & fccunc!aruniiiid«a- 
bus  digreliionibus  fuo  loco  proprio  imeric- 
dtis:  Auihorum  vero  definitiones  confequen- 
tibus  numeris  dabimus,  licet  illis  duabus  no- 
firis  digreflionibusinterrumpantur.biit  igitur 
Authorum  iiuius  libii  Definitio 

I. 

?ATS , ejl  m*gmtudo  magnitudinii  mitior  mdiorkj 
tum  miiur  mtittHr  hidtorem, 

Q^■andoquidcra  pars  alicuius  totius  eft 
pars , dicit  relationem  ex  Tua  natura  ad 
fuum  lotum  : Ergo  quia  de  magnitudinibus 
traciaturin  hoc  libro,  i^ars  alicuius  magnitu- 
dinis cpcalis  definitur  per  relationem  ad  ma- 
gnitudinem cuius  pars  cfi.  Et  quia  totum  ma- 
ius dl  lua  parte  per  axioma  vniucrfalc  B.bbr. 
i.idc6  in  hac  definitione  inuoluitur  tota  ma- 
gnitudo fub  nomine  maioris  ^ Se  fub  nomine 
minoris, pars, qu£  e(t etiam  magnitudo,  licet 
minot  rnpedu  maioriscuius efipars.Particu- 
Ix  autem, cum  minor  metitur  maiorem,  defi- 
gnant  di&rcntiamcircntialcm  partis, qux  de- 
bet maiorem  magnicudine,cuius  cfi  pars  me- 
tiri, intelligcndo  adxquace  & pcrlcdte^  ita  vt 
nihil  fiiperlit  in  maiore  magnitudine  quod 
noQ  metiatur  perfede,  & cui  non  adxquatur. 
Quod  ii  aliquid  fiipcrcnct  cui  non  rcfpoderct 
ilh  pars  veluti  mersura  \ minor  ilU  magnitu- 
do rc^ftu  maioris  dimcnfit,nu  dicetur  pars, 
Itd  partes  vti  explicabimus  in  definitione 
tertia  definitionum  nolbrarum  primarum  in 
prima  digrcflionc.  Porro  pars  pluries  debee 
metiri  fiium  totum,  nec  fumcit  li  illam  fcmcl 
metiatur  adxquatc ; fic  etenim  pars  non  erit, 
(cd  magnitudo  squalis  dimenfs.  Prxtcrei 
cum  pars  ex  dcf.cit.8.lib.i.fit  minor  toto  fuo, 
quis  squalem  magnitudinem  alteri  concipere 
poterit  panem  iluus^Confirmatur  ex  primis 
particulis  definitionis  allats , Pars  efi  magni- 
tudo magnitudinis,  minor  maioris:  ergo  cum 
pars  debeat  c&  minor  magnitudo  rcfpedu 
maioris, nemo  squalem  magnitudinem  alteri 
magnitudini  , partem  cius  vocare  poterit: 
Pars  igitur  ex  ictis  debet  pluries  quam  fc- 


Lihrtim  Cantum 

mcl  fuam  maiorem  magnitudinem  metiri,  & 
ddsquate  Se  perfede. 

t I. 

MuUipUx  tutm  , (0  maior  minerif  ^ (hm  miner 
nieiuur  maierem. 

Hd%c  cfi  dt-finitio  maioris  magnitudinis 
rcrpcciu  fus  partis  minoris  eam  me- 
lietis# qusideo de bcttfle  minoris  multiplex, 
vt  incclligatur  ede  de  natura  multiplicis  Icu 
maioris  magnitudinis  rcJatsad  minore  ran- 
quam  ad  partem  fuam , menfurari  ab  minore 
tanquam  parte  multotiesj fi  enim  menfurarc- 
tur  fcmcl  ab  illa  minore  vt  parte  adaquate, 
nonelfctillius  multiplex  fcd  squalis:Etquia 
maior  magnitudo  tanquam  totum  refertur 
ad  minorem  veiuti  ad  partem  fuam ; ideo  in 
definitione  ponitur,  ?c  totum  pars, fub  illis 
particulis,  maior  minoris.  Denique  quia  pars 
metitur  fiium  totum,  vti  cxplicauimusin  de- 
finitione prscedentc,prbptcrca  in  definitione 
apponitur , cum  minor  metitur  maiorem ; vt 
cTccIudatur  ab  nomine  multiplicis  magnitudo 
maior  rcfpcftu  minoris, li  minor  ifta  non  me- 
tiatur maiorem  fuam  ad  quam  refertur , per- 
fe(5tc.  Quomodo  autem  appellabitur  ilia  ma- 
gnitudo maior  refpcdu  minoris  non  metien- 
tis  pluries  adsquate  fuam  maiorem, dicemus 
in  definitionibus  noferis  primis , digrdlione 
prima. 

Exemplum  vnum  proferemus  Partis  6c 
Multiplicis  definitorum.  Concipiatur  aliqua 
magnitudo  tripedalis,  Se  alia  pedalis ; hxc  il- 
liuscnc  pars,  quia  minor  metitur  maiore  tri- 
pedalem ter  adaquate:  illa  vero  erit  multi- 
plex fiuc  tripla,quia  pedalis  illam  metitur  ter 
erfed^e.  Similiter  o^upcdaliseric  multiplex 
ipedalis  y quia  hxc  minor  maiorem  quater 
metitur, idcocphxc  bipedalis  erit  pars  illius. 

Colligitur  ex  his  duabus  definitionibus. 
Indiuifibilcnon  polle  cifc  partem  magnitudi- 
nis,quia  non  cfi  magnitudo  ve  fic, quod  efe  de 
natura  partis.  Similiter  aggregatum  indiuifi- 
bilium , prxftindcndo  ab  conceptu  vnico  il- 
lorum per  inteUedum , non  pofle  cllc  multi- 
plex indiuifibilis  vniu$,quianocindiuifibile 
non  cfi  magni  tudo,  nec  aggregatum  illud  in- 
diuifibilium  : &:  licet  a^regatum  cHeC 
quid  magnum  continuum, mhuominus  indi- 
uifibilc  illud  metiens  pluries  ada'quatc , pars 
illius  non  erit , quia  de  natura  parti^  efi  vt  fit 
magnitudo.  Hic  .cft  fenfus  Ccometrarum, 
quorum  obiedtum  proprium  cft  magnitudo 
feu  quantitas  continua  fecundum  feiplam  de- 
nudata ab  omni  fcnfibili,^  prout  cft  finita. 
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III. 

JUtit,  eff  diLtrum  gffurit 

mufiiA  qMdtUm  /tfundum  qtuntuMtm 
b*bUud$» 

. ‘ II 

QVia  omnis  habitudo  (eu  coparatloTcu 
relatio  (cu  refpcdus  vnius  ad  aliud  dc 
ac^  comparantis  intdlc^us  &:  ratiocinan^ 
tis;;tded  £udoxu>  & Euclides  habitudines 
jinutuas  magnitudinum  eiufdem  generis  icr 
eundum,  quantitatemy  vno  verbo  appellarunt 
Kaciones.Etquia  omnis  comparatio  duofalr 
tem  requ^C}  vnum  comparandum  cun\  altei- 
xo;  ideo  in  hac  deEnitione  dicitur  duaru  mar 
gnitudinum  habitudo; muruaquidem, hoc 
eEfivo^  refercuradaliam,ctiamhscaliaad 
illam.  PrztcrelL  quia  magnitudines  aiEci  po(^ 
fune  multis  accidentibus  fccundiim  quxre> 
ferri  pofunt  inter  fc,  determinatur  hic  rclpc- 
inQeometria,  his  terminis,  (eundum 
quantitatem  , ad  excludendum  omnes  alias 
comparationes  aliorum  acciddium  que  non 
coniiderat  Geometra,  in fola quantitate oqV 
cupatus.  Qmd  verd  intelligendum  per  illam 
paniculam  eiufdem  generis,  paucis expedie- 
iffhs,  dicendo  intelligi  quocicumque  genus 
intra  quantitatem,  m^o  vnum  quantuquod 
comparatur  cum  aUo,  & hoc  cum  illQ,mulci- 
plicatum  poEit  aliud  excedere,  vt  cxprcQlus 
docebit  deEnitio  quinta. 

Itaque  ad  rationem  requiruntur  ifta  qua- 
tuor, Primum  du£  magnitudines  feu  duo  teri- 
mini Eind  antes  refpe£lum  (eu  relationem.  Al- 
terum vt  Et  mutua  i‘elatio  vnius  magnitudi- 
nisadaliam.  Tertium  vt  magnitudines  dux 
comparatx  E multiplicentur,  vnaaliam  ex- 
cedat, & alia  illa  item  Gmultiplicctur. Quar- 
tum , vt  hxc  mutua  habitudo  inter  quantita- 
tes Ec  fecundum  quantitatem , non  autem 
eundum  alia  inEnica  accidentia. 

Quod  E aliqua  componantur  adinuicem 
ac  referantur  in  phyEcis , vt  motus , ac  tem- 
pus, ac  relationes  ipfx  inter  quantiutes  in  ra- 
tione maioris  ac  minoris ; id  Et  analogice  ad 
quantitatem  qux  proprie  refertur  od  aliam; 
illa  enim  maiora  & minora  dicuntur  ratione 
fubiedorum  quantorum. 

I V. 

Pre^th  rtrh , tft  Rdthnttm  Jimilitudi. 

PKopmiooem  vocant  Authores  huius  li- 
bri, & Geometrx  omnes, rationum  Emi- 
licudinem , hoc  e(l  relationum  Eindacarum  in 
quantitate  refpe&um  : non  eoim  Edum  con* 


fiderant  quantitates  inter  Cc  relatas,  etiam 
relationes  mutuas  carum ; & (icut  in  quanti- 
tatibus iimilitudiaem  Sc  comparationem  mu- 
tuam inefle  aducrterunt,.ica  etiam  in  ipEsea- 
rumrclpcftibus  fund^entum  aliarum  com- 
parationum efle  aduerterunc.  Hxempli  gratia, 
In  duabus  mjgnitudintbu$bipcdajibus','ad- 
uerterunt  relationem  mucuapi  xquabtans:& 
io  duabus  quantitatibus  aliis  finguJis  (eE^ui- 
pcdalibus  agnoueritic  aliam  relationem  mu- 
tuam aequalitatis  : tum  inter  duasalias  qua- 
rum vna  eflet  E^xipedalis  &:  alia  tripedalis  no- 
tarunt cllc  rel^^^m  dupli  maioris  ad  mino- 
rem, fubdupli  vero  maioris  ad  maiorAi  Con- 
(klerando  autem  refpc<5lus  illos  duos  aequali- 
tatis , primum  inter  duas  quantitates  bipeda- 
les , alterum  inter  quantitates  duas  fcfquipe- 
dales,inuenerunc  Emiiirudiocm  mucua  aliam 
fundatam  in  primis  illis  refpedibus,  quam 
vocarunt  identitatis,  non  nuincricx quidem, 
quia  dux  lunt diiliniflx  vnius  ad  altam, (M 
ipecific^;  vnde  dicunt  Ecutcft  quantitas  pri- 
n^a  bipedalis  ad  fecundam  bipedalem , ita  efl 
Eiiquipcdaiis  tertia  ad  Icfquipcdalc  quartam; 
vel  qux  ratio  cE  inter  quantitates  duas  bipe- 
dale^eaellintcr  quantitates  duas  fcfquipeda- 
les,  videlicet  aequalitatis.  Speculando  vero  rc- 
fpec^u  inter  primam  quatitatem  (exipedalcm 
Si  aiiaiii  cripl^alem  Exundamex  vna  parte;& 
ex  alia  relationem  inter  bipcdal^rtiam , Sc 
bipedalem  quarta, ac  referendo  iftos  refpcdus 
alia  relatione , fundamentum  habuerunt  ade- 
rcndi  maiorem  efle  rationem  feu  refpcdum 
primx  fcxipcdalis  ad  fecundam  rripraalem, 
qu^m  tertix  bipedalis  ad  quartam  bipedalem; 
vcl  minorem  eilcihunc  illo.  Vides  igitur  quo- 
modd  refp^us  illi  primi  Eindec  alios  fecun- 
dos cum  hiodamenio  in  re.  Vnde  ficur  illi 
primi  denominant  quantitates  in  quibus  fun- 
damur, vel  squales, vel  inaequales,  maiorem- 
6uc  vnam,  minorem  ver6  auam;  ita  etiam  i(ti 
fecundi  denominent  primos  in  quibus  radi- 
cantur )f  coEiem  (eu  xquales , vetinxquales, 
veJ  vnum  maiorem,  altenimve  minorem. 

£iE  Eudoxus  Sc  Euclides  rationem  & 
proportionem  dilhnguant  vti  videre  eft  in 
hifce  duabus  poEremis  definitionibus  t»- 
men  Geometrx  recentiores , & antiquoruid 
nonnulli  Rationem  proportionem  vocant, 
Sc  Proportionem  proporcionaUtatem  vocif 
eant  ; quod  etiam  vfurpabimus*  Dtflin- 
guencur  verb  ex  difcurfu  : E cnimreEuran- 
lur  quantitates  inter  fe , ratio  Sc  proponto 
idem  erunt  : E reflantur  earum  ratione^ 
proportio  Euclidis  erit  proporcionalitac 
aboruffi. 
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V. 

tdiugm  niitfm  iihtt  inter  ft  ii- 

tmmr , {«<  pijfwit  muliiftuu  fift  mmiii 
fuftrtre. 

H^cdtiioitio  liUDi  dilibluil  inter 

(tcatet  coipporabilet,  cuius  generiseOe 
debeant.  poGd  lo  definitione  tertia.  Cuiufi. 
cuHK)ue  BBim  generis  finttjuantitatiui  fi  mul> 
tiplicentnr  ambae  feik^ue  mutud  fiiperare 
poiliu,  comparabiles  inter  Ia  erunt  : & (1 
mulufiicatz  leic  mutud  excedere  nc<]ueant 
inedparabiles  erunt  faltom  proprid  loquddo. 

£)t  his  {equitur  inter  finitam  & infinitam 
a^  quantitatem  fi  daretur  nullam  elle  com* 
parattonem ; quia  quatqumuit  finita  multi- 
plioctiu  Icu  augeatur , mmquam  infinita  a6hi 
excedet.  Tdm  inter  pun&umiadiuifibiledt 
lineam  quamcumque  finitam  8c  reliquas 
quaptitatis  Ipecies  aut  genera,  nullam  e{& 
propanionemtquiaindiuifibilcpundiu  mul- 
lipucatism  ned»™  excedere,  franeqitccffi- 
fere  magnitudinem  diuiCbiIsm  poteft.  8ie 
etiam  linea  componi  cum  fi^rficiebus  fc 
corporibusttiinime  poterit; quia  multiplicata 
spiomodocumqus  neque  fiiperare,  neque efii- 
cete  ide  poedt.  Eodem  modo  fuperficies 
comparari  cum  corpore  nequit,quiailla  mul- 
lipUcau  ne^ue  attingere  neque  excedere  ae^ 
quce^cic  corpus  poteft. 

, VI. 

jl4(  cad>>> 

eajiemtimh  & ttrtin  ad  iturum  -•  (i»  prima 
^ ftetia  afnNHtbipbsia  i futuit  &itumt 
4}a<mitltipl«ili»,yiai^iaig  ft  htt  imliifbet- 
ali  Mr»g.  jk/ raa  drjEiou , nl  ?M 
4inslia/a**>f<lviuix(«diiet:  fiufauutta 
ftumfiifyrt^mlmt. 

HSl,  definitio  & l^uci  odaua  magnam 
femptr  Mperit  vicit  fummo  ingenio 
penditis  dm  (^metrin  penitioris  imperitis, 
Ic  taulid  magis  Tproniottseiua, admiratio- 
qeov  Cw  nimirum,  vt  in  eadem  ratione  sua- 
goiSodine*  vel  quantitates  dicantur  cile,  pri. 
ma  ad.  iWundam,  8e  tertia  ad  quartam:  vel 
{jrima  ad  l^undam  habere  maiar£  rationem, 
iptim  tertia  ad  quartam,  ( vt  in  o&auadefi- 
.Mtona  dicetur  > allumantur  atqucmuiciphcia 
primsp  & lertix  , Sc  squemuliiplicia  Co- 
«mds  & quartx : cifque  coUacis  ad  inuicem 
fuq  modo  pcoprio  ;conftituatur  in  illa  defini» 
tionc  prima  ad  fecundam  eandem  habere  ra> 
tionem,quIm  tertia  ad  quartamj&  in  oSaua, 
prima  ao  fecundam  maiorem  habere  racio- 


ncm,qulm  tertia  ad  quartam. ludicarut  enim 
nonulli  critici  alTumpcaillaxqucmulciplicia 
maiorem  confiifioncm  parere  definito,  quim 
eius  naturam  maniftftiorem  reddere  ■,  prarler- 
cim  cdm  in  illa  definitione  sfCimi  debeant 
fecundum  quclcmdumque  multiplicationem, 
& in  odlaua  fecundum  aliquam  aflumantur. 
Arbitrati  funt  autem  le  magnam  lucem  attu- 
lifle  dicendo  primam  habere  eandem  ratio- 
nem ad  (ccundi  te  cerciam  ad  quartam, quan- 
do prima  atqui  contineret  lecundim , vteer- 
tia  quartam ; vel  fecunda  priniam Vt  quarta 
tertiam  s Maiorem  autem  haherd  mcionem 
primam  ad  fecundam,quim  tertiam  ati  quar- 
tam . quando  conferendi»  itiaiobes  aim  mi- 
noribus, prima  pluries  feeondaiit , vellupra 
Icmei  pius  de  illa  concineret  , qulm  tertia 
quartam velde illa;  conferendo vefd nilno- 
res  cum  maioribus,  maiorem hihereratio- 
nem  primam  cum  fceundt  fi  mina»  continea- 
tur in  illa  , quira  tertiam  cum  quarta  fi  plu- 
ries contineatur  in  illa  vel  plusde  illauipra 
famcl  contineatur  : fie  etenim  ignotius  per 
nolius  explicatur.  H*e  etfi  Vera  fint  in  vna 
fpeciequanticaiis, non -fune  smiuerfalia  refpe- 
^ omnis  quantitatis  cuiuS  proportiones  in 
vniuerfum  definire  voluerunt  noflri  Aude- 
res Budoxus  & Euclides  Geometri*  Soles. 
Cum  enim  du*  Ipecies  quantitatis  feu  ma- 
gnitudinis fint,  videlketeommenfiirabilisDc 
incommenfurabibs,  vel  vnius  cuius  propor- 
tiones numeris  exprimi  poliunt,  alterius  veri 
numeris  inexpbcabilesinon  debuerunt  ad  ex- 
plicandam naturam  in  vniuerfiim  proportio- 
nem alTumere  grxdida  fbli  commenlurabiU 
quantitati  propria,vel  ciiius  proportiones  nu- 
meris exprimi  polTum;  fienti  feccrut  nonnulli 
Critici , qui  ad  pauca  refpicienies  hallucinad 
fune.  Cbm  igitur  nibil  fu  commune  omnibus 
quantitatibus  in  vniuerfum  (iue  commenfii- 
rabilibus  fiue  incommenfurabilibus,  vt  prima 
dicatur  ad  fecundam  habere  eandem  rado- 
nem , quim  tertia  ad  quartam : Vel  vt  pnnu 
ad  lecundS  dicatur  maioremhabere  rarionem 
qu^m  tenia  ad  quarti;  prsterpnedida  *que- 
multipbcia  prim*  Se  certt* , tum  (ccund*  Sc 
quart* : ideo  fapienceidefinieruntin  haedo- 
nnicione , quk)  fit  quaniitaies  efle  tn  eodem 
ratione  prima  ad  fecundani,gt  tertia  ad  quar- 
tam; & in  odaua,quid  fit  prima  maiorem  ha- 
bere rationem  ad  lccundam,qulmterda  ad 
quartam : per  aliquid  vniucrfaUus  & nodus 
definito;  quis  enim  negabit  fumi  pofie  maio- 
rem Se  maiorem  magnitudinem  quacumque 
daa,expcci<ioae  jjbbr.i.tdma&amzqo»- 
roul^liceiB  akerius  minoris,  reTpefiu  maio- 
ris aft^pc*  alterius  Icu  repstit*  loeifs  quo- 
ties libitum  fnit, 
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His  pofitis , expbcemus  conditiones om-  quslis  (it  muhiplici  f^itnds^, etiam  multiplex 
ats  huius  ddUuoDis  lexte.  Prima  eft,  vt  tertie  fit  arqualismulti^tici  quarteihocenim 
fumantur  acqnemultiplices  magnitudines  IM  e(l  rqucmultiplieia  pnme  ac  tertie  vni  cx- 
cquemuJtiplicia  prime  ac  tertie  d magnitu*  cedere , vel  dencere.vti  aqualia  ellc,  refpei^ 
dinitms  datis  ita  vtprima  ad  lknndamean-  zqucinultipliciuml^nded; quarte;  8: ea 
dem  rationem  habere  dicaturqulm  tertia  ad  fumi  equcmulriplicia,  que  inter  fc  refron- 
quartam.  Secunda  vt  lirmantur  etiam  eque-  dent,  qtte  luftt  panicule  appolite  in  denni- 
multiplicia  fecunde &quane.  Tertia  vt  in  tiolic.  Tunc  enim  nCtefllrioptima  ad  fecun- 
vtraque  illa  alTumptione  equemultiplicium,  dam  habebit  eandem  rationem , quim  tertia 
fumantur  fccUndum  quamlibet  multiplica-  ad  quartam,  fitii  prima  ad  fecundam  eandem 
tionem.  Quarta,  vtC  multiplex  prime  exee-  rationem  habuerit  quam  tertia  ad  quartam; 
dat  multlpliceiti  leCunde , etiam  multiplex  «quemultiplicii  pnme  ac  tertii  ftcundbm 
tertie  excedat  multiplicem  quarte : vel  C quamcuittqtie  multiplieationem  , vni  txce- 
multiplex  prime  dcnciat  ab  multiplici  le-  dent  vel  deheient  rel  ieqnaliaeruntrefl>ei5hi 
eunde,  etiam  multiplex  tertie  deheiet, ab  equemultiplicium  lecutidrac  tertie  Iccun- 
maltiplici  quarte : vel  £ mujfiplex  prime'  e-  dim  qUamcunii^iie  miiltipKcationcra. 

M iaT{8.  E ao.  ad  Ba.j  G ao.  K d.  Oa<p 
' N18.l4a.Fjo.  C6.  ad  D |.J  H )<iu,L.p.i.n  ai. 

!,  . 

Exemplum  proferamus  A 4,  ad  B a,prima.  ^amcumque  multiplicationem:  lecundd  cur 
ad  l^unaam,1iabebi  t eadem  rationem,qualn  fumantur  vnl  deficere  vel  excedere  vel  atqua- 
tertia  C d,  ad  D 3 quartam : quia  lumptis  x-  lia  elle  illa  prime  ac  tertie , refpe&u  illorum 
qnemultipiicibu$£ao.F30.prime&tertix  iecunde  & quarte.  Pretcrel  inquiret  primd 
eodemordine,hoce(l  E ao , ipCus  A 4pri-  cur  in  definitione  oSauaa^  explicadumpii- 
n>r;&  F3Q,ipCusCd,tertjx;Cumarquemul-  mam  habere  maidrerti  raiionem  ad  fccun- 
tipIicibusGao,H30,  fecunde  & quarte  eo-  dam,  qulm  teitia  ad  quarfam,allumanture- 
dem ordine,  vnaequaliafiint; hoc e!l multi-  quemultiplicia  prime  ac  tertie  , tilm^equc- 
'picx  £ aoipripie  A q,equale  ^ multiplici  G Kmlcipficia  immdx  S''qUjiHic,fccun((tim  a^- 
aojlccundr  B a ; & multiplex  F 30,  tertie  C quam  multipIrcacionciM  tafttumihoddi^iW,- 
d,equaleell  multiplici  H\o,quatteD  3:  Et  OT‘cur  fflUltiptex  prinis  excedere  multipleit 
fumptis  aliis  xquemultipUcibus  H8, 1 la,  (ecOncfi  alTamatur;  &lfau|tiplcx  tertienon 
prime  ac  tertie;  tum  aliis  equemultiplicibus  excedere  debere  aliud  multiplex  quanx. 

K 6,1.  9,lccude  8t  quarte;  iOa  excedunt  ithu  Rdpondeo  a fimili.  Cur  Phyfici  admittunt 
Etfumpeis  aliis  multiplicibus  Mia,Ki8,  hanc  propofiiionCm ,' mnms  ignis  eftcalidusl 
prime  & ccrtie-,cum  aliis  equemultiplicibus  quia  nafienu^experimemo compertum eft  per 
O I4>F  aijlecude&quaitxiilla  deficiant  ab  tnduAioncm  ignem  qaemcumque  calefacere 
i/tis : & & (ccundum  quamcumi^ue  multipli-  nathraliier , nullum(|ue  igiiem  repertum  qui 
cationem , femper  xquemultiplicia  prime  ac  non  calefaceret ; atque  adnuC  propter  hoc  ex- 
tertie, excedunt, veldeficiuDt,velsquali3  perimenttim  adffllnlle omnes  Phyficos  illam 
limt  vna  , rcfpe3u  xquemultipliciuna  l«uii-  propofiiiortcm  vniiierlaleffl , omnis  ignis  cll 
de  & quarte.  Et  fi  probentur  illa  xqnemul-  calidus.  Probant  vero  fic  per  indu&ionem, 
tiplicia  itale  babere  lecundumquamctimfiiie  hic dcblcighls  eflcafidus , &;ficdeoilinib«s 
multiplicationem , th-ima  od  fecundam  ha^-  abis  ignibus ; qtiod  fi  comperiretur  i Ais  ali- 
bit  eadem  rationem  quam  tertia  adquaixam.  quit  qui  itoii  calefaceret,  rUeret  proptmiio  il- 

Ex  didis  in  buius  definitionis  cxpbcotio-  n vfliaetfirHs,  ac  diceretilt  lolilm  multi  ignes 
oc  concedet  Criticus  rede  allumi  commune,  fimt  cilidf , non  ontnis  ignis  cll  calidus : ma- 
quid  quantitatibus  commenfurabilibus  & to-  nenc  tamen  in  pofleiffone  iflius  VniuerfatiS, 
commeolutabtliLus  que  comparari  inter  le  donec  proferatur  aliquis  ignis  qui  nOil  Cak- 
poiliuit , vt  definiatur  prima  ad  lecundam  Se  faciar.  Applico  hoc  refponfuA  'id  A6'fh'adl 
tertuadqpartamhaberceandcm  rationenqdc  materiam,Geoinecre  aduerterunt  indudione 
l^ietettcl^  inudquodelltbiumpropriusii,  lada , inter  qiiamitates  eandem  habere  titid- 
quantiutibus  comincnlurabilibus.  \erm  nem , primiffl  ad fecundam  , qulMteftia  id 
queret  cur' primo  inilladefinitioncalluman-  qnarram,  quatldo  equemoltiplicia prtMeaC 
tur  aequemultiplicia  prime  ac  tertie  lecun-  teitix&eurtdfimqDaacUiuquemuIupticatio- 
dum  quamuis  multiplicationem  , Si  eque-  iletn,  vtd  vniexceduitt  ,veldcflc!(iili,  Vel  £- 
muhipmit  fecunde  & quarte  , fecundClm  qtliua  kat,  lefft&a  equettuliiptidtm  fe- 

K 4 tunde 


ii6  iCsmmentarias  in 

cund«  & quartx  Iccundom  quaracumque 
multiplicationem:  Vel quwdo  prima  ad fc* 
cunckm  habet  eandem  rationem, quam  tertii 
ad  quartam,  hzc  ita  fe  habere  circa  zquemul- 
tiplicia  illarum  fumpta  & coUata  modo  prz> 
dido:  & nullum  vnquam  obuium  habuerunt 
cximplum  in  quo  przdida  omoia  vel  aliquid 
iliorum  abeifet , (ucuerunt  iure  optimo  deH> 
nitioncm  illam  fcxtam , & io  eius  podelHonc 
iure  optimo  conflantes  funt»  Eodem  modo, 
quia  ^uertcrunt  in  quantitatibus  relatis  pri- 
mam maiorem  habere  rationem  ad  fccudam, 
quam  tertia  ad  quartam } quando  fecundum 
aliquam  obuiam  multiplicationem  fumptis 
zquemultipiicibus  primz  ac  tertie , tum  fe- 
cundum aliquam  i^tipUcationcm  fumptis 
zqucmultiplicibus  fWundx  & quartz , mul- 
tiplex primx  excedit  multiplicem  fecundae, 
Sc  multiplex  tertiat  non  exciit  multiplicem 
quartz;licct  fecundimtnuiitas  multiplicatio^ 
nes  hzc  non  accidant  ;flatuerunt  etiam  iure 
odauam  dehnitioapm , & in  cius  poflelTione 
pctfiflunt, 

• VII. 

EAndm  MMitm  hdbmtes  rdtienemt 
tiffuitts  mmnr, 

E xplicatur  ih  hacdcfinicioae,quld  Ut  ma- 
gnitudines vcl  quantitates  efle  propor- 
tionales. Quando  enjm  multz  eandem  habe- 
bunt inter  fe  rationem , illae  Proponionales 
‘erunt  & dicentur». 

VIII. 

CUm  mtiltipUx  prims  md- 

gnitudinit  txtejftrit  muUflutm  fuumU  ^ st  rtri 
tnultifUx  tertu  n$x  txetffirit  multtfBcm  qtisr- 
u:  tuntpmdddftiUHdsmt  mduumb^bit 
reritfffrm,  ffrtigddfudrtdm* 

EXpofltio  huius  definitionis  dependet  ab 
didis  in  explicatione  fextz  dennittoois: 
nam  dubia  quz  fuboriri  pofTunt  circa  iflam, 
foluta  iamfunt  in  pr£dida.Difierentiafolum 
aduertenda  cfl  huius  odaux  & fextaedcHni- 
tionis : nam  in  (extafumenda  funt  aequemul- 
tiplicia  fecundum  quamciunque  multiplica- 
tionem, Um  primx  & tcrtix;tum  xquemul- 
tiplicia  fccuimx  3c  quartx  fecundum  quam- 
cumque  multiplicationem : in  quibus  femper 
vna  excedent,  vel  deHcient,vel  aequalia  erunt 
xquemultiplicia  primx  & terti x,refpcdu  x- 
qucmultiplicum  iecundx  & quartx : at  verd 
in  ifla  odaua , non  ita  fe  habebunt  illa  xque- 
multiplicia  refpedu  iflorum , fumpta  fecun* 


Librum  Cluintum  \ 

dum  quamcumque  mukiplicatioiwm  ; (ed 
occurret  aliqua  in  qua  multiplex  prinue  lii- 
perabit  multiplex  fecundat , & multiplex  ter- 
tix  non  fuperabit  multiplex  quartx , fcd  vel 
erunt  xqualia , vel  multiplex  tertix  erit  mi- 
nus multiplice  quartx. 

O 4a 

I 24.  E Id.  A 8.  B 2.  G Io.  L II. 
K 18.  F 12.  C6.  Dj.  Hi{’  M18.’ 

30*  , i 

' ‘Exemplum  profcramus.5it  A 8, ad  B z,  8c 
C ad  D 5;  Prffna  ad  fecundam,  & tertia  ad 
quartam.  Sumptifque  £ i^,F  ia,xquemulci- 
plicibus  primx  A,  tertixque  C;hoc  e(l£  1^, 
ipfius  A 8 primx , fic  F iz  ipfius  C 6;  tum  x- 
quemultipiicibus  G i o,  H 1 5,(ecundx  B z & 
quartx  D 5 , eodem  ordine : Quia  £ 1 6 mul- 
tiplex A8primx,exceditG  1 o,multiplicem 
B 2,  fccundx ; & F I z multiplex  tertix  G 6^ 
non  excedit  H 15  multiplicem  quartx  Dj>, 
nam  iflo  minus  eft ; ideo  A 8 prima  ad  B z (e- ' 
curiHam , maiorem  habebit  rationem,  quim" 
C 6 tertia  ad  quartam  D 5.  Quod  fi  fuman- 
tur 1 24,  K 18,  xquemultiplicia  primx  A 8, 
& tertix  C 6;  item  xquemuitip^licia  L 1 2,  M . 
i8,fecundx  B 2,  ^quartx D 5: quia I 24; 
multiplex  primx  excedit  L 12  multiplex  fc- 
cundx;&  K 18  multiplex  tertix  C <S,non  ex- 
cedit multiplex  M 1 8,quartx:nam  fune  xqua- 
lia : ideo  prima  ad  fecundam  maiorem  habe- 
bit rationem , quim  tertia  ad  quartam  in  eo- 
dem exeii^lo  allato.  Vides  icitur  multiplex 
tertix  poflc  eilc  minus  multiplice  quartx,  vcl 
xquale  illi : vnde  in  definitione  re^  ponitur 
in  vniuerfum, multiplex  tertix  non  excedens 
multiplex  quartx.  Nihil  autem  refert  quod 
fecundu  inhnitas  alias  multiplicationes  fum- 
ptis  aequcmultiplicibus  primx  ac  tertix,  vt 
O 40.  P 5<$;  tdm  fumptis  aliis  xquemultipli- 
cibus fecundx Sc  quartx, v.g.G  io,H  1 5,  ve! 
L 12,  M 18  ; muitiplexO  40  primx  excedat 
G vel  L , multiplex  fecundx & etiam  P jo, 
multiplex  tertix  excedat  multiplex  L,vel  M, 
quartx ; nam  fufficit  quod  non  fecundum 
omnem  multiplicationem,vel  quamcumque, 
id  non  accidat  1 quod  idem  efl  ac  dicere,  u fe- 
ctmdum  aliquam  multiplicationem  accidant 
qux  prxfenmtur  in  hac  definitione  o&aua^ 
prima  magnitudo  ad  (kimdam  maiorem  ba- 
Dcbit  rationem  > quim  cenia  ad  quartam. 


IX  F»; 
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I X. 

4Htem  in  tribm  ttrminufdtidjpmu 
ionfiftit. 

CVm  enim  proportio  (Iu  proportionali- 
us fit’  rationum  fimilitudo  per  dcfin.4. 
& omnis-  ratio  per  dcf.  j.  fit  mutua  duarum 
quantitatum  eiukicm  generis  Pecudum  quan- 
titatem habitudo:  omnis  relatio  duos  ter- 

minos difiinftos  requirit  ex  natura  fua  : & 
pollit  vna  quantitas  terminare  habitudinem 
prinS.c  alterius,  & referri  iterum  ad  aliam 
tertiam;  ideo  in  hac  fimilitudinc  rationum 
faltem  requiruntur  tres  termini  fcu  ues  quan- 
titates, quarum  media  lungiturvicc  duarum 
terminantis  relationem  prime,  ik  relate  ad 
tertiam.  Quare  cum  propter  duas  relationes 
dilHndas  numero, duo  duo  termini  requi- 
rantur hoc  cft  quaguor  fiuerealitcrfiuclor- 
maliler  diftinfti ; mcdiufque  poflit  fungi  offi- 
cio ac  vice  duorum  ; ideo  faltem  in  propor- 
tione fiueproportionalitate  requirut  Auiho- 
res  nofiriad  minus  tres  terminos  diffindos. 

Si  quis  attente  expendat  ifta, fatebitur  non 
cfle  definitionem  (cd  propofitionem  explica- 
tam > infertam  inter  definitiones. 

'DIGRESSIO  PRIMA. 

Complectens  noftras  definitiones 
primas  neceirarias  ad  intclli- 
gendam  materiam  quantita- 
tum relatarum. 


Scucrinus  Boetius  in  fuis  Aritlrmctico- 
rum  libris,  A nieccdetcm  vocat  Ducem;Con- 
Icqucntcm  vero  Comitem;  quod  Antecedens 
prjtcat  veluti  Dux,  S(  Con^eques  fcquatur  vt 
Comes.  Sed  h.rc  funt  Horida  mctaphorica. 

1 I I. 

Pdrtts  t eQ  magnitudo  magnitudiai* , minar  puia^ 
rit  j (km  mmer  npu  mttuur  mdmm. 

EX  dictis  in  explicatione  definitionis  pri- 
ma* Eudoxi  Euclidis,  intelligiturifta 
definitio  partium  in  magnitudinibus,  quare 
ne  longiores  (imus  exemplum  proferam.  A 2, 
erit  panes  B 5 : nam  eft  magmtudo  magnitu- 
dinis minor  maioris,  & A 2 minor  non  meti- 
tur maiorem  B 5 ; fi  enim  maiorem  metia- 
tur femcl,  tamen  fupcrcft  vnitas,  quam  non 
metitur;  atque  ita  non  poicll  dici  A 2 pars 
maioris  B 5 , fid  tantum  partes  ; continet 
enim  duas  partes  maioris : Simili  modo  C j 
erit  partes  D 7,  quia  non  metitur  hanc  maio- 
rem , & folum  continet  huius  maioris  tres 

fiancs,  hoc  cfi  oes  vnitates,  cum  vnitas  fit  il- 
ius  maioris  pars , illam  metiens  adaequate  &: 
perfefte. 

Notandum  eft  Interpretes  Ariftotelis  vO- 
carepartem  definitam , in  prima  definitione, 
partem  aliqtiotam;  partes  verd  hoc  loco  de- 
finitas , vocare  partem  aliquantam. 

X T. 

SuhmuUiftex  , tfi  magnitudo  magniiudmUf 
mtnor  maioTu  , cum  minor  mtlitur 
materem^ 


r. 

Anticodens  in  cfUjtuifatibHs  comparabiUbut  t ejl 
quantitas  qua  pnmo  loco  ponitur  in  (tmparatto-- 
ue , quando  refirrur  ad  aliam. 

I r. 

Confiqutnt,  yet  fubfequem  t»  tifdm , tfi  quantitas 
qua  ftfunio  loco  ponitur , quando  alia  refer- 
tur  ai  iSam, 

QVia  iQ  omni  comparatione  duofaltem 
requiruntur,  Vnum  quod  cofertur  cum 
alio,&  aliud  ad  quod  relcrtur.  Primum  in  re^ 
^o  ponitur  & primo  locer,  & hoc  eft  Antece- 
dens definitum.  Aliud  vero  quod  ponitur  in 
obliquo  & fecundo  loco  : Se  hoc  dhConfe- 
quens  dcfinitum.Nec  refert  quod  Antecedens 
(it  maius  vel  minus  Confequenie  j vel  e con- 


MAgnifudo  minor  fi  comparetur  cum 
maiore  multiplici  Hliiis,  vocatur  fub- 
multiplex  ab  Geometris  ; clVque  pars  illius 
maioris,  vnde  definitur  vt  pars.  Atque  ita 
omnis  pars  in  quantitate  lubmultiplcx  rc- 
(pedu  !u3  multiplicis:  &:  quantitas  omnis 
lubmultiplcx efi  pars  fus  multiplicis.  Quod 
fi  comparetur  magnitudo  minor  cum  maiore 
quam  metiatur,  vocatur  proprie  pars : At- 
que ita  licet  idem  firrtparsikfiibmultiplcx, 
tamen  (ccundum  rcfpcdus  illos  diffingun- 
tur, pars  enim  eft  rcfpcdunviioris  quanr  me- 
titur; Pubmultiplex  vei:6  rerpeduPus  multi- 
plicis quam  metitur.  Quare  exemplum  in  de- 
finitione prima  Auihorum  noftrorum , par- 
cis allatum,  inTcruirc  poterit  pro  exemplo 
rubmukiplids. 

y.  Nw 
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Commentarium  in  Librum  Quintum 


V. 

K»n  multifUx , tfi  magnttnit  frutgnitudinb , m*- 
'm  mmtibt  (tim  mirur  n»n  metitur  mutorem» 

INtcIIefta  explicatione  multiplicis  Au- 
thorum  huius  libri  , intelligecurifta  defi- 
nitio non  multiplicis  magnitudinis.  In  illa 
enim  multiplex  erat  magnitudo  magnitudi- 
nis maior  minoris,  cum  minor  metitur  ma- 
iorem : harc  vero  definitio  eadem  cft  c^uoad 
primas  particulas  qu*  loco  generis  funt;  po- 
llrcmz  vero  particuls  funt  Afferentia  eius  ab 
ilia , cum  minornon  metitur  maiorem.  At- 
que ita  A 5 erit  non  multiplex  B 2,  quia  mi- 
nor 6 2 non  metitur  maiorem  A 3. Sic  etia\n 
C 7 erit  non  multiplex  D 5 , quia  hxc  minor 
non  metitur  maiorem  C 7. 

V r. 

fubmultipUXi  lO  mugnitudo  mugnitudiak,  mu 
ntr  maierii  cum  mmer  neu  rtutitur  muurem, 

Explicatio  non  multiplicis,  & fubmulti- 
pficis  iuuabit  ad  intelligentiam  huius  de- 
finitionis. Eli  enim  non  fiibmultiplex  minor 
magnitudo  comparata  cum  non  multiplici, 
ficuti  Tubmultiplexcomparatacum  multipli- 
ci fua  ;ideoque  efi  minor  magnitudo  maioris 
non  multiplicis,debet(^ue  ifia  minor  non  me- 
tiri maiorem  , ac  propterca  eft  partes  illius: 
Bt  quando  minor  magnitudo  relpcdu  maio- 
ris eu  partes , efi  etiam  eiufdem  maioris  non 
fubmultiplex.  £x  quo  fit  vt  partes  fint  non 
multiplex  maioris ; & non  multiplex  fit  par- 
tes maioris  non  multiplicis  fiix.  Exemplum 
B 2,  cQ  non  fubmultiplex  A 5 maioris.  Et  D 
3 non  fubmultiplex  C 7 maioris  fux , illius 
non  multiplicis. 

VII. 

Mnltipftces  funt , mumts  minurum 

fudrumpTtpriurum ; quuniu  mmretmtimntitr 
fudt  frtpruu  muurti. 

QVia  fxpenumero  multx  magnitudines 
maiores  comparantur  cum  fuis  propriis 
minoribus  ^quibus  menfuranturpdeo quem- 
admodum vna  magnitudo  maior  continens 
vnam  minorem  pluries  adaequati , & H qua 
menfurabatur  pluries  perfed^c , didU  cfi  mul- 
tiplex , rcfpeftu  illius  minoris  tanquam  par- 
tis , vel  fubmultiplicis  i ita  etiam  multx  ma- 
gnitudines maiores  rcfpc£lu  minorum  fua- 


rum  propriarum  i quibus  pluries  menfuran- 
tur,  di&x  funt  ab  Geometris  multiplices. 
Itaque  multiplices  dicunt  duos  rcfpe<^s, pri- 
mum ad  alias  maiores  qux  fint  fuarum  pro- 
priarum multipliccs^alterum  adfuas  proprias 
minores.  Exemplum  fit  A 3,  refpedu  B i;& 
C 8,rcfpe^hi  D 2. Dux  maiores  antecedentes 
A 3,  Ce,  dicentur  multiplices,  plurcs  enim 
funt  maiores ; A 3 menfuratur  ab  fua  mi- 
nore B 1 ; & C 8 , menfuratur  ab  fua  mino- 
re D 2.  , 

VIII. 

SubmuUiplices  mugnitudines  funt,  mineres  musorum 
fuurum  prepriurumy  quMnd$  mineres  methm^ 
tur  fuM  prepruu  mmureu 

SI  fint  multx  magnitudines  maiores , ne- 
ceffarid  dicuc  relationem  ad  fuas  proprias 
minores  ex  natura  fua , & ad  alias  maiores; 
qux  fi  fuerint  multiplices  fuarum  minorum, 
etiam  ifix  minores  comparabuntur  & cum 
aliis  minoribus  & cum  luis  maioribus  pro- 
priis multiplicibus , propter  mutuum  relpc- 
dum  inter  quantitates  ciufilein  generis  ex- 
plicatum definitione  5.  Authorum  nofiro- 
rum.  Verum  minores  ifix  debent  metiri  fuas 
proprias  maiores.  Sic  idem  exemplum  fupe- 
rius  allatum  cuerfum  inferuiec.  Sint  minorat 
magnitudines  B i,  D 2,  rcHpedu  fuarum  ma- 
iorum A 3 , C 8 , prima  primx , fecunda  fis 
cundx  : illx  minores  erunt  fubmultiplices 
maiorum  fuarum; quia  B i metitur  fuara  ma- 
iorem A 3 : & D 2 metitur  fuam  maiorem 
C 8. 

I X. 

^qutmuhsplex.  tfimagnitude  mmerre^tOuulte» 
rius  tnaitru  magmtudtnu,  vtl  ulsurum  tnesensm 
megnitudinum ; quando  fingula  maiores  aque- 
menfurantur  ab  fuk  prepriit  minoribus  nsxffistst- 
difiibm, 

QVandoquidem  arauemultiplcx  magni- 
tudo eft  etiam  multiplex,  ideo  cx  natu- 
ra multiplicis  debet  comparari  cum  lua  mi- 
nore magnitudine  tanquam  parte , ab  qua 
mcnfurctur : Et  quia  ilii  multiplici  prxponi- 
tur  particula  xque , qux  hon  poteft  amplius 
dicere  relationem  ad  minorem  illam , (cd  ad 
aliam  maiorem  cum  qua  conueniat,&  fit  tam 
multiplex  fux  alterius  minoris , qu^malia 
maior  fux  proprix  minoris, in  ratione  mefu- 
rationisab  (ua  minore  propria ; ideo  rede  x- 
quemuitiplcx  definitur  per  refpedu  ad  aliam 
maiorem , vel  ad  alias  maiores;  modd  tamen 

quia 
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quia  funt  multiplices  iuarum  minorum  pro- 
priaru,fingulf  ab  fuis  illis  propriis  minoribus 
^qualitdr  menfurentur.  Sic  in  exemplo  A 
la  maior  refpc^u  C 6 maioris  etiam,  erit  c- 
qucmultiplcx  > fi  A i j maior  reljxidu  fus 
minoris  B 4 , *qucmcnfurctur , vt  C 6 alia 
maior  ab  fua  minore  D i propria. 


Subdqiumuttfltx,  eft  mdgnttudt  mmor  ftJjteSudl- 
ttrm  miMfi/.vr/  dttdram  min9rU'jqudnd«lingH’ 
Ummeru d^tmttlnntur [uMfro^riu  mdutts» 

D Vos  includit  rcfpcdtus  magnitudo  fub 
xqucmulciplcx  qu®  femper  eft  minor, 
vnum  aa  fuam  maiorem , quam  metiri  debet, 
quiaefifubmultiplcx  illius:  alterum  ad  aliam 
minorem , vel  alias  minores , qu®  toties  vel 
zquemetiantur  fiias  alias  proprias  maiores, 
quoties  fcu  arquemetitur  illa  fuam  maiorem 

Hriam  : qui  duo  rcfpc^us  includuntur  in 
itione  ulata;  ficuti  in  definitione  pro- 
cedente includebantur  alij  duo  huiufinodi 
refpedhis  ad  alias  maiores,  & ad  fuas  proprias 
minores.  Q^e  in  exemplo  fuperioris  defi- 
nitionis B 4 , D 2 , erunt  fub  xqucmultiplcx 
finguiar,  Tuarum  maiorum  A 1 2,  C prima 
primx  ^(ecundafecundo. 

X I. 

^JEqutmuUtfticti , funt  ntdgnuudmes  mumes . r/« 
^tSufudtum  pTdfridrttm  minorum ; tjudnth 
iftd  mmoTu  squmtuuntur  fuut  pro- 
pTtdt  mgiorts. 


proprias  maiores:  vnde maiores  huiufinodi 
vocantur  oqiicmuliipjjces , &:  minores  Tubo- 
qiicmultiplices.  luxta  iftas  definitiones  erunt 
xqucmultipliccs  A 1 5 , C jo,  E 1 8,  rel{x:clu 
minorum  Tuarum  propriarum  B 5 ,D  10,  H 
6,  eodem  ordineappohtarum,  tum  etiam  rc- 
(peftu  Tumpto  ad  inuicemt  finguix  ertim  mi- 
nores Tuas  proprias  maiores  ax^ucmetiuntur, 
videlicet  ter , B 5 quidem  ipTam  A 1 5 ; & D 
io,ipTam  C 3o;&  F^,  ipfamH  iS.Et  mino- 
rci  exdem  erunt  Tubaquemultipliccs  earun- 
dum Tuarum  maiorum  propriarum.  & fic  dc 
aliis. 

XIII. 

Sou  muUipiitts » funt  mtgwudmn  tn,^nuud$- 
num»  m^ammorum  fugrum  proprisrumi 
quunda  mi/mtf  fuds  proprim  mdiom 
non  mtuuntUT^ 

PErcepta  definitione  non  multiplicis  ma- 
gnitudinis , qux  numero  cfi  quinta  inter 
has  noftras , nullo  negotio  intclligctur  ifia 
non  multiplicium  : in  illa  enim  comparaba- 
tur vna  magnitudo  maior  cum  Tua  minore, 
ita  vt  illa  minor  no  metiretur  Tuam  maiorem; 
in  hac  vero  coparantur  dux  vel  plures  maio- 
res cum  Tuis  propriis  minoribus,  ita  tamen  vt 
neutra  ifiarum  minorum  Tuas  proprias  maio- 
reslmctiatur.ExempIum  ello  in  hiTce  magni- 
tndinibus  maioribus  A 8,  D io,relp^u 
Tuarum  minorum  C 3,E4,eodcm  ordine  ap- 
poficarum,  A quidem  ipfius  C,  D verd  ipfius 
E : nara  C non  metitur  A,  &:  E non  metitur 
D;  quare  A ^ D ,Tunt non  multiplices  rcfpc- 
au  C & E. 


X I I. 


X I V. 


SuhdqutmuUiplicft , funt  mdgnitudmtt  mtnms» 
rtjpt^u  fudrufn  fropridrum  mdioram ; quando 
ifid  minora  aquimeituntur  fuut  propria  maiora 
magnuudma»  ^ 

EX  diais  in  Tuperioribus  definitionibus 
a»]uemulciplicis  & Tub  xquemultiplicis 
m^nitudinum , facile  intclligcntur  ifix  dus 
demiitiones  : nam  in  illis  conferebatur  vna 
magnitudo  cum  duabus , maior  cum  maiore 
altera  vel  aliis  maioribus,  & cum  Tua  minore; 
vcl  vna  magnitudo  minor  cum  alia  minore 
vel  aliis  minoribus  , & cum  Tua  maiore; ita 
tamen  vt  fiogulx  minores  «quemenfurarent. 
In  hi/ce  vero  definitionibus , vel  Tumuntur 
omnes  maiores , vel  omnes  minores ; compa- 
ratz  cum  Tuis  maioribus  Sc  minoribus;  i u ta- 
men vt  lii%ul9  minores  sequemenfurent  Tuas 


K«n  fubmnlttplica , funt  m^mtudina  maguitudi- 
num  y miuores  maiorum  fuarum  propTurum\ 
quando  mnor a non  mtuunturfuutfro» 

/ yruu  mtMra» 

EX  didlisindefinicione<$.no(b:a huius dfw 
grcinoni$,&  prxcedente  1 5, fine  vlia  dif- 
ficultate percipietur  lenTus  huius : Quare  ex^ 
empium  folummodo  proferam  harum  ma- 
gnitudinum non  fubmultipiicium,C  39  £4^ 
rcTpet^u  Tuarum  propriarum  maiorum  A ^ 
D io,C  quidem  ipfius  A,  & E ipfius  D;nam 
C 3 non  metitur  A 8 , neque  £ 4 metitur  D 
10; quare  C 3,  E 4,erunt  non  fubrrtTjltipliccs 
ipTarum  A 8,  D i o : vcl  nun  erunt  fubmulti- 
pliccs  carundem  A,  D. 

XV. 
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X V. 

Intquemultifltx  t vtl  nond^tumultiplex 
ffittndd  mdur  rtfpt^udUamWAmu  veldlu- 
rum  maiorum  .,  quando  finguia  maiortsttonaqui 
mtnfuramur  a fuuproprtis  minoribut» 

EXcmpIi  gratia  Aii,  C 9 , maiores,  8c 
minores  B6,  Dj,itavtAii  referatur 
ad  E minorem  fuam  6 , & C 9 referatur  ad 
minorem  fuam  D 5 : 0 conferantur  illx  ma> 
iores  A 1 z , C 9,  ad  inuicem , & ad  (uas  mi> 
nores proprias  B6,D3^Aiz  eritinsque- 
multiplcx  fu£  minoris  B 6,  refpe^u  alterius 
maioris  C 9 , quam  metitur  ina?qualiter  mi- 
nor D 3 fua  propria , videlicet  ter  3 & alia  B 
6f  fuam  maiorem  A 1 a,  bis  t^tummodo. 

XVI. 

Suiinaqumultiplex  * vel  non  aquefuhmultspUx, 
efi  magnitudo  miner  reJpeUu  alterius  minoris, 
vel  aliarum  minorum  j quando  finguta  minores 
non  aqui  metiuntur  fuas  proprias  maiores. 

IN  eodem  exemplo  fuperiore  pcrHftcndo  B 
6,  & D 5 , relpedu  fuanim  maiorum  A 
1 2,  C 9 ; 6 d non  erit  £quefubmultiplex,vel 
erit  fubinxquemultiplcx  fiix  maioris  A iz; 
refpct^u  alterius  D 3 minoris  ad  fuam  maio- 
rem C 9;quia  minores  ilbe  non  arquemetiun- 
tur  fuas  maiores ; nam  B 6 metitur  bis  fuam 
maiorem  A 1 z , & D 3 metitur  ter  fuam  ma- 
iorem C 9, 

XVII. 

I 

Inaquimultiplkes,  feu  non  ^umultiplUes,  fstnt 
maiores  magnitudmei  re^eSlu  fuarum  propria- 
rum minorum  ; quando  mmores  non  aque 
tftfmiir  fuas  proprias  maiores. 

IN  exemplo  definitionis  1 5,  htiius  digref- 
Conis  videre  eft  Inaequcmultipliccs  A iz, 
& C 9,  maiores  magnitudines rclpedu  fua- 
rum minorum  propriarum  B (5  , D 3 ; B 
quidem  ipfius  A , D vero  ipfius  C : quia  B 
6 non  xquemetitur  fuam  maiorem  A 12, 
ficut  D 3 minor  fuam  maiorem  propriam 
C 9. 


X.  V I I J. 

Subinaquemultiplices , yel  non  fuhaquemultipluet, 
funt  magnitudines  minores  , refieUu  fuarum 
propriarum  maiorunr,  quando  mmores  non  aqu0‘ 
. metientur  fuas  propitat  maiores. 

Sic  in  exemplo  definitionis  16,  huius  di- 
grcflionis  B 5 , D 3 , erunt  fubinzque- 
multiplices  refpe<^u  fuarum  propriarum  ma- 
iorum magnitudinum  A i z,  C 9;  A quidem 
ipfius  B , & C ipfius  D : quia  B 6 non  xque- 
menfurat  fuam  maiorem  A 1 z , ficut  D 3 
fuam  maiorem  C 9. 

XIX. 

Uultipltx  Alicuius  magnitudinis  minoris  proximi 
maior  tertia  magnitudine , eft  quando  detrsQA 
mrnore  ex  fua  multiplici , relmquuur 
do  non  maior  tertia  alia  data. 

EXcrapIi  gratia,  fitdatamagnicudomi- 
norD^,  & data  tertia  alia  GZ4:  Izy 
erit  multiplex  ipfius  D 5,  proxime  maior,rc- 
fpediu  tertis  dat£  G Z4.Namdetradaip(aD 
5 minor,  ab  fua  multiplici  ifta  1 15,  relinque- 
tur K 20,  non  maior  tertia  data  G 2^. 

Sic  etiam  eadem  D 5 minore,  & tertia  alia 
data  G zo;  I z 5 erit  multiplex  ipfius  D 5 mi- 
noris datr  maior  proxime  rcfpcduG  zoier- 
ti,e  dac£  ; quia  uiblacaD  5 minore  data  ab 
fua  I 25  multiplice  , relinquetur  K zonoo 
maior  tertia  data  magnitudine  G zo. 

X X. 

✓ 

Multiplex  alicuius  magnitudinis  minoris  non  proxi^ 
mi  maior  tertia  magnitudine , efi  quando  detra^ 
Qa  minore  ex  fua  mult  iplici , relinquitur  magni- 
tudo  maior  tertia  alia  data. 

EXcmpli  gratia,  fit  data  magnitudo  D j 
minor, data  alia  tertia  G Z4,vcl  zo : I 
30  erit  multiplex  ipfius  D 5 , non  proximi 
maior  rcfpc^lu  terti*  dat*  G 24,vcl  20;quia 
fi  detrahatur  D 5 minor  ab  fua  multiplici  I 
30,  relinquetur  K 25 , maior  tertia  data  ma- 
gnitudine G 24,  vcl  z o.  Et  fic  de  alii s. 

Ex  his  definitionibus  noflris  & lecunda 
Authorum  huius  libri.  Colligitur  Primd 
magnitudinem  multiplicem  vnam  folum  re- 
lationem inferre  ad  fuam  minorem ; Et  fub- 
multipliccm  tantummodo  inuoluere  aliam 
vnicam  relationem  ad  fuam  maiorem, tan- 
quam  partis  ad  totum fiiumjillam  vero  can- 
quam  totius  ad  fuam  partem. 

CoUigi- 
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■ Colligirur  {ccund6  Magnitudinem  non 
multiplicem , vnam  folum  relationem  dice> 
rc  ad  mam  minorem,  tancjuam  totius  ad  par- 
tes fuas  aliquas  : £t  non  fub  nAiltipliccm 
aliam  folum  relationem  ad  fuam  minorem, 
tanquam  partium  aliquarum  ad  fuum  to- 
tum. 

Colligitur  tertio  Particulam  fub,  prarpofi- 
tam  generibus  & Ipeciebus  proportionum, 
femper  inferre  minorem  magnitudinem  com- 
paratam cum  maiore  confequente , ita  vt  mi- 
nor fit  Antecedens. 

Colligitur  quarto  in  materia  proportio- 
num,Genera  & fpcciesexpreffe  fine  particu- 
la fub  praepofita;  (emper  indicare  maiorem 
magnitudinem  antecedentem  collatam  cum 
minore  conl^uente.  Qusduo  pollrema  col- 
lega inleruicnt  etiam  in  ijs  quz  dicemus  in 
digreflione  fcqucnie. 

Colligitur  quinto  Magnitudinem  i£que- 
muitipliccm  vcl fub®qucmultiplitcm;vclln- 
srqucmuitipliccm,vcilubin{quemu]tiplicem: 
femper  includere  ad  minimum  quatuor  ma- 
gnitudines, propter  comparationem  duarum 
antecedentiu  ad  fuas  confequentes  in  ratio- 
ne ;equemultiplicitatis  vcl  (ubaequemultipli- 
citatis,  vcl  inzquemultiplicitatis  autfubinx- 
quemultiplicitacis. 

Colligitur  fexto  magnitudines  multiplices 
vcifubmultipliccs,  vel  zquemultipliccs  vcl 
fubsquemultiplices,  vel  non  multiplices  vcl 
fubnonmultiplices . vel  inzquemultiplices, 
vel  fubinsquemultiplices ; inferre  ad  mini- 
mum quatuor  magnitudines,  duas  Antece- 
dentes & duas  confequentes  propter  compa- 
rationem pr.edi&am  in  collectione  praece- 
dente quinta. 

DIGRESSIO  II. 

Compleftens  diuifionem  Generis 
fummi  Proportionum  in  fua 
genera  rubalterna,&  horum  in 
fuas  fpecies.cum  definitionibus 
ac  denominatoribus  eorum 
omnium. 

ftafie  ftu  Pf9f«ti't9  dmiitttr  indtf9 

in  R4tt9niltm  & insUuMlm, 

H^c  eft  prima  dluifio  generis  fummi 
Rationum  in  duo  illa  prima  capital 
quibus  cnafeuntur  alia  genera  & Ipecies,  fed 
longe plureseprimoquimeiecundo,  quod 
infeeeundum  nonnulli  di^unt^ 


r. 

Rdthfufu  pffipprtio^  Eil  nmerit  exhiMp^d 
teH : rtl  vt  4I1J  volunt, qti€  tft  inttT  Quantf^ 
tstus  (ommut/umbiUs, 

HoEceft  prima  definitio  huius  digreffio- 
nis  nolW,  primi  capitis  Rationis  eX 
fummo  genere  Rationis  definito  in  defini- 
tione tertia  Authorum  nofirorum  proceden- 
tis. Exempli  gratia,  fi  fuerit  vnaquantitat 
A zo  pedum,  & alia  B 10, proportio  interce- 
dens interulas  duas  quantitates  erit  Ratio- 
nalis , quia  numeris  exhiberi  poteft  20  & lo» 
Velquiacommunismenfuraitlas  metiri  po- 
tefi,  videlicet  ve!  vnus  pes,  vcl  duo,  vcl  quin- 
que : nam  prima  metietur  A 20,  vigefies,  3c 
B 10, decies;  fecunda  decies  A 20»  & quin- 
quies B I o ; Tertia  denique  metietuc  A ao  ' 
quater, 3c  bis  B lo.Quxmcnfura enim  nume- 
ris exprimi  poteft  prxuidis, 

II. 

Irrdtitudlk  vetb  Proportit » Efi  tftit  tmmerh  exhi* 
btn  nequit:  Vtl  qud  tft  tnter  Q^ntugtti  inam» 
tntnfuTdbtles ; eS  qudrum  nu&d  tmmunk 
menfwTd  repertu  & exfiiidu  pet^. 

Libro  decimo  horum  Elementorum 
Geometricorum  multx  exhibentur  ma- 
gnitudines incommenfurabiles,vt  latus  Q^- 
drati  & cius  diameter;  quarum  nulla  com- 
munis modura  intcllcdtus  excogitare  poteft; 
ideoque  proportio  inter  illas  numeris  exhi- 
beri nequit. 

Hecgenm  trrdtiendlk  proportienit  diuiditurin  du4t 
^ettet  inftmdtymdiOTU  indqudlttdtit  ^ 
mtnork  indqudUtdtk> 

Ifjtttonjlk  properth  mdierk  indqudfitatk , 10 
qudJide  compdTdtur  mdior  qudmttns  mtem^ 
mtnfutdbUu  tum  fud  minere* 

IrTdtundlM  prepertie.  miner u 'mdqudiitdtb  ^ 0 
qudnde  eempdrdtur  miner  qudntitm  intemmete^ 
fnrdbtlk  atm  fud  mdiert  tenfttpunte. 

EXcmpIi  gratia  fi  comparetur  diameter 
q^uadrati  cum  fuo  latere  confluente, erit 
proportio  irrationalis  maioris  inxqualitatis» 
St  vero  comparetur  latus  quadrati  cum  fua 
diametro  confequente.erit  proportio  irratio* 
nalis  minoris  inxqualitatis.  Sunt  vetd  irra- 
tionales amb^  iftae  proportiones. quia  funt  in* 
ter  quamiutes  incommenfurabilcs. 

L $u> 
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Singulas  iftarum  fpccierum  duarum  non 
habent  diuerfa  interiora  fpccic  ditferentia, 
fcdtbium  numero  fcu  indiuiduo  ditferentia: 
ita  vt  omnes  proportiones  maioris  in^^ua- 
licatis  inter  ^antitates  incommenfurabiles 
fint  ciufdcm  fpccicj  : & omnes  alix  propor- 
tiones minoris  inxqualitatis  inter  quantita- 
tes incommenfurabiles,  fint  ciufdcm  fpccicj. 
Illi  vero  ab  iftis  fpccic  ditferunt , & conue- 
niuntin  folo  genere  proportionalis  irrationa- 
lis fubicfto  fummo  genere  Proportionis. 

Aliqui  Proportionem  irrationalem  ita  fte- 
rilem  confidcrant , vt  ne  quidem  fpecies  iftas 
duas  maioris  ISc  minoris  inxqualitatis  com- 
memoratas proeencrafle  putent.  Sed  rcucri 
ei  tribuendas  cfle  cenico  i alia  enim  cftpro- 
portio  irrationalis  dum  maior  quantitas  vt 
antecedens  cum  minore  comparatur ; & alia 
dum  minor  quantitas  vt  Antecedens  cum 
maiore  confcrtufilicct  ambx  fint  incommen- 
furabiles  : quemadmodum  fequcnti  generi 
Rationalis  proportionis  tribuunt  duas  illas 
fpecies  diuerlas  licet  fubalttrnas  & genc- 

ricas.  . 

Verum  quia  irrationalis  proportio  alias 
fpecies  non  recipit , ideo  duas  illas  definitas 
particularibus  numeris  in  ferie  illarum  defi- 
nitionum non  dciignauimus , fcd  foliim  fub 
numero  genens  irrationalis  comprehendere 
noluimus.' 

9T9f9tt\o*uttmtM\9nslu  diutdiiur  primo  itt  Prs- 
poTtttn<m  jtqiulildtii , & Jn- 
dqudbuti/, 

HSc  fimt  duo  prima  capita  proportio- 
nis Rationalis,’  quorum  primum  fpe- 
cies cll  & non  Genus,  nulla  enim  interiora 
habet  prxter  mdiuidua-Altcrurn  veroGenus 
eftfubdiuifum  inalia  plura  genera,  vtmox 
videbimus. 


tates.  Vel  inter  C Addidi  particu- 

las vkiroas , communi  aliqua  menfura  com- 
mcnfurabiles , ad  excludendam  proportio- 
nem inxqOalitatis  irrationalem, cui  non  com-r 
petit  menfura  aliqua  communis  inter  quanti- 
tates inxqualesfuas , v.g.  inter  latus  ac  dia- 
metrum eiufdcm  quadrati.  Quanquam  fi  in- 
aequalitatis proportio  intclligatur  definita 
liibdita  generi  proportionis  Rationalis , non 
fintnccclfarix  illx  particul®  additx  : verum 
illas  addidi  ad  maiorem  dillinftioncm  & cla- 
ritatem , tum  ad  folucndam  dubitationem 
qur  Tyronibus  falfidium  aliquod  parere 
pof&t. 

Porro  communis  menfura  quantitatum  , 
allatarum  in  exemplo, erit  binarius, qui  quin- 
quies metietur  maiorem  quantitatem  lo  , & 
minorem 4, bis.  Vclfaltcm  erit vnitasqu® 
metietur  decies  maiorem , & quater  mino- 
rem. 

IndqUdlitMtu  ndtionalif  hoegenm , feutttr  in  dlid 
inftrioTd  gintrd  (ubdtutdtnid  finguU  in  dlU 
quinque  gctierd  diuerfj.  Pnmum  vero  huimbif- 
ftclionit  (ft  Uuioru  tndqHAittdtis , Alterum  veri 
tumoris  intqudUidtu  , fuppontntu  gtnm  inn^ 
qttdhtdtis  fdUondlu  definitum  prdiedtnte  defi-- 
mtione^q, 

PRopterea  quod  comparari  poteftquajiti- 
tasmaior  cum  minore,  vclminorcum 
maiore : ita  vt  maior  fit  Antecedens,  & mi- 
nor conlwuensjvcl  minor  antecedens, & ma- 
ior confequens  : oriuntur  ifta  duo  diuerfa 
genera  proportionis  inxqualitatis  ratioua- 
fis,ficuti  etiam  alia  oriebantur  capita  propor- 
tionis inxqualitatis  irrationalis  allata  inter 
declarandum  definitionem  fecundam  huius 
digrclTtonis  fecunda. 

V. 


III. 

£qudlitdtu  Proportio,  Ejl  qud  reptruur  inter 

gqudleiquuntitdtes. 

EXcmpli  gratia  inter  A palmarem,  & B 
palmarem.  Vel  inter  C bipcdalcm,&  D 
bipalmarc.  Vel  inter  E h 20.  &C.  neque 

vllam  patitur  aliam  lubdiuifioncm  in  alias 
fpecies. 

....  I.V.  . --  ■ 

ImquAltiatU  Proportio  qui  riperitHr 

inter  quantitdtes  iruqudlet , tonimuni  ahqtid 
menfurd  comriunjkrdbilit- 

EXcrapli  gratia  inter  A dcocmpedalcm, 
& B quadrupcdalcm , inxquales  quanti- 


Mdiorii  indqtuilftdtis  proportio  Rdtiondlisttjl  qndn- 
do  tompdrdtur  muior  qudntitds  Antecedent 
(um  minore  lonfequente , commtn- 
/urdbiUs  inter  [e. 


Wiwrw  intqudlUdtu  proportio  Kdtiond!y,Ej{  qUdn- 
do  eompdrdtur  minor  qudntitds  Antecedent 
(t/m  Wdiore  (onfequente  i (ommtn- 
fuTdbtlet  inter  fe, 

Vides,  quomodo  hxduac  definitiones 
maioris  & minoris  inxqualitaBS  pro- 
potlipnum  rationalium  diftinguatur  ab  ali  js 
duabus  definitionibus  irrationalis  propor- 
tionis 
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tionis  maioris  ac  minoris  ins<]ualitacis : iftx 
enim  pertinent  ad  quantitates  relatas  inx- 
quales  commenfurabiles  inter  (e  i illae  vero 
ad  quanciucesincommeDfurabiles» 

Miiork  pr^^rth  HttitnaUi  fithdmi» 

dttur  m qmnqae  iixsitnna  tnjtrmd  duitrfdt  in 
ntuUtphum , faptrfdrtHiUdTem  , faperfdrtiin- 
fup€tfdrtKMUrmt&  muUipH^ 
ttm  fttptrfdftitntm. 

Minark  ^ndqudlitdtu  Pr«^fie  JUftmndlit  tlidm 
Jahimtdiiur  ta  utiim  gotffd  tnfffmddtMtrfd» 
tn  lubmuhtflMm^  fuifwferpdrmuldrtm , fabfn- 
perpdrtienum/aimiilripium  fayjuperpdtiuuid^ 
f /uifiipttfdrtieHttm. 

Hj£c  genera  quinque  dm  proportionis 
maioris  qu^m  minoris  inaequalitatis 
rationalis  non  anmlius  in  genera  alia  fecan> 
tur,fedfingula  ini^cies  fyncaih^orematice 
infinitas  » & fingulae  iftr  (pccies  in  indiuidua 
etiam  r)'ncath^orcmacict  inbnita.Haec  por*^ 
rogencra  poOmodum  definiemus. 

Confirmatur  quod  incotleflionibus  no>* 
flris  tertia  & quarta  diximus  in  finedigreC' 
/Ionis  noflrjeprimaejParticulamfub  przpofi- 
tam  nominibus  proportionum  gencricis  & 
fpccificisindicare  proportionem  minoris  in* 
«qualitatis  & quidem  rationalis  inter  quan* 
titates  commcmurabiles  tantummomina  ve* 
rohuiufmodi  abfoluta  illa  panicula  Gib  y de* 
notare  proportionem  maioris  insqualitatis 
inter  quanutates  c6menrurabiles.K.atio  vcr6 
cur  idem  nonGtin  proportionibus  maioris 
& minoris  inzquaLtatis  irrationalis»  eG,quia 
illanonGintgencraf^  fpecies : & quia  pro* 
portio  inter  iGas  quantitates  incomroeniura* 
biles  numcrisexpriminonpotcft.  Porrd  in 
prxdidis  collefUonibus  fermo  tantum  erat 
de  multiplicibus  & «quemultiplicibus  & in- 
«qucmulriplicibus,  t^m  deTubmultipUcibus 
& fubxqueroultipiicibus , ^ Gibin«qucmul- 
tiplicibus,  in  quibus  omnibus  obG:ruationcs 
adnotats  verserant. 

Non  diflimulanda  videtur  alia  aliorum 
DiuiGo  ac  GibdiuiGo  Gunmi  gcncrispropor* 
tionum.Primd  io  proponionem  y£qualitati$ 
& Insqualitatis.  Jlbqualitatis  in  Rationalem 
tantum.  Insqualitatis  io  Rationalem  & Ir* 
rationalem.  Rationalis  in  proportionem  ma* 
ioris  insquaiicatis  & minoris  insqualitatis. 
jrratioiults  in  proportionem  maioris  item 
insqualitatis&  minoris iosqualitaus}  &hz 
du$  poftrems  amplius  non  Gibdiuiduntur: 
abs  vero  dus  ad  rationalem  pertinentes  Gn- 
guls  in  quinque  enumerata  i nobis  genere 
nmltiplicis/upcrparticuUris/uperpartientis 


mutiplicis  fupcrparticularis , multiplicis  fu* 
perp^icotis.  Gib genere  proportionis  maio* 
ris  inaequalitatis  racionalis:&  fubmulciplicisy 
fubGiperpaiticuIaris^GibGiperparticntis » Gib* 
multiplicis  Gibfupcrparticuiarisy  fubmulti* 
plicis  Gibfuperpartientis , Gib  genere  minoris 
insqualitatis  rationalis  coordinats.Hzc  v^ 
ro  Gngula  genera  quinque  in  inGnius  fpe* 
cies. 

Nobis  arridet  mams  prima diuiGo  allata^ 
Qm  voluerit  hanc  fecundam  amplet,  per 
muiccat. 

Notandum  eG  quinque  genera  poGrems 
tam  maioris  quam  minoris  Insquaucatis  ra* 
tionalis,  ita  effe  vt  tl’ia  prima  Gmplicia  dici 
poflint.duo  vero  poGrema  componta;  hoc  eft 
m^iltiplicis  ruperparticularis^  & multiplicis 
Giperparcicniis»ex  multiplici  Pc  Giperpanicu* 
lari  vel  Gipcrpanicnce  ; Tum  Gibmuitiplicis 
GibGipcrparticularis.  & Gibmuitiplicis  lubGi* 
p^artientis,&  cx  Gibmultiplici  &:  Giperpar* 
ticulari  vel  GibGiperparticnte. 

lam  vero  quia  deinceps  erit /crmoG^cquens 
de  denominatoribus  proportionum  rationa- 
lium maioris  insqualitatis  & minoris  ins« 
ualitatisitdm  etiam  squalitatis  \ deGnien* 
um  cenfco  denominatorem  huiuGnodi  > an* 
tequam deGniamus  illa  poGrema  generare* 
cenGca,&  carum  f^ies  aliquas  exinnumeris 
ad  quarum  exempla  rcliqus  numero  ixiGniui 
deh  niri  pollint. 

V I I. 

Denmhidtdr  frepirtunu  [picifiu  nMkndlk , tft 
numermfraRm  rtds&m  dd  mininut  lermunti 
Vildu9$uimertftd0it  vr/ rniM  SMmtf m fidOm 
dd  quim  ted»Ht  fint  i&t  dtt»  ftd&i Jkk  mmmk 
wmmm  i Ud  yt  tsrum  hnmtrdtpnt  d(  (Unmmd» 
timfdtdim  indUtntgtnm  dc  f^titm  inttr  dium 
qddnsudtti  tmmnfutdbiUs  idtds. 

QVia  cx  natura  Proportiones  fpcciGcs. 

Rationalis,  numeri  explicant  propor- 
tiones inter  quantitates  comparabiles  com* 
mcnGirabilcsi  & omnis  ratio  fcu  proportio 
i;iterduas  quantitates  ciuGiem  generis  com* 
parabiles  exiGat  per  dcf.  3.  Autnorum  huius 
libri:  neceOario  denominator  proportionum 
rationalium  indicare  debens  genus  ac  fpc* 
ciem  inter  iGas  quantitates  duas  y requirit 
duos  numeros  quorum  vnus  Gt  loco  voius 
quantitatis  antecedentis  y & alter  loco  alte* 
rius  quantitatis  conTcquentis^ccccnim  appa* 
rebitin illisduobus numeris  fpecies  genuf 
proportionis  Geundum  quam  referuntur du; 
ilis  quantitates  commenfurabiles.  Quia  vero 
numerus  fra^s  neceGtf  io  poGulat  duos  nu- 
L t meros^ 
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meros,  vnuminfr»  alium  intermedia  redbli- 
ncola , ideo  vii  dixi  mus  debet  denominator 
eilefraAus  numerus  vel  duofrafti , vel  vnus 
frailus  Continens  duos  frjdtos  numeros  5 tum 
quu  vt  diilingijcretur  a duobus  muneris 
vnum  pdt  alium  pofitis  more  ordinano , ad 
tollendam  omnem  dubitationem , fic  etenim 
numerator  huius  fragii  numeri  erit  loco 
vnius  quantitatis,  (H  denominator  loco  alte- 
rius. Et  quia  inter  genera  illa  enumerata  lu- 
pcriuSjSc  (pecics  eorum  explicandas. qusedam 
lunt  proportronura  limplicium.vt  triaprima, 
qusdam  vero  proportionum  compofitarum; 
ideodenominatores  fimpHcium  vnicumfo- 
luni  numerum  fradum  pro  denominatore 
exigunt,  duos  vero  Iradtos  compofitarum. 
Et  quia  duo  numen  fracb  reduci  pofluntad 
viricum  folum , proptcrca  nonnulli  volunt 
denominatores  quarumcumque  proportio- 
num huiulmodi  etiam  compofitarum  efle 
vnicum  fracum  numerum.  Porro  quia  faci- 
lius intelicftus  percipit  rationem  quam  ha- 
bent minimi  numeri  feu  termini  ,qu^m  ma- 
iores & maiores , ideo  pofuimus  in  definitio- 
ne fractos  illos  nunaeros  qui  debent  dlcde- 
nominatoresptoportionum  pr3cdi6brum,re- 
daftosad  minimos  terminos,  vtbrcuiusac 
facilius  exprimant  genus  ac  fpccicm  propor- 
tionis. Edic  manet  explicata  clcfinitiodeno- 
fninarorum  proportionum  in gencre.qiioruin 
exempla  pollmodum  prokrcraus. 

Notandum  primo  aliquos  Authores  vo- 
care dcnominaiorcsi  proportionum  prxdi- 
ftarum,quantitatcs  earum  ; hoc fenfu,  ita  vt 
explicent  & exprimantvaiorcm  illarum , feu 
quantuiTi  valeant,  quod  videtur  valde  meta- 
^oticurrt. 

Notandum  fccnndd.  Alios  definire  deno* 
minatores  huiulmodi  proportionum  hac  ra- 
tione , funi  minimi  termini  feu  numeri  pro- 
portionis propofit,i*:qu$  definitio  accedit  ad 
generalem  noltram,  nam  numerus  fradus  re- 
dadus  ad  minimos  terminos*,  feu  duo  nufhcri 
fradi  redafti  ad  vnum  fub  mimmistemunis, 
cfi  minimus  terminus  proportionis propofi- 
t*.  Verum  non  videtur  ha*c  ctefinitio  explica- 
re finem  & officium  cenominatons , ikuti 
noltra  allata  ; iilaquepropUTcaccnftnda  eft 
proprietas  denominatoris. 

VI  ir. 

TT9p9rti9  muUiplUift  ifi  Prcpvftn  mawrit  qndntt^ 
Mfif  td  mm9Uin , <^ti4nd9  mmr  mrri- 
tHTvtxttrtm» 


IX. 

Pr0p9rU9  prppcrtk  miotrk  fiutr- 

xiuiir  dd  mdtorm , qudndo  minar  meti- 
tur mmcTcm*  ' 

OCtaua definitio  diffinguiturab  fectii>- 
da  'Eudoxi  & Euclidis  i nam  in  illa  fe- 
cunda definita  efi  quantitas  multiplex,  in  ilU 
vero  odaua  definitur  propoitio  multi- 
plicis. « 

Similiratione  nona  ifia definitio  dtuerla 
efi  ab  definitione  quarta  prims  digrefTfonis 
nolhra?,  in  qiiadeicribebatur  quantitas  fub- 
multiplexjin  hac  vero  nona  definitur  propor- 
tio fubmultiplicis. 

Vno  verbo  in  definitione  f^nda  Eucli- 
dis & quarta  digrc!Tk>nisnQ(b‘arprimf,  defi- 
niebantur fubieda  rationum  feu  proportio- 
num;in  his  vero  odaua  & nona.ipfx  propor- 
tionis feu  relationes  feu  refpcdus  multiplicis 
Icfubmultiplicisdefcribuntur.  ' 

Odaua  etiam  definitio  deferibie  propor- 
tionem maioris  in^qualitatis  rationalis.  Se 
nona  minoris  inxqualitatis  rationalis. 

Species  harum  proportionum  multipEcis 
& fubmiitciplicis  funt  infinita  Syncatnego- 
rematicc,  quia  minor  quantitas  potdf)mciiri 
maiorem  aui  bis, aut  ter,auc  quater , & fic  in- 
finities  procedendo  per  fingulos  numeros 
vnitatt  k*  mutud  continud  fuperantes  Sy  nca- 
thegorematic^  infinitos.  Vnde  orientur  de- 
nominatores  denominantes  fpccies  diucrfas 
harum  proportionum  duply, tripi*,  quadru- 
pla? , quintupl*  flcc.  fi  comparetur  maior 
quantitas  vt  antecedens  cum  minore  conlc- 
quentcrfuhdupl*  vero/ubtripl^jfubquadru- 
pla:  flcc.  fi  comparetur  minor  quantitas  vt 
antecedens  cutn  maiore  confequente : &c  de- 
nominatores  indicantes  proportionum  illa- 
rum fpccics  erunt  huiufmodi  i vel  j 5 
Et  Ec  de  reliquis : illius  quidem  numerus  in- 
tegcrhabtnsvnitatcm  fuoicdam  intcrmcdit 
reda;  huius  vero  vnitas  habens  integrum 
niimerumfubditumintermedia reda,  ambo 
verofradi  numeri. 

omnes  Ipecies  definiri  poterunt  ad 
inftar  iftarum  duarum,  quai  exempli  gratia 
definiemus. 

TropdTth  dufld , eff  Preperth  mmsrM 

qudntitdtu  dd  mhr9rtm,qadfid9  mhifr  meti- 
tur ndi9rtm  tm* 

Pr9p9rri9  fubivpUt  efi  Preperti»  fuhmtftipfieit  mi- 
n9TU  quantttMB^dd  maimm,qu4»d9  mmr 
memar  mttmtm  bis* 

IXEUPIA 


L ' gitized  by  Googie 


Elementorum  Ceometrkorum  Eudoxi  cf  EetcUdis',  1 2 $ 


EXEMPL4.  SPECIERVM  ALIQVARVM  PRO^ 

protionis  multiplicis  fulmultiplicis. 


Denommatores 

1 

Superiores  refeTuntui  aj  infcriorca.  Denominationes 

a 4 £ 8 Io  It  1 

.2  3 4 5-5  1 

4 

* ^ ^ 4 5 ^ j Subduplx 

a 4 ^ 8 10  iz  t 

; 

3 fi  9 It  13  18 

115  4 5-5 

i 

1 Tripi* 

! T 

113  4 5 fi 

3 fi  9 It  13  18 

, 

Subtriplx 

X. 

ft0p$r^9  t EffpT*p0rth  mdiork 

ptd^MMiudtm  Tditondlu » qujndn  mPHt  mttttur 
_ nwdTtm  femeU  slitimd  mmtris  futd 

fsfi  Himirts  metitntit. 

, Bffprtptttid  ilifff- 
, quMudtmtntr  umi- 
tur  mdimm  femtl » & fnp^  dtiqmd  mdimi 
tIMod  eB  pdti  mnwru  mtiiiUtu. 

HAru  proportionu  funt  (pecies  infinic^i 
pro  vaiicute  infinita  partis  maioris 
quaci tatis, quar  panno  menfuratur  ii  minore, 
(m  illius  Metiam  pars  aliqua, fcmilTis  videli- 
cei,aut  tertia.autquarta  pars,&  fic  de  ceteris. 

Denominator  cuiuTuis  harum  fpecierum 
vel  duplex  cft  frodw  numerus , vel  vnus  tan- 
tum squiualcns  illisduobu$.C^andodup]ex 
efi  fra^bus.primus  femper  eft  ynitasTuperpoG- 
ta  vnitati  intermedia  rei£talinM,vt  indicetur 
maior  quanti  tasfemcl  menruraii  \ mi  note, vt 
voitasic-mci  vnitatem  metitur  t alter  vero 
frafbis  habet  vnitatem  Tuperpofitam  numero 
alteri  integro  intermedia  reda,  ad  indican- 
dam partem  minoris  non  tnenfuratam  ab 
minore  quantitate,refiduam  in  maiore:atque 
i^ndam  hanc  partem  relatam  ad  mino- 
rem quantitatem  oritur  omnis  diucrfitas  Ipe- 
cifica  in  hifce  proportionibus.  Exempla  alir 
quot  proferamus : Ponatur  minor  quantitas 
a , metiri  maiorem  5 , femel ; hzc  menTura-^ 
tio  fignificabitur  numero  iGo  frado  4 ) vt 
enim  vnitas  fuperpofica  menfuratur  iemel  ab 
fuppoGta, linea  intermedia  redacta  etiam  mi- 


Prtfirri»  fiijip^pgrtUMldris 
m uMeirai^ani  rofitiMlu 


nor  quantitas  i metitur  maiorem  5 femehEt 
quia  fupercft  vnitas  de  maiore  3 quam  vnita- 
tem non  metitur  minor  data  z , fed  edeius 
pars  dimidia,  vel  ex  eius  partibus  duabus  x- 
qualibus  alteri,  ideo  alio  frado  numero  ill6 
) expriimtunatqueadedeotaipeciespropor- 
tionis  exprimitur  ifiis  duobus  fradis  nume- 
ris dillinCtis  4 4 : & ficdcalijs,  fiiiecomparea 
tur  maior  quantitas  vt  antecedens  cum  mi- 
nore confluente  \ fiue  minor  vt  antecedens 
tum  maiore  confequente  Quia  verd  iOi  duo 
numcrirradi,&  quicuntque  ^lii  dudbuiuG> 
modi  reduci  poflunt  ad  vnicum  fradumtv.g* 
illi  duo  4 4 ^d  idum  | xquipollentcm  illis) 
ideo  etiam  vti  diximus  def.7.nuiu$digrefno- 
nis  fecunda: aenominatores  huiufmc^ipro- 
portionem  exponi  polTunc  vno  ftado , ita  vt 
DreuilTunc  indicet  proportionem  maioris 
quantitatis  ad  minorem  fi  fit  redadus  ad  mi- 
nimos terminos  vti  voluimus  dcf.  cit.7.  nam 
numerus  fuperior  maior  3 fupra  redam  li- 
neam ficut  meofuratur  fcmcl  ab  minore  z in- 
feriore & fupcrefivnitasqux  e(l  pars  dimidia 
minoris  metiencis  z,(eu  altcracx  duabus  fuis 
partibus  xqualibus;  ita  etiam  indicabit  quan- 
tiutem  inxqualium  duarum  denominata- 
rum ab  hoc  frado  numero,  maiorem (emcl 
menfiirari  ab  minore , & fiipctcfle  vnam  le- 
miflem  minoris  de  maiorc.Quod  fi  compare- 
rur  minor  quantitas  vt  antecedens  cum  ma- 
iore confluente , huiuTmodi  fradUs  nume- 
tus  xquiuaiens  illis  duobus  itadiiponetur,vt 
minor  numerus  fupra  redam  lineam  fit,  & 
nuior  infra  eandem  redam , ad  indicandum 
L 3 fieri 
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fieri  comparationem  minoris  antecedentis  ad 
^ajoreoa  confccgcntem  feu  rupE>ofitafn)eritr 
que  in  exemplo  prardido  J ; & (icut  ipinor  z 
numerus  metitur  femel  5 maiorem,  ita  etiam 
(ignum  erit  minorem  quantitaurm  femel  me* 
tiri  maiorem , & fupcrcflt*  de  maiore  aliquid 
quod  fitfemifRs  minoris. 

Denominationes  harum  fpccicrum  expri- 
muntur per  particulas  felqui,  vel  fubfciqui; 
tiimper  afias^nl  tcra, tertia, quarta,  (ic  in  in- 
finitum Particula, ftTqui,  exprimit  maiorem 
quantitatem  comparari  vt  Antecedens  cum 
minore  quantitate,  & minorem  femel  men- 
furarc  maiorem  : Particula  alia  fublcfqui,  fi- 
gnificac  minorem  quantitatem  conferri  cum 
maiore  conlcquentc,  ob  prspofitam  particu- 
lam fub,de  qua  prius  dixeramus  in  colledio- 
ne  3, ad  finem  digreffionis  nofiisprimx  , & 
propter  eandem  aliam  particulam  iefqui , in- 
dicium efi  minorem  quantitatem  femel  ma- 
iprem  metiri. Quod  fi  addatur  particula  alte- 
ra, (ignum  c(^  (iipcrdie  aliquid  de  maiore 
quantitate,  quod  Iit  pars  minoris  metientis. 
alterae  duabus  fuis  squalibus , vel  (emifiis 
«iusVii  iam  didum  efi : Si  vero  addatur  par- 
ti cula, tertia, indicium  efi  fupcrcncdc  piaiore 
i.ird'  P:^ 


quantitate  aliquid,  quod  (it  tertia  pars  mino* 
l^Smeti^nt4S«Siiqyartt,  intjicacur  idqiiod 
pcrelldc  maiore  erte  quartam  panem  mino- 
ris metientis  Effic  de  aliis  in  infinitum. 

Age  vero  definiamus  dius  ipecies  harum 
proportionum . vt  ad  indar  illarum  relique 
poflint  dcfcribi.  1 • 

y 

Prfptrtif  fcfquialtera  ^ profntM  fuferparttcttld- 

ri^quand»  minor  metitur  mdioremfemtly(^  fu- 
percii  dltquifi  de  maiore  quod  tft  pan  mmoru  di- 
midia tfeu  ex  duabus  aquahbm  mtnow  partthm 
altera. 

Preportio  fubfefqutaUera»  ijl  proportio  (ubfuperpar- 
tuularu  quando  minor  metuur  maiorem (tmeU 
^ fupertft  dliquid  de  maiore  quod  tfl  part  mi- 
norit  dimidta,fm  ex  dtuigt  eim  partibu/  aquali- 
bm  altera  ■ 

DK^inguntur  ifie  due  definitiones  per 
particulas  fnperparcicularis,  Sc  fubfu- 
pcrpariUularis  •,  illa  enim  iodicat proportio- 
nem maioris  inxquaiitatis  , bxc  minoris  in- 
xqualitatis , vt  diximus  in  definitionibus 
lO.&II.  V 


EXEMPLA  SPECIERVM  ALIQVARVM  PRO- 

portiomsjuperparticulans(fful?fipe>  particularis. 


Penomiiutores 
1 \ i vel  i 

Superiores  referuntur  ad  inferiores 

} 6 9 la  15  ig  ; 

a 4 £ 8 IO  la 

Denominationes 

Seiquialterz 

{ i vel  ; 

■«I 

Sublefijuialter» 

4 4 vel  J 

48  la  iS  ao  Z4 

} d 9 la  i;  ig 

Selquitertix 

4 J vel  j 

j d 9 la  15  i3 

4 8 la  iS  ao  a4 

Subleiquitertiz  ’ 

XII. 

frcfmia  /ifirfdrtimtu , Eftpr.f.rlit  mnuriim- 
d^iuliuta  rdtuiulii , mhur  qumlittu 

numur  mtmim  fimi,  & fi.pertS  aliquid  ma- 
mii  quti  tfi  farta  miturii  maiaitit. 


XIII. 

Frofirtu  futfitftrfsnkattt , Eji  prtfirlia  muurii 
iuaqualttalii  raliaualit , quMdt  miutr  quami- 
tat  mttitur  uuirnm  fimtl , & fiufaiS  «Ii* 
quii  nuaara  quod  tfi  fottamumimiuuii. 

Propter 


I 
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Pp.9ptcr  illud^quid  quod  iLpcrcft,  dp 

jOU&re  quentiutc>iDen^satt'>min6rc. 
fcmc!,&  cft  par^ci 

quantitatis  etiam  diderfie»  Wibatbnhrtumc*- 
ri  Jacies  harum  proppnionum  fuptjrpar- 
tientis  & fubriipcrpartiCtis  dcfinitarum:nam 
poicft  efledu»  partes  trium,  vcldua;partcs 
eqiiinquc,  velduarpancscicptcip»  & ficin 
inhnitum  aliarum  <ju4ntitatum  dux  partes. 
Poteft  etiam  illud  refiduum  maioris  cflc  tres 
partes  c quatuor,vcl  tres  c quinque,  vcl  tres  c 
ftptera,  Sc  fic  in  infinitum  aliatum  quantita- 
tumtre^  partes.  Etficcx  duobus  capiribus 
€xo^iufuu^fpcdcsdiucrfx  horum  generum. 

Denominator  fpecicrum  illarum  erit  du- 
plex numerus  fradus,  ycl  vnus  Ira^s  xqui- 
uatenshJsduobu5<rtidaftu5  tamen  ad  mini- 
mosterminos.  Primus  fradusc  duobus crit 
huiufmodi .{  viutasTupcrpofita  alteri  vnitati 
intermedia  re^a  linea,  indicans  minorem 
quanfitatem  fcmel  metiri  maiorcm,(icucvni- 
tas  mctitur-aliam  vnitatem  feraci:  Alter  verA 
fractus  indicabit  fuo  numeratore  refiduum 
maioris, qucxl  fit  partes  minoris  metientis ; & 
fic  mimerator  fignificabir  fuis  vnitatibus 
partes  minoris  quantitatis  exprefi®  pcrvni- 
tates  denominatoris  'holus  fradi  numeri: 
hoc  dV  fi  fupcrcrant  dc  maiore  du®  vnita- 
tes , & minor  metiens  erat  binarius , fic  defi- 
gnabitur  ifle  denominitor  ^ , vidcUcct  du® 
partes  temarij  metientis.  Quod  fi  fupcrcrujit 
quinque  vtiitates  de  nlaibre,  & minor  metips 
erat  fenarius,  fic  dcf^lbitur  ifte  denomina- 
tor fecondus  J,  Et  fic  dc  aliis  proportione 
feruata  dicendum  erir.'  Et  quia  quilibet 
numeri  fra^i  reduci  pofTunt  ad  vnum  fim- 
pltccm  fia^um:  v.g.  duo  ifli  V i ^ ifium 
vnum  ^ ®quiualentcm  illis  duobus , ideo 
etiam  ifiefradus  vniuspotcfl  denominator 
vnius  fpecici  pr<^ortiomsrupcrparticntis. 

Notandum  cft  quod  fi  comparetur  maior 
quantitas  cum  minore  confequente  & veli- 
mus vti  denominatore  vnico  zquiualcntc 
prxdi^is duobus,  tunc  oportebit  maiorem 
numerum  efle  numeratorem  fraAi , & mino- 
rem effe  denominatorem  locum  tenentem 
minoris  quantitatis  corequentis  vcl  fubditx, 
vt  in  exemplo  \ allato.  Quod  fi  conferatur 
minor  quantitas  vt  antecedens  cum  maiore 
confcqucntc, oportebit  numcraioremfra^lio- 
nis  conllituerc  minorem  numerum  rc(eren>- 
tem  minorem  quantitatem  mcticntem,&dc- 
nominatorem  conilituere  maiorem  numc- 


IQ  cq<}cip  cxpmpjo  Que^  H 
bw  ^6  denondiiiatoite  fpectci^  hekim  ^ 
^lodcy  modo  conAi- 
<uHlar  tam  pnAjjxcicbus  Uperpartienti^^, 
qu4Ai  fubfmx  rp.irticniis.  - . 

Denominationes  cruint  huiufmodi, primuk» 
fra^as niimcmr  f t dMobus,e»primcturper 
particulam  fuppr, quando  comparabitur  ma- 
ior qiiaqtit.15  yt  antecedens  Cum  minore: 
qUando  vero  conferetur  minor  vt  antecedens 
cum  maiore  cuiilu-picntc,  exprimetur  parti- 
cula fubfupcr , & in  duobus  his  cafibus  indi- 
cabit minorem  quantiiatcm^fernel  mptiri  ma- 
iorem. Prrtcrc^  ad  exprimendum  in  hoc  ne- 
gotio rpccifico  b.inim  proporitcmumj fecun- 
dum numerum  fractum , componendum  erit 
participkim  txnumerd  numeratoris  &:  verbo 
partior4>o(lquod  in  accufatiuo  ponendus  erit 
numerus dem>min«tori5  huius  frafti  numeri, 
& quidem  vt  Iblcnt  in  fccminino  genere. 
Exemplum  fit  idem  quod  prius  ’ J , Dicc- 
rnusfuperbipartientent  tertias,  vel  fubfupcr- 
biparrientem  tertias , illud  pro  fpccici  fuper- 
partientis, illud  proipeci^fubfupcrparcicncis. 
DcnormMtio  verq  fracto  ] xqui- 

ualcntc  ifijs  i|uob,u>>Tomcnda  crit,pr®uidcn- 
do  quotnafli  part^ 'ip^ort^  fupe^Untde  ma- 
iore ad  formanda  pprticipia  • & ponendo  in 
accufattuo  fceminino  minofem  numerum; 
prxponcndo  particulan^  fub  toti  nojnioi  de- 
norhinationUficotppacetur  minot  quantitas 
vt  antecedens  cum  maiore  co^fcqucn^C-.l^t  in 
redqccndis  illjs  duobus  fratris  ^ v^um 
pro  denominatore  {pccific®  proportionis 
rubruperpartientis  ilfi  duo  aCEimtnda  tan- 
qiiam  fi  eflent  proportionis  fpccific®  fuper- 
partientis,  fcd  oportebit  minorem  numtrum 
lupcrponcrc red®  line®,  &:  maiorem fuppo- 
nerc  eidem  rciflr.  ,, 

Definiamus  duas  iftas  fpccics  proportionis 
Tupci  bipartientis  tertias, ^ fubruperbiparticn- 
tis  tertias jvt  ad  inflat  illarum  rcliqufdJlribi 
podlnt*  , 

Pfoportic  pip(rhip4rtientis  taitds , EJl  preportii  Jk- 
ptrpariienWy  (juJttJo  nnnorftmtl  metttur  mM- 
Ttmi&  id  qufd (upirrfl  dt  tHMTC . tS  iju  ttrUd 
p^tnts  minffu, 

Pr»pcrti9  fuhfsipnhipdrtuHlit  taiuu , E/7  praportU 
fubfuperpdrtttniu  , quAttdo  mintr  /titutmtUuf 
mataroff,  0"  id  quad  (upaejl  dt  mMtrt , tjl  dud 
tertU  parta  mintrii. 


L4 


IX£M* 


•i2l  Commentaria  in  Librum  ^uint^ 


EXEMPLA  SPECIERVM  ALIQVARVM  PRO\ 

portionisjit^erpanientis  & jHbfuperpartientis. 


1 Denominatores 
' ^ vel  ) 

j 

Superiora  referuntur  ad  inferiora 
5 10  15  10  15 

3 « 9 U IJ 

Denominationes 

Superbipartientis 

tertiat 

i J vel  } ’ 

i 6 9 II  15 

5 10  15  20  25 

SubTupcrbipartiencts 

tertiat 

’i  ) vel 

II  34  $6  48  60 

7 14  II  18  35 

Superquintuparttemis 

teptimas* 

■ i vel  -i’, 

7 «4  35 

• la  14  48  tfo 

Subruperquintupartien- 
tis  {^timas. 

i XIV. 

Wtf^rrw  hnltif>lkit  fuptrpMrtuuUrk , Ef?  prip»rii» 
tHditrk  mtuiuatstMtu » qu4nd$  mM  ^udtititMt 
mtiw  mMrempltma,&fuptTeffdhquid  »w- 
Urk.quad  efi  Mt  mm»Tis  metitmtt* 
t X V. 

fr9p»fti0  (uhmaltipliik  fubfapttpitrtkuUrk  ^ ift 
ffPptrtU  m/ftirh  mdqndiitdtis , quand»  minor 
* qnmnat  mtiitur  mamem  plmUi , & fuftull 
' iUiquui  maiora  t qMd  tfi  pgrt  mmortt  meittntn, 

ORiuntur  exbisttaeribustnfinitxi^ 
cies  duas  ob  caulas, Prima  cH  ob  inhni- 
tas  multiplicitates, vclfubmuitiplicitatcs , de 
quibus  diximus  in  definitionibus  8.  & 9.  hu* 
ius  digrelTionis  fecundx.  Altera  e(l  ob  infini> 
tam  varietatem  partis  diuerfx  exuperantis  tn 
maiore  quantitate  comparats  cum  minore 
metientc,de  qua  mentio fa6U  eft  in  definitio- 
nibus lo*  & 1 1 . huius  digrelTionis  lecunda?, 
Vnde  proportiones  huiulmodi  di6tx  Tunt 
coropoutne  ex  multiplici  & fuperparticulari, 
vel  ex  multiplici  & fubfuperpaniculari.  In 
quibus  notandum  elT  ilbid  peculiare,  vt  ma-> 
nente  eadem  multiplicitate,  varientur  Ipecies 
ob  diuerficatem  innumeram  partis  prxdifTsi 
vel  manente  eadem  partc,ob  infinitam  varie- 
utem  multiplicitatis.  Exempla  proFfcro, 
Quantitas  vt  10 , comparata  cum  quantitate 
vt  4,dupia  erit  fefquialtcra ; quia  maior  mul- 
tiplex ell  minoris , nam  4 bis  metitur  maio- 
rem , & fuperelT  binarius  maioris  qui  eft  fe- 
millis  minoris  quatuor  i Prxterea  quantitas 
Vt  7 comparata  cum  quantitate  vt } , dupla 
erit  refquitertia;quia  maior  multiplex  ell  mi- 
noris,nam  5 bis  metitur  maiorem  7 , Sc  vni- 


tas  luperfiua  In  hac  maiore  ell  pars  tertia  mi- 
noris metientis.  Atque  inhis  duobus  exem- 
plis vides  manente  euem  multipbcitate  du- 
pli,variarifpecies,  propter  dluerntatem  partit 
alterx  vel  iertis.Qjiod  fi  afiumamus  quanti- 
tatem vt  I a I & aliam  vt  4 , maior  ad  mino- 
rem obtihcDitpfc^rtionem  triplam  refqui- 
ilteram,  quia  maior  eft  multiplex  fflinorisy 
nam  minor  a metitur  ter  maiorem  14,  & bi- 
narius exceaens  in  maiore  efi  femilTis  mino- 
ris metientis : Ad  bzc  fi  comparetur  quanti- 
tas vt  1 8 ad  quantitatem  vt  4,  erit  quadrupla 
ftlquiaJtcra  illius;quia  maior  18  efi  multiplex 
mindris  4 , naro  minor  metitur  quater maio- 
tCm,  & binarius  fuperfiuus  in  maiore  cfipars 
alterae  duabus  squalibus  minoris  metientis: 
atque  ita  manifeltum  fit  variari  fpecies  ma- 
nente eadem  parte  altera  minoris, ob  diuerfas 
multiplicitates  tripli  &quadrupii. 

Hinc  fitpropterea  vt  duo  fint  numeri  Fra- 
^i  pro  denominatorc  barum  proportionum; 
primus  qui  indicet  multiplicitatem  Fpecifi- 
cam , vti  in  (peciebus  multiplicis  proportio- 
nis,vel  Fubmultiplicitatem  fpecificam , vd  in 
fpcciebus  fubmultiplicatis:  Alter  verd  emi  de- 
notet Ipeciem  Fuperparticularis  vei  Fubruper- 
particularis.  £t  quia  illi  duo  reduci  poliunt 
adfimpiiccmfra^m  numerum,  pre^teret 
vti  diximus  in  definitione  7,  denominatoris^ 
denominatores  proportionum  Fpecificaruin 
horum  generum,  poliunt  efie  fimplices  Fradti 
numeri. 

Agedum,  definiamus  Fpeciemvnam  ho- 
rum generum, vt  ad inlbr  illarum  refiqus in- 
numers  deferibi  polllot. 


frsptr- 


ElemerHortm  Geometricorum  Eudoxi  & EucttdU, 

mam  <jiud  tS  mmtm  maimuftri  •litrd  ft» 
frtftrM  dufld  ^pfuidktTd,  Efl  fnftrti»  tmliifli-  ^ /imifii. 

lii  (dftrfdtututdtn  , ^maid  mnm  mdtuitr  Enoltiinattoncf  harum  fpccicrum  nt* 

mMdrm  tu,  & /dftn/l  dti^id  ii  mdittt,  primuntur  per  denominationes  tJnt 

tpitd  iH  fdti  dberd  fm  fimiffii  mimris  m-  multiplicium  qu^m  ruperparticulatiiim  pro- 
IMUS.  portionunv.vel  per  denominationes  tlm  fub- 

multiplicium,  quim rubfupcrparticularium 
rrtfdril»  fMdpld  fdUtfifuidlUtd  , tfi  praperri*  proportionum  i de  quibus  egimus  in  dcBni* 
jHimuttsptuu latfMftrfdnunUm , ^dddd  mi-  tionibus  8.  p-io.  iL  digrcllionis  huius  fc> 
aer  lariuar  awerem  tu , & fdptrtjl  a/ifaid  di  cundar, 

EXEMPLA  ALlQVOr  SPECIEKVM  PRO- 
pomenum  mulnpl.cts fitperparticularis , €?'  fubmul- 
ttpltcis  fubfuperpaittculdtris. 


Danominacores 

Superiorei  referuntur  ad  inferiores 

Denominationes 

5 

10 

•5 

10  15 

2 

4 

6 

8 IO 

Dupla  Sclquialccra 

z 

4 

6 

8 Io 

Subdupla  Sublelquial- 

i 5 vel  ; 

5 

IO 

•5 

10  15 

tera 

«5 

3» 

48 

<4  80 

Quintupla  Scfquiter- 

1 ■}  v*i  y 

3 

6 

9 

11  li 

tii 

. * ’ \ 'v  . 

6 

9 

11  s^II(. 

SubquintupU  Sublef- 

; j vei 

16 

__1 

3» 

■ 48 

£4  80 

quiicriia 

X V I.' 

frtftni»  fMftr^ttuniu  t Efipf9p9rt'u 

mdioru  ineUMdlUdiu^  ^udndc  minpr  tjuMUtitM 
metttur  mdianm  pluries  t & (uperefi  Miqmd 
^ vtMPrUaqupdtJlpdTtesmitt^trmttuntu, 

X V I I. 

Prtp$fti«  fnbmHbipli{is  fubfuptrpdrtuutis  > lH  pr»- 
pprtto  minorts  m*(juMlit4tiif4fUdndo  mtnor^Udn- 
tsttif  mituitr  mdiiHm\pUitut , & (itpertft  dlt^ 
^utd  mumu/jM^d  tfi p4TU\  mtnQiu  nutuntu, 

EX  generibus  'procedunt  infinite 
fpeci«s duplici  excipite.  Priinufiicdob 
innumff^  diucrfiucem  ifiultipliciuds.  fe-r 
eundum  ob  'infinitam  varietatem  parciu  mi' 
noris  quantitatis  quxfuperfiua;  funtin  maio- 
re ([UiOCitMe  dittcnTa  ab  mmore.PoiTuntdue 
oriri  infiptic  Ipccjosmoeme  eadem  mulu* 


plicitate , ob  varietate  pirtium  didiarum:  vel 
manci^ltibus  hifce  parcibUs  eifdciti»  ob  multi- 
plicitatem vatiam. Exempla  nonnulla  produ- 
cam,Q^ntitas  vt  8 comparata  cumquanti- 
tatcvt5',  cftdiipla  fupcrblparticns  tertias; 
quia  maior  illa  8,  efi  multiplex  minoris  ^ , 
hic  enim  illam  metiturbis,&  fuperfimtdu® 
tertii  rcfpe<^  minoris  $;Pr^tereaaliaquan-> 
titas  vt  4 r comparatarum  minore  4.  erit  du« 
p!afupcrtriparticnsquaitas,quia  maior  11  cft 
dupla  minoris  4 , nam  ha  c ilkm  metitur  bis; 
fed  propter  tres  vnitatet  fuperfluas  qu®  funt 
tresquarue  minorit  variatur  Ipccies.  itm  ve- 
ro aflumendo  aliam  quantitatem  vt  11,  com- 
paratam cum  3 , erit  tripla  ruperbipartiens 
tertias^uia  illa  maior  multiplex  efiminoris, 
nam  ) metitur  maiorem  i i,tcr,&  dux  vnita- 
tes  exuperantes  coparatx  cum  minore  jjTuht 
dux  tertix  illius  i Infuper  afiumendo  aliam 
quantitatem  vt  149  colkttm  cum  eadem  mi** 

Qore 
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I jo  Commentarm  in  Ltl^tn  ^^ntum 

nore  j ^ erit  illius  quadrupla  fupcrbiparticns  re  tanqua  (t  ellroc  denominatores  huius  fpe- 
Certiam , c^uia  maior  cft  minoris  multiplex,  cici  dat^  in  genere  maioris  inxqualitatisyCoT' 
nam  harc  minor  metiturquacer  maiorem  il>  que  reducere  ad  vnum  ^ oportebit  mino- 
lam,  &dusvnitaces  relidus  de  maiore  funt  rem  numerum  fupcrptmcre  re^  lines , & 
dus  certis  minoris.  Vides  igitur  variari  fpc>  maiorem  fupponcre  > hac  ratione  1 in  exem- 
cies  multiplicitatis  manentibus eifdem  parti-  pio  hoc. 

bus  minoris : & variari  fpeciesob  varias  par-  Dcnomiaatione$harum{pecierumrumen> 

tes  minoris  manenteeadem  multiplicitate.  tur  abdcnominatoribus,eficrendo  primo  Io- 
Denominator  cuiuQibet  fpeciei  horum  co  multiplicitatem  vel  rubmultiplicitatem,& 
genernm  clld^plcx  numerus  fraftus, quorum  fecundo  loco  fuperpattientis  fpeciem  vel  fub- 
primus  indicat  fpeciem  multiplicis  vel  fub-  fuperparcientis,illam  primus  numerusfradus 
mulcipheis  vei  in  fpeciebus  multiplicis  vel  indicat,hanc  (ixundus. Quando  vero  vnuseft 
fubmultiplictsq>roportionisialter  vero  deno-  folum  denominator  redadus  ad  minimos 
tat  Ipccicm fuTOrpartientis  Tclfubfuperpar-  terminos, oportebitprsuiderepropoitioncm 
tientis ; cx  quious  duabus  fpeciebus  compo-  maioris  ad  minorem, vel  concra,&  eam  cfler- 
nuntur  ifts  proportiones.Exempli  gratia  de-  re.vt  in  exemplis  fupra  allatis  videre  ell. 
nominatores  proportionis  dupls  fuperbipoT'  Dehniemus  duas  fpecies  huiufmodi , v.g. 
tientis  tertias  erunt  ilH  duo  numeri  fradi  Dupls fuperbipartientistertias, &fubduplae 
7 I,  & fubduplsfubfupcrbipartientis  tertias,  fubfuperbipartientistertias ; vc  ad  exemplar 
eruntifliali)  duo  numeri  fradi  | Quodlt  illarum  pofTintdehiuriquscumquedacsfub 

duo  primi  reducatur  ad  vnum  (Implicc-m  de-  his  generibus» 
nominatorem,  crichuiufmodi  ' qui  squiua- 

lebitiliis  duobus  ^ atque  i u poterit  exhi-  .Prt^iudu^Afupitik^trtmstmm  , E/?prap«r- 

beri  denominator  huius  proportionis  in  vno  m mvlitpluu  fMftrpdmentit.qndnd* 
numerohado.  Quodil  duo  ali|fradi  numeri  titur  mdwemkUf  & [uptriH Miquii  dt  m4t»~ 
polb'emi  ~ ■]  qui  funt  denominatores  propor-  tff  diu  nriu  fdrtts  mmitii. 

cionis  fubdupls  fubfuperbipaniencifi  tertias, 

debeant  reduci  ad  vnum  Hmplicem  fradum  fnptrt»  fuUti^d  fihfiiptrbifdrtkgi  ttrtiM.  E/I 
qui  fit  dedominator  vnicus  huius  proportio-  pnporti$  fuimiUtipluii  fubfuptrfgnitmbt^tun- 

nisdatsioportcbitprimumaccipcretanquaffl  damindr  mattur msurm  iw,  ^/uptriJIdlU 
fi  c/let  proportionis  duplz,vel  ambosaccipe-  qi^dtm^ty(jiudijldiutmufgrteimmmu 

EXEMPLA  ALIQVOr  SPECIEKVM  MVLri-' 
flicisjuferpartientu  (f fHbmultiplicuJitbfuperpartientis. 


Denomioatom 

Superiores  referuntur  ad  inferiores 

Denominationes 

;;  vel  ! 

8 

x& 

Dupla  Superbipartieos 

9 

It 

tertias 

! ; vcl  ' 

] 

t 

9 

12 

Subdupla  Subfuperbi* 

8 

tS 

»4 

5» 

partiens  cenias 

■1 

21 

Dupla  Supertripartieni 

Wmm 

8 

quaim 

■ 

8 

tS 

Subdupla  Subrupettri- 

HHHI 

mmm 

12 

44 

88 

partiens  quartas. 

HMc  de  diuifione  Proportionum  ac  de-  ribus  & denominationibus  finC  (atis,  fupcteft 
finitionibus  earum , tum  denominato-  hoc  vc  etiam  loco  definitiones  proportiona- 

litatis 
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Elementorum  Geometricorum Eudoxilf  Euchdis.  iji 


licitis  peomctricXjic  medictitum  arithmeti- 
carum & muficarum  proferamus , ad  intctli- 
gendos  Authores  Geometricos  antiquos  & 
pr«cipuc  l’appum  Alcxadrinurri,(^uos  com- 
mcntarijsnouis  explicatos  deinceps  poft  ifta 
elementa  publicodabimus.Sit  ergo  inter  de- 
finitiones hu]usdigre(fiunis{ccundi,(ccjucns 

XVIII. 

Pn^cTtionnlUM  GtmttmA , fji  qndndt  «fi  idm 
ftfptOiu  inter  quantitdtes  (9mf4T4- 
tMdd  inuicem, 

Hite  definitio  fere,  conucniccum  dua- 
bus Authorum  huius  libri,  videlicet  4, 
& 7.  nam  in  quarta  Proportio  fcu  proportio- 
nali tas  definita  cft,  rationum  fimilitudo,qu« 
plurcsquam  duas  quantitates  exigit  j ficnim 
dux  folum  quantitates  exhiberentur , inter 
eas  vnica  ratio  exurgeret : quare  vt  fit  ratio- 
num fimilitudo  , tres  ad  minimum  quantita- 
tes requiruntur,  vti  in  dcf.9.  Authorum  di- 
dlumcftjvelqiiatuor;  vt  fit  fimilitudo  inter 
rationem  primo6  ad  fecundam  , & rationem 
iccundx  ad  tertiam, vel  tertixad  quartam.  In 
feptjma  autem  definitione  vocantur  propor- 
tionales quantitates  qux  eandem  feruant  ra- 
tionem inter  fc.C^iiarc  ex  his  duabus  hxc  de- 
finitio allata  coalefdc,vt  fit  Proportionalitas 
Geometrica,  quando  cl\  idem  refpedus  inter 
quantitates  comparatas  ad  inuicem ; hoc  eft 
prima  ad  fecundam  obtinet  eandem  ratio- 
nem , quim  fecunda  vt  tertia  ad  tertiam  vt 
quartam , vel  vt  tertia  aliadiucrfa^  fecunda 
ad  quartam.  Dicitur  autem  Geometrica  ifta 
Proportionalitas , non  quod  foli  Geometri® 
propriafit , nam  in  numeris  etiam  reperiturj 
Icd  quod  eam  prxeipue  excolant  ficconten- 
plcntur  Geometr®. 

Dittidnur  heepTeporttondlndi  Gedmetricd , tn  duds 
dlidi  t eoHtinudm  & difattdm* 

X I X. 

frcpttttondhti^  CcomttrUd  (ontinud , tft  qtund* 
rtfptlim  pTtmd  qtuntitdtis  dd  ftcuiuUm^efi tmf- 
iem  (putei  inm  refpedu  fetunid  di  tettidm , & 
Uttiidd  quditdm,&fu  demceps\ita  vt  vnd  & 
«ditmeddut,  exuptd  puntd  & vltimd  fu dnte^ 
cedens  & conftquem  eiujdem  fpeciei  reUtionis 
vtl  ufpt^w, 

X X. 

PTspvruondlitdi  Geometricd  diferetdtVel  inttfruptdt 
Eii  qudtido  rtfpeh»  prttttd  qaantitdtu  ddfecun- 
ddtn,t^i  ttufdem  fpeetti  cum  refpeSu  lersid  diuer~ 
fd  ab  fetundd  dd  quAJtdmy&  Jic  d«  dhjt. 

HjE  dux  proportionalitatum  Geometri- 
carum fpccics.ita  non  funt  proprie  Geo- 


mctricx  quin  eas  confideret  Arithmcticusj 
fird  quia  vt  genus  excolitur  prxeipue  i Geo- 
metris,ita  etiam  hx  Ipccies ; vnde  quia  genus 
Geometricum  appellatum  eft,  ita  etiam  fpe- 
cies  Gcomctricx  di^fx  funt.  Difcrctx  exem- 
pla habes  in  tabulis  appofitis  in  definitionibus 
proportionum  lucificarum  maioris&i  mino- 
ris inxqualitatis  rationalis.  Continux  erunt 
huiufmodi , exempli  gratia  in  ratione  dupli. 

52. 16. 8.  4.  2. 1.  Nam  vt  32  ad  16  , iu  16 
ad  8,  & 8 ad  4,  & 4 ad  2.,  & 2 ad  1. 

X X I. 

Continue  proportiottdits  quantitates  funt,  quando 
prima  ddfi(und4meand()nhAbtt  m/ tonem, r/wa»» 
fecunda  udierttam,&  tenta  ad  quartam,  & fic 
/ubinde:  tu  vt^vna  &cadem  e datitfit  Antece- 
dens (f  (on/equem  ctufdem  [pectet  rtJpUiut,  exet^ 
pta  prtma  & rltwa. 

XXII. 

Difirete  ul  interrupte , vdnon  contine  proportio^ 
nalts  quanittates  funt , quando  prima  ad  fecun- 
dam eandem  habet  rationem  quam  tertia  dmet- 
fa  ab  Jecunda  ad  quartam,&  fic  de  ahjs, 

EXcmpIa  omnia  allata  (pccicrum  propor- 
tionum in  tabulis  funt  diferete  propor- 
tionalium quantitatum, fi  fumantur  in  eadem 
fericjA:  fumantur  numeri  relati  fupeiiorcs  ad 
inferiores, tanquam  magnitudines, vel  vt  nu- 
meii.  Exempla  autcotinuc  proportionalium 
quantitatum, funt  eadem  qux  attulimus  con- 
tinux proportionalitatis  gcomctricx,  ad  fi- 
nem explicationis  19.  ac  20.  definitionum 
huius  digrdlionis. 

XXIII. 

Arithmetica  medietat , quam  alq  improprte  propor- 
tionahtattm  artthmeticam  vocant , E(i  quando 
tres  vtl  pluHs  quantitates  per  eandem  di^erett- 
fiam  pregredtUnt  ur. 

Dicitur  hxc  medietas  arithmetica  quia 
in  numeris  ab  vnitate  progtedientious 
feric&  ordine  naturali, quos  Arithmetica  co- 
fidcrat,repcritur  huiufmodi  medictasj  cuiuf- 
modi  funt  i.  2.  3.  4.  c.&c.  nam  inter  hos  nu- 
meros Ic  mutuo  confcqucntcs  eadem  ditferc- 
tia  vnitatis  intcriacct  quali  mcxlia,vndc  dici- 
tur medietas;  Et  non  poteft  dici  propria  pro- 
portionalitas Icu  analogia,  tniam  definiere 
noftri  Authores,  rationum  fimilitudincm, 
quia  inter  illos  numeros,  & alios  huiufmodi 
lunt  di^rentes  rationes  reTptftus. 

Hac 
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Hdt  mtdietM  Afithnittuti  diuiditur  in  ctnttnudm 
C dtfirftdm. 

XXIV. 

M(di(/M  ArithmetKd  C9nttnu4 , Eji  qu*nd9  efl  U- 
dtm  rrntij  tnter  pumdttt  ^ fecundam  qu4n~ 

utucm  qui  tOtnur  fetundim  ic  urtt4mi& in- 
ter ttrtum  & quirtim , & (ic  deinceps  i itd  rt 
omnes  quintititei  dati  exieptit  txtremk  dift^ 
tant  eadem  quantitate  ab  immediate  fkints» 

X X V. 

Htdietde  Arithmetica  non  continud  ftuedi/crtUt  e!f 
quando  non  e(l  eadem  differtntia  inter  quanti- 
tates ditas  medias  ab  fuii  immediati  minie  ,Jtd 
tantum  inter  binas  & binas, 

IN  exemplis  explicabuntur  iftsdcfinitio- 
nes.Sini  quantitates  datx  vt  5 . 9.  12.15. 
18.  quia  inter  illas  omnes  intermedias  con- 
fijcutiuc  iftdiat  eadem  diftrentia  trium  vni- 
tacum)  tum  etiam  inter  primam  & immedia- 
te fequentem,  tum  etiam  inter  vliimam  & 
immediate  pn cedentem : vel  quod  idem  eft, 
uta  omnes  extremis  exceptis  differunt  cif- 
em  trious  vnitaiibus  ab  immediate  vici- 
ais.£rit  medietas  arithmetica  continua. 

Quod  fi  dentur  ali£  quantitates  vt  j 
&9,tiimvtl5  & 18  , quia  binae  prim*  dif- 
ferunt tribus  vnitatibus , vt  duae  alis  3 & 9 i 
verum  9 15 , immediate  vicinx  cx  inter- 

medijs  non  dilferunt  eifdem  tribus  vnitati- 
bus: ideo  erit  medietas  arithmetica  noncon- 
tinua reudifereta. 

XXVI. 

ContmHd  quantitates  fecundum  medietatem  Arith- 
meticam , fiint  quando  omwt  intermedii  eadem 
quamttate  dif erunt  ad  immediate  viemit,' 

XXVII. 

Ne»  continua  qnaniitatet  fecundiim  medietAem 
Arithmeticam, funt  quando  data  quantitatei  non 
differunt  oidem  quantitate  ab  fuit  immediate 
ricmutjed  folum  bina  dr  bim, 

EXempli  gratia  quantitates  ifbe  numeris 
iftis  exprclTx  1 . 4. 7.  i o.  1 3 . erunt  conti  - 
nux  fecundum  medietatem  arithmeticam; 
quia  omnes  intermedix  eadem  quantitate  vc 
3 > ditferunt  ab  immediate  vicinis. 

Atvcroilbe  9. 12.10. 2 3. non  erunt  con- 
tinux  fecundum  medietatem  ariihmeticam; 
quia  licet  inter  9 & 12 , tum  etiam  inter  ao 


& 25  , eadem  fit  differentia  ternarii,  tamen 

3 uia  inter  vicinas  12  & 20,  non  eft  eadem 
iderentia  ternarij , ideo  dicuntur  non  con- 
tinux. 

X X V I I X. 

Mujica /eu  harmonica  mtdietat,quam  alif  improprii 
proportionalttatem  muficam  focant , Bft  quin- 
do  tres  quantitates  ita  dijponuntnr , ft  eadem  fit 
proportio  maximi  ad  minimum , qua  differentia 
inter  maiores  duas  ad  differentiam  inter  duae 
minores ; ita  vt  nec  eadem  fit  differentia  inter 
Has , ficut  in  arithmetica  medietate , nec  eadem 
proportio  vt  in  Geometrica  proportionalitaie, 

EXempli  gratia, fint  tres  quantitates  vt  ifti 
tres  numeri  3.4.  fi.Dirfcrcntia  inter  duas 
maiores  4 5c  , erit  2 , & differentia  inter 
duas  minores  3 4.  erit  1 lam  vero  quia  ratio 
maximx5  ad  minimam  3,  cftdupia  ; ficut  '' 
differentis  i , inter  duas  maiores,  ad  1 diffe- 
rentiam inter  duas  minores:  ideo  dicentur 
illx  tres  quantitates  fecundum  medietatem 
muficam  vel  harmonicam.  Prrccrcaintcr  il- 
las non  mediae  eadem  differentia , nec  eadem 
ratio  vt  confideraatj  patet.  > 

Dicitur  hxc  medietas  Mufica,  quia  huiuf- 
modi  quantitates  vel  numeri  fic  difpofiti  ob» 
tineot  proportiones  in  quibus  confonantis 
Muficx  reperiuntur.  Vt  in  eodem  exemplo 
allato,  inter  duas  maiores  quantitates  6 & 4, 
eff  proportio  lefquialtcra,confonantiam  mu- 
ficam  Sciens  quia  diapente  feu  quintaa  Mu- 
fids!appeUatur;ltcintcrduas  minores  qdc 
3 , quia  efi  proportio  fe*fquitercia,  confonan- 
tiam  muficam  confiituens  quz  diatefiaron 
fcu  quarta  nuncupatur : Denique  inter  extre- 
mas d & 3 yproporcio  eft  dupla, confonantiam 
aliam  generans  quxdiapafon  feuo£laua  ce- 
lebratur. 

Obiter  parergi  loco  explicemus  quomodd 
prxdidx  proportiones  confonantias  illas 
ficiant.  Parentur  in  inftrumcntomuftco  dus 
chordx  ciufdem  materiei  3c  crafTitudinis, 
qux  extendantur  fecundum  longitudinem  9* 
qualem  vna  iuxta  aliam  modico  intcrie<fto 
matio,&  xqualiter  tendantur,  ita  vt  fint  vni» 
fonx  dum  fimui  verberantur : Prxcerca  lon- 
gitudo vnius  bifariam  fccetur,  &inpundo 
IcNftionisdigitocoprimatur  fupra  fubic^um 
ifta  fola  ,fi  mulque  puifentur  iftx  dux  chordae, 
o^auam  feu  diapafon  auribus  rcprsfcntabut. 
Quod  fi  vnius  ex  illis  longitudo  crifarilm  di- 
uidatur,&  in  extremo  primxexhis  diuifio- 
nibus  fiatdeprcftio  eius  vfqueadfubicdum, 
fimulque  ambx  chordx  puifentur , duo  fonl 
earum  excient  confonantiam  quam  mufici 
vocanc 
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vocant  quinti  fcu  diapentc.Denique  fi  vnius 
chordz  longitudo  fccetur  in  quaruor  aquas 
partes,  & in  extremo  primx  cx  his  d i u i fioni - 
bus  deprimatur  iftae  chorda  vfq;  ad  fubicdu, 
(imulq;  ambs  chordi  pulsetur,  rcfultabit  ex 
fbnis  earu  confonantia  muHca  diatcliaron  (eu 
cjuartj  diifla.  Porro  in  puHibus  aut  verbera- 
tionibus harum  chordarum  pro  confonantiis 
quinta  vel  quarta,  debet  aduerti  vthatin 
partibus  carum  verfus  maiorem  partem  Icu 
longiorem  deprelli.  Notadum  etiam  cftper 
trai^mnam  eo  cfle  auribus  fuauiorcs  conib- 
nitias  huiurmodi  quo  magis  verfus  medium 
dieretlio  vnius  chordi  modopridic^o  ht;  & 
imuauiores  quo  hiagis  verfus  extremum  fit 
tllad^renio.  Si  quarta  ingratior  efi  quinta 
aut  odaua,  & quinta  minus  fuauis  odhua,  & 
odaua  excellentfor  quinta  vel  o^laua , 
quinta  animor  qtiat  ta. 

Proportionalitas  Geomctfica , &:  Medie- 
tates definiti  Arithmetici  & Mufica  infi- 
gnes  plane  & admirabiles  habet  proprieta- 
tes , de  quibus  agere  in  clementis  hifcc  non 
cft  proprium , fblum  definitiones  carum 
proferre  nccdiarias  ad  intelligcndos  Autho- 
res  Geometras  qui  dc  his  aliquando  agunt  ac 
fupponuQt  definitiones  ifias^ 

Ht  quia  rationes  eidem  inter  quantitates 
geometricas  prc^>ortionales,  pofsut  dici  me- 
dix inter  illas , ideo  etiam  medietas  geome- 
trica dici  poteft,ratio  illa  eadem  (eu  ciufdcm 
l^iei  inter  illas  quantitates.  Brgo  ab  hac 
mcdieute,&  illa  Arithmetica&  Mufica  pr^- 
didis  ab^ohere  polTumus  medietatem  io 
genere  quam  fic  dehniemus. 

XXIX. 

^ ejl  dliqMtd  medium  (mpiru^s/t  inter 

qudntiutes  dmerfiu. 

Dteo  aliquid  medium  coparabilc,  Vt  ex- 
cludatur ratio  vnicaqui  mediat  intef 
duas  quantitates  qui  vtfic  non  comparatur 
tum  alio.Hic  verodefinitiocoucnit  medie- 
tati fcu  proportionalitati  geometrici,  qui 
efl  rationum  fimilitudo  cx  definit.  4.  A utho- 
rum  noftrorum,  rationes  enim  comparantur 
in  ratione  fimilitudinis.Conucnit  etiam  me- 
dietati Arithmetici,  nam  differentia  media 
inter  duos  prima  quantitates  debet  cHc  ea- 
dem inter  alias  duasfaltcm  vltimas,&  fic  dif- 
fcrcntii  illi  cidem  comparantur.  Conuenit 
ctia  medietati  Mufici,  in  qua  ratio  extrema^ 
rum  debet  cfle  eadem  cum  ratione  differen- 
tii  duarum  maiorum,  & duarum  minorum, 
vnde  hi  dui  medii  rationes  comparantur. 

Quiret  aliquis  cur  in  definitionibus  alla- 
tisinhifccduaous  noQrisdigrc(nonibus,fcm- 
per  viamur  hil^  particuUs  vt  plurimum, 


quando  minor  quantitas  metitur  maiorem; 
non  autem  aliis  quibus  nonnulli  geometre 
vtuntur,  quando  maior  continet  maiorem, 
fcmcljaut  pluries,  & infuper  aliquam  partem 
aut  partes  minoris.  Rcfpondeo  me  vlum  efle 
iliis  particulis  poiiusquim  iftis  , vt  magis 
conformes  eficnt  ifii  definitiones  aliis  Au- 
thorum  Ludoxi  & Iluclidis  quosfequimur, 
qui  in  dcfinitionibuspropriisprimifllscom- 
parando  quantitates  iniquales,  illis  formulis 
vtuntur , vti  videre  cft  in  prima  & fecunda 
definitionibus, parti  multiplicis.  Sed  non 

ideo  codemnamus  alias  Authorum  aliorum 
definitiones, qui  in  cafdtmnoftrasailaias  re- 
cidunt: fi  enim  vna  minor  quantitas  metitur 
maiorem  bis  exempli  gratia , & fuperelt  ali- 
quid dc  maiore  quod  (it  pars  altera  minoris; 
etiam  maior  continebit  minorem  bis  5^  in- 
fuper cius dimidium  : A'  contra  fimaior con- 
tinet bis  minorem  & adhuc  cius  dimidium; 

etiam  minor  metietur  maiore  bis,  Sc  quod  in 
maiore  exuperabit,erit  pars  altera  minoris. 

lam  vcr6  quia  multa  fparfim  diximus  ad 
proportionum  fpecies  & genera  f^ftaniiaj 
tum  etiam  ad  carum  denominatores  ac  de- 
nominationes , colligenda  illa  duximus , &c 
referenda  in  propolitionibus  (Ruentibus 
enucleatius  ti  vniucrlalius  demonftrandis, 
inclufis  in  hac  eadem  digrcflione,Sit  igitur 

PROPOSITIO  I. 

In  definitionibus  allatis  in  h&cc!i< 
grefsione , fpecierum  infima- 
rum proportionum  , femper 
intelligenda  erit  definitio  ge- 
nerum fuperiorum,  licet  non 
apponatur , modo  afferatur 
aliquid  in  definitione  quod  il- 
lam includat. 

HMc  propofitio  communis  c(l  omni  de- 
finitioni fpccificiqui  multa  fuprafe 
genera  fibi  vcndicat  fuperiora  A:  fuperior^ 
fubalcema  & fummum.  Exempli  gratia  in 
definitione  fp>eciei  proportionis  Iclquialteri, 
dum  dicimus  e(Ie  proportionem  fuperparti- 
cuiarem  , quando  minor  metitur  maiorem 
lemel , &:  fupcretl  aliquid  dc  maioi  c quod  fit 
pars  altera  minoris:  fubintclligendum  erit 
genus  proportionis  maioris  iniqoalitatis  ra- 
tionalis , quod  cft  fuperius  generi  proportio- 
nis fupcrpanicularis , per  quod  definitum  cR 
dcf.io.huiusdigrcflionis : nam  dum  affertur 
genus  proportionis  fupcrpanicularis, intelli- 
gitur  id  omne  quod  de  illo  pridicatur,  vide- 

M Ucce 
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licet  fupcrius  genus  proportionis  maioris  in- 
se^ualitatis  rationalis,  (ub  quo  cft  genus  pro> 
portionis  ruperparticularis.  Quemadmodum 
dum  dicitur  nomo, inCelligit  uf  animal^  vide- 
licet fuperius  quid  homine  fub  quo  reponi- 
tur.Ergo  in  dchnitionibus  allatis  fpccierum 
infimirum  proportionum^femper  intellipn- 
da  erit  definitio  generum  fuperiorum^  iicet 
non  apponatur, modo  afferatur  alicpiidinde- 
&iitione  quod  illam  includar. 

PROPOSITIO  It. 

Sub  fummo  genere  proportionis 
vel  Rationis  inter  quantitates 
comparabiles  , non  funt  alia 
genera  fubalterna  ab  enume- 
ratis in  hacdigrelsione  fecuda. 

NAm  ratio  quae  reperitur  inter  quantita- 
tes comparabiles : vel  numeris  exprimi 
nequit,  vel  numeris  dcfignari  poteff ; hoc  eft, 
veleft  inter  quantitates  incommenfurabiles, 
aut  commenfurabiles  aliqua  communi  men- 
furatSi  numeris  exprimi  nequeat,  vel  eff  inter 
quantitates  incomroenrurabiles,  confHtuitur 
genus  rationis  Irrationalis : fl  numeris  dcfi- 
gnari  pofllt , vel  fit  inter  quantitates  com- 
menfurabiics  aliqua  communi  menfura , Ht 
genus  Ratioiiis  Rationalis. 

Prstern  quia  quantitates  incommenfu- 
rabiles  comparabiles  funt  in9qualcs,(fi  enim 
^lent  squales^commcnfurabilcs  cifent : )dum 
comparantur  inter  fe , vcl  comparatur  maior 
vt  antecedens  cum  minore  confequente : vcl 
minor  vt  antecedes  eum  maiore  confequen- 
(e.  Ex  primo  capite  oritur  genus  infimum 
rationi$irrationa]ismajbrisin^‘qualicatis.Ex 
fWundo  vero  capicc^procedit  genus  aliud  in- 
fimum rationis  irrationalis  minoris  in^qua- 
iitatls.  Et  hsc  duo  infima  genera  no  amplius 
fiibdiuiduntur,  neque  in  alias  f^cics^untcjuc 
invno  gcncrc  illx  rationes  numero  tantum 
diucrfie ; tCim  etiam  in  alioi 

£t  quia  Rationalis  proportio  , eft  inter 
quantitates  commenfurabiles ; qus  vel  funt 
xquales  intcrfc,aut  inxqualcsndeo  difpefci- 
tur  hoc  genus  Rationalis  proportionis , in 
duo  alia  immediata  genera, quorum  primum 
c(l  Rationis  aequalitatis  quod  vltcriorcnon 
patitur  diuiflonc,  imo  neque  infpeciesalias, 
rcdrcmpercfl  idem  inter  omncsquafcumquc 
quantitates  xquaJcs,vt  inter  z & 2. inter  100 
& ioo,§>:c.  Alterum  vero  genus  eff  Rationis 
Rationalis  inaequalitatis , quod  reperitur  in- 
ter quantitates  commenfurabiles  inaequales. 


Rurfus  quia  proportio  insqualitatis  raa 
tionalis,  vel  cfl  inter  quantitatem  maiorem 
antecedentem  ^ & minorem  confluentem, 
commenfurabiles  inter  fc;  vcl  cft  inter  quan- 
titatem minorem  antccedcntem^fic  maiorem 
Confcquentem,commcfurabiles  inter  fe:ideo 
Cx  primo  fonte  emanat  genus  rationis  maio^ 
risinsquali  tatis  racionalisj&  ex  fecundo,ge- 
nus  rationis  minoris  inpquali tatis  racionafis. 

infuper  quantkas  comparata  maior  cum 
minore, commenfurabilibus  inter  (e : vcl  mi- 
nor metitur  maiorem  pluries  qukm  femcl,  & 
nihil  redudat:vel  folum  femel,&  relinquitur 
aliquid  dc  maiore, Quod  cft  pars  aliqua  mino- 
ris metientis:  vcl  folum  eiiamfeme],&  rema- 
net aliquid  dc  maiore,  quod  eft  partes  aliqux 
minoris  metientis:  vel  minor  metitur  maio- 
rem pluries  qu4m  fcmel , & aliquid  cxuperai 
de  ttiaiore  quod  cft  pars  aliqua  minoris  rac- 
tientis : vel  denique  metitur  maiorem 
pluries  quSm  fcmcl,&  aliquid  fupereftdcma- 
iorc^quod  cft  partes  aliqua:  minoris  metietis. 
Aliud  autem  excogitari  nequittideofub  illo 
gcncrc  proportionis  Rationalis  maioris  ini- 
<]ualitatis,  reponutur  illa  quinquegcncradi- 
ucrla  immediata  codem  ordine,  quo  compa- 
ratione praediftae  quinque.  Primum  multi- 
plicisex  prima:  Alterum  lupetparticularisex 
fecunda : Tertiumfuperpartientisettertial 
QuartUm  multiplicis  ex  quarta  : Quintum 
multiplicisfuMrpartiftisexquinta&vltima. 

Denique  C comparetur  minor  vt  antece- 
dens cum  maiore  confequente  comparabili- 
bus inter  Ic*.  eodem  modo  vcl  minor  metitur 
maiorem  pluries/&  nihil  fuperell : vel  minor 
metitur  maiorem  Icmel  tantum , 8c  remanet 
aliquid  dt  maioreyquod  cllpars  iliqua  mino- 
ris: vel  minor  metitur  maiorem  etiam  limei 
tantum,&  redundat  aLquid  in  maiore,  quod 
cll  p^tes  aliqua:  minoris  metictis:vel  minor 
metitur  maiorem  pluries , & relinquitur  ali- 
quid dc  maiore, quod  ell  pars  aliqua  minoris 
menfurantis:  vel  denique  minor  metitur  ma- 
iorem pluries, & exuperat  aliquid  in  maiore, 
quod  A partes  aliqua:  minoris  metientis : & 
nihil  aliud  prster  illa  fingi potellin  copara- 
tionc  minoris  cum  maiorc:idco  quinque  alia 

gencraconllituanturfubillominorisin^qua- 
litatisrationaliSjCodemordine.Primum  pro- 
portionis minoris  inxqualitatis  rationalis 
fubmultiplicis:  Altcru  lubfupcrparticulariss 
Tertium  fubfupetpartientis : Quartum  fub- 
multiplicis fubfufKrparticularis;  Quintum 
& vltimum  fubmultiplicis  fubfuperparticn* 
tis. 

Cum  autem  nullte  amplius  comparationes 

inter  quantitates  incommefiirabiles  comen- 
furabiJeSjin  vniuersufingi  ab  intellcau  pof- 

wt: 
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fint:  ideo  non  erunt  alia  genera  fubalterna  ab  tia , & Gc  innumeris  vicibus  accipio  partem 
enumeratis  fubordinata  fummo generi  pro-  diucr^mminorisaniecedcntis,manenceea- 
ponionum  feu  rationuiiK  (Jcm  Tubmultiplicate : vel  ftibdupla  fubfcf- 

ouiquarta,vel  rubtripla  rubfcG}uiquarU , vel 
fubquadrupla  fubrciquiquarta , varian^bin- 
0 Gnities  fubmultiplicitatcm)  manente  eadem 
fpecie  rubTupcrparticuiaris  funt  fpecies 


PROPOSITIO  III. 


variis  modis  innnitx. 
Denic.j  e proportio 
e(t  dupla  fu 


multiplex  fuperpar- 
tiens,  aut  elt  dupla  fuperbipartiens  tenias^ 
vcl  dupla  fupertripartiens  quartas  j vel  dupla 
fuperbipartiens  quintas,  vel  dupla  fupertri- 
partiens  quintas , vcl  dupla  rupcrquadnipar- 
tiens  quintas  \ & Gc  inGnius  varias  partes  aG- 

*J  • • j-_ 


Species  proporrionuminfinicg  di- 
uerfie  conftituta:  fub  fingulis 
quinque  generibus  poftremis 
maioris  vel  minoris  inaequali- 
tatis Rationalis-, inter  quantita- 
tes commenftirabiles-,  funt  nu-*  fumendo  minoris,  manente  eadem  multipli- 
• r ■ citate:  vcl  dupla  fuperbipartiens  tertias,  vcl 

mero  innnitx.  tripla  fuperbipartiens  tertias;&  Geinnumeras 

aGumendo  multiplicitates,  mancntccadem 

NAm  muItipGcis,  aut  e(l dupla,  aut  tri-  fpecie  fuperpartientis,  CouGmili  methodo 
pia,  aut  quadrupla ; & Gc  in  inGnitum  proportio  uibmultiplex  fubfuperpartics,aut 
continu6 proccdcndo.SimilitcrfubmultipU-  ^ fubdupla fubfuperbipartiens  tertias , aut 
;,autcftrubdupla,velfubtripla,vclfubqua-  fubtripla  fubfuperbipartiens  tertias ; & Gcin 


drupla ; & Gc  in  inGnitum.  qux  funt  facies 
omnino  diuerfs  inGnitx. 

Adhxc  proportio  fuperpartlcularis , aut 
cGfefquialtera)  autfcfquitcrtia,  autfcfqui- 
quarta;  Gc  in  inGnitum  procedendo.  Simi> 
Ii  modo  proportio  fubfupcrparticularis , aut 
cG  fubfdfquialcera , autfublefquitertia,  aut 
fubfeiquiquarca;  &:  Gc  in  inGnitum  abeundo, 
qux  (unt  fpecies  omnino  diucrfeinGnits. 

Infuper  proportio  fuperpartiens,  autcG 
fup^bipartiens  tertias,  aut  fupertripartiens 
quartas,  ayt  fuperbipartiens  quintas , aut  fu« 
pertripartiens quintas ; & Gcin  inGnitG  mul- 


inGnitum  procedenao  in  variatione  fubmul'* 
tiplicitacis,  manente  eadem  proportione  fub« 
fuperpartientis:  vel  fubdupla  fubfubipartien» 
te  feptimas,vcl  fubdupla  lubfuperquintupar- 
tiente  o^uas,  vcl  fubdupla  fubfupcrquintu» 
partiente  nonas ; & Gc  manente  eadem  fub» 
multiplicitate,  variando  in  ininitum  fpeciet 
fubfuperpartieotis.  qus  fpecies  funt  multis 
modis  inGnits  ac  diuerfz.  Probauimus  eigo 
intentum. 

PROPOSITIO  IV. 


tis  m<^is  variabo  partes  diucrfas  minoris  Denominatoi  proportlonis  Irta- 
«juantitaus  confidentis,  qu®  funt  fpecies  . ii  n- 

omnino  diuerixinhnits,  Pari  ratione  pro-  tlOnallS  nullus  cit  in  numCriS! 
portio  fubfupcrpartiens , aut  eft  fubfuperbi- 
paltiens  feptimas  , aut  fubfupertriparticns 
leptimas , aut  fubfuperquadrupartiens  fipti- 
mas,  aut  fubfuperquintupartiens  feptimas, aut 
fubfuperfixtupartics  feptimas , aut  fubfuper- 
bipartiens nonas  , aut  fubfupertripartiens 
o&uas ; & Cc  in  infinitum  variis  modis  ac- 
cipiendo partes  minoris  quantitatis  antece- 
dentis. qu®  funt  fpecies  varix  infinit®. 


& particula  nomenve  Irratio- 
nalis illam  denominat  in  ge- 
nere , ac  Inarat  ab  aliis. 


SI  enim  denominator  eius  numeris  expri« 
meretur,  fe  haberent  quantitates  propor- 
tionem irrationalem  habentes  inter  ie,vt  nu- 
merus ad  numerum;denominator  enim  indi- 


Prxtcrea  proportio  multiplex  fuperparti*  cat  rationem  vnius  quantitatis  comparabilis 
cularis,  auteG  dupla  fef^altera,  aut  tripla  ad  aliam;  atque  itadefbucrecurratioirra- 
reG)uiaitcra,autqu3dnq>ufefquialtcra;  & Gc  tionalis»  Verum  cum  denominator  pre^r 


*quinta  ; & Gc  inGoities  accipiendo  partem  minet  ac  feparct  ab  abis  prxtcripfum  nomen 
minoris  confequentis  diuerfam,  manente  ea-  Irrationabs  : ideo  dicimus  dcnominatoreai 
dem  multiplicitate.  Pari  arte  proportio  fub-  proportionis  irrationabs  cGe  ipfum  nomen 
mukiplicisfubfuperparticularis , aut  eflfub-  Irrationabs , quod  eam  in  genere  feparet  ab 
dupla  fcfquialcera,  vel  fubdupla  iefquitcr-  aliis  omnibus  proportionibus. 
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PROPOSITIO  V.  . 
Denomina^r  (pecierum  duarurr^ 
proportionis  Irrationalis , vi- 
«Jblicet  maioris  & minoris  ina:- 
qualitatis  irrationalis : funt  ip- 
la  nomina  fpecierum  ipfarum 
cum  additamento  irrationalis. 

NVmcris  exprimi  non  poteft  denomi- 
nator harum  fpecierum,  nam  toIIcTctur 
ac  dcftrucretur  genus  Irrationalis.  Sed  nccjuc 
aliud  animo  concipi  poteft,  quod  hasTpocies 
determinet  acfeparccab  aliis  , pr.rtcr  ipfa 
nomina  maioris  inxqualitatisjrrationalis,  Se 
minoris  inxqualitatisirrationalisjcum  addi- 
tamento nominisirrationaiis;  nam  fi  illo  lub- 
lato , confunderentur  illx  fpccies  cum  ge- 
neribus maioris  inxqualitatis,  Se  minoris  in- 
aequalitatis; C[\i^  reperiuntur  inter  quantiia-. 
tes  commcnfiirabilcs;nifi  qui  dicat  debere  in 
illis  intclligi  irrationalis  nomen , in  iftis  ve- 
ro addi  nomen  aliud  rationalis.  Sed  an  non 
diftindius  in  vtrilque  addetur  fuiim  pro- 
prium nomen  diflincliuum , irrationalis , Se 
rationalis.  Explicata  ergo  manet  propofiiio. 

PROPOSITIO  VI; 
Denominator  generis  Proportio- 
nis Rationalis  in  genere,  eft  ip- 
lum  nomen  Rationalis  , non 
autem  numeri. 

SI  enim  eflent  numeri, indicarent  fpcciem 
proportionis  rationalis, qux  ditfert  ^ ge- 
nere, 8c  fic  inepti  clRnt  ifti  numeri  pro  deno- 
minatorc  proportionis  rationalis : fed  neque 
aliud  excogitari  poteft  prxtcripfum  nomen 
Rationalis : ergo  ipfum  erit  denominator 
proportionalis  rationalis. 

COROLLARIVW  NOSTRVM. 

Si  dtnmkatoT  propouienis  rationdlis  non  pottil  in 
numtris  repufentari ; mulio  minus  dtnomindtor 
proporiionh  irrdtmaUs  in  genere  poufl  nume- 
ris exhiberi. 

SI  enim  quantitates  comparabiles  in  ratio- 
ne rationali  numcrifquc  afl^nabilcs,  non 
fibi  vcndicam  in  genere  denominatorem  pro- 
portionis ratioiulis ; multo  minus  alixqux 
numerisindicari  nequeunt,  denominatorem. 
libi  venditare  nequeunt  numeris  expreflum 
in  genere,  quos  etiam  iure  poflularcnt  fpc- 
cies  maioris  aut  minoris  inxqualitatis  irra- 
tionalis, namprxdicanturalKdhoncs  fupe- 


rioris  de  inferiore;  & fic  dcfirucrctur  omnis 
ratio  irrationalis  fpccifica  maioris  &:  mino- 
ris inxqualitatis  rationalis. 

PROPOSITIO  VIII. 

*Summu  genus  Rationis  feu  Pro- 
portionis nullum  denomina- 
torem in  numeris  obtinere 
poteft  ; fblumque  nomen  Ra- 
tionis vel  proportionis,  ipfum- 
met  denominat. 

I enim  numeri  ali^ii  eflenteius  dcnomi- 
i3 nator, deberent  etiam  tribui  pro  denomi- 
natoribus  interiorum  fuorum  generum,  affe- 
^hones  enim  fuperioris  pertinent  ad  inferio- 
ra: ollcndimus  autem  numero*  minime  cfle 
pofic  denominatores  generum  rationalis  iic 
irrationalis,  & fubaltcrnorum  rationalis  ma- 
ioris vel  minoris  xqualitatisjergo  nequeip- 
fi  numeri  erunt  denominator  fummi  generis 
rationis  vel  proportionis,  Supereft  ergo  vt 
nomen  ipfummct  rationis , hoc  genus  ftm- 
mum  denominet. 

PROPOSITIO  VII. 
Denominatores  generum  quin- 
que fubalternoru  proportioni 
rationali  maioris  & minoris 
inatqualitatis,non  pofliint  efle 
numeri  •,  fed  lolum  ipla  nomi- 
na propria  generum  iftorum, 
mul  tiplicisjfubmultiplicisi  fu- 
perparticularis,  fubfuperparti- 
cularis;  fuperpartientis,  fubfu- 
perpartictisj  multiplicis  fuper- 
particularis  : fubmultiplicis 
fubfuperparticularis;  multipli- 
cis fuperpartientis,  fubmulti- 
plicis fubperpartientis. 

Sint  fi  fieri  poffit  denominatores  horu  ge- 
ncru,numcri;iHi  indicabut  proportionem 
interdatas quatitates  commenfurabiIcs,qux 
erit  fpccifica;  numeri  enim  inter  fe  habcnira-* 
tionem  fpccificam  non  gcnericam  prxeise: 
genera  ergo  ifia  dcfincntdlc  genera,  quod 
crtabfurdum.  Relinquitur  ergo  ve  fint  ipfa 
nominagcncrumilIoru,dcnominatorcsillo- 
ru;prxrcrtimcuni  nihilaliud  allignari  poffit. 

PRO- 
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PROPOSITIO  IX. 

Dcnominatores  omnium  pro- 
portionum fpecificarum  ratio- 
nalium fub  generibus  quinque 
exiftetium,  tim  maioris  quam 
minoris  inaequalitatis  rationa- 
lisjfiint  numeri  frafti,  vnus  vel 
duo. 

PEf  definitionem  7.  huius  digrcflionis  (e- 
cu  nd®, denominator  proportionis  ratio- 
nalis rpccificT,cft  numcrusfra^his vnus , vcl 
duorradi;ereodcnominatores  omnium  pro- 
portionum lucificarum  rationalium  fub  ge- 
neribus quinque  exifientium , tim  maioris 
qu^m  minoris  inaequalitatis  rationalis,  erunt 
numeri  fra&i,  vnus,  vel  duo , pro  exigentia 
fpccici.  • . 

Aliter, cum  omnes  proportiones  inter  qua- 
titates  commenfurabilcs  numeris  explicari 
poffint, inter  quos  apparet  fpecifica  proportio 
beneficio  alterius  tradi  numeri  qui  indicat 
ipfam  fpccificam  proportionem  inter  illos, 
idcoque  etiam  inter  quantitates  datas  com- 
menlurabiies^fitquc  hoc  natura  denomino  to- 
ris: propterea  dcnominatores  (pecicruro  pro- 
portionum omnium  rationalium,  erunt  tales 
numeri, qui  cruntiradi,vnu$  vel  duo , quo- 
rum numerator  reprdentabit  antecedentem 
quantitatem, &-.dcnoroinator  eius  confeoucn- 
tem;velnufficCAtorcs  antecedentem,  & deno- 
mlnatorcseorum confluentem,  fifintduo 
fradi. 

PROPOSITIO  X. 


inter  quatitites  aequales  commenfurabilcs;  & 
fpecifica  efi  infima, ex  didis  in  diuifionc  pro- 
portionis rationalis  ante  definitionem  Im- 
ius digreffionis  a.Omnis  autem  fpccici  infimf 
propoftionis  rationalis  denominator  efi  nu- 
merus fradus  per  dtf.7. huius  digreffionisjer- 
go  proportionis  f qualiiacisdcnominator  erit 
Fradus  numerus  vnus, vnus  quidem , quia  fc- 
mcl  tantum  fe  metiuntur  inuicem  quantitas 
xquales,njhilquefupcTc(l  earum , propter x- 
qualicatem  inter  illas  datam.Et  quia  quilibet 
numerus  afTumptus  (e  ipfum  metitur  adx- 
quatc,idco  vt  fradusfuperpofitus  hne*  redf 
& fuppofitus  eidem, indicare  poterii  hac  pro- 
portionem xqualicatis, inter  quantitatesdatas 
squales,  ficuti  numerator  huius  fradi  xqua- 
lis  efi  fuo  denominatori.  Verum  quia  m dcT. 
7.  cit.diximusdenominatorcm  propofitionis 
ipecific.e  rationalis  debere  exprimi  fub  mini- 
mis terminis,  vt  facilius  ac  breuius  indicet 
proportionem  quxficam  vel  datam, &:  vnitas 
fuppofita  alteri  intermedia  reda  ]inca,cfi  nu- 
merus fradus  fub  minimis  terminis  omnium 
aliorum  numerorum  xqualium  hoc  modo 
di  fpoficorum  intermedia  reda  linea, tanquam 
fradorum:ideo  denominator  omnis  propor- 
tionis xqualicatis  quia  fpecifica  efi,  erit  nu- 
merus fradus,  habens  vnicatem  pro  m-nura- 
torc  3c  aliam  vnitatem  pro  denominatore. 

PROPOSITIO  XI. 
Denominator  fpccierum  propor- 
tionis multiplicis,  cft  vnus  fra- 
ctus numerus, cuius  numerator 
eft  numerus  integer  vnitate 
maior  pro  Ipecie  data,  & cuius 
denominator  eft  vnitas. 


Denominator  Proportionis  JE- 
qualitatis,  eftcpoteft  quilibet 
numerus  luperpofitus  lineae  r^- 
dtac,&fiippofitus  idem  nume- 
rus eidem  redae  •,  nimirum  fra- 
dus vnus  numerus, cuius  deno- 
minator & numerator  Hnt  ae- 
qualesiverum  eft  vnitas  fuppo- 
uta  alteri  vnitati,reda  linei  in- 
termedia. 

PRoportio  xqualitaiis  «ft  ntionalistponU 
tut  coimiub  genere  rationalis,  ijuia  cH 


PEr  prop.  p.conftatdenominatoremrpe- 
cicTum  proportionis  rationalis  infimaru 
debere  cflc  trad-inanumerum.Ec  quia  multi- 
plex proportio  cfi  quando  minor  quantitas 
metitur  maiorem  pluries  quam  fcmcl,  confe** 
quens  aniecedeDtem^&  ninilaliud  fupercfl,& 
numerator  fradi  reponitur  loco  maiorisqua- 
litatis  antecedentis,ideoponedus  erit  nume- 
rus integer  vnitate  ftiaior  pro  numeratore 
fradi  numeri)  (qui  numerator  erit  bina*^ 
rtus  pro  f^ie  dupli,  remarius  pro  fpecie tri- 
pli,& fic  de  ali]s  pro  natura  fpecierum  huiuf- 
mt^i ) & vnitas  pro  denominatore  indicans 
minorem  metientem  ad  quam  refertur  ma- 
ior antecedens  quantitas.  Denique  quia  hic 
numerus  fradus  verbi  gratia  \ ad  ofienden- 
dam  fpeciem  duple  proportionis  fufficit,cfi- 
M 3 4“^ 
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^uefub  minimis  terminis:ideo  ollendcrimus 
propofitum. 

PROPOSITIO  XII. 

Denominator  (pccicrum  propor- 
tionis fuperparcicularis  cft  du- 
plex numerus  fradtus,quorum 
primus  ell  vnitas  fuppofita 
vnicati  intermedia  redla  linea, 
alter  vero  vnitas  fuppofito  alio 
numero  indicate  totam  mino- 
rem quantitatem  conlequen- 
tem , cuius  pars  eft  illa  vnitas: 
vel  vnus  folum  numerus  fra- 
£tus  zquiualens  illis  duobus, 
habes  maiorem  numerum  pro 
numeratore,  5c  minorem  pto 
denomihatore. 

PEr  prop.9.  huiusdigrclTionis,conftatde- 
nominjcorcmfpccicnim  proportionis  fu- 
pcrpirticuUris  debere  clTc  {ra&u  numerum, 
vnumvcl  duos  ; (cd  quuin  hifre  ipeciebus 
minor  quantitas  fcmcl  metitur  maiorem.ideo 
iam  inter  Ilias  cfl  proportio  squalitatis,  qua- 
re vt  fraAus  numerus  exprcQus  duabus  vnila- 
tibus  reda  linea  intermedia,  eft  denominator 
proportionis  squalitatis  per  prop.  to.  ideo 
etiam  denominator  huius  proportionisfuper- 
patticularis  in  fpccie  quacumque  erit  etiam 
huhifinodi  fradus  expreOus duabus  vnitati- 
bus  reda  linea  intermedia.  Voiumquia  fuper- 
cft  aliquid  de  maiore  quod  eft  pars  minoris 
metientis,  qux  pars  quscumrjuc  (it  compara- 
ta cum  minore , reducendo  illas  quantitates 
ad  minimos  terminos  fi  opus  fit , fempereft 
vnitas ) ideo  requiritur  ex  natura  denomina- 
toris  fpeciei  proportionis  alter  numerus  fra- 
dus, cuius  numerator  fit  vnitas,St  denomina- 
tor ipfamct  quantitas  minor  numero  expreila 
icda^  fi  opus  (it  ad  minimum  terminum. vti 
diximus  in  def,7.  huius  digreftionis.  £t  quia 
quorumcumqueduorum  numerorum  frado- 
rum  fumma  colligi  poteft,  ideo  etiam  fradus 
vnus  numerus  xquiualcns  illis  duobus  erit 
etiam  ex  def.  7.  cit  denominator  proportio- 
nis fpecilicx  fuperpartiiularis. 

Exempli  gratia,  ferquialterx  proportionis 
denominatorcs  erunt  J i vel  j.  Selquinquio- 
ts  i(b  duo  1 { , vel  vnus  squiualcns  illis  ^ & 
fic  dc  ali|s. 


Denique  quia  hsc  proportio  eft  maioris 
insqualitatis  rationalis,  & numeratorfradi 
numeri  vnius  rcprsfentat  maiorem  quantita- 
tem antecedentem , 2c  denominator  mino- 
rem confequencem ; ideo  fradus  numerus  x- 

3uiualens  duobus  didis  fradis , quandoqui- 
em  eft  denominator  huius  proportionisma- 
ioris  inxqualitatis , numeratorem  habebit 
maiorem  numerum , & pro  denomiiutore 
fuo  minorem. 

PROPOSITIO  'XIII. 

Denominator  (pccicrum  propor- 
tionis (iipcrparticntis  eft^  du- 
plex numerus  fradhis,  quorum 
primus  eft  vnitas  (nppoftta  al- 
teri,refta  linea  intermedia , al- 
ter vero  cuius  numerator  fit 
Qumerus  indicas  partes  redun- 
dantes in  maiore  quantitate 
antecedente  comparatae  cum 
minore  confcqucntc,  denomi- 
nator verb  ipfc  numerus  indi- 
cans minorem  conl^uentem: 
vel  vnus  folum  numerus  fra- 
dhis  xquipollens  illis  duobus, 
numeratorem  habens  maio- 
rem denominatore  fuo. 

PEr  prop.  9.  conftxc  dcnomiiutorem  ha- 
rum fpccierum  debere  ede  (radum  nu- 
merum vnum  vel  duos.Et  quia  natura  harum 
(pecierum  propottiooisfupcrparticntis  exigit 
minorem  quantitatem  (emel  menfurare  ma- 
iorem, vnde  oritur  xqualitas,ideo  denomina- 
tor huius  propolitionis  erit  denominator 
proportionis  xdualiutis  videlicet  Sed  quia 
natura  harum  (pccicrum  etiam  exigit , vt 
^uod  exuperat  in  maiore  (It  partes  minoris, 
ideo  requiritur  ad  totalem  denominatorem 
illarum,altcr  numerusfradus, cuius  numera- 
tor Gt  numerus  partium  illarum  redundan- 
tium in  maiore  comparatarum  cum  minore, 
etoreilb  numero  maiore denomuutoris,nam 
refertur  hic  maior  quantitas  ad  minorem,  & 
minor  quarcumque  Gt  fempereritloco  deno- 
minatoris  fradi  numeri  ; Et  Gc  quia  nihil 
aliud  eft  io  hifce  fpe-iebus  exprimendum, 
ideo  illi  duo  numeri  (radi  fufficiunt.  Verftm 
quia  hi  duo  lia&i  reduci  polTuot  ad  vnum 
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Cmpliccm  Tub  nummis  cermims, 

ideo  vti  vult  def-yjxHent  hiciraduscile  de- 
nominator harum  f^cierum. 

Exemplum  proportionis  luperbipartientis 
terrias  erunt  vel  ifti  duo  fradi  numeri  \ j vel 
iHc  vnus  squiualens  illis  duobus  j . 

PROPOSITIO  XIV. 

Denominator  ipccierum  propor- 
tionis multiplicis  fuperparti. 
cularis  cft  duplex  numerus  fra- 
«ftus,  quorum  primus  eftvtin 
fpeciebus  proportionis  multi- 
plicis , alter  vero  vt  poliremus 
Ipecierum  fuperparticularis : 
vel  vnus  Iblum  xquiualens  illis 
duobus , cuius  numerator  fit 
maior  denominatote  luo. 

QVia'  explicauimus  paul6  ante  finem  de- 
finiiionis7.  huius digrellionis,  genera 
proportionum  multiplicis  fuperparticularis^ 
& multiplicis  fuperpartieQtis,&  lubmultipli- 
cis  fubluperparticuJaris  , & Tubmulciplicis 
rubruperpanicntisienecompofiiaeicaliis  fim- 
plicibus  multiplicis  vel  rubmultiplicis,&  fu- 
perparticularis  vel  rubruperparticularis,&  fu- 
perpartientis  vel  fubfuper]»rtienus:ideo  de- 
nominatores  ifiarum  Ipecierum  compofita- 
rum  neccilarid  erunt  duo  numeri  fradi , vel 
vnus  arquiualcns  illis ; fi  duo  vt  vnus  indicet 
faciem  fimplicem  vnam^alius  verd  aliam,  ex 
quibus  componitur  i(b  totalis  proportio* 
Pbrrd  primus  fpeciei  fuperparticularis  aut  fu- 
perpartientis  non  erit  neceflarius,nam  in  hif- 
cc  fpeciebus  minor  quantitas  non  metitur 
maiorem  femel  cantum, fcd  pluries  quia  mul- 
tiplex datur, abfbrbctur  enim  illamenfurafe- 
mel  in  illa  multiplicitate.  Denique  quia  duo 
quilibet  fra^i  in  vnum  redigi  poflunt , ideo 
primus  fradus  indicans  multiplicitatem , & 
fecundus  indicans  aliam  fimplicem  rpeciem, 
redadi  in  vnum  fimplicem  fradum, exhibere 
poterunt  in  illo  vno  fimplici  fradodenomi- 
natorem  harum  rpecierum. 

Exemplum  proportionis  tripis  fefquilex- 
ts  duo  denominatores  erunt,  ^ i . primus  vi- 
delicet fradus  i proportionis  tripis,  & alter 
j fuperparticularis  videlicet  tefquifcxts, 
dempto  4 primo  fuo  denominatore  squali- 
tatis, qui  abforpeus  eft  in  prxdido  4 propor- 
tionis tripis. Quodfireducantur  ifti  duo  4 1 


ad  vnum  fimplicem  » hic  erit  numerus  fra- 
dus  vnus  pro  denominatore  huius  pro^mo- 
nis  criplx  felquifexcx , iuxta definitionem  7* 
cuius  numerator  19  ^ loco  maioris  antece- 
dentis, & denominator  6y  loco  minoris  con- 
fluentis* 

PROPOSITIO  XV. 

Denominator  Ipecierum  propor- 
tionis multiplicis  fijpcrpar- 
tientis  cft  duplex  numbrus  fra- 
«ftus,  quorum  primus  cft  vt  in 
fpeciebus  multiplicis , alter  vc- 
r6  vt  poftremus  fpecierum  fu- 
perpartientis : vel  vnus  folumi' 
fira^s  ^quipollcs  illisduobus, 
ita  tamen  vt  numerator  eius  fit 
• maior  fiio  denominatore. 

FVndamentum  allerendi  in  hifce  fpccie- 
bus  proportionis  multiplicis  fuperpar- 
tientis  denominatorem  efle  duos  numeros 
frados , vide  in  demonflratione  prxccdcntis 
propofitionis  y c(l  enim  vniucrfale  ad  omnes 
proTOxtionukD  (^ci^  compoficas  cx  duabu^ 
qualis  cft  ifta  proportionis  f^ificx  multipli- 
cis fuperpartientis.  Similiter  cur  tantum 
ciei  pfoportonis  fuperpartientis  poftremus 
tantum  numerus  fra^s  primo  negicdo  allu- 
matur  pro  fecundo  frado , ad  conftituendos 
duos  frados  qui  Gnt  denominatores  horum 
fpecierum.Pari  modo  vide  rationem  allatam 
cur  hi  duo  fradi  ad  vnum  redadi  denomina- 
torem dent  fufficientem  Ipccici  cuiufcumquc 
proportionis  multiplicis  lupcrpartientis.  So- 
lummodd  fequens 

Exemplum  profero  proportionis  quadru- 
plx  fupertripanientis  feptimas  cuius  deno- 
minator erit  duplex  hic  fradus  4 iy  quorum 

primus  indicat  multiplicis  proportionis  Ipe- 
ciem  quadruplam;alter  vero  fpccienrpropor- 
tionis  fupertripartieotis  leptimas,  aoforpto 
priore  fuo  denominatore  in  multiplicitate 
prxdida»Qacd  fi  redigamur  ilii  duo  fradi  in 
vnum  iftuffl)  erit  denominator  eiufdem 
proportionis  quadruplx  fupercripartientis 
reptimas,itavtmaior  numerus  31  fit  nume- 
rator, & micor  7 fit  eiufdem  fradi  denoihi- 
nator,quia  eft  proportio  maioris  inxqualita- 
tis  Sc  comparatur  maior  quantitas  vt  antece- 
dens cum  minore  confequente. 

M4 
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PROPOSITIO  XVI. 
Denominator  proportionis  (pe- 
cierum  fubmultipliciscftvnus 
folum  fraftus  numerus , cuius 
numerator  eft  fola  vnitas  , & 
denominator  numerus  vnitate 
maior  determinans  fpeciem 
proportionis  huiufmodi  datae 
1'ubmultiplicis. 

Eodem  modo  probabimus  primam  par- 
tem  huius  propolitionis,quo  probauim  J$ 
primam  partem  propo{itionis  1 1 . folum  de> 
claranda  cA  fecunda  pors,C  um  enim  dcoomi-> 
tor  indicet  fuo  numeratore  primam  quanti- 
tatem antecedentem , qu.e  in  hac  proportio* 
nc  cfl  minoris  inarquahtatis;  ideo  ponenda  cfl 
vnitas  pro  numeratore  Hc  minore  quantitate 
antecedente;^  cum  denominator  huiufmodi 
fradi  numeri  fignififct  quantitatem  confe- 
queotem » quxin  hifccproporcionumfpccie- 
bus  ef^  maior  quantitas,  ideo  pro  denomina* 
corc  huius  fra^i  confbtuendus  erit  maior  ou** 
merus , indicans  fuis  vnitatibus  Ipccicm  fub* 
multiplicitatis. 

Exempli  gratia,  proportionis fubouintu* 
jplz  ent  hic  dcnoniinator  jyfubdccupls 
lac  de  aiijs. 

PROPOSITIO  XVII. 
Denominator  proportionis  (pe- 
cicrum  fubfuperparticularis,cll 
duplex  numerus  fradtus , quo- 
rum primus  eft  vnitas  fuppofi- 
tavnitati  refta  linea  interme- 
dia, alter  vero  vnitas  fuppofito 
alio  numero  indicante  totam 
minorem  quantitatem,  cuius 
pars  eft  illa  vnitas  ftiperpoiita: 
vel  vnus  folu  numerus  fractus 
zquiualens  illis  duobus,habens 
tamen  minorem  numerum  pro 
numeratore , & maiorem  pro 
(uo  denominatore. 

PArs  primi  declonbitur  vt  in  propoCtio- 
nc  la^folumquc  reiUtTimm  explican- 


dum , cur  in  his  duobus  fra^s  numeris  qui 
fune  dendminatores  proponionis  minoris  in- 
xqualitatis  non  cuertantur  numeri  vt  in  de* 
nominatore  fubmuitiplicis , prxfertim  in  ie* 
eundo , id  minor  numerus  non  (it  pro  nu* 
meratore  fraifb ; & maior  pro  denominatore 
fuo  i cum  in  vnico  «quiuaiente  illis  duobus 
id  ponatur.  Rcfpondeo  nullam  debere  heri 
immutationem  icu  eucHIonem  terminorum 
in  primo  fracio  numero,  quiaeHec  inLtilis, 
nam  vnitas  & vnitas  intermedia  rc&a  linei 
idem  lignihcant:(cd  oequein  fecundo  frado* 
nara  perturbaretur  fpecies  proportionis , nu- 
merus enim  maior  vnitate  fupcrpoHtus  vni* 
Uti  intermedia  reda  linea , indica^  &tdem 
proportionis  multiplicis  per  prop.isJ^od  H 
in  vno  frado  numero  squiualente  iftis  duo- 
bus maior  numerus  fuperponcrctur  vnitat! 
intermedia  ic^b,  indicaretur fpecies  propor- 
tionis fupcrpartjcularis,  vti  conftat  prop.  1 1, 
Dices  pcf  hos  duos  fra^os  prxeise  numeros 
non  pofle  dignofei  an  proportio  dau  At  fu* 
pcrparticularis  vel  fubliipcrparticularis : id 
concedo;  fcd  dico  vel  cognofei  ex  terminis 
propoAtis,A  enim  comparetur  maior  quanti* 
tas  cum  minore  in  aliqua  fpccie  huius  propor- 
tioms,crit  Ipccics  fuperparticularis , n minor 
vt  antecedens  cum  maiore  confcquence,  eric 
fubfupcrpaiticuiaris  : vel  etiam  cognoia  ex 
particulisfup^articularis  velfubAipcrparti- 
culari$,illa  enim  eA  maioris , iAa  mmQris  in- 
aequalitatis : vel  dico  cognofei  exdeaomina- 
tore  propoAto  aequipollcnte  illis  duobus;  C 
enim  maior  numerus  fuperponatur  minori 
intermedia  reda  Unca, erit  fpcciftCipcrparti- 
cularis;A  minornumerusfu^rpooatur  maio- 
ri, erit  (pecies  fubfupcrpanicuiaris.  Ex  qui- 
bus colligitur  nos  fundamentum  babuifle  de- 
terminandi naturam  denbminatoris  propor- 
tionum fpeciAcarum  rationalium  innma<9 
rum,  dicendo  polle  cfle  vnumfradum  nu- 
merum Amp!icem,qui  xquiualeacduobusde- 
cerminantibus  etiam  fpecies  huiufmodi. 

Exemplum.  Proportionis  AjbfeTquilextv^ 
denominator  erit  vel  duplex  Aadus^ 
vnus  hic  ^ , vt  diderat  ab  altero  l proportio^ 
nis  fefquilextx. 


FROPO- 
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PROPOSITIO,  xviri. 

Denominator  proportionis  Ipe- 
cicrum  fuperpartientis , eft  du- 
plex numerus  fradlus,  quorum 
primus  eft  vnitas  fuppofita 
vnitati  redla  linea  interpofita; 
alter  vero  numerus  partium  re- 
lidtarum  in  maiore  quantitate, 
poftquam  femel  illam  menfu- 
rauit  minor  quantitas, fuppoft- 
• to  alio  humero  ihaiore  qui  in- 
dicat miBorem  quantitatem 
mctientcm:vel  vnus  Iblum  nu- 
merus fradtus  qui  compledta- 
tur  Illos  duos  fra(ftos,mutando 
tamen  eius  numeratorem  in 
denominatorem , ita  vt  minor 
numerus  fit  numerator,  & ma- 
ior denominator. 

DIfeurfus  faiftus  in  fuperiorc  demonfea- 
lionc  applicandus  efthuic  propofitioni, 
Cc  enim  declarabitur, & foluentur  dubia  qua: 
circaillam  occurrcrcpolTunt , vti  foluta  funt 
in  dcmolb'ationc  fuperioris  propolitionis  vj, 
& concedendo  incommodum  idem  in  duo- 
bus fraflis  numeris  prodenominatore  adi- 
gnatis , & fuccurrendura  illi  eifdcm  rationi- 
bus ibi  aliatis. 

Excplu.Propprtionisfubfuperpariictisvn- 

dccimas  denominator  critduplex  hic  nume- 
rus fraaus  i ,1;  vel  vnus  qquiualcns  illis  duo- 
bus hjc  ratione  politus  .;;  vt  differat  ab  alio 

;;  proportionisfupcrtripartientisvndccimas. 

PROPOSITIO  XIX. 
Denominator  fpecierum  propor- 
tionis fubmultiplicis  fubfuper- 
particularis  eft  duplex  numerus 
fradtus, quorum  primuseft  vniR 
tas  fuperpofita  numero  alicui 
determinans  fpeciem  fubmul- 
tiplicis  proportionisjalter  verb 
eft  vnitas  etiam  fuperpofita  nu- 
mero indicante  fpeciem  fubfu- 
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perparticularis  proportionis : 
vel  vnus  Iblum  xquipollcns  il- 
lis duobus  i verum  antequa  illi 
duo  reducantur  ad  vnu  debent 
conftitui  tanquam  fi  elfent  de- 
nominatores  proportionis  Ipe- 
cific.t  multiplicis  fuperparticu- 
laris , & redudli  numerator  de- 
bet inuerti  cumdenominatore, 
ita  vt  minor  numerus  fiiperpo- 
natur  maiori  interieifta  linea 
rcfta. 

QVod  debeat  effe  duplex  numerus  fra- 
dlusprodcnominatore  fpecierum  huius 
proportionis  vide  fundamentum  explicatum 
indemonffratione  propolitionis  i.}.namc6- 
ponuntur  iftf  decies  ex  duabus, vidcbcei  fub- 
multiplici,&  fubfupcrparticulari,vnde  debet 
alfumi  fraiffus  numerus  qui  eff  denominator 
fubmultiplicis,  dequp  diximus  in  prop.tiS. 
tum  etiam  fraftus  numerus  poliremus  e duo- 
bus proponi  onis  fubfupcrparticularis.dequo 
egimus  in  prop.  17.  Cur  vero  negligatur  pri- 
mus fradlusfubfuperparticu  laris, dedimus  ra- 
tionem vniucrfajem  in  demonftratione  pro- 
politionis cir,i.^.Quod  illi  duo  fradti  numeri 
redudti  ad  vnum  limplicem,  dent  denomina- 
torem proportionisfpecilica:,  offendimus  in 
dcf.7.buius  digrcllionis  i.Qimd  vero  illi  duo 
fradti  antequam  reducantur  ad  vnum  limpli- 
cem debcSnt  affiimi  taqtiam  fi  eflent  denomi- 
nator proportionis  fpecilicx  multijalicis  fu- 
pcrparticulari s , r^tio  bxt  eff  in  vno exemplo 
affu  eda,fie  enim  appbcada  erit  omnibus  ali  js. 
Proportionis  fubduplpfublefquialtcrx  deno- 
minatorem exhibebit  ex  diftis  ifti  duo  tradi 
numeri ; ,,  qui  li reducantur  ad  vnum  limpli- 
cem vt  lic  profsonuntur , exurget  ille  fraftus 
numerus  |,  indicans  proportionem  in  genere 
maioris  iniqualitatis  iefquialtcrx  diuerfie 
fiwelei  abfubduplafubfcfquialtera , tu  etiam 
diuerli  generis,nam  eft  maioris  inxquali tatis; 
quare  reftt  monuimus  in  ptopolitionis  vlti- 
mis  particulis , vtalfumantur  illi  duo  frafti 
numeri ; 1 , tanquam  li  cllent  prodenomioa- 
tore  proportionis  fpccilicx  duplx  Iclquial- 
'terx,boc  eft  l a, prout  diximus  in  explicatio- 
ne propofitionis  i4.1iccnim  allumpti  redu- 
centur ad  hunc  vnum  fraftum  a , qui  eft  de- 
nominator proportionis  dupla:  felquialtcrx, 
quia  maior  numerus  fupra  minorem  confti- 
tuiturjquare  C inuertantur  cius  termini , vti 
pra:cepi- 
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prxc^itniUiA  hic  propolicionei  habebimus 
bunefra^um  J , qui  inaicabic  denominatore 
qu^tu  huius  proportionis  {pecificx  fubdu> 
pix  fubleiquialterx ; minor  enim  numerus  a 
luperpofitus  maiori  indicat  minorem  quanti^ 
tatem  elTe  antecedentem  > & maiorem  conte- 
quentem»  & habet  hic  numerus  minor  2 ad 
maiorem  5 ^ proportionem  fubduplam  fub- 
i^uial  teram. 

Colligitur  cx  diftis  duos  illos  frat^os  \ { 
& ficdealijs,  confuse  indicare  hanc  propor- 
tionem fubdupli  rubiefquialteri ; nam  primo 
«rpedu  videntur  indicare  duas  proportiones 
fuoduplas.  Verum hxceonfufio tolletur, fi 
aduertatur  quando  erit  fermodenominatoris 
proportionis  huiufmodi  compofitx,  primum 
fracum  indicare  proportionem  fubmuitipli- 
cis  , f^undum  vero  rubfupcrparticularis«. 
Quod  fi  non  efiet  termo  denominatoris  hu- 
tmmodi  proportionis  compofitx , tunc  Cn- 
euli  illi  duo  frafti  indicarent  proportiones 
ipecificas  Tubmultiplices. 

PROPOSITIO  XX.  ‘ 

Denominator  (pccicrum  propor- 
tionis fubmultiplicis  fubfuper- 
partientis  cft  duplex  numerus 
fra<fhis, quorum  primus  cft  vni- 
tas  fuperpofita  numero  alicui 
determinanti  fpeciem  propor- 
tionis lubmultiplicisjalter  vero 
numerum  minorem  habet  pro 
numeratore  indicate  partes  re- 
dudlntcs  in  maioje  quantiute, 
denominatorem  ipfummet 
numerum  minoris  quantitatis 
maiore  numeratore ; vel  folum 
vnus  fradhis  xquiualens  illis 
duobus;verum  antequa  illi  duo 
frafti  reducatur  ad  vnu*fimpli- 
cem,  dilponendi  erut  tanquam 
fi  eflent  pro  denominatote  pro- 
portionis multiplicis  fuperpar- 
lientis , & huius  fimplicis  fra(5H 
numeri  numerator  ponendus 
loco  denominatoris , 3c  deno- 
minator loco  numeratoris. 


RAtiones  allatz  in  (uperioris  propoCtin- 
nis  I p.  demonftratioDe  applicatz  huic 
propofitioni,eam  etiam  demonllrabunt, qua- 
re contenti  erimus  propoCtionem  hanc  in 
exemplo  vno  declarare. 

Poporcionis  fubtriplae  (ubluperibipartiea- 
tis  tertis  denominator  erit  duplex  hic  nu- 
merus S 1 , in  quibus  nullum  incommodum 
eftjVt  infuperiorcpropoGtione, quia  numera- 
tor fecudifcmperell  numerus  maior  nume- 
ratore primi,  nam  partes  redundantes  ia  ma- 
iore-sutlcmper  vmtate  maiores,alioqui  cum 
vnitas  omnem  metiatur  numerun>utq;eius 
pars,  proportio  eflet  fubfuperparticularis  c6- 
tra  datum.  Ver  ilm  vt  reducantur  ad  vnG  Cm- 
plicem  fradu  oportebit  illos  Gc  accipere  4 f 
unquam  Gcllenc  pro  denominatore  propor- 
tione tripis  fuperbipartientis  tertias  de  qua 
enimus  in  prop.  i f . ex  his  enisi  Get  hic  Gm- 
pTex  FraAus  J ',cuius  termini  euerG  vti  prece- 
pimus  in  propoGtione, exurget  hic  conuenies 
iraSus  & denominator  ^ proportionis  dats 
Gibtripls  fubGjperbiparticntis  tertias, nS  mi- 
nor numerus ; refertur  ad  maiorem  1 1 ,prout 
exigit  natura  proportionis  minoris  arquabu- 
tis  qus  prsdicatur  d«  iA.  ipccic  Tubtripls 

Gjh(uperbipartientistertias,habctq-, numerus 
minor  numerator  ad  maiorem  denominato- 
rem  huiufmodi  proportionem.  Quod  illi  duo 
fradi  numeri  primi  j | non  fumereniur  rtt 
prscepimus , redudi  ad  vnum  | hunc  more 
confulto  apud  Arithmeticos , indicaret  (pe- 
ciem  squalitatis , quod  abllirdum  cft,  data 
enimcG  proportio  insqualitatis. 

PROPOSITIO  XXI. 

Dads  duabus  inzqualibus  quan- 
titatibus fub  numeris,  fpeciem 
proponionis  quam  habent  le- 
perire,  & denominatorem  il- 
lius exhibere. 

SVppoGtio.Sint  datsdusquantitates  iw 
squales  fub  his  duobus  numeris  z 4, 

oporteatque  determinare  Ipecieffl  propor- 
tionis quam  habent  inter  le , & denominato- 
illius  proportionis  exhibere. 
Conftrudio.Diuide  maiorem  z5,per  mi- 
norem 4,Quotus  numerus  , dabit  Ipeciem 
proportionis  lextupls  le(quiquarts,&  deno- 
minator erit  duplex  numerus  fradusi  J. 

Cum  enim  diuiGo  Gc  menfuratio  maioris 
per  minorem , & reperiatur  in  cumplo  dato 
maior  numerus  15  mefurari  (raes  i minore 
4,&  fuperclle  vnam  vniutem  de  maiore  qus 

eft 
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'cft  (juartapars  ihinot'is4  tncticntisjideo 
repertus  cft  denominator  proportionis  inter 
duas  datas  <]uantitatcs  fub  nu meris, & (pecies 
'proportionis  inter  illas  duas  quantitates  da- 
tas , maiorem  vt  antecedentem  & minorem 
cohfcqucntem:  fic  c contra  minorisad  maio- 
k^cm  fcd  huius  denominator  erit  i ^ , eritque 
proportio  fubfcxtupla  fubfcfquiquarta. 

PROPOSITIO  XXII. 

Daca  vna  quantitate  fub  nume- 
ris , & dinorainatore  propor- 
tionis quam  habet  ad  aliam 
quantitatem  reperire. 

SVppoCtio  data  £t  quantitas  vt  1 5 , & de- 
nominator*^ { Vclqujeritur  numerus  feu 
quantitas  alia  in  numerisqus  habeat  ad  data 
2 5 proportionem  maioris  inxqualitacis , vel 
minoris  inrquaiitatis:  Conftrudio  primi  ca- 
fus.  Multiplicadatumnumcru25  perdeno- 
minatorc  cfatum  7 ^Dicoproduftum  nume- 
rum I ^6  ^ die  qualitatem  maiore  quslium. 

Conibuftiolcculidicafus,  Partire  nume- 
rum datum  25 , per  datum  denominatorem 
{ quotus  numerus  4^  erit  minot  quantitas 

qu^dta. 

Demonltrado  primi  cadis.  Datur  minot 
numeras  2)  , & denominator  proportio- 
nis * J maioris  inaequalitatis, ergo (1  multi- 
plicetur datus  taiinor  numerus  per  hunc  de- 
nominatorem ^ producetur  numerus  maior 
quem  metietur  minor  iuita  datum  denomi- 
natorem ex  natura  multiplicationis, iuuentus 
ergo  numerus  15^^^  re^inuentus. 

Demondratio  fecundi  carus,quandoquid6 
quxritur  minor  numerus  qui  metiatur  ma- 
iorem datu  iuxta  fuas  vnitates , 9c  rdiduum 
illius  n fuperdt  (int  pars  vcl  partes  ipfms  mi- 
noris; ac  diulfio  ex  natura  fua  per  datum  de- 
nominatorem (eu  diuilbrem  id  elHciat,rcpcr- 
tufque  (ic  numerus4,  illceritqui  ad  datam 
maiorem  quantiutem  25  , habet  proportio- 
nem data  in  denominatote  dato  ^ Sed  hsc 
in  duabus  hifce  podremis  propodtionibus 
fupponunt  Arichmeties  principia  qux  ceo- 
metriam  ex  natura  fua  prxcedunt  faltem 
cothmunla^ 

Stqauar  cMtmud  /hia  d^Umum  buius  lihi 
trddifdrnm  tth  Eudoxo  & Eutlide* 

• X. 

Ckm  dutem  tfa  mtigmtudmtt  prtftttionsUs  fut» 
rmt  i Prim4  sd  taium  i dipttcasdm  rdtmtiH 
bdbtndicitnr  eiifi,  tjudm  ddfuunddtn-M 
tkm  qudtwr  mdpiitadines  pr^ptrtmdUs  /u4^ 


rint  i ftintd  dd  qudttftij  trtplitdtdm  fdthntm 
bdt/ere  dicitur  mst  qudm  hdbttid  fuunidm: 
Et  fmptt  deinceps  vnh  dtnpims  p qudmdin  pre- 
perria  txttterit. 

HyEc  intclligenda  cft  in  quantitatibus 
continue  proportionalibus, non  autem 
dilcontinuc.  Voluntque  ifti  Authores  ficut 
inter  tres  quantitates  continue  proportio- 
nales dux  folum  inccrccdut  rationes fcu  rcv 
lationes  eiufdc  fpecici;  ita  etiam  dici  primam 
ad  tertiam  habere  duplicatam  ratione  quam 
habebat  eadem  prima  ad  fecundam.  Quodfi 
fuerint  quatuoralix  magnitudines  continue 
roportionales , prima  ad  quarU  triplicatam 
abebit  rationem  eius  quam  habebat  ad  fe- 
cundam, quia  folx  tres  rationes  eiufdem  fpe- 
cici  intercedebant  inter  illas  quatuor  magni- 
tudines,primx  ad  fecundam, fccundx  ad  ter- 
tiam,tertix  ad  quarta.  Qiiod  li  fuerint  quin- 
que huiufmodi  magnitudines  continue  pro- 
portionales , vt  crefeit  vnitate  numerus  ma- 
gnicudinu  rcfpc^u  prxccdcntis  numeri  qua- 
-tuor  magnitudinum , fic  etiam  crefeit  deno- 
minatio quadruplicatf  rationisprimxad  vl- 
timam  quinta , cius  quam  habebat  ad  fecun- 
da. & fic  seper  vna  ampliusjmodo  explicato. 

Nonnulli haliucinati funt ; dicendoiftam 
dehnitionem  intelligi  debere  ita  vc  in  tribus 
continue  proportionalibus  qualitatibus  pri- 
ma ad  vltimam  tertiam  hab^e  debet  ratio- 
nem duplt  quam  habebat  ad  lecundam.  quod 
faKum  eft  vt  io  hoc  exemplo  oftendetur  3» 
I . in  quo  tres  numeri  cdlicinu^  funt  propor- 
tionales in  ratione  tripli  j & tamen  primus  9 
ad  tertiam  vlcimum^ue  i , non  habet  ratio- 
nem duplam,  videlicet  {extup!am,eius  quam 
habebat  ad  fecundum  3 , qus  erat  tripU  > Icd 
duplicatam  modo  explicato. 

X I. 

Hompldgd  fea fimiUt  Tdtiune  mdgnitkdints , dicim» 
tw  Anmtdtnttt  quidem  Antuedmtibm , On- 
fequentes  feri  etiftquentibm. 

QVando  funt  qualitates  proportionales^ 
dux  funt  Antecedentes , & dux  confe- 
quentes,  licet  tres  uncum  dentur  proportio- 
nales, media  enim  bisfumitur,vt  cool^uens 
femel,  & vt  antecedes  etiam  (cmcLlam  vero 
in  his  c5parationibus,  homologx  quatiutcs 
feu  limilesraiionedicctur  Antccedeces  dux, 
ttlm  confequentes  dux.  Exemplum  in  tribus 
proportltmalibus,(]C  A ad  B,vt  B ad  C,A  & 
B antecedentes  erum  homologx  leu  limiles 
ratione,&  B & C,confequentcs,  erunt  etiam 
Hmilcs  ratione  feu  homolc^x.  Aliud  exem- 
plum in  quatuor  quantitatibus  cotinue  pro- 
portionalibus, (ic  A ad  B,  vt  BadC,&  C ad 
D;erunt  A,B,C,  antecedentes  homologx;  & 

B,  C, 
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B,C,D, confluentes  homologae.  Exemplum  compofitionem  rationis, vel  c6ponendo(fup^ 
aliud  inquatuorquantitatibus  noncontinue  ple  ratione) ABC  ad  BC,vtDEFad  EFjhoc 
proportionalibusfit  A ad  B vt  C ad  D;crunc  cft  antecedens  AB  & confequens  BC,(primE 
A & e antecedentes  homolog® , & B & D rationis)  fumpta  fimul  in  ABC , ad  BC  con- 
confequentes  homologar.  fcqucnsjvt  DE  antecedens  & EF  confequens 

alterius  rationis,. supta  (imul  in  DEr,ad  £P 
• ^ j • j confequens  huius  rationis.  Qu®  ratio  argu- 

Alttm4r4ii9  i Antettdtntu  di  Anttet"  mentandi  demonftrabitur  inprop.  i8. 

itntem , & C9n[tauentu  dd  twftquentm,  , 


IN  hac  &fcquctibus  definitionibus yfquc 
ad  vltima  cxclufiuc,dcfiniuniur  varij  mo- 
di (umendi  rationes  Se  eas  c6parandi,(cu  va- 
rij modi  afgumcntadi  in  proportionibus:qui 
poBca  oftendetur  in  propofitiombus  citandis 
ad  fingulos,reftc  concludere.  Aliud  enim  cft 
definire  mc^os  argumentandi  diucrfbsjaliud 
vero  demonltrare  illos  modos  diucrfos  rc£(e 
inferre  pr®dicatum  de  fubiefto.  Nam  defi- 
niemus iftos  modos  diucrfos  argumentandi 
in  proportionibus,  & in  propofitionibus  hu- 
ius libri  citandi  adfingulos,demonllrabimus 
illos  reAc  concludere. 

Igitur  Alterna  ratio  eft,quando  datis  qua- 
tuor  magnitudinibus, exempli  ^atia  A ad  B, 
vt  C ad  D,  proportionalibus,  infertur  etiam 
?flc  A antecedens  ad  C antecedens, vt  B con- 
fequensad  D confequens;  primum  antece- 
dens ad  fecundum  antecedens,  vt  B confe- 
quens primum  ad  D confequens  fecundum. 

H*c  ratio  alterna  vocari  etiam  folet  per- 
i&utata:Et  dum  formatur argunaentum, data 
A ad  B,vt  C ad  D,  Dici  folet  fic  & per  alter- 
nam rationem , v^per  rationem  permuta- 
tam, vel  (impliciter  vicifilm,  vel  alternando, 
vel  permutando,  erit  A ad  C,  vt  B ad  D.  hic 
modus  argumentandi  dcmonflrabitur  in 
propofit.  i<$. 

XIII. 

Inuerf»  raitt » tfi  fumfth  CQnfequentM  ctu  dtueee^ 
imit  dd  dnttttdenum  vdut  dd  (onftqumem, 

EXcmpli  gratia  fint  quatuor  quantitates 
proportionales  A ad  B vt  C ad  D ; erit 
iuxta  hanc  definitionem,  per  inuerfam  ratio- 
hem,vel  inucrtcndo,B  ad  A,vtDad  C,hoc 
cfl  confequens  vnum  adfuum  antecedens,  vt 
confequens  alterum  ad  fuum  antecedensjtunc 
enim  hunt  confequentia  antecedentia, & an- 
iccedfeitia  confequentia  fuorum  propriorum 
antecedentium  vel  confluentium. H?c  por- 
ro a^umentatio  declarabitur  in  coroll.pro- 
poOcionis  4.  • 

XIV. 

C9mpofitt9  rdlicnk » e(l  fumptio  dnttceitntu  cum 
(9M(iquente  , ctu  vnm , dd  ipfdm  confio 
qutntm» 

Erbi  gratia  fit  ABad  BC  , vtDE  ad 
' EF  ; erit  iuxta  hanc  definitionem  per 


D'tutf9  rduonhitll  funptn  exttjfut  qu9  i9nft^m^ 
tem  jupiTdt  dntecedisydd  ipfdm  ctnjtqutntm, 

VT  fi dicatur efle  ACB  ad  CB,  vt  DFE 
ad  F£;crit  per  diuifioncm  rationis , vel 
diuidendojfupplc  ratione,AC  ad  CB,vtDF 
ad  FE ; hoc  cfi  erit  ACexcefTusquo  antece- 
dens ACBfupcrac  fuam  confcqueniem  CB, 
ad  ipfam  CB  confequentem ; ficut  DF  cxccf- 
fus  quo  aliud  antecedens  DFE  fuperat  fuam 
confcqucmcm  FE  , ad  ipfam  confequentem 
FE.  Demonftrabitur  prop,  1 7. 

XVI. 

Cdnuttfid  Tdtifinis , tH  fumpth  dntectdenw  dd  tx* 
ttjfmn  quo  fuptrdt  dnteteiUns  ipsS  C9nftqntntm, 

Sit  ACB  ad  CB,  vt  DEF  ad  EFjerit  mo- 
dus inferendi  iuxta  hanc  definitionem, 
ACB  ad  AC , vt  DEF  ad  DE : hoc  cft  ocr 
conuerfionem  rationis, vel  connertendo,fup- 
ple  rationem , antecedens  primum  A CB,  ad 
AC  exceffum  quo  ipfum  antecedes  fupcrabac 
fuum  confequentem  CB;  vt  aliud  antecedens 
DEF  ad  DE  exceffum  quo  maius  erat  fuo 
confequente  EF.Oftendeturprop.19. 

XVII. 

E*  dquglitdte  rdtio  efl,fiplures  dudbmfintmdgni-^ 
tudtnts,  & hii  dUd  multftudint  pdftt ; qud  b'md 
fumdntur,&  in  tddim  Tdtmr.  citm  vt  in  primit 
md^nitudinibus  pttmd  dd  vUimdmific  in  fteS^t 
tMgnitkdintbus primd  dd  vitiindm  ftft  bdlmtrit» 
Vel  dliter.  Sumptio  extrimorum^  per  (ub- 
duGientm  medierum» 

IN  exemplo , fint  tres  magnitudines  vel 
quantitates  A.  B.  C.  Tum  alix  tres  feu 
multitudines  pares  D.E.F.qux  binx  fuman- 
tur in  eadem  rationc;hoc  eft  lic  A ad  B in  pri- 
mis, vt  D ad  £ infecundis ; & fit  B ad  Cio 
primis,  vt  E ad  F,in  fccundis:crit  modus  ar- 
gumentandi,cx  xqualitate(fupple  rationis,) 
vcl  cx  xquOjfumMO  extrema  per  fubdudio- 
nem  mcaiorum,  iuxta  hanc  definition^,  A 
pri  ma  ad  vltimam  C in  eodem  primo  oidine; 
vt  D prima  ad  vltimam  F in  eodem  fecundo 
ordine.Hic  modus  argumentandi  oftendetur 
bonus  ia  prop.22. 

XWllU 
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XVII  I. 

OrdindU  proportio  , eH,  cumfutrit  qutntddmodum 
Anteteditts  ad  (onftquenttm  , ita  anttctdcni  ai 
confcquenttm  :fkerit  etiam  vt  eonftquem  ad  almi 
quidpiaw , ita  tonfequens  ai  aliud  qutiptam. 

HOc  cfl  fi  fuerit  A ad  B,vt  D ad  E, ante- 
cedens A ad  B confce^ucntcm  fuam,  vt 
alia  D antecedens  ad  fuam  confixjucntcm  E; 
tum  etiam  fuerit  ajfcqucns  B ad  aliud  quid- 
piam,v.g.ad  C,vtaiia  E confequens  ad  aliud 
quidpia  puta  F.  Dicetur  ordinata  proportio. 
Et  quia  hic  modus  referendi  quantitates , cft 
plane  fimilis  antecedeti  in  prxccdctc  defini- 
tione ; nam  fumiintur  tres  in  ordine , & tres 
alijE  in  Iccundo  ordine,  & bina:  in  eadem  ra- 
tione fumuntur;m(xlus  ordinandi  tres  huiuf- 
modi  quantitates,  A'  tres  alias, & comparandi 
in  praecedente  definitione  erit  ordinatus , leu 
fecundum  proportionem  ordinatam  explica- 
tam in  exemplo.  Quare  etiam  poterit  fieri  ar- 
gumentatio eadem,  in  hac  ordinata  propor- 
tione , vti  in  pr.rccdcntc  : vnde  etiam  hic  vt 
ilia  demonllrabitur  inpropof.22. 

, X I X. 

Ttrtutbata  autem  proportit  e(l . cum  tribus  pofitit 
magnitudinibuit  & alik  qua  fint  bk  multitudine 
parest  vt  in  primu  quidem  magnitudinibus  fe  ha- 
bet Anttctdent  ad  confequentem  , ita  in  fecundi/ 
magnitudinibus  antecedent  ad  confequentem  x Vt 
autem  in  primk magnitudinibus,  confequens  ad 
aliud  quiipiam ; fic  in  fecundi/  magnittuUnibus 
aliud  quidpiam  ad  antecedentem. 

EEcmpli  gratia  in  primis  magnitudini- 
bus fit  A antecedens  ad  B confequen- 
tem , vt  in  fecundis  magnitudinibus  E ante- 
cedens ad  F confequentem;  Et  in  primis  ma- 
gnitudinibus fit  Bconlcqucns  ad  aliud  quid- 
piam, videlicet  vt  Antecedens  ad  C conlc- 
quentem,  ficut  in  fecundis  magnitudinibus 
aliud  quidpiam  puta  D ad  antecedentem  E, 
videlicet  D vt  antecedens  ad  E veluti  conlc- 
quentem.  Procedet  perturbata  proportio, 
quia , vt  in  preccdentcordinata,inIecundi$ 
magnitudinibus  non  furaitur  confequens  vt 
antecedens  ad  aliam  confequentem,  vt  in  pri- 
mis magnitudinibus,  fcd  fumitur  aliud  quid- 
piam ad  antecedentem  primam  in  his  fecun- 
dis : vnde  colligitur  quare  prxcedcns  coordi- 
natio dicatur  ordinata  proportio ; quia  Icm- 
pervtin  primis  magnitudinibus  conlcquens 
vna  fit  antecedens  refpecbu  alterius  confe- 
queatis,ita  etiam  infecundis  confequens  vna 


fit  antecedens  ad  aliam  confluentem.  Porr<i 
ex  hac  perturbata  proponione  , etiam  often- 
deturin  propof.  25.  f^ui  argumentationem 
ex  aequalitate  vel  ex  x*quo,hoc  eftin  exemplo 
allato  in  hac  definitione,  ita  clTe  A ad  C vt 
D ad  F. 

Ha:  19.  definitiones  funt  Authornm  no- 
ftrorun?  Eudoxi  & Euclidis.  Sequentes  vf- 
que  ad  vitimam  cxdufiue  funt  nobiliorum 
Interpretum  huius  libri  quinti  ; Quae  quia 
plurimum  conferunt  ad  res  Geometricas , & 
funt  argumentandi  modi  in  proportionibus 
maxime  affines  explicatis  , quidemonftra- 
buntur  in  citandis  corollariis  ad  propof,  hu- 
ius libri , eos  refero  hic fub  continuata  ferie 
numerorum  procedentium  definitionum,  & 
explico. 

X X. 

Compofitio  rationi/  conuerfa , elf , quando  fumitur 
Antecedens  & confequens  veluti  vna  » qua  cum 
antecedente  conferatur. 

IN  exemplo  fit  AB  ad  BC  vt  DE  ad  EF: 
inferemus,  ergo  per  compofitionem  ratio- 
nis conuerfam  , vel  componendo  conuerfim, 
fuppic  rationem , erit  ABC  ad  AB , vt  DEF 
ad  DE  j hoceft  vtin  prima  comparatione 
fumma  ABC  antecedentis  & confequencis 
ad  fuam  antecedentem  AB,  ita  in  fecunda 
comparatione  fumma  DEF  antecedentis  8c 
confluentis  ad  fuam  antecedentem  DE» 
Hoc  illatio  demonfirabitur  legitima  in  co- 
rollar.  nofEo  i . ad  propof.  18. 

X X I. 

Compofitio  rationis  contraria  , efl  quando  refertur 
eadem  magnitudo  antecedens  ad  fummam  an- 
tecedenti/ & confequentis. 

EXcmpIum.  Sit  AB  ad  BC  vt  DE  ad  EF, 
Inferetur  ergo  per  compofitionem  ratio- 
nis contrariam  , vel  componendo  contrarii, 
fuppic  rationem,  erit  AB  ad  ABC , ficut  DE 
ad  DEF  ; videlicet  AB  antecedens  primo 
comparationis  ad  fummam  vnam  ABC  , an- 
tecedentis AB  & confequentis  BC , ficut  DE 
antecedens  fecundo  comparationis  ad  fum- 
mam DEF  antecedenti  s D E & confequen- 
tis E F.  Ifla  methodus  argumentandi  ofien- 
detur  bona  in  corollario  nofiro  fecundo  ad 
propof.  1 8. 

Dicitur  procedens  compofitio  conuerfa, 
refpc(5tu  compofitionis  rationis  explicato  in  • 
dchn.  14.  nam  m illa  conferebantur  antece- 
dentium & confcquencium  fummx  cum  fuis 
N confe- 
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confct^uentibus  ; in  hac  vero  conuerfa  refe- 
runtur eaedem  fummx  antecedentium  & con- 
fec^uentium  ad  antecedentes  aquare  conuerfa 
dicitur  eo  quod  conuerrat  terminos  vltimos 
alterius,  fumit  enim  antecedentes , loco  con- 
fequentium.  Compofitio  autem  contraria  de 
qua  in  prxfcnti  dcHnitione  agimus , dicitur 
contraria  refpedu  prxtydcntis  definita? , in 
qua  conferebantur  fummx  antecedentium  & 
confequemium  cum  fuis  antecedentibus , in 
hac  vero  veiuti  contrarie  comparantur  ante- 
cedentes cum  fummis  antecedentium  & con- 
fcqucniium  : impoficaque  funt  nomina  di- 
uerfa  hifcc  compoCtionibus  diuerfis  ratio- 
num vtdiftingucrcniur  etiam  nominibus  lic- 
uc  diibnguuntur  naturis  comparationum  ex- 
plicatis. 

XXII. 

ratifinit  conunft , tp»  qudnda  reftrtur  an- 
fcquens  ddtxctgum  qu9  ttnfe^nmem [uperat 
Mttccdens, 

VT  fi  eft  ACB  ad  CB , ita  DFE  ad  FE: 
concluditur  per  hanc  diuifionem  ratio- 
nis conucriam,  vcl  diuidendo  ( fupplc  ratio- 
nem ) conuerhm  , ergo  erit  CB  conl^uens 
ad  AC  excelfum  quo  antecedens  ACB  lupe- 
rac  confequentem  CB  j ficut  FE  conlrauens 
ad  DF  cxcefluro  quo  antecedens  DFE  fupe- 
rat  confluentem  F £.  Hanc  argumentatio- 
nem valere  docebimus  in  corollar.  i.  pro- 
pofic.  17. 

Dicitur  hxc  rationis  diuifio  coucrfa,rcrpe- 
diuifionis  rationis  primo  definitx  in  de- 
iin.i  5 . in  qua  conferebatur  in  vtraque  com- 
arationc  excelTus  quo  confequentem  fupera- 
at  antecedens  ad  ipfam  confequentem ; in 
hac  vero  cum  referatur  confequens  ad  cxccf- 
fiim  quo  confequentem  fuperat  antecedens, 
quia  videtur  conuercere  illam. 

XXIII. 

Diuifa  rdfknis  cmrdtid  > eft , ^dnde  tenfertttr 
dntutdens  eum  exceftu  que  conftquens  dnttee- 
dentem  fuptrdt. 

IN  exemplo  fit  AC  ad  ACB,  vt  DF  ad 
DFE:  inferetur  per  hanc  diuifionem  ra- 
tionis contrariam,  feu  diuidendo  ( fupple  ra- 
tionem ) contrarie , efle  Antecedentem  A C 
ad  CB  excelTum  quo  confequens  ACB  ante- 
cedentem AC  fuerat , ficut  D F antecedens 
• ad  FE  expreffum  quo  confequens  DFE  fupe- 
rat antecedentem  D F.  qui  modus  argumen- 
tandi demonflrabitur  in  corollor.a.prop.i  7. 


Libmm  §luintum 

Dicitur  hxc  diuifio  rationis  contraria,  re- 
fpeiftu  prxcedcntis  diuifionis  conuerf*  ex- 
plicatx  : contrario  enim  modo  procedit,  vt 
confiderami  patet. 

XXIV. 

ex  rdtunibuf  eempani  dicitur , eum  rdtUnum 
qudutitdtes  inter  fe  multiplicdtd  dtiqudm  effe- 
cerint rattenem, 

HMc  cfHnccrprctum  definitio,  quam  fic 
explicant*  Dacis  multis  quanticaribus 
ux  inter  fe  comparantur , prima  ad  fccun- 
am,  fecunda  ad  tertiam, & fic  deinceps  vfque 
ad  vnam  vlcimam  , flue  fine  comparats  Fe- 
cundum eandem  rationem, fiue non,  Ratio 
primx  ad  vltimam.  erit  compofita  cx  rationi- 
bus interme^diis  ; hoc  cfi  fi  multiplicetur 
quantitas  fiue  denominator  primx  rationis 
cum  denominatore  (ecundx  rationis,  & pro- 
duAus  numerus  cum  denominatore  (equen- 
tis  rationis , & fic  deinceps  fi  adfint  multx 
alix  rationes,  produdus  numerus  vltimus 
erit  denominator  rationis  inter  primam  & 
vltimam  quaniiiaccmj  nec  refert  inquiunt  fi 
ifti  denominatores  multiplicetur  conf^uen- 
tcr  vel  non  confequenter , modd  omnes  du- 
cantur prout  cxplicauimus.  Atque  ita  ratio- 
nem cx  rationibus  componi  alTumunt. 

Huiufmodi  definitio  6c  cius  explicatio  ve- 
ra efi&bona  in  quantitatibus  rationalibas^ 
fcu  in  quantitatibus  qua.' referuntur  aditiui- 
cem  relationibus  rationalibus,  fic  etenim  eo- 
rum denominatores fiinr  numeri  per  prop.  9, 
digreflionis  nofirx  fecunder,  qui  numeri  fra 
dcnomina'orc$  pofTum  inter  fe  multiplicari, 
Si  produt^us  ex  eis  numerus  iterum  duci  per 
alium  denominatorem.  vnde  vltimus  produ- 
ctus fic  numerus  erit  denominator  propor- 
tionis primx  quantitatis  ad  vltimam  e datis 
quocumque  numero. 

Sed  ha^  definitio  non  efivniuerfalis,  non 
enim  conuenire  potcfl  quantitatibus  irratio- 
nalibus feu  incommenlurabilibus  inter  fe 
comparatis,  nam  cx  prop.nofiris4»5.  digrcT- 
fionis  fecunda.' , relatio  qua  referuntur  quaeli- 
bet dux^uantiiatcs  incommcnfurabiles  nul- 
lum fibi  vendicac denominatorem  innume- 
ris , feu  numeris  explicabilem,  (ed  nomen  ir- 
rationalis efl  denominator  illius. 

Exemplis  rem  illuftremus.  Dentur  ift* 
quantitates  commenfurabiles  Sc  explicatae 
numeris  , vel  numeri  ipfi  comparati  inter 
fe  , proporcionalcfque primo  loco,  8.4.2. 
ita  vt*  fic  8 ad  4 , vt  4 ad  2 , in  ratio- 
ne dupli  i Denominator  prunx  relationis 
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erit  f , & denominator  fccundr  rationis  erit 
etiam  | : multiplicando  ergo  hosdenomina- 
tores  proportionum  ifbrumduarumciufdcm 
fpccici,  producetur  denominator  iftcf  qua- 
drupla rationis  : & fic  iiixia  hanc  deBnitio- 
nem  , in  exemplo  ifto , ratio  prim®  quantita- 
tis 8 ad  vitimam  a,  erit  quadrupli,  compofira 
ex  duabus  intcrmcdiis.Dentur  etiam  alias 
quantitates  i.  explicatar  numeris  non 

continue  proportionales  , etiam  ratio  pri- 
mae II  ad  vitimam  i , videlicet  duodecupla, 
componetur  ex  intermediis  rationibus  nimi- 
rum cx  duftu  I denominatoris  prime  ratio- 
nis inter  li  in  denominatorem  t s ^cu  ( 
fecunde  rationis  exiftentis  inter  <^&4,ex 
ua  multiplicatione  gignetur  hic  fra^us  $ 
leu  I ; tum  ex  dudu  huius  produdi  | in  deno- 
minatorem f rationis  medi;£  inter  4 1 ; 6ct 

enim  productus  numerus  * f qui  erit  denomi- 
nator rationis  inter  primam  quantitatem  1 1 
& vitimam  i,  videlicet  rationis  compofiCje 
ex  pr*diftis  intermediis.  Nec  refert  inifta 
multiplicatione  fi  ducantur  denominatores 
rationum  immediate  (c  fcquentium , modd 
omnes  ducantur  modo  prxdido  : Si  enim 
denominatorem  \ primi  rationis  duceremus 
in  t denominatorem  vltimi  cx  mediis , naf- 
ccrecur  ille  produ^us  numerus  { qui  poftei 
du(5^us  in  alium  denominatorem  fcu  ^ 
tertis  rationis, exurgeret  ifte  produdus  idem 
numerus  leu  *|  pro  denominatote  ratio- 
nis compodts  inter  primum  numerum  i & Sc 
vltimum  i , ex  intermediis  didis  ratio- 
nibus. 

Qi^  (i  dentur  tres  quantitates  continue 
proportionales  inter  tres  incommenfurabiles 
n antecedentes  cum  confequentibus  compa- 
rentur, quod  altumimus  exempli  gratia  ex 
propoC  vltima  lib.io.  horum  elementorum, 
videlicet  AB  vnum  latus  vnius  quadrati , & 
AC  diametrum  ciufdem  quadrati  ,qux  fune 
interle  incommenfurabiles  per  citat,  propuf. 
lib.  1 o.tum  diametrum  hanc  AC,  vt  latus  al- 
terius quadrati , (nam  fuper  data  qualibet  re- 
da fieri  potefi  quadratum  per  propof.^6.  lib. 
I.)  denique  aliam  redam  AD  quae  lit  dia- 
meter huius  quadrati  fadi ; erit  eadem  ratio 
irrationalis  minoris  iniqualitatis , inter  AB, 
& AC , & inter  AC  & AD  \ Si  ratio  prims 
AB  ad  vitimam  AD , componetur  etiam  in- 
termediis illis  duabus  rationibus  : verum 
quia  nullum  fibi  denominatorem  vendicant, 
non  poterunt  illi  denominatores  duci  ad  in- 
uicem  vt  fiat  denominator  compofits  ratio- 
nis: & fic  definitio  prfdida  non  ellvniuer- 
lalis , nam  non  poteu  applicari  compofitioni 
'rationis  inter  quantitates  incommenfurabi- 
les binas  Sc  binas  relatas,  vt  apparet inhoc 


exemplo.  Et  tamen  rcucra  ratio  prims  AB 
ad  vitimam  tertiam  AD  , hoc  efi  ratio  com- 
pofita  cx  intermediis  qus  nullum  denomina- 
torem habent,  cll  rationalis , & numeris  ex- 
plicabilis, videlicet  fub dupla,  vtinunede- 
monllrabimus. 

Sft  quadrarum  ABCE,  dudaque  eius  dia- 
meter AC  , fupra  quam  per  propof,  46.  libr. 
I.  fadum  (Tt  quadratum  ACDF, quod  inclu- 
det lemiHem  quadrati  primi  dati , videlicet 
A£C  triangulum, nam  per  propof.  5 4.1ibr.i. 
diameter  AC  , illud  quadratum  primum  bi- 
fariam diuidit , Sc  latera  CD  , FA,  perpendi- 
cularia lateri  AC,  efficient  angulos  redos in 
AC,  includentes  angulos  fcmircdos  EAC, 
£C  A,  vt  totum  fit  maius  parte,  quod  autem 
didi  anguli  E AC,  EC  A unt  femiredi,  con- 
fiat cx  corollar.  nofiro  5.adpropoC  3 a. lib. i. 
Denique  ex  Ead  D ducatur  reda  linea  ED. 
Si  proDaucro  redas  duas  lineas  E A,  ED,  effi- 
cere vnam  redam  lineam  AED , nonne  erit 
diagonalis  quadrati  ACDF  fadi  ^ etfi  de- 
monftrauero  redam  AED  fcu  AD  diagona- 
lem quadrati  fadi  cfle  duplam  lateris  AB  da- 
ti quadrati  ABCE , an  non  ofiendero  propo- 
fitum  ? Sic  vero  demonfiro  vtrumque.  Ex 
natura  quadrati  AEC  angulus  rcdusefi, de 
iinguli  anguli  EAC,ECA,funt  femirediper 
citat,  nofirum  corollar.  5.  ad  prt^f  52.1io.i* 
Quod  li  cx  toto  angulo  redo  ACD  quadrati 
ACDF , dematur  angulus  ECA  femiredus, 
relinquetur  angulus  ECD  etiam  femiredus: 
Cum  igitur  in  triangulis  ACE , DC  E,  latus 
vnum  HC  fit  commune,  Scalia  latera  AC, 
DC,fintiqualiapernatiiramquadrati,&  an- 
guli ACE,  DCEjoftenfilcmircdijVndc  ae- 
quales fune  per p.axio.  libr. i.  quia  aequalium 
redorum  funt  icmifies,  comprchcnfique  funt 
ab  xqualibusillis  rclatiue  lateribus  AC, CE, 
DC,CE,erunt  per  4-propof.libr.i  .bafes  AE, 
DE,  aequales , & anguli  AEC,  DEC,  cqua- 
les;fcd  horum  vnus  AEC  redus  cfi  oficnfus, 
ergo  alter  DCE  etiam  redus  erit;  igitur  re- 
di dui  EA,  ED,  eruntindiredum,feu 
vnam  redam  lineam  efficient  A£D,perpro> 
por.14.  libr.  1.  Tota  ergo  reda  linea  AED 
diagonalis  quadrati  ACDF  fadi  fupra  dia- 
gonalem AC , quadrati  ABCE  dati , dupla 
erit  lateris  A£  quadrati  dati  ABCE.  qus 
erant  demonfiranda.  Ratio  igitur  compofita 
lateris  AB , ad  diagonalem  AED , ex  inter- 
mediis rationibus  BA  ad  AC,  & ACad 
AED, qui  finguli  funt  irrationales,  erit  fub- 
dupla , quod  erat  concludendum  : & tamen 
nulla  fada  cfi  multiplicatio  denominatorum 
illarum  irrationalium  rationum , quia  nulU 
funt  denominatores  priter  nomen  irrationa- 
Es  rationis  minoris  miqualitatis. 
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His  ergo  explicatis  ac  demonftratis  fic  in 
vniucrfum  definiemus  compofitionem ratio- 
nis, primx  quantitatis  ad  vltimam , cx  inter- 
mediis rationibus. 

Ratio  ix  ratienihf  componi  dicitur , Quando  da- 
tis multis  quantudtibus  inter  fe  reUtit,  pnma  ad  (e- 
tundam^  & Jtiunda  ad  tertiam,  & fic  detrueps;  ra- 
tio prtma  ad  Tltimam  componitur  ex  dudu  rationis 
vnius  e di^it  in  altam  ; & producum  ducitur  per 
altam  ^ diQie  ratunibm  aliu,  donec  generetur  vnum 
vhimnm , qubd  erit  ratto  prima  ad  vltimam  ctm^ 
pofita  ex  intermediis, 

IN  hac  nofira definitione afrumimus mul- 
tiplicationem rationum  qu«  reperiuntur 
inter  quantitates  commenrurabiles&  incom- 
menfurabilcs , non  autem  multiplicationem 
denominatorum  qui  (blum  fpeitint  ad  quan- 
titates commenfurabiles*  C^idd  vero  ratio- 
ncb  multiplicari  polTint  qua;cumquc  vna  per 
alianadccuratur,  vt  vna  quantitas  per  aliam. 
Imprimis  quicumque  rationes  funt  compa- 
rabiles licet  non  pri.rad  &:  por  fo  vii  quanti- 
tates ip(£  in  quibusAmdantur^  omne  autem 
comparabile  multiplicatum  debet  excedere 
aliud  per  defin.5.  Authorum huius libri;mul- 
tiplicatio  autem  ifta  poteft  clle  vcl  per  nume- 
ros , vel  per  aliquid  aliud  eiufiiem  rationis 
cum  multiplicato  , vt  linea  ducitur  per  li- 
neam, numerus  per  numerum.  Et  quia  in  fo- 
jfs  quantitatibus  commcnTurabilibus  reperi- 
tur  denominator  rationis  inter  illas,  qui  bt 
nonnullis  vocatur  quantitas  rationis , vices 
gerens  ipfius  rationis , eamt^ue  figntficans  per 
aliquid  notius  & copendiofius,  ideo  refte  afi- 
fumitur  ida  multiplicatio  denominatorum 


inter  fe  ad  componendam  rationem.  Verum 
quia  in  aliis  qi^anucatibus  incommenfurabi- 
libus  non  ed  huiulmodi  denominator  fub 
numeris  exprefiusjideo  pro  compofitione  ra- 
tionis inter  illas  , nonporedadumi  multipli- 
catio illorum  denominatorum  inter  fe , fed 
folummodd  relationum  ad  componendam 
rationem  prim^^  quantitatis  ad  vltimam.  £t 
fic  afTumpumus  id  quod  ed  commune  omni- 
bus quantitatibus  , non  autem  id  quod  cd 
proprium  vni : nam  in  hoc  libro  & {exto , & 
aliis  multis  compofitiu  rationum  fumitur  in- 
ter omnes  quantitates,noo  autem  folum  inter 
commcnfurabiles.  fi  quis  inquirat  quo- 
modo rationes  irrationales  inter  (e  multipli- 
centur, non  ed  huius  loci  tra<dare:Sicut  enim 
in  axiomatibus  primi  libri  horum  elemento- 
rum,afliimitur  additio  ac  dctratdio  inter  om- 
nes quantitates, & in  decurfu  Geometris  do- 
cetur quomodo  illa  fieri  debeat , tam  in  li- 
neis , qu^m  in  fuperficiebus , qu^m  in  corpo- 
ribus, ac  demondratur  squalitas  inter  ad- 
dendas & fa<das , vel  inter  fubtra^s  Ac  refi- 
duas  & primas  e quibus  fit  fubtra^o  j ita  et- 
iam hoc  loco  fupponimus  huiufinodi  ratio- 
num irrationalium  multiplicationem , quam 
podea  conuenientt  fuo  loco  ad  praxim  redu- 
cemus, & rede  fadam  demondrabimus. 

Hanc  explicationem  ac  demondrata  in  ea. 
Sapientis  tribue , non  Geometris , ad  quam 
fpedat  iudicare  de  principiis  omnium  ^(ci- 
plinarum,  eaque  vel  condemnare  vel  defen- 
dere. 

Porro  hanc  definitionem  euocauimus  cx 
libro  (Ruenti  fexto  , vt  nobis  vfui  eilet  in 
demondrationibus  nonnullarum  propofitio- 
num  huius  li  bri  quinti  podremarum. 


AXIOMATA- 


Interpretes  huius  libri  vtunturhoc  axionute 
fccjueti  vnico.  .Qwm  frcf$rtu*em  btha  mt- 
gtntuda  dliqiu  dd  dlidm  , tdmbPi  hdhlUt  qtidui 
mdgtatdie  fttftptd  di  dU^ddm  dium ; & idn- 
iem  bdhbaiiiidfidm  dlid  mdgntuuh  di  yun- 
«» iiugnituiiiim  frdftjtidm. 

VT  G Gt  A quantitas  ad  B quantitatem. 

& C tertia  quantitas  Gt  data,  haec  ha- 
bebit ad  aliam  quamitaiem  puta  D,  eandem 
rationem  quam  habet  A ad  B.  Vel  G detur  A 
ad  B,&  alia  quatitas  D:  Adhuc  alia  quancius 
erit  puta  C,  qux  ad  hac  datam  Ddiabeat ean- 
dem rationem,  quam  habet  A ad  B.  NuUum 
enimabfurdii  ex  his  fcquitur,&  conllat  expe- 
rientia quatuor  quantitas  ede  proportioaalm 


vt  prima  ad  fecundam  j ita  tertia  ad  quartam. 

BeneGcio  huius  axiomatis  fumunt  multi- 
plicia & xquemultiplieia  cuiufcumque  quan- 
titatis , licet  adhuc  non  Gt  tradita  methodus 
& ars , multiplicandi  quafcumque  quantita- 
tes; Geut  in  primo  libro  aflumunt  fubtra^o- 
nem  & additionem  quantitatum  licet  non  Gt 
adhuc  in  primo  libro  nota  in  particulari , Gxl 
foldm  in  vniuersu  nulla  cotradidio  appareat. 

Qus  Ikjuuntur  nodra  axiomata  funt  qux 
magna  prrfcrent  lucem  in  Gcomciricis.Por- 
t6  todamentum  ea  aflumendi  prsminimus, 
quorum  robur  ac  Grmitas  iUi  innititur. 

Jlxicmdld  fnmi  Un  (ircd  dtfUdtiiditm,txulfnm 
dt  itftOxm , itbeni  fmi  i*  rnixtrfam  m mnihu 
fmpdrdUliliiu. 

Compa- 
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Comparabilia  inter  (efunt  multa  in  ratio- 
ne xqualitatis , & maioris  & minoris  aequa- 
litatis,cxceflus  «c  defectus.  Prim6 quantita- 
tes qua.’  per  fe  comparantur  in  bifcc  rationi- 
bus. Sccund6  rationes  quae  inter  quantitates 
ipfas  (unt , eft  enim  maior  & minor  ratio , &: 
xqualis  Icu  eadem  fpccic.  Tertio  motus 
tempus, quibus  fupra  egimus ; Omnia  au- 
tem huiufmodi  axiomata  funt  fub  terminis 
vmuerfalilTimis , fcu  vt  loquuntur  quidam 
fummulifta!  Philofophi,  infinitatis;  debent 
ergo  applicari  omnibus  comparabilibus  prx- 
dictis:  & reucra applicantur  lineis,  fuperfi- 
ciebus, corporibus, licet  in  primo  libroexem- 
pla  (oleant  dari  in  (olis  lineis  vel  numeris  ad 
maiorem  ficiUtatem  prxbcndam  Tyronibus, 
Proponemus  ergo  noftra  hxc  («juentia  axio- 
mata , & referemus  ad  illa  primi  libri  cx  qui- 
bus dependent  tanquam  cx  fuperiore  quod 
praedicari  debet  de  illis.  Sit  ergo  primum 

I. 


Si  di  dquimultip/icU  , vel  ah  d- 

tjmpToper^uoatu  dqueprtpotuvnatd » vel  ab 
qudltbiu  rdticnibm  aquales  rationes  demansur: 
uUnquensuf  aqutmultipltcia  vel  aquaba  ipfis 
minoribm ; vet  aquepropoftinata ; vtl  aqualei 
rationes  [tu  eiufdem  Jjtetiei.  ix  ax.^.  libr.  i, 

V r. 

^sumuUiplida  eiufdtm  vel  aqualium  fitnt  aqua- 
lia. tx  6.  ax,  libr  . i*veltxi, 

VII. 

^quepropartionata  tiufdm  vet  aqualium  fttm  a- 
queproportionata  inter  fe. 

Et  aquales  rationes  vni  tertia,  funt  aquales  isiter  (et 

Et  quod  idem  eadem  rationes  vni  tertia  vel  eif- 
dem  ratiombm  , funt  eadem  inter  fe  rationes* 
Exaxtoma  i.lihr.  i* 


Subiupluns,  fubtriplum aluuiiUf  &ftcie alik fisb- 
muUipltitbuf , ji  duplicetur  , vti  triplicetur ; fiet 
aquale  lUt:  &fic  dereliquit  fubmultiplicibue,  ex 
i^,ax.Ubr.  I. 

1 I. 

si  aqutmuWsplieibat  aqueproporttonatis , vel 
^Holtbm  rationibue  feu  eifdem  rattonibiuiaque- 
muUsplicia,  vel  aqueproportionata,  vel  aquae  ra- 
tiracf  feu  eafdem  addat : fient  aquemstltiplicta, 
vtl  aquepreportmata , vel  aquales  rationes  feu 
udem  rationes,  exi.ax.Ubr.t, 

i I I. 


VIII. 

• 

aqutmultipHcibue  inaquemultiplicUtVel  aquepro- 
portionatie  mequeprcportionata , vel  aqualibus 
rationibue  inaquales , vel eifttm rationibus ina~' 
quales  addantur : fient  inaquemultipliciatvel  m« 
aquepToportionata,  vel  inaquales  ratiomt  feu  df^ 
uerfa  rationes. 

Et  fi  inaquemultipluibm  aquemuUiplicia » vel  ma- 
quepTOportiosiatu  aqueproportionata,  vel  inaqus- 
libm  rarienibiu  aquales , vel  diuerfis  eadem  ad~ 
dantur : fient  inaquemulttplicia , vel  inaquepro- 
portionata,  velinaqualts rationes , veldtuerfa 
rationes*  ex ^.ax.libr.i. 


mUipUaum  mtUfluU , fmt  miUliplid4  frim-  Si  mim  ^^urnubiflidmi , vtl  t^ipr^rtkmt- 

r«m,  vtl  vna  ratie  eiuf^ ^em,pt  quid  mmm  < 

I,  uvimvtiiflUmm  tqvcmMfOtu  j vtl  tqutftt-  "«»' ' ««" 

P,.,itv4ttrum  Eiprtftrtinti,  : fimt  tifiu-  , ««*  ««"« 

mMplui* , vtl  tqtiprtftrtumut  nimrum,  q»U  ni«u  tut  dii»*»  tUttt  aim.  > 

t»t.tx.lAr.u 


Snhliiptm,  vtl fiiitriplum,  &fitdetliif  huiufitu. 

Ji  hufUmMltiplUaim,  vtl  vu^ipinlmuiirKm  4,yj  frjl  duflmam  vtl 

wi  tidtw tqvtmMliifUx  vd  tqutptftrtmtt-  im.fifimatitr  fnut  diht.  ix  7-w.W.i,,  ' . ’ 
nm  re^Sudltirim  : fitnt  intqntmnltiflitin,  ’ 

vd  iiuxiiitpnfirtietuin  rt^a  tii^itm  nitt--  -i  .i  , ^ 

ri*a  tx.f.axiim,lSr.t.  < 1,  • j ■ * 

Si  t»dm  f «<Mtif4i  vtl  ttjvtUt  ^itiaiitdtn  ■, 

. ixlxr  in  f larti  p*rttid<iiula.  & in 

qndlUer  ^luridn  mmtr  0 ^atlihtt  ^ACuWik: ' 
im>  >.t  wdMtd  flariam  ','qatl  pnntiiram , 'fint 
> mnitrtfj'’  •' 
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PROPOSITIO  I. 

Si  fint  quotcumque  magnitudi- 
nes quotcumque  magnitudi- 
num aequalium  numero  , fin- 
gulac  lingularum  acquemulti- 
plices  : quam  multiplex  eft 
vnius  vna  magnitudo  , tam 
multiplices  erunt  & omnes 
omnium. 

SVppofitio.  Sint  exempli  gratia  tres  ma- 
gnitudines A lo,  B jo,  C 48, trium  alia- 
rum magnitudinum  D 10, E 15,?  24;flngula; 
flngularum  a?quemultipliccs ; hoc  ^ A 20, 
dupla  D 10;  B 50, dupla  E 15;  C 48,  dupla  F 
24:  Dico  quam  multiplex  el^  vna  quxeum- 
que^  v.g.  A 10 , fuxpropri»  minoris  D 10, 
hoc  eft  dupla  in  exepploifto;ita  multiplicem 
efle  videlicet  duplas^  omnes  ABC  98,  om- 
nium DEF  49;hoc  cft  brtuius  A 20,8:  ABC 
98  f efte  s^emultiplices  fuarum  propriarum 
minorumD  io>DBF  49, nimirum  duplas. 

•' 

A 20.  B 50,  C 48. 

D IO.  E 15.  F 24. 

ABC  98- 
DEF  49. 

Demotiftratio*  Dantur  lingulae  minores 
magnitudines Dio^E  ij,F24j lubdupl® 
fuarum  propriarum  maiorum  A ao , B 3 o,  C 
^ fi  Cn^l*  duplicentur  fient  aquales 
illia  luis  propriis  maioribus  Aao,B5o,  C 
^ per  I.  nolkum  ascioma  huius  libri.  lam 
vero  C A io,&  B 50,datx  addantur  (ibi  inui- 
cem,&  A ao,&  B 30,fa&£etiam(ibi addan- 
tur, an  non  fient-per  a . ax.lib.  i .«qualia  tota! 
quibus  etiam  (i  addantur  «qualia  C .^8  da- 
tum , & C 48  fa^um , ndnnc  fient  aba  tota 
98,  & ABC  S)8,peridcm  j. 
ax;lib.i.  fafti  vero  totius fubduplu  49  DEF 
«quale  minoribusdatis  D 1 8,  E 1 5,F  14, per 
10.  noftrum  axioma  huius  libri , an  non  me- 
tietur bis  fuum  totum  faQumi  ex  natura  par- 
tis determinatx  ac  denominatx ; ti  per  y.ax. 
(ifitet.  uosne.  erit  etiam  (ubdu^uin  alterius 
^.C  98  «qualium!  ergo  iilu4  etiam  bis  me- 
tietur : Datur  autem  quaelibet  minor  magni- 
tudsbv.g.  in  exemplo  allato  D xp,  bismetiri 
majdrcm  (uam  A ao : ergo  sequemuitiplices 


erunt Aao,  ABC  98,  fuanimpi opriarum 
minorum  D 10,  DEF  49,pcr  def,  1 1 . prima- 
rum noftrarum  huius  libri.  Hsc  dcmonftra-  ( 
tio  applicanda  erit  proportione  feruata  om- 
nibus aliis  cxemplisquarumlibct  aliarumlpc- 
cicrum  generis  multiplicis.  In  omnibus  verd 
proportionibus  demundrabicur  prop.  1 1. 

PROPOSITIO  II. 

Si  prima  fecundae  ?que  fuerit  mul- 
tiplex atque  tertia  quartae ; fue- 
rit autem  Sc  quinta  fecunda:  ae- 
quemultiplex , atq;  ftxta  quar- 
tae ; erit  & compofita  prima 
cum  quinta  fecuda:  aequemul- 
tiplex , atque  tertia  cum  fexta 
quartae. 

SVppofitio.  Sit  prima  Ara  magnitudo 
lecunds  B 4,  squemultiplex  hocedtri- 
pla,  atque  tertia  C 9,  quartz  D 3 ;&  quinu 
£ 8,  xqucmultiplex  fccundx  B 4,  hoc  eu  du-  1 

pia , atque  lexta  F 6 , quarex  D 3 : Dico  A E 
ao,  compofitam  ex  prima  A ia,&  £ 8 quin- 
ta; e(Tc  xqucmultipliccm  fccundx  B 4;  vc  CF 
1 5,  compofita  ex  C 3 tertia,  & (exta  F S , ip- 
fiusquarexD  3;  hocedefle  quintuplas.  8c  de 
aliis  ipecicbus  xquemultiplicium. 

A la.  C 9. 

B 4.  D 3.  i 

E 8.  F S. 

A E a<j. 

C F 15. 

Demondratio.  Dantor  A la,  & C 9,  x- 
qucmultiplices  prima  & tertia , fuantm  mi- 
norum B 4 , D 3 , tertix  Sc  quanx : Dantur 
etiam  E 8 , F fi , xquemultipliccs  quinta  8c 
fexta , earumdem  fuarum  B D 3,  tertix  & 
quartx ; ergo  per  a.ax.  libri  huius  nodrum  G 
xqucmulti  ^i^ns  A s 1 ,3c  C 9,addantur  x- 
qnemultiplices  E 8,F  fi,  canindem  ftitrum  B 
4,D  3)  fient  A £ ao,CF  i5,xquemuitiplices 
eanmdem  B 4,  D 3:  hoc  ed  pruna  & quinu: 
tum  tertia  & fexta,aqoeinuUipIicet  fccundx 
B 4,&  quartx  D 3, fuarum  propriarum.quod 
erat  propofitum. 

P R O- 
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PROPOSITIO  III. 

Si  fit  prima  fecundae  acqucmulti- 
plex,  atque  fertia  quartae ; fu. 
maritur  autem  aequemultipli- 
ces  prim*  & tertiae : erit  ex  ae- 
quo , fumptaru  vtraquc  vtriuf- 

3ue  aequemultiplcx;  altera  qui- 
em  fecundae  , altera  autem 
quartae. 

SVppoGtio.  Sit  ptima  A 4 , B a, 

xqucmulliplcx,  atque  tertia  C 6,  quartx 
D 5 ; & fumpt*  lint  E 8 , F 1 2 , a;qucmulti- 
plicej  primx  ac  tertix , E 8 quidem  primx  A 
4,  & F 1 2,  fecundx  B 2,  Dico  E 8,  F 1 2)C(Te 
xquemultipliccs  fecundx  & quartx,  vtraque 
Vtriuique  proprix ; hoc  eft  E 8,  fecundx  B 2, 
&Fi2)quanxD  3. 

A 4.  C d. 

B 2.  D 3. 

E 8.  F 12. 

Demonftratio.E  8,F  ■ 2, dantur  xqueinul- 
tiplicn  primx  A 4,  & tertix  C d,illa  primx, 
ifta  tertix ; & datur  A 4 prima  (ecunJx  B 2, 
xqucmultipicx,  vt  C 6 tertia  quartx  D 3 :er- 
go  per  Doltruro  axioma  3.  libri  huius , erit  E 
8 xqucmultipicx  fecundx  B 2 , atque  F 1 2, 
quartx  D 3.  quod  erat  demondrandum. 

PROPOSITIO  IV. 

Si  prima  ad  fecundam  , eandem 
habuerit  rationem , vt  tertia  ad 
quartam  : Etiam  xquemuiti- 
pices  primx  & tertix,ad  xque. 
nuiltiplices  fecundx  & quartx, 
iuxta  quamuis  multiplicatio- 
nem , eandem  habebunt  ratio- 
nem, fi  prout  inter  ferefpon- 
dent , ita  fiimptx  fuerint. 

SVppoGtio.  Prima  A 5,ad  fecundam  B 2, 
eandem  habeat  rationem , atque  tertia  C 
6y  ad  quartam  D 3.  Dico  squemultiplices  £ 
8^  F 12,  primx  & tertix , ad  xquemuJtiplices 
Q lOyH  15,  fecundx  B 2, & D 3, quartx,  iu- 


xta quamuis  multiplicationem, eandem  habe- 
re rationem , fi  prout  inter  fercfpondcntiia 
fumpt.r  fuerint ; hoc  cft  E 8 multiplicem  pri- 
mx ad  G 10  multiplicem  tertix, eandem  ha- 
bere rationem  , quam  F 12  xqucmultipicx 
tertix  C 6 , ad  H 15,  xqucmultipliccm  D 3 
quartx. 

I 16.  E 8.  I A 4.  B 2,  ■ G 10,  L 20» 
K24,  F 12,  I C tf.  D 5,  ! H 15.  M 30* 

Conftruftio.  Sumantur  ipfarum  E 8,F  1 a > 
xquemultipliccs  1 6,  K 24,  primx  prima,  le- 
cundx  fecunda;  tum  aliarum  G 10,  H 159 
.xqucmultiplices  L20,  M 30,  primx  prima, 
fecundx  fecunda , idque  iuxta  quamuis  mul- 
tiplicationem. ^ 

Demonfiratio,  Si  npn  fit  E 8, ad  G io,fic- 
ut  F 1 2 , ad  H 1 5 . vna  habebit  maiorem  ra- 
tionem ad  fuam , quam  alia  ad  aliam ; ergo 
per  def«  8.  Authorum  huius  libri , vna  xque- 
multiplicium  I K 2^  primx  £ 8,  ac  ter- 
tix F 12, fi  cxccf&rit  luam  xqucmultipli- 
cium  L 20,  M 30, fecundx  G ic^  & quartx 
H 1 5 , alia  non  excedet , fecundum  aliquam 
multiplicationem.  £fl  autem  E 8 , prima  fe- 
cundx  A , xquemultipkx,  atque  F 1 2 tertia, 
quartxC^,ex datis;  & lumpcxfuotxqueb- 
multipHccsI  1^,  K 24,primxE8,  & tertix 
F I a :ei^o  per  prxcedentem  propof.  2 . buiuf 
libri, ip»  I 16,  K 24,  erunt  xqucmultiplicce 
fiiarum  A 4,  C d , fecundum  quamcumquf 
multiplicationem  : Eodem  modo  G 2 o,  prji* 
roa  fecundx  B 2,  efixquemultiplex, atque 
H 1 5 tenia  quartx  D 3,  ex  datrs;  & fumpex 
funt  xquemultipliccs  L 20 , M 30,  primx  G 
1 o,  Sc  icrti.x  H 1 5 : ergo  per  prop.  prxccdcn- 
tem  3.  libri  huius,  ipfx  xquooultiplices  L 
20,M  3o,enintxquemulripUcc5fuarumB  2, 
D 3 , iuxta  quamcumqne  multipncatroncm. 
Dantur  autem  dfe  A4adB,vtCd,  adD3; 
ergo  per  6>  def.  Authorum  huius  Uhri xque- 
multipliccs 1 1 d,  K 24 , prhnx  A 4,  ac  tertix 
C d ; vna  excedent , vel  deficient \ el  xqu4- 
buntuc,  refpeilu  xquemultipficuim  L 20.  M 
30, fecundx  B 2 , & quartx  D 5,  fecundum 
quamcfimque  multiplicationem,  contra  con- 
fccutionem  deduf^amab  pofiiinnc  aduerfarij 
contradicente  huic  propofitioni  , qax  ideo 
demonfbrata  relinquitur,  ^rit  ergo  E 8 ad  G 
10, vt  F 12, ad  H 15«  Videlicet  xquemultipli- 
ce$  primx  ac  tertix , eandem  habebunt  ratio- 
nem ad  xquemnlciplicesf^ndx  & quartx, 
ex  datis, -fi  pjx>u(  inter  fe  refpoodeot,  fumptx 
fuerint  ac  rclatx. 

N 4 coaoL- 
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futrU  anitttdcnt  4d  fonftquens , vt  dliKd  dtttM- 
dtns  ad  confrqutns  ; erit  etiam  («nftquem 
mum  ad  fuum  ametedertSt  vt  tonftquens  fetun^ 
dum  ad  fuum  antecedens. 

S\^pofiiio.  Sit  A ad  B 5 vt  C ad  D";  Dico 
cifc  inucrtcndo  fcu  per  rationem  inucr- 
fam  alternando  feu  permutando;  vel  defini- 
tam defin.  1 5 . B ad  A vt  D ad  C. 


E. 

Ia 

id"B 

G. 

F. 

|c 

ad  D 

H. 

B. 

ad  A. 

D. 

ad  C. 

ConftruAio.  Sumantur  E,  F,*quemulti- 
plictS  primx  A,&  tertix  C,iuxta  quamcum- 
que  multiplicationem , £ quidem  ipfius  A,& 
Fipfius  C;  tum  G,H»®<lucmultipIicesrccun- 
dx  B)  & D quartx , iuxta  quamcumque  mul- 
tiplicationem , G quidem  ipfius  B , H vero 
ipfius  O, 

Demondratio.  Quoniam  ed  A ad  B , ficut 
C ad  D,  erunt  per  defin.  Authorum  huius 
libri  ,xquemultiplices  H,  F,  primx  A & ter- 
tix  C,vna  vel  xqualcs,vcl  deficientes, vcl  ex- 
cedentes , refpedu  xquemuJtipliciumtj , H, 
lecund®  B,&  quartx  D*;  quare  per  ipfam  de- 
fin.cit.6.  erit  Bad  AjVtDad  C. 

PROPOSITIO  V. 

Si  magnitudo  magnitudinis  atque 
fuerit  multiplex , atque  ablata 
ablatz : erit  reliqua  reliquz  iu 
multiplex,  vt  tota  totius. 

SVppofitioGt  A i5.  magnitudo  magnitu- 
dinis B 8, ita  multiplex,  vt  ablata  C 8,  ab 
A 1 6,ablatx  D 4,ab  B 8:Dico  reliquam  £ 8, 
cx  A I ita  en*e  multiplicem  rcliqux  F , ex 
B 8;atquc  efi  tota  Aid,  totius  B 8. 


AC  x^.. 

BD 

12. 

A.  16. 

B 

Ti 

C.  8. 

D 

4-1 

E 8. 

F 

4- 

CE  id.  DF8. 
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Dcmonftratio.Si  non  ita  fit,  fit  fi  fieri  pof- 
fitinxquxmultipiiccsE8,&  A id;illa reli- 
qua, ipfius  F 4,  rcliqux ; hxc  vero  A i d tota, 
totius  B 8 : Tunen  jllis  addaturC  8,  xque- 
multiplcx  fu£  D 4,atquotoia  A rd , fiix  to- 
tius B 8;fict  CE  id,iplius  DF  Sjim^quemuU 
ciplex  rcfpcdu  totius  A, ad  totam  BD  ta.pcr 
nodrum  4.ax.libri  huius ; eft  autenf  per  prop. 
1.  AC  14  dm  multiplex  BD  ii,quim  A id, 
ipfius  B 8;ergo  per  noftrum  ax*9. huius  libri, 
CEid,&  A idjCrut  ina?quemultipliccs  fuaru 
minoru  DF  8,B  8:  rcdcli  CE  id,tota  ipfa  A 
id,per  i^.ax.libr.i.ficuti  etiam  FD  8, cft to- 
ta ipfa  B 8;  ergo  inxquemultiplcx  erit  eadem 
magnitudo  refpcdu  ciufdem  fu«  minoris 
magnitudinis ; & fic  eadem  pars  fuum  cotum 
metietur  inxqualibus  vicibus , contra  natu- 
ram xqucmultiplicis  definitam  9.ddf.noftra- 
rum  primarum  huius  libri.  Abfurdum  hoc 
indicat  e(Te  falfam  pofitionem  contradicen- 
tem huic  propofitioni , qux  ideo  dcmonftrata 
relinquetur.  & in  omni  alio  genere  propor- 
tionum odendetur  propof.i9« 

PROPOSITIO  VI. 

Si  duz  magnitudines  duaru  ma- 
gnitudinum fint  zquemulti- 
plices,  & detradlz  fint  quzdam 
earundem  zquemultiplices:  & 
reliquz  eifdem  aut  zquales 
funt , aut  iplarum  zquemulti- 
plices. 

SVppofitio.  Dux  magnitudines  A loo,  C 
200, fint  duarum  magnitudinum  B io,D 
20,  xqucmultiplices , A quidem  ipfius  B , C 
vero  ipfiusD;&  detradx xqucmultiplices 
earundem  B & D,  E 90  ipfius  B;  F 180,  alte- 
rius D:  vcl  G 5o,ipfius  B,&  H ioo,ipfiu$  D. 
Dico  reliquas  1 10,  K 2o;velL  50,  M 100, 
efic  veJ  xqual»  eiidem  B,  & D ; vcl  iplkmia 
xqucmultiplices. 


A 

lOO. 

c 

0 

0 

H 

B 

10. 

D 

2 0. 

E 

90^ 

^f' 

180. 

G 

50. 

H 

100. 

I 

10.  , 

K 

20. 

L 

50. 

M 

lOO. 

Dcmonflratio.  Dantur  A & xquemul^ 
tipliccs 
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tipliccs  ipfarum  B & D , A quidem  ipfius  B, 
C vero  ipCus  Di  toties  B metietur  A,quoties 
D metietur  C , per  def.t  i . noflrmim  pri{pa- 
rum  huius  libri.  Dantur  etiam  E,Se  F,  ®que- 
multiplices  earundem  B & D , Equidem  ip- 
fius B,  F vero  ipfius  D;  dantur  etiam  G & H, 
earundem'  B & D , iquemultiplices , G qui- 
dem ipfius  B,  H vero  ipfius  D ; ergo  per  ean- 
dem def.  toties  B metietur  E,  quoties  D ip- 
fam  F ; & toties  B metietur  G,  quoties  D ip- 
fam  Hlamvcrd  pcr5.ox.noftrum  huius  libri 
fiabzquemultiplieibus  A &:  C,dcmonturz- 
quemultipliccs  E,F,vcl  G,H, remonebunt  z- 
quempltiplices  vel  zqualcs,l,K,aut  L,M;er- 
gofiB  metiatur  femcl  I,D  etialcmelmetictur 
K ; atque  ita  refiduz  zquales  erunt : fi  verd 
B metiatur  L refiduam,  pluries,  toties  D,me- 
tietur  refiduam  M,pcr  dcf.i i.cit,  & fic  erunt 
zquemultipliecs  refiduz.  quz  erant  demon- 
ftranda. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

Si  diui  ed  t/iut  mtgmiiuiiiui  tMitm 

bihMt  re>M«m ; cr  dardddqiuiim  b*tu»i 
td  ufdtm  undem  tjtunem : & t^uftUL  dd  uf- 
dem  edttdem  fu/vHidmm  bdichuu. 

HOc  per  idem  axioma  nofirum  5.cit.de- 
monlliatur,  & voinerfaliflunum;  quare 
propofitio  illa  poKt  abelle , nam  continere- 
tur io  fua  vniuerlUi  ratione. 

PROPOSITIO  VII. 

d£quales  ad  eandem , eandem  ha- 
bent rationem.  Et  eadem  ad 
zquales. 

S'Vppofitio.  Sint  zquales  magnitudines 
A & B , & tertia  magnitudo  C : Dico 
ita  c0e  A ad  C,  vt  B ad  C:Tum  ita  clTc  C ad 
A,vt  CadB. 


Confiiudio.  Sumatur  bis  C tertia  data 
magnitudo:  & iuxta  quamcumque  multipli- 
cationem fumantur  D & E,  zquemultipliecs 
zqualium  datorum  A & B ; quz  zquemulti- 
pUees  in  quacumque  fpecic  erunt  zquales  per 
6.  axioma  nollrum  huius  libri : Similiter  iu- 


xta quamtumque  multiplicationem  fuman- 
tur zquemultipliecs  F,  G,  iplarum  C,  C,  vel 
vnius  C repetitz  bis,  vel  bisfumptziillz  ct- 
jam  zquemultipliecs  F,  G,  zquales  erunt  per 
cit.  axio.  6. 

Dcmonllratio.QuiaD&  E,  funt  zquales, 
& F & G funt  etiam  zquales , certumeft  fi  D 
fit  zqualis  ipfi  F,  etiam  E erit  aqualis  ipfiG, 
per  i.ax.libr.  i . quod  fi  D fuerit  maior  quiim 
F,  etiam  E erit  maior  qujm  G , per  idem  ax. 
Et  fi  D fuerit  minor  quam  F , chtc-iiam  E 
minor  quam  G , per  idem  axioma«  Sed  D Sc 
E funt  xquemulcipliccs  primx  A ac  tertia; 
B } .Si  F ik  G , funt  xqucmultiplices  fccund.u 
C Si  Quartx  C ; ideme  iuxta  quamcumque. 
multiplieationcni;  & fic  per  dcf.6.huius  libri, 
erit  A prima  ad  fecundam  C , vc  B tertia  ad 
uartam  C : hoc  cft  A & B xqualcs , ad  ean- 
cm  C,  habebunt  eandem  rationem. 
Similiter  fi  eadem  C bis  fumatur,  & com- 
paretur cum  duabus  A &:  B xquaiibus , erit 
C ad  A,vt  C atl  B,hoc  cft  eadem  C ad  xqu  a- 
les  A Si  B,  eandem  habebit  rationem , oo  x- 
qucmultipliccs  C Sc  C primx  Sc  tertix  de- 
monftratis  vel  vna  excedere  vel  vna  deficere, 
vel  vna  squales  elE , refpcdu  xqucmultipli- 
cium  D Sc  E : fccundx  A Sc  quarijc  B iuxt^ 
quamcumque  multiplicationem. 

COROLLAIUVM  NOSTRVM 

^^tuUs  4d  dqiuUs  tsndm  b-tlxm  rdUutum, 

HOc  dcmbnfiratum  cfl  alTumcodo  bis 
eandem  C , qux  cft  veluti  dwe  magni-' 
tudines  xquales. 

PROPOSITIO  VIII. 

Inzqualium  magnitudinum,  ma- 
ior ad  eandem,  maiorem  habet 
rationem,  quam  minor. 

Et  eadem  ad  minorem , maiorem 
rationem  habet , quam  ad  ma- 
iorem. 

C Vppofitio.  Sint  duz  magnitudines  inz- 
Oqualcs  Aio,  maior , C 8 minor,  & data 
aliaD  5 quzeumque : Dico  maiorem  A 10 
magnitudinem  habere  maiorem  rationem  ad 
D 5;  qulmC  8 minor  ad  eandem  D 5:Tum 
dico  eandem  mognicudinem  D, habere  maio- 
rem rationem  od  C 8 minorem  mogmtudi- 
nem  ,quimod  A 10  maiorem. 

Conuru&o  requirit  probationem  duoniio 
priaci- 


A.  ad  C. 

B.  ad  C. 
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principiorum  , quibus  innitctur  dcmonftra- 
tio  propofitionis.  Primum  eft,  Datis  duabus 
magnitudinibus  inxqualibus  comparabili- 
bus.fumi  potcft  multiplex  datae  minoris, qux 
fit  proximi  maior  maiore  alia  magnitudine 
data  : Tumendo  enim  multiplicem  datx  mi- 
noris , quod  fieri  poteft  per  petitionem  4.1ib. 

I . & ab  illa  dctralicndo  ipTam  minorem  e da- 
tis inxqualibus,  vel  remanebit  magnitudo 
maior  tertiadata  magnitudine , vel  minor  il- 
la, vel  aequalis  illi:  fi {ccundum& tertium, 
multiplex  afliimpta  erit  proxime  maior  data 
magnitudine  maiore , iuxta  def.i  8. primarum 
nomarum  huius  libri:  fi  primum,  Tumenda 
erit  alia  multiplex eiuTdem  minoris, quim 
hxc  minor  metiatur  vnavicJ  minus  qu^m 
alia  praecedens  afTumpta;&  fic  deinceps, donec 
minor  ipTa  detra^la  ex  illa  multiplici  , relin- 
quat magnitudinem  non  maiorem  data  ma- 
gnitudinc;tunc  enim  illa  multiplex  Cc  aflum- 
pea  minoris  erit  proxime  maior  data  maiore 
magnitudine,  per  def.  i8.  cit.  Alterum  vero 
cft , Datis  duabus  magnitudinibus  compara- 
bilibus inxqualibus  , & Tumpta  multiplice 
minoris  datx  proxime  maiore  quimdatama- 
ior^i  detrahatur  ex  hac  multiphei  ipTa  minor, 
relinquetur  magnitudo  non  maior  maiore 
data:  Ti  enim  relinqueretur  magnitudo  maior 
data  maiore , non  eflet  multiplex  minoris  aT- 
Tumpta  proxime  maior  data  maiore, proxime 
maior ; nam  proximior  eflet  ifta  rclifia , vna 
vicefblum  non  ita  multiplex  ciuTdem  mino- 
ris, atque  alia  totalis;hoc  vero  deftnut  Tuppo- 
fitionem  : quare  verum  erit  hoc  Tecundum 
principium  atque  demonllratum. 


GH  30 
G Z4 


A lo.adD  5. 
C8.  adD5. 


115. 

Iz5* 


K 20. 
lUz6. 


H 6.  E 2. 


lam  vero  accedamus  ad  c6flruflionem.De 
maiore  A 10  magnitudine  detrahatur  minor 
C 8,'rcfiduacrit  E 2 : TumTumannirxquc- 
multipliccs  G 24,  H (^ipTaru  C 8,  E 2;  ita  vt 
vna  xqucmultipliciu  fit  maior  qua  A i o , & 
altera  fit  maior  qulm  l>5,qu(W  fieri  poteft 
per  petit.4.1ib.  i .Summa  vero  GH  30,  harum 
«quemuItipUcium  G 24,  H d,  tam  erit  mul- 
tiplex Tummx  CE  10,  minorum  C 8 , £ 2$ 
qukm  multiplex  eft  vna  G 24,  vnius  C8,  per 
i.propofitionem  huius  libri:  Et  quia  CE  10, 
ipU  magnitudo  maior  data  A lo^iuxta  19. 


ax.lib.i«idc6 primx  maiorisA  10, dats ma- 
gnitudinis, & Tecundx  C 8,  minoris,  lumptx 
erunt  xqucmultipliccs  Gl-l  30  ,G  24.  Prx- 
tcrc^jD  5,  magnitudo  data  terminat  duas  re- 
lationes maioris  fiiySi  minoris  C,  bis  Tuma- 
tur,  & eius  multiplex  I 25,  Tumatur  proximi 
maior  multiplice  alia  G 24,  magnitudinis 
datx  minoris  C 8 , ( quod  fieri  pofle  oftendi- 
mus  in  principio  primo  huius  conftru3io- 
nis ; ) A hsc  multiplex  I 25  bis  etiam  Tuma- 
tur;Tic  enim  1 25,  l 25,  erunt  xqucmuItipH- 
ces  (ccundx  D 5 , quart®  D j,  magnitudi- 
num datarum:  & GH  30,0  14, erunt xque- 
multipliccs  aflumptx , A i o primx  magnitu- 
dinis,&  C 8,  tertix.  QuAdn  ab  1 25,  multi- 
plice D 5 , detrahamus ipTam  D 5, relinque- 
tur K 20,  minor  quidem  quimG  24,  per  a. 
principium  huius  conflru(ftioni$^  Et  fi  refi- 
duo  K 20 , addamus  H 6 maiorem  (umptam 
quimD  5,fiet  IH  26, maior  quilm  1 2 5;ergo 
multo  magis  fi  addamus  H 6,ipfi  G 14  maio- 
ri qu^m  K 2 Oyfict  G H 3 o multo  maior  qu^m 
I 25,pcr4.ax.libr.i.Oftendimu$igiturinhac 
conftniftionc,  pofita  A i o maiore  prima  ma-, 
gnitudine,  AD  5, fecunda,  A C 8 tertia,  A 
D 5 quarta;GH3o,  G i4,eflexqucmulti- 
pliccsprimx  A io,A  tcitix  C 8;tum  1 25,1 
25  , cfle  squemultiplices  Tecundx  D 5 , A 
quartx  D 5 : tum  oftendimus  GH  30  multi- 
plicem primx  A 10  maioris : elE  maiorem 
multiplicei  25  fccundx  i A G 24, multipli- 
cem tertix  C 8 1 non  excedere  multiplicem 
I 25  ,quartds  D 5.exquibusTequitur. 

Demonftratio  GH  30  multiplex  primx 
maioris  magnitudinis  A 10,  excedit  1 25 
multipliccmTecundx  D ^^A  G 24  multiplex 
tertix  magnitudinis  C 8 minorise  datis  dua- 
bus inxqualibus  A i o,  C 8,  non  excedit  1 2 5 
multiplicem  D 5 quartx:ergopcrdcT.8.Au- 
thonim  huius  libri, maior  erit  ratio  A 1 o ma- 
ioris ad  eandem  D magnitudinem  5 , quim 
minoris  C 8 , ad  eandem  D magnitudinem  5* 
quod  erat  primo  loco  propoficum  demon- 
(trandum.  Et  quia  fi  ponatur  prima  magnitu- 
do D 5,  A C 8,  A tertia  D 5 , A quarta  A 10, 
maioredatis inxqualibus  A 10,  C8,quiaex 
conftrudione  maniTeftum  eft  1 25  muki- 
plicem primx  D 5 , maiorem  efle  multiplice 
G Z4,{ecundx  C 8;  A multiplicem  I ic  ter- 
tixD  5 : non  excedere  G H 30  multiplicem 
quartx  A i Oj  ideo  per  eandem  def.S.cit.  ma- 
ior erit  ratio  D ad  minorem  C,qu^m  ad  ma- 
iorem A.  quod  erat  Tecundo  loco  propofitum 
ac  demonftrandmm 
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PROPOSITIO  IX. 

Quae  ad  eandem , eandem  habent 
rationem-, aequales  funt  inter  fe. 

Et  ad  quas  eadem , eandem  habet 
rationem  ; eae  quoque  funt  ac- 
quales  inter  fe. 

SVppoCtio.  A magnitudo  habeat  eandem 
rationem  ad  C,ficuti  B:  Dico  A & B ma- 
gnitudines eOe  aequales  inter  fc.  Sit  etiam  C 
ad  A,  vt  adB;Dico  A & Belle  xquales  inter 
le  magnitudines. 


Demooftratio,  Magnitudines  relatae  ad 
eandem  magnitudinem  eadem  ratione ; vel 
ad  quas  eadem  magnitudo  refertur  eadem  ra- 
tione; Debent  die  insquales  vel  aequales : Si 
primum  maior  ad  eandem  habebit  maiorem 
rationem  qu^m  minor;  vel  eadem  ad  mino- 
rem (ibi  venditabit  maiorem  rationem  quim 
ad  maiorem,  per  propoli  praecedentem  8 : hse 
conlecutiones  deftruunt  data , ergo  principia 
4 quibus  fluunt  erunt  falfa , videlicet  qudd  A 
& B Cnt  magnitudines  inaequales:  erunt  ergo 
aequales  prout  propoCtum  fuit. 

PROPOSITIO  X. 

Ad  eandem  magnitudinem  ratio- 
nem habetium,  qua:  maiorem 
rationem  habet;  illa  maior  eft. 
Ad  quam  auterti  eadem  maiorem 
rationem  habet,  illa  minor  eft. 

I 

SVjyofitio.  A magnitudo  habeat  maiorem 
rationem  ad  C,  quim  B ; Dico  A elle  ma- 
iorem qu^m  B.  C autem  ha^at  maiorem  ra- 
tionem ad  B quim  ad  A;  DicoBdKmino- 
tem  quim  A. 

Oemonflratio  primz  partis,  C A non  Iit 
muor  quim  B,  erit  vel  aequalis  vel  minor,  fi 
pnmum , A & B habebunt  eandem  rationem 
ad  C,per  j.prop,  libr,  huius ; fi  lecundum,  A 
minorem  habebit  rationem  ad  C , quim  B, 
per  S.prop.  hae  confecutiones  deftruunt  data, 
eigo  principia  vnde  fluunt  erunt  fall^  videli- 
cet A & B elle  vel  aequales , vel  A elle  mino- 
rem B ; relinquitur  igitur  vt  A fit  maior 


quim  B,  Ccuti  fuit  propoCtum  in  hac  pri- 
ma parte. 

Demonftratio  fecundx  partis.  Si  B non  fit 
minor  quam  A,  erit  vel  illi  squalis,  vel  ma- 
ior ; Si  Drimum,C  habebit  eandem  rationem 
ad  B quim  ad  A ; per  7.  propoli  libr.huius:  G 
(ecimdum , habebit  C ad  A maiorem  ratio- 
nem quim  ad  B,per  S.prop.hc  conlecutiones 
deftruunt  data,  ergo  origines  vnde  procedunt 
captiofi  erunt,nimirum  B & A el£  vel  squa- 
les, vel  B maior  qui  m A : relinquitur  ergo  vt 
B fit  mi  nor  quam  A,quemadmodum  fuit  fe- 
cundo loco  propoCtum. 

PROPOSITIO  XI. 

Quat  funt  eidem  eaedem  rationes, 
& inter  le  (unt  eaedem. 

DEmonftratio.  Qus  funt  eadem  vm'  ter- 
tio funt  eadem  inter  fe  per  7.  axioma 
noftrum  huius  libri  : Dantur  autem  eidem 
rationi  caadem  rationes,  ergo  erunt  eaedem 
inter  le  per  7.  illud  axioma. 

COROLLAR.IVM  NOSTRVM. 

Qufmit  liflim  rttmilui  tddtm  rttimu,  d- 
inia  ft  fnl  ttitm. 

HOcenim  eft  altera  pars  axiomatis  illius 
7.  noftri. 

PROPOSITIO  XII. 

Si  fint  magnitudines  quotcum- 
que proportionales : quenud- 
modum  le  habuerit  vna  ante- 
cedetium  ad  vnam  conlequen- 
tium ; ita  le  habebunt  omnes 
antecedentes,  ad  omnes  conle- 
quentes. 

O VppoCtio.  Sit  A ad  B,  vt  C ad  D,&  vt  E 
F : Dico  ita  efle  A C £ (uuiinani  ante- 
cedentium onmium  ad  BDF  Aimmam  conle- 
quentium  omnium , vt  eft  A vna  magnitudo 
antecedentium  , ad  B fuam  coni^uenteiUy 
vel  vt  C ad  D,  vel  vt  E ad  F. 


C.  H.  I. 
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G. 

H. 

I. 

A. 

C. 

E. 

B. 

D. 

F. 

K. 

L. 

M. 

ACE, 

ad 

BDF. 

A. 

ad 

B. 

C. 

ad 

D. 

E. 

ad 

F. 

Conftruftio.  Sumantur  acqiicmultipliccs 
G.  H.  I.  antecedentium  A.C,  E;  tum  sque- 
multiplices  K,  L,  M,  confluentium 
iuxta  quamcumque  multiplicationem.  Erunt 
per  1 .prop.libr.  huius , omnes  sque> 

multiplices  omnium  A,  C,  £,  vt  vna  vnius, 
puta  G , ij^us  A : eodem  modo  erunt  omnes 
K,  L,  M)  a^quemuiciplices  omnium  B,  D,  F, 
vt  vna  vnius,  puta  K,  ipGus  B.  His  politis  fe- 
quitur. 

Demonlbatia  Datur  A prima  od  fecun- 
dam B , vt  C tertia  ad  quartam  D , vcl  vt  £ 
alia  tertia  ad  quartam  aliam  F ^ ergo  perdef. 
6.  libri  huius, ^ucmulciplices  G,H,vcl  G,I, 
prim«e  fle  tertis , vna  excedent,  vel  delicient, 
vcl  sequabuntur , rcfpe^  squemultiplicium 

K,  L,  vel  K,  M,  Iccunds  & quarts.  Quare  li 
omnes  fumamur  G H I cx  vna  parte , & ex 
alia  parte  omnes  K L M,  illx  per  axiomata 
2. vcl  8.  libr,  huius  noEra , erunt  vcl  squales 
fimul  iEis , vcl  iiucqualcs  per  dcfcfhim  aut 
excclUim^  licut  vnaGiplius  K,  velHipGus 

L,  vcl  1 iplius  F,  iuxta  omnem  multiplicatio- 
nem acceptam  in  conEru<5iioneJgitur  per  ip- 
iam  dcHn.  6.  libri  huius , fi  Eatuamus  A C £ 
primam  magnitudinem , & fecundam  BDF, 
tcriiam^e  A,quartam  denique  B,  vcl  C ter- 
tiam fle  D quartam  , vel  E tertiam  Si  Fquar- 
tam  i quia  oEcndimus  G HI  multiplicem 
primae  vna  deficere  vcl  excedere  vcl  xqua- 
Icm  clTe  refpe^lu  K L M multiplicis  fecund® 
BDF»  ficut  excedit,  vcl  deficit, vel  a^quaiis  eE 
G multiplex  tertix  rcfpc^lu  K multiplicis 
quartx  , vcl  H rcfpcdu  L , vcl  I rcfpcftu  M: 
erit  A C £ ad  BDF , ficuti  A ad  B,  vel  C ad 


D,  vel  £ ad  F ; videlicet  omnes  antecedentes 
ad  omnes  confequentes, ficuti  vna  anteceden- 
tium ad  fuam  confequentium, 

PROPOSITIO  XIII. 

Si  prima  ad  iccundatn  eadem  ha- 
bueric  rationem  qu^  tertia 
ad  quartam  ; tertia  vero  ad 
quartam  maiorem  rationem 
habuerit , quam  quinta  ad  lex- 
tam.  Prima  quoque  ad  fecun- 
dam maiorem  rationem  habe- 
bit , quam  quinta  ad  fextam. 

O Vppofitio.  A prima  ad  fecundam  B , can- 
i3dcm  habeat  rationem  qu4m  tertia  C ad 
quartam  D ; venia  vero  C ad  quartam  D ma- 
iorem habeat  rationem  qu^m  £ quinta  ad  F 
fextam : Dico  qudd  prima  A ad  fecundam  B, 
maiorem  etiam  rationem  habeat, qu^m  quin- 
ta £ ad  fextam  F. 

DemonEratio.  In  9.  axiomate  noEro  hu- 
ius libri,  oEendimus  magnitudines  habentes 
eandem  rationem  ad  fuas  proprias  clle  squa- 
les vcl  ealdem  in  fp>ecie  relatarum  fle  fi  vna  ex 
illis  relata  ad  fuam, habeat  maiorem  rationem 
qu^m  alia  ad  fuam,  oEendimus  effe  inxqua- 
Ics  in  fpecic  relatarum.  Igitur  quoniam  A ad 
B,  cE  xquolis  C ad  D;flc  C ad  D insqualis  £ 
ad  F;  erit  per  idem  axioma  cit.feu  per  i .axio, 
libr.i.  etiam  Aad  B,  inxqualisEadF  : hoc 
cE  vti  propofitum  eE  , fle  explicatum  in  illo 
axiomate  10.  fi  A ad  6 eandem  rationem  ha- 
beat, qu^m  C ad  D i fle  C ad  D,  maiorem  ra- 
tionem habeat  quam  £ ad  F j etiam  A ad  B, 
maiorem  rationem  habebit  quim  £ ad  F. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

Eifdftn  d/ttk . fi  ttrtid  di  qudrtm  mhmem  bd- 
buerit  tdiwntm  qakm  quintd  di  ftxtdm ; etidtn 
fttmd  di  fetunidm  bdMit  miturm  rdiivum, 
quam  qumtd  di  jtxtdm» 

CO^^OLLAIUVM  NOSTRVM 

I r. 

tifdem  ddtk ; ft  itriU  *i  i}il4rum  tmUm  tittu- 
nm  bubuerii  quam  qumtd  di  fixum  ; ttidm 
frimd  di  fitunidm  Cduim  bdMit  rdlmm 
quim  quiuid  di  fixtdm, 

COROL- 
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COROLLAIUVM  NOSTRVM 
III. 

Si  prim4  gd  feiundsm  maiorem  hdhutrit  idtmtm 
ttrtU  m4  qudrtsmi  teriU  duttmad  qudr~ 
tdm  mdurem  bdhutrit  rationtm  quim  quintM 
gdfexum  ; frimdttUm  mult^mdguddftcun- 
ddtn  hdhttit  mdidTtm  tdmntm , qudm  quintd 
gd  fextdm. 

COROLLAFUVM  NOSTRVM 
I V. 

St  frimd  dd  fecunddm  mmoum  hdhuerit  ruito- 
nm  y qudm  ttrtu  dd  qudttdm  ^ tertia  dutem 
dd  qudrtdm , minorem  hdbuerit  rationem,  quam 
qumtd  ad  ftxtam : Vrima  multh  magit  ad  ftcun- 
iam  bdbelit  minorem  rationem , qudm  quinta 
dd  ftxtam. 

OMnia  ifta  corollaria  dependent  cx  dif- 
curfu  fado,  & axiomate  noftro  9, citato 
huius  libri. 

PROPOSITIO  XIV. 

Si  prima  ad  fecudam  eandem  ha- 
buerit rationem , quam  tertia 
ad  quartam;  Prima  vero  quam 
tertia  maior  fuerit ; erit  & fe- 
cunda maior  quam  quarta. 
Quod  fi  prima  fuerit  aequalis  ter- 
tiae, erit  & fecuda  aequalis  quar- 
tae.Si  vero  minor, & minor  erit. 

C Vppofitio,  Sit  A ad  B , vt  C ad  D ; & A 
^ prima  fit  maior  qu^m  C tertia : Dico  fe- 
cundam B ede  ctiaip  maiore  quarta  D.  Quod 
fi  prima  A fuerit  squalis  tertixC;  dico  fe- 
cundam B ede  squalem  quarts  D.  Quod  fi 
prima  A fuerit  minor  tertia  C \ dicolecun- 
dam  B elle  minorem  quarta  D. 

A ad  B.  C ad  D* 

Demonflratio  prims  allertionis.  Si  (ecun- 
da  B no  fit  maior  quarta  Di  erit  vel  illi  squa- 
lis, vel  minor.  Efto  primum, Quiadatur  A ad 
B,vt  C ad  D,crit  pcrcoroll.  prop.^.libri  hu- 
iusjinuertendo , B ad  A , vt  D ad  C ; fed  per 
prop.  7«  huius  quia  ponit  aduerfarius  B A:  D 


squales,  erit  B ad  C,  vi  D ad  C ; ofiendimus 
autem  efle  B ad  A,  vt  D ad  C,  ergo  per  prop, 
ii.lib. huius, erit  B ad  A,vt  B ad  Cjigitur  per 
prop  9.1ib.huiii?, erunt  A C squales  cotra 
datum,  hoc  abfurdum  prouenies  ex  pofitionc 
squalium  B & D,  indicat  iliam cflcimpofil- 
bilcm.Efio  fi  fieri  poffit  lecudum, videlicet  B 
minor  qua  D:Quia  datur  A ad  B,vt  C ad  D, 
erit  inucrccndo,pcr  coroll.prop.4.1ib,luiius,B 
ad  A,\'tDad  C:  & quia  aduc-rfarius  ponit  D 
maiore  quim  B,ipfa  D maior  maiore  habebit 
rationem  ad  C,  quim  B minor, iuxta  prop.8. 
li.  huius:lnfupcrquiaoftedirauscflc  B adA, 
vc  D ad  C,  A:  D ad  C maiorem  habere  ratio- 
nem ou^m  B ad  C;  perprop.i  j.Iibr.  huius,  B 
ad  A habebit  maiorem  rationem,  quim  B ad 

C:crgo  iuxra  prop.  lo.lib.huius,  A minor  erit 

quam  C, contra  datum : pofitio  ergo  aduerfa- 
ri  j dcftrucns  datu,  erit  impofTibilis.Cum  ergo 
ortenderimus  B non  polfc  squalem  elTc  ipfi 
p,ncc  minorem  illa,  relinquitur  vt  B fit  ma- 
ior qu^m  D,  quod  erat  prima  tllcrtio. 

Dtmonfiratiofecuds  adertionis.  Datur  A 
ad  B vt  C ad  D,&  dantur  A & C squales, er- 
goper  7.prop.li  br.  huius,  erit  A ad  B vt  C ad 
B:  crgoauiacft  Aad  BvtC  adD,A:cft  Aad 
B vt  C ad  B,crit  perprop.i  i .libr.  huius,  erit 
CadB  vtCad  D:  ergo  per  prop.^.Iib  huius, 
crut  B & D (quales, quod  erat  cocludcndum. 

Demonftratio  tertis  aflcrtionis.Quia  datur 
A ad  B vt  C ad  D,  erit  inuertendo  iuxta  co- 
roll.prop.4.  libr.  huius,B  ad  A vt  D ad  Cj  & 
quiadatur  A minor  quim  C,  erit  per  prop.8. 
lib.huius,  maior  ratio  B ad  Aquam  B adC, 
Quoniam  igitur  cft  D ad  C , vt  B ad  A,  & B 
ad  A maiorem  habet  rationem  quim  B ad  C* 
erit  per  prop.i  j.lib.  huius,  maior  ratio  D ad 
C,  qui m B ad  C : ergo  per  prop.  i o,  B minor 
eritquimD.  quod  erat  dcmonilrandum. 

COROLtARIVM  NOSTRVM 

I. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem , 
quam  tertia  ad  quartam',  fecunda  reib  fit  maior 
qudm  quarta ; erit  & prima  maior  qudm  urtta. 
Quodft  fecunda  fuerit  aqualk  quarta,  erit  & prima 
aqualie  ttrtta. 

Dtnique  fi  fecunda  fuerit  minor  qudm  quarta  , orit 
& prima  minor  qudm  tenia. 

C Vppofitio.  Sit  A ad  B , vt  C ad  D,  St  pri- 
mo loco  fit  B (ccuda  maior  quam  D quar- 
ta; Dico  primam  A cfle maiorem  tertia  C.fit 
fecundo  loco  Blccunda.xqualisquarts  Dedi- 
co fecundo  A primam  elle  squalem  tertis  C. 
Sit  tertio  loco  B fecunda  minor  quim  quarta 
D;dico  tertiA  prima  A cllc  minorem  B tertia. 

O Demon- 
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IS» 

Deroonftratio  i.iflcrtionis.  Quia  datur  A 
ad  B,  vt  C ad  D, erit  inuertendoper  coroll. 
prop.4.huius  libri,  B ad  A,  vt  D ad  C:  datur 
autem  in  hac  difpofitionc  B fecunda  maior 
quJm  tertia  D, ergo  per  hanc  prop.i  4.  erit  et- 
iam A maior  quam  C,quod  erat  propofitum. 

Demonftratio  fccund.e  adertionis.  Datur 
A ad  B vt  C ad  D;erit  per  coroll.  prop.4.1ib. 
huius  B ad  A vt  D ad  C ; datur  autem  B a- 
qualis  ipTi  D,ergo  per  hanc  prop.  1 4.erit  A x- 
qualis  ipfi  C,quod  erat  propofitum. 

Demondratio  tertix  aflettionis.  Datur  A 
ad  B vt  C ad  D , erit  inuertendo  pcrcoroU. 
prop.4.1ib.huius,B  ad  A vt  D ad  Cjdatur  ve- 
ro B minor  qui  m D,  ergo  per  prop.  illam  1 4. 
erit  A minor  qua  m B.quod  erat  propolitum . 

COROLLAR.IVM  NOSTRVM 

‘ I I- 

prmM  fttutiddm  unJim  rariaiww 

fvan  tmU  ti  ^ prmdfmit  mtiar 

fuundd : «tum  tirlU  mdi/r  iritipidria. 

Er  /i  frimdfitrril  dijudld  ficundd , wiu  trit  <4x4- 
lu  qndtld. 

EI  fi  frtiUd  fiurit  miner  qnim  fnundd , trit  & ter- 
tu  fflinar  fnim  4114114. 

DEmonftratio  horum  pendet  ex  natura 
(imilitudinis  rationum  qux  denomina- 
re debft  fubieSa  illarum:  Si  enim  fint  ratio- 
nes maioris  inxqualitatis,cum  debeant  com- 
parari ’ maiores  quantitates  cum  minoribus 
per  def.  5 • nollrarum  in  digrelfione  nollra,ne- 
certarid  fi  prima  maior  ell  fecunda,  tertia  eri  t 
maior  quarta,  fi  vero  fint  rationes  minoris 
inxqualitatis,  comparabuntur  minores  cum 
maioribus  per  def.d.earundem;  ergo  fi  prima 
cfl  minor  tomda , erit  A tertia  minor  quam 
quarta.  Si  denique  fint  rationes  xqualitatis, 
comparabitur  prima  squalis  cum  fecunda  il- 
li xquali , & tertia  cum  quarta  fimilitcr,  per 
def.3.earundcmcit.nollr.idcoqueetiam  tertia 
& quarta  erunt  xquales.  C um  igitur  per  om- 
nia genera  proportionum  indudiionemfece- 
rimus,manifc(lum  erit  coroll. hoc  (Iciindum. 

PROPOSITIO  XV. 

Partes  cum  pariter  multiplicibus, 
in  eadem  liuit  ratione , fi  prout 
fibi  mutuo  relpondent , ita  fu- 
mantur. 


A,.D  verd  ipfius  B;  ( fic  enim  fibi  mutuo  re- 
fpondent  ) Dico  iia^c  C 20  ad  D lo , vt  A 
4 ad  B 2 , (fic  enim  etiam  fumuntur  vt  fibi 
mutuo  refpondcnt. ) 


C Vpp 

limuli 


:>ofitio.  Sint  partium  A 4»  B 2,  af<]ue- 
multipUccs  C 20,  D io,C  quidem  ipfius 


Conftruftio.  Vel  partcsdatx  x» 

auales,  ve!  inxqualcs  inter  fe, quomodocum- 
que fitjdatx  erunt  carum  xquemultiplices  ic- 
cundiira  quamcumque  multiplicationem , eo 
quod  fub  terminis  infinitatis  vt  loquuntur 
Logici, alTigncntur.  Cofiderandx  erunt  qua- 
tuorifix  quantitates  A 4 prima, B 2 fecunda, 
C 20  tertia,  D loquarta:  & probandum  erit 
quod  fit  A 4 ad  B i,pars  nimirum  ad  partem, 
vt  caru  xqucmultipliccs  C zo  ad  D 10.  lam 
vero  fi  partes  illx  fint  inxqualcs  vt  in  cxcplo 
aliato,  (umedx  crut’ xqucmultipliccs  F ao,£ 
ioo,primx  A 4>&  tertix  C zo,iuxu  multi- 
plicatione xquemultiplicium  fumptarum  C 
20, D io,partiudatarura  A 4>B  z:tum  etiam 
iuxta  eandem  di^am  multiplicationem  fu- 
mendx  erunt axjucmultipliccsH  10,  G50, 
fccundxB  2,&  quartxD  10  : iftx  xquemui- 
tiplicei  fiiminx  erunt  vei  alix  C,D, frudum 
omnem  multiplicationem,  quia  illx  C,IL  Ic- 
cudum  omnem  multiplicationem  datxuint. 
Prxtere^  certum  C 10  & F ao » multiplicia 
partis  A 4,  efic  xqualia,per  d.ax*oofirum  hu- 
ius libri , quia  funt  per  conflrudtioncm  eiufi- 
dem  A 4 , xquemulciplicia  ; lu>dem  modo 
erunt  D io,H  10,  multiplices  panis  BzfX- 
qualcs  per  6.  ax.  cit.  quia  funt  ciufdem  partis 
B 2 xQucmultiplices^rcfirtru^iioncm.  Cer- 
tum cit  etiam  C 10, & D i OjXqucmuI^Iices 
datx, panium  A 4,U  1,  in  rquaiium,dlc  inx- 
quaics,pcr  9 ax.noihum  lib.huius,quiainx* 
qualibus  A 4,  B 2 datis , xqualJaindi&isx- 
qucmultiplicibus  adic^a  funt , fiecque  maio- 
rem C 20,  quimD  10 : quocirca  erit  F zp, 
maior  quaH  10.  Deniqj  quiaC20,&D  10, 
oficnfxrunt  inxqualcs,  & maior  C 20,  qulm 
D io:xqucmultipliccs  illorum  E 100,0  50, 
erunt  inxquales,  maiorque  L 100,  quimG 
20,percit.9.ax,  noflruin,quia  inxqualibus  C 
2 o,D  1 o,^quali  a in  dictis  ^quemultiplicibus. 
adieda  funt. 

Demonftratio  quando  panes  A & B dat* 
funt  xquales  j probandum  enim  cft  C & D 
carum  xquemuitiplices  efle  etiam  xquales 
inter  Ic,  vt  fint  in  eadem  ratione.  Per^.ax. 
noftrum  libri  huius,xqualiumxqucmultipli- 
ccs,funt  inter  fc  xqualcsixqualcs  referuntur 
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inter  (c  relatione  Tqualitatis : Ergo  pr.rtcs  x- 
quales  dacr  A & B,  referentur  etiam  relatio- 
ne squalitatis  qux  eft  eadem  formalitcr  in 
omnibuS)  ex  dcnn.nollra  ^.peimarum  noera- 
rum huius  libri.  Erunt  igitur  C & D,  iquc- 
multipliccs , vt  A &:  B,  in  hoc  cafu.  * , 
Demonftratio  quando  partes  A &:  B datx 
funt  insqualcs,  vt  in  exemplo  allato  A 4,  B 
a.Oftcndiraus  squcmultiplices  I*  20, E 100, 
priins  A 4 , & tertis  C 20 , femper  maiores 
clle  squemultiplicibus  H 10 , G 50,  Iccundx 
B 2,  &:  quarts  D 10,  (fi  prout  deoent  fuman- 
tur) idque  iuxta  quamcumque  multiplica- 
tionem declaratam  in  conftru^ione:crgo  per 
dcf.<5.1ibri  huius,  erit  A 4ad  B 2,  vt  C 20  ad 
D IO.  hoc  eft  erunt  vt  partes  A & B,  fic  mul- 
tiplices carum  C & D ; & magis  Ipeciatim 
erit  vt  A ad  B,fic  C ad  D.  quod  erat  proban- 
dum in  hoc  fecundo  cafu.  Cum  igitur  often- 
derimus  in  omni  cafu  propofitionem  iftam 
15.  abunde  dcmonftrata  erit. 

PROPOSITIO  XVI. 

Si  quatuor  magnitudines  propor- 
tionales fuerint, & vicilsim  pro- 
portionales erunt. 

SVppofitio.  Quatuor  magnitudines  A)  B, 
C,  O,  fint  proportionales ; hoc  eft  fit  A ad 
B,  vt  C ad  D : Dico  ciTc  permutando,  vel  al- 
ternando, vel  vicilTim  proportionales  iuxta 
dcf.  12.  Authorum  huius  libri  i hoc  eft  efle  A 
ad  C,  ficut  B ad  D, 

A ad  B 
•C  ad  D 


E 

ad 

c. 

G 

B 

ad 

D. 

Conftruftio.  Sumantur  iuxta  quamcum- 
que multiplicationem  xquemultipiices  E,G, 
priiDx  A, ac  tertis  B^tum  iuxta  aliam  quam- 
cumque multiplicationem  xquemulciplices 
F,  H,  fccundx  C,  & quarta»  D.  Si  non  ita  fit 
A ad  C,  vtB  ad  D;  ncceftario  pcrdef.8.  Au- 
thorum  huius  libri , aequemultiplices  E , G, 
primx  A & tertix  B , vnJ  non  excedent  ar- 
quemultipiiccs  F,H,fecund®  C &quarix  Dj 


hoc  eft  fi  E fit  maior  qu.^m  F,  noncrit  G 
maior  quam  H;  vel  fi  Efit  minor  quam  F,no 
critG  minor  quam  H;vcl  fi  E fitxqualisipfi 
F,non  erit  G xqualis  ipfi  H.  \'erumquiada- 
tur  A ad  B , & usmpta'  fune  carum  aquemiil- 
. tiplices  E,  G;crit  per  prop.i  5.  libr.huius,  E 
ad  G,  vt  A ad  B:  Simili  motio,  cjuiafumpt.c 
xqucmultipliccs  F,  H,  ipfarum  C,D,  erit  per 
eandem  prop.i  5. cit.F ad  H,  vt  C ad  D : Et 
quia  datur  A ad  B,  vt  C ad  D,  &:  iftis  cifilcm 
rationibus,  oftcnfx  funt  efle  caedem  rationes 
E ad  G,F  ad  Hjcrit  per  noftrura  coroll.prop. 
1 i.jibr.  huius  E ad  G , vt  f ad  H:  quare  per 
prop.144  Si  E prima  eft  maior  tertia  f, critG 
iccunda  maior  quiim  quarta  H ; & fi  E jirima 
eft  minor  tertia  F , erit  & G fecunda  minoi* 
quarta  H ; &:  fi  E prima  fiierit  xqualistertix 
i',  erit  &G  Iccunda  xqualis  quartx  H. 

Demonftratio.  Ex  conccftis  & pofitionc 
aduerfari)  contradicente  alfcrtioni  huius  pro- 
pofiiionis  Icquitur  vti  oftendimus  in  con- 
ftruftionc,  ealdcm  quantitates  E,  G,  efle  vna 
aequales  aliis  F,  H,  vel  maiores,  vel  minores 
illisj  tum  efle  inxqualcs,  hoc  eft  fi  vnafit  ma- 
ior, alia  non  fit  maior  j fi  vna  fit  minor,  alia 
non  fit  minor  \ fi  vna  fit  xqualis , alia  non  fic 
xqualis , fi  prout  debent  fumantur.  Hxc  fibi 
repugnant,  ergo  pofitio  aduerlari)  rationi  re- 
pugnabit: manet  igitur  vera  propofitio  ifta 
contradicens  illi  pofitioni.  permutatio 
locum  non  habet , quando  prima  & fecunda 
edatis  eft  diucrfi  generis  ab  tertia  & quarta. 

PROPOSITIO  XVII. 

•Si  compofitx  magnitudines  pro- 
portionales fuerint, hae  quoque 
diuifac  proportionales  'erunt. 

SVppofitio.  fint  compofit.u  magnitudines 
ACB  i2,CB4.DFE  9,FE  5, proportio- 
nales: videlicet  fit  ACB  12, ad  CB4,vt  DI  E 
5 ad  FE  3 : & ACB  1 2 antecedens  excedat 
CB  4 conlkjucntcm , exceflu  AC  8;  & DFE 
antecedens  excedat  FE  confequentem  fuam, 
DF  6 exceflu.  Dicoquod  iuxta diuifionem 
rationis  definitam  in  clcf.i  5.  Authorum  libri 
huius , fit  AC  8,  ad  CB  4»  vt  DF  ad  FE  3 . 
hoc  eft  fit  cxccfllis  antecedentis  datx  fiipra 
fuam  coni^uentem,  ad  fiiam  confequentem; 
ficut  cxccfllis  alterius  antecedentis  datx  fu- 
pr^  fuam  confequentem  ; ad  fuam  conic- 
quentem. 

O 2 AC.  8 
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A C.  8 


GHI  3«. 

ACB  1 2.  ad  CB  4. 

HIN  28. 

KLM  27. 

DFE  9.  ad  FE  5, 

LMO21. 

D F 6. 

IN  iS. 

CH^4. 

AC  8.  ad  CB  4.’ 

12.  HI. 

KL  i8. 

DF  6.  ad  FE  3. 

9.  LM. 

MO  ij. 


ConftruAio.  Ex  prima  antecedente  ACB 
12  data, dematur  fua  confccjucns data  CB  41 
remanebit  AC  8 , exceflus,  quo  antecedens 
ACB  12  fuperat  fuamCB4Conl^uentem: 
Similiter  cx  alia  antecedente  DFE  data  9, 
tollatur  Tua  confequens  data  F relinquetur 
cxccfllis  DF  quo  antecedens  DFE  9,  fupe- 
racconlequcntcmfuam  FE  5.  Ex  quibus  col- 
ligitur compoHtas  datas  magnitudines  c(Te  in 
ratione  maiori^  inaqualitatis;quia  diuifio  ra- 
tionis definita  loco  citato,  Tupponit  exceflus 
magnitudinum  antecedentium  fupra  fuas  mi- 
nores confluentes.  lam  verd  illarum  ma- 
gnitudinum AC  8.  CB4.  DF  6.  PE,  5.  fu- 
mantur eodem  ordine  per  quamcumque  mul- 
tiplicationem xqucmultipliccs  GHj4,  hi 
12, KL  t8,  LM  9.  Certum eft per  i.propof.^ 
libr.  huius, quod  GHI  56  erit  t^m  multiplex 
ipfius  ACB  1 2 , qu^m  GH 24 , ipfius  AC 8; 
tum  etiam  KLM  27  erit  t^mipfiusDFE, 
qu^m  KL  1 8 , ipfius  DF  6>  Et  quia  fumptae 
funt  ilis  squemultiplices  GH  24, HI  1 2,  KL 
18 , LM  9,fuarum  propriarum  minorum  eo- 
dem ordine  AC  8>CB4,DF(S,FE  3;  & funt 
dus  squcmultipliccs  GH , HI  1 2,  addits  fi- 
mul  i tum  alis  dus  reliqus  K L 1 8 , LM  9, 
etiam  addit.-? : Summs  fafts  GHI  36, KLM 
27, per  noflrum  2.  axioma  huius  libri , a^que- 
multiplices  erunt  fuarum  propriarum  mino- 
rum ACB  1 2 , DFE  9.  Prstcrci  capiantur 
ipfanim  CB  4,FE  3,squcmultipliccs  IN  16, 
MO I z , eodem  ordine  fecundum  quamcum- 
que multiplicationem,  & comparemus  cum 
CB  4 fecunda, & FE  3 quarta,  a-quemultipli- 
ces  alias  acceptas  HI  12,  LM  9,&  illas  IN  16, 
MO  1 2,carundcm  CB  4,FE  3 iQuia  ita  mul- 
tiplex crt  HI  1 2 primafccundr  CB4,vt  LM 
9 tertia  quarts  F E 5 ; & tim  multiplex  efl 


IN  16  quinta fccunds  CB  4 ,qu^m  MO  12 
fexta,  quartsFj  jcrii  pcrprop.z.libr.huius, 
tota  HIN  28  fccunds  CB4  ita  multiplex, 
atque tou  LMQ  2t,  quart*  FE  5.1niupcr 
cum  fit  data  ACB  1 2 prima  ad  fccudam  CB 
g4,vc  tertia  DFE  9 ad  quartam  FE  3 ;&  oflen- 
fxfintGHl  36,  KLMay.jSqucmultipliccs, 
eodem ordinc*primx  ACB  1 2,&  tertix  DFE 
9i  tum  alix  xtiucmultiplicts  HIN  28,LMO 
21 , eodem  ordine  fccundx  CB  4 , quartx 
FE  3, fecundum  quamcumque  multiplicatio- 
nem ; fit  per  dcfin.6. libri  huius, vt  illx  GlH 
3^,KLM  27,  vna  deficiant, vel  excedant, vel 
squales  fine,  refpcdlu  illarum  HIN  i8,LMO 
2 1 ,fi  prout  debent  fumantur:  Quod  G illx  de- 
ficiant ab  illis , vel  excedant  > auferendo  com- 
munes HI  II,  LM  9 ; excedent  vel  deficient 
reliqux  GH  24,  KL  i 8, ab  aliis  etiam  relidis 
IN  1 6,  MO  1 2,  per  8.  noflrum  axioma  huius 
libri:  Quod  It  xquales  fint  illx  illis, demendo 
communes  cafdem  HI  1 2,  L M 9,  relinquen- 
tur exdem  GH,  KL,  xquales  aliis  IN,MO, 
per  5. axioma  huius  libri.  Ex  his  fequitur. 

Demonllratio.  Q^ndoquidem  fecundum 
quamcumque  multiplicationem  accepimus 
xquemultiplices  GH  24 , KL  1 8,  primx  AC 
8,S:  tertix  DF  6 , eodem  ordine ; tum  etiam 
xquemultiplices  IN  i6,MO  1 2, eodem  ordi- 
ne, (ecundx  CB4,  FE  3 quarix ; & oftendi- 
mus  fimul  GH  24,KL  1 8, deficere,  vei  exce- 
dere, vel  xquales  clle,refpedu  IN  , MO 
1 2:erit  per  def.6.1ib.huius,  AC  8,ad  CB  4,vt 
DF  6,  ad  FE  3.  & llc  de  omnibus  aliis,  quod 
erat  concludendum. 

COROLLARIVM  PRIMVM. 

Si  fnt  qudtuoT  mggnttudmi  proptrtiondles  ^bd 
quoqut  ptr  dutifmtm  rationu  (oautrfdm 
praporuonAlts  ernur. 

SVppofitio,  finte.rdemquatuordatx  ma- 
gnitudines compofitx  proportionales 
ACB  ad  CBjVt  DFE  ad  FE : Dico  etiam cUc 
per  diuifioncm  rationis  conuerfam,  explica- 
tam in  deLi  ^.Authorum  huius  libri, propor- 
tionales hoc  elTc  CB  ad  AC,vt  FE  ad  DF. 

CB  ad  AC. 

FE  ad  DF. 

Dcmonllraiio.  Cum  dentur  copofit*  ma- 
gnitudines proportionales  ACBadCB,vC 
DFE  ad  FEjerunt  per  illam  prop.t7.diuifim 
proportionales,  hoc  cll  AC  ad  C B,  vt  DF  ad 
FE  :ergo  per  coroll.  prop.4.  huius  libri, erunt 
inuertendo  proportionales;  CB  ad  AC,vt  FE 
ad  DF.  quod  erat  concludendum. 

COROL- 


I 


a 
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COR.OLLARIVM  SECVNDVM.  COROLLARIVM  NOSTRVM 


Si  fint  qudiutr  mdgnuudmts  proferticadl»  i i* 
fer  diu^tum  rtttenit  letilttrimn 
erunt  preferthnjlei. 

SVppofitio.  Sint  cidcm  magnitudines 
quatuor  proportionales  AC  ad  ACB , vt 
DFadDrE:  Dico  etiam  elltrpcr diuifionis 
rationis  contrariam  explicatam  in  definit.  1 5. 
Authorum  huius  libri , proportionales ; hoc 
eft  vt  AC  ad  CB,  ita  Dh  ad  f £. 

t 

AC  ad  CB 
DF  ad  FE. 

DemonArado.  Quia  eft  AC  ad  ACB  y vt 
DF  ad  Di-E  jcrit  per  corollar.  prop.4.  huius 
libri  inuenendo  ACB  ad  AC,  vtDFEad 
, DF;  ergo  per  hanc  prop.  ly.critperdiuifio- 
nem  rationis  AC  ad  CB,vt  DF  ad  FE.  quod 
erat  dcmonilrandum. 

PROPOSITIO  XVIII. 

Si  diuifie  magnitudines  fint  pro- 
portionales } hx  quoque  com- 
pofitx  proportionales  erunt. 

SVppodtio.  Sint  quatuor  magnitudines 
proportionales  diuifa:,  hoc  eA  Iit  AC  ad 
CB,  vt  DF  ad  FE : Dico  cas  ellc  per  compo- 
Adonem  rationis  deAnitam  dcf.  14.  Autho- 
rum huius  libri,  proportionales;  hoccAcAe 
ACB  ad  BC,  vt  DFE  ad  FE. 

AC  ad  C B. 

D F ad  F E. 

ACB  ad  CB. 

DFE  ad  FE. 

DemonAratio.  Certum  cA  CB  ad  CB,cIle 
vt  F£  ad  FE  in  ratione  squalitatis  iuxta  de> 
Anidonem  3.  digrelTionis  fecunda  noArs;  led 
datur  AC  ad  CB,  vt  DF  ad  FE:  ergo  per  2. 
noArum  axioma  huius  libri,  addendo  illas 
iAis , erit  ACB  ad  BC,  vt  DFE  ad  FE.  quod 
erat  coocludeoduin* 


s F. 

tifdm  ddtu  : duopertem^Jf/ifffKmrdfhnM  teMe- 
Mtrfdtn  expUutdm  in  def.id^,  Ubri  bMiuSf  rffe 
ACB  dd  AC,  VI  DFE  dd  DF. 

ACB  ad  AC 

DFE  ad  DF. 

NAm  cum  detur  AC  ad  CB  vt  DF  ad 
FE,  erit  per  corollar.  prop.4.  ««“crtcn- 
do  CBad  AC , vt  FEad  DF;eA  autem  AC 
ad  AC  vt  DFad  DF,pcr  dcAn.3.digrclTionis 
noAr£;ergo  addendo  lAas  illis , erit  ACB  ad 
AC,vtDFE  adDF. 

COR.OLLARI  VM  NOSTRVM 
I I. 

Ei/dem  ddtin  di($  ptr  (vmpcfitionem  rativni/ ton- 
trdridm  explitdtdm  in  ^finitunt  1 4.  Ubri  bit^ 
* ius,fJftACddACB,VlDFddDFE. 

AC  ad  ACB 
DF  ad  DFE. 

CVm  enim  detur  AC  ad  CB , vt  DF  ad 
FE  , erit  iuxta  corollarium  noArum 
praecedens  ACB  ad  AC,vtDFEad  DF;ei^O 
per  corollar.  propof.4.Iibri  huius , erit  inucr- 
tendo,  AC  ad  ACB,  vt  DF  ad  DFE, 

PROPOSITIO  XIX. 

Si  quemadmodum  totum  ad  to- 
tum , ita  ablatum  le  habuerit 
ad  ablatum;  & reliquum  ad  re- 
liquum , vt  totum  ad  totum  le 
habebit. 

SVppofitio.  Sint  duo  toti  ABC  20.  DEF 
IO,  & ib primo ablitum  AB  12  , ible- 
cundo  DE  6 ; ita  tamen  vt  fit  ABC  20  ad 
DEF  10,  vt  AB  12  ad  DE  di  hoc  cft  totum 
ad  totum  , vt  ablatum  ad  ablatum : fit  etiam 
ex  primo  reCduum  BC  8 , & ex  Iccundo  refi- 
duum  E F 4.  Dico  ita  eOe  refiduum  BC  8 ad 
refiduum  £F  4,vt  totum  ABC  20, ad  totum 
DEF  IO. 

O 5 ABCAB 
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ABCAB 

V- 

DEFDE 

16. 

ABC. 

20. 

DEF 

10. 

AB 

12. 

DB 

6, 

BC 

8. 

EF 

4' 

ABBC 

10. 

DEEF 

10. 

Dcmonftratio,  Si  non  fit  BC  8 , ad  EF  4, 
vt  ABC  to  ad  DEF  IO.  addendo  illis  com- 
munem rationem  AB  1 1 ad  DE  6 : non  erit 
ABC  20  ad  DEF  lO',  vt  ABCAB  52,  ad 
DEFDE  1 6 per  axio.  4,  noftrum  huius  libri: 
Sed  per  12. prop.cft  ABCAB  31  ad  DEFDE 
1^,  vt  ABC  20  ad  DEF  10,  ergo  per  9. 
ax.  noftrum  huius  libri  ABBC  20,  & ABC 
20  non  habebunt  eandem  proportionem  ad 
fuas  minores  proprias  DEEP  lo,  DEF  10, 
cft  autem  ABBC  20, tota  ipfa  ABC  20, per 
axioma  19.  libr.i.  & DEEP  lO,  cB  tota  ipfa 
DEF  10;  ergo  eadem  magnitudo  ad  eandcit 
magnitudinem  non  habebit  eandem  ratio- 
nem , vel  xouales  ad  xquales,  contra  prop, 
7.  abfurdum  lioc  indicat  pofitionem  adueria- 
ri)  contradicentem  aflertioni  huius  propofi- 
tionis  elTc  falfam  y & ipfam  alTcrcioncm  ve- 
ram. 

. COROLLARIVM. 

si  totg  tH4gn  'tiud9  pt  sd  aliquam  fui  parttm  vH 
parttSf  vtl  mttmem  . vt  tota  alta  magnitudo  ai 
aliquam  etiam  parum  vel  partttfm:  vtl  mino- 
rem,  v.g.  siBC  ad  BC,  vtDEFadEF.  Dico 
ept  per  conuerfionem  rationu  explicatam  def.  1 6. 
Awhorum  bmus  liWt,  effe  ABC  ad  AB,  vt  DEF 
ad  DE,  bot  efl  tpe  totam  magnitudinem  primam 
ad  txcejfum  quo  fuperabat  minorem  fuam , vt 
nagmtudo  fecunda  ad  excejumquo  fuperahas 
tninonm  fuam, 

ABC  ad  BC 

DEF  ad  EF 

ABC  ad  AB 
DEF  ad  DE 

DEmonftratio.  Cum  detur  ABC  ad  BC, 
vt  DEF  ad  EF,  erit  per  1 7.  prop.  diui- 
dendo , AB  ad  BC,  vt  DE  ad  EF ; & per  co- 


rollar.propof.^,  inuertendo  erit  BC  ad  AB, 
vt  EF  ad  DE ; & per  propof.  1 8.  componen- 
do erit  ABC  ad  AB , vt  DEF  ad  DE. 

4 

PROPOSITIO  XX. 

Si  fint  tres  magnitudines,  fit  aliae 
ipfis  squales  numero , quae  bi- 
nae & in  eadem  ratione  fuman- 
tur ; ex  aequo  aute  prima  quam 
tertia  maior  fuerit;  erit  & quar- 
ta quam  fexta  maior. 

Quod  fi  prima  tertiae  fuerit  aequa- 
lis; erit  & quarta  aequalis  fextae. 

Si  illa  minor,  haec  quoque  mi- 
nor erit. 

e Vppofitio.  Sint  tres  magnitudines  A 12, 
^^B6,C  3,&ali^tresD  itf,E8,F  4;fitquc 
A ad  B,  vt  D ad  E 1 & fit  B ad  C,  vt  E ad  F.  • 
Dico  primo  quod  fi  A prima  fit  maior  tertia 
C5  .quod  etiam  quarta  D maior  erit  Exta  F. 

A 12. 

B 6, 

C 3. 

D ' i6. 

E 8. 

F 4- 

Dcmonftratio.  Si  non  ita  fit,critquarta  D 
xqualis  vel  minor  fexta  F : cft  aequalis  fi  fieri 
poflTt.  Quia  datur  B ad  C vt  £ ad  F , erit  per 
coroll.prop.4.  inuertendo  C ad  B vt  F ad  E: 
la  vero  quia  aduerfarius  ponit  D & F squa- 
les, erit  per  7.  prop,  F ad  E vt  D ad  E , datur 
autem  A ad  B vt  L>  ad  E,  ergo  per  1 i.propoC 
erit  F ad  E vt  Aad  B;  & quia  oBendimus  ede 
Cad  B vt  F ad  E,  erit  pcrcit.prop.il.  C ad 
B vt  A ad  B j ergo  per  9.  prop.  erunt  A & C 
squales  contra  datum  : Non  erit  ieiiur  D *- 
qualis  ipfi  F,  Efto  vero  fi  fieri  pofUc  maior  F 
qu^m  D : tunc  F ad  £ maiorem  habebit  ra- 
tionem quimDadE*»  Cum  autem  detur  B 
ad  C vt  £ ad  F,  erit  inuertendo  per  corollar. 
prop»4.  C ad  B vt  F ad  E , otlendimus  autem 
tertiam  F ad  quartam  £ maiorem  habere  ra- 
tionem, 
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tioncm,qu^m  quinta D ad  E fextamcxcius 
poiitionc  ; ergo  per  prop.  i|.  prima  C ad  fe- 
cundam li  maiorem  habebit  rationem  quiim 
quinta  D ad  fextam  L:Prarterea  cum  detur  A 
ad  B vt  D ad  E,  prima  ad  fecundam  vt  tertia 
ad  quartam, & tertia  D ad  E quartam  habeat 
minorem  rationem  qu^m  C quinta  ad  fex- 
lam  li  vti  oftendimus; etiam  per  i j.prop.cit. 
coroH.  noftrum  prima  A ad  fecundam  B mi- 
norem habebit  rationem  quira^quinta  C ad 
fextam  B:  ergo  per  propof.  lo/erit  Bmaior 
quim  A , contra  datum  : non  poterit  igitur 
dll’  f maior qiK^m  D.  Cum  ergo  oftenderi- 
mus  non  polle  ede  F xqualcm  ipfi  D , nec 
maiorem,  erit  minor  quam  D.quou  erat  pro- 
bandum. 

Eifdc  m poficis.  Si  prima  A fuerit  .rqualis 
tcrcix’  C:dico  (ccundd  D quartam  efle  lequa- 
lem  fexta:  F.  Cum  dentur  A C xquales, 
erit  per  7.  propof.  A ad  U vt  C ad  B ; datur  B 
ad  C vt  E ad  F , ergo  inuertendo  per  coroll. 
prop.^.crit  F ad  E vt  C ad  B;crgo  etiam  per 
1 1 .propof.  erit  F ad  E vt  A ad  B,ctiamquc  vt 
D ad  E ; ergo  per  9.prop.  erunt  aquales  D & 
F,quod  erat  concludendum. 

Eifdcm  pofltis.  Si  prima  Afuerit  minor 
qu^m  tertia  C;Dico  tertio  quod  quarta  D Ht 
minor  qu^m  F fexta. 

Demondratio.  Si  non  fuerit  D minor 
qu^m  F , Ht  n Heri  poHit  maior  D quam  F, 
vel  squales  ipls  D,1  .Examinemus  primum, 
Datur  B ad  C vt  E ad  F,  ergo  per  coroll.pro- 
pof.4.  erit  inuertendo  C ad  B vt  F ad  E ; fed 
F ad  £ minorem  habet  rationem  quim  D ad 
E,  pcrpropof.8.  cfgo  per  axio.noHrum  9. hu- 
ius libri  etiam  C ad  B habebit  minorem  ra- 
tionem qulm  D ad  E : Icd  datur  D ad  E vt 
A ad  B;ergo  percieat,  axio. 9.  C ad  B mino- 
rem habebit  rationem  quam  A ad  B:crgo  per 
propof.  10.  A maior  critqu^m  C , contra  da- 
tum; Igitur  exiftente  A minore  quam  C,  non 
poterit  F dici  minor  quam  D.  Difeutiamus 
fecundum  : Datur  B ad  C , vt  E ad  F , ergo 
inuertendo  erit  per  coroll.  prop.4.  C ad  B vt 
F ad  E ; (cd  per  7.  prop.  cftF  ad  E vt  D ad  E; 
ergo  per  axio.9.citat.  cum  detur  D ad  E vt  A 
ad  B,  erit  F ad  E vt  A ad  B;  fed  per  8 . prop.  A 
ad  B minorem  habet  rationem  quam  C ad  B; 
ergo  per  citatum  ax.  9.  F ad  E habebit  mino- 
rem rationem  quam  C ad  B , contra  concef- 
fa:  abfurdum  hoc  indicat  poficioncmaducr- 
fari|  falfam  clle.  Cum  igitur  non  polfit  efle  F 
«qualis  ipfi  D , nec  minor, erit  maxor.  quod 
erat  propoiltum. 


PROPOSITIO  XXL 

Si  fine  tres  magnitudines,  &ali* 
ipfis  aequales  numero,  qu2 bi- 
nx  & in  eadem  ratione  fuman- 
tur , fueritque 'perturbata  ea- 
rum proportio-,ex  xquo  autem 
prima  quam  tertia  maior  fue- 
rit: erit  & quarta  maior  quam 
fexta. 

Quod  fi  prima  tertix  fuerit  xqua- 
lisjcrit  & quarta  xqualis  fextx. 
Si  illa  minor,  hxc  quoque  mi- 
nor erit. 

SVppofitio.  Sint  tres  magnitudines  A,  B, 
C,  & totidem  D,E,F,  qua*  binx  in  eadem 
ratione  fumptr  fint , Htque  earum  ratio  per- 
turbata dcHnita  ab  Authoribus  huius  libri 
def.  19. hoc eftfit  AadB,  vt Ead  F,  & B ad 
C vt  D ad  E : Dico  primo  quod  fi  A prima 
fit  maior quim  C tertia , quartamDcflc  ma- 
iorem fexta  F. 

A. 

B.  . 

C. 

D. 

E. 

F. 

Dcmonftratio.  Datur  B ad  C,vt  D ad  E, 
ergo  erit  inuertendo  per  coroll.  prop.4.C  ad 
B vt  E ad  D.  Datur  etiam  A ad  B vt  E ad  F; 
&:  pcrpropof.8.  A ad  B maiorem  habet  ratio- 
nem, quam  C ad  B , quia  ex  datis  cfl  A ma- 
ior quam  C : ergo  per  axioma  noflrum  9.hu- 
iu$  fibri  E ad  F maiorem  habebit  rationem 
quam  C ad  B,&:  quim  Ead  D:  ergo  per  pro- 
pofi  1 o.  erit  D maior  qu^m  F quod  erat  con- 
cludendum. 

Eifdcm  pofitis  fit  A xqualis  ipfi  C : Dico 
fecundo  D efle  xqualem  ipfi  F. 

Dcmonrtratio.Pcr  7. prop.  erit  A ad  B,vt  C 
ad  ex  datis  cfl  A ad  B ve  £ ad  F;crgopcr 

ax.no(lrtl  7.  erit  C ad  B vt  E ad  F.  Sed  Se  da- 
tur B ad  C vt  D ad  E, ergo  per  inuerfione  ra- 
O 4 tioois 


Digitized  by  Google 


i64  Commentarius  in 

tionis  iuxu  coroll.  prop.  4.  erit  C ad  B vt  E 
ad  D;  crgoiuxta  coroll.cit.y.erit  E ad  F vt  E 
ad  D : quare  per  prop.  9.  erunt  ixjuales  D & 

F.  quod  erat  pronandum, 

Eifdem  politis,  fit  A minor  quim  Cj  Dico 
tertio  D elle  minorem  quam  F. 

Dcmonfiratio.  Datur  B adCvtDadE, 
ergo  per  coroll.  prop.4.  inuertendo  erit  C ad 
B vt  E ad  D : Datur  etiam  A ad  B vt  E ad 
F;  & per  propof.8.  A ad  B minorem  habet  ra- 
tionem quam  C ad  Bj  ergo  per  axio.noftrum 
g.libri  huius , E ad  F minorem  rationem  ha- 
bebit quJm  C ad  B , & quJm  E ad  D : ergo 
per  1 o.  propof.  D minor  erit  qujm  F.  quod 
erat  demonllrandum, 

PROPOSITIO  XXII 

Si  fint  tjuotcumque  magnitudi- 
nes , & ali*  ipfis  xquales  nu- 
mero qu*  bin*  in  eadem  ra- 
tione fumantur : & ex  acquali- 
' tate  in  eadem  ratione  erunt. 

SVppofitio.  Sint  exempli  gratia  tres  ma- 
gnitudines A.B.  C.  & alix  tres  D.E.F. 
qux  bin^  in  eadem  ratione  fumantur ; hoc  cft 
ht  A ad  B,  vt  D ad  £ j & B ad  C,vt  E ad  Fi& 
fic  deinceps  fi  plures  eflent  dats,(me  vlla  per- 
turbatione rationis.  Dico  cllc  ex  ^equo  vti 
definitum  fuit  def.  1 7.  A ad  C,  vt  D ad  F,  hoc 
cft  prima  ad  vltimam,  in  prima  lerie,  vt  pri- 
ma ad  vltimam  in  altera  lerie. 

A,  B.  C.  D.  E.  F. 

G.  H.  I.  K.  L.  M. 

ConAru^io.  Sumantur  l^undumquam- 
cumque  multiplicationem  zquemultiplicas 
G,  K,  ipfarum  A , D,  eodem  ordine  \ tum 
quemultiplicesH)L,iprarum  B,£j  tum  sque- 
multiplicesI,M, ipfarum  C,  F. 

DemonAratio.  Si  non  fit  A ad  C,  vt  D ad 
F,  «quemultiplices  G & K , primae  A ac  ter- 
tiae D,non  vna  deficient,  vel  excedent,  vel  ae- 
quales erunt , refpeSu  aequemultiplicium  I, 
M,fccunda;C  & quarts  F,iuxtadcfin.8.1ibr. 
huius.  Verum  cum  detur  A ad  B , vt  D ad  £, 
erit  per  ^.prop.libr.  huius  G ad  H,vt  K ad  L: 
Simili  modo,  quia  datur  B ad  C vt  £ad  F, 
erit  H ad  1 vt  L ad  M,  per  cit.4.  propof  Tres 
igitur  magnitudines  habemus & alias 
itiii  K,L,M,qus  biasiaeadem  proportione 
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fumptx  funtjhoc  cA  G ad  H,  vt  K ad  L;  tum 
Had  I,  vt  L ad  M;fit  per  propof.zo.lib.Vt  fi 
G prima  fuperat  tertiam  1 , excedat  etiam 
quarta  K fextam  M \ & fi  rqualisfit  G ipfil, 
xqualis  etiam  fitKipfi  M fi  deficit  defi- 
ciat: Itaque  ciimG,K,fint  xqucmultiplices 
A primi  ac  tcrtixD;&  l,M,fintx’qucmul- 
tiplicesfccundr  C & Fquartar;&:  oAenfe  fint 
illi  a?qucmultipliccs  G,  K , vna  deficere  vel 
excedere  vel  axjualcs  efle  rcfpcdu  iqucmuJ- 
tiplicium  1 ,*M , pugnantia  cogitur  admittere 
aduerfarius  confequentia  ex  fua  pofitione 
contradicente  ailcrtioni  huius  propoficionis, 
qux  ideo  demonArata  remanebit. 

Quod  fi  darentur  ex  vtraque  parte  plures 
magnitudines  qudm  tres ; per  ea  qui  diximus 
oAendetur  cAe  femper  in  vno  ordine  prima 
ad  teniam  feu  vltimam,vt  alia  prima  alterius 
ordinis  ad  vltimam  : tunc  fi  detur  alia  quarta 
in  vno  ordine,  & alta  quarta  in  alio  ordine; 
confiderandi  erunt  prima  &:  tertia  vti  /^un- 
da, & alia  data  quarta  vel  vitima,  vt  tertia;  & 
fic  in  alio  ordine : & fic  deinceps  dc  aliis. nam 
per  iAam  demonArationem  faiAam  priccdcn- 
tem  tres  erunt  in  vno  ordine , & tres  in  alio, 
cricque  prima  vnius  ordinis  ad  vltimam,  vt 
alia  prima  alterius  ordinis  ad  vltimam. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Si  frhrid  dd  faunddtn  tdndm  bdbutrit  rdtmtm, 
qudm  ttrtid  dd  qudrtdm\  bdUbunt  ttidm  dque- 
multiplUtt  primd  & tcrtit , ad  ftcundam  (y 
qudrtdm  undem  rdtianem : Uem  aquimuUipU- 
ctt  fitundd  & qudrtd  dd  primdm  & tertidm» 
estndtm  rdtionm  bdbehnt. 

Er  contrd  eandem  ratitntm  habebunt  fttundd  & 
qaartat& aquemultiplim prima  & tertia : Item 
prima  ac  tertia  ad  aquemuUiplitet  feeunda  ^ 
quarta  eandem  ratienem  habebunt, 

CVppofitio.  AadBfitvtCadD;fitque£ 
L^tam  multiplex  primi  A,  atque  F multi- 
plex cA  tertii  C : Dico  primo  ita  efle  £ ad  B, 
vtFad  D.  Pnterea  fit  G tam  multiplex  fe- 
cundi B,atquccAH  multiplex  quarti : Dico 
fecundo  ita  efle  G ad  A,  vtHad  C.  Tertio 
Dico  ita  efle  c contrario  B ad  £ , vt  D ad  F. 
VlumoqueDicoitacflc  AadG  vt  CadH. 


E. 

F. 

A. 

C. 

B. 

D. 

C. 

H. 

Demoi^ 
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Dcmonftmio.  Ex  djtis  in  ratione  squc- 
multiplicitatis  cft  E ad  A,  vt  F ad  C;datur- 
.quc  A ad  B vt  C ad  D i erit  per  iftam  propoli 
i : . cx  a;quo  E ad  B vt  F ad  D,  quod  erat  pri- 
mo propofitum.  Pro  fecunda  allcrtionc  (ic 
procedemus  Datur  A ad  B vt  C ad  D , ergo 
per  coroll.  prop.4.erit  inuertendo  B ad  A,vt 
D ad  C : lam  vero  quiaexdatis  in  ratione 
zejuemultiplicatis  cll  G ad  B vt  Had  D ; eft- 
que  Bad  A vt  D ad  C ; erit  ex  a;quo  G ad  A 
vt  H ad  C , ficuti  fuit  fecundo  loco  alfertum. 
Infuper  quia  oftendimus  efle  B ad  A vt  D ad 
C , & ex  datis  in  ratione  fubatqucmultiplici- 
tatis,  cft  A ad  E , vt  C ad  F;crit.cx  *quo  per 
iftam  prop.B  ad  E vt  D ad  F,  ficuti  fuit  tertio 
loco  adfirudium.  Denique  quia  datur  A ad  B 
vt  C ad  D i efique  ex  datis  in  ratione  fubae- 
quemultiplicitatis  B ad  G vt  D ad  H j erit  ex 
tequoper  illam  prop.  aa.  A ad  G vt  C ad  H, 
quod  erat  vitimo  loco  propofitum. 

PROPOSITIO  xxin. 

Si  fint  tres  magnitudines ; aliaccjuc 
ipfis  aequales  numero , qua:  bi- 
nae in  eadem  ratione  himan- 
turjfuerit  autem  perturbata  ea- 
rum proportio ; etia  ex  aequali- 
tate in  eadem  ratione  erunt. 

C Vppofitio.  Sint  tres  magnitudines  cx  vna 
^ parte  A,  B,  C ; & cx  alia  alise  tres  D,E,F; 
<m£  binx  in  eadem  ratione  fumantur ; fucric> 
que  earum  ratio  perturbata  , vii  definita  cft 
^ Authoribus  huius  libri  dcf.  19.  hoceft,fi 
A ad  B,  vt  E ad  F,  & Ii  ad  C,  vt  D ad  E:  Di- 
co eflfeex  xquo  A ad  C,  vt  D ad  F. 

A,  B.  C.  D.  E.  F.  . 

G.  H.  K.  L.  M.  N. ' 

Conftrudio.  Sumantur  eodem  ordine  ma- 
gnitudinum A,  B)  D,  aqquemultiplices  tuxta 
quamcumque  multiplicationem  G,H,E: 
Item  aliarum  reliquarum  C,E,  F,  eodem  or- 
dine zqucmultiplices  K,  M,  N,  iuxta  quam- 
cumque multiplicationenu 

Demonftratio.  Si  non  fit  A ad  vt  D ad 
^ £ i squemultipliccs  G , L , ipfarum  A & D, 

non  vna  excedent , vel  deficient , vel  squales 
erunty  refpcduaequcmultiplicium  K,N,  ip(a- 
. rum  C,F,  iuxta  defin.8*  libri  huius.  Veri^ 
quia  G & H ) funt  per  conftnidlionem  sque- 
mulcipliccs  ipl^m  A&  B^eht  per  prop.  15. 
G ad  H vt  A ad  B}  datur  vero  A ^ B vc£  ad 


F,  ergo  per  1 1 . propoferit  G ad  H vt  E ad  F: 
fcd  etiam  per  c1t.15.pfop.  el^  Ead  Fvt  M ad 
N;  igitur  per  cit.  1 1 . prop.  erit  G ad  H vt  M 
ad  N.  Praiterc^  quia  datur  B pruna  ad  fecun- 
dam C,vtD  tertia  ad  quartam  E;  erit  per 4. 
prop.  H multiplex  primi  B,adK  multipli- 
cem fecundi  C,  vt  L mulripIcxtertiiDad 
M multiplicem  Bquarti.  lam  vero  quoniam 
habemus  tres  magnitudines  G,H,  K,  &:  alias 
tres  L,M,N,qu.T  bin.i  fumantur  in  cadem  ra- 
tione, litquc  caru  ratio  perturbata,  (oftendi- 
mus  enim  efle  G ad  H,vt  M ad  N;&  H ad  K vt 
L ad  M)  fit  per  prop.a  i . vt  fi  G primafuperat 
tertiam  Kfupcrat  etiam  L quarta, fextam  Nj 
& fi  iqualis,iqualisi&:  fi  deficiat, dcficiatjco- 
tra  cocefla  confiquetia  ex  lua  politione cotra 
dicente  aflertioni  huius  propolitionis.Abfur- 
dum  hoc  indicat  pofitionem  illam  aduerfanj 
clTc  falfamA  propofitionem  hanc  veram. 

COROLLAKI  VM  NOSTRVM. 

Si  fuerint  buiufmtii  plura  trihut  mugnitudines, 
tkm  ex  vna purte  quam  ex  alia»  aqualt  numero» 
& fimtUter  rati»  earum  perturbata  dum  bina  in 
eadem  ratione  fumuntur : etiam  ex  aqualitate 
erunt  in  eadem  ratione. 

EXcmplum  proferam  in  quatuor  & aliis 
quatuor  magnitudinibus  A,  B,  C,  O,  D, 
E,F,F:ita  vt  fit  A ad  B,vt  F ad  O;  & B ad  C, 
vt  E ad  F i & C ad  O,  vt  D ad  E : Dico  ex  x- 
quo  efle  A ad  O,  vt  D ad  P. 

Dcmonftratio.Pcr  iftam  prop.  a 3. erit  A ad 
C,  vt  E ad  P i ponitur  autem  C ad  0,vtDad 
E : ergo  hahebimus  tres  magnitudines  A,  C, 
0,&  alias  tres  D,E,P,au£  bini  incadem  ra- 
tione fumuntur  perturoando  earum  propor- 
tionem 5 ergo  pcrift.im  propofitionem  erit  A 
ad  O,  vt  D ad  P.  Et  fic  de  aliis  pluribus  nume- 
ro. quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  XXIV. 
Si  prima  ad  lecundam  eadem  ha- 
buerit rationem , quam  tertia 
ad  quartamj  habuerit  autem  dc 
quinta  ad  (ecuhdam  eandem 
rationem,  quam  Ibcta  ad  quar- 
tam : Etiam  compofita  prima 
cum  quinta  ad  fecundam , ean- 
dem habebit  rationem , quam 
tertia  cum  lexta  ad  quartam.  ' 

Q Vppofitio,  Sit  primi  A »d  fecundam  B,vt 
Z}G  tertia  ad  D quartam  ; &£  quinta  ad 

B 
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B fecundam,  vc  F ftxta  ad  D quartam:  Dico 
11 A compolitam  ex  prima  S:  quinta  efle  ad  B 
fecundam,  v;  FC  compofita  ex  tertia  & fexta 
ad  D quartam. 

E.  ad  B. 


A,  ad 

B. 

e,  ad 

D 

r.  ad  D. 

E A,  ad 

B 

V e.  ad 

D 

Demondratio.  Sic  etenim  ax^ueproportio- 
natis  adduntur  xqucpro[>ortionatx,&:  Hc  per 
a.nodrum  axioma,  nent  .equeproportionati’ 
EA  prima  cum  quinta,  & I C tertia  cumfe-. 
xta , fuarum  propriarum  B fecundx  , D 
quarta? ; hoc  w erit  HA  ad  B vt  FC  ad  D. 
quod  erat  declarandum. 

PROPOSITIO  XXV. 

Si  qiiatuor  magnitudines  propor- 
tionales fuerint  ; maxima  & 
minima  reliquis  duabus  maio- 
res erunt. 

SVppofltio.  Sintquatuor  magnitudines  & 
inter  illas  maxima  AGB,  & minima  F, 
reliqus  vero  du*  E. , F , fintque  inter  (e  pro- 
portionales AGBadCHD,vt  Ead  F;  Dico 
AGBF  maximam  &:  minimam limui  efle  ma- 
iores CHDE  aliis  duabus  flmulfumptis. 

M 

AGB.  ad  CHD. 

E.  ad  F 

AGBF  maior  quam  CHDE, 

Antequam  conUruamus  6c  dcmonflrcmus 
propofltum,  explicanda  funt  inuolucra  oc- 
currentia in  hac  propofitionc ; videlicet , an 
confluens  maximas  antecedentis  poflii  efle 


minima  ; vel  pofita  confcx^ucntc  maxima, 
poflit  efle  cius  antecedens  minima  : Vel  pofl- 
ta  maxima  antecedente  poilic  efle  mininu 
alia  antecedens  : Vel  pofira  maxima  confe- 
quente  , poflit  efle  minima  alia  confequens. 
Qux  dubia  fbluentur  facile  oftenfis  ilHs  lem- 
matibus noftris , qua»  portea  per  modum  co- 
rollariorum proponemus  in  tine  dcmonflra- 
tionis. 

E 

W 

Datk  qua/uor  propcrtiondlthm  htter 

■ quas  fu  vna  maxima  , aha  mmima : Si  pri- 
mafutrit  maxtmgy  erit  minima  quaita,  non  au- 
tem fecunda  vel  tertia, 

QVandoquidem  datur  maxima  & mini- 
ma , duae  alix  erum  maiores  minfma  &: 
minores  maxhna : Datur  etiam  prima  ad  fe- 
cundam vt  tertia  ad  quartam,  & prima  maxi- 
ma; ergo  minima  non  poterit  efle  fecunda; 
nam  prima  edet  maior  certia  ex  didis , ideo- 
que  per  14.  prop.  -fe^nda  maior  quam  quar- 
ta, &:  fic  eflet  quarta  minor  minima  contra 
datum.  Sed  neque  poteft  c(Te  in  hoc  cafu  mi- 
ni ma,  tertia  fcu  alia  antecedens ; nam  ex  di- 
dis prima  antecedens  eflet  maior  fecunda ; 
per  coroll.  noflrum  propof.i4,tcrtia  minima 
ellct etiam  maiorquam  quarta  contra  datum. 
Reflat  igitur  vt  minima  fit  quarta,cum  datur 
maxima  Antecedens  prima. 

‘ II- 

Ddtk  eijdem  ; Si  antecedetis  prima  fuerit  minimat 
confequent  altera  alterius  rattonu  erit  maximOy 
feti  quarta ; non  autem  fecunda  vel  tertia, 

ANtecedente  prima  exiflente  minima, 
efto  fi  fieri  poflic.maxima  fecunda ; Ex 
datis  prima  minima  minor  efl  quim  tertia, 
ergo  pW  prop,  14.  fccuda  maxima  erit  minor 
qukm  quarta,  contra  datum.  Eflo  v^ro  fi  fie- 
ri etiam  poflit  in  hoc  cafu  maxima  tertia: 
tunc^quia  prima  minima  cft  minor  fecunda, 
.erit  per  nollrum  coit>ll.prop.i4.tcrtia  maxi- 
ma minor  qu^m  quarta,  contra  datum.  Cum 
igitur  antecedente  prima  pofita  minima,  non 
poflit  efle  maxima , fecunda  nec  tertia,  relin- 
quitur vt  fit  quarta. 

.III, 

Datis  tifdtm.  Si  maxima  fuerit  feeumU » minima 
erit  rertia , non  autem  pritna » neque  quarta. 

MAxima  enim  exiflente  fecunda,  non 
poteft  minima  prima  ; nam  ex  datis 
minima 


Digitized  by  Googie 


Elementtmm  C eometncciri*tn  Eudoxt  €?*  Eudtdis.  \ 6 7 


minitna  e(l  roionr  reliquis , idcoque  tmia: 
uare  cum  prima  fit  minor  tert»,  erit  fercun- 
t minor  qu^ra  quarta  per  propof,i4,  hoc  eft 
maiimadata  oric  minor  qulm  quarta  voa  e 
dasis,  contra  daium.  Sed  noque  minima  erit 
quarta  in  hoc  eodem  cafutnam  eflet  vna  e da- 
tisad  maximam  fccqndam,  yt  altera ^dpti? 
ad  minimam  quartam  jcrgo  per  coroll.  prop, 
4,cfTct  inucrtcndo,vt  maxima  ad  vnam  e da- 
tis,ita  minima  ad  aliam  e datis,  contra  Theo- 
rema primum  et  iftisdemonftratum.  Qiyn- 
doquidem  ergg  oHendimus  etiAentemati- 
ma  lecuda , non  poflfi  eOe  minimam  primam, 
vei  quanam  j relinquitur  vt  Ht  tertia. 

I V. 

I>Mw  vfliin : si  minima  fit  frit  fecunda , maxima 
erit  tertia  f ntn  autem  f rimat  vel  quurta. 

NAm  pofita  minina  fecunda,  leAo  H €eri 
poiUc  prima  matima , qus  ex  datis  eA 
maior  tertia;  ergo  per  prop.  14, fecunda  mini- 
ma erit  maior  quarta,  contra  datum.  £Ao  (i 
fieri  poflit  in  eodem  cafuquarta  maxima; erit 
vna  e datis  ad  fecundam  minimam , vt  tertia 
edatis  ad  maximam ; Prima  illa  ad  fecundam 
minimam  «urit  maior  illa  minima,  ergo  per 
coroll.  noA!‘un9  propof.  14.  tertia  e datis  erit 
maior  maxima quana,  contraditum.  Exi- 
Aente  minima  fecundam , oAendimus  maxi- 
mam non  poile  die  primam,  nec  quartam;er- 
goerit  tenia,  Acuti  propofuimus. 

V. 

Datk  tifiem\  Si  maxima  fuerit  tertia^  erit  muitma 
fKXuia  \ Pttt  autem  prima  rtl  quarta, 

IN  hoc  cafu  cAo  A Aeri  poflic  minima  pri- 
ma, tunc  per  2. Theorema,  maxima  non 
poterit  elle  tertia  contra  fuppoAcionem  adr 
miHam.  EAo  A Aeri  poflic  quarta,  cum  ex  da- 
tis prima  quxeumque  Ac  minor  tertia  maxi- 
me,  erit  fecunda  minor  quim  quarta  minima 
per  prop.  14.  contra  datum,  remanet  ei^o  vt 
maxima  exiAencetertia/it  minima  Iccunda.  > 

V r.  • 

Datie  ^dem  fi  maxima  fuerk  quarta ; erit  mimma 
prima , uau  autem  feaunda  vd  tmia» 

MAxima  cxiAentc  quarta.  At  A Aeri  pof- 
At  minima  fecunda  ; ciim  vero  per 
Theorema  4.  maxima  erit  tertia , non  autem 
quarta,  contra  fuppoAtionem  admiflam.  Sed 
Ao  A Aeri  poAic  minima  tertia } Prima  erit 


ex  datis  maior  quam  iAa  rertia  minima;  ergo 
per  propof.  14.  minima  iAa  tertia  erit  maior 
quim  quarta  maxima  contra  datum.  Relin- 
quitur ergo  vt  maximacxiAcntc quarta,  mi- 
nima At  prima. 

V r I. 

Datit  tifdam : si  miuima  fuerit  tartU : etit  maxi- 
ma  fitunda , um  autm  prima  v$l  quarta, 

Minima  exiAepte  tertia,  Ac  A Acri  pofltr, 
maxima  prima ; erit  maxi ma  pri ma  ad 
vnam  e datis,  vt  minima  ad  aliam  c dacis; 
maxima  prima  maioreAexdatisipfafccun- 
da;ergo  per  coroll.  noAnim  prop.  14.  tertia 
minima  erit  maior  quarta  e datis , contra  da- 
tum. Sed  cAo  A Aeri  pofTit , maxima  quarta: 
tunc  verd  per  Theorema 6.  praecedens, mini- 
ma erit  prima,  non  autem  tenia , contra  fup- 
poAtionem.  Sequitur  igitur  vt  minima  Ac  le- 
cunda. 

VIII. 

Hatk  pfdm  : rumima  fuerit  quarta;  erit  maxi- 
ma  prima  > ne»  amrmfetmuU , vel  tertia. 

Minima  exiAcnte  quarta,Ac  A Atri  pofHt 
maxima  Acunda,  aliarum  duarum  d** 
carum  vna  erit  prima,altera  tertia;  fed  ex  da- 
tis illa  quas  cA  prima, minor  eA fecunda  maxi- 
ma poAta , ergo  per  nc^rum  coroll.prop.14. 
tcniacric  minor  quana  minima , contra  da- 
tum. £Aq  denique  maxima  tenia  A Acri  pol- 
fit,  exiAence  quarta  minima;  tunc  ali aru  dua- 
rum ^ datis  vna  {cric  prima,alia  vero  fecunda; 
prima  autem  hec  cx  datis  minor  tenia  ma- 
xima poAta,  ergo  per  propof.  1 4.  fecunda  erit 
minor  quim  quarta  minima,  contra  datum, 
bxc  abfurda  indicant  exiAente  minimaquar- 
ta , non  poHc  maximam  neque  fecundam  ne- 
que tertiam;  Qeceflarid  igitur  erit  prima. 

Ex  his  theorematibus  fbluutur  dubia  pro> 
poAca  quacuor.  Primum  cx  primo  theorema- 
te , nam  poAta  prima  fcu  Antcccdenm  raaxi- 
ma,non  poceA  efle  minima  fecunda,  feu  con- 
fequens.  Secundum  ex  tenio  theoremate;  nam 
poAta  confequente  maxima , feu  fecuda  quod 
cA  idem  , minima  non  poceA  efle  prima ; fcu 
antecedens  illius  maxims.  Tentum  ex  pri- 
mo,nam  poAta  maxima  prima  fcu  anccceden- 
te,uon  potcA  efle  minima  tertia  fcu  alia  ante- 
cedens. Quartum  ex  tcnio;nam  po^u  fecun- 
da coofequatte  maxima , oon  poccA  efle 
mintina  quarta  feu  confluens  altera.  His  ve- 
rd fblutis  ac  poAtis  veaiamus  ad  propoTuio- 
fiis  huiufce. 

AGB. 
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qualia  AGBF,CHDE,maiufque  AGBF, mi- 
nus vcrdCHDE?  Sed  maius  AGBF,  com- 
ponitur ex  maxima  AGB  & minima  F ; 
minus  CHDE  cx  aliis  duabus  reliquis,  Pro- 
poHtum  ergo  demonftrauimus, 

AGBF  maior  CHDE,  COROLLARIVM  NOSTRVM 


AGB.  ad  CHD. 
E.  ad  F. 


Conftruftioncm.  Quandoquidem  AGB 
cft  ad  CHD,  vt  E ad  F ; Vel  maxima  AGB, 
erit  prima, vel  fecunda, vcl  tertia, vel  quarta:fi 
prima,tunc  per  theorema  primum,  erit  F,  mi- 
nima, quarta,  vl  in  exemplo  propofito  appa- 
ret : Si  AGB  maxima  eflet  fecunda ; tunc  per 
theorema  3 , minima  F eilec  tertia : (i  A G B 
maxima  cifet  tertia  j tum  per  theorema  5, mi- 
nima F elTet  fecunda : H denique  AGB  effec 
quarta } tunc  per  theorema  6,  minima  Fcflcc 
prima.  Vei  contra  vel  minima  F erit  prima, 
vcl  fecunda , vcl  tertia,  vel  quarta  : fi  prima; 
tunc  per  theorema  2 , maxima  AGB  eflet 
quarta:  fi  fecunda;  tunc  maxima  AGB  per 
tncorema  4,cflet  tertia:fi  tertia;tunc  maxima 
AGB,per  theorema  noftnim  7,fecunda  eflet; 
fi  quarta;  tunc  maxima  AGB  efletprima,  per 
8t  theorema , vt  in  exemplo  propofito  appa- 
ret. Itaque  cum  ex  his,  & folutione  dubio- 
rum maxima  & minima  non  poflintcflcfibi 
iniuicem  antecedentes  & confequentes,  neque 
ambx  conlequentes  diuerfx,vcl  antecedentes 
diucH^,reftat  vt  fi  in  vna  ratione  fit  vna  ex  his 
maxima  & minima,  antecedens , fit  altera  in 
altera  comparatione  confluens;  vcl  fi  vna  fit 
in  vna  comparatione  confequens,  fit  altera  in 
altera  comparatione  confequens.  Qu2  omnia 
erant  demonfiranda  ante  demonftrationem, 
& conftruftionem  huius  propofitionis.  Igitur 
in  exemplo  propofito, de  maxima  AGB  ,in- 
tclligatur  detra(^a  AG  «qualis  ipfi  £ , com- 
parata cum  ipfa  minima F;&cealiaCFlD 
comparata  cum  maxima  AGB , intelligatur 
ablata  CH,  aequalis  ipfi  F minimx;  relinque- 
tur GB  in  prima  detradione , & HDinle- 
cunda : Itaque  cum  detur  AGBad  CHD,  vt 
E ad  F , & ex  illis  totis  detra6l.£  fiot  m^o 
pntditSo  E,  F;crit  tota  AGB  ad  tota  CHD, 
vt  ablata  E ad  ablatam  F : ergo  per  prop.  19, 
erit  reliqua  GB  ad  reliquam  HD,  vttota 
AGB  ad  totam  CHD;  fedtota  AGB  maxi- 
ma efl  maior  quam  CHD  ex  datis ; ergo  per 
noflrum  corollar.  propofi  i af . erit  GB  maior 
quim  HD. 

Demonflratio.  j£qualibu$  AG  , & £,  ad- 
dantur arquales  F,  CH;  F quidem  ipfi  AG,& 
CH  ipfi  E;  fient  per  2.ax.libr.i.AGF,CHE, 
arquales : ('^lod  fi  insqualibus  G B maiori, 
HD  minori , illa  «qualia  tada  AG  F , CHE, 
addantur;  an  non  fient  per  4.axioJibr.i.in«- 


I. 

D4/S  quatuoT  qudntudtihm  propmmMttbHfy  inttt 
fit  vtu  mdxima,<Sr  dft4  minimd:  St  frimA 
futrit  mdximtt ; trit  minirnt  qHsru,  non  nutem 
fecuntU , vtl  tertid. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
II. 

Ddtk  eifdtm  : Si  nmecedem  prima  fuerit  minimai 
(onfiqum  aUeraaltmm  tomparatianm  eritma» 
ximdtfeu  quarta,  mn  autem  fetunda  ftl  tertia. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

III. 

Datkeifdem  x Si  maxima  fuerit  fecuntU  \ minimd 
erit  tertia , non  autem  prima  vtl  quarta. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

D^nir  tipitm : Si  minima  fuerit  fictmday  maximu 
erit  tertia , non  autem  prima  vtl  qusrta. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

V. 

Datk  eifdem : Si  maxima  fuerit  tertUi  erit  minima 
fecunda , non  autem  prima  vel  qiurta. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
V I. 

D^rar  eifdem : Si  maxima  fuerit  quarta ; erit  mm^ 
ma  prima,  non  autem  fecunda  vel  tirtia. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
V I I. 

Datk  eifdem : Si  minima  fiierit  tertia;  erit  maxima 
fecunda,  non  autem  prima  vel  quarta, 

COROL^ 
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COROLLARIVM  NOSTRVM 
VIII. 

Dttk  dflim : Si  mmhiufutrit  qiurU ; irit 
mtximt  priau  , «tu  tmltm  ftciuit 
ril  tcriu. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I X. 

J>ttk  tifdim  : ?ifu  inttudmtt  imxmm; 
ntn  ftufi  tjft  mininu  cmftijmM  iSiiu 
«uxmt. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
X. 

Ddii  lifim  Tifitd  at^tquaU  mttamt-,  M*  f». 
It/  HSm  A«tieidm  ijfi  mmm4. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
X I, 

Bliti  lifiim : Pifiu  nuxinu  AnuciStmi ; «tn  ft- 
lejl  tfi  «imimt  AmutiUiu  «tu, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
X I I. 

Dtii  tiffm : Vtfiu  m«xim«  Ctnftqiuwa ; lus 

ftlift  ijfi  mnim*  u«ftqum  «Ittr*  «lurim 
upiftuliiHi. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
XIII. 

Dtti  iifitm ; iLvanu  & mmim«,  na  ftffnnl 
tjfi  «mt«  Amtudata, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
X I V. 

Bmi  lifim : mtxim»  & maimn,  na  ftffnnl 
iffi  «ait  ctnftqntnm. 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
X V. 

Dtti  lifim ! lUximt  ti-  minimt , na  ftffnnl 
tffe  pii  mmttm  Amuiitniii  & Ctnpqnmw. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
XVI. 

Dtti  ttfim ; Ptptt^  rntxmt  Anteaienu  .mi- 
niat t/  itnftqntni  tltiTim  i itii. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

X Y I I- 

Dtti  lifim : Ttplt^  atximt  lapqntnti  vmm 
IX  tlii  iintift  ti  minimtfminimt  irit  tnle- 
iiiai  tlttrint  i itti. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

XVIII. 

Dtti  lifim  : Ptpttj,  minimt  itnfiqxinli  rnim 
IX  tiiq^trftti  mtximtimtximt  tht  An- 
iiciiini  tliirim  i itti. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
3 X I X. 

fi  na  atgnilniiiia  fiarint  fnftniatia; 
mtxiat  & miniat  pmnl  irnnl  Pititnt 
infit  riliqnt. 

Corollarii  prima  18,  nolb'a  iam  demoi|.i 
(Irata  funt  in  o&o  theorematibus  no- 
ftris,  vel  in  folutione  dubiorum,  velincon- 
ftru^one. 

Vltimum  i p.  Sic  declaratur.  Qujndo  tres 
magnitudines  funt  proportionales,  vnafumi- 
tur  bis,  atque  adrofic funt quatuor propor- 
tionales : ergo  per  idam  demonlbrationem 
allatam,  maxima  & minima  erunt  Gmul  ma- 
iores reliquis  duabus  Gmul  fumptis,  quse  Ginc 
xquales  ouplx  alterius  tertiae,  quod  erat  de- 
clarandum. 

Hxc  omnia  corollaria  & fcitu  Gmt  neceG- 
faria  in  Geometricis,  & iucunda.  quare ciim 
pro  demondtatione  accurau  prxmilerimut 
theoremata  illa  odio,  & folutiones  dubiorum 
propoGtorum ; ex  quibus  necellarid  proce- 
dunt i(h  corollaria , eorumque  demonftra- 
tiones ; ideo  illa  feorGm  proponere  vGii  Gitu- 
ra  dccieuimus. 

P H*c 
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Hsc  propoHtio  25  , efl  vitima  Eudoxi  & 
Euclidis.  Verum  quia  Campanus  & Clauius 
has  fupcraddunc  fequentes,  neccflarias  ad  in* 
tclligendos  Authores  antiquos  Geometras, 
quos  nouis  Commentariis  veidos  in  hoc  li- 
bro, iUuftrauimus ; ideo  illas  etiam  incom- 
memoratum  Hnem  cum  explicatione  addi- 
mus, & vnam  nodram  ^ numerumque  propo- 
linonum  Eudoxi  & Euclidis  pro(^uimltr. 
Sit  ergo 

PROPOSITIO  XXVI. 

Si  prima  ad  fecundam  habuerit 
maiorem  proporcionem,quam 
tertia  ad  quartam:habebit  con- 
uertendo  fecunda  ad  primam 
minorem  proportionem, quam 
quarta  ad  tertiam. 

C VppoCtio.  B ad  A maorem  habeat  ratio- 
‘^nem,  quimCadO  : Dico  per  inueriio- 
nem  iuxea  coroU.  prop,4.  B ad  A habere  ma- 
iorem rationem , qiUra  O ad  C. 

Conftrudio.  Datarum  A ad  B,&  C ad  D, 
fumantur  £,  F,  cquemultiplices  A (Rimx  & 
tertis  C , eodem  ordine  j tum  G,  A,  ali*  *- 
qucmultiplices  Ikundx  B & quart*  H : ne- 
ce0w6  per  definit.S.libr.huius  E multiplex 
primx  A , excedet  multiplicem  G , (ecund* 
B j Sc  F multiplex  tertiae  C , deficiet  ab  H 
multiplice  quartae  D ; lecund^m  aliquam 
muitiplicaueaeffl.  bis  poficis  fcquitur 


COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Si  prima  ad  fitundtm  minmm  bahurit  rdtwium, 
qnim  tniutdqiitTUm:  inumendt , ftimU 
ad  friirum  mturtm  bthiii  rdlicnm  , qiUm 
}«arta  ad  trrtiam, 

C Vppofitio.  A ad  B minorem  habeat  ra- 
tionem,  quJm  C ad  D : Dico  inuertendo 
B ad  A maiorem  habere  rationem  ou^m  D 
ad  C. 

Demonfiratio.  Datur  A ad  B minorem 
habere  rationem  quam  C ad  D ; ergo  C ad 
D maiorem  habebit  rationem  , quina  ad  B, 
ex  datis  ipCs:  ergo  inuertendo  B ad  A maio- 
rem habebit  rationem  quim  C ad  D , per 
iftam  propof.  z6. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Si  prima  ad  fecunda  habuerit  ma^ 
iorem  rationem , quam  tertia 
ad  quartam : Habebit  vicifsim 
prima  ad  tertiam  maiorem  ra- 
tionem , quam  fecunda  ad 
quartam. 

C Vppofitio.  A prima  ad  fecundam  B maio- 
rem  habeat  rationem,  quim  cettiaCad 
quartam  D.  Dico  vicillira  primam  A ad  ter- 
tiam C,  habere  maiorem  rationem,  quim  fe- 
cunda B ad  quartam  D. 


E. 

c. 

A. 

ad 

B. 

C. 

ad 

D. 

F. 

H. 

Demonfiratio  quod  B ad  A minorem  ra- 
tionem habeat,  quim  D ad  C : ollendimus 
in  conllruSione , quod  G multiplex  B,  defi- 
ciat ab  E muftipUee  A;&  quod  H multiplex, 
D,deficiat  ab  F multiplice,  C,fecundOm  ali- 
quas multiplicationes : ergo  per  dcf.  cit.8.  D 
ad  C maiorem  habebit  rationem  quim  B ad 
A.  quod  erat  coodudeodum. 


A ad  B 

E. 

C ad  D 

Conllrudio.  Sumatur  E magnitudo  qu* 
ut  ad  B,  vt  C ad  D:  tunc  per  p.axio.nollrum 
huius  libri;  cum  fit  E ad  4 vt  C ad  D;  & de- 
tur maior  ratio  A ad  B quim  C ad  D-erit  et- 
iam maior  ratio  A ad  B quim  E ad  B,  igitur 
per  I o . propof  A maior  erit  quam  E;ideo<5ue 
maior  erit  ratio  A ad  C , quim  E ad  C,per 
8.  propof  ‘ 

Demonftratio.  Polita  ell  E ad  B vt  C ad 
D , ergo  Mr  i S.  viciffim  erit  E ad  C vt  B ad 
D , & ollendimus  clle  maiorem  rationem  A 
ad  C,quim  E ad  C;crgo  per  axio.p.nollrum 
huius  libri  erit  maior  ratio  A ad  C quim  B 
ad  D.  quod  erat  concludendum. 


COROL- 
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CbROLLARIVM  NOSTRVM. 

si  prima  ad  fuundam  minnem  habuerit  rationem  ^ 
quhn  tertia  ad  quartam : vidjjim  prima  ad  ter^ 
fiam » minerem  habebit  rationem»  quamjttundd 
ad  quartam. 

SVppofitio,  Prima  A ad  fecundam  B , mi- 
norem habeat  rationem  c^u^m  C tertia  ad 
quartam  D»  Dico  viciflim  primam  A ad  C 
tertiam  habere  minorem  rationem , qu^m  fe- 
cunda B ad  quartam  D. 

Demon/batio.Quia  datur  minor  ratio  in- 
ter A & B , qu^m  inter  C & D i erit  ex  ipfis 
datis,  maior  ratio  C ad  D>  qu^m  A Si  Bjcrgo 
viciflim  per  iflam  propofltionem , erit  maior 
ratio  inter  C & A,  qu^m  inter  D & B;  & ju- 
xta prop^  z6i  inuertendoerit  minorpropor- 
tio  inter  A & C , quiim  inter  B & D.  qu6d 
erat  oflcndendum. 

PROPOSITIO  XXVIII. 

Si  prima  ad  lecundam  habuerit 
maiorem  proportionem, quam 
tertia  ad  quarta:  Habebit  quo- 
que compoflta  prima  cumie- 
oinda,  ad  fecundam,  maiorem 
proportionem,quam  compofi- 
ta  tertia  cu  quarta  ad  quartam. 

SVppofitio.  Habeat  prima  AB  ad  BC  fe- 
cundam, maiorem  rationem,  qu^m  tertia 
DE  ad  quartam  £F:  Dico  componede^quod 
ABC  con^fita  ex  prima  AB,&  fecuda  BC, 
habeat  adfecundam  BC,  maiorem  rationem, 
qu^ m D£F,  compoflta  ex  tertia  D£  & quar- 
ta £F , ad  quartam  EF. 

« A B ad  B C 

D£  ad  £F. 

ABC  ad  B C 
DEF  ad  EF* 

Conflru^o.  Intelligatur  squalis  BC,alia 
BC;&alia£FaK]uaiisipfi£F : tunc  erit  ea- 
dem ratio  squalitatis  inter  BC  & BC , vt  in- 
ter £F  & £F. 

Demonffaracio  his  a^queproportionatis  ad- 


datur improportionat»  datx  AB  ad  BC,DE 
ad  EI-:  ah  non  fiet  in.rqucproportionat.i  per 
8.  noflram  axioma  huius  libri  ^ hoc  eft  ABC 
ad  BC  maiorem  habent  ratj^ncm,quarn  DEF 
ad  EF,  quod  erat  concludendum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Si  ratio  prifna  ad  fecundam  fuerit  minor , quam 
tertia  ad  quartam  : Prima  quoque  cum  Jicunda 
ad  fecundam  habebit  minorem  rationem , quam 
tertia  quarta  fimut  ad  quartam. 

EAdcm  erit  confhudio  & demonflratio; 

squeproportionatis  addendo  datas  inx- 
queproportionatas* 

PROPOSITIO  xxix; 

Si  compofita  prima  cum  fecunda 
ad  fecundam,  maiorem  habue- 
rit rationem,  quam  compofita 
tertia  cum  quaru  ad  quartam; 
Habebit  quoque  diuidedo  pri- 
ma ad  fecundam  , maiorem 
proportionem , quim  tertia  ad 
quartam. 

SVppofitio.  Sit  maior  ratio  ABC  ad  BC, 
qu^mDEFadEF:  Dico  quod  diuiden>« 
do,  erit  AB  prima  ad  fecundam  BC , maio- 
•rem  obtinens  rationem,  qu^m  DE  tertia,  ad 
quartam  £ F. 

ABC  ad  BC 

DEF  ad  EF 


AB  ad  BC 

De  ad  £ f 

Conflru^o.  DccompofitisABC,  DEF, 
inteliigantur  detrads  BC , EF , squales  fuis 
confequentibus  BC,  EF,  propriis;  relinquen- 
tur AB,  DE;&  ablator  adeonfi^^uentes ipfas, 
eandem  habebunt  rationem, per  coroUar.no- 
flruiti  pr<^.7,hoC  cft  BC  ad  BC,vt  EFad  EF. 

Demonflratio.  Datur  ABC  maiorem  ha- 
bere rationem  ad  BC,qu^m  DEF  ad  £F:er- 
go  fl  ab  his  non  proportionalibus , demantur 
sque proportionales  BCad  BC,  vtEFad 
EF ; per  8*  ot^lnim  axioma , relinquetur  AB 
P X ad 
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ad  BC  maiorem  habens  rationem,  <]u^ m DE 
ad  EF.  quod  erat  dcmonftrandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Si  ccmfcfitd  primi  lum  famdi  btlrni  minmm 
raimem  tijtcitrtiUm  , rpaim  impnfiu  ttnU 
fum  quirti  id  qiurtim  : Hibebit  quoqat  dtui- 
dmdt  primi  id  fetutuUm  , mhurem  ruicKern, 
quim  iiriii  id  qmrtim. 

Eodem  artificio  & medio  manifeftum  cft 
iftud  corollarium:  relinquetur  enim  AB 
ad  BC  minorem  habens  proportionem  quam 
DE  ad  EF. 

PROPOSITIO  XXX. 

Si  compofita  prima  cum  fecunda, 
ad  fecudam  habuerit  maiorenj 
rationem, quam  compofita  ter- 
tia cum  quarta  ad  quarta ; Ha- 
bebit per  conuerfionem  ratio- 
nis ^ prima  cum  Inunda  ad  pri- 
mam, minore  rationem-,  quam 
tertia  cum  quarta,ad  tertiam. 

^ Vppofitio.  ABC  ad  BC  maiorem  habeat 
i3 rationem , qu^m  DEF  ad  EF  : Dico  per 
conuerilonem  rationis  ^ quod  ABC  ad  AB 
minorem  habeat  rationqqu^m  DEF  ad  DE. 

ABC  ad  BC. 

DEF  ad  EF. 

ABC  ad  AB. 

DEF  ad  DE. 

Demonflratio.Si  non  itaHt  vti  aiEritur, 
erit  ABC  ad  AB  maiorem  habens  rationem 
qu^m  DEF  ad  DE:vel  eandemhabebunt  in- 
ter fe  rationem.  Efto  (i  fieri  pofHt  ABC  ad 
AB  maiorem  habens  rationem , quam  DEF 
ad  DE:  cuncpcrprop.z9.diuidcndo  erit  CB 
ad  A6  maiorem  habens  rationem  ,qu^m  FE 
ad  DE ; & per  16  • prop.  inuertendo  y AB  ad 
CB  minorem  habebit  rationem , quamDE 
ad  £ F ; & per  coroll.  nofiru  m prop.  2 8.  erit 
componendo  ABC  ad  BC  minorem  habens 
rationem, quiim  DEF  ad  EF, contra  datum  8c 
fuppofitionem.  Efto  vero  fecundum  fi  fieri 
polfic;  tunc  per  corolLi.prop.iy.iuxtadiui- 


fionem  rationis  conuerfam  erit  B A ad  CB,vt 
ED  ad  FE  j inuertendo  per  coroliprop.<^. 
erit  CBad  BA,vt  FE  ad  £D:&  per  prop.  18. 
componendo , erit  CBA  ad  BA , vt  FEDad 
ED, contra  datum.  Cum  igitur  cx  his  abfur- 
dis  du£  pofitiones  aduerfarij  falfs  finr , vera 
erit  hxc  propofitio  continens  tertium  mem- 
brum diuifionis. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Si  (9mp9fit4  privM  cum  fecunda  ad  fecundam  ha* 
buertt  minorem  rationem , tiuam  compofita  ter* 
tid  cum  quarta  ad  quartam:  habebit  per  conutt^ 
fionem  rationit  compofita  ex  prima  & fecunda  ad 
primam , maiorem  rationem-^  quam  compofita  ex 
tertia  & quarta,  ad  tertum, 

IN  eodem  exemplo.  Sic  ex  datis  minor 
ratio  ABC  ad  B C,qu^m  DEF  ad£ F; 
erit  ex  tpfis  datis,  maior  ratio  DEF  ad  EF, 
quim  ABCad  BC:  eigoper  ifiamprop.  30. 
minor  erit  ratio  DEF  ad  DE, qu^m  ACB  ad 
AB  quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  XXXI.' 

1 

Si  fint  tres  magnitudines,  Staliz 
ipfis  zquales  numero  -,  ficque 
maior  proportio  prim?  prima- 
rum ad  fecunda, quam primz 
pofteriorum  ad  fecunda  j Item 
fecundz  priorum  ad  tertiam 
' maior , quam  fecundz  pofte- 
riorum ad  tertiam : Erit  quo- 
que ex  squalitate  maior  pro- 
portio primz  priorum  ad  ter- 
tiam^quam  prim^  pofteriorum 
ad  tertiam. 

SVppofitio.Sint  tres  m^nitudines  A.B.C. 

& aliz  tres  D.  £.  F.  Ct^ue  A ad  B ratio 
maior, quim  D ad  £;  & maior  ratio  B ad  C, 
qu^ m £ ad  F:  Dico  quod  ex  aequo  erit  maior 
ratio  A ad  C,  quam  D ad  F. 

A.  B.  C. 

D.  E.  F. 

Demonllratio.  Per  dcf.  vltimam  huius  li- 
bri. Ratio  A ad  C,componatur  ex  rationibus 
AadB,  & B ad  C;  Stratio  p ad  £ compo- 
natur ex  rationibus  D ad  £ ^ & £ ad  F: 
quarum 
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quarum  primx  funt  ex  datis  maiores  qujm 
pofteriores : ideo  per  axioma  4,  iibr,  i,  reda- 
^m  ad  hunc  librum,  ratio  A ad  C,  erit  ma- 
ior quam  DadF  ; quia  illa  compopiiurcx 
maioribus  rationibus,ilU  verd  ex  minoribus. 

COROLLARIVM  I. 

N O S T R V M. 

nfdm  idliiiSi fuerit  rudem  rutiu  A ud B,quum  D 
ud  £;  fed  rutu  BudC  muitr  efuum  Eudt:  Vel 
uutru  fuerit  muur  rutiu  AudB,  quum  DudE-, 
fed  rutu  BudC.  eudem  quum  E ud  F:  ex  uquu~ 
lilute  erit  muitr  rutiu  Aude  quum  DudT,’ 

COROLLARIVM  II. 

NOSTRVM. 

Eifdem  dutie ; Si  fuerit  muter  rutiu  Aud  S,  quim 
Dud  £|  mtur  r<ti«B«dC,  quumEudF: 
trtt  ex  uque  minar  rutiu  AudC,  quim  DudF. 

COROLLARIVM  III. 


ordine  aliat  tres  D.E.F;ita  tamen  vtfit  ma- 
ior ratio  A ad  B,  milm  E ad  Fj  & maior  ra- 
tio Bad  C,  quam  Dad  E:  Dico  quod  exce- 
qualitate  maior  erit  ratio  A ad  C , quam  D 
ad  E. 

A.  B.  C. 

D.  E.  F. 

Demonftratio.  Per  dcf.  vltimam  huius  li- 
bri. Ratio  primx  magnitudinis  ad  vltimam 
componitur  ex  rationibus  prims  ad  fecun- 
dam , fecundas  ad  tertiam , & ita  deinceps  fi 
plures  fint ; ergo  Ratio  A ad  C,  componetur 
ex  ratione  A ad  B,  & ratione  B ad  C : fimili- 
ter  ratio  D ad  F, componetur  ex  ratione  D ad 
E,&  ratione  E ad  F:  illas  verd  rationes  com- 
ponentes funt  maiores  ex  datis,  quimiftae, 
ergo  per  j.ax.  Iibr. i.  applicatum  ad  materias 
huius,  ratio  A ad  C,crit  maior  quIm  ratio  D 
ad  F.  quod  erat  concludendum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 


NOSTRVM. 

Si  f/uret  quum  trei fuermt  ia  fiagulie  trdiniiui , u- 
quulei  tumeu  numerti  fi  plures  fiat  rustuut  mu- 
itres  m rau  urdiae  quum  ia  ulu,  liat  Jiat  ulsquA 
uquules  m rtreque  femper  rutiu  primu  ud  ulti- 
mum in  lUe  trdsae  erit  muitr  quum  primu  ud 
ultimum  ia  uliu  utdiat. 

HMc  corollaria  demonllrabuntur  eodem 
medio  quo  probauimus  hanc  prop.5 1 . 

PROPOSITIO  XXXII. 

Si  fint  tres  magnitudines,  & aliae 
ipfis  aequales  numero  •,  fitque 
maior  proportio  primae  prio- 
rum ad  fecundam  , quam  fe- 
cunda pofteriorum  ad  tertiam; 
Item  fecundae  priorum  ad  ter- 
tiam , quam  primae  pofterio- 
rum  ad  lecundam : Erit  quo- 
que ex  aequalitate  maior  pro- 
portio primae  priorum  ad  ter- 
tiam , quam  primae  pofterio- 
rum  ad  tertiam. 

SVppontio.  Sintinprimoorciine  tres  ma> 
gaicudines  A.  B.  C.  8c  in  alio  pofteriore 


numm  fint  mdgnitudmts  in  primt  «r- 
iine^  numat  in fttnndo  ftntei fnt 

vtMTU  fdUdntt  ht  VH9  9rdint » in  nlttrc: 
Kdtio  primt  di  rttimdm  in  tUd  ordme  in  quo  pln- 
reifuat  ruiieaei  muiuret,  muiurerit , quim  pri- 
mu ud  ultiiaum  in  uliu  frdtwj/KM  mer  tus  tum- 
purutut  fiat  uUquurutitaa  eudem. 

PRobatio  huius  corollarij  ex  difcurfu  fa- 
Ho  & principiis  dcmonllrationis  allate 
dependet. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Si  fuerit  maior  proportio  totius 
ad  totam,quam  ablati  ad  abla- 
tum : E rit  & reliquae  ad  reli- 
quam maior  proportio , quam 
totius  ad  totam. 

SVppofiiio.  Sit  proportio  maior  totius 
quantitatis  AEB  ad  totam  CFD  , quim 
ablate  AE  ad  ablatam  CF : Dico  maiorem 
eOe  proportionem  relique  £B  ad  reliquam 
FD,  quim  totius  AEB  ad  totam  CFD. 

AEB  ad  DEF. 

A E ad  DE. 

EB  ad  EF. 

P 3 Demon- 
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LIBRVM  SEXTVM 

E V D O X I 

EVCLIDIS, 

ELEMENTORVM  GEOMETRICOR VM 


DEFINITIONES 


I. 


COROLLARIVM  NOSTRVM. 


SiiNiki  ffftrt  reailinu  /!«« , ?i«  «S-  fingu. 

Its  fingiilii  Mjualti  bdbeni , dtqu  ttum  Uta* 
qiu  (ittiim  Mgulu  dgKdlts  frtftriiuulid. 


figiji. 


A R T I C V L A,  rc- 
ftilinc®  , excludit 
alias  figuras  non  re- 
dlilineas,  &folidas. 
Et  profert  duas  con- 
ditiones necefivias 
ad  fimiles  figuras  re- 
dlilineas  conftiruen- 
das.  Prima  eft  vt  an- 
gulos fingulos  Gngulis  it]ualcs  habeant.  Se- 
cunda vero  ell,  vt  latera  qu®  circum  squales 
ang^os  lunt,  proportionalia  fint.  Exempli 
gratia,  Triangulum  ABC,  & triangulum 
DEF,habeant  angulos  A & D xquales,  tiim 
B & E,  tum  C & F ; fitdue  vt  B A ad  AC,  fic 
ED  ad  DF  ; tum  AB  ad  BC , vt  DE  ad  EF; 
denique  BC  ad  C^  vt  EF  ad  FDihoc  ell  la- 
tera proportionalia  obtineant  circum  squa- 
les angulos;  erunt  diSa  triangula  re^alinea 
ABC,D£F,fiaoilia.  Quod  fifimilia  fuerint, 
habebunt  & angulos  annuales,  vnum  vni,  alte- 
rum alteri,tcrtiumque  tcrtio,tum  etiam  late- 
ra circum  angulos  squales  proportionalia.  Et 
Cc  de  aliis  fibris  redtilincis. 


Figereasmin  fiSilmu , tfuUdipd  & dquung/tU, 
vt  inmgnUtuftUMvrd,  <]nMdttrd,  qmKjut- 
ldttr4,/t*iUl»d,fiftiUnr4h  taiUiot,  &(.  dr 
quungkU,  tdmfdtdid  ddmuUemmpu 
bee  iB  qiuirildtnd  dd  amitem  & d^nUagiild 
& dq»ildterd-./m  JlmUtt  tutet  {t. 

NAm  cum  dentur  squiangulx,  angulos 
®quales  obtinebunt ; & cum  dentur  z- 
quilaterz , latera  circum  zquales  angulos  ha- 
bebunt proportionalia  fecunddm  rationem 
xquaiitatis,quz  cum  fit  eadem  inomnibus^ 
erunt  didlv  figur®  fimiles- 
Qpod  fi  fim  figurx  re^ilincz  aliquz  z- 
quian^z  , vt  quadratum  & altera  parte 
longior  figura;  non  erunt  fimiles  figurz,  nam 
latera  circa  angulos  refios  quadrati  habent 
rationetatj  aequalitatis ; latera  verd  circa  an- 
gulos altera  parte  longioris  figurz , habent 
rationpm  inzqualitatis : quare  deficiente  vna 
cx  conditionibus  allatis,  figurz  huiuimodi 
non  erunt  fimiles  readmez.  Nam  polfiujt  et- 
iam dari  altera  parce  longior  figura  de  rhom- 
boides,  quorum  latcfa  aduerfafintzqualia 
in  ytrilque , maiora  maioribus , minora  mi- 
noribus ideoque  fint  proportionalia  iu  vtrif- 
que  cirdaangulosiUorumjpercoroll.noibuni 
prop,7,libr.  5 . verum  quia  non  habent  angu- 
los zquales,  non  erunt  fimiles  figurz;  altera 
P 4 enim 
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enim  parte  longior  figura  cft  rcftangula , & 
rhomTOides  non  reAongula  $ iuxca  eorum 
naturas. 

I I. 

Kedfmd  figuu  funt , (iim  in  vtrnqut  figura  ante- 
cedenw  & eonfequtnut  ratmum  termini 
fuerint. 

EXempIi  gratia  in  duobus  parallclogram- 
mis  primo  ABCD,  fecundo  EF  GH : fit 
latus  CB  antecedens  in  figura  prima  ad  latus 
HE  conlcqucns  figura  fccund® ; vt  latus  FE 
antecedens  in  figura  fecunda,  ad  latus  BA  fi- 
gurae prim®.  Ifta  duo  data  parallclograroma- 
ta,  erunt  reciproca ; Quia  antecedentes  termi- 
ni rationum  mntin  illis,  videlicet  latera  CB, 
FH,  tum  etiam  alia  latera  HE»B  A, funt  con- 
fcc^iicntes  termini  carumdem  rationum.  Et 
fic  de  aliis  figuris  iudicandum  erit. 

I I I. 

Secundum  extremam  & medUmratienem  rtflaU^ 
nea  {tHa  tffe  duitur ; «im  vt  tota  ad  maim  feg- 
mentum , ita  maiu/ad  minus  Jt  hahuerit. 

EXcmpIi  gratia  fi  refta  linea  AB  fuerit 
fcfta  in  C , ita  vt  tota  AB  ad  AC  maius 
fegmcDtum  fuerit,  vt  AC  ad  CB  minus  feg- 
mentum  : ipfatoufeda  erit  media  flccxuc- 
ma  ratione. 

I V. 

MtUude  imujque  fgma , tinea  perpendicuiark 
4 vertice  ad  bafim  dtdu&a . 

REdc  altitudo  figurardefumilur  per  li- 
neam dcduftam  ab  vertice  figura  , ad 
angulos  regios  ad  bafim  eius ; hoc  ^ ab  pun- 
fto  remotiore  in  figura  data  ab  bafi  eius  ad 
ipfam  bafim : nam  omnis  difiantia  defumitur 
per  lineam  breuiorem  fcu  brcuilTImara;  ea 
autem  eft  perpendicularis  rcfta  linea  ab  pun- 
fto  extra  redam  lineam  dato  quod  non  fit  in 
diredum  alterius  red*  linex  vel  plani  ad  ip- 
fiun  redam  lineam  vel  planum : prirnu  often- 
fum  in  coroll.prop.19.  libr.  I.  alterum  often- 
detur  in  libro  vnclecimo.  Quare  fi  figura  data 
fit  plana  redilinea,  altitudo  eius  erit  reda  li- 
nea perpendicularis  ab  vertice  eius  ad  bafim. 
Si  vero  figura  fit  folida  planis  terminata,  al- 
titudo cius  erit  reda  perpendicularis  ab  eius 
vertice  ad  bafim  cius  planam.  Si  verd  fuerit 
figura  plana  non  redilinea  fed  curuilinea,  al- 
titudo eius  fumenda  erit  penes  lineam  etiam 


perpendicularem  propriamab  eius  vertice  ad 
eius  bafim.  Si  denique  fucric  figura  fulida, 
terminata  fuperficicDus  curuis , etiam  altitu- 
do eius'  erit  linea  propria  perpendicularis  ab 
cius  vertice  ad  bafim  ciufdcm. 

Authores  nofiri  videntur  folum  agere  in 
hoc  libro  de  figuris  planis  rcdilincis;  quare 
fi  hoc  fit,  intclligcnda  erit  reda  linea  perpen- 
dicularis ab  vertice  figurx  ad  bafim  eius , pro 
altitudine  ipfius , producendam  fi  opus  fic. 

Difficultates  qux  fuboriri  pofiunc  circa  re- 
liquarum figurarum  curuilinearum  tam  pla- 
narum qu^m  folidarum  altitudines,  enoda- 
bimus in  libro  nofiro  de  natura  quantitatis, 

& affedionibus  cius  vniuerfalibus. 

In  libris  folidorum  fi  figura  folida  innita- 
tur bafi  planae,  licet  habeat  alias  fupcrficies 
non  planas , etiam  altitudo  huiufmodi  figurs 
fblidx,  erit  reda  linea  perpendendicularis  ab 
eius  vertice  ad  hanc  bafim  deduda  produ- 
cendam fi  opus  fic. 

Exemplum  demus  in  figura  plana  ABC,  tig.i^q. 
reda  A D deduda  ab  A vertice  figurs  ad 
eius  bafim  BC  perpendicularis , erit  eius  al- 
titudo. i 

V. 

Ratio  exrationibut  compeni  dicitur  t cdm  rationum 
denominarores  ftu  quantitates  inter  fe  muUv- 
flicai  a aliquam  effecerint  rationem. 

HAnc  definitionem  iam  expllcauimus  io 
viti  ma  libri  quinti , vtpocc  adfeitam  vt 
nobis  inferuiret  ad  demormrationes  nouas 
aliquarum  propoficionum. 

V I. 

RaraHilogrammum  fecundum  aliquam  lineam  «p- 
plicatumtdeficere  dicitur  paraUelogrammOtquan- 
do  non  occupat  totam  lineam. 

Sxcedtre  vtr^  , quando  occupat  maiorem  lineam^ 
quam  fit  ea,  fecundum  quam  applicatur : ita  ea- 
men  ve  paraUelcgrammum  deficiens  aut  <xm- 
dens  , undem  baiut  altitudinem  cum  paraBelo^ 
grammo  appUeato,  conftituat^cm  e$  totum 
vnum  paraUelogrammum. 

Xempli  gratia  fic  data  reda  A B , fupraF^iti;. 
quam  confiitutum  fic  feu  applicatu  parai- 
Iclogratnmu  ACDE , cuius  vnum  latus  AC 
fic  pars  redx  datx  AB, hoc  eft  ide  atque  dum 
dicitur, non  occupet  totam  redam  daum,de- 
ficiente  parte  eius  CB : Perficiendo  vero  co- 
tum paraUelogrammum  £B , vti  docuimus 
in  Icm.  noftro  fecimdo  ad  libr.a.  Parallelo-* 
grammum  ACDE  applicatum  fecuadum  li- 
neam 
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neam  redam  datam  AB,  dcBcere  dicetur, 
quia  vnum  eius  latus  AC  non  occupat  totam 
redam  datam  A B j dcBccrc  inquam  dicetur 
parailelogrammo  D B quod  idcd  vocabitur 
iieFedus. 

Quod  li  data  cHct  reda  A C,fadum  paral- 
lelogrammum  ABFB,  fupra  redam  ACB 
maiorem  data  AC , exccdcrc  dicetur  paralie- 
logramo  D B quod  ideo  vocabitur  exccHus* 

Qpando  dicitur  parallclogrammum  appli- 
fatum  (e<;undum  datam  redam  lineam,  inteU 
ligi  debet  inad^rquate , hoc  eft  vnum  latus 
eius  debet  eOe  vel  minus  data  reda,  vcl  ma- 
ius : n enim  eflet  asqualc  ilii , non  podet  dici 
illud  parallelogrammum  excedere,  vcl  defice- 
re alio  parailelogrammo  ab  parailelogrammo 
totali  comprehendente  excedens  & excelTum, 
vel  deficiens  & dcfedum,quod  tamen  requi- 
ritur in  dcHnitionc  allata , fub  illis  particulis^ 


uando  non  occupat  totam  lineam  , & quan- 
o occupat  maiorem  lineam  qu^m  eant  fe- 
cundum quam  applicatur. 

V I I. 

fit^Uinu  f milia  ^ofitafufitr  datkreOii 

Imtu  dtfcttpta  dhuntar ; quanda  anguli  aqualts 
c»nJlfiMktttur  frfer  iask  rtdk  linek , & tam  re. 
hqui  aqualet  anguli , quim  lama  prufnMnati* 
femper  ardme  jefe  einjtqumnur. 

EXemplum  in  triangulis  redilincis  BAC^ 
£Dl-  ilmilibus  iimiliterquepofitisj  pro- 
pter angulos , B & £ , tum  C & F aquales 
conflitutos  fupra  datas  redas  BC , £F , tum 
reliquans  angulo  A,D,&  latera  CA,FD;AB, 
BE , proportiooaba  femper  ordine  fefe  con- 
fequentia. 


PROPOSITIONES 


tv 


TrUMguid  & paraMegramma,  qmum  eadem  frr/ 
aqualk  ] /itfrfl  alittuda ; ita  ft  bahent  inter 
fe,  vtifofei. 


C Vppofitio. Triangula  ABC,  DEF ; vel 
^ parallelc^ramma  AMBC,  NDEF,  obti- 
neant eandem  altitudinem,  vel  squales  hoc 
e(l  squales  perpendiculares  redas  lineas  AR, 
DS  , deduOTS  ex  verticibus  A , D , illorum, 
ad  bof^ proprias  BC,EF,  iuxta  definitionem 
4.huius  libri,  vel  communem  perpendicula- 
rem vnam.  Dico  itaeflc  triangulum  ABC  ad 
triangulum  DEF,  vcl  parallelogrammum 
MACB  ad  parallelogrammum  NDEF  , vt 
bafis  BC  ad  bafim  EF. 

Conflrudio.  Vcl  triangula  data  aut  paral- 
ielc^ramma  bafes  habent  in  vnacademque 
reda  linea  , fumque  ad  cafdem  partes  illius, 
vt  in  figura  propouta  ; vcl  non  ita  fe  habent: 
tunc  in  iQo  cafu  facienda  funr  alia  iliis  squa- 
lia  fupra  eandem  redam  lineam  adeafdcm 
eius  partes ; quod  facile  6ct  per  corollor.  no- 
(Inim  a.prop.2  z . libr.  i . (i  fuerint  data  trian- 
gula, quod  fi  fuerint  parallelogramma,  pro- 
TOfiiumad  praxim  rcuucctur,pcr  coroll.  no- 
ihmm  z.prop.45.1ibr.i.  Priterca  , vcl  trian- 
gula aut  parallelogramma  fic  coidlituta  ver- 
ticem habebunt  communem,  vt  triagula  duo 
GAB,  BAC , qus  verticem  A communem 
habent;vcl  parallelogramma  EDNF,  FNOI, 
qus  verticem  N communem  habent : vel  di- 


uerfbs  vertices  A,  &D, triangula  duo  BAC,  Fig.13 1.' 
E D F , aut  parallelogramma  duo  ACBM, 

DEFN : In  vtroquciftocafuoftcndamTri- 
angulapr.rdida,  vcl  parallelogramma  prsdi- 
da  eandem  vcl  squales  altitudines  habentia 
ede  inter  eaCdcm  parallelas  redas  lineas,  qua- 
rum vna  eft  reda  BCEF,  fupra  quam  lunt 
conflituta  & ad  eaflcm  cius  partes,  altera  ve- 
ro qus  per  eorum  verticem  communem , vel 
vertices  diuerfos , puta  A,  D,  cranfmittitur» 
Accipiamus  primum  cafum  in  triagulis  duo- 
bus GAB, BAC, verticem  communem  A ha- 
bentibus ; tunc  eadem  erit  altitudo  illorum, 
ob  vnicam  redam  A R perpendicularem  ad 
redam  GBC  in  qua  bafes  illorum  funt,dedi^ 
dam  ab  vertice  A communi,  iuxta  coroll. 
noflrum  prop.  1 7.  libr.  i ; tunc  verd  per  prop. 

5 i.Iib.ciufdcm  1.  poterit  duci  reda  linea  per 
A pundum  vorticis  parallela  bafibus  GB, 

BC,  in  eadem  reda  GBC  exiftentibus , & fic 
dida  trianguIaG  AB,  BAC,  erunt  inter  eaf^ 
dem  parallelas : Simili  modo  duo  parallelo- 
gramma EDNF , FNOI , communem  vertis 
cem  habentia  N , eandem  habebunt  altirudi- 
dem  NT , perpendicularem  redam  videlicet 
ab  communi  eorum  vertice  N , dedudam  « 
vnicam,  ad  redam  EFI,  bafes  eorum  EF,FI, 
continentem  , qus  perpendicularis  NT , cft 
vnica percit.  coroU.noflrum  prop.17.  libr.i. 

Et  quia  parallclogrammorum  illorum  latera 
Do,  ND , funt  parallela  toti  reds  EFI , per 
dcf.^^.libr.i.rcda  NT  orthogonia  ipfi  EFI 
reds , etiam  ad  angulos  redos  erit  ipfis  late- 
ribus 
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ribus  DN  , ON^  per  coroll.  noftrum  i.prop. 
2 9.1ibr.i  .habebimus  ergo  ad  punftum  N,  re- 
ft  j TN,  duas  redas  lineas  ON  j DN,  dudis 
& efficientes  angulos  deinceps  ONT,  DN'I', 
redos,  igitur  per  prop.i4.1ib.i . erunt  indi- 
redum  fcu  efficient  vnam  redam  lineam 
DNO,  ipHedux  redx  fcu  latera  DN  j ONj 
ficut  igitur  partes  eius  DN,  vel  ON  erant  pa- 
rallclx  toti  redx  £FI , ita  etiam  tota  reda 
DNO  > erit  parallela  reds  EFI  j quare  dida 
parallelogramma  £DNF,  FNOI,  erunt  inter 
eafdcm  parallelas.  Secundum  cafum  infpicia- 
mus.  Cum  triangula  BAC,  EDF, dentur  ha- 
bere eandem  altitudinem,  vel  sequalcm,  pro- 
pter xquaies  redas  AKjDS,  perpendiculares 
red*  BCEF  continenti  bafes  illorum  BC, 
EF,  dedudafqucab  eorum  verticibusdiucr- 
fis  A &:  D ; ipfx  perpendiculares  AR,  DS, 
erunt  parallelx  per  prop.aS.lib.i . ob  angulos 
redos  in  R & S , fed  & funt  xquales  datx  ob 
datam  altitudinem  xqualcm  ipforum  trian- 
gulorum; ergo  per  prop.  5 5.libr.  i.  reda  linea 
AD  duda  per  vertices  A Sc  D,pra:dido$,erii 
parallela  redx  BCEF ; igitur  dida  triangula 
erunt  inter  eafdem  parallelas  AD,  BCEF: 
Confimili  methodo  demonftrabuntuf  redx 
AD,  BCEF,  in  parallelograrnmis  ACBM, 
DEFN  diuc^os  vertices  A & D obtinenti- 
bus, efle  parallela:;  fed  dantur  AR,DS,  red* 
perpendiculares  vniBCEF,  e%  illisaliis  dua- 
bus parallelis,crgo  pcrcoroil.2.no{hum  pto- 
pof.zp.libr.i.etiam  erunt  perpendiculares  al- 
teri reds  AD ; & propter  eandem  rationem 
erunt  perpendiculares  etiam  per  34.prop.lib. 
1.  aliis  M A, DN,  parallelis  redis  ipli  BCEF; 
quare  cum  esc  pundo  A ad  partes  diucrfas  re- 
das AR,  dudx  redx  A M,  AD,  efficiant  an- 
gulos redos  RAD , R AM,erunt  red*  M A, 
AD,  indiredum  per  prop.14.l1br.!.  & quia 
diam  in  pundo  Dredx  SD,emiflx  red® 
ND,DA, redos  SDA,  SDN,ipfcpcrpro- 
pof.cit.  14  rcd«  ND,  AD,cfficient  vnam  re- 
dam lineam;  igitur  a primo  ad  vltimum  pa- 
rallelogramma ACBM, DEFN  , xqualem 
habentia  altitudinem  diuerfofc^ue  vertices, 
inter  eafde  parallelas  redas  MADN,  BCEF, 
confident.  Harc  omnia  iudicauimus  prxmit- 
tenda  ante  conflrudioncm  fequentem  imme- 
diatam. Producantur  longifiime  cxvtraque 
parte,  parallelx  reda?  AD, BCEF;  & fuman- 
turad  partes  B,plurimx  quocumque  numero 
determinato , reda: , v.g.  dux  BG , GH , de 
produda  CB  vitra  B,  xqualesdatx  bafi  BC, 
per  propof.5 . lib.  f .qux  erunt  xquales  inter  fe 
per  1 .ax.  lib.eiufdcm : Eodem  modo  fumatur 
de  reda  BCEF  produda  vitra  F,  alia  FI  x- 
qualis  ipfi  EF  datx ; erit  tota  HGBC  multi- 
plex iplms  BC , & tota  EFI  multiplex  ipfius 


EF,  fecundum  quamcuquc  multiplicationeni 
maior  minoris,  cum  poteramus  tumere  alias 
multiplices, fed  exempli  gratiaclegimusillas: 
His  peradis  (i  fermo  fit  dc  triangulis  BAC, 
EDF,  ex  A ducantur  redx  AH,  AG;tdm  «a 
D ducatur  alia  reda  DI , rcfultabunt  diuerfa 
triangula  t quod  fi  fernto  fit  de  duobus  paraU 
lelogrammis  ACBM,  DEFN , ex  pundis  Gj 
H , ducantur  per  prop.  1 1 . libr.  i , red*  GL> 

HK,  parallel*  red*  ipn  BM,  rcfultabunt  pa- 
rallelogramma HL,GM,  nam  lacera oppolica 
funt  vel  pofita  vel  oilcnfa  parallela ; fiimlicer 
duda  reda  lOparallcIa  ipn  FN,refultabicpa* 
raJlelogrammum  FOsporro  per  prop.58.fib, 
I .triangula  H AG,G  AB,  BAC,  erunt  *qua- 
lia  inter  fe,  tum  etiam  alia  £D  F,  FDI;  & per 
propof.3$.  eiufdem  libr.  i.  parallelogramma 

HL,  GM,  BA,  erunt  xqualia  inter  fe^  & alia 
parallelogramma  EN,  FO,  etiam  xqualia  in- 
ter fe , quia  funt  fupra  bafes  xquales , & inter 
eafdem  parallelas,  lam  vero  u fumamus  ba- 
fim  BC  proprimaquantitate;  &bafim£F, 
pro  fecunda  quantitate;  & triangulujh  BAC, 
vel  parallelogrammum  AB  pro  tertia;  & tri- 
angulum EDF  vel  parallelogrammum  FD, 
pro  quarta;  fumpt*  erunt xquemultiplices, 
HC  reda,  A:  triangulum  HAG,  vel  paralle- 
logrammum HA , prim*  BC  & terti*  BAC 
vel  BA,fccundum  quamcumque  multiplica- 
tionem; tum  etiam  fumpt*  erunt  EI  rcda,& 
triangulum  EDI, vel  parallelogrammum  DI, 
xquemultipliccs  fecund*  £F,&  quart*  EDF 
vcl  DEFN  fecundum  quamcumque  mulci- 
plicationem:Iam  vero  fi  reda  CH  multiplex 
prim*  BC,  eft  xqualis  redx  EI  multiplici 
terti®,  erit  etiam  triangulum  GAC  multi- 
plex terti*  BAC  squale  tria^Io  EDI  mul- 
tiplici quart*  EDF , vel  parailelogrammum 
HA  multiplex  terti*  BA  quantitati  paralie* 
logrammq, erit  squale  parallelogrammo  £0 
multiplici  quart*  qu*  cfl  parallelogrammum 
FD:  vcl  ii  illa  multiplex  prim*  fit  maior 
multiplici  fecund*,  etiam  multiplex  terti* 
erit  maior  multiplici  quart* ; vel  vna  defi- 
cient ill*  prim*  & certi*  multiplices  ab  *- 
qucmultiplicibusfccud*  & quart*:  Ad  quod 
explicandum  fic  agemus  in  vno  exemplo , fi 
CH  multiplex  prim*  BC , fit  maior  reda  £{ 
multiplice  (ccund*  £F,fecabimus  per  prop, 
5.1ib.i. ex  CH  maiore,  redam  CQ*quaIem 
ipfi  E I , & ducemus  redam  Q A ; erunt  per 
prop,58.1ib.i, triangula Q^C  & £Dla?qua- 
lia;  & per  ax.19.  eiufdem  libri  i.  triangulum 
HAC  maius  cfl  triangulo  QA  C , ergo  per  i • 
axio,  eiufdem  libri , idem  triangulum  HAC 
maius  erit  triangulo  £D1;&  fic  ollcnfum  cric 
fi  CH  multiplex  prim*  BC  fuerit  maius 
multiplice  EI,  fecund*  EF;  etiam  multiplex 

HAC 
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HAC  tertis  B A C , maius  eflc  multiplice 
£Dl,quarts  EOF;  & lIc  proportione  leruata 
de  aliis. 

Dcmonflratio.Quia  in  conllrudtioQe  & ap- 
parattaprscedenti  oftcadimusst^uemultipU^ 
cesHC , HAC,  prims  BC  ac  tertis  BAC, 
▼n^  deficere,  vel  excedere,  vel  squalescflc, 
reipc^squcmakiplicinra£i,£l>£,  fecun- 
ds  £F,&  quarts  £DF.*idcoperdef.^.liB.5. 
erit  vt  BCad  EF,  ita  BAC,  ad  EDF.  Et  eo- 
dem modo  vt  B C ad  £ F , ita  AJlilBC  ad 
DEFM.  quod  erat  demonllrandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

Si  trUngitls  nl  fMXMUeUgrsmntA  hdfa  bMbuerint 
in  04idm  rt^4  fmtd , & tim  ifle,  qnim  ifn  hn* 
huimt  vmUm  ummmemyphtiiHbHnt  tkm  rll4 
qnim  iiid  enndm  dUttudintmt  & txiHent  mttr 
u/dem  fdrsidM. 


an&ulorum  vel  &c  parollclogrammonuD  iutcir 
eamem  parallelas  coilitutorum;  ergo  eandem 
habebunt  altitudinem  liciui  propofitum  fuie 
iaboc  coroU.&  per  prop.illam,intcr(eerunt 
vt  bales. 

COROLL  AR  I VM  NOSTRVM 
I V. 

OwiMi  nde  tinem  ex  pu4  reOa  4d 

alimt  hm  f^nHeUm^pendkuUres,  fiint 
dqudUi  mter  fe, 

Ostendimus  enim  in  coroIL  j.prsccden- 
tieas  efficere  paralldt^ramma  redan- 
gula, quare  per  cit.prop.54.nbr.i.ipr®  erunt 
squales  inter  fc,  tum  per  i .ax.lib.eiufdem. 

PROPOSITIO  II. 


COROLL  ARI  VM  NOSTRVM 
I I. 

Si  trutxgxld  tri  yxrdSelegrMmma  bdfet  hdbmrint  m 
eddm  re&d  imtd , & dqudies  dltitxdinet  df  di- 
nerfes  pertieet } ftrsiu  tandem  partem  fradiSd 
reffd;  exifhnt  mter  dum  reffuepurdUeUe , qtut^ 
nrm  mu  eft  redd  (en/ment  hdfes  eerum , dttfd 
ferb  qud  trdxfmhtitnr  per  diS$t  fertiat, 

DEmonftrata  funt  in  ajmaratu  & con- 
llrudione  huius  propoutionis  ante  de- 
roonllrationem. 


Si  ad  vnum  trianguli  latus  paral- 
Ida  du(5b  fuerit  kOu  quaedam 
linea , haec  proportionaliter  Ic* 
cabit  ipfius  trianguli  lacera. 

Et  fi  trianguli  latera  proporciona' 
liter  fefta  fuerint,  quae  ad  le- 
(Siiones  adiun<fta  fuerit  redla  li- 
nea-, erit  ad  reliquum  ipfius  tri- 
anguli latus  parallela. 


COR.OLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

Triangule  pet  pdrdUtUgtdmmd  mter  eefdem  p4- 
tdUelde  hQm  een^tntd  eundem  bdbtnt  dUitu* 
dixtm , & mttrfe  fnt , vt  bdfet  eerum» 

O I enim  in  fi^a  eadem,  non  habeant  ean- 
^ dem  altituajnemidcdudis  AR,  DS,  dua- 
bus redis  perpendicularibus,  ex  duobus  pun- 
dis  &u  verticibus  triangulorum  vel  paralle- 
logrammonim  datorum  ad  redam  lineam 
BC£F,continentebaTes  eorum  & parallelam 
alteri  AD  rede  tranlcuntem  per  vertices  A, 
.D,  prcdidosjiplx  reds  perpendiculares  AR, 
DS,  cnmi  per  28.prop.libr.  i . parallelx  inter 
Ic,  ob  redos  angulos  m R & Sjergo  poralle- 

S'  mmumehi  ADSR,quandoquiacmop- 
i latera  funt  parallela : per  prop.  z 4. 

oppofita  latera  AR,  DS,  huius  parafle- 
lo^ammi  funt  aqualia,  qux  funt  perpendi- 
culares defignaates  altitudmem  datorum  tri- 


CVppoGtio.  Ad  trianguli  ABC  latus  BC,  «-.,7 
duda  fit  reda  linea  £Dparallela,(ecansia 
E latus  AC , & in  D latus  AB : Dico  primd, 
leda  eflc  proportionaliter  latera  A C,  A B, 
trianguli  dati  hoc  eftcflc  AD  ad  DB,  vt  AE 
adEC.  Pra^crci  , f^afint  duo  latera  AB, 

AC , trianguli  ABC,  proportionaliter , hoc 
eft  fit  AE  ad  EC,  vt  AD  ad  DB : dico  (ecun- 
do,  redam  ED,  conncdlentem  illa  duo  pun- 
da  £ & D,ellc  parallelam  reliquo  btcri  BC, 
trianguli  dati  ABC. 

Conftrudio.Ducantur  rcd.t  EB,DC>Rc- 
fultabunt  triangula  EDB,  DEC. 

Dcmonftratio  prim?  parcis.  Quandoqui- 
dem danturdusrcdjc  ED,  CB , parallclip, 
exiftent  triangula  duo  EBD,  DCE , inter  il- 
las, quare  per  coroll.noftrum  3. prop.  prxee- 
dentis,  eandem  habebunt  altitudinem , fi^ue 
habebunt  vt  bafis  communis  ED,  ideo^ue  x- 
qualia  erunt  illa  duo  triangula^quia  bai  [es  eo- 
rum funt  xquales,  videlicet  bafis  communis 

ED 
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ED  J quarcctiampcrprop.7.1ibr.5.triangu- 
lum  E AD , eandem  habebit  rationem  ad  illa 
duo  triangula  EBD,  DCE.  lam  verd,  fi  non 
cft  AD  ad  DB  vt  A E ad  EC,fit  exempli  gra- 
tia  maior  ratio  A D ad  D B , quam  AE  ad 
EC : & quia  cft  per  prop.  i . libr.nuius,  & co- 
rollar.  nofirum  i . illius  propofitionis , trian- 
gulum EA,  ad  triangulum  DEB , vt  rc- 
^ka  AD  ad  reftam  D B i erit  per  axiom,  no- 
firum  9.1ibr.  5,  maior  ratio  trianguli  DEA 
od  triangulum  DEB , qu^m  rcfta:  AE  ad  rc- 
dtam  E e : & quia  eft  etiam  eadem  ratio  re- 
da; A E ad  redam  EC,  quje  cft  trianguli 
EDA  ad  triangulum  EDC,  per  citat.prop.i . 
& eiu5^corolIar.  noOrum  tjeric  etiam  per  ci- 
tat, axiom.  9.  libr.  maior  ratio  trianguli 
DEA  ad  triangulum  DEB,  quim  trianguli 
EDA  ad  triangulum  EDC , contra  demon- 
ftrata.  Abfurdum  hoc  indicat  politionem 
contradicentem  huic  prims  pani  falfam  efle, 
& allertioncm  Veram. 

Demonftratio  fecundae  partis.  Si  reda  ED 
non  fit  parallela  lateri  poterimus  ducere 
ex  pundo  E,  redam  aliam EF,  vel  ER. 
parallelam  ipfi lateri  CB , per  propof.3 i.lib. 
i.qUiEcadetfupra  vel  infra  redam  ED,  ita 
vt  iint  diucrfx  reds  linex,  fi  enim  ellent  vna 
& eadem  reda , ipfa  ED  clTet  parallela  lateri 
C B , quod  negabatur  , & quod  volumus. 
Jam  verd  per  primam  partem  huius  propofi- 
tionis , quia  E F , vel  E R efi  parallela  lateri 
CB,  erit  AF  adFB , vel  ARadRB,  vt  AE 
ad£C;  datur  autem  AD  adDB,  vt  AEad 
EC  ; ergo  per  propof.  ii.libr.i.erit  AFad 
FBvclAR  adRB  vt  ADad  DB : cfi  autem 
prima  AF  ( fi  ceciderit  i*cda  EF  fupra  re- 
dam E D ) minor  tenia  AD,  ergo  per  1 4. 
lib.  ^ • erit  fecunda  FB  minor  qu^m  DB  quar- 
ta totum  minus  parte  : quod  fi  cecide- 
rit reda  ER  infra  redam  ED,  prima  AR 
cum  fit  maior  quam  AD  tertia,  erit  percit, 
propofit.  14.  fecunda  RB  maior  qu^m 
quarta  D B , pars  maior  toto,  hxc  abfurda 
prouenientia  ex  politione  redx  EO  non  pa- 
rallela; lateri  CB,  indicant  falfiutem  il- 
lius , & confirmant  fiabiliuntque  allercio- 
nem  fecundam. 


PROPOSITIO  III. 

Si  trianguli  angulus  bifariim  (e- 
dus  lic,  fecans  autem  angulum 
redta  linea  lecuerit  & balim: 
bafis  legmenta  eandem  habe- 
bunt rationem',  quam  reliqua 
iplius  trianguli  latera. 

Et  fi  bafis  fegmenta  eandem  ha- 
beant rationem,  quam  reliqua 
ipfius  trianguli  latera : reda  li- 
nea quae  a vertice  ad  ledionem 
producitur , bifariam  lecat  tri- 
anguli ipfius  angulum. 


cando  etiam  bafim  B C in  D : Dicoprimd 
fegmenta  C D , D B , bafeos  CB  fedx , clle 
proportionalia  reliquis  duobus  CA , AB,  la- 
teribus dati  trianguli , hoc  cfi  efic  CD  ad  DB 
vt  CA  ad  AB.  Quod  fi  bafeos  BC,  fegmenta 
CD , DB , fint  proportionalia  lateribus  CA, 
AB,  ita  vt  fit  CD  ad^DB  vt  AC  ad  AB:  Di- 
co fecundo  redam  lineam  DA,  dudam  ab  le- 
dionc  D ad  angulum  A oppofitum  bafi  BC, 
IWare  angulum  BAC  in  duos  squales  angu- 
los BAD,  D AC 

Confirudio  pro  prima  parte demonllran- 
da.  Producatur  vitra  A , latus  CA , & per  5 . 
prop.  libr.i.  fum:rtur  reda  A£  atqualis  lateri 
AB,ducaturq;  reda  linea  EB.  Rcluleabit  tri- 
angulum E AB  ilblcelcs,  ideoque  per  prop,^, 
libr.  I.  anguli  eius  E,  ABE , squales  erunt; 
quibus  duobus  angulis  totus  at^ulus  BAC 
squalis  erit  per  prop.  32.  lib.t.  quare  horum 
squalium  videlicet  anguli  BAC,  & fummae 
angulorum  £,  ABE  , dimidia  erunt  xqualia 
per  7.ax.lib.  i . videlicet  anguli  E,  DAC,  vel 
anguli  A BE,  BAD;  quare  per  propof.  2 7.vel 
28.  libr.  I.  parallelx  erunt  re^iioezAD, 
EB. 

Demonfiratioprims  partis.  Qma  per  Con- 
Ibrudionemfunt  xqualesrcdx  AE,  AB,  re- 
da C A,  ad  illaseandem  habebit  rationem 
per  prop.  7.  libr.  5.  lam  verd  quia  reda  AD, 
parallela  efi  laceri  EB,  crlt  per  a.prop.  Ub.hu- 
ius,  CD  ad  DB,  vt  CAad  AE,  & per  ii. 
prop. libr.  c.  CD  ad  DB  vt  CA  ad  AB,  quod 
erat  concludendum. 

Cooftrudio  pro  fecunds  partis  demon- 
(Iracionc 
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ftrationc.  Si  reda  DA  nontiiiiidir  angulum 
BAC  bifariam,  potcrimu?  illum  diuidcrc 
bifariam iuxta  propaf.9,  libr.i.  per  redam 
aliam  A F. 

Demonftratio  Iccund.r  partis  vcl  aflertio- 
nis.  Per  primam  partem  huius  propofitionis 
erit  reda  CF  ad  redam  FB  , vt  C A ad  AB: 
datur  autem  CDad  DB,  vt  reda  C A ad  re- 
dam ABjergo per  prop.i i .libr.5.crit  reda 
CD  ad  redam  DB  vt  reda  CF  ad  redam 
FB.  lam  vero  fi  reda  AHccat  bafim  CBin 
pundo  F inter  punda  D & B,  erit  prima  AF 
maior  tertia  CD, quare  per  prop.14.  libr.^. 
erit  fecunda  F B maior  quam  quarta  D B, 
pars  maior  toto : Quod  fi  reda  AF  fecet  ba- 
lim  C B in  pundo  G inter  punda  C & D, 
erit  prima  AG  minor  quam  tertia  AD, ideo- 
<^uc  per  cit.prop.  1 4.  Jibr.5 . fecunda  GB  erit 
minor  qu^m  quarta  D B , totum  minus  par- 
te. h*c  abfurda  condemnant  pofitionem  ad- 
uerfarii  afferentis  redam  DA  non  diuidcrc 
bifariim  angulum  BAC : illum  igitur  diui- 
det  bifariam  prout  aderit  hfc  propofitio 
contradicens  illi  pofitioni  aducrfari|. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 


rtSd  rtrud  diuidi  bit  'm  diuerft  puitSif, 
frd^rti9ndlu<r  vt  funt  dud  alid  rt&d  lintd 
inter  fe* 

HOc  dcmonftrauimus  in  reda  CB  diuifa 
in  D , ita  vt  fit  CD  ad  DB , vt  C A ad 
AB.  nam  oftendimus  non  polle  eflcCG  ad 
GB,  nccCF  adFB,vt  C A ad  AB,  datis  quod 
CD  ad  DB  fit  vt  C A ad  A B. 


PROPOSITIO  IV. 

i£quiangulorum  triangulorum 
proportionalia  fimt  latera,  qux 
circum  atquales  angulosj  & ho- 
mologa funt  latera,  quae  aequa- 
libus angulis  fubtenduntur. 

C Vppofitio.  Sint  duo  triangula  ABC, 
i3D£F  , xquianguia,  ita  vt  anguli  A & D 
fint  squales,  tum  anguli  B & E etiam  xqua- 
les ; denique  alijduo  anguli  C & F squales: 
Dico  primo  eorum  latera  circa  xquales  an- 
gulos , C0C  proportionalia  : hoc  eu  ede  BA 
ad  AC,ficut  £D  ad  DF,vtpotc  circa  xqualcs 
angulos  A & D:  tum  cllc  AB  ad  BC,ficut  D£ 
ad  £F,fciljcct  circa  a^quales  angulos  B & E: 
deniq^  efle  BC  ad  C A,ficut  EF  ad  FD, nimi- 


rum circ.i  .xquales  angulos  C.&  F.Dico  et- 
iam fecundo,  homologa  ede  latera  illorum 
quic  xqualibus  angulis  fubtenduntur ; hoc 
crt  iuxta  definitionem  1 1,  libr,<.cflc  latera 
AB  & DE  fubtcnfa  .rqualibus  datis  angulis 
C A'  r, homologa;  tiiin  etiam  homologa  cflc 
latera  BC , EF  ,fubflrata  angulis xqiialibus 
datis  A D ; infiipcreflc  homologa  latera 
AC,  D F , fupponta  .rqualibus  angulis  B 
& E. 

Conllru(5tio.  Data  duo  triangula,  fi  non 
fint  confiituta  fupra  vnam  rc(5tam  lineam 
BCF,  ita vtduocomm anguli, puta  ACB, 
DEF,  commune punifhjm  C,  vcl  E,  habeant 
in  redta  BCF,&  vnuscorum  fit,v.g.  DEF  fit 
exterior  rcfpcftu  alterius  rqualis  ABC  in 
altero  tri.tngulo,  & ad  cafilcm partes redtr 
BCFjproduifta  redta  BC  vitra  C , concipia- 
tur conftitutum  triangulum  DEF  vti  nunc 
explicauimus , & in  figura  videre  eft.  In  hac 
vero  conftitutionc  Kitcra  AC,  DF,  erunt  pa- 
rallela perpropof.  28.  libr.i. quiaanguli  F, 
ACB,  dati  xquales, funt  ita  politi,  vt  fint  ad 
cafdcm  partes,  & vnus  fit  exterior  alterius: 
& quia  duo  anguli  B & ACB,  funt  per  prop, 
17.  minores  duobus  rc<ftis,  erunt  etiam  duo 
anguli  B & F , minores  duobus  rcdlis,  ob  ae- 
qualitatem angulorum  ACB,  DFE  datam; 
idcoque  per ax.  1 3 .lib.  i .produdta  latcraB A, 
FD , vitra  A & D , concurrent  in  G : crunt- 
<^ue  latera  BAG,CD,  parallela  per  prop.cit, 
28. lib.i. propter  .xquales  datos  angulosB  & 
DEF  , internum  & externum  & ad  cafdcm 
partes.  Rcfultabit  denique  parallclogram- 
mum  AGDC  , ob  latera  aduerfa  oflcnfa  pa- 
rallela; vndeper  propof.34.1ib,i,  latusGA, 
erit  xqualc  lateri  DE  trianguli  dati, & latus 
GD  xqualccrit  lateri  AC,  alterius  trianguli 
dati : quare  qux  dicemus  de  reddis  AG,GD, 
circa  relationes  aliarum  redtarum  ad  illas, vcl 
earum  ad  alias, redte  applicabuntur  lateribus 
fcu  redis  DE,  AC , xqualibus  illis  nam  per 
7.prop.Iib.5.  xquales  ad  xquales  eandem  ra- 
tionem habent : & eadem  ad  xquales ; vel  x- 
qualcs  ad  eandem.  Ad  hxc  rcfultabit  ex  ifta 
conilrudione  triangulum  vnum  BGF  , in 
quo  erit  duda  redta  AC  parallela  latcriGF; 
tum  alia  reda  DE,  vciDC,  parallela  lateri 
alteri  BG.  His  pofiiis,  fcquitur 

DemonfVratio  primx  airertionis.  Per  fe- 
cundam prop.Iibr.huius,cft  BA  ad  AG , vcl 
EDjVtBC  ad  EF;  ergo  per  prop.  nJ.libr.^, 
erit  vicifTim  AB  ad  BC,  vt  DE  ad  EF.  Eo- 
dem modo  erit  per  2.  huius , BC  ad  EF , Vt 
GD  vel  AC  adDF&  viciflim  per  itf.libr.t, 
BC  ad  CA , vt  EF  adFD.  Denique  fi  non  ne 
BA  ad  AC,  ficut  ED  ad  DF  , nonerit  BA 
ad  AC,  vtEDadDF,cxpoficionc  contra- 

dicente 
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dicente  aflertioni  primae ; Verum  affumendo 
tres  quantitates  AB,BC,  C A, in  vno  ordine; 
& trcsalias  infecundo ordinc,vidclicct  DE, 
EF , I D,  & oftenderimus  cITe  A B ad  BC , vt 
DEadEF;8i  BCadCA,vt  EFadFD;crit 
per  za.propof.libr.5»  AB  ad  AC,  vtED  ad 
DF,  contra  pofitionem  aduerfarij,  ex  qua 
fcquitur  ifta  contradiflio,  quare ipfapofitio 
falfa  erit , & erit  BA  ad  AC,  vt  ED  ad  DF. 
omnia  ergo  latera  triangulorum  Equiangu- 
lorum  erunt  proportionalia  circa  aequales 
angulos.  _ ^ 

Demonftratio  fecund®  aflertionis.  Cum 
oftenderimus  AB  & DE  fubtcnfa  angulis  s- 
qualibus  C & F,circ  antecedetia,erut  homo- 
loga per  def.  i i.lib.5.  Similiter  cum  demon- 
ftraueri  mus  latera  BC  & EF  fuppofita  .aequa- 
libus angulis  A , D , cfle  confequentia  vnius 
comparationis,&  antecedentia  alterius  com- 
parationis , erunt  homologa  per  eandem  de- 
fin.  Denique  cum  probauerimus  latera  C A, 
FD  , fubftrata  aecjualibusangulis  B Sc  E,  efle 
confequentia , ipfa  erunt  homologa  per  ean- 
dem definit.  Tota  ergo  propofuio  manifcfta 
fafia  cft. 


in  G , & latus  BC  in  F ; termineturque  refla 
DE  in  punftis  D 8:  F , reliquorum  laterum 
AB,  AC,  trianguli  dati.  Dico  ita  efle  EG  ad 
GD,vtCFadFB. 

Namper  a.propof.huiuslibri,  eftAEad’ 
EG,vt  ADadDB;  tumpercorollar.  praece- 
dens, triangulum  BAF,  diuiditur  ab  refla 
DG  parallela  lateri  BF,  in  triangulum  DAG 
fimilc  toti  triangulo  BAF ; fimiliter  abfein- 
detur  pcrparallclam  reflam  GE , lateri  FC, 
triangulumGAE,  toti  FAC  fimile.  Et  per 
x.prop.lib.huius,  erit  AD  ad  DB,  vt  AE  ad 
EC;ergo  iuxta  corollar.noftrum  i.prop.18. 
libr.j.crit  per  compofitionem rationis con- 
uerfam,  AB  ad  AD,ficut  AC  ad  AE;fed  per 
dcf.i.lib.huiuseft  AB  ad  BF,vt  AD  ad  DG; 
& viciflim  per  prop.  1 6.1i.  5 .eft  A B ad  AD,vt 
BF  ad  DG:  Simili  modo  perdef.  i.lib.  huius 
eft  AC  ad  CF,vt  AE  ad  EG;  8c  viciflim  per 
id.lib.^.eft  AC  ad  AE,  vtCF  ad  EG  tergo 
per  coroll.noftrum  prop.  1 1 .lib.  5 . erit  BF  ad 
DG  , vt  CF  ad  EG  ;&  viciflim  erit  per  i6t 
prop.li.5  .BF  ad  FC,vt  DG  ad  GE;&  per  co- 
roll.  prop.4.eiufdc  lib.j.eritinucrtendoFG 
ad  FB,  vt  EG  ad  GD.quae  erant  declaranda. 


COROLLARI VM.  PROPOSITIO  V. 
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Si  in  queuit  irUnguU  duettut  nOn  Ihud  ftttUiU 
yni  Ultrum  lUiiu  , urmiudld  rttimqut  in  dim 
fini  diuhus  Uter  Aut ; dbftindet  trUnguUm  reti 
trUnguU  fimile, 

VT  in  figura  faflaCBF , refla  AC  pa- 
rallela lateri  GF,abfcindet  triangulum 
ABC , toti  triangulo  G BF  fimile.  N am  per 
propof.xS.libr.i.  anguli  BAC,&  G , erunt 
squales,  tum  etiam  ali;  duo  anguli  BCA  & 
F,Si  angulus  A illis  eft  communis : ergo  cum 
Cnt  xquiangula  triangula  ABC,  GBF,  erunt 
per  hanc  propof.4.  latera  i Horum  circa  squa- 
les angulos  proportionalia ; ideoque  per  de- 
finit. I.lib.  huius,  difla  triangula  erunt  fimi- 
Ua,  abfciflum& datum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Si  i*  tridngui»  du3d  fit  rtSd  lirred pdtdStU  vni  U- 
terum  eiui,  termiruid^  ttrimqui  m dliii  ituhut 
em  IdWthu,  & di  dnguU  epfejae  ili  purdleU 
duSd , dei»3d  futrtt  reSd  linea  (tum  itiBdm 


Si  duo  triangula  latera  proportio- 
nalia habeant  : asquiangula 
erunt  triangula;  & stquales  ha- 
bebunt eos  angulos , fub  qui- 
bus homologa  latera  fubten- 
duntur. 

SVppofitio.Duoreparata  triangula  ABC, 
DEF , latera  obtineant  proportionalia, 
hoc  cft  fit  AB  ad  BC  vt  DE  ad  EF,  &:  BC  ad 
CAvtEFadFD,  ^ CAad  AB  vt  FD  ad 
DB:  Dico  primo  illa  effe  xquiangula  ;rccun- 
do  habere  angulos  C & F squales  fiippofitos 
antecedentibus  lateribus  AB , DE , homolo- 
gis in  prima  comparatione;tum  angulos  A & 
D xquales  TubUratos  confequentibus  lateri- 
bus BC,EF  homologis  incadem  prima  com- 
paratione ; tum  angulos  B & E xquales  fiib- 
tenfoslateribus  C A,  FD, confequentibus  ho- 
mologis in  fecunda  relatione. 
Conftru6lio.Data  triangula, vel  habebunt 


fardStUm  & UtMittpfitrMum : [egmentA  pA- 
taIUIa  erunt  prcpArthnAlis  /egmiuu  pAtAlUU 
lAteris  pTAdtRi 

IN  triangulo  B AC , refla  DE  fu  parallela 
lateri  BC  , & dufla  refla  AGF  abangulo 
A oppofitoipfiparailelx  DE  9 fecansipfaio 


vnum  latus xQuale alteri,  velinxquale.  Si 
primum , puta  latus  AB  & £D ; tunccftm  fic 
AB  ad  BC,vt  DEadEF,  priraa(^;  AB  quan- 
titas fit  xqualis  tercix  DE , erit  per  prop.  1 4« 
lib.  5. fecunda  BC  ^qualisquartx£F:K.urfu$ 
cum  fit  ex  datis  BC  ad  CA,  vtEFadFD, 
prim^ue  quantitas  BC  Ut  ofteofaxquali; 

tertiv 
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terti*  EF,  erit  per  cit.prop.i4Jib.5.fccunda 
CA  *qualis  quart*  I' D.  Si  ^cundum^  efh) 
AB  latus  maius  qu^m  D E : Quia  vero  cll  cx 
datis  BAad  BCvtDE  ad  EF,  primaque 
AB  quantitas  ponitur  ab  adueriario  maior 

3uam  tertia  DE, erit  per  prop.i4.1i.5.  fccun- 
a BC  maior  quam  quarta  £F;cumque  detur 
BC  ad  C A vt  E F ad  FD , & cx  oftenfis  fit 
prima  BC  maior  qui  m tertia  EFj  erit  per 
propofic.14.libr. 5.  f^unda  ^ A maior  quam 
quarta  FD : Ergo  in  hoc  fixun^o  cafu  pote* 
rtmus  per  propol.  3. lib.i  .reflare  ex  BA  ma- 
iore latere,  partem  BD  squalem  minori  la- 
teri £D ; & abfeindere  ex  maiore  BC , par- 
tem BF  squalem  minori  lateri  £F  ; tum  du- 
daDFrc^,  habebimus  triangulum  BDF, 
quod  ofiendam  squilaterum  ^ squiangu- 
lum  dato  EDF  ( nam  cum  per  conflru^io- 
nemfint  latera  BD,  EDsqualia,  tum  alia 
latera  squalia  BF,  EF  ; erit  per  corollar.no- 
Ibum  7.prop.lib.5.BD  adBF  vt  DE  ad£F; 
Icdcft  ex  datis  AB  ad  BCvtDE  ad  EF,crgo 
per  I i.prop.libr.5ierit  ABad BCvtDBad 
BF,&  viciiEra  per  propof.  i^.  lib.5.  AB  ad 
DB  vt  BC  ad  BF,  & iuxta  coroll.a.  nodrum 
propofi  17. lib.5. per  diuifionem  rationis  con- 
trariam , AD  aci  DB  vt  CF  ad  FB,  idcoque 

E er  a.prop.  lit>r.  huius  erit  reda  DF  parallela 
iteri  AC,  & per  coroll.  propof.4.lib.  huius, 
triangulum  DBF  critfimile  triangulo  ABC: 
quare  erit  per  def.i.lib. huius,  Brad  FD,  vt 
BC  ad  C A , (eded  ex  datis  BCad  CA,  vt 
EF  ad  FD , ergo  per  1 1 .prop.  libr.5.  erit  BF 
ad  FD,  vt  EFad  FD,  pofuimus  autem  redas 
BF,  EF,  squales, ergo red* FD, FD,  erunt 
squales  per  9.prop.bb  <. 

Demondratio  ex  pofitionc  prima , videli- 
cet quod  data  triangula  ABC , DEF , vnum 
latus  aM^uale  alteri  obtineant , vnum  in  vno, 
alterum  in  altero : Tunc  quia  in  condrudio- 
ne  odendimus  illa  triangula  eile  squilatera 
relatiue, erunt  perprop.8  Itbr.t.  eiufque  co- 
rollarium squiangula  rclatiu^,  quomodo  fuit 
propoficum.  Demondratio  ex  l^ndapofi- 
tione.  Cum  odenderimus  latera  FD,  FD,c(le 
squaiia,&  fecerimus  latera  DB,D£  squalia, 
tum  alia  latera  B F , £ F , erunt  in  triangulis 
DBF,  DEF,anguli  B & E squales  per  prop. 
8.  libr.  I • & per  eius  corollarium  anguli  D tc 
D squales,  & aii|  anguli  F & F squales : & 
quia  odendimus  in  condrudione  lineam  re- 
ctam DF  eOe  parallelam  laceri  AC , erunt  per 
prop*  z 9.  libr.i . anguli  D & A squales, tum 
etiam  ali)  duo  anguli  F & C squales:criangu- 
la  igitur  data  habentia  lacera  proportionalia, 
erunt  squiiogula , eos^ue  haoebunt  angulos 
squales  fub  quibus  homologa  lacera  fuDteo- 
duatur,vti  ex  comparatioaituu  fadiscoodat. 


COR.OLLAR.IViM  NOSTRVM 

L 

si  dn9  /rian|«/4  UtersfroporticnalU  imhntidjjd- 
hutrmt^  fanm  Utus  dqudlt  aittru  vnum  in  rnt, 
glftrum  in  dltero ; rdiqua  etiam  Utera  annalia 
tktmebunt  ptrumque  vtrtque* 

COR.OLLAR.IVM  NOSTRVM 

I I* 

Si  du9  trioKguU  Uteri  fra^eitmalluehtmniidt 
habutrmt  pnum  UtminaqualesUtiri»  vntim  m 
vae , alterum  in  attere ; reliqua  Utera  habebunt 
inaqualUt  vtrumquevtnque,  maiera^in  rrian- 
gule  habente  frimum  datum  maiut  Utui,  mine* 
ra  vere  itntlique» 

Hi£c  duo  nodra  corollaria  olbnfa  funt  in 
condrudione  ac  demondracione. 

PROPOSITIO  VI. 

Si  duo  triangula  vnum  angulum 
vni  angulo  xqualem,&  circum 
aequales  angulos  latera  propor* 
tionalia  habuerint:  atquiangula 
erunt  triangula,atqualesque  ha. 
bebunt  angulos  , fub  quibus 
homologa  latera  llibtcduntur. 

SVppoficio.  cotifulendo  figuras  pfopofi«'F^<i4>* 
tionis  antecedentis  quints.  Duo  triangu- 
la feparata  niHil  commune  habentia,  ABC, 

DEF, habeant  angulos  B & £ squales,^  cir- 
ca hos  angulos  htera  fint  proportionalia,  hoc 
ed  AB  ad  BC  fit  vt  DE  ad  EF : allero  quod 
fint  triangula  squiangula,  squalcfque  habeat 
angulos  C & F,  fub  quibus  latera  homologa 
antecedentia  AB  , D £ , fubtenduncur ; tum 
habeant  angulos  A & D squales,  quibus  fup- 
ponuntur  utera  BC , EF , confequentia  ho- 
mologa. 

Condrudio.  Vel  data  duo  triangula  vnum 
^ datis  lateribus  proportionalibus  nabent  x- 
qualc  alteri,  vnum  in  vno.  alterum  in  altero: 
vcl  nullum.  Si  primum , edo  AB  squale  ipfi 
DE ; lam  quia  datur  AB  ad  BC , vt  DE  ad 
EF  , primaque  quantitas  AB  datur  squalis 
tertis  DE,  erit  per  propof.  1 4. li br.  5 .(ecuoda 
BC  sequaEs  quarts  EF.  Si  lecundum,  (it  ma- 
Q,  z ius  ' 
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ius  AB  latus  latere  DE : Nunc  vero  quia  da- 
tur AB  ad  BC  vi  DE  ad  EF , daturque  AB 
prima  quantitas  maior  quam  tertia  DE , erit 
per  prop.  14.  lib.  5.  fecunda  BC  maior  qulm 
tjuarta  EF : ergo  per  prop. 5.  lib. i.  refeinde- 
rous  rectam BDcx  BAiqualem minori  ED, 
& ex  BC  maiore  rectam  BF  aequalem  mino- 
ri EF;  duaaquereftaDF,  refultabit  triangu- 
lum DBF  habens  communem  angulum  B 
cum  triangulo  ABC;  datur  autem  angulus 
B squalis  angulo  E;  ergo  cum  duo  triangula 
DBF , DEF , habeant  duo  latera  rclatiue  s- 
qualia  circa  angulos  squales  B,  E,  habebunt 
per  4.prop.lib.  i . bal^  squales  D F , DF,  an- 
gulos^ie  D , D , squales , tum  angulos  P,  F, 
squales ; vnde  erunt  squiangula  illa  duo 
triangula  BDF,  EDF;  quare  per  4.prop.Ub, 
huius  erit  DB  ad  B F , vt  DE  ad  H F^,  datur 
autem  AB  ad  BC  vtDE  ad  EF,  ergoper  11. 
prop.libr.5.  erit  AB  adBC  vt  DB  ad  BF, 
per  prop.i6.1ibr,5.erit  AB  ad  DB  vt  BC  ad 
BP,  & per  coroil.  i.  noftnim  prop.i  7,  Iibr.5. 
iuxta  diuifionem  rationis  contrariam,  erit 
AD  ad  DBjVt  CF  ad  FB;  ideoque  per  a.pro- 
pof.Iibri  huius , erit  re£b  DF  parallela  lateri 
AC, 

DemonEratio  propoCtionis,  pofito  primo 
cafu , quod  latus  A B fit  squale  lateri  DE: 
OBendimus iaconlEu^one , tunc  latus  BC 
efle  etiam  squale  lateri  EF;ergo  cum  dentur 
ahcuJi  B A'  E squales,  erunt  per  4.  prop.Iib, 
i.bafes  AC,  DF,scualcs;lum anguli  A A D 
squales , tiim  anguli  C & F squales : squi- 
angula  ergo  erunt  data  triagula  ABC,  DEF, 
& angulos  habebunt  squales  vti  proponeba- 
tur. DcmonBratio  eiulHcm  pofito  iecundo 
'cafu  : Oftendimus  in  conftruftionc  reftam 
D Fefle  parallelam  lateri  AC,  & squiangula 
efle  duo  triangula  BDC,  DEF;  eft  autem  per 
prop.a^.Iib.i.  angulus  BDC  squalis  angulo 
A, ergo  per  i.ax.lib.i  .angulus  D squalis  an- 
gulo BDC , erit  squalis  angulo  A ; ergo  per 
m^rum  coroil,  3 .prop.  3 2. lib.  1 .reliqui  etiam 
duo  anguli  BPD,  F,  erunt  squales,  & per  i, 
ax.angulus  squalis  angulo  F , quia  per  citat. 
propol.19.  lib.  I.  duo  anguli  BPD  A C,  fiint 
squales.  >£quiangula  igitur  funt  triangula 
data  ABC,  DEF,  ergo  per  4.prop.lib.huius, 
reliqua  latera  circa  angule»  squales  erunt 
proportionalia , squalesque  habebunt  angu- 
los fub  quibus  homologa  lacera  fubtendun- 
tur.  qus  erant  demonftranda. 


Librum  Sextum 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I. 

pfdem  pfJUuqudm^tpp/ithneddnturt  fi  vnum 
Um  tdstufrafmundlibuSs  fit  tn  vtutridngulo 
dquMe  dlttri  Utai  i daits  in  dlia  trungul»;  relp~ 
qud  mnid  Utttd  baMnnt  tijudlU 

COROLEARIVM  NOSTRVM 

ir. 

Sifdem  ddtit  qut  'tn  propofitmt , fi  mtm  Utns  i 
ddtit  grp^ntefM/ibm  fit  in  tnd  trungidomm 
nutius  dltero  Uttrum  i dntu  m dito  mdngult: 
uliijud  mnid  Uterd  hdbebunt  rrjpf^tub  hteaiun- 
• lidt  maiwdjj  trunt  in  tridngulo  habentt  ftintum 
mdiui  Utut,  & minord  in  dito  tudngutd. 

CVm  enim  ex  ifta  propofitionc  fint  squi- 
angula triangula  data,  habebunt  per  4, 
propoMibr.latcra  circa  squales  angulo*,  pro- 
portionalia: quare  per  prop.  14.  libr,5.politis 
qus demonflrauimus in  conclunone,  propo- 
ma in  his  duobus  corollariis  demondra- 
buntur. 

PROPOSITIO  VII. 

Si  duo  triangula  vnum  angulum 
vni  angulo  acc|ualem , circum 
autem  alios  duos  angulos  late- 
ra proportionalia  habeant  v re- 
liquorum vero  fimul  vtrum- 
que  aut  minorem  aut  non  mi- 
norem re<fto  : jRquiangula  e- 
runt  triangula,  &arquales ha- 
bebunt eos  angulos  , circum 
quos  proportionalia  funt  la- 
tera. 

VppoEtio.  Duo  triangula  ABC , DEF,  Fjg,i42; 
habeant  angulos  A & D squales;  & circa 
altosduos  ACB,  DFE  , vnum  in  triangulo 
ABC, alterum  in  alio  triangulo  DEF,iintIa- 
teia  proportionalia , id  cll  iit  AC  ad  CB , vt 
DF  ad  F E;prstcrca  reliquorum  angulorum 
B A E,  quilibet  illorum  fit  fimul  vcl  mi- 
nor reflo , vel  non  minor  recto,  non  au- 
tem vnus  illorum  minor  reflo  , altcf 

maior 
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maior  redo  aut  reftus ; AiTcro  illa  triangula 
cllc  cquiangula , & iquales  habere  cos  angu- 
los circa  quos  proportionalia  latera  fuerint. 

Conftru^tio.  Si  anguli  ACB , F , non  lint 
squales , circa  quos  dantur  lacera  proportio- 
nalia, erunt  insqualcs , Efto , & maior  angu- 
lus ACB , altero  F , vcl  contra  , ( quidquid 
enim  dicemus  de  vno  dicendum  de  altero,  & 
facienda  coftrudtio  proportionaliter  l^ucn* 
ti , & deducenda  conclufio  ad  llmilitudinem 
fluentis.  ) Ad  extremum  lateris  AC,  nem- 
pe C,vbi  eft  angulus  ACB, faciendus  angulus 
ACG  squalis  angulo  minori  F,per  prop.25. 
libr.  1.  concurret  refta  C(i  cum  reaa  AB  m 
G punfto  intra  extrema  lateris  AB  oppofiti 
angulo  ACB  diuifo  per  redam  CG , iuxta 
axioma  1 9,libr.i . Rclultabitquc  triangulum 
G AC,  «quiangulum  triangulo  EDF,nam  cx 
datis  anguli  A,  D,  funt  «quales,  & percon- 
flrudionem  anguli  ACG  & F , funt  «quales, 
ergo  reliqui  duo  AGC  & E , «quales  erunt 
per  noBrum  coroll.  5 . propof.  3 a.  li  br.  i .quare 
per  quartam  propof.lib,  huius  erit  DF  ad  FE, 
vt  AC  ad  CG  i fcd  datur  AC  ad  CB  vi  DF 
ad  FE,ergo  per  propof.  1 1 .Iibr.5.crit  AC  ad 
CG , vt  AC  ad  CB , ergo  per  9.  prop.libr.  5 . 
erunt  aquales  red«  linex  CG  & CB , & per 
5.prop.lib.i  «anguli  B & BGC,«quales. 

Demonllratio.  Quia  dantur  anguli  B & 
E,  finguli  vel  minores  redo , vcl  non  mino- 
res redo : Si  primum,  ciim  offenderimus  an- 

fulos  AGC,  E,elle  «quales,  & E minor  re- 
to detur , erit  &:  angulus  AGC  illi  «qualis, 
etiam  minor  redo;  quare  per  coroll.  nolVrum 
3.adprop.i5.1ibr.i.  angulus  BGC  erit  maior 
redodnqqualis  angulo  B minore  redopofito, 
contra  dcmonftrata  in  conftrudjone ; often- 
dimus  enim  angulos  B&  BGC  clle  «quales. 
Quod  fi  fecundum  alTumamus , ita  vt  nnguli 
angulorum  B & E fint  vcl  redi , vcl  maiores 
redo, erit  per  citat.corolIar.no(b’um,  angulus 
AGC  «qualis  angulo  E oftenfus,redos  vt  B, 
fi  fuerit  ipfc  angulus  E pofitus  redus ; vcl  vt 
B maior  rcdo,u  fuerit  angulus  E pofitus  ma- 
ior redo:  expolitione  prima  fcquitur  cum  cx 
coroUar.  no^o  cit.  angulus  BGC  fit  redus, 
duos  angulos  ad  bafim  BC,  trianguli  ifofcelis 
BCG,  ellc  redos  contra  prop.  i y.li  b.i,  at  vc- 
rd  cx  politione  Iccunda  fequitur  per  idem  co- 
roll.noftrum  citat.angulum  BGC  efle  mino- 
rem redo , ^ in«quale  angulo  B polito  ma- 
iori redo,  contra  concellain  conlfrudione, 
in  qua  olfendimus  elle  «quales  angulos  B, 
BGC.  H«c  abfurda  manifcftam  faciunt  falfi- 
utejn  negationis  angulorum  F,ACB,  «qua- 
lium : ipfi  ergo  «quales  erunt , & reliqui  et- 
iam anguli  B & E , per  coroll.  nofirum  5.  ad 
prop«32.Iibr«i. cum  dati  lint  ali)  anguli  A& 


D, «quales:  «quiangula  igitur  erunt  data 
triangula , &:  reliqua  qu«pro)X}fitafunt. 

PROPOSITIO  VIII. 

Si  in  tfiangulo  redlangulo , ab  an» 
gulo  redto  in  bafin  perpendi- 
cularis dudta  fic  : qux  ad  per- 
pencj^cularem  triangula  , cum 
toti  triangulo , cum  ipfa  inter 
fefunt  fimilia. 

SVppofitio.  Ab  angulo  A redo  trianguli  j 
rcdanguli  BAC,  reda  linea  AD  demifla 
fic  ad  iaius  CB  oppolitum  ipfi  A redo  angu- 
lo, ipfum  latus  CB  fecabitnonprodudum 
in  pundo  D cx  intermediis  inter  extrema 
cius  C & B , per  coroll.noftrum  i . ad  prop. 
51.  libr.  I.  Affero  triangula  duo  rcfultantia 
ADC,  ADB,  commune  latus  habentia  ipfam 
AD  perpendicularem,  cflc&  toti  triangulo 
dato  CAB,  5<:  inter Ic  fimilia. 

Demonfiratio  1'riangulum  CDA  , habet 
angulum  communem  C cum  toto  triangulo 
dato,  anguiofquc  habent  redos  CDA,CAB, 
«quales  per  iz.ax.lib.i  .ergo  etiam  per  5.C0- 
rollar.  nofirum prop,  32.  libr. i.  reliquos  an- 
gulos C A D , & B «quales  habebunt : Cum 
igitur  fint  triangula  ADC,  BAC,  «quiangu- 
iaoficnfa , per  4. prop.  libri  huius , habebunt 
latera  proportionalia  circa  «quales  angulos; 
quare  perdef.  i . huius  libri,erunt  fimilia.  Si- 
mili modo  quia  ADB,  communem  angulum 
B habet  cum  toto  triangulo  CAB,  & «qua- 
les habent  angulos  redos  ADB,C  AB,  «qua- 
les,per  la.ax.  Jib.i.  reliquos  ctia  duos  D AB, 
ACB  , obtinebunt  «quales  per  3.  coroUar. 
nofirum  propof  3 2.  libr.  i . vnde  «quiangula 
erunt,  & per  4.prop.  libr.  huius  habebunt  cir- 
cum «quales  angulos  latera  proportionalia, 
& per  def.i. citat. erunt  fimilia. Denique  quia 
ofiendimus  angulos  B & CAD  elTc  «quales, 
tum  angulos  ACD , BAD , «quales,  & ficut 
anguli  circa  D «quales  vtpoteredi,  erunt 
triangula  duo  ADC  , ADB, «quiangula,  & 
per  4.prop.Iib.huiu$,habd)unc  circum  arqua- 
les  angulos  latera  proportionalia;  ideoque 
per dcl.i. libr.  huius,  erunt  fimilia.  qu«  om- 
nia erunt  demonfir. 
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186  Commentariui  in  Librum  Sextum 

5.  per  compofitioncm  rationis  contrariam, 
COR.OLLARIVM  I.  erit  A C ad  ACE , vt  AD  ad  ADli : fcd  per 

conftruftiontm  etl  A C rutxguadrupla  red* 
Ktfla  pcrpmJutttATi  i/iu  th  sitiulc  riSt  IridngHli  ACE , ergo  etiam  reda  AD  erit  fubquadru- 
uaddgiili  td  tffcfiimn  iffi  Utm  dmiiiiim,  pia  vel  quarta  pars  reda;  A B dati.  Sumpfi- 

tjl  mtdu  fTofnturidtu  inter  Uterk  mus  ergo  quartam  partem  AD , data;  redae 

ifji»s  figmenu.  AB , ficut  fuit  imperatum. 


fi», 4,.  O Equitur  enim  ex  didis  Sccit.prop.4.1ib. 

J huius,  e(Te  redam  CD  ad  D A , vt  D A ad 
DB;  vel  BD  ad  DA  vt  DA  ad  Df.  media 
igitur  reda  DA  perpendicularis  ab  angulo 
A trianguli  redanguli  C AB  ,dcmifla  ad  la- 
tus CB  ipfi  oppofituro  A angulo,  inter  fcg- 
menta  CD , BC,  lateris  CB  fcdi. 

COROLLAR.IVM  II. 

ttSi  linee  perpendienUri  eb  engnU  ttHe 
trienguU  re^enguti  ad  oppefilum  ipji  angulo  re- 
Oo  latm  \ quidlibet  latm  buiui  trianguli  cirta 
reSum  angulum , ejl  medium  propirtiinalt  inter 
lotum  latm  felium,  & eim  figmentum  inter  ptr- 
. ptnditulatem  dtHam  ,&  latm  afumptum . 

Tig.  143 . Q Equitur  enim  cx  dcmonftrationis  difeur- 
^ fu  & citata prop.q.lib.huius,  ellc  Icgmen- 
tum  CD  ad  latus  C A,vt  latus  CA  ad  totum 
latus  C B (edum : T um  elTe  fegmentum  DB 
ad  latus  BA,vt  latus  BA  ad  totum  latus  CB 
fedum.  quare  manifeHum  eft  corollarium 
hoc  Iccundum. 

PRpPOSITIO  IX. 

A data  re^Valinea  imperatam 
partem  auferre. 

C Vppofitio.  Ex  reda  AB  fit  auferenda 
* ^ ^ quarta  pars : fic  dc  aliis  quibulcumque 

partibus  aliquotis. 

Conftrudio.  Ad  vnum  extremum  A,datx 
rcftf  AB,  ducatur  rcfta  linea  AE  longifli- 
nu,  angulum  efficiens  in  A qucmcumque 
cum  data  rc<5ta  AB : & per  3 .propof.lib.  i .fu- 
mantur ex  ducla  redla  linea  quatuor  partes 
xquales  AC , CG,  GF,  FE,  conl^ucntes  fc 
mutuo  & immediate;  Tum  dudar  EB, 
per  prop.31.  libr.  I.  ponatur  reda  CDparal- 
lela  ipfi  EB,  ab  extremo  C primx  partis  AC 
fumptj  : Affero  redam  AD  ellc  panem 
quartam  datxredr  AB. 

Demonftratio,  Quja  in  triangulo  EAB, 
duda  eft  rcfta  CD , parallela  lateri  EB , erit 
per  a.prop.lib,  huius.  AC  ad  CE,  vt  AD  ad 
DB;  &:  iuxta  coroU.nofbum  2.  prop.18.  lib. 


COKOLLARIVM  NOSTRVM. 

A dat4  rtila  Imcd  p4rtn  imptr4t4t  dtmtrio 

Ab  longiflima  re(^a  AE  faciente  angu- 
lum in  A cum  data  AB  red^a  , fuman- 
tur perpropof.3.  libr.  I.  confe^quenter  ab  A, 
panes  denominatoris  dati ; v.  g.  iiiu  auferen- 
da.' tres  quartar  ab  re<^a  AB  , fumam  ab  an- 
gulo A dc  reita  AE  partesquatuor,  AC,CG, 
GF  , FE,  & ab  extremo  E vltima;  ad  aliud 
extremum  B datae  red«  ducam  redam  EB; 
& ab  extremo  F tertii*  partis  tranfmittam 
per  prop.  3 1 . lib.  1 . redam  FH  parallelam  i pfi 
EB:  tunc  reda  AH  continebit  tres  quartas 
totius  data?  AB,  vt  reda  AF  continebat  tres 
quartas  alterius  AE  , per  demondrationem 
allatam  in  hac  propolitione. 

PROPOSITIO  X. 

Datam  re<Sam  lineam  inferiam 
fimiliter  fecare,  vt  data  altera 
redfa  ftfta  fuerit. 

SVppofitio.  Sccand.ifitrcSaAB,vtlefIi 
eft  AEjin  C,  F. 

Conftrudio.  Ad  extremum  A vnumdatx 
reda?  AB  fetanda?, duco  longiflimam  redam 
AE  efficientem  angulum  in  A cum  data  AB; 
& per prop.3.hbr.i.  fumo  redam  AC  ai?qua- 
lem  ipfi  ACcx  reda duita longiflima, tiim 
aliam  panem  CF  a?qualcm  ipfi  CF,&  redam 
FE  a?qualcm  ipfi  FE ; & fic  dc  reliquis  fi  ad- 
eflent,  Priterca  extremum  Eduds&datae 
A B extremum  B , connedo  reda  linea  EB: 
denique  ex  pundis  F & C , dudje  redx  AE, 
duco  redas  lineas  FH,CD,  parallelasipu 
EB,  per  prop.  3 1 . iJbr.  i . qu.T  erunt  per  prop. 
30.  libr.ciufdem,  erunt  inter  fi?  paraJlcls ; Qc 
refultabunt  triangula  EBA,  FHA,CDA, 
Aflcro  autem rci^tam datam  AB , fc^mefle 
fimiliter  in  H & D,ficuti  feda  cft  data  AE  in 
C & F. 

Dcmonftratio.  Per  z.j-ropofilib.huiuscrit 
AD  ad  DB , vt  AC  ad  CE,  & componendo 
per  prop.  1 8.  lib.  5 . erit  A B ad  DB,  vt  AE  ad 
CE : tum  per  i.citat.crit  AD  adDH  vt  A C 

ad 
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adCF:  tum  per  eandem  2.  erit  AH  ad  HB, 
vt  AF  ad  VH,  componendo  per  i8.cit.erit 
ABadHB , vt  A£  ad  1'E.  Fecimus  ergo  im- 
peratum. 

PROPOSITIO  XI. 


PROPOSITIO  XII. 

Tribus  dati*  rc(5Iis  lineis  quartam 
proportionalem  inuenire. 


Duabus  datis  re(5tis  lineis  tertiam 
proportionalem  adinuenire. 

*4*5*  C Vppofitio.  Duabus  datis  AB  &:  BC  rc- 
ftis,  fit  reperiendatertia  prt^ortionalis. 
Conftru^lio.  l5creda  longimma  AD,rc- 
fccctur  per  j.propof.Iibr.  i .reda  AB,  £<jualis 
dat®  ABprim®,  & per  propofi  1 1.  libr.i.  ad 
pundum  B huius  iongiflim®  redx  excitetur 
reda  perpendiculares  de  qua  capiatur  reda 
BC  squalis  dat®  BC , 52  rcdaducatur  AC, 
qu«  efficiet  triangulum  rcdaugulum  ABC, 
Pr®tere^  ad  pundum  C , fiat  per  propofi  1 5. 
libr.i.angulusJiCD  ®qualisangulo  Ajrcda 
CDfccabit  in  Dprodudaredam  AB  lon- 
giflfimamprimA  dudam ; nam  per  zy.  libr.i . 
duo  anguli  A & B,  trianguli  ABC,  funt  mi- 
nores duobus  redis ; ergo  etiam  angub  duo 
B redus,  & BCD  ®qualis  angulo  A , erunt 
minores  duobus  redis , cum  anguli  in  B fiat 
redi  per  confirudionem;  igitur  per  1 3 . axio, 
libr.i. concurrent  in  D red®  CD  & AB : rc- 
lultabit  autem  aliud  triangulum  redangu- 
lumCBD  , tum  aliud  totale  ACD,  quod 
proboeirc  triangulum  rcdangulum  ob  angu- 
lum redum  ACD  ofiendendum.  Per  propofi 
31. libr.i.  tres  anguli  triai^uli  ABC  funt®- 
'quales  duobus  redis , vnulquc  eft  in  B rectus 
per  conftnidionem , ergo  reliqui  duo  A &: 
ACB,  erunt  xquales  vni  redo ; ergo  angulus 
ACD  totalis  compicdcns  angulum  ACB,  &: 
angulum  BCD  squalem  angulo  Apercon- 
Brudionem  erit  redus  : Igitur  habemus  in 
triangulo  rcdangulo  ACD , rcdamlineam 
CB  dedudam  ab  angulo  redo  ACD,  per- 
pendicularem ad  oppofitam  bafim  ABC.  Ex 
his  allero  redam  BD  eHe  tertiam  proportio- 
nalem quxfitam  datis  duabus  AB,£C. 

Demonllratio.  Per  coroUar,  i.prop.8.  libr. 
huius , reda  BC  cB  media  proportionalis  in- 
ter duas  AB&  BD;  erit  igitur  AB  ad  BC,  vt 
BC  ad  BD : reda  ergo  BD  cft  tertia  propor- 
tionalis inuenta.  Sicuti  proponebatur* 


C Vppofitio.  Tres fint  dat®  rcd.®  Iine.r  AF,  Fig.144* 
FE , AH , oporteatque  quartam  propor- 
tionalem reperirc, 

Conftrudio.  Hx  vna  reda  longiflima  fu- 
mantur confecmiiie  per  3.propofifibr. i.du® 
partes  AF , FE , xquales  datis  duabus  primis 
redis  A F , F E ; & ex  pundo  A ducatur  alia 
longillima  linea  AB  angulum  efficiens  cum 
alia  AFE;  Prxtcrea  per  5.cit.prop, libr. i. de- 
matur reda  AH  ex  illa  longiflima  duda,  ae- 
qualis dat®  terti®  AH  ; ifc  coniugentur  pun- 
da,  F,H,  redarum  dudarum,  reda  linea  FH, 

& huic  parallela  reda  ducatur  EB,  cx  pun- 
do Bdud® red®, perpropofi3i.libr.i.  qu® 
reda  EB  (ecabit  redam  A B in  B,  per  coroll, 
i.noftrum  adpropof.41.Iib.!.  Allero  autem 
redam  H B efle  quartam  proportionalem 
quxfitam , ita  vt  AF  ad  FE,  vt  AH  ad  HBf 
DemOnBratiOyfi  ita  non  fit  vti  aHeruimus, 
cum  reda  FH  fic  parallela  laceri  EB, trianguli 
E AB,  non  erunt  latera  AE,  AB , reliqua  tri- 
anguli prxdidi  EAB,(cda  proportionaliter, 
contra  prop.  2.  libr.  huius,  hoc  aofurdum  ma- 
nifefiam  reddit  falfitatem  politionis  contra- 
dicentis noBr®  afiertioni , qux  idc6  IVabiiita 
remanebit.  Fecimus  ergo  imperatum. 

PROPOSITIO  XIII. 

Dacis  duabus  re(^lis  lineis  , me- 
diam proportionalem  ad- 
inuenire. 


C Vppofitio.Dua?  fint  dat®  red®  line®  CD  Fi^.i4l* 
prima,&  DB  tertia ; oporteat(^ue  mediam 
proportionalem  redam  reperirc  inter  illas. 

Confirudio  de  longillima  reda  linea  fii- 
mend®  erunt  partes  du®  confequentes , per 
3.prop.Itbr.i.®quale$ datis  duabus  CD,DBy 
fint<^uc  ipf®  fumpt®  CD , DB  ab®  xquales 
ipfis  eodem  ordine  vtdacxfunt:  Tiimtoca 
rcdaCDB,  biforium  in  E fecanda  per  prop. 

I o.libr.i  «&  ab  pun6h>  £ veluci  centro,  inter- 
ualio  red®  EC,  decircinanda  lemicircumfe- 
rcncia  circuli  qu®  tranlibic  etiam  per  B afiud 
extremum  totius  C EB,  per  ax.  2 5 .libr.  1 .De- 
nique per  prop.  II. libr.i. ex  pundoDred® 

CDB,  excitetur  perpeodicularis  reda  DA, 

Ipfi  CDB  f lecans  in  A circumferentiam  fa- 
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ftam  circuli : & lincx  ducantur  AC, 
ADj  refultabit  triangulum  C AB  rcif^angu- 
lum,  ob  angulum  rc(5tum  CAB  in  femicircu- 
lo  perpro.j  i.iib-j.  Adero  autem  rcdbm  DA 
cdemwiam  prof»ortioncmi!!tcr  datas  CD, 
DB. 

Demonftratio.  Si  reda  AD  non  fit  media 
proportionalis  inter  redas  CD , DB , falfiim 
erit  corollarium  i.propofiS.huius  libri:  hoc 
vero  abfurdum , ergo  reda  DA  , erit  media 
proportionalis  inter  duas  datas  C D , DB, 
quod  erat  adcrcum  ac  |»‘opofitum  /acien- 
dum* 

PROPOSITIO  XIV. 


yEqualium  & vnum  vni  aequalem 
habentium  angulum , paralle- 
logrammorum;  reciproca  funt 
latera,  quae  circum  aequales  an- 
gulos. 

Et  quorum  parallelogramiho- 
rum  vnum  angulum  vni  angu- 
lo aequalem  habentium  reci- 
proca funt  latera  , quae  circa 
aequales  angulos ; illa  funt  ae- 
qualia. 

F^.i4^.  Q VppoCtio.  PirallclogrSma  duo  ABCD, 
O B£FG  habeant  angulos  ABC  ,£BG  z- 
quales : A0^o  primo  habere  reciproca  latera 
circa  hos  squales  ai^los,hoc  cd  e0c  AB  ad 
£G , vt  £B  ad  B C.  Quod  fi  dida  parallelo* 
eramma  ABCD,B£FG,circa  zqudes  angu- 
los ABC,  EBG,  latera  habeant  reciproca,  id 
cfl;  fit  AB  ad  BG,  ficut  £B  ad  BC:  Adero 
eundo  loco  , ipfa  parallelogramma  ede  z- 
^ qualia. 

Condrudio.  Parallelogramma  dau  ita 
componantur  vt  reda  Afi  & reda  BG  latera 
illorum  diuerfa , vnum  vnius , alterum  alte- 
rius parallclogramroorum  circa  zquales  an* 
gulos  datos  ABC , EBC , vnam  componant 
redam  lineam  ABG;  redz  aliz  duzlinez 
Teu  latera  illorum  reliqua  £B,BC,  circa  cof- 
dem  datos  angulos  zquales, vnicam  etiam  ef- 
ficient redam  EBC,  quod  fic  probatur : nam 
illis  angulis  zqualibus  EBG,  ABC , fi  adda- 
tur communis  angulus  ABE,  fient  duo  an- 
guli ABE,EBG,  zquales  aliis  duobus  angu- 
lis ABE,  ABC  , fca  duo  primi  anguli  ABE, 
EBG, funt  perprop.i5.1ib.i.zqude$duobus 
redis, ergoper  X4ax*libr*  i.etiam  reliqui  duo 


anguli  ABE,  A BC, erunt  zquales  duobus  re- 
dis; ergo  per  propof.  14.  hbr.  1.  duo  latera 
Icu  dui  redz  EB,BC,  erunt  in  djrcdum,icu 
vnicam  efficient  redam  lineam  EBC.  Pro- 
ducantur prztcrca  latera  DC , FG,  illud  vJ- 
tra  C,  hoc  vitra  G,  concurrent  illa  in  H , per 
corollar.i.  nofirum  ad  pr0p.4z.libr.!.  quare 
etiam  parallelogrammum  tertium  refultabit 
BCHG,  inter  eafdcm  parallelas  cum  paralle- 
logrammo  ABCD,&cumparallelogrammo 
EBGF : vnde  per  coroll.  nolfrum  5. ad  prop. 
i.libri huius,  parallelogrammum  AC,  & pa- 
raliclogrammum  BH , inter  fe  erunt  vt  baf^ 
eorum  AB,  BG ; fimilitcr^e  parallclogram- 
inaCG,  BF,  inter  fe  erunt  vt  bales  eorum 
EB,  EG, 

Dcmonftratio  primz  partis  huius  propo- 
fitionis  vel  primz  afleriionis.  non  habeant  fi 
fieri  poffit  latera  reciproca, hoc  cft  non  fit  A B 
ad  BG,  ficut  EB  ad  BC.  Cum  dentur  paral- 
lelogramma AC,BF  zqualia, eandem  habe- 
bunt rationem  ad  parallelogrammum  ter- 
tium BH,  per  7.prop.  libr.5 . Sed  oftendimus 
in  fincconih-udionis  cfle  parallclt^rammum 
AC  ad  parallelogrammum  BH , vt  bafes  AB 
ad  bafit^  BG ; tum  cfle  parallelogrammum 
BF  ad  parallelogrammum  BH , vt  bafis  EB 
ad  bafim  BC;crgopcr  i iqjrop.libr. 5. erit  la- 
tus fcu  bafis  AB  ad  latus  leu  bafim  BG,  ficut 
latus  EB  vel  bafis  EBad  bafim  leu  latus  BC, 
contra  pofitionem  aduerlari)  negatis  primam 
hanc  partem  (cu  aflertioncm  : igitur  verum 
erit  quod  propofitum  vcl  alTcrtum  fuit  in  hac 
prima  parte. 

Dcmonftratio  lecundz  partis  vel  allertio- 
nis.Quandoquidem  datur  efle  AB  ad  BG,fic- 
ut  EBad  BC;  A per  i.prop.  Iib.  huius  fit  pa- 
rallclogrammum  AC  ad  parallelogrammum 
BH,  vt  AB  ad  BG,  & fit  parallelogrammum 
BF  ad  parallelogrammum  BH,vi  EB  ad  BC; 
erit  per  prop.  1 1 .Iib.  5 . parallelogramum  AC 
ad  parallelogrammum  BH,vt  parallelogram- 
mum BF  ad  parallelogrammum  BH;ergopcr 
prop.9.Iib.5.  erunt  zqualia  parallelogramma 
AC , B F.  quod  erat  dcmonlEaodum. 

COKOLLAIU  VM  I. 

N O S T R V Nt 

5i  du9  p4tf4lUltgrMmm4  4qH4Us  gnguUs  hdhmiU 
it4  compondntuT  vt  Utut  rmus  m atre^um 
ndtur  Uteri»  dlteriut  potdlUhgrdmmi » ehu 
^uht  dqudtes  emmune  punClum  hdbentes ; rtli- 
qtu  Idterd  tUerum  cmd  lUtt  diSot  dtigiths  4- 
qudUs , atdm  in  direSum  erunt. 


COROL- 
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COROLLA  RIVM  II. 
NOSTRVM. 

si  ti  aUfUiim  niUm  Imttm  & ai  eiui  pmSm 
dut  nOt  liiud  ti  fdTtei  dmrfu  duMtiir  ,m- 
fulti  td  rmicem  dtjuUi  jtutiM  j iffit  uHt  li- 
a»  em$t  i»  dirtOum. 

PRimum  fuit  i;i  conftruftione  demon- 
(Iratum.  Alterum  cfl  fere  idem : nam  in 
figura  huias  propofitionis , cumadrc&am 
line*  ABG  punftum  B,  dus  refl*  BE,  EC, 
ad  partes  diucrfas  du&x  (Int,  efiieiantque  an> 
giilos  ABC , EBG , ci  datisxquales  ad  ver- 
ticem 1 & oftenderimus  in  conftruSione  re- 
flas BC  j BE,  ede  in  dircflum , odcnHim  erit 
propofitum  in  hoc  fecundo  corollario. 

PROPOSITIO  XV, 

a£qualium  & vnum  vni  xqualem 
habentium  angulum  triangu- 
lorum , reciproca  funt  latera 
quJE  circum  atquales  angulos. 
Et  quorum  triangulorum  vnum 
angulum  vni  zqualem  haben- 
tium reciproca  (unt  latera,  qua: 
circum  atquales  angulos  ; illa 
funt  zqualia. 


F^.i4tf,  Q VppoGtio,  iGqualium  ABC , EBG,  tri- 
i3  a nguIorum,zc]ualcs  angulos  in  B,  haben- 
tium , erunt  reci^^oca  latera  circum  squales 
angulos  B , id  eft , erit  AB  ad  BG , vt  KB  ad 
B C.  Et  n eorundem  triangulorum  ABC, 
£BG,  fmt  reciproca  latera  circum  sq^uales 
angulos  B,id  eftuc  AB  ad  BG,  vt  EB  ad  BC; 
erunt  ipfa  triangula  stjualia. 

Conlhrudio.  Anguli  squales  in  B iuxta 
/cinuicem  componantur,  ita  vt  vnum  latus 
primi  trianguli , puU  AB,  Bt  in  directum  al- 
terius lateris  BG  fecundi  trianguli;  & perca 
cpis  diximus  in  lemmate  primo  ad  lib.  z.per- 
nciatur  parallclogrammum  fub  AB  &BC, 
cum  aliud  paralleiogrammum  (iib  £B,  BG; 
& producantur  latera  DC,T^G,illud  vitra  C, 
hoc  vitra  G , concurrent  in  H,  & ktera  £B, 
C B , erunt  indirei^Bi  vti  oBendimus  in  con* 
ftruftionc  propofitionis  prscedentisr  eritque 
parallclogrammum  ABCD  , duplum  trian- 
guli ABC,  per4i.prop.libr.i:  ^mUiterpa- 


rallelogrammum  EFGB  duplum  erit  trian- 
guli E B G. 

Dcmonftratio  prims  partis.  Dantur  »- 
qualia  triangula  ABC,EBG,crgocorumdu-  ' 
pia,  nempe  parailclogramma  AC , BF,  erunt 
xqualia  per  6.axio.  libr.  i . fed  hsc  parallelo- 
gramma  cum  habeant  angulos  in  B squales, 
habebunt  per  1 . partem  prop.  pr*ccd.  1 4.  la- 
tera reciproca,  hoc  cft  AB  ad  BG , vt  EB  ad 
BC,qu£  funt  latera  datorum  triangulorum; 
ergo  etiam  habebunt  latera  reciproca  AB  ad 
BG,  (Icut  EB  ad  BC,  quemadmodum  fuit  in 
hac  prima  parte  propofitum. 

Demonftratio  Iccunds  partis.  Per  fecun- 
dam panem  prop.i^.  prxcedentis,  parallelo- 
gramma  AC,  BF,  cum  habeant  ex  datis  late- 
ra reciproca  AB  ad  BG  , vt  EB  ad  BC , cir- 
cum aquales  angulos  in  B , ipfa  erunt  zqua- 
lia : Sed  hzc  latera  reciproca  funt  etiam  late- 
ra reciproca  datorum  triangulorum  ABC, 
EBG,  circum zqualcs angulos  in B,& per 
propof.41.  lib.i.  ilia  triangula  funtfubdupb 
zqualium  parallelogrammorum  AC,  B F, 
oftenlbnfm ; ergo  etiam  ipfa  triangula  ABC, 
EBG, erunt  zqualia  per  7.ax.lib.i.ficuti  fuit 
in  hac  fecunda  parce  propoUtum. 

PROPOSITIO  XVI. 


Si  quatuor  feilz  linez  ptoportio- 
nales  fuerint : quod  fub  extre- 
mis comprehendifiir  redaneu- 
lum  j zquale  e(I  ei  quod  hib 
mediis  compreheditur  reftan- 
gulo. 

Et  fi  fub  extremis  comfpteJieh-  1 
fum  redangulum  zquale  fue- 
rit ei  quod  fub  medifefcofit&ie- 
tur  redangulo  > illz  quatuoir 
redz  linez  prbporEidnalds  c- 

w.-  * < • 'it'!-!'  '7 

rutit.  ' , 

SVppofitiq. 'SinvquitqcAtrefhc  li^  pro-  Fig.i^y^ 
portionales  AB  frima.BCfrcnpda,,  BD 
tertia,  B E qiiaffa":  lilra  rtcllp^uluni  AE 
fiib'  extremlt  pOaii  1 A 8t  BE't|tiaria , dbe 

j £^|le  rcdan^l^BD  fnedii^  hoc  fub  ’ 

'BC  fecunda.,  S BD  tertsa.  Unbd  fi  rcdlan- 
^Inin  ASllib  dj(tit4riisriSiS'ABjBE, fue- 
rit i<edfahgqlo  BD-  fiib  tns^iis  B C, 

Dico  quatuor  illas  redas  Ab,  BC,  BD, 

B£  eflc  proporribn^cs.  ^ t 

Con- 
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Conftruflio.  fiat  reSan^uIum  A E fub 
prima  AB , & quarta  BE , tum  rcdangulum 
aliud  C D , cx  fecunda  C B & tertia  BD,  per 
t ea  qux  diximus. 

Demonftratio  primi  partis,  Kedfangula 
A E , C D , axquales  habebunt  angulos  in  B, 
refios,  per  i a.  axio.libr.i.  & eorum  recipro- 
ca erunt  latera  circa  angulos  B squales , vi- 
delicet A B ad  B C , vt  BD  ad  BE , per  con- 
■ ftrudlioncm  ipfam  : ergo  per  a.  panem  pro- 
polit.  14.  libri  huius , aqualia  erunt  redan- 
gula  AE,  CD , illud  fub  extremis  reftis  AB, 
BE,  illud  fub  mediis  BC , BD.  quod  erat  de- 
monllrandura  ac  propolitum  in  prima  parte. 

Demonftratio  fecunda  partis.  Dantur  re- 
flangula  A E , CD,  aqualia,  illud  fub  extre- 
mis datis  redis  AB,  BE , iftud  fub  fecunda 
BC  & tertia  BD ; 8c  per  conftrudioncm  funt 
aquales  anguli  in  B,vtpote  cedi : ergo  per  i. 
partem  prop.  1 4.  libri  huius , reciproca  erunt 
latera  illorum  circa  aquales  angulos  in  B; 
hoc  eft  erit  AB  ad  C B , vt  BD  ad  BE : erunt 
ergo  quacuorreda  lineadata  proportiona- 
les, prima  AB,  fecunda  BC,  tertia  BD,quar- 
ta  BE.  quod  erat  concludendum  in  hac  fe- 
cunda parte. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

ttfdm  ptfiiu  (jut  i»  frim*  fttu  fr0ptfiiunii  fa- 
tdBtltgiMimim  fui  ixntnii  rtOii  lnci$ , mi 
iijuili  pndIUIegrdmm  dtjuunpilt  olicriprt- 
iiOt  fui  mdim. 

EI  fi  fib  txtroHU  umpribinfim  ftrdBiltgnm- 
mum  fit  dtfuU  pdrtStltgrMim»  fub  midiu  t- 
faungdU  dtiiri  pr'ddi3t ; iSs  qiutiur  rtS*  li- 
tu* tnmt  prtpntuiuitt. 

147,  \ Nguli  enim  in  B squales  erunt  ex  da- 
tis ; vnde demonftratio  fuperior  coq- 
dudet  intentum  in  hoc  corollario  noftro. 

- PROPOSITIO  XVH. 

tres  reft*  line*  fintproportio- 
'^portioiialesiquod  lub  extremis 
comprehenditur  reftangulum, 
- : zqualecftei,quoda  mediade- 

feribitui'  quadrato. 

£t  fi  fuh  extremis  comprehendi- 
tur reftangulum , aequale  fit  ei 
qu6d  a media  deferibitur  qua- 
drato^ iilz  tres  redbe  lincz  pro- 
portionales erunt. 


SVppofitio.  Sint  tres  recline®  AB  pri- 
mo, 13C  media,  B£  tertia, proportionales: 
Dico  rcftaguium  AE  fub  extremis  AB,BE, 
squale  cfle  quadrato  fub  media  BC.  Qupd(i 
rcdangulum  AE  fub  extremis  AB , BE , fit 
squale  quadrato  fub  media  BC : dico  tres  il- 
las re&as  AB,  B C , BE , efie proportionales 
ordine  prxdi^« 

Con(tru<5lio.  Concipiatur  refla  alia  BD 
squalis  medi®  BC,  & reflangulumfafhim 
AE  fub  extremis  A B,  B E , & rcflangulum 
CD  fub  mediis  duabus  BC , BD , squalibus, 
quod  erat  quadratum  rcfl®  £C  dat®  medi® 
percoroll.  nofirum  i.ad  propof.4dJib»i.£-> 
runt4>quatuor  rcflx  line®  AB,  BC,BD,B£, 
proportionales  eodem  ordine, quandoquidem 
du®  squales  B C , B D , eandem  habeant  ra>* 
tionem  ad  BE  per  7.  prop.lib.5. 

Demonftratio  primx  partis , quia  habemus 
quatuor  reflas  proMrtionalcs  AB,  BC,  BD, 
BE , erit  reflangulum  AE  fub  extremis  AB, 
B E , squale  rc&angulo  CD  fub  mediis  BC, 
BD,hoc  eft  quadrato  medi®  BC  dat®,  per  i« 
partem  prop.prxcedentisi^* 

Demonlfratiofecund®  partis.  Quia  datur 
reflangulum  A £ fub  extremis  AB,  BE , ®- 
quale  re&angulo  CD  fub  mediis BC,BD, 
hoc  eft  quadrato  medi®  BC}  erunt  per  :.par>> 
tem  prop.  1 6.  prscedentis , quatuor  refl®  li- 
ne® proportionales  hoc  ordine  AB,  BC,BD, 
B£ ; fed  fecuod®  BC  pofuimus  squalem  ter- 
tiam BD,  & per  propof.7,libr,i,  squales  ad 
eandem  B£  habente  eandem  rationem;  ergo 
uesrefl®  lines  AB  prima,  BC  fecunda,  B£ 
tertia  erunt  proportionales , quod  erat  in  hac 
fecunda  parte  propofitum  dcmooftranduoa. 

COROLLARIVM. 

u^d  fmtd , tQ  Utus  tiuddrdti  «4- 
iit  uSd»guh  fub  dudbm  nSifytll  medis  fr»- 
fdrtitnslit  inier  iUst  reSst* 

HOc  corollarium  lequitur  ex  demon- 
ftratis  in  lecupda  parte  huius  propoG- 
tionis. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

fiurint  tres  reSs  Imtd  frepertmsles ; rbmhm 
fub  medis  stfUsUt  erit  pursdelegrsmms  /kbtf 
tremk  s^atsuguls  rhtmbs. 

Et  fi  fuerit  rbembut  tujtulie  psrsBeUgrsmmt  squU 
snguh  iffi  rbembo'^  tres  reds  Unes  erunt  pte* 
psrtmsUt  t medis  Utut  rbembi , extrems  slU 
du9  Uueu  psruEeUgrdmmi  dres  vnum  sngulum. 
Hoc 
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HOc  corollarium  noftrum  primum.  Ma- 
nifeftum  eft  ex  corollario  noftro  pro- 
portionis prxcedcntis  i iJ,  ex  demonftratis 
in  hac  propodtione , & cx  natura  rhombi  s- 
quilatcri-  quidem  fed  non  re&anguli; 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 

uSm  lintd  qu4  eft  Idtus  rhemhi  ttjudlh 
fdrdBelegTdmmo  dquuttgMh  ipft  rbenyc  fub 
, dudhus  dliis  TtUis , eft  medid  ^eforimdUs  inter 
iUdt  re8d/. 

Explicatio  huius  nollri  corollari)  depen- 
det cx  corollario  huius  propoGtionis,  & 
corollario  noftro  primo  prxccdcntc. 

PROPOSITIO  XVIII. 

Super  data  re6Va  linea , dato  refti- 
lineo  fimile  fimilitetque  poli- 
tum reitilineum  defcribere. 

Fi{J4p.  ^ Vppodtio.  Super  data  reda  linea  H F, 
^deicribeodumlitrcdilineuro  AlGH)fl- 
mileredtlineodat^  A B CD  > Gmiliterque 
politum  iuxta  dednitionem  vitimam  libri 
Duius. 

Conftrudio.  Produdo  latere  AB  rcftili- 
nci  dati  vitra  B,  elcdo  pro  Hmili  politione 
refpcdu  alterius  dat.TrcdxEF,umaiorlit 
quam  latus  AB,  quod  11  fit  minor  quam  latus 
AB , non  erit  opus  producere  latus  AB  vitra 
B.  Simili  ratione  producatur  aliud  latus  AD 
vitra  D , & redx  ducendx  ex  angulo  A ad 
reliquos  angulos rcdilinei dati,  v.g.  AC,li 
BF  data  reda  Iit  maior  quam  lacus  AB:  quod 
C fuerit  minor , non  erit  opus  producere  la- 
tus AD,  nec  redas  edudas  ab  angulo  A ad 
angulos  reliquos  redilinei  dati.  Prxtcrek  cx 
latere  AB  per  j.prop.  lib.i.  rcfecctur  portio 
AI  xqualis  redx  datx  EF  i 6c  per  pro*pof. j i . 
libr.  1 . ex  I pundo  ducatur  reda  IG  parallela 
lateri  BC  redilinei  dati,  quxfecabic  redam 
AC  inG  percoroll.  noftrum  i .ad  propof42 . 
libr.  I . tum  ex  G pundo  ducatur  altera  rcida 
GH  parallela  lateri  CD  redilinci  dati , qux 
etiam  cx  didis  iccabit  lacus  AD  in  H.  Dico 
rcdilincum  AIGH  efle  deferiptum  fupra  re-fi 
dam £F,  vel ipli  xqualcm  fimile datoredi- 
lineo  ABCD,limilitcrque  politum. 

Dcmonfttacio.  Quia  per  conftrudionem 
funt  parallelx  reds  lines  BC,  IG, erunt  per 
jcoroll*  propofi  4.  libr*  huius  trian^a  fimilia 


BAC,  lAG,  quare  per  1 -dcf.  libri  huius,  erit 
ABadBC,ficut  AI  ad  IG;  & BCad  CA,vt 
IG  ad  G A.  Simili  difeuriu  quia  reds  GH, 

CD,  funt  parallclar,  erunt  triangula C AD, 
GAHlimiliapercorollar.  prop.4. libr  huius, 
vnde  per  defin.  1.  erit  AC  adCD,  vt  AG  ad 
GH;  & CD  ad  DA,  vt  GH  ad  HAiquarecx 
aequo  per  propof.  jj.  lib.5.eritBA  ad  BD,vt 
IA  ad  AH  tergo  per  prop.i6.1ibr,5.  vicilTim 
critBA  ad  I A,vt  DA  ad  HA;  dc  perpropof. 

] 7. libr.  ciufiiem , erit  per  diuifionem  rationis 
BI  ad  IA,  vtDHadHA  : erunt  igitur  latera 
AD,  AB  trianguli DAB,diuifa proportio- 
naliter  in  H & I ; quare  per  z . propoficionem 
huius  libri, reda?  fines  duceds  DB,Hr,cruni 
parallels , ideex^ue anguli  ADB,  AHI,  erunt 
squales  per  prop.2  9.1ibr.i.tumciiamaIijan- 
guii  ABD,  AIH,  erunt  squales : Quod  fi  il- 
los primos  ademerimus  ex  squalibus  angu- 
lis ADC , AHC  per  eandem  prop.29,  citat, 
an  non  relinquentur  anguli  squales  CDB, 

GHH  per  5.ax.libr. i.Et  fi  illos  fecundos lu- 
ftulcrimus  ab  squalibus  angulis  ABC,  AlG 
per  cit.  prop.  29.  remanebunt  anguli  squalet 
CBD,  GIH.  Denique  fi  angulos  squales 
ACD,  AGH,  percit,  prop.29.  addiderimus 
squalibus  angulis  ACB,  AGl, per  eandem 
prop.  29.  an  non  fient  squales  anguli  BCD, 

IGH;  idcoque  squiangula  erunt  triangula 
BCD,  IGH,  & per  4.prop.libthuiu$  erit  BC 
ad  CD,  vt  IG  adGH.  Cum  ergooftenderi- 
mus  rcdilincum  pollcum  AIGH  , habere 
omnes  angulos  squales  redilinei  dati 
ABCD  angulis  refpcdiu^ , & circa  squales 
illos  angulos  latera  proportionalia  lateribus 
redilinci  dati,  erit  iuxta  dcf.  1.  libri  huius  fi- 
mile illi.  Denique  cum  oftenderimus  fuper 
data  reda  EF,  vel  squali  illi  AI,  conftitutos 
cHe  angulos  squales  angulis  conftitucis  fuper 
latere  cledo  AB  redilinci  dati;  & tam  reli- 
quos angulos  ;tx^uales , quam  lacera  propor- 
tionalia in  vtroque  redilincodato  & fado^  ‘ 

continuo  ordine  fe  mutuo  fubl^ui , redili- 
neum  fadum  fimiliter  pofitum  erit  dato  re- 
dilinco  per  defin.  vitimam  huius  libri.  Feci* 
mus  ergo  imperatum. 

PROPOSITIO  XIX. 

Similia  triangula , inter  le  funt  in 
duplicata  ratione  laterum  ^ 
homologorum. 

Vppofitio.  Similia  lint  duo  triangula 
ABC,DEF ; Dico  eandem  haoere  inter 
ie  rationem , quam  habet  latus  homolc^um 
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vniuscx  iliis  triagulis  ad  tertia  proportiona- 
lem lineam,  medio  pofito  alterius  ex  illis  tri- 
angulis latercctiam  homologo  : hoc  tft  Ium- 
ptis  liC,  E F , lateribus  homologis  datorum 
triangulorum  iimilium  ABC,  DEF,  A:  in- 
uenta  rcfta  tertia  linea  proportionali  BG 
per  propof.  1 1 . huius  libri;  ita  efle  triangulum 
ABC  ad  triangulum  DEF  , vt  latus  BC  ad 
tertiam  proportionalem  redlam  lineam  BG. 
Quod  latus  BC  cumhaebatad  tertiam  BG 
proportionalem  rc^am  lineam, rationem  du- 

f licatam  ex  dei.  lo.tibr.^  .ideo  etiam  triangu- 
um  ABC  fuper  prima  rcAaBC  conftitutum 
obtinere  dicitur  rationem  duplicatam  ad  tri- 
angulum fimilc  fimiliterque  pontum  fupra 
Iccundam  redtara  E F ; & proptere^  eandem 
rationem  hxc  duo  triangula  habere  dicuntur, 
quim  prima  redU  AB  ad  tertiam  BG.  Quae 
explicatio  etiam  conuenit  omnibus  liguns 
rcctilincis  multilatcris  Gmilibus  limiliterquc 
poGtis. 

Duos  cafus  iubet  hxc  propofit io,  Pri  miim 
quandolatera  homologa  BC,EF,  funt  aequa- 
lia inter  le.  Alterum  quando  funt  in^qualia. 

Dcmonftratio  primi  cafus.  Concipiatur 
bis  rc^a  EF,  Cumque  quatuor  habeamus  re- 
flas proportionales  BC  primam , EF,  fecun- 
dam, EF  tcrtiam,BG  quartam,  primaque  BC 
ponatur  squalis  fecunds  E F , erit  & tertia 
EF  squalis  quarts  BG,iuxtacoroll.noftrum 
2.ad  propof.i4.1ibr.5. Cumque  prima  BC,& 
vltima  BG  fini  airquales  eidem  refts  EF,crut 
prima  BC  & vltima  BG  squales  inter  fe  per 
i.ax.libr.u&  omrscs inter  Ic squales.  Quare 
cum  eadem  fit  fecunda  & tertia  proportio- 
nalis re6la  EF,  fi  fuerint  tres rccts  propor- 
tionales BC,  EF,  BG,  fi  prima  fuerit  squalis 
fccunds  EF , erit  & lecuuda  EF  squalis  ter- 
tis BG,  di  per  I. axio,  lib.i.  prima  etiam  BC 
squalis  tertis  BG  & omnes  tres  squales 
BC,  EF,  BG,  lam  vero  cum  tres  reftas  BC, 
£F,  BG  proportionales  habeamus, prima  BC 
ad  tertiam  BG  obtinebit  proportionem  du- 
plicatam,iuxtadcHn.io.libr.5.&  quidem  in 
genere  8i  fpecic  squalitatis  in  hoc  cafu , quia 
ofiendimus  illas  tres  rc^as  squales  ellc: 
Cumque  in  hifcc  duobus  triangulis  fimilibus 
dcnUicanguIiE,C,squaIes  angulis  E,F,vter- 
quevtrique,&  latera  squalia  homologa  BC, 
EF,  erunt  per  propof  lib.  i . ipfa  data  trian- 

^la  fimilia  A BC , DEF,  squalia, hoc  efl  ha- 
bebunt inter  fe  rationem  squalitatis,  quam 
ofkndimus  habere  primam  redam  BC  ad 
tertiam  BG.  Demonfiratus  igitur  remanet 
primus  ific cafus. 

, Conftrudio  pro  dcmonftrationc  fecundi 
cafus.  inuentareda  linea  tertia  BG  propor- 
tionali, datis  duobus  insqualibuslateribus 


homologiis  B(},  EF,  per  i r.prop.  Ifb.huius; 
qus  tertia  B(i  proportionalis  erit  minor 
quam  prima  BC  , Si  prima  BC  detur  maiot 
fecunda  EF;  nam  flconcipiatur  tertia  EFca- 
dem  qus  fecunda,  crittertia  BGquarta,crgo 
pcrcoroll.nofirum  i.adprop.r4.lib.5.  tertia 
EF  maior  erit  quarta  BG,  hoc  cfl  fecunda  EF 
maior  erit  tertia  B(»  ;ergo  multo  maior  erit 
prima  BC,  tertia  BG.  Igitur  per  j.prop.  lib. 
r . accipiemus  partem  BG  ex  maiore  , s- 
qualem  ipfi  BG  tertis  proportionali : & du- 
cendo redam  AG , totum  triangulum  BAC, 
erit ciufdem  altitudinis cum.triagulo  BAG, 
percoroll.nofirum  i.ad  propof.  i. libri  huius; 
critque  triangulum  B A C ad  triangulum 
BAG,  vt  latus  BC  ad  latus  BG,per  cit.prop. 
I. libri  huius. 

Dcmonftratio  huius  fecundi  cafus.  QiMn- 
doqiiidcm dantur  triangula  ABC,  DEF  fi- 
milia, fimiliterque  pofita  fupra  latera  homo- 
loga BC , EF  jCrit  per  dcf.i. libri  huius,  AB 
ad  BC,  vtDE  ad  EF:  Se  vicilTim  per  propoC 
i<5.1ib,5.AB  ad  DE,vt  BC  ad  EF:  cft  autem 
per  naturam  trium  proportionalium  vtBC 
ad  EFjitaEF  ad  BG;crgopcrprop.i  i.lib.5. 
erit  AB  ad  DE,  vt  EF  ad  BG:Cum  igitur  in 
triangulis  ABG,  DEF , habentibus  vnum 
angulum  B squalem  angu  Io  E,  ex  datis , fint 
latera  oftcnfa  reciproca  circa  illos,  ipfa  erunt 
squalia  triangula  ABG , DEF,  per  prop.i^. 
libri  huius : oftendimus  autem  in  conftru- 
dione  cflc  triangulum  BAC  ad  triangulum 
BAGjVC  latera  BC  ad  latus  BG,fed  latus  BC 
eft  prima  reda  proportionalis  & latus  feu  re- 
da BG  cft  tertia  proportionalis,  ergo  trian- 
gulum BAC,  ad  triangulum  BAG  fe  habebit 
vt  prima  BC  proportionalis  ad  tertiam  BG: 
fcd  paulo  ante  demonftrauimus  triangula 
BAG,  DEF,  cflc  annualia;  ergo  per  7.propoC 
libr.f. triangulum  BAC  habebitad  triangula 
illa  BAG,  DEF,  eandem  rationem ; f^  ratio 
trianguli  BAC  ad  triangulum  BAG  oftcnfa 
cft  eadem  qus  prims  reds  BC  proportiona- 
lisad  tertiam  BG;eigoper  propof.ii.Iibr.f. 
erit  eadem  ratio  trianguli  BAC  ad  triangu- 
lum D£,F,qus  prims  proportionalis  BC  ad 
tertiam  BG:  Denique  quia  ratioprims  reds 
proportionalis  ad  tertiam  cft  duplicata  per 
dcf.cic.io.  libr.5.  ideo  etiam  ratio  trianguli 
BAC  ad  triangulum  EDF  fimile, habebit 
rationem  duplicatam  fuorum  lacerum  homo- 
logorum BC,  EF,hoceft  vti  initio  diximus, 
harobit  triangulum  ABC  ad  triangulum 
DEF  fimile,  vti  latus  BC  feu  prima  re&  pro- 
portionalis ad  tertiam  B G , interpofita  me- 
dia £ F qus  cft  latus  homologum  alterius 
trianguli  dati  DEF.  qus  omnia  erant  decla- 
randa & confirmanda  ratione. 

COROL- 
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COROLLARIVM. 


COROLLARIVM  IV. 


Si  tru  Untt  propntundUf fuerint : erit  trUn- 

^ubtm  fupra  primAm  defcriptumt  nd  trungulum 
fuprd  fttunddtn  ftmilt  fimiliter^  iUi pefitum , vt 
ejt  primd  dd  tertum  ex  iOie  tribue  pr^ortte^ 
nMtbm. 

HOc  corollarium  fuit  in  demotiftratio> 
nibus  allatis  probatum.  enim  ea- 
dem fere  propoGtio  ; niG  quod  proponatur 
fub  duplicata  ratione  laterum  homologo» 
rum  y qua>  eG  dum  duobus  fumpSs  lateribus 
homologis,  tertia  rc6la  proportionalis  inuc- 
nitur  per  prop.i  i .libri  huius;  ^ refertur  pri- 
ma ad  tertiam  , inter  quas  dux  intercedunt 
rationes  esdem  qux  inter  primam  Sc  (e- 
cundam.  Porro  ratio  qux  e(l  inter  primam  ac 
tertiam^  eft  inter  triangulum  fupra  primam 
delcriptum  ad  triangulum  fupra  fecundam 
iiinile  fumiiterque  politum,  vei  probatum  efh 


NOSTRAM. 

Si  fuerint  tres  reQeproportienalei  & pritud  minef 
quAtn  fetunda^  erit  fetundd  miner  quim  /rr- 
tid , & prtmd  miner  qadm  tertid » & mdqudies 
inter  fe* 

SI  fecunda  bis  fumatur , erunt  quatuor  rc- 
dx  proportionales  , & media  erit  fe- 
cunda & tertia,  e tribus  erit  quarta;  Igi- 
tur cum  detur  prima  minor  quim  fecunda, 
erit  percorolL  noftrum  2. propof.i4.libr,j, 
tertia  qux  e/at  media  feu  fecundae  tribus, 
minor  qu^ra  quarta  ^ quatuor , vel  minor 
quim  fecunda  c tribus,  ideoque  prima  multo 
minor  quam  tertia  feu  vltima : vnde  & in*- 
quales  inter  fe.  illx  tres  rcftx  proportionales, 

COROLLARIVM  V. 


COROLLARIVM  I. 


NOSTR  VM. 


NOSTRVM. 

Si  fuerint  tres  reUd  lined  prepertieudlet , (^r  frimu 
fuerit  d^UdUs  fecundd , erit  tertid  dqudlit  primd 
tum  etidm  fttundd , denique  tres  tBd  dqudles  'm- 
$trfe* 

COROLLARIVM  II. 

NOSTRVM. 

Si  futrmt  qudtuer  uQd  linupreperitendUty  fe- 
cunda dc  ttrtid  dqudles  t & primd  dqudlu  fe- 
cundd i erit  & qudttd  dqudlu  primd , & emnes 
dqudUs  inter  fe» 

COROLLARIVM  III. 

NOSTRVM. 

Si  fuerint  tres  redi  lintdprepepttiendlts  ^ & primd 
mdier  quim  fecunda  , erit  & fecunda  maur 
quam  tertta,  & prima  mdier  tertia. . 

DVo  prima  corollaria  demonflratafunt 
in  demonfiratione  primi  cafus  : Ter- 
tium in  conftru^one  demonlbatione  fecun- 
di cafus.  Sed  age  demonftramus  hoc  quod 
proponemus  tamquam 


5f  fuerint  tret  reda  linea  preperttenaler,  erit  trian^ 
gutum  fupra  fecundam  dd  trtdngulum  fupra 
tertiam  fimiU  fmihter^  deftriptum , rt  eH  pri- 
ma Unu  ad  tertiam. 

DAtis  tribus  rcftisciim  prima  ad  fecun- 
dam habeat  eandem  rationem  quam  fe- 
cunda ad  tertiam;  Sc  prima  ad  tchiam  habeat 
rationem  duplicatam  primx  ad  fecundam,  ^ 
Wr  def.  I o.  lib.  5 . ergo  fecunda  ad  tertiam  ha- 
bebit rationem  duplicatam  prims  ad  fecun- 
dam. Sed  per  prop.iftam  1 9.  triangula  fimilia 
fimiliterque  ^onltituta  fupra  primam  & fe- 
cundam funt  ficut  prima  ad  tertiam  ,ergo  et- 
iam conflituta  eodem  modo  fupra  fecundam 
ac  tertiam  erunt  Geut  prima  ac  tertiam. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
V I. 

Si  fuerint  tret  rtdalmta  prepertietudet , ^ peima 
aqualit  tertid ; erit  & fecunda  feu  media  aqual» 
tam  primd  quam  tertia  ^ becefi  trestllaeeMMS 
aqualis  inter  fe. 

RE^an^lumenim  rubextremisatquali- 
bus  erit  quadratum , quod  erit  squale 
quadrato reAx  medix  per  prop.17.lib. huius; 

& quia  per  noGr.coroli.  ad  propof.44$.Iibr.r. 
quadrata  aequalia  habent  lacera  xqualia , me- 
dia redalinea  erit  aequalis  c^m  primx , quiim 
ttrtix,  ideoqjpcr  i.ax.  lib.i.xqualcs  inter  G;. 

R COROL- 
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COROLLARIVM  NOSTRVM 


si  fntrint  tus  uSIa  ImufroprtmAUs . & primu 
thdm  quam  tertia  \ ertt  & fecunda  maiar  quam 
. tertia : & prima  maior  quam  fecunda  > tref^ 
erunt  inaquales. 

QVandoquidem  eft  prima  ad  fecundam, 
vt  iicunda  ad  tertiam,  erit  iuxta  coroil. 
propof.  4.  libr.  inuertendo  vt  fecunda  ad  pri- 
mam, ita  tertia  ad  fecundam:  ergofifecunda 
non  fit  maior  quam  tertia , erit  vel  illi  «qua- 
lis vel  minor;  quare  iuxta  prop.  J4.Iib.5.  erit 
prima  «qualis  vel  minor  tertia,  cotra  datum, 
quod  eft  abfurdum,  falfa  igitur  ifta  pofitio,fi£ 
prima  afiertionis  vera,Iam  vero  fi  non  fit  pri- 
ma maior  qu^m  fecunda , fit  illi  «qualis  vel 
minor  ;fi  primum , erit  per  corollar.noftr.i. 
prima  «qualis  terti«,  quod  deftruit  datum;  fi 
fecundum  erit  per  coroil,  noftr.  4.  erit  prima 
minor  quim  tertia,  quod  eft  abfurdum : falfa 
igitur  eritpofitio  contradicens  l^und«  parti 
huius  coroil.  Relinquitur  ergo  vt  cum  prima 
£c  oftenfa  maior  quam  fecnnda,  & fecunda 
maior  qu^m  tertia  , deturque  prima  maior 
tertia,  fint  tres  datzre^insquales,  quod 
erat  poftremum  demonftrandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

VIII. 

fi  fuerint  tres  reSa  linea  proportknalei,  & prima 
miner  quam  tertia  ;erit&  fedinda  miner  quam 
tmuty& prima  minor  qu^ (ettmda^esfj ernnt 

inaquales, 

SI  fumantur  tres  dat«  red«  inuerfo  ordi- 
ne iuxta  coroU.propof.4.  lib. 5.crit  tertia 
ad  fecundam , vt  Rcunda  ad  primam ; & fic 
fumpt« , erit  prima  maior  quam  tertia , hoc 
eft  vltima  e primis  datis  maior  quIm  prima: 
ergo  per  cbroll.pra?ced.7.  erit  fecunda  maior 
qu^m  tertia,  & prima  maior  qulmf^nda; 
tresse  inxqualcs ; ci^o  refumptum  vt  prius 
dat£  erant,  fecunda  erit  minor  quIm  tertia, 
& prima  minor  quilm  fecunda , tres^ue  io  z- 
qu^es.  quod  erat  ofteadeodum. 


COROLLARIVM  NOSTRVM 

l X, 

Si  fuermt  tres  reclalineaproperitonaUs,  & fecunda 
maior  quam tettiai^erit prima  maior  quam  fe- 
cundat & maior  quam  tertia^  ires^  snaquales. 

QVia  eft  fecunda  ad  tertiam,  vt  prima  ad 
fecundam  , daturque  fecunda  maior 
quamtcrtia,erit  per  noftr.corollar.a.ad  prop. 
I4.1ib.5  .prima  maior  quim  fecunda;idcoquc 
perax.  lib^  multo  maior  quim  tcrtia;ideo- 
que  in«qualcs  inter  ft. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

X. 

Si  fuerhst  tres  tre£la  linea  proportionales , & fecun- 
da minor- quam  tertia  ; erit  &prtma  minor 
quam  fecunda , & minor  quam  tertia, 
tresjj  inaquales. 

CVm  enim  fit  fecunda  ad  tertiam, vt  pri- 
ma ad  fecundam,  confiderari  poflTunt  vt 
quatuor  propofit«  magnitudinesproportio- 
nales ; datur  autem  prima  minor  fecunda  fub 
hoc  ordine,  ergopcrnoftr.coroll.i.ad  prop. 
14.  libr.  5.  tertia  erit  minor  quarta;  hoc  eft 

firima  erit  minor  quim  fecunda ; & per  1 ,ax, 
ibr.  I.  erit  prima  multd  minor  quim  tertia: 
ideoque  tres  inxquaies. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

X I. 

Si  fuermt  quatuor  reda  linea  centinue  prtportio-- 
nales , dua^ex  iOu  qualibet  aquales  inter  fr, 
erunt  mnes  xnw  fe  aquales. 

SIntcjuaruorreft«  Iine«  A.JB.C.D.  con- 
tinue inter  fe  proportionales , du«^ue  ex 
illis  quslibet  «quales  inter  fc ; Dico  omnes 
efle  «quales  inter  fe. 

Aut  enim  prima  A «qualis  erit  fecundz 
B, vel  tertis  C,velquart«D:  Autfecunda  B 
«qualis  tertis  C,vel  quart«  D:  Aut  tertia  C 
«qualisquarts  D. 

Sit  A prima  «qualis  fccundsB.  Cum  fit 
A ad  B,  vt  B ad  C,  & detur  A «qualis  ipfi  Bt 
erunt  PcrcoroU.noftr.i. tres  A,B,C,zquales 
inter  fe.  Cumque  fit  B ad  C , vt  C ad  D,  & B 
fit  «qualis  oftenfa  ipfi  C ; erunt  per  idem  co- 
rollar.cit.i.tres  B,C,D, «quales:  & per  i.ix. 
lib.  I .omnes  zquales  inter  fc. 

Sit 
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Sit  vero  A prima  qualis  tertire  C.  cum 
finttres  A,B,C,  proportionales,  & prima  A 
rqualis  tertise  C;  erum  per  coroliar.  noftr.  6, 
omnes  squales  inter  fc.  Cumque  lit  B ad  C, 
vt  C ad  D,  &:  prin»  B fit  squalis  oftenfa 
fecunds  C; erunt  per  coroll.noltr.i. squales 
inter  (e:  ideoqueper  i.ax.lib.i.quatuordats 
squales  interlc. 

Sit  vero  A prima  squalis  D quarts.  Cum 
per  def.io.lib.5.  fit  prima  ad  vltimam  in  tri- 
plicata ratione  prims  ad  fecundam, deturque 
proportio  squalitatis  primx  A ad  quartam 
D , erit  eadem  proportio  squalitatis  prims 
ad  lecundam  : quare  prima  & fecunda  erunt 
squales ; idcoque  per  i.  partem  huius  erunt 
omnesquatuor  A.B.C.D.  squales  inter  fc. 

Sit  vero  fecunda  B squalis  tertis  C : erit 
percoroll.noflr.a.  prima  A,  & fecunda  B,  &c 
tertia  C , squales  inter  fe : cumque  fit  etiam 
B ad  C,  vt  C ad  D;  erunt  per  coroll.  noib.  i . 
squales  inter  fe,  tres  irts  B,C,Dj  & per  i .ax. 
lib.i  .omnes  squales  inter  fe  daes  quatuor. 

Sit  etiam  fecunda  B squalis  quarts  D; 
cum  fit  B ad  C , vt  C ad  D , dentur  B & D 
squales;  erunt  per  coroll.  noflram  6.  squales 
omnes  inter  fc.  Cumque  fit  A ad  B,  vt  B ad 
C,&  B & C fune  squales  ollenfs;erunt  A,B, 
C,  3»^ualcs ; ideoque  per  i .axio.libr.  i . erunt 
quatuor  dats  squales  inter  fe. 

Sint  denique  C & D squales.  Cum  fit  B 
ad  C)  vt  C aa  D,  denturque  C & D squales; 
erunt  B,C,D,  squales  inter  fc , per  coroll.  a. 
noftrum.  Sed  etiam  cft  A ad  B,vt  B ad  C,  er- 
go cum  B & C , fine  squales  ollenfs  , erunt 
per  idem  coroil.cit.2,tres  A,B,C,  squaies:& 
per  I .axio.a*qualcs  interfe  dats  quatuor.  De- 
moofb-auimus  ergo  propofitum. 

COKOLLARIVM  NOSTRVM 
XII. 

Si  fuerint  qudtner  reHe  Unu  tenttnui  prepertio- 
nulti , due^  ex  lUit  (jutthbet  truqutUs ; emnet 
erunt  inet^unUt  inter  ]t  ^ in  eentinue  propettie- 
uit  mnurit  ingqunlttMis  , ftl  minerit  indqu4~ 
litdtie. 

A Vt  enim  prima  erit  maior qu^m  fecun- 
da , vel  qu^m  tertia , vel  qu^m  quarta: 
Aut  fecunda  maior  quim  tertia , vel  quim 
quarta:  aut  tertia  maior qu^m  quarta.  Dats- 
que  fmt  A.  B.  C.  D.  continue  proportio- 
nales. 

Sit  prima  maior  fecunda.  Ciim  fit  A ad  B> 
vt  B ad  C,&  A maior  qu^m  B;erit  per  corol. 
noflr.3.fin:uQda  maior  quam  tertia,  & prima 
maior  quam  tercia,omncfque  in^qualcs  ideo- 
que ia  continua  proportione  maiorisin^qua- 


liratisr  Cumque  fit  B ad  C,vt  Cad  D,Sf  pri- 
ma fit  maior  ofienfa  quam  fecunda;trit  per 
citat,  coroliar.  fecunda  maior  quam  ttrtia, 

f)rima  maior  quam  tertia,  omncfjuc  in.i  qua- 
es;  ideoque  in  continua  proportione  maioris 
insqualitatis  : quare  demonllraucrimus  in- 
tentum in  hoccafu. 

Sit  prima  Aaiorquam  tertia  , hocefi  A 
maior  quim  C ; tunc  ciim  fit  A ad  B vt  B ad 
C,crit  per  coroliar.  noflr,  7.  A maior  quam  B, 
Sc  B maior  quim  C;ideoq;insqualcsin  con- 
tinua proportione  insqualitatis  maioris, 
cumque  etiam  fit  B ad  C , vt  C ad  D , & B 
oflenfa  fit  maior  quam  C , erit  coroliar,  no- 
ftrum 5.  erit  C maior  qu^m  D;  ideoque  ins- 
qualcs;  & in  continua  proportione  maioris 
insqualitatis  omnes  quatuor. 

Sit  prima  A maior  quim  D quarta  ; Cum 
dentur  quatuor  continue  proportionales  A, 
B,C,D,criiper.defin.io.lib.5.Aad  D inra- 
tione triplicata  A ad  B,  fed  datur  ratio  A ad 
D maioris  insqualiutis , ergo  etiam  ratio  A 
ad  B,  erit  maioris  insqualitatis,  maior  ergo 
erit  A quam  B ; ergo  per  i . partem  oftcnfam, 
omnes  erunt  insqualcs  in  continua  propor- 
tione mafbris  insqualitatis. 

Sic  fecunda  B maior  qu^m  tertia  C.  Cum 
fit  A ad  B,  vt  B ad  C,  & detur  B maior  quim 
C;  erit  per  coroll.  noftrum  9.  prima  A maior 
quim  quam  C:cumque  nt  B ad  C,vt  C 

ad  D,deturque  B maior  quam  C;crit  per  co- 
roH.noftr.3.  C maior  qnim  D:  ideoque  om- 
nes inxquales  in  continua  proportione  ma- 
ioris in.equalitatis. 

Sit  fecunda  B maior  quam  quarta  D.Cum 
fit  B ad  C,vt  C ad  D,dcturq;  B maior  quam 
Dj,  erit  per  coroll.  noftr.  7,  B maior  quam  C, 
Si  C maior  quam  D.  Cumque  fit  A ad  B vt 
B ad  C , & B maior  quam  C detur ; erit  per 
coroll. noftrum  7. A maior quitmB:  ideoque 
erunt  omnes  inxquales , in  continua  propor- 
tione maioris  insqualitatis. 

Sit  tertia  C maior  qu^m  D quarta.  Cum 
fit  B ad  C,vt  C ad  D,deturq;C  maior  qu^m 
D;erit  per  9.  coroll. nofir.  B maior  quim  C, 
^<quimD.  Cumquefit  AadB,vtBadC, 
oftenfaque  fit  B maior  qu^m  C , erit  per 
citat.corollar.9.A  maior  qu^m  B:oftcndcri- 
mus  ergo’efIe  omnes  insqualcs  in  continua 
proportione  maioris  insqualitatis. 

Aut  erit  prima  minor  qu^m  fecunda , vel 
qu^m  tertia , velqu^m  quarta : Aut  fecunda 
minor  qu^m  tertia,  vel  qu^m quarta:  Aut 
tertia  minor  qu^m  quarta. 

Sic  A minor  quamB,cumfic  Aad  BvtB 
ad  C;  erit  per  noftr.  coroU.4.  B minor  quim 
C : Cumque  fit  B ad  C , vt  C ad  D ; erit  per 
idem  coroll«44  C minor  quam  D:  oftenderi- 
R a mus 
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mus  crgocaseffc  iniqualcs  in  continua  pro- 
portione minoris  insequalitatts. 

Sit  A minor  quim  C:  Cumque  fit  A ad  B 
vt  B ad  C;  erit  per  corollar.noftr.8.  A minor 
• quam  B,&  B quam  C minor : Cumque  fit  B 
ad  C , vt  C ad  D;  erit  per  corollar.noftr.S.C 
minor  quam  D:oficndcTimuscmocas  efle  in- 
iqualcs  in  continua  proportidR  minoris  in- 
xqualitatis. 

Sit  Aminorqu^m  D.  erit  per  dcf.  inlibr. 
5. ratio  A ad  D triplicata  rationis  A ad  B,fed 
datur  ratio  A ad  D minoris  inxqualitatis,  er- 
go erit  ratio  A ad  B , minoris  inxqualitatis, 
ergo  A minor  erit  qui m B , & fic  per  1 . par- 
tem huius  fecundx  diuifionis  omnes  inxqua- 
les  erunt  in  continua  proportione  minoris 
inxqualitatis. 

Sit  B minor  quSim  C ; Cumque  fit  A ad  B 
vt  B ad  C ; erit  per  corolLnoftr.io.  A minor 
qu^m  B:  Cumque  fit  B ad  C,vi  C ad  D,  fit- 
que  B minor  qu^m  C;critper  coroll.noftr.4. 
C minor  quim  Gc  oltendcrimus  omnes 
elle  inxquales  in  continua  proportione  mi- 
noris inxqualitatis. 

Sit  B maior  quam  D:Cum^ue  fit  B ad  C, 
vt  C ad  D;erit  per  corollar.  noftr.8.*B  minor 
qu^m  C,&  C qu^m  D minor:  Cumque  fit  A 
ad  B vt  B ad  C ; erit  per  corollar.  noftr.4.  A 
minor  quiim  B,  & quim  C:  oftenderimus  er- 
go omnes  elle  inxquales  in  continua  propor- 
tione minoris  inxqualitatis. 

Sit  denique  C minor  qu^m  D:  cumque  fit 
B ad  C,vt  C ad  D;  erit  per  coroll.noftr.  i o.  B 
minor  quim  C,  & quim  D : Cumque  etiam 
fit  A ad  B vt  B ad  C;  erit  per  cit.  corollar.  A 
minor  qukm  B.  oftenderimus  ergo  efle  om- 
nes inxquales  in  continua  proportione  mino- 
ris inxqualitatis. 

Abunde  ergo  in  omnibus  cafibus  demon- 
ftracum  erit  hoc  corollarium. 

PROPOSITIO  XX. 
Similia  polygona  in  fimilia  trian- 
gula diuiduntur , 6c  numero  x- 
qualia,  & homologa  totis. 

Et  polygona  duplicatam. habent 
eam  inter  le  rationem , quam 
latus  homologum  ad  homolo- 
gum lacus. 


fint.  Dico  primo  diuidi  in  triangula  tot  nu- 
mero in-  vno  qiiim  in  alio.  Secundo  illa  tri- 


angula efle  fimilia,  vnum  invno  multilaiero, 
altero  in  alio  , & fic dealiis fibi  mutuo rc- 
fpondentibus.  Tertio  quodlibct  triangulum 
in  vno  multilatcro  rcfpc^du  fui  trianguli  rc- 
fpondentis  illi  in  alio  nfultilateroelTe  homo- 
logum, %'t  multiUterum  ad  mulcilaterum; 
hoceft  efle  vt  multilatcrum  illud  compleftcs 
ad  multiUterum  compledens  aliud  triangu- 
lum fibi  relpondens.  Quarto  mulcilatera  illx 
habere  duplicatam  rationem  laterum  Tuorum 
homologorum;  hoc  cft  poGcis  CD,  HI , late- 
ribus homologis,  & inuenta  tertia  proportio- 
nali per  prop.i  i.iib.huius,  efle  multiUterum 
ABCDE  ad  multiUterum  FGHIK;  vt  pri- 
ma reda  linea  C D ad  tertiam  proportiona- 
lem inuentam,  pofita  (ccunda  r^a  HI. 

Conftrudio.  Ex  vno  angulo  BAB  primi 
multiUtcri,  deducantur  ad  angulos  C,D,  re- 
dx  linex  AC,  AD,  alios  adquos  non  exten- 
duntur latera  AB,  AH  efficientia  angulum 
BAE  eledum. Simili  modo  ex  angulo  GFK 
xquali  angulo  BAB,  deducantur  redx  linex 
£H,  EI,  ad  angulos  multilatcri  fecundi, H,I, 
alios  ad  quos  no  terminantur  Utera  FG,  FK, 
componentia  angulum  GFK  prxdidum.  £t 
adnotccur  quod  Gmiles  Ggurx  redilinex  tot 
numero  angulos  & Utera  debeant  obtinere; 
Cum  enim  ex  natura  illarum  propofica  in  de- 
fin.  I .huius  libri , debeant  efle  proportionalia 
Utera  circa  xqudes  illarum  angulos;  fi  in  vna 
cflent  plura  Utera  vel  anguli , qukm  in  alia^ 
non  poflent  efle  proportionalia  Utera  circa  il- 
los xquales  anulos,  atque  adeo  non  cflent  11- 
miles  figurx  illx,  contra  fuppofitionem. 

Demonftratio  primx  partis.  Si  refoluere- 
|ur  multiUterum  vnum  in  plura  triangula, 
qu^m  aliud,  ita  vt  bafes  illorum  fint  latera 
mulciUtcrorum  , plura  Utera  haberet  vnum 
multiUterum  qukm  aliud , atque  adeo  ex  di- 
dis in  fine  conftrudionis , non  eflent  multi- 
Utera  data  fimilia,  contra  fuppofitionem:  igi- 
tur diuidentur  in  tot  numero  triangula,  vti 
aflertum  eft  primd. 

Demonftratio  fecundx  parcis.  Duo  trian- 
gula ABC,  FGH , angulos  obtinent  xquales 
ex  datis  in  B & G , Utcraque  obtinent  circa 
ilios  proportionalia , ita  vt  fic  AB  ad  BC,  vt 
FG  ad  G A;ergo  per  ^.prop.hb.  huius,  erunt 
xquianguU  triangula  ABC,  FGH,  & anguli 
BAC,GFH,  xquales  ,& anguli  ali)  BCA, 
GHF  xquales.  Confimili  difcurfu  & ex  cifi* 
dem  principiis,  quia  triangula  A£D,  FKI, 
obtinent  angulos  in  £ & K xquales  ex  datis, 
& Utera  circa  illos  proportionalia,  ita  vt  fit 
AE  ad  ED,  vtFK  ad  Kl; erunt dida trian- 
gula A£D,FKI,xquiagula,&  anguli  £AD, 
K FI, xquales,  tum  anguli  £DA,KIF.  Quod 
fi  ex  xqualibus  angulis  B A£,  GFK, dematur 
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anguli  squales  oftenO,  nimirum  ex  angulo 
B A£>anguli  duo  BAC\  EAD ; & ex  angulo 
GFK,  anguli  duo  GhH , KFI , refatiutad 
alios  prsdiftos  duos  BAC,EAD;i-elinqucn- 
tur  per  I . axio,  libr,  r . smialcs  anguli  C A D, 
HFI.  Si  etiam  ex  angulis  squalibus  datis 
A C D,  G H I , demantur  squales  anguli 
oftenfi  BCAjGHlvcnianebut anguli  ACD, 
FHI  squales.  Denique  li  ex  angulis  aequali- 
bus CDEjHI  K datis, tollantur  anguli  often- 
fi  xquales  EDA , KIF , refidui  erunt  anguli 
ajquales  ACD,FIH;yEquiangula ergo  erunt 
triangula  CAD , HFI : igitur  per  4.propof. 
lib.  huius  illorum  omnium  duorum  triangu> 
Iorum  ajquiangulorum  oftenforum  propor- 
tionalia erunt  latera  circa  aequales  angulos; 
videlicet  triangulorum  duorum  ABC,  I GH; 
tum  duorum  AED,FKI;ium  aliorum  duo- 
rum CAD , HFI ; ideoqueeum  fint  fic  bina 
& bina  fumpta , aequiangula , & circa  xqua- 
les  angulos  obtineant  proportionalia  latera; 
erunt  per  dcf.  i.  libri  huius  (imilia:  videlicet 
fimiliaerunt triangula  ABC,  FGH,  tum  11- 
milia  AED,  FKl,  tum  UmiiiaCAD,  HFI, 
quod  erat  fecundo  loco  aflertum. 

Demonfkatio  tertiae  partis.  Qma  oilenfa 
funt  duo  triangula  ABC, FGH,  nmilia,crunc 
per  propof.  1 9.  in  duplicata  ratione  Tuorum 
lacerum  homologorum  CA,  HF : fimili  mo- 
do alia  duo  triangula  CAD, HFI , oflenfa  fi- 
mrlia , erunt  in  duplicata  ratione  Tuorum  la- 
terum homologorum  CA , HF , eorundem: 
Vnde  per  propoT.  1 1.  libr.5^  erit  triangulum 
ABC  ad  triangulum  FGH  , vt  triangulum 
C A D ad  triangulum  HFI.  Pr*tert4i  cum 
flntduotriangda  AED,  FKl,oftcnfa fimi- 
lia , erunt  per  cit.  propoT,  19.  prccedentcm 
libri  huius  in  duplicata  ratione  laterum  Tuo- 
rum homolt^orum  AD, FI:  tum  etiamquia 
oflcnTa  Tunt  triangula  alia  duo  fimilia  C AD, 
HFI,  erunt  in  duplicata  ratione  eorundem 
luorum  laterum  homolt^orum  AD,  FI; 
quare  erit  per  citat.  propoT.  1 1 . libr.  5 . trian- 
gulum AED  ad  triangulum  FKI , vt  trian- 
gulum C A D ad  triangulum  H F 1 ; & per 
eandem  propoT.i  i.  erit  triangulum  ABC  ad 
triangulum  FGH,  vttriangmum  AED  ad 
triangulum  FKI : oflendimus  eigo  in  datis 
multilateris  triangula  in  vno  ede  proportio- 
nalia aliis  in  altero,  ita  vt  (mt  antecedentia  in 
vno  multilatero  , & conTequentia  in  altero 
multilatero:  Igitur  perpropoT.i  i.lib.^.  om- 
nia antecedentia  triangula  vnius  multilateri, 
erunt  ad  omnia  triai^ulaconfequentia  alte- 
rius multilateri , vt  vnum  antecedens  trian- 
gulum in  vno  multilatero,  ad  conTequens 
iuum  proprium  trianguhim  in  altero  multi- 
latero. £t  quia  omnia  illa  triangula  aotccc* 


dentia  invnocx  datis  multilateris  Tunt  fiolul, 
Tumpta  a:qualia  toti  multilatero  per  axioma 
i9.1ibr.i.  tum  etiam  per  idem  axioma, Tunt 
Hmul  fumpta  omnia  triangula  conTequentia 
alterius  multilateri  aqualia  illi;  & cqualia 
ad  xqualia  eandem  habeant  rationem  per 
corollarium  noftrura  propoT.  7.  libr.  5., erit 
multilatcrum  ABCDE  ad  muhilatcrum 
FGHI K , vt  triangulum  vnum  in  vno  v,  g. 
AED,  ad  triangulum  fibi  refpondens  fimii*, 
leque  FKI  in  altero,  quomodo  Tuit  affirma- 
tum in  tertia  parte  huius  propofitionis. 

Dcmonfiratioquartx  partis.  Quia  in  ter- 
tia parte  demor^rauimus  cflc  totum  multi- 
latcrum vnum  ad  aliud , vt  vnum  triangu- 
lum illius  ad  triangulum  fibi  reTpondens  (1- 
milc  illi  in  alio  multilatero  : & per  propoE 
pracedentem  19. triangulum  ad  fimile  trian- 
gulum habet  rationem  duplicatam  Tuorum 
laterum  homologorum;  etiam  per  propoT  1 i. 
libr.5.  multilatcrum  ad  multilatcrum Gbi  fi- 
mile habebit  rationem  duplicatam  laceris  Tui 
homologi  ad  latus  alterius  homolc^um, 
quod  erat  propofltum  in  hac  quarta  &:  vTcima 
parte. 

COROLLARIVM. 

Si  fuerint  trts  reOu  Imeu  prpfortirndlet , Multild* 
terum  fupra  primam  conjfuutum  ad  mtlnlate^ 
rum  fupra  fetandam fimtU  fimUiter^pofttumi 
tandem  habehu  ratiantm , quam  prima  reda  ai 
tertiam  ptopprtwtalem. 

5imi/ifrr  muUilattrum  fupra  fetandam  deftripium 
ad  muUflaterm  fimile  fupra  ttrtiam  fimiliterq^ 
dtferiptum, 

DEmonfbratio  huius  corollarij  efl eadem 
qu®  corollarij  propofkionis  pneceden- 
cis  1 9.  quoad  primam  partem : £c  quoad  fe- 
cundam, eadem  qu®  coroll.  nofbi  4.  propoT. 
eiuTdem  19.  nifi  quod  Joco  propoT.  19»  ad- 
hibenda fit  propoficio  iila  20» 

COROLL  A RIVM  NOSTRVM. 

Si  dua  te^a  fiteiint  Imea  , taa^  dupla  alterius: 
multilaterum  fupfa  duplam  tpnfi^uutum  fimtli 
fimiliter^  multilatero  fupra  fuMuplam  , erit 
quadruplum  bmut  multUatm fupra  fuidupUm, 

TErtia  enim  inuenta  reda  linea  propor- 
tionali datis  tribus  prima  dupla  Tecun- 
d®  ,Tecunda  erit  etiam  dupla  terti®  inuent®; 
cum  fint  in  eadem  ratione  fecunda  ad  ter- 
tiam , vt  prima  ad  Tecundam ; ideocjuc  prima 
cum  Ot  dupla  f^nd®  & Tccunda  dupla  fe- 
cund®,  erit  quadrupla  terti®.  Datur  autem 
smltibteruip  Tupra  primam  conflitutum  fi- 
R 3 mile 
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ihilc  fimilitcnf[uc  rouhibtcrum  fupra  (ccun- 

diiiv.ergo  pcrcoroUar.  pr.tccden? , erit  illud  PROPOSITIO  XXII- 

ffiuhiUtcruiD  fupra  primam  conftitutum  ad 

muliilaicrum  fupra lcamdam,vt  prima redu  0.1- 

oil  tertiam  pr-ediitam : lid  harc  prima  ad  ter-  Sl  Cjuatuor  rCCuV  linc.r  proportlO- 

rtam  habet  ct  ofknfi5  rationem  quadrupli,  nales  fucrint  *j  & ab  eis  fimilia 

.cMmea  fimilitci,.,.  Jefei- 

diiam , erit  quadruplum,  quod  erat  inferen-  pta  , proporcioiialia  CrUnC. 

Ut  (1  a rciftis  lineis  fimilia  fimili- 
PROPOSITIO  XXL  terquedcfcripcaretailinea, pro- 

portionalia fuerint ; ipfe  etiam 
Qu.r  eidem  reililineo  funt  fimi-  retffa:  lineae  proportionales 

lia,  & inter  feliint fimilia.  erunt. 

C C Vppofitio,  Simqiiatuorrc'-5bElincKpro-Fi|.iy4. 

^gidi  ABC  5 DF-I*,  fimilia  codem  redili-  J ptmionaic:^  AB,  CD,  liF,CH,  ita  vt  fit 
neo  triangulo  CHI  : Dico  illa  duorc<?liIinea  AB  ad  C D,  vi  FP  ad  GH:  fintquciiipra  pri- 
duo  .ABC,  DEr,elTcfimilia inter Ic,  mam  AB, &: fettindam  CD,rc^dinea  fimilia 

^ Dcmonfkatio.  Quia  datur  rcftilincum  fimi literque polita; tum  fupra teniam  FF,^ 
rriangulum  ABC  fimilc triangulo rcdilinco  (jnartamCH,aliareftilineiifimiliafimiIiter- 
GHl , erit  per  dcf.  i.  libri  huius,  angulus  A que  polita  : Dko  primd  ifia  rcftilinea  effe 
xqualis  angulo  G,  exempli  gratia;  fie  angulus  proportionalia  ; l>oc  efteircreailincum  fupra 
B aqualis  angulo  H ; &:  angulus  C xqualis  primam  A B defcnptum,  ad  rciiilineum  fi- 
angulo  I.  Simili  ratione  quia  dantur  redili-  ftiilefimilitert^dcfcriptum  alteri,  fupra  fe- 
nea triangula  DEF,GH1,  fimilia; erit  exem-  eundam  CB , fictiti  cft  redilineum  fupra  ter- 
pli  gratia  angulus  D iqualis  angulo  G;dfc  an-  tiam  EF,  adrcdilineumfimilcfimiliterque 
gulusF  angulo  H,  & angulus  F angulo  1, per  deferiptum  fupra  quartam  GH.  Prretcrtil  hne 
cit.prop.  f. libri  huius  rlgiturpcr  i.ax.  lib.i.  quaruor  redilinea  fimilia  fimiliterquc  deleri- 
erunt  duo  anguli  A & D,  squales;  tum  duo  pta, fuperquatuor  redis  lineis  AB  prima, CD 
anguli  B & F , denique  duo  anguli  C & F:  feciimia,  FF  tcrtra,(  iH  quarta, vel  duosfimi- 
xquiangulacrgo  erunt  duo  rcdilincatrian-  lia  fimiliterquc  dtferipta  fupra  primam  Se 
gula  ABC , DBF;  &:  fic  dc  aliis  multilatcris  fecundam^Ai  alia  duo  fimilia  limiliterquedc- 
redilincts  datis  fimilibus  tertio  dato  difcur-  feripta  fupra  tertiam  & quartam  ; proportio- 
rendumerit.  Sed  & per  eandem  dcfin.i.cit.  nalia  inter  fe  , 1k>c  efirecrilineum  fupra  pri- 
erunt  latera  AB,  BC,prowrtionalia  Uteri-  mam  AB  Iit  ad  rcdilineura  fuprafecunaam 
bus  G H,HI , cirea  squales  angulos  B & C;  CD , ficut  redilineum  fupra  tertiam  F F ad 
tum  etiam  erunt  latera  D E,  E F,  proportio-  rcdilincum  fupra  quartam  GH  ;Dicol«un- 
nalia  lateribus  GH,  HI,  circa  aequales  angu-  d6,quatuoriiJas  redas  lineas  AB,  CD,  EF, 
los;  & fic  dc  aliis  lateribuscirca  aequales  di-  GH,  ede  proportionales. 
d6sangulos  in  datis  redilineisollendendum  Confirudio  ad  primam  partem  demon- 
erit  in  vtroqucredilinco , quod fint propor-  ftrandam.  Per  prop.  1 1 .libri huius, datis dua- 
cionalia  Utcribusredilinciterti)dati  circum  bus  primis  redis  AB,CD,qua'raturtertia 
acquaiesangulos : vndeper  propi^.i  1.  libr.^.  prc^rtionalis  I ; & datis  aliis  duabus  £ F, 
quia  proportionalia  funt  latera  AB,BC,  cum  vlcimis , iniieniatur  tertia  proportiona- 
DE  ,EF,  lateribus  terti  jredilinciGH,  HI,  b*  K.  Quia  exdaliseft  ABad  CD,  vt  EFad 
erunt  inter  fe  proportionalia  latera  AB,  BC,  GH,  & pcrconftrudionemcft  CDad  I , vt 
lateribus  DE,  EF:  & fic  dc  aliis  omnibus  re-  GHad  K j erit  ex  wqualitaeciuxiaprop.il, 
liquis  circa  aequales  angulos,  quare  per  defi-  lib.^,  ABad  1,  vt  EFad  K. 
nitionem huiuslibri  primam, daiaredilinea  Dcmonftraiioprim® partis.  Rcdilincum 
fimi]iatertiore^tiJiococidem,eruntinterle  Ihpra  AB  primam,  ad  rcdilincum  fupra fe- 
fimiiia.  eundam  fimilia  fimilitcrque  polita,  efi  vt  AB 

• , adi , per  corotlar.propof.  19. libri  huius,  fi 

luerint  redilinca  triangula ; vcl  per  coroUar. 
propof.  lo.  fi  fucrint  rcdilinea  multdatcra, 

^'imil!  modo  per  eadem  corollaria, erit  redi- 
Itaeum 
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lineumfuper  EG  prima, ad  redilincumfupcr 
GH  fecuda,  vt  rcaa  EF  ad  redam  K:Oftcn- 
dimus  aute  efle  redam  AB  ad  redam  I,ficuti 
cft  redaEF  ad  reda  K;ergoper  prop.i  i Jib. 
5.  erit  rediiineum  fuper  AB  ad  redilineum 
fuper  CD,  vt  redilineum  fuper  EF  ad  redi- 
• lineum  fuper  GFI;  videlicet  efle  proportio- 
nalia redilinea  Hmilia  fimilitei^t^uc  polita  fu- 
per quatuor  redis  proportionalibus  A B, 
CD,EF,GH.  quod  erat  in  prima  parte  hu- 
ius propofitionis  allertum. 

Conftrudio  pro  fecundapartehuius  pro- 
pofitionis  dcmonftranda.  Frima  data  reda 
AB,  fecunda  CD,  tertia  EF,  &quanaGH, 

firo  lateribus  homologis, fuper  quibus  Itmilia 
imiliter<^  deferipta  funt  redilinea  data 
proportionalia  : quadratur  per  prop.  12.  libri 
liuius,  tribus  datis  primis  AB,CD,  EF, quar- 
ta proportionalis,  qux  vel  erit  x^qualis  quar- 
tae data;  GH,  vel  inxqualis.  Si  Jtqualis luerit 
ipfi  quarta:  dat£  GH , habebimus  intentum, 
videlicet  quatuor  illas  redas  quz  funt  latera 
homol(^a  prazdida  rcdilincorum  Cmilium 
fimiliterque  politorum,  inter  fe  proportiona- 
lia, eflequatuor  redas  proportionales.  Si  vc- 
ro fuerit  in«}uaiis,  liat  per  prop.iS.librt  hu- 
ius , fuper  hac  quarta  inuenta  reda  limile  E- 
miiiterque  politum  redilineum  rcfpcdu  po- 
liti fupra  tertiam  redam  EF:  Etque  iEa  reda 
quarta  proportionalis  inuenta GL,inare]ua- 
lis  ipfi  GH,  maior  vel  minor  ipfa.Certum  ell 
ex  comparatione  laterum  proportionalium 
horum  redtlineorum  fimilium  fimiliterque 
delcriptorum  fuper rtdisGH, GLinsquali- 
bus,refolutorumin  triangula  tot  numero fi- 
miliaque,  & homologa  luis  corrcfpondcnti- 
bus, ciJc  inxqualia inter fc lEa redilinea,  ad- 
uocando  1 4.propof  lib.  5 .&  conliderationem 
Egurx  propof  iS.libri  huius.  His  conErudis 
& poficis , l^uitur  euidens 

Demondratio  fecundx  partis.  Eft  ex  datis 
redilineum  fuper  AB,  ad  redilineum  fuper 
CD,  vt  redilineum  fuper  EF  ad  redilineum 
fuper  GH : & pcf  panem  praecedentem , quia 
funt  quatuor  redx  proportionales  AB , C D, 
EF,  GL , erit  redilineum  fup^r  ABad  redi- 
iineuro  fuper  CD,vt  redilineum  fuper  EF  ad 
redilineum  fuper  GL  : ergo  per  prop.  1 1 .lib. 
5.  erit  redilineum  fuper  EF  ad  redilineum 
fuper  GH , ficut  redilineum  fuper  GL ; igf- 
tur  per  propof.  9.1ibr.5 . erunt  redibnea  fuper 
GH  & limer  GL,  a:qualia,coxttra  dernoolbra- 
ta  inconltrudionc.  PugnaotiailU  coarcuunt 
fallTcatis  poGtionem  contradicentem  altertto* 
ni  huius  fecundx  partis,  videlicet  non  elle 
Matuor  redas  lineas  proporcioruiesAB,CD, 
EF , GH : erunt  ergo  proportionales  vti  ad- 
ftruebatur  io  iecuda  parte  huius  propoQtionit. 


COROLLARIVM  l. 

N O S T R V M. 

ReOilmtd  fimirtd  pofita  fapfg  duM  uQdS 

indtjUdUs  lineat,  nunt  inatitialia ; mainfjjfnfTa 
maftem , cf  piitiKt  /tt^r a mmrm.  . o 

HOc  dernonftratum  cft  in  fecundx  partis 
conllrudionc, 

• n • .i-v  '*vi  - 

COROLLARIVM  II, 
'nosYrvm. 

RtOiltnra  fitniiia  paftta  fiipra  d^uakt‘ 

rtliat  Iweat , fum  aqyalia, 

NAm  tefoluta  in  tot  numero  triangula  fi 
triangula  non  fuerint,  ipfa  triangula  in 
qux  refoluentur  erunt  fimilia  fi  fumantur 
corrcfpondt-ntia,  perpropbf.  1 8.1ibr.  huius;& 
comparando  eorum  lattra  circa  xqualcs  an- 
gulos, cilm  fintprimdm&  tertium  xqualia 
exdatis, erunt  xqualia  Iccundum  Sc  q[uartum, 
per  prop.  j 4.1ibr.r.&  fic  in  reliquis  compara- 
tionibus latera  iitarum  hgurarum  Gmilium 
erunt  xqualia : fcd  &:  angidi  funt  xqualespcr 
dcf.i  .libihuius:  ergo  per  9.axio.libr.  1 .latera 
homologa ifturum  rcdilincorum  xqualia,  & 
anguli  ad  illa  xquales,  congruent , tota^ue 
etiam  congruent  \ vnde  fit  vt  fiot  xqualia 
idem  axioma  a nobis  explicatum. 

COROLLARIVM  III. 

N O S T R V M. 

5i  fiterint  tftt  teOa  linea  freftttUnaUt ; tntnt 
rtOilmea  fimtUa Jimiltterfj  pefitafii^a 
iUat  ptffperuenalia» 

MEdia  enim  reda  linea  repetita  bis, qua* 
tuor  erunt  redx  proportionales,  & re- 
dilinea fimilia  fimiliterque  pofita  fuper  fe- 
cunda & tertia  xqualibus , hoc  cft  fupra  repe- 
titam bisfecfidam  etribusdatis,erunt  xquv 
lia  percoroll.  prxcedens  i.noftrun),8t  fimilia 
fimiliterque  pofitum  fupra  alias  datas /edas^ 
per  propof.  1 1 . prcccdentem : atque  aded  per 
iftius  propofitionis  partem  primam , erunt 
proportionalia  ifta  redilinea  fupra  quatuor 
iftas  redas  tineas : fed  redilinemn  fiipra  repe- 
titam redam  cfim  fit  Xquale&fimilc  redili- 
neo  fupra  illam  datam,  nmilften!juc  pofitu  vc 
illud  & reliqua  , poterit  fumi  bis  illud  quod 
cftfupra datam  reda  vt  fit  confequens  primae 
R 4 relationis, 


y 
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relationis , & antecedens  alterius  relationis; 
nam  per  ^.prop,  lib.5.  eadem  quantitas  ad  x- 
qualcs  quantitates  eandem  habet  rationem, & 
eadem  ad  xquales.  ergo  rcdlilinca  iimiliafi- 
militcrquc  pofita  fupra  tres  reftas  lineas  pro- 
portionales, erunt  proportionalia. 

GOROLLARIVM  IV. 

N O S T R V M. 

fupxA  trti  rtRoi  {intasftmiUd  «flifinr/, 
fimtUttrqj  pefta^  prf^wnMlu  : tret  ilU 
rc{l4  hned  trunt  piepvrtmslts. 

f 

REpetendo  bis  mediam  e datis  tribus  re- 
dtis,  fi  non  fit  prima  ad  fecundam,  vt  fe- 
cunda fada  tertia  ad  quartam;  rcdibitdif- 
curfus  fetundx  partis  faftus  prodcmonftra- 
tiene  illius,  & Gc  concludetur  idc  aUfurdum 
indicans  negationem  propofiti  m hoc  corol- 
lario efll-  falfam,  ideoque  propofitum  cfle  ve- 
rum : fumendo  tamen  reailincum  xqualefu- 
perfccunda,illi  quod  fuper  tertia cft, pro  vno 
tantum  * quandcx]uidcm  bis  fuit  repetita  fe- 
cunda rc^la,&  repetitum  illud  rccUlineum. 

PROPOSITIO  XXIII. 

uEquiagula  parallelogramma,  in- 
ter fc  rationem  habent  eam, 
quae  ex  lateribus  componitur. 

» e Vppofitio.Confulatur  figura  propofitio- 
^ nis  i4.1ibri  Kuiu$.SintqueduoparaIlelo- 
gramma  ABCD,  £hGB,xquiangula:  Dico 
illa  habere  rationem  inter  le,qux  ex  lateri- 
bus eorum  componitur;  hoc  de  fumptis  ra- 
tionibus laterum  illorum,  AB  ad  BG,  A BC 
ad  B£ , Si  ex  cis  vna  fada  ratio , hxc  ratio 
fa61a  erit  ratio  inter  data  illa  parallelo- 
gramma. 

Conilrudio.  Difponantur  illa  duo  squt- 
angula parallelogramma,  itavt  squales  an- 
guli in  B pundo  conucniant , fin^ue  latus 
▼num  AB  vnius , in  diredum  alterius  lateris 
BG , quod  fieri  polle  ofiendimus  in  confiru- 
dione  figurs  propofitionis  1 4.  libri  huius; 
in  qua  etiam  odendimus  reliqua  duo  latera 
£B,  BC,  circa  illos  angulos  quales  in  B,ef* 
fc  in  diredum;  6c  produdis  lateribus DC, 
FG,  vitra  C A G,  concurrere  in  H. 

Demondratio.Coftat  ex  prop.  i.lib.huius, 
coro).no(1.5.parallc)ogratnaABCD,BGHC 
conltituu  intra  eafdcm  parallelas  A(i>  DH, 


Librum  Sextum 

cfle  inter  fc  , vtbafcscorum  ABad  BG;tum 
alia  duo  parallelogramma  BGHC  ^ Li  GBi> 
cfle  vt  bales  eorum  (,  B ad  B£  ; (cd  |kt  defi- 
nitionem 5 .lib.huius,  ratio  paraliclogrammi 
DB  ad  Bl- , componitur  ex  rationibus  paraU 
lelogrammi  DB  ad  parallelogrammum  BH, 

& paraliclogrammi  BH  ad  parallclogram- • 
mura  Bl*  ; qux rationes funt  exdem, atque 
redx  ABad  BC  , & CBad  B£,vti  demon- 
ftratum  eft  : ergo  ratio  paraliclogrammi 
ABCD  fcu  DBad  parailclogramum  EFBG 
feu  BF , componetur  cx  rationibus  redarum 
ABad  BG,  A CB  ad  B£,  qux  funt  latera iU 
lorujD  parallelogrammorum. 

PROPOSITIO  XXIV. 

In  omni  parallclogrammo , quat 
circa  diametrum  funt  paralle- 
logramma , & toti  & inter  fe 
funt  fimilia. 

Vppofitio  Sc  conftrudio.  In  parallele-pr^.i^^. 
gramrao  ABCD,duda  fit  diameter  AC, 

& per  quodiilxt  cius  pundum  1 diucrfum 
ab  extremis  fuis  A,  C,  dud.x  fintperpro- 
pof.  31.  libr.  1.  dux  diucrfx  redix  iinex 
GlH,  £IF  , quanim  vna  fit  parallela  lateri 
BC , & altera  lateri  CD,  paraliclogrammi 
dati  efficientibus  vnvm  angulum  eius  BCD: 
prima  GlH,  etiam  erit  parallela  lateri  AD, 

A altera  £IF,  parallela  erit  lateri  AB  per 

firopof.  51.  libr.  1.  quare  rcfultabunt  paral- 
elogramma  GA£1,  FIHC,  circa  diame- 
trum AC  dati  parallclc^rammi.  Hxc  duo 
parallelogramma  GA£1  , FIHC  dico  efle 
tum  toti  parallclogrammo  ABCD , tum  in- 
ter fe  fimi  lia« 

Demonflratio.  Imprimis  perpropof.  34. 
libr.  I.  anguli  BAD  leu  GA£  , BCD  feu 
FCH  , erunt  xquales  ; tum  etiam  anguli 
Gl£,  FIH , xquales  illis  oppofitisB  AB  vel 
GAE,  tum  BCD  vel  FCH:  totum  ergo  da- 
tum parallelogrammum  datum , A duo  cir- 
ca eius  diametrum  obtinebunt  angulos  duos 
oppofitos  per  quos  incedit  diameter  cius 
AC  : fed  A duo  oppofiti  BAD  anguli  funt 
xquales  per  citat,  propofit.  34.  libr.  i.  qui- 
bus per  propoT.a^.  libr.ciufdcm,  funtx- 
uaies  AEl,  AGI,  IHC  , IFC  oppofii^alij 
uo  in  aliis  parallclogram mis  circa  dia- 
metrum: A^quiangula  igitur  erunt  parallc- 
Ic^rair.ma  prxdi^,  Um  circa  diametrum 
totius  , qu^m  ipfum  totum  primum  da- 
turo. laro  vero  probabimus  habere  latera 

pro- 
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proportionalia  circa  illos  pr;irdido$xquaIcs 
aneulos:quia  in  triangulo  ACD,dudacftpa-  COU.OLLAKIVM  NOSTRVM 
rallela  IH,  lateri  AD,cricpercorolI.prop.4» 

lib.huius, totum  triangulum  ACD, triangulo  L 

ICH  (imiJe  , feu  etiam  totum  triangulum 

ADC, triangulo  IHC  : fcd  etiam  quia  in  tri-  Si  in  , fnitm pdrdBtlegrdmmttm 

angulo  ADC » dudla  eft  parallela  EI  y lateri  didmetrum  iBtus , & (ommuntm  4»^«- 

DC,erit  per  cit.coroli.prop.4.  libri  huius  10-  f**  iBo  bahtdii  trit  iSi  tttiJimUe» 

tum  triangulum  ADC,  triangulo  AEI  (imi> 

le;quare pcrpropof.il, librihuius, triangula  *1TOc  eft,  in  parallclogrammo  ABCD,pj- 
AEI,  IHC,  (imilia  erunt  inter  fc.  ConCmili  X X ^*rca  illiusdiamctrum  AC,cxiftens  pa-  ' 
kncthodo  docebimus  efle  (Imilia  triangula  rallelogrammum  AGIE, communem  angu- 
ABCjAGl, IfC:  nam  quiarc£la  Gl  paralie-  lumGAE  cum  illo  habens,  erit  toti  paralie^ 
la  8c  lateri  trianguli  BC,  tnanguli  BAC,  erit  logrammo  fimile.  hoc  dcmonftratum  cft, 
per  citatum coroll.  triangulum  ABC  , trian- 
gulo AGI , dmilc  ; Etiam  quia  in  triangulo  COR.OLLARIVM  NOSTKVM 
ABC , reda  IF  parallela  efl  lateri  AB  in  eo- 
dem triangulo  ABC, erit  pcrcit.coroll.trian-  X X, 

culum  totum  ABC , triangulo  IFC  fimile: 

ledperdef.i. librihuius, latcracircaillonim  Si  dtt9  pdrsJUldgrdmmd  futrint  Ud  cmptfitdvt 
triangulorum  fimilium  funt  proportionalia.  dud  nram  vndm  t$mpdndnt  linum. 

Erit  igitur  vt  AD  ad  DC , ita  AE  ad  EI,  & fniusj^  Uterd  duo  tiud  raum  nus  dftgulum  />re- 

ita  IH  ad  HC,ideoquc  per  ii.prop.lib.t.erit  du^d^fint  in  dtreSumdlmum  duorum  IdSirum 
A£  ad£l,vt  lHadHC:£odemdircur(ucric  dlteriui  pdrdBtlogrdmmi  i ddtu  (itu  vnum  iiut 
AG  ad  Gl,  vt  AB  ad  BC;&  IF  ad  FC,vt  AB  ungulum : ipfd  duo  ddtd pdtdfUlogrdmmd  erunt 
^BCj&percit.propof.ii.vt  AGad  Gl,fic  fimiitd. 

IF  ad  FC.  Denique  per  propof.^j.  lib.i  .fune 

zcjualia  parallelc^ramma  Bi,  ID,  & aequales  Valia  funt  chio  parallelograma  AGIE^  F^.  tjf  • 

hao  ent  angulos  in  I, habebunt  ergo  per  prop.  IFCH,  Produda  enim  latera  AB,  C 

Z4.1ib.huius, reciproca  latera,  hoc  eft  erit  Gl  occurrent  in  D, per  coroll.  nofirum  i.adprop. 

•d  lE,  vtHI  adlF;vcrumpcr  54.prop.Iib.!.  42  .lib.i. tum  etiam  produda  latera  AG,CF, 
latus  A£  squale  efi  lateri  Gl , & latus  AG  concurrd  in  B:  refultabitquc  parallclogram- 
lateriEIj&percorolLnodrumprop.y.lib.^.  mum  totale  ABCD;namCH&  EIFfunc 
eft  vt  Gl  ad  1£ , ita  EA  ad  AG , erit  per  1 it  parailclx  inter  fc  & ipfi  AGB  , tum  etiam 
prop.hbr.5.  EA  ad  AG,  vtHl  ad  IF:  fcd  ct-  FC,1H,  AD;cxipfis  datis,  faltem  partes  co* 
iam  latus  F C squale  efi  lateri  HI , & latus  rum.  Cum  ergo  duo  data  parallelogramma 
HC  squale  lateri  lF,per  cit.prop.54.1ibr.i.  AGIE,  IFCH, (inc  circi  diametrum  AC,to* 
ergo  etiam  erit  per  y.ic  ii.  prop.lib.^.vtGl  tius  parallelogrammi  ABCD  ,&  demoallra» 
adlE,  ita  FC  ad  CH.  Infupcr  quia  per  citat,  uerimus,  illa  efiefimiliaintcrlc ; manifefiuns 
propof.34.lib.  1. 1H,ED  funt  squales  redx,  erit  corollarium  idud, 
tum  1F,GB,&  odendimusclfc  EAad  AG,vc 

HI  ad  IF,  erit  etiam  per  prop.  7.  & u.Iibr.5.  COKOLLARIVM  NOSTRVM 
EA  ad  AGjVt  DE  ad  GB;  A:  perpropof.id. 

Lbr.5.  erit  vicifTim  vt  A£  ad  ED,  fic  AG  ad  i I I. 

GB‘,&  percorolt.prop.iS.lib.^.  componen- 
do erit  AD  ad  £D,vt  AB  ad  GB,&  viciiTtm  EdrdStlogrdmmd  pfddi&d  in bde propo/uiom 
per  prop.  1 6 . lib.  5 . AD  ad  AB, vt  ED  an  G B,  0^  torolUrm  noRrit  duobuh  funt  fimiiuer 

velvt£qualesHIadIFper7.&  ij.prop.lib.  pojitd»  1 

5.  & per  eafdem  vt  BC  ad  CD,  uc  FC  ad 

CH : & per  eafdem , vt  FC  ad  CH , fic  Gl  Q Vnt  enim  fimilia  ofteofa,  & cx  mpdo  de- 
ad  1£:  & ficdemon^aucrimusprxdtda  pa-  ^monlhrandi  & con(lruendi  funt  anguli 
rallelogramma  eUc  xquiangula , & circa  x-  fupra  eorum  latera , squales  rclaiiuc,  A rcli- 
quales  angulos  habere  proponionalia  lacera:  qui  anguli  squales  relaciue  ordine  con(e- 

idcoque per def.i. libri WuscllcfimilUk  quenti,  & latera  circa  illos  proportionalia: 

igitur  ex  def.  vltima  huius  libri  addita  ^ no- 
bis, cnmc  fimibeer  pofiia. 

COROL- 
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Commentarm  in  Librum  Sextum 


COPvOLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

Dj(»  pardllelogrjmmo, 
fluin  iifitibtmus  fupir  dau  riSa  linu  , tc 
dimtnjlmbimus  tlilir  i/uim  per  propof. 
i8.  Ibri  huim. 

Q Vppofitio.  dato  parallelogratno  IFCH, 
J oporteat  aliud  parallelogrammum  de- 
fcrilicrc  fiinilc  fimiliterque  politum  illi/upcr 
data  rtfta  linea  CK , maiore  quJm  latus  I C 
dati  parallelogrammi. 

Conftruftio.  DuSa  I C diameter  dati  pa- 
rallelogrammi  producatur  vitra  I,  & ex  late- 
re C F produdto  vitra  F,dctrahatur  redta  C K 
iqualisdata:  CK  pcrpropof.J.  libr.i.  & per 
propof. 5 1. lib.eiufdcm,  cx  punfto  K ducatur 
reiSa  KL  qu®  occurret  in  L diametro  CI 
produflx;  nam  in  triangulo  IFC,  duo  anguli 
IFC,  ICFjfunt  minores  duobus  reftis  per 
prop.  1 7.1ib.  I . ergo  cum  angulus  C KL  fit  *- 
qualisangulo  IFC  perprop.aj.lib.eiufdem, 
etiam  duo  anguli  CKL,  ICF, erunt  minores 
duobus  reSis , ergo  per  ax.  1 5 .lib.  i . concur- 
' ' rent  dux  reftae  lineae  CI , KL  in  L ! tiim  cx 
'L  punifto  ducatur  alia  refta  linea  LM  paral- 
lela ipfi  KC,(ecabit  in  M,reflam  CH  produ- 
■dlaiti,per  i.coroll.noftrum  ad  propiqi.lib.t. 
refiultabitquc  ex  ifta  conUrudlione  barallek> 
grammum  LKCM;  & datum  parallelogram- 
mum  IFCHjcrit  circa  illius  LC  diametrum. 

Demollratio.  Faftum  parallelogrammum 
KCMLfuprareftam  KC datam, continebit 
circa  fuam  diametrum  LC,  datum  parallelo- 
grammum IFCH ; ergo  illa  erunt  Iimilia  per 
coroll.  t V noftrum  huius  propofitionis ; & fi- 
militcr pofitafupralatera  CK,CF,  per  3.C0- 
roll.noltrum.  Fecimus  ergo  imperatum.  Eo- 
dem modo  proportionato  fiet  parallelo- 
grammum fimile  fimilitert^ue  politum  dato 
parallclogrammo  luper  data  redla  linea  mi- 
nore quam  Gt  lacus  CF  dati  parallelogrami. 

PROPOSITIO  XXV. 

- Dato  reftilineo  fimile  fimiliter- 
que  pofitum , & alteri  dato  z- 
quale  idem  conftitucre. 

^ j . Dato  reftilinco  A fupra  lacus 

_ CD , oporteat  conftiluerc  aliud  rcftili- 
ncum  fimile  limilitcrque  pofitum  ipfi  A,  & 
xquale  dato  rc&Uueo  alteri  B. 


gVppofiti 


Confiruclio.  Si  datum  redtilineiim  Afue- 
rit triangulum  , fiat  fupra  datam  rectam  CD» 
parallelogrammum  DCfG  irqualcipfi  A da- 
to in  quocumque  angulo  xquali  ipli  DCF, 
per  prop.  44.  libri  1 . & (i  fuerit  aliud  re^ili- 
neum  multilateru  , fiat  ident  parallelogram- 
mum, per  propof.45. libri  ciuidem.  Tum  per 
cafdem  propolitioncs  proprias  ad  redam  DG 
fiat  aliud  parallelogrammorura  DtHG  , ae- 
quale alteri  dato  redilinco  B,  ad  angulum 
DCF  : Tunccum per propof.a9.1ib.i, anguli 
DCF,  CDG, parallelogrammi  CDGF,fint 
aquales  duobus  redis , & angulus  £DG  fit 
fadussqualis  angulo  DCF;erunc  duo  anguli 
CDG,EDG,  irqualcs  duobus  redis; idcoque 
per  prop.  1 4. lib.  1 .redx  du®  CD,  ED, erunt 
in  diredum  & duo  parallelogramma  CG^ 
DHjCrunl  per  coroll. noftrum  3, ad  i.prop.i. 
lib.huius,  inter  ft  vt  bafes  eorum  CD,  DE. 
Denique  per  propof.i  3.1ibr.huius.  reperiatur 
media  reda  proportionalis  IK,  fupraquam 
conftituatur  per  prop.  1 8.  libri  huius , redili- 
ncum  L , fimile  fimilitcrquc  pofitum  ipfi  rc- 
dilineodatoA.  Hoc  redi  lineum  L Dico  cf- 
Ic  squale  ipfi  redilincodato  alteri  B* 

Dcmonftratio.Pcr  coroll.noftrum  ad  pro- 
pof.y.lib.y.Quia  redilincum  datum  A, ii  fa- 
duffl  parallelogrammum  CG , funtsqualia 
per  conftrudionem ; tum  etiam  per  eandem 
conftrudionem,  redilincum  B,&:  fadum  pa- 
rallelogrammum DH,funt  £qualia;erit  A ad 
B,vt  CG  ad  DH:fcd  CG  ad  DH,eft  ocr  pro- 
pof. I.  libri  huius,  vt  CDad  DE;  eit  autem 
percoroll.prop.i  ^.vel  zo.  libri  huius, vt  CD 
ad  DE,  fic  A ad  E;  ergo  per  propof.  1 i.lib.y* 
erit  A ad  B,vc  A ad  L;  ergo  per  prop.9.1ib.<« 

B&L  erunt  xqualia.  fed  fadumcft  L fimile 
fimilitcrquc  politum  ipfi  A;  pofuimus  ergo 
rcdiiineum  L fimile  fimihtuque  redilinco 
A,  & xquale  redilineo  B. 

TROPOSITIO  xxvi; 

Si  i parallclogrammo  parallelo- 
grammum ablatum  fit,  & fi- 
mile toti , & fimiliter  pofitum, 
communem  cum  eo  habens 
angulum : hoc  circum  eandem 
cum  toto  diametrum  confiftit. 

S Vppofitio.  Ab  toto  parallclogrammo  Fij.!57. 

ABCD , ablatum  fit  parallclc^raromum 
EFGD.  Simile  fimilitcrquc  pofitum , com- 
munem cum  illo  anguium  in  D obtinens: 

Dico 
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Dico  hoc  ablatum  parallclogrammum  con- 
liftere  circum  eandem  DPB  efiametrum  to- 
tius parallclogrammi  AliCD. 

Conftruttio.  Ducatur  diameter  DV, ablati 
parallelocrammi  EPDG  , ab  angulo  D^om- 
muni  jpu  toti  parallclogrammi  ABCD,  & 
producatur  donec  attingat  in  aliquo  punfto 
parallclogrammum  totum  ABCD  : Vel  at- 
tinget illud  in  angulo  Boppofito  communi 
angulo  D ; vel  inpuijiSo  H lateris  BC,  vclin 
puncto  I,  lateris  AB:  non  enim  attingere po- 
teft  latera  DA,  DC,  alioqui  dua:  red«  lineae 
figuram  concluderent,  ' 

Dcmonflratio,  Si  attingat  in  angulo  B,rc- 
dia  DPB, erit  diameter  totius  parallelogram- 
roi  ABCD;  atque  ita  ablatum  abeo  parallc- 
Jogrammum  LPGD.,  circa  diametrum  eius 
confiftet,  quod  volumus.  Si  vero  attigeritin 
pundto  H , lateris  BC ; lic  argumentor.  Dan- 
tur Hmilia  parallclogramma  EG^AC,(imili- 
terque  pofita,  ergo  per  deRnitiones  i«  & vlii- 
mam  huius  libri , erit  DG  ad  GF,  vt  DC  ad 
CBiCed  quia  in  triangulo  DCf^d'/fta  cR pa- 
rallela FG  lateri  HC  , ( eft  enim  parallela  la- 
teri ED  parallelo  ipR  CH , ex  natura  paral- 
lelogrammorum,&:  per prop. 5o,libr,i.rect® 
GF,CH,funt  parallelae)  ergo  per  coroll.pro- 
pof.^.  libr.  huius,  erit  DG  ad  GF,  vt  DC  ad 
CH;ergo  per prop.i  i .lib.5.erit  DC  ad  CB, 
vt  DC  ad  CH;ci^operprop,9,  libr.5.  erunt 
rede  CB  & CH, squales, totum  & pars, con- 
tra libr,  (,  axioma  8.  Si  denique  attigerit  in 
pundto  1 , lateris  AB  ; erunt  per  eafiicm  pro- 
poRtiones  EF,  AI , parallelae  redtx*  line®  : & 
vt  DE  ad  EF,  ficDAad  ABjtumvt  DE  ad 
EF  ,ficDA  ad  AI  j tum  DA  ad  AB,  vt  DA 
ad  AI;  & per  prop.9.*cii.lib.5.  AB,Al,rcdte 
xquales,  tutum  & pars, contra  cit.ax.S.lib.i, 
haec  duo  abfurdamanifeRam  faciunt  fallita- 
tem  duarum  poRtionum  , videlicet  redtam 
DF  diametrum  ablati  parallclogrammi  EG, 
cdudam  ab  angulo  D comuni , produ(^amq; 
ad  aliud  totum  parallclogrammum,  attinge- 
re illud  in  aliis  punAis  extra  punAum  B an- 
guli oppoRti  angulo  D communi.  rcRat  igi- 
tur vt  attingat  in  angulo  B:&  Rc  ablatum  pa- 
rallelogrammum  EG  , ab  toto  parallclo- 
grammo  AC,communcmque  cum  co  angu- 
lum D habens  , circa  diametrum  cius  DB 
cooRRet. 


. PROPOSITIO  XXVII. 

Omnium  parallslogrammorurtt 
fecundum  eandem  redtam  li- 
neam applicatorum , deficien- 
tiiimc];  figuris  parallelogram- 
mis  fimilibus  fimiliterque  po- 
litis ei,  quod  a dimidia  deferi- 
bitur  ; maximum  eft  illud, 
quod  ad  dirtiidiam  applicatur 
parallclogrammum  fimile  exi- 
ftens  defedtui. 

SVppofitio,  & conftruiftionis  pars  prima.  Fir.rjS. 

Suptrrettadata  A ti,  deferiptumfit  pa-  ’ 
raliclogrammum  .ABDp ; diuisac-ucrcftaab 
data  in  C bifariam  perprop.  10.  lio,  i . duAa- 
que  reAa  CE  parallela  lateri  BD  per  propof, 

3 1. libr. u qua:  etiam  per  :o  erit  parallela  al- 
teri lateri  AF ; vndcrefuitabuntduoparaile- 
logramma  AE,C D, aequalia  per  prop.  56,lib. 

I. propter  aquales  bafes  AC,  CB : Qua  quu 
funt  anguli  A ECB  aquales  per  19.  lib.r, 
lum  etiam  anguli  I , CED,  requalc»^  per  ean- 
dem prop.quibus  per  54,  funt  anguli  oppoliti 
a^quaics , erunt  horum  parallclt^rammorum 
anguli  ordine  difpofit!  conl^uenter  squa- 
les, &:  latera  circa  illos  proportionalia,  cum 
fini  rclatiue  aqualia,  per  cit.  prop. 34,  libr.i. 
ideotjuc  per  dcf.  vltimam  huius  libri , erunt 
fimilia  fimihicrque  pofita  fupra  rcAasAC, 

Cb  .xquales  : eiitquc  parallclogrammum 
FC,  fiipcr  dimidia  AC dcftripium , defi- 
ciens parallelogrammo  CD  deferipto  fuper 
CB  altera  dimidia  reAa  tutius  oatf  AB; 
quod  dico  cRe  maximum  omnium  parallcio- 
grammorum  qua:  deferibi  poflunt  fuper  re- 
Aa AB  data,  deficientium  figuris  parallelo- 
grammis  fimilibus  fimiiitcruuc  pofitis  ei 
CD,  quod  ab  dimidia  CBdclcribitur. 

DemonRratio  cum  altera  conRruAionis 
parte.  Si  enim  non  ita  fit,  ERo  fit  fieri  pof* 
fit,  aliud  parallclogrammum  FMl A, inclu- 
dens parallclogrammum  FC,  fupra  dimi- 
diam AC  rcAxdata:  AB : cumepic  ex  datis 
in  propofitionis,defcAus  MDBl  , paralle- 
logrammi  FMIA  introduAi  ab  aducrlario, 
dcwat  efle  parallclogrammum  fimilcfimili- 
terque  politum  ipfi  parallelogaammo  CD 
fuper  dimidiata  parte  CB,  conus  AB  dat®; 
fi  nunc  dcfcAum  incliifuni  in  toto  CD  pa- 
rallclogrammo  , confideremus  ablatum,  cum 
obtineat 
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SVppofitio.  Sitdata  redalinea  AB  , ad 
c]uam  (ic  applicadum  parallelogrammum 
«quale  dato  rcdilinco  C <,  dcHcien^  H^ra 
parallclogramma  qu£  flmilis  Oc  parallelo- 
grammo  dato  D. 

Conllrudio,  Per  propofitionem  10.  libr. 
1 . fecetur  reSa  data  A B , bifariam  in  L : & 
per  propolitioncm  18*  librihutus,  fuperre- 
ED , qu3B  cft  lemiffis  dat«  A B , deferi- 
batur  redilineun  EFGB,  fimilc  ipfi  redi- 
lineo  dato  D , Omiliterque  poficum  : & per 
lecxunai.  nolirum  ad  libr«  a.  perficiatur  pa> 
rallclogrammum  fub  AB,  BG , quod  cric 
AHGBi  lam  vero  ex  datis,  quiaredliii- 
nqum  C datum  , cui  applicandum  «quale, 
non  maius  efic  debet  parallelogrammo  £G 
fupra  dimidiam  EB  > Hmilique  dato  paralle- 
logrammo D,  quia  per  prxccdentcm  propo- 
fitionem illud  parailclogrammum  £G  maxi- 
mum cfi  omnium  parallclc^rammorum  fe- 
cundum eandem  rerf^am  lineam  applicato- 
rum, dcficientiuraque  figuris  parallefc^ram- 
mis  fimilibus  fimiliten^c  pofitis  ei  quod^ 
dimidia  deferibitur : Inquiro  an  «quale  fic 
re&ilineo  dato  C,  vel  maius  illo,  ( non  enim 
efle  poteft  minus  illo , ex  condicione  pr«di<> 
adiun^  ) fi  «quale ; quandoquidem  per 
corollarium  nofirum  prscraentis  propofitio- 
nis , duo  parallclogramma  A F , £G  , fine  fi- 
milia  fimiliterque  polita , & «qualia  per  co- 
rollarium nofirum  3»  ad  propout.i.  huius  li- 
bri ; & parailclogrammum  AF  fic  confbtu- 
tumfiipradinudiam  A£refbrdat«  AB,de- 
ficiatque  porallelogfammo  £G  fimili  fimili- 
terc^ue  polito  refp^u  dati  parallelogrammi 
D ; erit  etiam  «quale  re^lioeo  dato  C , vt 
aliud  £G  tpfi  «quale  efi  concelTum : atque  ita 
fecerimus  imperatum.  Qjiod  fi  parallelo- 
grammum  EG  fit  maius  re^ilineo  dato  C; 
Reducere  poterimus  perpropof.45.libr.  1. 
datum  rcAilineum  C,  ( fi  non  fuerit  paralle- 
logrammum  ) ad  parailclogrammum ; & per 
corollarium  nodrum  d.  ad  propofi  citat.  A5 . 
libr.  I.  poterimus  difierentiam  in  parallelo- 
grammo alio  exhibere  ^ qu«  cfi  inter  duo 
parallclogramma  EG , & C ; h«c  vero  dif- 
ferentia fit  parailclogrammum  1 : cui  per 

Sof.  15.  libri  huius,  fimile  fimiliterque 
um  dato  parallelogrammo  D , ^uale 
parallclc^rammum  KLMM,  condicuendum 
erit  , quod  minus  6rit  touli  parallelogram- 
mo  EG  continente  & redtilineum  C , & «- 
qualem  quantitatem  huic  difierentis.  Probo 
autem  hoc  parallelogrammum  KLMN , ha- 
bere latera  homologa  minora  lateribus  pa- 
rallelc^rammi  £G  homologis  fibifimilis& 
fimiliter  pofiti : fi  non  ita  fit , Edo  latus  KN 
ftntecedens  «quale  lateri  FE  ^tccedenci , per 


corollar.  nodrum  2.  ad  prop.  22.  libri  huius, 
erunt  «quali^aralielogramma  NL,  EG, 
contra  concclla.  Edo  iniuper  latus  KN,maii$ 
latere  FE, erit  per  corollar.nodrum  i. ad  ean- 
dem propof.  citat.  22.  parallelogramum NL 
maius  parallelogrammo  EG,  contra  demon- 
drata;  Igitur  latus  KN,crit  minus  latere  FE: 
Sumendo  autem  comparationem  horum  la- 
terum homologorum, cum  aliis  lateribus  ho- 
mologis circa  «quales  angulos  FEB , KN  M; 
erit  per  definit.  1.  libri  huius  KN  ad  NM,  vt 
FE^EB,  prima  quantitas  KN , odenfaed 
minor  qu^m  tertia  F £ , ergo  etiam  fecunda 
NM  erit  minor  qu^m  qumta  EB , per  prop. 
14.  libr.  5.  Utera  igitur  homologa  parallelo- 
grammi  KLMN,  funt  minora  lateribus  pa- 
rallclogrammi  EG  homologis  circa  «quales 
angulos.  Hir  pr«moniiis  poterimus  cx  ma- 
iore latere  FG  «quali  ipfiEB,tel«arc par-» 
tem  F Q «qualem  lateri  K L minori , pc^ 
propof,  3.  libr.i,  &:  ex  maiorelatere  FE, 
adimere  panem  F O «qualem  minori  K N, 
6c  perficere  parailclogrammum  OQ,  quod 
erit  «quale  & fimile  alteri  NL  fimiliterque 
pofitum,  habcnfquc  GFE  angulum  com- 
munem cum  parallelogrammo  EG,  cui  et- 
iam erit  (imile  fimiliterque  poficum,  per  pro- 
pof.  21.  libr.  I.  cum  Iit  fimile  fimiliterque 
pofitum  parallelogrammo  N L fimili  fimili- 
terque pofito  ipfitoti  EG:  ergo  per  propoC 
z6.  huius  libri,  hoc  parallelogrammum  OQ^ 
erit  circa  eandem  diametrum  FB , parallelo- 
grammi totius  EG.  Qiiod  fi  producatur 
latus,  OE,  vitra  P , occurret rcd«  AB  in 
X , per  corollarium  nodrum  1.  ad  prop,  42. 
libr.  I . tum  etiam  producendo  latus  PO  vi- 
tra O , occurret  in  S , lateri  AH ; & refulta- 
bunc  parallelogrammau  AO,  OR,  «qualia 
per  corollarium  nodrum  3.  ad  properi  1.  lib. 
huius , ob  bafes  «quales  A£ , EB , tum  duo 
complementa  EP,  PG , «qualia  perprqpoE 
43.  libr.  r.  tum  PB  parailclogrammum  I^- 
Ic  toti  EG  per  propof.  24.  Ubri  huius , ideo- 
que  dato  parallelogrammo  dato  D perpro- 
pof.  21.  hbri  huius,  quo  deficu  parallelo- 
grammum  AP  applicatum  ad  redam  AB. 
lam  vero  demondro  quod  hoc  parallelo- 
grammum AP,  applicatum  ad  redam  AB, 
dcficienfque  parallelogrammo  PBfimiti  fimi- 
li  terque  pofito  parallelogrammo  dato  D,  e0e 
«quaie  dato  redilineo  C. 

Demondratio.Totum  parailclogrammum 
E G , ed  «quale  rcdilineis  C & 1 limul,  per 
condrudioDcm : Et  redilineo  I aequale  fa- 
dum  parallelogrammum  NL,  cui  ed  «quala 
ablatum  O Q parallelogrammum  ex  toto  pa- 
rallegrammo  E G ; igitur  relinquetur  gno- 
mon TR  V aequale  r^ilinco  C : fi  enim  ex 
$ «quali- 


'ooglc 


2 06  Commeniaritts  in 

squalibui  squalii auferantur,  relinquemur 
xqualia  per  j.axio.  libr.i.  Sed  & oftendimus 
di  aequalia  parallclogrammata  EP,  PG, qui- 
bus fi  addatur  commune  XR,  fient  arejualia 
parallclo^rammata  ER , XG : elf  autem  ER 
aequale  ipil  AO,  ollenfiim,  ergo  etiam  ipfiim 
AO  parallclogramraum  ericmquale  ipli  XG, 
per  i.axio.  (ibri  i.  iftis  duobus  aequalibus 
AO , XG , addatur  commune  EP , fient  to- 
tus gnomon  TRV  , & paralldogrammum, 

A P , aequalia  totus  autem  gnomon  TRV 
olkiifus  eft  squalis  redtilineb  C dato , ergo 
per  1.  axio.  libr.  i.  paralldogrammum  AP, 
erit  i-qualc  dato  rcdilinco  C.  Igitur  ad  re- 
dam linea  A 15  applicauiraus  parallelomam- 
mum  AP  dato  retlilineo  C squale,  deficiens 
figura  parallelogramma  XR,  qusfitfimilis 
alteri  dato  paralldogrammo  Kquod  erat  fa- 
ciendum, Se  rcAc  fadum  efle  dcmonftran- 
dum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Similit  fimililirjj  fAtaUeSegumy»*  i»e- 

qutlu , hthtnt  WAqUjliA  Utera  homoUga  circa 
aquahs  ati^uUi , maiitf^  fibi  vtndical  maiera, 
minui  minora. 

HOc  demonftratum  eft  in  conftrur 
dione. 

PROPOSITIO  XXIX. 

Ad  datam  rcftam  lineam  , dato 
retSilineo  arquale  parallelo- 
grammum  applicare,  excedens 
, figura  parallelogramma , quae 
fimilis  fit  parallelogrammo  al- 
teri dato. 

0 C Ad  reftam  lineam  AB,  ap- 

^ plicandum  Ht  paralldogrammum  exce> 
dens  figura  parallelogramma  fimili  paralle- 
logrammo dato  D , & squale  dato  redili- 
neo  C, 

Conftruftio,  Per propof.io.  libr.  i.  reda 
AB  bifariam  in  Ediuidatur  ^ & perpropof. 
1 8.  libri  huius,  fuper  dimidia  EB , totius  rc- 
AB  ponatur  paralldogrammum  El  GB 
Cmilc  fimilitcrcjuc  ipfi  dato parallclogram- 
modatoD.  Tumperpropoh 45. libr.i. co- 
rollar.  nolbum  4.  ad  redam  lineam  EB , pa- 
ralldogromnu  E G , applicetur  parallelo- 


Librum  Sextum 

grammum  aequale  dato  C , redilinco  vt  fiat 
vnum  jparalicU  grammum  totale  H ; cui  per 
propof.  25.  libri  huius  faciendum  erit  ahud 
paralldogrammum  IKjLM;tquaIc,  &:  limile 
paralldogrammo  EG.  Et  quia  pavallelo- 
grammum  hoc*IKl.M  maius  eft  paralldo- 
grammo EG , concinet  enim  illud  ik  C da- 
tum rcdilincum  ex  conftrudione  illius , la- 
tera huius  paralldogrammi IKLM , homo- 
loga erunt  maiora  latcribuihomologis  alte- 
rius paralldogrammi  EG  , per  corollarium 
nollrum  pnccdcntis  propoutionis.  Produ- 
dis  ergo  lateribus  FG  , l*£  , vitra  G & 
fumere  poterimus  per  5.  propof.  libr.  1.  re- 
dam FN  sequalem  1 K , & redam  FO  xqua- 
kmred®  IM,  & |)criicerc paralldogram- 
mum ON  , quoderit  .iquiiatcrum  fk  xqui- 
angulum ipfi  IKLM; ideoq;fimilc rpfi  EGjvt 
ipsu  IKE  M erat  ipfi  fimile  : Cum  igitur  duo 
ida  parallelogramma  EG,ON,fint  limi  lia  li- 
militerque  poftta , communeirique  angulum 
in  F obtineant,  vnumque  EG  fit  pars  alte- 
rius O N , concipi  poterit  ablatum  ab  ilio; 
uare  p>cr  propoC  z6.  libri  huius,  erunt  circa 
iametrum  FP  eandem  totius  parallelogram- 
mi  O N.  lam  vero  produda  reda  PO  vitra 
O , &:  pbfita  AS  parallela  ipfi  EO , vel  FO^ 
quj  occurret  in  S ipfi  P O S;  & produda  EB# 
vfque  ad  Q. donec  occurrat  ipfi  NP  lauri  ia 
Q ; rcfultabic  pnmb  paralldogrammum  RQ 
circa  diametrum  EB,  idaxiuc fimile fmiili- 
icrquc  pofiium  ipfi  paralldogrammo  EG 
per  propof.  24.  librj huius,  idco<pc  fimile 
iimilitcrquc  poiicum  ipfi  D dato  parallelo* 
grammo  : tuta  .refultabit  aliud  parallelo-^ 
graminum  SQ,  applicatum  ad  redam  da- 
tam AB,  excedens hgura parallelogramma 
R.Q  fimili  paralldogrammo  dato  D.  Prae* 
tcrci  per  4j.  libr.  i.  erunt  paralldogramma 
OB , NB,  ;equalia , & alia  parallelogramma 
SE,  O B , Tqualia  per  corollar.  5.  nollrum 
ad  propof. I . libr.  huius,  propter  aquales  ba- 
fes  AE,  EB  pofitas.  Et  quia  parallelogram- 
mum  OB  ^ualeefl  oflenfum  parallclogram- 
mo  B N , erunt  per  1 . axio.  lib.  1 . parallelo- 
gramma SE, -BN,  aqualia.  Denique  quia 
totum  paralldogrammum  ON,  eil squale 
per  conllrudionem  redilineo  C dato,  & por- 
ralldpgrammo  EG ; fi  ademerimus  ex  hoc 
toto  paralldogrammo  ON,  parallelogram- 
mum  EG, remanebit giiomon  TXV,a:qua- 
Ic  redilinco  dato.  Hispofitis  Aflcroparal- 
Iclogrammum  SQ  applicatum  ad  redam  da- 
tam AB,  cxcedenfquc  figura  parallclogram- 
ma  R.Q  fimili  dato  parallelogrammo  D 
oflcnfo , efie  .equalc  gnomoni  TX  V,  idcoque 
ipfi  redilinco  dato  C. 

bemonflratio.  ParaUelogrammata  $E, 

BN, 
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BN  , funt  oQenfa  zqualia  : ergo  fi  his  adii»- 
ciatur  commune  parallclogrammum  OQ; 
fient  TCjualia , paralieiogratnmum  SQ,  & 
gnomon  TXV.  Fecimusergoimperatum, & 
refte  faftum  cfle  dcmonftrauimus. 

PROPOSITIO  XXX. 

Propofitam  redtam  lineam  termi- 
natam,extrema  & media  fa- 
tione  fccare. 

SVpponcio.  Secanda  Qt  re€ti  AB  data, 
fecundum  extremam  ac  mediam  ratio- 
nem. 

Conftru^fio.*  Per  propofit.  46.  libri  i.  fu- 
per  data  reda  AB,  hat  quadratum  ABCD, 
ciufquc  latus  AD  producatur  vitra  D : tum 
pr  prop.  I o.  libr.  i.  diuidatur  bifariam,  AD 
inEj  & ducatur  reda  EC  ad  angulum  op- 
pofitum  ipii  A , ex  pundo  E : rcfultabit  tri- 
angulum redangulum  CDE, cuius  latus  EC 
maius  erit  latere  ED , per  1 9.  propof.  libr.i. 
co  quod  fubtendatur  angulo  redo  CDE, 
cum  quilibctaliorum  angulorum  C & E,(int 
acuti , pcrcorollar. 2. ad propoGt.  5 2. libr.i. 
Quare  fi  fumamus  ab  E , produds  rcdje  AD 
vitra  D , redam  aliquam  £F , zqualcm  ip(i 
E C , per  i.^ropofit.  libr.  i.  extrcmumeius 
F , erit  vitra  D , quandoquidem  reda  EC 
maior  cftodenlaqu^mredsED.  lamverd 
ex  pundo  B ad  pundum  F,reda  linea  exten- 
datur BF ; & ptrpropofit.  3 1. libr.i. expun- 
do  D , tranfmitcacur  versus  AB,  reda  linea 
DG  parallela  ipfi  FB , qux  occurret  in  G ipli 
AB, per  I. corollarium nofbrumad42.  pro- 
pofit. libr.  I.  erit  per  propof.  2.  libri  huius 
latus  fcu  reda  data  AB , ft-da  proporcionali- 
tervtreda  AF,feu  latus  trianguli  BAF.  Et 
quia  latera  ED , DC , trianguli  EDC , funt 
maiora  flmul  fumpta  reliquo  latere  EC , per 
propof.  20.  libr.  1.  idcoque  per  i.  axioma, 
L br.  I . reda  ED  ^uali  podex  ipd  EC;  dt  vc 
fiexinxqualibus, videlicet  exED,  DCfi- 
mul  fumptis , & ex  EOF , dematur  commu- 
nis reda  ED;  relinquatur  DC  maior qu4m 
DF , per  axiom.4.libr.i.&  quia  DC,&  AD 
funt  xqualia,  fit  per  i.  axiom.  libr.i. at  et- 
iam AD  fit  maior  quam  DF:  Etquiaeft 
A G ad  G B , ficut  AD  ad  D F , per  citat.2. 
propofit.  libr.  huius , & AD  prima  maior  ell 
odenfa  quam  D F fecunda , eri  t per  propofit.  ‘ 
14.  libr.5.coroUarium  nollfum  2.  tertia  AG 
maior  qu^m  G B quarta.  His  pofitis  Afi^o 
redam  AB  lineam  datam,  fedam  elle  in  C, 


extrema  &:  media  ratione : hoc eftiuxra  de- 
finitionem 3.  libri  huius , clle  totam  redam 
datam  AB,  ad  maius  eius  fegmentum  AG, 
vt  eft  ipfum  maius  Icgraentum,  ad  eius  mi- 
nus fegmentum  G B. 

Dcmonftratio.  Qiiia  reda  AD  bifariam 
in  E , leda  cft , eique  addita  reda  D F , erit 
per  propofit.  6,  libr.  2,  rcdangulum  fub  to- 
ta A F,  fub  D F , vn4  cum  quadrato 
medix  E D , xqualc  quadrato  rede  E F, 
hoc  cft  quadrato  EC  xqualis  ipfi  EF, 
hoc  cft  etiam  quadratis  redarum  ED,DC, 
quibus  per  47.  libr.  i.  xquale  cft  quadra- 
tum redx  E C : ergo  fi  demamus  qua- 
dratum commune  redx  E D , erit  redao- 
gulum  fub  A F tota,  & minore  cius  Icg- 
memo  D F , xquale  quadrato  redx  D C, 
vel  redx  A D qux  eft  maius  fegmentum 
totius  redx  AB.  Igitur  per  corollarium 
propofit.  17.  libr,  huius , reda  AD,  erit 
media  proporticmalis  inter  redas  AF,DF: 
cigo  ciit  tota  A F ad  maius  fegmentum 
fuum  A D , vt  maius  fegmentum  ipfum 
AD  , ad  maius  fegmentum  DF,  prxdi- 
dx  totius  redx  A F : cigo  per  definitio. 
3.  libr. huius,  reda  AF  diuifa  erit  in  D, 
fecundum  mediam  &:  extremam  rationem. 
Oftendimus  autem  in  conftrudione  , re- 
dam A B fimilitcr  elTc  fedam  G , vt  cft 
reda  AF,  in  D ; igitur  feda erit extrem^ 
& media  ratione , reda  A B in  G , & AG, 
erit  maips  eius  fegmentum,  & GB , minus 
eiufdcm  fegmentum.  Ad  praxim  ergo  re- 
duximus propofitum. 


PROPOSITIO  XXXI. 

In  'redangulis  triangulis  , figura 
quacuis  a latere  redhjm  angu- 
lum fubtendente  delcripta , eft 
zqualis  figuris , qux  priori  illi 
funt  fimiles  &.  fimiliter  ppfitx 
a lateribus  redium  angulum 
continentibus  delcribuntur.. 


SVppoficIo.  Super  trianguli  rcdanguli  Fij.lfii 
BAC  lateribus  deferiptx  fint  figurx 
D,  E,  F,  fimiles  fimilicerque  pofitx  : fit- 
ciue  figura  D , fuper  latere  B C fubtei^ 
aent  angulum  redum  A : Dico  hanc  fi- 
guram D efie  xqualem  figuris  £ , F , dc- 
Icriptis  fuper  lateribus  aliis  B A , C A,  conti- 
nentibus angulum  redum  A. 

S 2 Demon- 


Digitized  by  Google 


208  Ciinmentmtts  ia  LUnwn  Sextam 


Demonftratio.  Per  propof.  19.  vel  20, 
iibrihuius.  Qu;vlibct  figura cx  dicatis,  & fi- 
rpiles  alia:  ad  c]uamlibet  aliam  exiliis,  velfi- 
milibus  , habet  duplicatam  rationem  latc> 
rum  homologorum,  qua:  funt etiam  latera  ► 
u-ianguli  dati.  Quo  pofito  fic  fit  demon- 
flratioDis  dilcurfus.  Vt  cpiadratum  lateris 
AC,  ( prima  quantitas ) ad  quadratum  late- 
ris 13C,  ( fecundam  quantitatem ;)  fic  fi- 
gura £ C tertia  qdantitas  ) a^i  figuram  D 
( quartam  quantitatem  ; ) ob  eandem  ratio- 
nem duplicatam  laterum  homologorum: 
Prstcrca  vt  quadratum  lateris  B A ( quinta 
quantitas  ) ad  quadratum  £C , ( fecundam 
quantitatem  prxdi^am; ) fic  l^ra  F,  ( (ex- 
ta quantitas)  ad  figuram  D,  ( quartam  quan- 
titatem : ) igitur  iuxta  24.  propofit.  libri  5. 
erit  vt  prima  & quinta  quantitates  fimul 
fumpt£  , videlicet  quadrata  laterum  AC, 

AB,  circa  rc^m  A angulum , ad  fecun- 
dam quantitatem  nimirum  quadratum  lace- 
ris BC  fuppofici  angulo  redo  A;  fic  ter- 
tia & (exta  quantitates  fimul  compofitJt, 
hoc  efifigurx  £,  F,  ^quartam quantita- 
tem, (cilicet  figuram  D:  (ed  per  propofit. 
47.  libri  primi  ratio  quadratorum  fub  late- 
ribus AC,  AB,  angulum  redum  A com- 
prehendentibus , ad  quadratum  labris  B C 
(Lbfirati  angulo  ipfi  redo  A ; efi  squalita- 
tis : ergo  etiam  ex  natura  proportionalita- 
tis , ratio  figurarum  £,  F,  fuper  lateribus 

AC,  AB,  eifdcm,  ad  figuram  D fuper  la- 

tere BC  prxdido,  erit  aK)uaJiuti$.  Quare 
vti  propoutum  fuit,  £ , F , fimul 

fumpta: , xquales  erunt  figura:  D ; fimiles  fi- 
militerque  pofits : illa:  quidem  dus  fuper 
lateribus  redum  angulum  concinentibus, 
hsc  vero  fola  fuper  latere  fubtenfo  redp  A 
angulo. 

Hxc  propofitio  longe  nobilior  eft  propof. 
47.  libr.i.  quia^  vniuerfalior. 


PROPOSITIO  XXXII. 


angulum  compolita  fuerint, 
ita  vt  homologa  eorum  latera 
lint  etiam  parallela ; tum  reli- 
^ qua  illorum  triangulorum  la- 
tera , in  re6fam  lineam  collo- 
cata reperientur. 


duo  triangula , qux  duo  latera 
duobus  lateribus  proportiona- 
.lia  habeant , fecundum  vnum 


SVppofitio. Duo  triangula  ABC,DCE, 
habeant  duo  latera  AB  , AC  , DC, 
D£,  proportionalia,  itavtfitABad  AC, 
vt  DC  ad  D £ ; & fint  homologa  latera  vi- 
delicet antecedentia  AB,  DC,  paralleU 
inuicem;  tum  etiam  latera  confequentia  AC, 

D £ , parallela ; 5<  ifiaduo  triir^ula  fecun- 
di^ vnum  C angulum  compolita  fuerint: 
Dico  reliqua  illorum  latera  BC,  £C,elTe 
in  diredum. 

Conftrudio.  Si  non  fint  latera  BC,  CE, 
in  diredum  , produdo  \mo  illorum  puta 
B C vitra  didumangulum  C , tranfibit  fu- 
pra  aliud  latus  C £ , vel  infra  illud  , vt 
BCF.  Nihilominus  quia  reda  AC  incidit 
in  parallela  latera  A B 5:  DC,  erunt  per 
29,  propof.  libr.  i.  anguli  A,  & ACD  ae- 
quales: fimilitcr  quia  reda  DA,  incidirin 
latera  AC,  D £ , parallela , erunt  anguli 
ACD,  & D ax^ualcs : ergo  per  r.  axiom. 
libr.  I . erunt  anguli  A & D squales.  £t  ide^ 
per  propofit.  libr.  huius,  ifta  duo  triangula 
dataBAC,CD£,erunt£quiangula,xqua-  * 
lefque  habebunt  angulos  B & DC£,-  fuB 
homologis  lateribus  AC,  D£:  tum  per 
propof.  29.  libr.  1.  erunt  anguli  B , & DCF, 
aequales. 

Dcmonftratio.  Anguli  B,  & DCE , funt 
ofienfi  aquales  ; tum  etiam  anguli  E 8c 
DCF : cigo  per  i.  axioma  libri  primi  an- 
guli DCE,  DCF  erunt  «q^les , contra 
8.  axiom.  libri  primi  cotum  Sc  par>^  hoc  ab- 
furdum  confequens  ad  pofitionem  contra- 
dicentem afierrioni  huius propofitionis,ac- 
■cu(at  falfitatis  ipfam  pofitionem , & maiiifc- 
(bm  facit  afiercionem. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

In  squalibus  circulis  , anguli 
. eandem  habent  rationem 
cum  peripherii  s qui  bus  i nfi- 
ftunt,  fme  ad  centra  fiue  ad 
peripherias  conftituti  infi- 
ftant : Infuper  vero  & ferio- 
res , quippe  qui  ad  centra 
confiliunc. 


SVppofitio.  In  aequalibus  ciroalis  fiatFMu^.. 

anguli  BGC,  EHl- , ad  ccnCraeonim  G, 

H,  confiituti,fiuc  ad  peripbcrias  eorum  in  A, 

ScD, 
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& D,infi(lentes  arcubus  BC,EFjTum  etiam 
finc  (cdores  BGC , EHF.  Dico  primo  angu- 
los illos  BGC,  EHF,  vel  alios  angulos  BAC, 
£DF;candem  rationem  habere  inter  fe,quam 
habent  arcus  BC,  EF,  quibus  indUunc,  Dico 
Inundo, etiam  fcdores  illos  BGC  , EHF, 
eandem  habere  rationem , quam  arcus  BC, 
£ F , quorum  funt  bales. 

Conftrudiio.  Sumantur  pcrprop.a  j.libr. 
I.  an^li  aequales  CGK  , KGi , Imguli  ipfi 
angulo  BGC  in  centro  G circuli  BAC , pof- 
leot  fumi  plurcs  auc  pauciores  numero : cer- 
tum cft  tot  numero  elTc  arcus  eis  fuppolitos 
angulis  aequalibus,  videlicet  BC,  CK , KI; 
qui  erunt  arquates  inter  fe  per  propof.  a^.libr. 
j.corollar.noBr.  vnde  totus  angulus  BGI,& 
lotus  arcus  BCKI , erunt  aequemultiplices, 
ille  anguli  BGC,  iHe  arcus  BC.  Eodem  mo- 
do fumantur  anguli  xquales  FHL , LHM, 
ipH angulo  EHF  in  centro  H , alterius  circu- 
li, quocumque  etiam  numero  ; certum  cft 
etiam  tot  numero  arcubus  aqualibus  inlifte- 
re EF,  FL,  LM,  hos  angulos  xquales,  per 
cic.propof.2(J.  libr.  5. corollarium  noftrum. 
lam  vero  in  circulo  primo  cuius  G centrum, 
fi  angulus  BAC  in  circumferentiaeius  datus 
fit;  eodem  Tumendi  erunt  arcus  quocumque 
numero,  v.  g.  CC,  KI , a:quales arcui  BC, 
& rcAx  AK,  AI,  ducenda  ; tunc  anguli 
BAC,  CAK,  K AI,  xquales  erunt  percit» 
propof.26.  libr.  5 . corollarium  noftrum,cot- 
^ue  erunt  anguli,  quot  arcus , vnde  totus  an- 
gulus B AI , Si  totus  arcus  61 , erunt  sque- 
multipliccs  Tuorum  propriarum  quantita- 
tum, ille  anguli  BAC,  hic  arcus  BC.  Simili 
ratione  in  circulo  Inundo  , cuius  centrum 
H,  fiangulus  EOF  Ot  datus  in  circumfe- 
rentia ; Tumendi  erunt  arcus  xquales  arcui 
£F,  quocumque  numero,  v.g.  FL,  LM;  du- 
cendxque  rcAx  DL , DM  ;cruntque  vti  an- 
tea oftendimus  anguli  EDF,  FDL , LDM, 
xquales  inter  le ; totque  numero  arcus,  quot 
anguli ; vnde  totus  angulus  EDM  totus 
arcus  EM,  crunc  xqucmultiplices Tuarum 
propriarum  quantitatum  , ille  anguli  EDF, 
nic  arcus  E F.  Quod  fi  etiam  ex  centris  G, 
Si  H,  emittantur  femidiametri  ad  extremita- 
tes arcuum  prididorum  in  circulis  illis,  re- 
Ttiltabufit  anguli  in  centris  xquales , & Tc6^o- 
rc$  'dlucrfi , critque  ficlor  BGI , tim  multi- 
plex Tedoris  BGC  in  primo  circulo,  cuius 
centrum  G , quam  multiplex  eft  totus  arcus 
BI,  arcus  BC  partialis;  Tum  etiam  in  cir- 
culo cuius  centrum  H,  TcAor totus  EHM 
multiplex fedoris EHF  partialis,  quam 
multiplex  cft  totus  arcus  £M,  ipfius  particu- 
laris £F. 

DcmooftcAdo  prims  panis*  Qmdcm  an- 


f;uli  dati  BGC , EHF,  in  centris , velangu- 
i BAC,  EDF,  in  circumferentiis  circulo- 
rum xqualiura,  funt  prima  & fecunda  ma- 
gnitudines fcu  quantitates  datx;  tum  arcus 
BC,  EF,  funt  tertia ifequartaquantitates 
datx : fumpfimusque  xqucmultiplicia  primx 
Sc  tertix  quantitatum,  hoc  eft  BGJ , vcl 
B AI , & Bl ; tiim  xqucmultiplicia  llcundx 
& tertix  quantitatum  , hoccftEHM,  vcl 
EDM , St  EM  : Si  mente  fuperponamus  cir- 
culum cuius  centrum  G , fupra  circulu  cuius 
centrum  H,ita  vt  centru  Cj, centro  H rcfpon- 
deatj^t-B  initium  arcus  Bl,rcfpondeat  initio 
E arcus  EM ; congruent  ifti  circuli  xquales, 
per  axio.  9.  lib,  r,  lam  vcr6  vcl  totus  arcus. 
BI  toti  arcui  EM  xqualiseft  congruentibus 
circumlcrcntiis  circulorum  dictorum  xqua- 
lium  , vclmaioreft,  vcl  minor  cft  arcus  BI, 
arcui  EM  : quidquid  acciderit  fimiliccran- 
gulus  AGI,  erit xqualis angulo  EHM , vcl 
maior  vcl  minor  , prout  fe  habuerit  arcus 
Bl  ad  arcum  EM.  C-iim  ergo  BG 1 angulus. 
Si  BI,  arcus  xquemultiphciaprimxfic  ter- 
tix , anguli  BGC , Sc  arcus  BC  , vna  exce- 
dant , vcl  deficiant , vel  xqualia  fint,  rcfpc- 
Au  EHM  anguli , & EM  arcus , xqucmulti- 
plicium  fecundx  & quartx , & anguli  EHF, 
& arcus  EF  ;crit  per  definit.  tf.Iibr.^.  BGC 
angulus  ad  angulum  EHF,  ficuc  arcus  BC 
ad  arcum  EF,  EtquiaperpropoT20.1ibr.5, 
anguli  BGC,  EHF,  funt  dupli  angulorum 
Tuorum  propriorum  BAC,  EDF,  erit  per 
propofit.  I ^flibr.  apgulus  BAC  ad  angu- 
lum ED  F,  vt  angulus  BGC  ad  angulum 
EHF;  oftendimus  autem  efle  angulum  BGC 
ad  angulum  EHF  , vt  arcus  BC  ad  arcum 
EF;  ergo  per  prdpoT,  ii.  libr.  5.  erit  etiam 
angulus  BAC  ad  angulum  EDF,  vt  arcus 
BC  ad  ardim  B F. 

COROLLAIUVM  NOSTR.VM. 

Hde  propofi:io  V(r4  tfl  et  'uim  In  etdem  (hrcitlo. 

NAm  fumi  poterunt  xqucmultiplices 
angulorum  datorum , & eodem  modo 
erunt  xquemultiplices  arcuum  : & fimiliter 
Te  habebunt  vti  diximus  in  conftruAione  ac 
demonftratione.  quare  concludemus  in  eo- 
dem circulo  anguli  eandem  habebunt  ratio- 
nem quam  circumferentix  quibus  infiftunc; 
& Tedores  etiam. 

Denique  quia  in  prxdifta  Tuperpofitione, 
circumferentix  circulorum  congruunt , Sc 
redx  B G , EH , etiam  congruant , totas  le- 
ftor  BGI , toti  Teiftorio  congruit  EHM , vel 
illum  excedit  , vcl  deficit  ab  illo;  eodem 
modo  arcus  Bl , ad  arcum  EM , fc  habebit. 
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Ergo  cum  BGI  feflor,  & arcus  BI , arque-  Ium  alterius  cui  infidit , fi  prout  debent  fii> 
multiplicia  prime  & tertie  quantitatis , vi-  mantur : & per  a,  partem  fit  fcdor  vnusad 
delicct  fcAorisBGC  , & arcus  BC,  vna  fcdorem  alterum,  vt  arcus  eius  ad  arcum 


excedant , vel  deficiant , vel  aqualia  fint,  re- 
fpe&u  £ H M , Tedoris , & arcus  £ M , e- 
quemultiplicium  fecunde  & quarte  quanti- 
tatis , videlicet  fefloris  £HF  , & arcus  £F; 
eritper  6.  definit,  libr.  5.  fedor  B G C ad 
fedlorem  E H F , vt  arcus  B C ad  arcum 
£ F.  Geuti  fuit  in  fecunda  parte  propoG- 
tum. 

COROLLA  R.IVM  I. 

I»  mUiu  cirral» , ftBt  «f fiOmm,  rt 

tnpibu  ruiai  4i 

CVm  enim  ex  prima  partehuiuspropo- 
fitionis  fit  angulus  vnius  ad  angulum 
alterius  , vt  arcus  cui  vous  infillit  ad  angu- 


'ius:  erit  perpropofit.  ii.  libr.  5.  (edor 
ad  fedorem  , vt  angulus  cius  ad  angulum, 
alterius. 

COROLLARIVM 
I I. 

V$  tjl  anja/iu  ia  cutn  drcafi  dd  (fUdlur  tiSti, 
'ttd  tH  arrar  iti  dnguU  fuittnfu  di  tttdm 
tittumfnmtidm  rirtali. 

NAm  per  corollarium  noftrum  erit  an- 
gulus in  centro  circuli , ad  quatuor  re- 
dos  in  eodem  centro  exidentes,  Geut  arcus 
fubtenfus  illi  angulo  ad  totam  circumferca- 
tiam  cui  inGdunt  quatuor  redi  anguli. 
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E VCLIDIS 

DIGRESSIO  VN  IC  A 

In  qua  variis  propofitionibus  explicantur  mulca  communia 
magnitudinibus  & numeris:  & focietas magnitudinum 
& numerorum  oftenditur ; & alia  fcitu  neceflaria  ad 
notionem  horum  librorum  7.  8.  & 9. 
de  numeris. 


PROPOSITIO  I. 


V litates  ex  quibus  omnis  numerus  com- 
ponitur, liellunt  inJiui/ibilta  punSla, 
/ mt^tuSnes,  "iel  abJlrJ?unt  ab 
mdmfibilibus  punitis , «ir  magni- 
tudimbuf. 


lAM  enim  cs  indi- 
;ui(ibilibu»  vnis  pun« 
quam  exdiuifi- 
^bilibus  vnis  quibuf- 
cumq;  magnicudibus 
p/cu  continuis  quaoci- 
Itatibus,  qukm  etiam 
vnisabftrahetibus 
ia3m  ab  indiutfibuUbuspC- 

ftisflf  diuifibilibui  cotinuis  auibufcumq^uc, 
(liflicietcm  habet  ahlam  Intclle^iis  forrnan* 
di  conceptum  numeri  compofiti  ex  illis  vnis 
fcu  vnitacibus;  Exempli  gratia  numeri  tcT' 
ltari|  ex  eribus  pungis  indiuifibilibus , vel  ex 
tribus  magnitudinibus,  vel  ex  tribus  vnisab* 
fi^aheatibus  abillispunt^is  indiuiQbilibuS|  & 


diuiduis  magnitudinibus.  Qmd  enim  conc&» 
ptui  formali  ternarij  quem  intclledus  format 
libi , praebent  magis  indiuidbilia  tria  pundUy 
quam  tres  magnitudines  diuidux  , vcl  qu«Un 
tria  vna  prscifa  ab  indiuifibilibus  pundis  ac 
fedilibus  magnitudinibus  \ Igitur  vnitatesex 
quibus  numerus  omnis  efficitur,  vel  funt  pun- 
aa  indiuidua , vcl  magnitudines  mults  vnir, 
vel  multa  vna  fcpirata  ab  indiuidbilibus 
vnis  magnitudinibus. 

PROPOSITIO  II.'!-! 


Si  Imitat  es,  ex  quibus  compomtur  nu- 
merus , fuerint  punEla  indiuifibitia: 
qiuelibettmitas  ex  illis  , eritinJiui- 
Jibilis. 


NAm  (idlct  diuifibilis.feqacrcturcon- 
tra  definitionem  libri  primi  primam, 
punftum  ellc  diuifibilc.  hoc  abfurdumcon- 
lequens  indicat  falfitatem  politionis  contra» 
dicentis  huiepropofitioni,  quseideo  declara- 
ta & fiabilita  relinquitur. 
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PROPOSITIO  III.  PROPOSITIO  V. 


Si  tmitates , ex  quibus  Componitur  nu- 
merus,fuerint  magnitudines : quali- 
bet 'imitas  ex  illis , erit  diuuiua. 

SI  enim  cfletindiuidua  , magnitudines, 
hoc  cft  quantitas  continua  minime  dlit 
fedilis,  contra  communem  omniumconce- 
ptum,  ic  naturam  continui.  Hoc  abfurdum 
confequens,  condemnat  fallitatis  antecedens 
^ quo  profluit  contradicens  alfcrtioni  huius 
propofltionis,  quo;  ideo  dcmonftrata  rema- 
net. 

PROPOSITIO  IV. 

Si  tmitates,  ex  quibus  componitur  nu- 
merus , fuerint  yna  pr/eci/a  ab  indi- 
uiduis  punBisisr  magiiitudinibus  di- 
uiduir-  abjlrahent  ab  diferetione  i>el 
in  diferetione  /inguU  tlU  imitates-, 
hoc  eU  qualibet  illarum  iuxta  natu- 
ram propriam  poterit  diuidi  iselnon 
diuidi , non  autem  diuidi  ts"  non 
diuidu 

CVm  omnia  qus  componunt  conceptum 
vnum  intcllcMflus  induant  naturam  il- 
lius ; & vnitates  componentes  conceptum 
numeri  abftrahantcx  fu^ofitioncab  indiui- 
Hbilibus  pund^is,  ac  diuifibilibus  magnitudi- 
nibus: certe  illa  omnia  vna  feu  vnitates  illae 
omnes  componentes  conceptum  hunc  nume- 
ri prxfcindent  ab  diuiflbilitatc  &diuiGbili- 
tate.  Cumque  in  ifta  prxfcifione  fecundum 
intcllc^um  formalitcr  non  Cnt  diuiflbiles 
aut  indiuiilbiles , nonjx^terunt  dici  diuiflbi- 
les  Si  indiuifbiles : (ed  iuxia  naturam  fuam 
Ipcftataf  non  autem  iuxta  hanc  prafcilio- 
nem,quxdam  erunt  diuiflbiles, videlicet  ma- 
gnitudines , ali.e  vero  indiuiObiles  nimirum 
pundta  indiuifibilia. 


Vnilas  ft  fuerit  punclum  indiuiftbile. 
Vel  Angelus  aut  Anima  rationalis-, 
Suidi  non  poterit : Qmd  fi  fuerit 
magnitudo  aliqua , isel  qmdpiam  fe- 
Slile  ,fecari  poterit. 

2Vod  nullas  habet  ex le partes,  diuidi 
non  poted,  l^indlum  indiuiiibilc  fcu 
cmaticum  ialecd,&  fubflantire  illar  fpi- 
ritualcs  ergo  diuidi  nequcunt:ergo  neque  et- 
iam vnitas  furapta  pro  nuiufmodi  pun<^o  vcl 
fubftantiis  fecari  non  poteft.  Quia  vero  ma- 
gnitudo Icu  quxlibetquantitas  continua  c(l 
ledi  lis  in  infinitum,  tum  etiam  infinita 
lia  ratione  fubiedci  quanti  partcfquc  habet 
infinitas  fyncaihcgorcmatict,in  quaflil  ct  di- 
uidi poterunt.  Relinquitur  ergo  manitcfta 
propolitio.  ..'i. 

PROPOSITIO  VI; 

Si  numerus  componatur  ex  Unitatibus 
iudiuifibilibus  omnino  ; injiniti  nu- 
meri erunt  indmftbtks  in  partes  ae- 
quales , quando  initas  y>m  ex  ilht 
dtSpefci  debet. 

Sint  diuidendi  numeri  5.5. 7.9..&c,bifa- 
riam  in  duas  a;quas  partes ;ncccliariq  erit 
diuidenda  vnitas  vna  ex  illis  bifariJlm.^-Sint 
etiam  diuidendi  hi  numeri  5.7.8..trjfariamy 
necdTario  etiam  diuidere  oportebit  vnita- 
tem  exiliis,  vel  bifariam,  vel  trifariam; 
hapc  per  procedentem  propofitionem  eft  indi- 
uifibilis'}  ergo  illi  numeri  erunt  iadiuif^iies 
inpartes  squales,  quando  vnitas  vna  exiliis 
fubdiuidi  debet.  Btfic  etiam  de  inEnilisliu- 
iufmodi  numeris, 

PROPOSITIO  VII/ 

Si  numerus  componatur  ex  t>nitatibut 
diuifibilibus:  numeri  omnes  erunt  fi- 
ufihiles  in  partes  aquales  quotcum^ 

CVm  enim  vnitas  quolibet  componens 
illos  numeros  Iit  ininflnitum  fyncathe- 
gorcmatice  diuifibilis  cx  natura  quantitatis 
cominus; 
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contimis;  vnitasauccunu^up  (I  opus  (it,  vel 
• vnitatcs  quacumque  diuioi  poterunt  quo- 
modocumque in  partes 'aequales  per  prop.  5. 
conlUt  igitur  propolitum. 

PROPOSITIO  VIII. 

Maffiitudines  omnes  numeris  exprejft, 
conjiderari  pojfunt  y>t  numeri. 

NAm  per  primam  propofitionem , vni- 
tates  ex  quibus  componitur  numerus 
poiTunteHc  magnitudines  diuerf^:  ergo  fi  ad- 
ueniat  operatio  Intelleftus  formans  conce- 
ptum vnum  numericumex  illis  confiderari 
poterunt , vt  numeri. 

PROPOSITIO  IX. 


nibus  pra^di^is,  vel  multiplicati  vcl  rque- 
multiplicati  : iUt definitiones,  ^axio- 

mata , & multiplicitas  ^ xquemultiplicitas 
tam  bene  conueniunt  numeris  qu^  magni- 
tudinibus; imd  multiplicitas  & xqucmulti* 
plicitas  primo  & per  fe  numeris  conuenire  vi- 
detur/^ux  tit  per  denominatores  qui  funt  nu- 
meri r igitur  tacendum  eO,  omnes  illas  dcli- 
nitiones  > Bi  axiomata , & propofitiones  libri 
quinti  inferuirc  polfe  nameris , fi  loco  i^omi- 
nis  magnitudinis,  nomen  quantitatis  ablblu- 
tx,  hoce{>  abdrahcncisab  continua  & difcrc- 
ta,  vcl  magnitudine  & numero rubintelliga- 
tur.  Hinc  r()  vt  opera  data , fxpc  in  demon- 
llrationibus  & declarationibus  v(i  fuerimus 
nomine  quantitatis  abfoluc.r,non  autem  con- 
traifix  ad  magnitudines:  tum  etiam  in  exem- 
plis propofuerimus  ibias  6guras  alphabeticas, 
quz  applicari  polfunt  tam  quantitati  conci- 
nux  quam  diferctx. 


Definitiones , axiomata , ise  propofitio- 
nes libri  quinti  {uorum  Elemento- 
rum , inleraire  pojfunt  numeris ; fi 
ofienJerimus  loco  maj^itudinum  ex- 
prejfarum  vt  ilhsf  quantitatis  idiftra- 
U<t  ab  continua  Cff"  dijereta , boc  ejl 
4 mqgnitudmibns  numeris,  nomi- 
ne JubmtelleSlo , omma  dia  commu- 
nia effi  <3'  ma^itudinibui  C.t'  jiu- 


PROPOSITIO  X. 

Non  erunt  inutiles  definitiones  tsarue, 
axiomata  numeris  propria licet 
ab  quinto  defiemipofiintlmiuer/aiia. 

NAm  przter  illa  vniucrTalia  iuxtaprz- 
cedentem  proportionem  9.crunc  parti- 
cularia numeris  ipfis.  Quis  autem  multipli- 
catas oculis  intellcdus  l^cesqucratur^  niu  lu- 
cifugus imperitus^ 


mens. 

INdudbone  per  omnes  deBniciooes,  axio- 
roauSc  propofitiones  , probari  id  pollet, 
fed  ne  longior  fim,  fuperledco,&confide- 
ranti  Ledori  id  relinquo.  Vcar  verd  argu- 
mentis iltis , C ommentatores  omnes  & Geo- 
metrx  Euclidiani,  vtuntur  inddmonfiratio- 
nibus  numerorum,  definitionibus  multis  li- 
bri quinti,  prxfertim  modis ai^mcntandi, 
inuertendo,  alternando,  componendo , diui- 
dendo , perturbando  fine  vlla  alia  declaratio- 
ne cur  cis  potius  vtantur,qu^m aliisdefini- 
ttonibus ; fignum  ergo  eas  omnes  applicari 
polle  numens , fi  loco  magnitudinis , nomen 
quantitatis  ab^a^x  ab  continua  & difereta 
lubintclligatur.  Qi^ad  axiomata  nolba  at- 
tinet, cum  ofteodenmus  in  i Ilo  libro  quinto, 
dependere  abvniuerfaliUimis  in  primo  libro 
amimpris  ; ctu*  non  etiam  numens  compara- 
bilibus applicari  poterunt  ^ SupercT  vt  idem 
demondremus  depropofitionibus : Imprimis 
ille  omnes  nituntur  immediate  vel  mediate, 
vel  principiis  (eu  axiomatibus,  feu  definicio- 


PROPOSITIO  XI. 

Numeri  confiderari  pojfimt  W magni- 
tudines commenjurabdes. 

NVmcrus  omais , cum  Ct  compoCtus  « 
vniutibus ; & per  prop.  i.  vnius  polGc 
fumi  vt  magnitudo  aliqua  diuiGbilit,quc  vcl 
ell  linea,  vd  fuperficies,  vcl  corput;  uumerus 
omnis  confiderari  poterit  yt  mulcitudo  vel 
linearum , vel  fuperfieicrum , vel  corporum, 
commenuirabiliujn  , vl  encludantur  magoi- 
tudines  incommenfurabiles  qu£  Gab  numeris 
exponi  non  polTunt.  igitur  numeri  confide- 
rari  poterunt  vt  magnitudiucscomoeBCira- 
bilcsdiuirziu  multat,  ^ 


P R.  O- 
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PROPOSITIO  XII. 

{Definitiones  propojttiones  libri  fe- 
cundi horum  elementorum  applicari 
pojjunt  numeris ; ft  fumantur  tlLe  li- 
ne* de  quibus  agitur  in  illo  libro  fub 
ijumeris  exprejf* , pofiint  expri- 
mi numeris. 

NAm  per  propof^rjEcedentem,  Numeri 
confidcrari  poflunc  vt  magnitudines 
commenilirabilcs  (eu  numeris  exprefli : ergo 
fi  definitiones  & propofitiones  libri  (ccundi 
dc  magnitudinibus  fcu  lineis  numeris  exprefi- 
fis  fumantur , applicari  poterunt  numeris. 

PROPOSITIO  XIII. 

Ojlendere  multas  affeSiiones  numeris 
magmtudinibus  communes. 

P Rima. magnitudines  {eu quantitates  con- 
tinux  funt  (cctiles  in  partes  ex  quibus 
componuntur.Numeri  funt  fei^iles  in  vnita- 
tes  ex  quibus  componuntur. 

Secunda.  Linex  redx  du^us  (eu  motus 
confifientis  fupra  re&am  lineam  aliam  reflam 
manente  eodem  angulo  quem  efficiebat , fu- 
perficiem  deferibit  in  eodem  plano  in  quo 
exifiebat  cum  alia  rc^a,&  fupra  quod  moue> 
tur.  Numerus  quicumque  du^us  per  alium 
numeru, efficit  alium  numerum  fupcrficialem 
planum.Quod  fi  linea  prxdida  i^da  mota  fit 
xqualis  alteri  fupra  quam  mouetur  ad  angu> 
los  reftos  fcmperinfiftcnsvnofuo  extremo, 
efficiet  quadratum:  Sic  etiam  Numerus  du- 
infcipfum  vel  alium  xqualem  numerum, 
progignet  numerum  planum  quadratum.  £t 
fi  linex  ilis  dux  fuerint  insquales,  refultabit 
per  motum  alterutrius  fupra  aliam  parallelo- 
grammum  altera  partelongius  vel  rhomboi- 
des;  fic  etiam  ex  duclu  vnius  numeri  per 
alium  insqualem , producetur  numerus  pla- 
nus altera  parte  longior. 

7'ertia.  Si  fuperheies  concipiatur  moueri 
fecundum  re^am  lineam  angulum  efficien- 
tem cum  illa,  folidum  producetur.  Si  nume- 
rus planus  ducatur  per  numerum  quemcum- 
que folidus  numerus  efficietur.  Q^d  fi  fu- 
pcrficics  mota  fuerit  quadrata , & reda  linea 
ilJi  ad  angulos  redos  infifiens  fecudum  quam 
mouetur , fuerit  squalis  vni  lateri  didslu- 


pcrficici  quadr;ua,  (olidum  cubicum  fiet : fic 
etiam  li  numerus  quadratus  per  eundem  nu-« 
merum  multiplicetur  qui  dudus  in  fcipfum 
quadratum  cffccfiratipfum  , folidus  numerus 
cubicus  refultabit.  Quod  fi  dida  linea  fuerit 
insqualis  lateri  fuperficici  motx , folidum 
parallclcpidedum  producetur:  fic  etiam  fi  nu- 
merus multiplicans  alium  quadratum  nume- 
rum fuerit  diuerfusabcoquidudusinfcip- 
fum , quadratum  effecerat , folidus  non  cubi- 
cus numerus  refultabit. 

Q^rta. multiplicari  poffunt  magnitudines 
quxcumquc,&  numeri  quicumquc,per  quos- 
cumque dcnominatorcs;Nihilominus  viden- 
tur numeri  primo  multiplicabiles,  qu^m  ma- 
gnitudines : nam  denominatores  multipli- 
cantes funt  numeri  ipfi.  In  hac  proprietate 
communi  infcrer^polfumus  xquemultiplici- 
tatem,  fubxqucmultiplicitatcm,  inxqucmul- 
ciplicitatem , & fubinxqucmultiplicitatcm^ 
qux  primo  etiam  numeris  conuenit , ob  de- 
nominatores harum  pr^rictatum,  qui  fune 
numeri;  deinde  vero  magnitudinibus. 

Quinta.  Sunt  comparabiles  numeri  inter 
fe  , & magnitudines  etiam  inter  fe.  lUi  pri- 
mario in  Ipcciebus generis  rationalis  tantum, 
ifix  lecundario  : quia  denominatores  om- 
nium (pccicrum  rationis  rationalis^,  funt  nu- 
meri , ex  didis  in  digrcfllonenc^ra fecunda 
ad  librum  quintum.  ' 

Hx  proprietates  communes  numeris  & 
magnitudinibus  ex  infinitis  aliis  fufficiant  ad 
‘ probationem  propofitionis  prxfentis. 

PROPOSITIO  XIV. 

Ojlendere  quod  propofitiones  s6.  ly.ts' 
pofirema  pars  20,  cum  corollariis  il- 
larum,pojfunt  applicari  numeris  Jim 
etiam  propofitio  ij.  lib.fexti. 

C\  Voad  propofitiones  nJ.  & 17.  attinet 
^ cum  fuis  corollariis,  manifefium  efi,  ex 
propoficione  1 1 . huius  digrcflionis , qua  con- 
fiat numeros  confiderari  polle  vt  magnitudi- 
nes numeris  expreffx : ergo  quod  inferunt  il- 
Ix  propofitiones  circa  redas  lineas  numeris 
expreflas,in  numeris  concedendum  erit  com- 
pararabiltbus  vt  linex  illx. 

Quoad  pofiremam  partem  fpedatpropo- 
fitionis  20,  & totam  propoficionem  aa. ex- 
plicatione ifia  indiget, fupponendo  tamen  re- 
das illas  lineas  fub  numeris  expreflas,  vtin 
prxccdcntc  difirurfu  ofiendimus.  Quadrata 
numerorum  exprimentium  redas  lineas  ifia- 
rum  propofitionum  , confidcrari  polTunt  vt 
polygona 
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polygona  fimilia  (Imilitcrquc  defcripta  j nam 
latera  eorum  fumptorum  ftorfim  arqualia 
funt,  atque  ita  rationem  interfe  habebunt  x- 
^ualitatis,  tam  in  vno,quim  m alio;  pofllint- 
^uc  concipi  circa  angulos  omnes  redtos  ; fl*- 
que  mutuo  confcquenturcodcm  ordine  com- 
parationes illorum  laterum  huiurmodi  circa 
«quales  angulos ; aflumcndoquodlibet  latus 
in  vno  & altero  illorum  quadratorum , fupra 

?iuod  fiat  illud  & illud  quadratum  fimilc : & 
ic  ex  definitione  vitima  libri  fexti , erunt  fi- 
miiia  fimiliterqucpofita  ifla quadrata  nume- 
rorum fupponentium  pro  lintis  redlis.Qiure 
qu«  inferunt  i(be  propofiiioncs  & coroilora- 
ria  propria,  circa  polygona  redtarum  linea- 
rum, applicari  poterunt , quadratis  exempli 
gratianumcTorumcxpri mentium  illas  rcdlas, 
tum  etiam  afiispolygonis  fimiiibus,  de  qui- 
bus agit  Euclides  del.at.  huius  libri. 

PROPOSITIO  X V. 

Contemplatio  numerorum  conJucit  ad 
multarum  wa^mtuJinum  propneta- 
tes  explicuJas^  prafertinij olidorum. 

CVm  enim  innumera  line*  fint  com- 
mcafurabiles , tX  ineommcnrurabiles 


ali*;  & ali*  Rationales , ali®  irrationales, 
de  quibus  tradtatur  Iibrodei,iBio;5i  plurimo- 
rum fblidorum  latera  fint  irrationalia  vel  in- 
commcni'ural>ilia  , alia  vero  rationalia  vel 
commcnfurabilia ; Et  h.i:  quantitates  intclli- 
gi  non  podint , neque  explicari , nili  per  ref?- 
pedtum  ad  numeros;  ideo  neceffarium  fuit 
inter  elementa  Geometrica  immifecre  hos 
tres  libros  requentes,leptimuin,odfauum,  Hc 
nonum,  eofuue  pr*mittcrc  librodecimo & 
fcejucntibus  foliciorum.  ^'nde  condat  egn- 
lempUtionem  numerorum  conducere  ad 
multarum  magnitudinum  propricutes  ex- 
plicandas, pr®fcrtira  folidorum,  ficuti  fuit 
propofitum. 

Atque  hxc  fatis  fint  iuxta  noftrum  indi- 
tutum  ad  eximendos  Erupulos  qui  occurre- 
re poflent  inter  explicandas  definitiones  fle 
propofitiones  horum  librorum  Euelidiano- 
rum  de  numeris  : qu*  vixablquc  reprehen- 
fibiii  confufionc  intermifccri  inter  demon- 
drationes  poterant,  lateor  etiam  nonnulla 
alia  pr*mitti  potuillc  ad  maiorem  lucem? 
fed  quia  ab  definitionibus  fcquentibus  de- 
pendent , ordine  dodlrin*  iudkauimusdum 
occalio  leoftcrret  in  ipfis  definitionibus , illa 
cile  promenda  &.  exponenda.  Sit  igitur  com- 
mentarius noder  in  horum  librorum  d^  nu- 
meris definitiones  Euclidianas. 


DEFINITIONES- 


I. 

VnitMs  ttl  ^fecundum  qudm  vnumqutdjj  torum 
qU4  funt  , vnum  duitur. 

VNum  Philofophi  Peripatetici  dicunt, 
quod  indiuifum  infecd,  & diuifumab 
quolibet  alio:  Porro  illud  vnum  dicitur  ab 
vnirate  denominante,  qu®  C afficiat quod- 
cumque  fubitdum  , illud  vnum  denomina- 
bit; exempli  gratia,vnumlapidtm,  vnum  ani- 
jDal,  vnum  mundum, 

II. 

Sumtruf  4uttm , f d tx  vnitdtihus  comfopu 
multitudo. 

IKtclligc  accedentem  operationem  intellc- 
dfus  formantis  conceptum  vnum  illius 
multitudinis  vnitatum , exempli  gratia  tcr- 
nari)  ex  tribus  vnitatibus  difcrctis  & fepara- 
tis:  ita  vt  numerus  fit  operatio  intelledus  cir- 
ca multas  vnitates  conceptas  vt  vnum  quid. 


Videturque  particula  illa , compofita  multi- 
tudo, indicare  conceptum  illum  ad  modum 
vnius.  . 

, III. 

Tdts  [ profuediSd  ] eftnum(rmnuwtri,m'mof 
mdteru,  tum  mmor  mttuur  ttmioTcnt* 

HJEc  definitio  firailis  , definitioni  prim* 
libr.5.  partis  nimirum  in  magnitudini- 
bus , dideruntque  fo|um  in  eu  quod  in  hac  af> 
fumiiur  numerus  minor  maiorem  numerum 
metiens;  in  illa  vero  fumiiur  magnitudo  mi- 
nor maiorem  mcnfiiras,  VnJucrfalifnma  par- 
tis definitio  eOct  huiufmodi , Eli  quantitas 
q.uantitatis,minor  maioris,  cum  minor  meti- 
tur maiorem.  Et  reftringcrctur  ad  magnitu- 
dines & numeros  in  allatis  definitionibus : in 
quibus  vti  monuimus  in  i.lib.5.  fubintcliigi 
<lcbet  adxquata  menfuraiio. 

Sequitur  primo  ex  hac  definitione  quod 
vnicas  non  fit  pars  proprie  diefa  yllius  nume- 
ri,nam  non  eu  numerus  ex  definitione  1. 
Sequitur  fecundo,  numerum  bifarium  non 
poOTc 
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potTe  diuidi  in  partes  duas  sEsquales , quia  vni- 
tas  non  eft  pars  definita  hoc  loco  j ciim  non 
fit  numerus. 

Sequitur  tertio , nullum  numeruna  polle 
diuidi  in  tot  numero  partes  srquales  quot 
continet  vnitates : fequeretut  enim  vnitatem 
elfe  partem  proprie  diftam , contra  conlecu- 
tionem  primam;  vel  elle  numerum  ex def.a. 
& prifenti : qux  funt  abfurda.  Igitur  legiti- 
ma eft  confecutio  illa  tertia. 

Quod  fi  aliquis  definire  vellet  partem  im- 
proprie diftam,  fiue  in  magnitudinibus , fiue 
in  numeris : ita  dicere  poQet,  Eli  aliquid  eo- 
rum ex  quibus  componitur  quantitas. 

I V. 

Tmtt  d»tm , (im  tm  maiitar. 

SVbintelligend*  particula  praxedentis 
definitionis,  hoc  eft  numerus  numeri,  mi- 
nor maioris.  Vide  qua:  diximus  in  definitio- 
nibus digrcllionis  noftra  prima  ad  librum  5. 
de  partibus  magnitudinum , & applica  pro- 
portione feruata  partibus  numerorum  : & 
collige  definitionem  vniuerfalem  partium. 
Partes,  eft  quantitas  quantitatis,minor  maio- 
ris, cum  minor  non  metitur  maiorem , qua 
« reftringeturad  magnitudines,  per  ipCim  vo- 
cem magnitudinis ; St  ad  numeros , per  vo- 
cem numerorum. 

V. 

UuliifUx  rrr) , mmr  nattrii,  (mh  pninm 
maitm  mmn. 

INtellige  particulas  numerorum  , ita  vt 
multi^ex  numerus  Gt,nuior  numerus  mi- 
tioris numeri,  ctlm  maiorem  numeru  metitur 
minor.  Confule  definitionf  fecundam  hb.j. 
in  quaexplicauimusnaturam  multiplicis  ma- 
^tudinis , qua  lucem  aftret  huic  definitio- 
ni multiplicis  numeri.  Ex  quibus  colligetur 
definitio  vniuerfalillima  multiplicis , hac  ra- 
tione , eft  maior  quantitas  relpedu  minoris 
quantitatis,  cum  minor  maiorem  metitur. 
Confide  etijim  definitiones  noftras  omnes 
digreflionis  prima  ad  librum ; . qua  propor- 
tione feruata  applicari  polTunt  numeris. 

V I. 

Far  nurnmu  tB . iifarUm  duMiur. 

SI  bifariimdiuidi,eftinduas  aquas  partes 
diuidi,  Tumendo  partem  definitam  in  nu- 
meris, definitione  3.  Binarius aunierus non 
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poterit  bifarilun  diuidi  hoc  eft  in  duas 
quas  partes,  vel  duos  squales  numeros ; vni-> 
tas  enim  non  eft  humerus : qu£  indicauera* 
mus  confecutionibus  prima  & fecunda  ad  de- 
ftnitionem  3» 

Si  bifariam  diuidi  eft  in  duo  refolui  xqua- 
lia  cx  quibus  componebatur  , binarius  erit 
capax  diuiGonis  bifarix  t vnitas  enim  & vnw 
tas  componentes  binarium  poflunc  dici  vt  Gc 
squales;  & (ic  in  duo  xqualia  refolui  poterit 
binarius. 

Infiniti  funt  numeri  pares, exempli  gratia* 
4.<?.&c«  ille  enim  bifariam  diuiditur  in  duot 
numeros  xquales  a,  & a.  Ifte  verd  in  duos  j 
& 3,  squales  partes  feu  numeros^  Ad  maio- 
rem lucem  huius  definitionis  confidera  quae 
afferemus  in  fine  explicationis  fequentis  de* 
finicionisk 

VII. 

Imp4fverhy<pa  HfdrUm  tnn  diuiditur. 
qui  fnitdte  Affert  k furu 

Ad  intelligentiam  huius  & prxcedentis 
definitionis,  & aliarum  multarum  dif- 
ficultatu  in  numeris, feiendum  eft  cx  Arithe- 
metica  alios  elTe  numeros  integros,  alios  verd 
frados;  Integri  numeri  funt,qui  in  fuo  coce- 
ptu  formali  numeri  vt  numeri  non  referutur 
ad  vllam  entitatediuifam,vt  a.3.zo.&  fiede 
infinitis  huiufmodi.frafti  verd  numeri  funt, 
numeri  quidem  relati  ad  entitatem  aliquam 
diuifam  in  partes : Exemplum  fit  inftar  om- 
nium horum  fi‘a^orum  tres  quintx,  hoc  eft 
tres  vnitates  (eu  entitates  ex  vna  diuila  in 
quinque  partes  squales; qux  fic  folent  notari 
I poneoco  minorem  numerum  3 fupra  ma- 
iorem 5 , interieifta  lineola  reifla : vocarique 
folet  numerus  fuperior  3,  numerator, & infe- 
rior denominator;  hic  quia  denominat  vnata 
entitate  diuifam  in  quinque  partes  squales; 
ille  vero  numerator , quia  indicat  fuis  vnita- 
tibus  tribus , tres  fuiife  ex  illis  quinque  ailu- 
mendas  : & fic  de  aliis  proponione  feruata 
difeurrendum  erit.  Porro  quia  oriuntur  hi 
numeri  fradi  ex  diuifione  vnius  enticatis  in- 
tegrs  componentis  cum  aliis  numerum  diui- 
fibilis  cx  natura  fua;  manifeftum  eft  pofte  di- 
uidi bifariam:  quod  fi  illa  entitas  componens 
cum  aliis  numerum  fit  indiuifibilis  cx  natura 
fua,  vt  pundum  mathematicum,  vel  fpiritus, 
certum  eft  non  pofle  diuidi  vlla  ratione  ne- 
que bifariam  neque  quomodocumque,  his 
pofitis  explicabuntur  multa  dubia  circa  pa- 
rem & imparem  numerum. 

Impares  erunt  numeri  v.g.  ifti3.5.7.9, 

1 1 . 1 3 . &c.  quia  difierunt  vnitate  ab  paribus 
antecedeptibus  i(b$  2.4.^«  8.10.  12.  vcl 
cool^uen- 
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«tm&quetitibut  iftw  8.10.12.14.  ecxion  pU  {^tia  in  ptofx>Cto  caTn  > C rt4uctQ^ 
prdinc  poCtis,  boccll  3 difot  voicattipari  aiMcundeindcQoniinacoresi,ernnti& 

«,  antecedente,  velab.pari  4 cotdeqncote  & numeratores  5 & 3 , erunt  «pia^.  V4' 
ptopridi&Ccdsaliit.  rum duo  numeri  illi,  n<»iIHt>pn8 dicentur 

iidem  numeri  & riq  huiulmodi  impar«  numeri  «quales  , <^ia  non  funt  vnitatum 
erunt,  Iccund^  primam  definitiooem,  quia  multitudines  , leditmd  vnitatum  duarum, 
birariiminduosnumerosintegtosdiuidine'  &lemilfisviuu,}il^vcrdAmiflesvnicatum 
queunt ; vel  in  duas  partas  aequales , nam  {.  non  efficiunt  naturam  numerorum  definito- 
v.g.  licet  componatur  ex  cpticatibus  quinque  rura  in  def.  a.  libri  huius, 
diuilibilibus.  St  vtu  illarum  diuidi  poffit  bi>  Itaque  thm  in  definitione  paris,  quhm  im» 

&rim,  vu^  refultant  ai  pro femifle totius  paris  numeri,  panicula  ( biiarilm)  debet 
quinarij  improprie  dida;  p6n  dicetur  proprii  intelligi  pro  duobus  aequalibus  numeris  pro- 
diuidi  bifiurim  quia  fi  vnitas  non  dicitur  pars  prii  didis  qui  fint  finguli  vnitatum  Iblaruiq 
numerip[opriedidae4didisindef.5.roulcd  multitudine$,fiae vllaaliavnitatis panicula 
minus  Icmiflis  illius  vniutis  ingredietur  in  vel  particulis.  £t  fic  vere  & proprii  binarius 
ratione  panis  totalis  /emillis  cum  aUis  vnita-  odpotefttUcipar.quian6poceftdiuidiinduos 
tibus  duabus  non  diuifis;  pars  enim  in  nume-  numeros  aequales,  qui  fint  finguli  ynilatuna 
ris  eft  numerus  minor  qui  repetitus &inua-  multitudines.  Similiter  ternarius  non  erit 
riatus  metitur  numerum  maiorem ; & ai  eft  propriinumenBimpar,quianonpoteftdiuidi 
i^mcrus  minor  vatius  conqsoCtut  ex  vntu-  in  duos  numeros  licet  inaequales,  nec  vlla  n, 
tibus  duabus,  & femifle  initatis  ^ vndepars  tioneinduos(cquates;namuceta,&;  i,c6po* 
proprie  Gm  femilfis  efle  n^uit.  Ad  baec  quia  nant  ternariun^tamen  vnitas  cdm  noa  fit  nu- 
vt  plurimum  Arithmetici  confiderant  npme-  rus,  licet  binarius  ipfe  numerus  fit , non  po(^ 
ros  compofitds  ex  indiuifibilibus  , cenum  cft  fimt  ambo  a,8c  1 , dici  numeri.  Improprie  ta> 
tnne  yoiutem  indiuifibilem  diuidi  non  pof-  men  dici  poceft  impar  3 , ficuti  improprri 
Ic , ideodue  numerum  ingparcm  bifarilm  efle  dici  poteft  par  numerus.  Hcliqui  autem  nu» 
indiuifibilem.  Impioptic  tamen  poteft  diuidi  meri  maiores  binario  Se  pares , fic^uli  diui- 
bifarilm  fi  componatur  qxwtitatibutdiui-  dentur  iu  duos  numeros  & aequales,  proprii 

^ilibus.  didos!  & reliqui  omnes  numeri  impares  mie 

ObiiciesprimdinconlecurionclMuadaad  iotesteroario,fii^idiuidenturiqduosnu> 
cxplicatiouomiytrtis  nuiqitf qium  in  dqfinit.  meros  profoiididos,  led.non  aequales  inter 
3.  afleruimus  numerum  binarium  non  pofle  fe,  qui  componant  ipibs  numeros  impares 
diuidi  in  duas  partes  aequales , vnde  bifarilm  &orumfiunpnas.  Exempli  gratia,  Qpinariiis 
fixari  nequit ; ergoerk  mimerus  impar  iuxta  diuidetur  io  3 , & a , qui  fimt  duo  numeri 
hanc  definitionem.  Kcfpondco  verum  qui-  proprie  didi,  reficientes  ipliim  quinarium, 
dem  efle  binariumnoapoflediuidibilanam  verum  luat  inaequales  inter  Ic.  ' , ; 

in  duas  partes  squales  proprie  didas  defini- 
tas defin.  3.  qus  numeri  efle  debent  ,&  quia  VIII.  ■ 

vpif^  numerw efle  non  pof^,  ideo  parshi-  t ’ 

,narij  dici  iMuMf eft  proprie  iiaSta.  Neilfc-, 

quiturwi^teJWnarwm.eflenuroerumim-  -f»  mmmim  ftmii.  ■ ! 

parem  hic  definitum  ; ‘quia  quando  dicitur  . . u..im  .ur  ' 

irotwjoumerus  jj^ui^jopqpoiRbifari^^  TJ  JCempIi  gratia  »,  drkplrittrpcrdnme- 
idlligi  in  duos wmpos  aquales ; vnde  qm^  Xi.HB,  qu»  4 , manetus  pair  eum  inetitur 
bhurius  non  pmeftcliuidi  ipuunicrosdiios  Ma,nuaKtfi^remliOct  iropropriSdiiduid: 
squales,  aon  poteft  dici  «umaus  impar  jli-  fidaffinidodh  incelligUtMifcparietiitnim- 
cet  diuidaturiuduas  voiutesqua  imprpprri  .proprii efido.  Similiter eriam 4,  eridpariir 
dici  pofliwt puttus  componentes  ipfum  bina-  ipar  numen»,  quia  eum  metitiir  numenlspir 
riuipa  mtenalitec.  . . 1 . . iinarios,  per  binarium,  hoc  cftpvimproi^ 

jSsiiccs  fecundo.  Multi  numeri  impares  didus  per  parem  improprii  ffimm.  < 
ffil^.polGwt.indnos  numeros  mquales,  v.g.  par  inteiligatur  proprie  didus,neq;  8,  nequis 
quioviusidxj  , & ergo  erunt  pares  iuxta  4,erunt  pares  pariter  numeri  ;quia  ille  8 licet 
defiaitionem  humeri  paris.  ,K(.^adeo  iJlps  mffiiratusabpari  4 proprri  dim, tamen  non 
btimcro$a3'hi-ilM8fikalwbuaufiaodi,e{(e  menruratur  pa  parem. jpippri^  (jidumihic 
qwidem  aqual^jd,  fltw^tjsntur  integri  St  verd  4 , neque  menfurati^  ,ab  numero  pari 
rtaludi.aa,cqqd(^  .denominationem  proprie  dido,  neque  per  numerum  parem 
deapioinararis  fradimv  sidiimdz,  8t  con^  prt^cdiduc^  Verfim  24  erit  pariterp^ 
(wtercnturfolum  numccatqrcsillorum,exepa-  emmerus  pr.oprkdidus  , quia  fflcafiuatuir 4b 

T d,per 


e I s CommtntmHf  in 

4$ , {WT  4i  cjui  duo  numeri  funt  numeri  pares 
prryrie  difki.  Et  Gc  de  aliis  numeris  difcur- 
rendum  erit. 

> IX. 

ftiiitr  dMiim  imfMf,  ^ nmttm  4«»  ft>  ttmt- 
rmmiiimfo  nmaiim  imftrem, 

SVmendo  parem  numerum  « St  imparem 
nunaerum, proprie,  vti  deGniuimusSt  ex- 
plicauimus  illos  in  deGn.  7*  Numerus  6,  non 
erit  proprie  pariter  impar , nam  binarius  im- 
proprie par,eum  metitur  pernumerum  j im- 
parem improprii,  vti  docuimus  in  citata def. 
7:  Dicetur  tamen  improprii  pariter  impar, 
<)uia  illum  metitur  a, per  5 , pw  numOTSim- 
proprii  per  imparem  improprii.  Simili  mo- 
do numeri  omnes  quos  metinur  binarius, 
quem  querocunique  numerum  imparem  pro- 
prii lumptum,  erit  ex  hoc  folo  capite,  panter 


pri 


apar  improprii,Quod  cum  binanus  impriv 
,ie  par  metiatur,  licet  per  numerum  prt^i 
Imparem ; vnde  ex  hoc  etiam  vltimo  capite 
dici  poterit  proprii  ioadzquati  pariter  im- 
l^t.  Exempli  grati?  numerus  io,quem  meti- 
tur binatius,  perquinarium.Proportiooeler- 
uata,  numerusL  quem  metietur  par  numerus 
proprii  diiius  p«  numerum  3 imparem  im- 
proprii didum , erit  ex  primo  illo  capite  pa- 
riter impar  proprii  inadxsjuati  i Se  ex  fecun- 
do capite  improprii  pariter  inqaar  s Verbi 
.gratia  i a numcrus,quem  4 metitur  per  3.  At 
vero  numeri  illi  & inGniti  ahj  hunifmodi  28. 
150.  erunt  proprii  pariter  im{ares,  quiapri- 
jnum  metitur  4 proprii  par,  per  7 numerum 
'proprii  imparemiSe  lecundum  metitur  6 nu- 
merus proprie  par , per  numerum  { proprii 
imparem. 

Colligitur  ex  his  poGrerbisduabusdeGni- 
tiq^uamulios  numeros  cQe  pofleSe  pariter 
pares , Sc  patit^rimpares,  ptodiuerGs  men- 
furis  numerorum  cos  roetientibus,per  diuer- 
fos  alios  numeros.  Exempli  gratia  Numeras 
.36,  quia  eum  metitur  numerus  d,  par , pc^ 
numerum  pareln  1 dici  debet  ex  deGniiione 
prsec^nte,  numerus  pariter  par,pfoprii.£t 
quia  eundem  metitur  4,numerusproprii  par, 
per  p numciium  proprie  imparem ) nupeupari 
poterit  numetus  prt^riepariterim^.  EtGc 
de  abis:  tuiitet'*"’  improprii  di&s  pariter 
j>artbus,autpa.riKrimpanbus.  I 

^ . ; • X^' 

Imftrittr  rtri  imftr  xamirm  imfti  aa- 

mrai  mauar  fer  namnam  paftrm. 

EXempti  gratia  35.  erit  numerus  impari- 
ter impar,  quia  eum  3 numerus  impar 
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metitur  per  numerum  7 imparem  ;Et  quia  Il- 
li duo  numeri  5 & 7 9 funt  proprii  impa^ 
ideo  ille  numerus  3 3 erit  numerus  impariter 
impar  propriitSt  Gc  de  alus  huiufmodi  feren- 
dum erit  iudicium.  Quod 'numerus  vterque 
Ct  improprii  impar  , metienSjStperquem 
metitur , erit  menluratus  numerus  adaequati 
impariter  impar  proprii ; qualis  eft  numerus 
O.quem  3 metitur  per  3.  Quod  G alteruter 
numerorum,  menfura  vel  illeper  quem  men- 
furat , Gt  improprii  impar , altero  cxillente 
proprii  impari ; menfuratus  numerus  erit  in- 
adxquati  improprii  impariter  impar:  vt  nu- 
merus 1 3,quem  3 improprii  impar  menTurat 
per  3 propni  imparem. 

X I. 

Primas  aaimena  r/l , jatm  raitat  /Mi  mesiwp. 

HViuflnodi  Gint  numeri  liquentes,  t . 3.' 

3.7.11.13.17.19.23.29.51.  quosfola 
vnit2s  metitur,  tc  inGniti  alij. 

Ex  hoc  liquitur  nullum  primum  nume- 
rum efli  parem , nam  eum  metiretur  bina- 
rius. tum  nullum  huiuTmodi  primum  nume- 
rum elli  pariter  parem , aut  pariter  imparem, 
aut  impariMt  parem,  nam  eum  metiretur  ali- 
quis numerus  8t  non  (bla  vnitas : aOiimpcum 
manifeftum  eft  ex  deGoitionibus  przcedcn- 
tibus. 

XII. 

■ Priasi  iatirfi  asmwri  fiatt , fata  msitas, 

(ammaai  tmafiaamaitar, 

PRimi  numeri,  vt  Gim  multi,  Gnguli  refi- 
runtur  ad  omnes  liorGiti  primos  datos 
numeros ; dicentur^ue  omnes  primi  inter  li 
numeri , quos  nulla  communis  menfura prx- 
ter  vnitatem  metiri  polfit,  licet  feoiGm  lum- 
'pti , aUquis  numerus  eos  metiatur.  EzempU 
g^atiar  & 3,primi  interii  numeri  erunt, quia 
nullus  numeras  tanquam  communis  mcnlura 
metiri  potell , eoG^ue  Ibla  vnitas  velu  ti  mCn- 
Gira  communis  metiatur.  Sic  etiam  8 & 1 3 , 
erunt  primi  inta  fe  numeri , quia  nullus  nu- 
inerus  tanquam  communis  menfura  metiri 
potell,  prztervnitate,licet  primum  8,metia-^ 
tur  numerus  aliquis  4, vel  a.  Sic  etia  illi  tris' 
numeri  7, 10. 1 3:  erunt  inter  li  primi , quia 
nullus  numerus  eos  metiri  potell  communii 
menfura,  beet  duos  pollrcmos  loSctf,  me-- 
tiatur  numerus  3 ; quia  non  comparantur  G}> 
Ium  illi  duo  10  Pc  1 3 numeri  interfe,lid  tTci 
dati  7.1 0.1 3.  Aduertedum  ellimproprii  did 
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po£  quemlibet  numerum , & vnitaccm,  efle 
primos  inter  (e  numeros,  oa  eos  vnitas  com- 
munis menfura  metietur:  fed  quia  vniaas  non 
eft  numerus,  ideo  improprie  dicentur  vnitas 
& quiuis  numerus  primi  inter  fe  numeri. 

XIII. 

numtrm  eji,  qum  numtrm 
fHftuur. 

EXempli  ^atia  numerus  1 1 erit  compo(i> 
tus,  quia  quilibet  illorum  numerum  a. 
3 . ^6»  eum  metitur , diucHi  ab  illo : 0 enim 
vt  numerus  eOet  compoUtus , Tul&ceret  vt  le- 
ipfum  metire^,  omnes  numeri  primi  ef- 
lent  cofflpolitf  feorlim  fumpti  •,  hoc  eft  qui- 
libet primus  numerus  edet  compolitus ; & Cic 
non  dilbngueretur  primus  numerus  ab  com- 
pofito,  contra  datas  dehnitiones  diuerfas. 

Conlequiturex  hac  definitione  omnes  nu- 
meros par^excepto  binario  cUc  compoficos; 
hc^  eft  quemlibet  parium  excepto  binario,  ef- 
fe  compofitum , quia  binarius  numerus  eum 
metietur  , & binarium  nuUus  prxter  vni- 
tatem. 

Conl^uitur  etia  ex  definitione  1 1 . quem- 
Lbcc  primum  numerum  excepto  binario  ede 
imparem,  fi  enim  par  edet  eum  metiretur  bi- 
narius , & fic  edet  compofitus  contra  hypo- 
thefim. 

X I V. 

Cifnptfiti  Mitttm  inttr  fi  numtri  fimt , quu  nurne- 
rm  MliquM  t cmmnnk  mtafuT4  mttititr, 

DEbct  numerus  qui  efl  menTura  commu* 
niscompofitorum numerorum,  omnes 
feorfim  numeros  datos  compofitos  metiri; 
potedque  ipfa  menTura  communis  metiens 
nuiuTmodi,  annumerari  interdatos  compo- 
fitos numeros,quia  quilibet  numerus  (eipium 
metitur.  Exempli  gratii  9.&  1 5, erunt  com- 
pofiti  inter  fe  numeri,  quia  numerus  3,  eos 
metitur.  Etiam  ilH  numeri  erunt  compofict 
inter  le,  7. 14.  ai.  z8.  quia  eos  communis 
menfiira  numerus  7.  metitur , TeipTum  etiam 
metiens,  licet  iple  folus  fit  numerus  primus. 

X V. 

Kmtrm  numtrum  muUipUftirtdidtMri  fum  r«- 
tits  (tmptpm  fuerit  it  qui  muUiplifatur, 
quit funt  iii  mulnpUuntt  pnudtttf  ^ 
ffHUAtmfemitdiquu» 

Vtl  mttltipfKutit  numeri  m numtrum  ^ tilm» 
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utntie  numeri  qai  ud  ulterutrum  rnultiflicsmtiitm 
tundm  fT9p9Ttnnm  habet , quhn  ulter  muUipli^ 
(untium  ud  puitutem. 

Prima  definitio  ed  Euclidis , altera  eft 
commentatorum  illius  rccentiorum  dedu&a 
ex  priore,  quzdue  efi  magis  conformis  praxi. 
Primam  pnmd  loco  (kclarabimus.  Imprimis 
nomen  compofitt  numeri  in  hac  definitione 
indicat  additionem  numeri  multiplicati  ^ 
fe  ipfum,  toties  quot  funt  vnitates  in  alio  nu- 
mero multiplicante;  fummamdue  huiufmodi 
totalem  f^dbm , vocat  Euclidi , numerum 
procreatum , vel  vt  ali j volunt , progenitum, 
vel  fadum.  At  vero  in  fuperiore  definitione 
14.  pro  numero  menfurato  ab  alio  numero, 
diuerlbabillo.  Ali;  dicunt  ducere  numerum 
in  alium, pro  multiplicare  numeru  per  alium; 
metaphora  dedudia  ab  effedione  & gencra«i 
tione  parallelogrammt  vel  redlanguli,ex  mo- 
tu feu  dudu  vnius  rc&x  lines  mpra  aliam, 
exidente  (emper  mota  linea  vnofuo  extremo 
fupra  aliam  immotam,  d»(eruando eundem 
angulum  in  motu , quoad  vfque  perueniat  ad  * 
extremum  aliud  imnK>ts ; de  quibus  ^imus 
in  lemmate  nodro  primo  ad  lib.  2.  ita  vt  nu- 
merus dudus  multiplicatus  fit  ille  qui 
moueturfeu  additur,  fupra  feu  iuxta  vnitates 
alterius  multiplicantis  immori.  Exemplum 
vnum  proferam,  fit  multiplicandus  numerus 
4 per  3 , feu  ducendus  in  3.  repetitur  multi- 
plicandus 4,  feu  ducitur , iuxta  vnitates  ter- 
narij;  & fit  fumma  totalis  procreata  1 2 ,qus 
etiam  numerus  planus  dicetur  defin.  feq.  16. 
taoquam  planum  parallelogrammum  fa- 
dum  ex  motu  prsdiido  re^s  lines  fupra 
aliam. 

Ex  didis  & definitione  20.  & 24.  libri 
huius , colligitur  explicatio  fecunds  defini- 
tionis dats , multiplicationis  numeri  in  nu- 
merum: Cilm  enim  ducitur  vnus  in  alium; 
vel  additur  fibi  ipfi  vnus  iuxta  vnitates  alte- 
rius ; & fit  numerus  alius : produdus  toties 
continebit  multiplicatmn,  quot  vnitates  con>« 
tinet  multiplicans ; vnde  conferendo  produ- 
dum  numerum  cum  multiplicato , ddmuiti- 
plicantem  cum  vnitate , eandem  habebit  ra- 
tionem produdus  cum  multiplicato , quiUn 
multiplicans  cum  vniutc:  Ecquia  multipli- 
catus numerus  poced  efie  multiplicans , fc 
multij>ltcans  ipfe  poced  efle  multiplicatus;  ex 
quoru  dudu  vel  multiplicatione  procreator 
vnus  numerus ; rede  dicitur  in  bac  fecunda 
definitione  multiplicatio  numeri  in  numeru 
Inuentio  numeri  qui  ad  alterutrum  multi- 
plicantiu  eandem  proportionem  habet,qulna 
alter  mulciplicf  cium  ad  vniutc.  Hsedefini- 
tio  ita  prop^u  Sc  c]^licau,fuppooic  eudem 
T a 
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procreari  numerum  ex  du&u  vnius  in  alium 
c datis,  vel  alterius  in  alium ; v.g.  ex  duiftu  5 
in  4 , eundem  protiuci  numerum  12,  & cx 
duftu  4103,  quod  probat  Author  prop.  1 2. 
libr.  7.  Se  quod  inomnibusexcmplis  verum 
efle  non  iia  manifeftum  eft,aIioqui  fruftra  hoc 
proponeret  dcmonftrandura  Euclides : quare 
videtur  nobis  proponenda  definitio  illa  fe- 
cunda fic , in  de^ndens  ab  illa  propoficionc, 
Se  dependens  folum  ab  definitione  praeceden- 
te, Se  definitionibus  citatis  20.  & 24.  huius 
libri  7,  Eft  inuentto  numeri  qui  ad  multipli- 
catum eandem  habeat  rationem  qu4m  multi- 
plicans ad  vnitatem.  Si  ^is  voluerit  hanc  fe- 
cundam definitionem  efle  proprietatem  con- 
fcquentem  ad  primam,  Se  ad  dcfin.20.  St  24. 
per  me  liceat:  Verum  illam  citabimus  cum 
opus  fuerit  vti  fecundam  definitionem. 

Confecutio  prima.  Vnitas  multiplicans 
feipfam  , & quemlibet  numerum  , nihil  de 
nouo  producit , nam  fecundum  primam  de- 
finitionem , vnitas  multiplicata  per  vnitatem 
non  additur  fibi^fi  ,ni{ifcmel ; fimiliter  et- 
iam quilibet  alius  numerus : quare  vllum  de 
nouoproducit  numerum,  vel  nihil  de  nouo 
producit ; rclinquitquciniadam  multiplica- 
tam vnitatem  , vel  numerum  multiplicatum. 
Et  iuxta  fecundam  definitionem  , cum  vni- 
C3S  ad  feipfam  habeat  rationem  squalitatis, 
etiam  produ<^us  numerus  ad  mulciplicacum 
habebit  rationem  squalitatis;  vnde  erit  idem 
numerus  produftus , qui  multiplicatus. 

Conlccutiofecunda.  Vnitas  multiplicata 
per  vnitatem  , nihil  de  nouo  producit , nili 
vnitatem  ipfam, 

Confecutio  tertia.Quilibct  numerus  mul- 
tiplicans vnitatem  , producit  ipfum  nume- 
rum multiplicantem.  Nam  componi  debet 
vnitas  multiplicata  iuxta  vnitates  multipli- 
cantis numeri,  quare  produftus  numerus  eft 
ipfc  multiplicans.  Vel  quia  debet  produdus 
numerus  ad  multiplicatam  vnitatem,  ean- 
dem habere  rationem  qu^m  multiplicans 
numerus  ad  vnitatem  ; multiplicans  autem 
numerus  ad  vnitatem  habet  rationem  notam 
multiplicitatis , ergo  procreatus  numerus  ad 
vnitatem  multiplicatam  vnitatem  eandem 
habebit ; & per  coroll.  prop.4.1ibr.5.  inucr- 
tendo  erit  vt  vnitas  ad  multiplicantem  nu- 
merum , ita  multiplicata  vnitas  ad  produ- 
ifium  numerum ; Se  per  propof.i6.1ibr.^.vi- 
cillim  vt  vnitas  ad  multiplicatam  vnitatem, 
ita  multiplicans  numerus  ad  produdum;  pri- 
ma autem  ratio  efl  a^ualicatis , ergo  produ- 
dus  numerus  ad  multiplicantem  numerum 
habebit  rationem  squalitatis. 

Confecutio  quarta.  Quilibet  numerus  mul- 
tiplicans quemlibet  numerum  y producit  di- 


uerfum  numerum  ab  multiplicante  & multi- 
plicato.  Si  enim  procreatus  numerus  efl^ 
idem  qui  multiplicans, eflet per propofit.  7. 
libr.  5.  eadem  ratio  produdi  numeri  & muJ- 
riplicantis  ad  multiplicatum  numerum  aqua- 
re cum  fit  eadem  ratio  produdi  numeri  ad 
multiplicatum,  qus  multiplicantis  ad  vni- 
tatem , per  2.  defin.  traditam  , eflet  per  11. 
propofit.  libr.  5.  eadem  ratio  multiplicantis 
ad  multiplicatum  qus  multiplicantis  ad  vni- 
tatem; vnde  per  7.  propont.  citat.  libr.  5. 
multiplicatus  numerus  & vnitas  eflet  xqua- 
lia , quod  abfurdum  efl ; ergo  produdus  nu- 
merus ab  numero  in  numerum , diuerfus  erit 
ab  multiplicante.  Eflo  deinde  fi  fieri  pofTit 
produdus  huiufmodi  numerus  idem  cum 
multiplicato;  tunc  per  deficit.  2.  multipli- 
cationis, cum  procreatus  ad  multiplicatum 
eandem  habeat  rationem  quam  multiplican- 
tis numeri  ad  vnitatem , S<.  ifU  fit  maioris 
iosquaiitatis,  illa  etiam  erit  proportio  ma- 
ioris insqualitacis , pofica  ab  aduerfario , x- 
qualitatis  : contradidio  ifia  condemnat jx>- 
(iiioncmaducrlarij:  relinquitur  ergo  vt  mul- 
tiplicans numerus  numerum  producat  nu- 
merum diucrfum  ab  multiplicante  & multi- 
plicato. 

Ktmerm  numerum  dmuitre  icatur,  citm  numt- 
rm  dueptm  fumt , vmtdttbm  mdiuuqut^ 

tus  numerm  dimiens  m diuifo  sommetur. 

Ve!»  Diuifie  numeri  per  numerum  , eftinuentu 
numtrt  qus  ud  vntiMtem  b^bet  eandem  pteporuS' 
nem  > quam  nunteriu  dsuifut  ad  dimdentem» 

Hs  dus  definitiones  diucrfie  diuifionis 
funt  recentiorum  Geometrarum  , non  au- 
tem Euclidis,  quas  explicamus  hac  ratione 
in  hoc  exemplo  ; & ita  proportione  fer- 
uata  intclligendum  erit  in  omnibus  aliis 
numeris. 

Exempli  gratia  Diuidendus  fic  numerus 
1 2,  per  numeru  5.  Omnis  enim  diuifio  quan- 
titatis efi  per  aliamquantitatcm : Si  acceptus 
fuerit  numerus  4 , qui  fuis  vnitatibus  indicet, 
quoties  numerus  diuidens  contineatur  in  di- 
uifo  numero  1 2;  diuifus  erit  numerusifle  1 2, 
per  numerum  y^Si  numerus  ille4,qui  indicat 
fuis  vnitatibus,  quoties^  mimcrusdtuidens 
vel  diuifor  contineatur  in  diuifo  vcldiuidcn- 
do  numero  12,  nucupari  folet  numerus  quo- 
tus velquoticnsjob  illum  effedu  pradi^turo. 
Et  quia  ille  numerus  quotus,  toties  continet 
vnitatem  quoties  numerus  diuifus diuiden- 
tem  ; ideo  in  fenrunda  definitione  dicitur, 
Diuifio  numeri  per  numerum  , ell  inuentio 
numeri  qui  ad  vnitatem  habet  eandem  pro- 
portio- 
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portionem,  quam  numerus diuirus addiui» 
dentem,  iuxtadefinitioncm  2 o.lib.huius.Di- 
ct  potcft  etiam  diuiHo  numeri  per  numerum, 
fubtraiftio  numeri  minoris  ab  maiore, quoties 
fieri  potcft, 3c  acceptio  numeri  indicantis  Aiis 
mitatibus  quoties  minor  Aibtra^tus  fuit  i 
maiore:  quar  fubtradio  fieri  potcft  continuo, 
fi  primum  fubtrahatur  minor  i maiore,  & ex 
reliquo  iterum,  &:  fic deinceps,  donccnihil 
relinquatur  de  maiore,  velaliquid  minus  mi- 
nore fubtrai^o. 

XVI. 

Cum  4Utm  duo  numeri  mutuh  ftft  mulufhuntts 
ultque  ftwiutytjuifuSm  trii  pUnm  sppedubitur, 
vero  numeri  mutuh  ftfe  muliiplUurifit » Uttrd 
itlim  dueutur. 

Sicut  figura  plana  rc^^ilinea  dicitur , qu£ 
fitexdu^hi  vniusrcflf  lincx,  Icu  motu 
fupra  aliam  redam,  vti  in  definitionis  fupe- 
riorisdecimsquinC£  explicatione  docuimus; 
ita  etiam  ex  dudu  vnius  numeri  in  alium  nu- 
merum, numerus  fadus, planus  appellabitur. 
Et  ficiit  duap  rcftr  linea?  efficientes  planam 
figuram  prfdidam, latera  figur®  plani  recli- 
linci  dicuntur ; fic  etiam  numeri  ilii  ex  quo- 
rum dudu  , planus  numerus  progenituscft, 
latera  illius  numeri  produdi  planique  voca- 
buntur. 

Arithmetici  numeros  planos  infinitos  fpc- 
culantur,  quadrilateros,  trilateros,  quinque- 
latcros,  (exiiateros,  &c.  Acuti  Geometri  fi- 
guras huiufmodi  trilateras  , quadriUteras, 
quinquclateras , Axilateras , &c.  redilineas 
omnes.  Euclides  autem  folum  & propo- 
nit quadrilateros  planos  numeros  redagufos. 

Notandum  cftprimd  , vnum  eundemque 
numerum  planum, fibi  polle  vcndicarc  diucr- 
faduo  latera;  ficuti  in  explicatione  fuperioris 
definitionis  monuimus  eundem  numerum 
pofle  produci  ab  pluribus  duobus  & duobus 
numeris : v.g.  numerus  1 2 , quia  producitur 
abdudu2  & 5,  tum  ab  duduj  Ifi  4;  planus 
numerus  dicetur  iuxta  hanc  & definitionem, 
& fibi  vendicabit  pro  lateribus  hos  duos  nu- 
meros 2 & ^ , vel  5 & 4. 

Notandum  eft  fecundo  numerum  omnem 
planum  efle  compofitum , iuxta  def.  1 j . huius 
libri,  quia  eum  numerus  quilibet  cx  his  late- 
ribus metietur,  nimirum  toties  quot  funt  in 
alio  fuo  latere  vnitates,  idque  iuxta  definitio- 
nem fecundam  multiplicationis;  contineri 
enim  minorem  in  maiore,  & minorem  metiri 
maiorem,  idem  funt  materialiter. 


XVII. 

Ciim  vtrhf  trfs  numeri  mutuh  fefe  multipliejnia 
uUqum  fecettnt  preatam  mt,  Celtdm  ap- 
peBdbitur  : qui  uutem  Sumen  mutuh  ftfe  mul- 
tipludriHt  uUtetd  tBim  dueHtuf, 

Sicut  folidum  feu  corpus  geometricum 
trinas  habet  dimenfiones , longitudinem 
latitudinem , ik  altitudinem  feu  profundita- 
tem ; vel  tria  latera  Au  tedas  lineas  qui 
metiantur  illas  tres  dimenfiones:  ita  etiam 
numerus  Adidus  tres  numeros  laterales  obti- 
net,indicantcsillastrcsdimcnfiones  , vnus 
longitudinem,  alter  latitudinem, tertius  alti- 
tudinem Au  profunditaicm.Et  ficur  dum  re- 
da linea  mouctnr  fupra  aliam  cum  ea  angu- 
lum cundtra  conftiiucns,  & in Aftens  fupra 
cam  eodem  fuo  extremo , 'planum  efficit ; ita 
etiam  numeros  in  alium  dudus,  numerum 
planum  producit  j vti  explicauimus  in  defin. 
pnccd.  Et  ficiit  illud  planum  motum  Au 
dudum  Acundum  aliam  rc^dtam  lineam  infi- 
ftentem  ilii  plano  immotam,  corpus  efficit 
Au  Aalidum  , planis  terminatum  ; ita  etiam 
numerus  planus  diu5his  inaljum  numerum, 
procreabit  alium  numerum,  qui  dicetur  foli- 
dus : Nam  ficut  folidum  corpus  fub  cribps 
rc>5bs  Au  dimenfionibus  continetur  *,  ita  fdii- 
dus  numerus  diccturcomlnpriAib  tribus  nu- 
meris A inuicem  multiplicantibus , ita  tamen 
vt  primus'  irt  A^undurh  diicatiir,  Sc  produ- 
dus  ex  cis  numerus  in  tcrtiUm  datum  nume- 
rum ducatur ; vltimus  enim  numerus  produ- 
dos  erit  folidus  , non  Acundus  quia  planus. 
Porro  hi  tres  numen  erunt  latera  illius  folidi 
cfAdi  numeri. 

Exemplum  fint  hi  tres  numeri  2.  4.3.  pri- 
muA^uc  1 dudus  in  Acundum  4,  effiuae  8,& 
hic  produdus  numerus  8, ducatur  in  tertium 
3 e datis  numeris;  numerus  24 procreatus 
erit  folidus  numerus,  quia  fadustftmodo 
pridido  ex  tribus  numeris  datis  AA  miitud 
multiplicantibus. 

Qujcumque  numerus  erit  Fadusex  tribus 
numeris  modo  explicato , folidus  erit  dicen- 
dus ex  hac  definitione;  vt  24,  nam  fiet  ex 
bus  hiAclaceratibusnumens2.4.3. 

Notandum  eft  primd. Multos  numeros  A>- 
lidos  obtinere  polle  diuerfa  latera.  Exempli 
gratia  numerus  24, obtinet  in  exemplo  alla- 
to hic  latera  2. 4. 3.  qui  etiam  vcndicarc  fibi 
poteft  hic  alia  2.6.2.  nam  bis  Ax  funt  iz,  & 
bis  duodecim  funt  24.  Et  fic  de  aliis  innu- 
meris. 

Notandum  eft  Acundd.  Multos  numeros 
fub  diuerlis  rcfpcdibus  polTe  clA  6c  plano 
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folidos ; hoc  cll  poHc  dHci  ab  duobus  numc- 
risfc  mutuo  multiplicantibus, tum  ab  tribus. 
Exempli  gratia  idem  numerus  14 , planus 
erit,  quia  Ht  cx  duobus  his  i & la  , vel  a & 
8,  tanquam  lateribus  dudis  inuicem ; fcd  et- 
iam foliduscrit  quia  Bt  etiam  ab  his  tribus 
numeris  i.  4.3.  modo  explicato. 

Notandum  cft  tertio.  Vnitatem  improprie 
dici  polTe  folidum  numerum, Bcuci  etiam  pU-  « 
num  : planum  quidem  quia  duar  vniutetfe 
parata:  fe  inuicem  multiplicantes  vnum  pla- 
num efficient  ; & trcs.vnitates  difUndix  fe  in- 
uicem multiplicantes  modo  explicato  in  fo- 
lidi^  vnum  folidum  procreabunt.  Improprie 
quidem  ,quia  t^m  planus  numerus  quim  fo- 
liJus  numerus  proprius,  cfi  numerus  difiin- 
dtus  ab  fuis  numeris  lateralibus  eum  produ- 
centibus; hic  vero  efi  eadem  vmtas  qua;  la- 
terales. 

Notandum  eft  quarto.  Euclidem  folum 
agere  de  numeris  foUdisrcdar^ulis,  omiflls 
aliis  fobdis  de  quibus  agit  lordanus.  ^ 

XVIII. 

mimerm  ill  t qui  dqiutiier  dijuslm.  VH 
quijub  duol/ut  dqudltlfm  nmfrk  immttuf» 

VT  in  Geometricis  quadratum 

ra  plana  fub  duobus  pquis  lateribus^noc 
efi  fadum  abdudu  vniusre^f  squalis  alteri 
immota:,  fupra  illam  femper  itiBAentis  illi  ad 
angulos  redos  voo  extremo  fuo;  Bc  numerus 
planus  fadus  ab  du^u  duorum  aequalium 
numerorum  mutuo , quadratus  erit.  £t  quia 
laterales  illi  numeri  quadratum  efficientes 
numerum  funt  aequales;  ided  dicitur  xquali- 
ter  aequalis  in  dcBnitione  prima.  Sic  quadra- 
tus numerus  4 , fadius  ex  du^u  binarii  io  bi- 
narium , vel  in  fcipfum : & fic  de  aliis  nuiuf- 
modi. 

X I X. 

Cuhm  ftrhqui  dqudlistr  Vtl  qm 

fuk  tiAm  dqudtAm  numnm  (tntmitur. 

Sicut  in  Geometricis  (olidum  corpus  fub 
tribus  dimenfionibus  aequalibus,  vel  re- 
dis lineis  xqualibus  ab  vnopundo  edudis 
in  diuerfas  partes,  & ad  angulos  redos  Bbi 
inuicem  inliBentes,  & planis  continetur:  ita 
etiam  numerus  cubus  dicitur  qui  fub  tribus 
numeris  aequalibus  continetur;  hocdlBtex 
dudu  numeri  aequalis  in  aequalem  vel  in  fc- 
ipfum , & produdus  ex  illis  numerus  iterum 
dudus  per  alium  numerum  praedidorum  al- 
terutri squalem,  alium  gignit  numerunu  hif 


Librum  Septimum 

vltimus  factus  numerus  uuocupatur  cubus. 
£t  <]uia  bi  ucs  pexdiSi  numeri  umt  «quales, 
ideo  dicitur  in  definitione  prima,  numeros 
cubus, qui  xqualiter  «qualis  «qualiter. 

Exemplum  numerus  fadus  ex  his  tribus 
numeris  «qualibus  z,  a. videlicet  8 ; nam 
bis  duo  fimt  quatuor , & bis  quatuor  funt 
qdo,  erit  cubus.  . 

Notandum  c(l  primd.  Alterutrum  horum 
trium  numerorum  producentium  numerum 
cubum  , dici  latus  cubi  numeri , vel  radix 
illius  : ficuti  etiam  alterutrum  numerorum 
«quabum  duorum , efficientium  quadratum 
numerum , nuncupari  latus  vel  radicem  qua- 
drati numeri. 

Notandum  cfi  fecundo.  Multos  numeros 
cubos  ellc  etiam  planos , iit  planos  eOe  cubos; 
fub  diucrfis  tamen  relpcSibus.  Exempli  gra- 
tia fi  confideretur  numerus  8 fadius  ab  dudu 
numeri  4 in  a.  produdus8  numerOscrirpta.- 
nusiuxiadcfin.  16.  Quod  fi  confideretur  ab 
tribus  hifce  numeris  xqualibus  t.  a.  a.  pro- 
dudus modo  explicato  erit  cubus  nume- 
rus 8. 

Notandum  tertio, cllc  multos  alios  nume- 
ros Ibbdos  de  quibus  tradant  AJgebrilix,  ad 
comparationem  corporum  Geometricorum. 
Et  quia  Euclides nofier  Ibiumagit  decubo. 
& quadrato  cubo,  idcd  iolum  definit  nume- 
rum cubum.  Si  prxtcrmitcit  definitionem 
numeri  quadrato  cubi , quam  leuiter  indicat 
libro 9.  prop.  8. qualiscil numerus 7x9, qui 
cubus  eft  radiccm^bens  fcu  latus  9.  tum  et- 
iam quadratus  babens  latus  ij. 

X X. 

Numiri  frtfvtiuulu fma,  tim  frimu  jiaaUi,  & 
taimi  funi.  tqnmulufUx  tfi ; vtl  €*dtm  par- 
tu. 

Vtl  mti  tim  prtmu  ficiaJitm . & Ur^  tpur- 
tum  a^iia/inr  tuuiuti,  umUm^  ufufa  ttm 
parma , rtl  ufdem  ftrus  1 ( rd  lim  /rmm  ia 
fuuHJti&UTtiuim  ^udiiu,  a^aattru  tnimt- 
ua,  laitra  j,  ia/aptr  itiiu  pa» , rtl  uuUm  furta 
fimul  rtl  Jtut^ ) 

CLauius  noder  rede  monet  mancam  eOe 
& imperfedam  definitionem  hanc  non 
inclufam  parenthefi  vlla , diminuiamque  vel 
in  curia  commentatorum  EucUdis,  vel  libra- 
riarum vitio : Iblum  enim  definiuntur  nu- 
meri proportionales  maioris  inxqualitatis  ia 
gencreprqportioois  multi  plicisin  prima  par- 
ce; & in  (ccunda  numeri  proportioaaies  mi- 
noris inxquaUtatis,  in  generefubfupetparti- 
cularis  & iubfuMrpartieocis.  Addit  vero  in 
prima  parentheU  altam  definitioncni,  pro  nu- 
meris 


Digilized  by 


Googlj: 


Elementorum  Ceometrkomm  EuclUU,  2. 1 3 


meris  maioris  inxqualitatis  ia  genere  pro- 
portionis miticiplicis  rupcrpanicularis  , & 
multiplicis  Tupei^articntis;  prxmittendo de- 
finire numeros  proportionales  minoris  inx- 
cmalitatis  in  genere  proportionis  fubmulti- 
plicis  rubruperparticularis , & fubmuliiplicis 
mbruperpartientis ; Quare  in  fecunda  paren- 
thefi  proferimus  definitionem  numerorum 
proportionalium  ingenere  proportionisfub- 
multiplicis , & in  genere  proportionis  fub- 
multiplicis  fubfupeiparticularis,  & in  genere 
proportionis  fubmultiplicis  fubfuperpartien- 
tis. 

Hx  definitiones  foliim  conucniunt  nume- 
ris, & iis  oux  diximus  in  digrellione  nollrt 
fecunda  ad  librum  quintum. 

X X I, 

Karniri fimilu  fimi , & ftlidi  fmit,  yxi  ftt- 
fmuMalU  luh»!  Ijtira. 

NVmeros  planos  & folidos  definiuic  Eu- 
clides, illos  definitione  i6.  hos  17.  & 
quinam  numeri  appellentur  eorum  latera. 
Itaque  exeropb  gratia  hi  duo  numeri  plani 
a4  & d , Gmiles  dicentur ; quia  iiiius  latera 
duo  6 & 4,  funt  proportionalia  huius  duobus 
lateribus  3 & a.  Sicuti  in  figuris  planis  re&i- 
lineis  in  definitionibus  UKd.dixit  fimiles  efle 
figuras,  quorum  Utera  circa  xquales  angulos 
proportionalia  funt  Utera. 

Sic  etiam  hi  duo  numeri  folidi  191,  fit  a4. 
Iblidi  erunt  fimiles,  quia  ilfius  latera  illa  g.d. 
4.  funt  proportion^a  huius  lateribus 4.j.a. 

Aduertendum  eft  numeros  multos  pUnos 
efle  fimiles  ob  Utera  eorum  aliqua  propor- 
tionalia,licet  fecundum  alit  non  unt  propor- 
tionalia. nam  in  exemplo  duorum  24  fit  6, 
fimilium  planorum  protulimus  Utcraeorum 
proportionalia  aliqua; St  tamen  primi  z4,illa 
latera  8.5  • alia  non  erunt  proportionalia  aliis 
duobus  3.2.  alterius  numeri  6.  Idam  dicen- 
dum de  multis  numeris  planis  fimilibusinam 
latera  numeri  primi  foUdi  192  prolati , alia 
latera  funt  illa  i d.  1 2.4 , non  funt  proportio- 
nalia aliis  allatis  4.  3.2.  numeri  alterius  fbli- 
di  proUti  24. 

XXII. 

qui  fiik  if/iiu  fmiht 

ifi  tqiulu. 

ADuerte  hoc  loco  nomine  partis,  fumi 
partem  aliquotam  numeri , hoc  ell  il- 
lamquc  illum  metiatur,  etiam  comprehen- 
dentia vnitatem. 


Itaque  exempli  gratia  numerus  ille  6 , erit 
perferius , quia  ell xqual IS  hilce  fuis  partibus 
omnibus , 1.2.4.&  fiedealiis. 

Nota  ab  aliis  Authoribus  numerum  dici 
Abundantem,  illum  cuius  omnes  parces  aii- 
quotx  fimul  additx  fummam  efficiunt  maio- 
rem iplb  numero.Diminuium  vero  illum,cu- 
ius  omnes  partes  aliquotx  vnitx , fummam 
efficiunt  minorem.  Abundans  erit  ix,  quia 
eius  partes  omnes  iflx  aliquotx  1.2. 3.4.^. 
fummam  id , maiorem  ipto  numero  12.  Di- 
minutus vero  erit  8 , quia  eius  omnes  partes 
aliquotx  1.1.4  fummam  clficiunt7,minorem 
ipfb  numero  8. 

Clanius  has  fcquentes  definitiones  pru- 
denter iudicat  addendas exCampano fit  aliis, 
ncccflarix  ad  intelligcntiam  horum  librorum 
de  numeris.  Itaque  fit  definitio  fequens  ne 
alium  inllituamus  ordinem. 

XXIII, 

tlumtm  numtrum  autiri  dvirirpir  iSm  ««m*. 
TUm,qHnniiiultiflium,vct  iquirnubifa- 
ca/iu,  lUum  f rubuit. 

E Xempli  gratia  numerus  5 metiri  nume-' 
rum  15  dititurpcr3  numerum,quianu- 
merus  4 multiplicans  oumerum  3 , producit 
ipfum  12  numerum  menfuratan. 

. A 

XXIV. 

Pnfrtit  immiterum , ifibMttUtqutimfnim 
ntmmdiubiTHm.jmHdim  qiud  iUirn  rfitunl- 
tifbx,  nl  f4>t , furtifut^  rtl  ttrii  itum  tmiiut 
fimtl  uut  tliquciiti,  tj-  tbquMi  iufufa  ilbm 
fUTUm , fd  furiet, 

HtCc  definitio  lucem  afiert  definitioni 
20.  fuperiori  , fit  illam  hanc  iHulbat. 
Notandum  efl , definitionem  deficere  fuh- 
multiplkium  fubfupeipartknlarium  fit  fub- 
fupe^rtientium,qux  licfiippIebitur.Ec  vel 
concinetur  in  illo  femel  aut  aliquoties,  fic  ali- 
qua infuper  illi  us  pars,  vel  partes. 

Qux  diximus  in  digrellione  nofirafecun- 
da  ad  librum  quintuna,  etiam  conferunt  plu- 
rimum ad  huius  defini lionii  detlaradoacm. 

XXV. 

Ttmmi  fiut  ruMai  frefcrtimi  diimiur  du  u- 
mri,  qmhu  m ludem  frefutlMUmiumi 
fimi  uequeuui. 

PRoportionis  quintupix  , termini  fra  ra- 
dices erunt  ex  haede^tione  ifli  duonu- 
T 4 meri 
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meri  5*1.  Tumendo  etiam  vnitatem  impro- 
prie pro  numero , quia  in  eadem  proportione 
quintupli , minores  (umi  non  polTunt.  Quod 
U proponerentur  ali  j duo  numeri  5 o.  i o.  non 
erunt  in  proportione  quincupli  radices , quia 
ali)  multi  fune  minores  vt  25. 5. & 10.2. mini- 
mi verd  omnium  erunt  5 & 1«  Quod  (i  all- 
uis putet  terminos  (eu  radices  proportionis 
ebere  efle  proprie  numeros , huius  propor- 
tionis quintuplx  termini  erunt  i o.z.  non  au- 
tem ali;duo  5. & I.  £t  de  proportione Terua- 
ta  de  aliis  omnibus  duobus  numeris  in  qua- 
cumque proportione. 

XXVI. 

Cum  iret  numtri  fuerint  > frimut  ud 

tertium  , dupludUm  bdben  rdtienem  diatur 
eiust  qudm  bdbet  ddfuunddm» 

At  lum  qtutuer  numeri  frefermndlesfuermt  \ pr^ 
mui  dd  qu*rtum  triplUdtdm  rdtunem  bdbet^di- 
eitur  eiut  f ifUdm  bdbetddfeeundum. 

Et  femper  dtincept  yne  dtnplrnt » epumdiu  preperth 
exttUrit, 

Explicationem  huius  pete  ab  didis  in  de- 
dmtione  10.  libri  5 . quandoquidem  ibi 

PETIT 

PRIMA. 

ttfiiiUlm  I tttUihtt  numm,  ftft  fumi  tjM- 
Ut , vtl  mititifluti, 

S E C V N D A. 

Sttlihtmtntrofimiftjfemiiicirim. 
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explicatsdnt  in  vniucrfum  proportiones  du- 
plicatar,  triplicata;,  &c.  prtiut  cbnucniunt 
proportionibus  qui  mediSrtt^nter  magnitu- 
dines Sc  numeros.  ‘9 

XXVI  r. 

QuetUbet  nunrnk  etdtrn  pefitu , preportie  primi  dd 
ritimum  (tmpetti  dieitur  ex  prepertiembus  primi 
dd  fecundum  & feeundi  dd  tertium  , & tertj  dd 
qudrtu  \ & itd  deiniepi  denec  preponte  extitmt. 

Vide  illa  qua;  diximus  in  definitione  5* 
libri  6,  & aflumcca  tancunimoddqus 
faciunt  ad  numeros. 

Clauius  nofter  in  fine  harum  definitionum^ 
tudicat  pofTe  hoc  loco  referri , libri  5 . defini- 
tiones inucrltonis,  alternationis,  compodtio- 
nis,  diuifionis , ex  a;qualitate,  & reliquas  hu- 
iufmodiad  proportiones fpedantes.  Verum 
quia  illas  docuimus  iam  applicari  pofle  nu- 
meris , tum  propofitiones  libri  quinti , in  di- 
greflione  vnica  ad  hunc  librum  7.  illas  hic 
confult6 prttermittimus ; & mittcrepotcra- 
mus  24.  i5.  27.  cx  his  cum  ex  eadem  di- 
gredione  conflec  alibi  explicatas  efle  in  vni- 
uerfum. 

IONES 

N£mo  inficias  ibit  has  petitiones , quan- 
doquidem numeri  augeri  pofliint  in  in- 
finitum fyncathegoremacice ; non  autem  mi- 
nus, tandem  enim  deucniemus  ad  vnitatem 
qux  fi  indiuifibilis  (it , non  poterit  amplius 
(ubdiuidi.  quod  fi  fuerit  materialiter  diuili- 
bilis , orientur  fradi  numeri  minores  & mi- 
nores in  infinitum. 


AXIOMATA 


I. 


1 1 1. 


jljiii  nmtri  t/putium  nuatmum , nl  m/3em  <• 
qmmahiflka  fimt ; mttrfe  f»»i  tupuUi. 

I I. 


mimermim , viltiufiim, 
ttim  f4Ti , vtl  udim  ftrietfiumt-, 
iniir/iliM. 

I V. 


idm  tumerm  dqumiihipUx 
muliiflias  [mt  tqiuUs^  «aer  fi  tuptAUtfim. 


XJwmn  idem  «amens , udem  fari, 

nl  eadem  fanes  fimint , aquales  inier  fi  (sua. 

H^c  axiomata  quatuorreuocari  poOIint 
ad  noflra  addita  initio  libri  quinti  vni- 
uerlalia; 
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iierfalia;  vel  ad  Ymuerfalia  libri  primi;vel  dc- 
monllrari  per  propoGtioncs  libri  quinti  fum-  X, 

ptas  in  vniuenum, 

Nswrrw  quttcm^  nmtrtt  miiinu , imftfiitm 
V.  IX  iffii  maitur. 

VmUt  mnm  mmmim  ptr  milxta  que  <*  V/i  vi  n r i. 

fu»,,bii,Jlfi,,ffummtmmnummimu,.  F f” 

’ j r rj  piex  iplius  metientis  numeros  partiales 

V I, 

Ommuumnui,  feiffummaim  pn  niteim. 


V I I. 

Si  ttumtm  numirum  muUipliteui , etiquim  pridu- 
xeriii  miiuiur  muliipbtem  pniuSum  ptr  mul- 
ttpiuitum-flulupludimemtm  eundem  ptr  mul- 
nplueniim. 


H 


Oc  manifeftum  cft  cxdeHnitione  25. 
huius  libri. 

VIII. 


Si  numerus  numerum  mmdtur  i & iit  f er  quem 
memuf, eundem  metietur  ptr  ede  qud  m metien- 
u fune  vnitdies,  bn  efi  per  tpfum  numerum  mt» 
tientem, 

VEritas  huius  axiomatis  dependet  ex  de- 
En.  23.fi:  axiomate  prxccdente  7. 

I X. 


■ f •f..— r 

componentes  compoUtum  numerum , cigo 
iple  metiens  partiales,  erit  pars  compolui, 
quare  ipfum metietur  iuxta dcfin.a.&  5. libri 
huius. 

X I. 

Kumirui  quimtum^  numirum  miliem,  mtlilut 
quique  imntm  eiimeriw»  quem  HU  mitiiur. 

NAm  dimenfus  ab  dimenlbminorealio, 
erit  multiplex  illius  minoris  per  defin. 
j. libri  huius ; diuifo  hoc  maiore  in  partes  z- 
quales  tienti  przdido , has  omnes  (eoriim 
metietur  alter  minor  metiens  pridiSum  mi- 
norem , perdelin.a,  ergo  per  axioma  przce- 
dens  10.  metietur  hic  minor  numerum  ma- 
iorem dimenfum  ab  numero  quem  metitur 
hic  minor;  nimirum  compoCtum  ex  illis  par- 
tibus di^s. 

XII. 

Humenumiiwu  totum  & ulUlum,  metitur 
& reliquum. 


si  numertf  numerum  metmtt  muliiplieet  tum  per  enim  ablatus  & reliquus  numerus 

quem  metitur,  vel  ih  eo  multiplicetur ^ tUum  coniundi  efficiant  totalem  numerum. 

* quem  metuur producet.  Si  numerus  non  metietur  reliquum  , licet 

metiatur  ablatum  , non  metiretur  totum, 

DHclarabitur  per  definitionem  2}.  cita-  contra  bypothefim  ; igitur  metietur  reli- 
tam huius  libri.  quum. 

PROPOSITIONES 


PRIMA. 

Si  duobus  numeris  inaequalibus 
propofitis , detrahatur  lemper 
minor  de  maiore ; alterna  qua- 
dam detradione,  neque  reli- 
quus vnquam  metiatur  praece- 
dentem, quoad  aflumpta  fuerit 
vnitas ; qui  principio  propoliti 
sut  numeri , primi  inter  fe  erut. 


A E..G.B 

c...  F ..  a 

H 

SVppoCtio.  Duo  numeri  inzquales  AB 
maior,  CD  minor,fint  propofiti.  & quo- 
ties fieri  poteft  mihor  CD  detrahatur  de  ma- 
iore AB;  Sc  reliquus  EB,  dematur  ab  alio 
minore  CD,  ita  vt  reliquus  fit  FD;  & ifte  re- 
liquus FD,  auferatur  ab  alio  £B  fuperiore, 
reuduuique  fit  GB : ( fic  enim  alterna  detra- 

dlio 


o 
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fit  quoties  Beri  poteB;  ) & in  huiufmodt 
dctra^ionibus  alternis  numerus  reliquus 
nunquam  procedentem  ^ quo  detrahitur,  me- 
tiatur quoad  vfque  pcrucniatur  advnitatem 
CBdeueDiatur,qu£  per  axioma  5.  numerum 
procedentem  i quo  tollitur, menfurat,  Aflero 
duos  illos  numeros  AB,CD,propoBtos  ino- 
quales,  elTe  primos  inter  fe,iuxta  deBnitio- 
nem  i a.  hoc  cft , eos  tantummodo  vnitatem 
communi  menfura  metiri. 

Apparatus.  Si  duo  numeri  dati  AB,  CD, 
non  lint  primi  inter  fe , metietur  illos  com- 
munis menlura  numerus  aliquis  , exempli 
gratia  H : Si  enim  numerus  aliquis  cos  non 
metiatur,  erit  vnitas  eorum  menfura  corb- 
munis,  & fic  per  def.  1 2 .cit.erunt  inter  fe  pri- 
mi numeri.  Veruih  quia  illud  nOn  manife- 
Bum  eB  intelledlui , luppoiiendo  cos  nume- 
rum aliquem  H menfurare,  B ad  aliquod  ab- 
furdum  confequehs  deducatur  difeurfus , B- 
gnum  erit  euidens  intcUefhii  nonpoBeeos 
numerum  aliquem  menfurare  : quare  relin- 
quetur vc  vnitas  cos  metiatur , vmc  per  def. 
cit.  1 2.  erunt  inter  fe  primi  numeri. 

DemonBratio.  Ponitur  H numerus  metiri 
numerosdatos  AB,  CD:  f^CD numerus 
fada  illa  detraAione  antecedente  quoties  Be- 
ri potuit, metitur  numerum  AE,ergo  cuili  H 
metiatur  CD,  metietur  etiam  A£,per  ax*i  x. 
fcd  & H metitur  numerum  totum  AB  ex  fup- 
poBtionc,ei^o  per  ax.  1 1,  metietur  etiam  nu- 
merum £B  reliquura,quandoquidem  oBefus 
eB  metiri  ablatum  A £.Prsterea  numerus  £B 
metitus  eB  per  detradionem  numerum  CF, 
& H numerus  oBenfus  eB  menfurare  nume- 
rum £B , ergo  per  1 1 . ax.  numerus  H metie- 
tur numerum  CF  ablatum  ab  totali  CD  iam 
menfurato  ex  fuppoBtione  ab  eodem  numero 
H;  ergo  per  ax.  1 2.  idem  liumerus  H metietur 
& reliquum  numerum  FD.  Denique  FD  nu- 
merus per  detradionem  menfurauit  nume- 
rum £G , & numerus  H oBcnfus  eB  metiri 
numerum  FD;  ergo  per  axioma  u.  metietur 
etiam  numerum  £G  ablatum  ex  £B  numero 
iam  oBenlbdimcnlbab  H numero; quare  per 
axioma  12,  idem  numerus  H metietur  reli- 
quum GB.  metiri  autem  eB  adxquari  femel 
vel  pluries : ergo  numerus  H adaquabitur 
vnitati  GB,  Amerus  non  numero,  vel  totum 
parti,  contra  axioma  I9.1ibr.  i.  Abfurdum 
hoc  dedudhim, indicat  fuppoficioncm  contra- 
dicentem allertionicfle  relpucndam,  &am- 
plc^odaro  propoBtionis  nuius  ailertionem. 


PROPOSITIO  II. 

Duobus  numeris  daris  non  primis 
inter  fe  , maximam  eorum 
communem  menfuram  repe- 
rirc. 

SVppoCtio.  DKorum  numerorum  AB, 
CD  j non  primorum , oporteat  convmu- 
nem  illorum  menfuram  maximam  reperire. 

Apparatus.  Alterna  detra<Bione  quoties 
Beri  poteB  dematurminorde  maiore,  vti  fa- 
^la  cB  in  prima  propoGtione  : hoc  cB  ex  AB 
detrahatur  CD , & rcBduus  EB  dematur  ex 
CD,rcBduufque  Bt  FD  numerus  aliquis  me- 
tiens prxccdentem  EB:  Benim  refiauaeflet 
vnitas,  dati  numeri  eflent  primi  inter  (e,  per 
prop.prxcedcntcm  primam,  contra  hypothe- 
Bm.ABcro  verri  vltimum  numerum  rcli^m 
FD,  poB  alternas  detra3iones,en*c  maximam 
menfuram  datorum  numerorum  AB,CD, 
non  primorum. 

A E ....  B 

C F ,,  D 

G 

DemonBratio  circa  duo  diuerfa  verfari 
debet,  Primum , numerum  FD , cQc  menfu- 
ram communem  datorum  numerorum  AB, 
CD.  Alleram  cHe  maximam , ita  vc  non  pof- 
Bc  dari  maior  in  numeris  menfura  comn^- 
nis  illis.  Imprimis  numerus  FD,fe  ipfum  me- 
titur,per  axioma  ^ .Sed  & metitur  ipfum  EB 
numerum,  & EBipBim  CF , per  apparatum 
fa<Bum,crgo  per  1 1 .ax.metictur  idem  nume- 
rus FD;  ipfum  C F;  & per  axioma  i o,  metie- 
tur compoBtum  CD  cx  CF  &:  FD.  Sed  per 
apparatum  CD  numerus  menfurauit  nume- 
rum A£,  ergo  per  11 . ax.  numerus  FD  me- 
tiens  numerum  CD , metietur  & numerum 
AE : oBenfus  vero  cB  numerus  FD , metiri 
nu  meros  EB , AE , componentes  totum  da- 
tum numerum  AB,  ergo  per  10.  ax.metictur 
etiam  numerus  FD,  numerum  AB : Quare 
numerus  FD  menfura  cB  communis  nume- 
rorum datorum  AB,  CD,  cum  oBenfus  Bt 
eos  metiri.  RcBat  oBcndcrcclle  maximam 
eorum  menfuram  : Si  non  ita  Bt,cBo  alius 
numerus  G maior  eorum  menfura  commu- 
nis : Verum  cum  G numerus  cx  fuppoBtione 
aduerfarij  metiatur  numeru  CD , & CD  nu- 
merus metietur  numerum  AE,  cti.imG  nu- 
merus 
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mcnu  medetur  niunmim  A£  per  1 1 .az.  Sed 
& G metitur  totum  oumerum  AB  ex  iiippo- 
Ctiooe,&  oftenfui  eft  metiri  ablatu  AE,ergo 
metietur  reliquum  numerum  £B  per  la.  ax. 
Sed  & £B  numerus  menliis  eft  numerft  CF, 
ergo  G medens  £B  , metietur  & CF  per  1 1 . 
ax.  Ciim  ergo  G metiatur  totum  numerum 
CD  ex  fuppofitiooe^  & ablatum  CF  oftcnftis 
fit  metin,medetur  etiam  per  i a.ax.reiiqnam 
numerum  FD,maior  numerus  minorenuHoc 
abfijtdum  conl^uens  ad  antecedens  contra- 
dicens  Ikunilz  parris  adertionis  huius  pro- 
politionis , condemnat  antecedens  illud  talfi* 
tatis,&  adftruit  reliquum  numerum  FD,nte- 
aientem  ambos  datos  AB,  CD  numeros,  efte 
maximam  eorum  menfuram.  ’ •' 

COROLLAR.IVM. 

«Ulmi  d«w  annrrt>>  «laitiu  qiuju 
indxmummnm  ummumm  mmjiatm. 

HOc  demonftratum  in  numero  G , me- 
dente  numeros  AB,  CD,  & maximam 
eorum  menluram  FD. 

COR.OLLARIVW  NOSTR.VM 

I. 

tnftfuk  duthm  numtri  'nuqiuliim,  tktr- 

«*  ittuSuiu  ni  m (hffffiimt  frmt  /rftfi- 
Hnk  trudit»  ifii  ufiiimff,  fiunt  »U^  rtu- 
, rKm««mtnuftuidalmmawu,iffnt'itmt- 
, xiiM  immmm  «mfm»  dtitiim  «amirmsm 
usfulmnu 

IStud  oftenfum  eft  in  numero  vltimo  FD, 
raetiente  fiuim  przcedentem  EBtfafiadc* 
na£lione  alterna  condnua  prsdidU  induo- 
bus  numeris  daris  AB,  CD, quorum  erit  ma- 
juma communis  menTura,vu  demonftratum 

^ . i?0"(  i1 

COROLLARIVM  NOSTKVM 

. . 'MJrt  t:ri'Vfii;  i j. 

. . ^ T/  ;f.  ij 

Ui«nimmtrmpAtnmiiiiiii^^dl,iiiii^ 

' 'imiUtimthii&iniiuri. 

JillV 

NAm  le  ipfiim  ille  numerus  minounoe 
titur  ,pCT  axioiha  5;  £i^m  maiota# 
ex  ipfa  operatione,  ergo  {iM‘prBccdcns  rixoll 
poftrum,  mit  datorum  jhaxima  communis 
inenfura;  ■ >''  - 

. ; I.  ..  ...i  ci 


PROPOSITIO  III. 

Tribus  datis  numeris  non  primis 
inter  fe , maxima  eorum  com- 
munem menAiram  reperire. 

SVppoGcio.Sint  tres  dati  numeri  non  pri- 
mi inter  fe,  A.B.C.&  oporteat  commu- 
nem  eorum  maximam  reperire. 

A ' 

B..... D.... 

‘ C. £.. 

F - 1 

Apparatus.  Fer  praecedentem  propofiric^ 
nem  a repiriatur  maxima  menfiira  D , com- 
munis duobus  numeris  A,B.  lamvetdDfi 
non  metiatur  etiam  numerum  C,TaItem  D 8c 
C nupacri  erunt  cpmpolki ; quandoquidem 
A , B,  C , dantur  inter  fe  compoCti , eorum 
menfura  communit  innienir  etiam  D mam- 
mam menfuram  numerorum  A & B perco- 
rqlL  prop,  a.  1^  & hxc  menfura  communis 
etiam  metitur  numerum  C ; ergo  per  dcf.  14. 
eruat  numeri  compoliti  D & C s quare  per 
propmrzcedcntem  reperictur  eorum  maxima 
menfura  communis  £,  quam  dico  cfle  maxi- 
mam menfuram  ttium  tutorum  numerorum 
, B ,,C»  . 

Densqnftraiio  quod  £, fit  menfura  commu- 
nis datpriun  numq[onm^Aj|l,C,  £ meritur 
numeros  C & D,b  vero  metitur  numeros  A 
& B ex  apparatu;  ergo  per  i i.ax.  £ metietur 
numeroxA&B;  fedScdftenfuseftnumerilt 
£ metiri  numerum  C , ergo  mctiettir  £ srM 
numeros  datos  A,B,  C.  fupeieftdemonflran- 
dumquod  Efit maxima  menfuraeorundem 
iriumnuroerorum  A,B,C.  Sit  fi  fieri  poflit 
alius  m^ertsvi^  maior  nutneroE,  n^aiima 
mehIUra numerorum  A,B,C.  lamverdcdm 
1]  roet^wr  A & B duos  numeros , matietot 
^ coroll.prop.przc.maximam  eorum  inen- 
liiram  ehpertamD:  led etiam  F metirarGcx 
fuppoGtiooe,  Sc  yt  oftendimus  metitur  etiam 
D:  ergo  per  cit.coroll.niletietur  etiam  £ map- 
sdmam  eoruin  menfuram  communem  reper- 
tam £,  maior  numerus  minorem,  quooab- 
furdiim  eft;  Ergo  poGrioynde  procedit,  falla 
erit,  videlicet  maiorem  numerum quim  £, 
ibctiri  tres  numerosdatosA,B,C,  non  pri- 
mos inter  fe : ergo  iple  numeros  £,crit  ma- 
XiUsa  eorum  memuncommusiis.  ' 

- COROU 


i2%  CmmentmM  in  Likrum  Stptimum 

COROLLARIVM. 

. ' » ' 

SuMiltm  itutms  Irts  mimm , miitiir  ttum  m4- 
ximm  lenm  maftatm, 

Hpc.ofte^fb  in  humero  F metiente  tres 
numeros  A,  B,  C,  & maximam  eorum 
menTuram  E.  ■ 

COR.OLLAR.1VM  NOSTRVM 

i. 

Triiw  ddtk  numeri  nen  primi  aun  fe,  repertu 
muximu  menfitru  «ner  dmi  iterum , & uUu 
muxmu  menfuru  inter  vitimitm,  & ilummen- 
fnruln  inter  daei  ptiitui' : but  rttimu  muximu 
• menfitru  , (rir  muximu  ammnni  emnium 
trium. 

HOc  iam  oftendimus  in  numero  E ma- 
xima menliua  numeri  C vitimic  tribu* 
datis  A,  B,  C,  non  primis  inter  le , & numeri 
D ^mximx  mcpTi^x  duorum  primorum  A, 

, '.tu t.u  l.  i 

X:OROLLAR.IVM  II. 

NdsTRVM.'^ 

Duti  pbtriim  ^uim  trUrn  jiaettm^  utmirt  > »*ii 
meri  mn  primi  imtrfe,reperretur  muximu  ee- 
' rrtm  menfutu  cemmttiii , prime  ile  rriliii  rii  in 
tue  prepifitiene  i ‘pruttrei  reperimie  muximum 
t'  tutefurum  inter  furtum  & muximum  menfa- 
tum  trruim  & fi  fha,  tdfi.  rtptrknltfimpet  mu- 
xmum  menfierum  etnemraem  rttme  (r  muiii- 
mu  menfitru  fuperiertm  repertu  : fltimutnim 
- menfinu  bmufm*£  nlunMa  repettu,  eri»  muxi- 
u iM -emumm  dutenUt  uumertrum  ' meufiiru 
emmmtii.  ■ 

! )-  ; ...I  • :v  ; I i ■ jt  r I . ■ 

D'£mon(irauo;butmtrk  eadem  propora 
.tione  feruatatpue  de  maximamcnfnra 
lepenatuMimunis  tribus  numcrixno»p(imi> 
rnMrie.  u ; ■ b 

-1?«.  O P O S I TIO-  i‘v. 

:,«i . , -ni.ifi tiv  T 

Omnis  numerus,  omnis  h^eril 
miiior maioris; 

aut  partes. ^ i ■' 

, ‘ . ...  lu  (■  . . ,'S 

DEmonftratio;  Numerus  qifieumque  mib 
norn  jeau  cuiufcumqueraaioHsnu- 
itieri  ,'ita  t.'hibet  vtirommuaiseorum  mea- 
fifTa  ft  fotemynitas , Vel  numerus  maXiina 
eOhimmieijfurarconnnunis.Siprimini.tjui- 
ti  bet  'irnitas  midoris  erit  pars  Dcet  in^>roprii 


1'.  iij-j 


di^maiorisnnmcd  | quare  totus  minor  no* 
merus  erit  partes  maioris.  Si  (ecundhnr,  erunt 
iWnipofiti  nhmeri  ilJi  duo  per  de£n.i4.  lam 
vetd  vel  minor  numerus  metitur  adx^u^ 
maiorem, veiooatCmetitur erit  parsiUias 
perdcf.j.  Cinad»quaii,repmcturpcrpn^. 
a.maxima  meniimeommunis  illoti,  qu 
metietur  ambos , ied  pluries  maiorem  qum 
minorem , quare  hacc  menTura  nuxinu  com- 
munis diccturperdcf.}.cit.patsmaiarisnD- 
meri  i ergo  etiam  Cngulx  partes  minorix  cor- 
re^ndeotes  maximx  menfune  illi  communi 
przdklx,  partes  ^uat  maioris  numeri ; & fic 
totus  minor,  numerus  erit  partes  maioris. 
Cum  ergo  probaaerimus  io  omni  genere  att» 
merorum;  prinaotum  videlicet  inter  le,  vel 
compoCtorum , minorem  numerum  maioris 
eile  partem  aqt  paftes;totapropofitin  abundi 
demonllrau  ent. 

" propositio  V. 

Si  numerus  numeri  pars  Bicri^  & 
alter  alcenus  eadem  pars : Et  fi* 
mul  vcerque  vtriuique  iimu} 
eadem  pars  erit  , qua:  vnus 
vnius. 

DEmonftratie.  Quandoquidem  dantub 
dno  nqmeri  minores , qui  Cnt  relpc^ 
roaiorani  luorum  propriorum  numerorum 
eadem  pars , eandem  habebit  rationem  pri- 
mas ad  lecundum , quam  temus  ad  quar- 
tum : ereo  per  proplit.  it.libr.  j.  B^‘pnjp. 
p.digrellionis  ocllrs  ad  huc  librum  y.primu; 
& tertius  numeras  videlicet  fimul  antecedea- 
lei;  ad  lecundum  quartum  numeros  fimul 
l«Bptos,nimirum'eoidequentes, eandem  ha- 
hafauntratiohetuVe  vrius  vnius,  hoc  eft  erunt 
oden  pars,  «pusderat  propoficum. 

'•> 

PROPOSITIO  VI. 

i;  i '>  ■:  i.  ' J 

Si  numerus  numen  partes  fuerit, 
& alter  alterius  eadem  panes; 
JEt  fimul  vtcrqiK  vtriu^uefi* 
•fiwl  ezdeni  partes  <diit  «jd* 
vnus  vnius.'  ’ ‘ ' 


_ .^demprQp.si,h1),5.&  piap^^^ 
millrz  ata^^  poice-. 

dentis  propolicioni$;imd  demonii^a^  emuuK 
in  illis  duabus  propofitionibus  ciutis. 

PRO- 
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fionis  nofirr  ad  hunc  librum  , vicilTim  erit 

PROPOStTiO  Vir  P"™“”erti|cadcm  pars  vel  partes  j ficutfe- 
XAVW  oxxxw  VI 1.  eundus  quarti,  quod  erat  concludendum. 


Si  numerus  numeri  pars  fuerit, 
qualis  ablatus  ablati  : Et  reli- 
quus reliqui  eadem  pars  erit; 
qualis  totus  totius. 

DUmonibatio.  Cum  detur  numeri  nu- 
merus pars,  qualis  ablatus  ablati : cric 
totus  numerus  minor  ad  cotum  numerum 
maiorem,  in  ratione  parcis ; qualis  ablatus  ad 
ablatum : & in  genere  totus  ad  totum , vt 
ablatum  ad  ablatum  : ergo  per  prop.  1 9.iibr. 

5 .&  9.  propondigrelTionis  nolbx'  ad  hunc  li- 
brum , erit  reliquus  numerus  ad  reliquum  vt 
totus  ad  totum,  hoc  ederit  reliquus  numerus 
reliqui  eadem  pars,  qualis  totus  totius,  Ocuti 
fuit  propoHtum. 

PROPOSITIO  VIII. 

Si  numerus  numeri  partes  fuerit; 
quales  ablatus  ablati : Et  reli- 
quus numerus  reliqui  exdem 
partes  erit , quales  totus  totius. 

OVandoquidcmpropofltio  19.  li.^.iux- 
ta propof.9.noUridigrclTionis  ad  hunc 
librum  , & vniucrfalillinu ; vera  erit  in  hac 
fpccic  rationis,  quare  demondrata  remanet 
nxe  propoli  cio. 

PROPOSITIO  IX. 

• 

Si  numerus  numeri  pars  fuerit,  & 
alter  alterius  eadem  pars:  Et  vi- 
cifsim  qux  pars  eft , aut  partes, 
primus  tertij ; eadem  pars  erit 
vel  exdem  partes  , fecundus 
quarti. 

CV m detur  numerus  numeri  pars , & al- 
ter  numerus  alterius  numeri  eadem 
ars;  Primus  numerus  ad  fecundum  eandem 
abebit  rationem  partis  , qu^n  tertius  ad 
quartum  : ei^o  wr  propof.  16,  libr.  5.  vni- 
ucrfalifliine  explicatam  in  propof.  9.  digref- 


PROPOSITIO  X. 

Si  numerus  numeri  partes  fuerit. 
Sc  alter  alterius  exdem  partes: 
Et  vicifsim  qux  partes  eft  pri- 
mus tertij,aut  pars;  exdem  par- 
tes erit  & fecundus  quarti , aut 
pars. 

Propofitio  continetur  in  illa  vni- 
uerlalifuma  16,  libr.  5.intellc^laiuxt* 
ea  qux  diximus  in  propolit,  9,  digrelTionis 
nodrx  ad  hunc  librum,  quare  in  illa  demon- 
drata relinquitur  in  hac  Ipccie  proportionis 
partium. 

PROPOSITIO  XI. 

Si  fuerit  vt  totus  ad  totum,  ita  ab*- 
latus  ad  ablatum ; Et  reliquus 
ad  reliquum  erit , vt  totus  ad 
totum. 

RjEc  propofitio  intclligenda  in  nume- 
ris , quia  de  numeris  agitur.  Et  eius 
firmitas  ac  veritas  continetur  fub  vniuerla- 
lilTimaprqpofit.  19,  libr,  5,  cum  explicatio- 
ne propolit.  9.  digredionis  nodrx  ad  hunc 
librum. 

PROPOSITIO  XII. 

Si  fint  quotcumque  numeri  pro- 
portionales ; erit  quemadmo- 
dum vnus  antecedentium  ad 
vnum  conlequentium,  ita  om- 
nes antecedentes  ad  omnes 
confequentes. 

DHmondratio  huius  propolicionis  ma- 
nifeda  ed  in  demon^atione  pre^*  12* 
libr.  5,  iuxta  propof,  9.  digrdlionia  noftrai 
ad  hunc  librum. 

y P R O- 
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PROPOSITIO  XIII. 

Si  quatuor  numeri  proportionales 
fint : Et  vicifsim  proponio- 
nales  erunt. 

HJEc  propofitio  dcmonftrata  remanet 
in  propofitione  i6.  libr.  5.  vniucrfalif- 
fima,  iuxtacaqu»  discimus  in  propof.^.  di- 
grcflionisnoftrxad  hunc  librum. 

PROPOSITIO  XIV. 

Si  fint  quotcumque  numeri, & alij 
• illis  xquales  multitudine , qui 
bini  fumantur,  & in  eadem  ra- 
tione: Etiam  ex  atqualitate in 
eadem  ratione  erunt. 

Nititur  h* c propofitio in  materia nume- 
rorum  iuxtadata,  propofitioni  iz.lib. 
5,  vniucrialiffimae  de  omni  genere  quantita- 
tis , iuxta  caqux  cxplicauimus  in  propof.  9, 
digredionis  ad  hunc  librum,  quare  demon- 
ftrata  relinquitur. 

PROPOSITIO  XV. 

Si  vnitas  numerum  quepiam  me- 
tiatur,acque  autem  alter  nume- 
rus alterum  quendam  nume- 
rum metiatur:  Et  vicifsim,  se- 
que vnitas  tertium  numerum 
metietur,&  fecundus  quartum. 

VNitas  numerum  mctienseft  cius  pars 
improprie  licet  diSa, ex  diftis  in  def.  5. 
fcd  datur  vnitas  numerum  quempiam  me- 
ciens  ^ seque  ac  alter  numerus  alium  nume- 
rum; ergo  tam  vnitas  quim  ille  numerus  mi- 
nor metiens , erunt  eadem  pars  fuorum  pro- 
priorum maiorum  numerorum  : ergo  per 
prop.9,vcl  IO.  libri  huius,  vcl  i6.Iib,5  .vni- 
uerlalidimc  explicatam  in  prop.9.  digreflio- 
nis  noftr*  ad  hunc  librum , & defin.io.  libri 
huius,  vicilTim  aeque  vnitas  tertium  nume- 
rum metietur  & lecundus  quartum, vcl  erunt 
caedem  partes  vcl  eadem  pars  illorum  pro- 
priorum maiorum  numerorum. 


PROPOSITIO  XVI. 

Si  duo  numeri  mutuo  fefe  multi- 
plicantes fecerint  jaliquos;  ge- 
niti ex  ipfis , aequales  inter  fc 
erunt. 

SVppofitio.  Numerus  A j.  multiplicans 
B 4, fecerit C 12.  Tum  numerus  B4, 
multiplicans  A 3 , fecerit  D 1 2 : hoc  eft  duo 
numeri  A 3.B  4, fc  mutuo  multiplicantes,  fe- 
cerit abquos  numeros  C,D:Dico  hos  proge- 
nitos numeros  C,  D,  efie  aequales  imer  fe. 

A 5.  B.  4 

C 12 

E E 

B 4.  A j. 

D 12. 

Dcmonflratio.  Per  fecundam  definitio- 
nem multiplicationis  numerorum  traditam 
indefin.  15,  libri  huius,  In  prima  multipli- 
catione ex  A in  B fit  C , ergo  erit  C ad  B vt 
A ad  £ vnitatcm;&  iuxta  corollarium prop. 
4.1ibr.5,clcm.  & prop.9.digrc{fionis  noftrac 
ad  hunc  librum  erit  L ad  A,  vt  B ad  C;&  vi- 
cidlm  per  propof.  i d.lib.s.Ead  B vt  A ad  C: 
Sed  etiam  in  ^cunda  multiplicatione  ex  B in 
A ,dum  fit  D,  erit  etiam  per  cit.dcfin.  D ad 
A,  vt  B ad  £ vniiatem ; & i uxta  coroll.  pro- 
pofit.citat.4.1ibr.5.E  ad  B vt  A ad  D:  Igitur 
cum  fit  E ad  B vt  A ad  C ; & E ad  B , vt  A 
ad  D;eric  per  i i.prop.lib.5.  A ad  C,  vt  A ad 
D;  idcoque  per  9.prop.Iib.  5.  iuxta  propofi9. 
^digrellionis  noftrjc  ad  hunc  librum  C & D, 
* progeniti  numeri  xquaics  erunt  inter  fe,cx 
multiplicatione  mutua  duorum  datorum 
numerorum  A & B. 

PROPOSITIO  XVII. 

Si  numerus , duos  numeros  mul- 
tiplicans , fecerit  aliquos : Ge- 
niti ex  ipfis  eandem  rationem 
habebunt,quam  multiplicati. 

SVppofitio.  Numerus  A , multiplicans 
duos  numeros  B,  C,  fcorfim,  fecerit  »li- 
quot  D & E : D quidem  ex  B in  A ; & 

E ex 
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£ ex  C in  A.  Dico  ita  cQc  D ad  E > vc  B ad 

C. 


A 3.  r 


B 2.  C 4. 

F I. 

D £ 12. 


j.gProp. 


Demondratio.  luxta  definitionem  mul> 
tiplicationis  numerorum  traditam  in  defin. 
1 5 . libri  huius , erit  D ad  B , vc  A ad  F vni- 
latem  ; tum  erit  £ ad  C , vt  A ad  F vnita- 
tem : ergo  per  1 1.  propof.  libr.  5.  fecundum 
explicationem  propof.  9»  digreflionis  noflra: 
ad  hunc  librum  , erit  D ad  £ vt  £ ad  C ; & 
vicifTim  per  propof.  i^.libr.  5.eritDad  £, 
vt  BadC,hoc efl progeniti  numeri  D & £, 
vt  multiplicati  £ & C.  quod  erat  propoli'- 
tum. 


PROPOSITIO  XVIII. 


Si  duo  numeri  humerum  quem- 
piam multiplicantes , fecerint 
aliquos:  Geniti  ex  ipHs  eandem 
rationem  habebunt  , quam 
multiplicantes. 


^ Vppofitio , B numerus  multiplicans  A, 
i3  producat  D;&  alter  numerus  C,  multi- 
plicans numerum  eundem  A,  producat  E: 
Dico  efle  DadE^vtBadC;  hoc  ell  proge- 
nitos numeros  eandem  habere  rationem  in- 
ter le , quam  multiplicantes. 

Demonftratio.  Ex  definitione  l^nda 
multiplicationis  numerorum  tradita  ad  de- 
finit. 15.  libri  huius  erit  D ad  B vc  Aad  F 
vnitateni ; tum  E ad  C , vt  A ad  F vnitatem: 
quare  per  ti.  propofit.  libr.  5.  erit  D ad  B 
vc  E ad  C ; & permutando  iuxta  propofit. 
2 6.  libr.  5 , D ad  E , vt  B ad  C.  quoa  erat 
propofitum. 

PROPOSITIO  XIX. 

Si  quatuor  numeri  proportiona- 
les fuerint ; qui  ex  primo  & 
quarto  fit  numerus  , a;qualis 
erit  ei  qui  ex  fecundo  & ter- 
tio. 


Et  fi  qui  ex  primo  & quarto  fit 
numerus,  neqiialis  fuerit  ei  qui 
ex  fecundo  Sc  tertio  fitnume-- 
ro  ; ipfi  quatuor  numeri  pro- 
portionales erunt. 

HyEc  propolitio  continetur  in  vniuerla- 
lidima  16.  libr.S.  iuxta  explicationem 
traditam  in  propofit.  9,  digrcITionis  nofirs 
ad  hunc  librum. 

PROPOSITIO  XX. 

Si  tres  numeri  proportionales  fue- 
rint ; qui  fub  extremis  contine- 
tur, aequalis  eft  ei , qui  a medio 
efficitur. 

Et  fi  qui  ab  eXtremis  continetur, 
aequalis  fuerit  ei,  qui  a medio 
deferibitur  ipfi  tres  numeri 
proportionales  erunt. 

HjEc  propdfitio  etiam  reducitur  ad  vnl- 
uerlali(Timami7.  libr.  Si  prout  expli- 
cauimus  propofit.  9.  digrclponis  noftrs.ad 
huiic  librum.  ' ' 

PROPOSITIO  XXL 

Minimi  numeri  omnium , eadent 
eum  eis  rationem  habentium, 
metiuntur  aequ^  nurneros  ean- 
dem cum  eis  rationem  haben- 
tes ; maior  quidem  maiorem, 
minor  vero  minorem, 

S Vppofitio.  Numeri  AB,  Cb,llntmi- 
nimi  in  eodem  proportione  quam  habent 
ali)  duo  numeri  E,F  maiores;ica  vt  fit  A fi  ad 
CDvcEadF:  Adero  illos  minimositume« 
ros  AB ) CD , zque  metiri  fuos  proprios 
maiores  £^  Fjitavt  maior  AB  metiatur  ma^ 
iorem  E , & minor  CD  minorem  F, 

AB.  G.  CD;  H. 

E.  F* 

Demonllratio.  £11  ex  datis  AB  od  CD  vc 

y X Ead 
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£ ad  F,  ergo  per  propoH  i j.  libri  huius, eri( 
AB  ad  £ , vt  CD  ad  F : cumque  AB  & CD 
(Int  minores  refpe<5iuruorummaiorumpro- 
priorum  E & F , erunt  illi  minores  fuorum 
maiomm  eadem  pars  velexdem  partes,  iux« 
ta  definit,  lo.  libri  huius,  fed  non  pofliint 
ellc  partes  illorum  fuorum  maiorum ; nam  fi 
rcfolucrcncur finguli  illi  minores  AB,  CD, 
in fuas partes, qualibet  illarum,  putaG  vna 
pars  ipfius  AB,  H vnaparics ipfius CD^ 
cilm  une  tot  numero  partes  in  ABqu^min 
CD , refpc(^u  fuorum  maiorum  £ , F ; elEe 
eadem  pars  G ipfius  £,  que  H ipfius  F , ac 
proinde  elfct  G ad  E vt  H ad  F , per  definit, 
etr.  20.  & viciffim  per  1 5.propou  lib.  huius 
G ad  H vt  E ad  F , minores  videlicet  G fle 
H,  qu^m  dati  minimi  AB,  CB,  haberent 
eandem  rationem  quam  maiores , contra  hy- 
poihefim.  igitur  non  erunt  AB  , CD,ex« 
dem  partes  maiorum  fuorum  £ , F ; relin- 
quitur ergo  vt  fint  eadem  pars  illorum : z- 
que  ergo  AB  nactietur  £,  vtCD  ipfum £, 
ex  definitione  partis,  fle  eiufiiem  partis.quod 
erat  concludendum. 

PROPOSITIO  XXII. 

Siluerint  tres  numeri,  & alij  iplis 
multitudine  xquales,qui  bini 
fumantur  & in  eadem  ratione*, 
fuerit  autem  perturbata  eorum 
proportio : Etiam  ex  squalita- 
te in  eadem  ratione  erunt. 

HViin  propoGtionis  demonftratio  con- 
cinetur in  demonftracionc  propoGtio- 
nis  25.  Gbr.  ].  vniuerfalis  & abltraiientis  5 
magnitudinibus  & numeris,  prout  explict- 
uimus  in  propof.  9.  digrelBunis  ooftrs  ad 
buDC  Gbrum.  * 

PROPOSITIO  XXIII. 

Primi  inter  fc  numeri  , minimi 
liint  omnium  eandem  cum  cis 
rationem  habentium. 

Q Vp»Gtio.  Numeri  AB,  CD,  Gnt  in- 
i3  ter  11'  primi : Dico  eos  (fle  omnium  mi- 
nimos cum  eis  rationem  habentium  eandem, 
p.ita  C & F i iu  vt  Gc  ABad  CD j vt  £ 
ad  F. 


Librum  Septimum 

AB.  C D. 

E.  F. 

G.  H. 

I. 

Demonfiratio.  Si  non  fint  minimi,  fint 
alij  minores  G , H , in  eadem  proportiona 
qua  ABad  CD : Tuncp>cr  propof. 1 1.  libr. 
huius , G sequemetietur  AB  , vc  H ipfum 
CD  i atque  adeo  {fundum  aliquem  nume« 
rum  puta  I , qui  indicet  fuis  vnitatibus  illam 
aequalitatem  in  menfuratione : vnde  toties 
G metietur  AB,  8c  H mctictirCD,  quo*t 
vnitates  continet  I numerus ; fcd  per  axio- 
ma 5.  vnitas  numerum  omnem  metitur  per 
vnitates  qu£  iplbfunt,  hoceftper  ipfummet 
numeru  metitur ; ergo  vnitas  xque  metietur 
numerum  I , vt  G numerus  ipfum  AB  j igi- 
tur per  propof.  15.  lib. huius,  vici/Tim  vni- 
tas toties  metietur  G , quoties  I ipfum  AB. 
Eodem  modo , quia  vnitas  «quemetitur  nu- 
merum 1 , vt  H numerus  ipmm  CD  nume- 
rum ; viciflfim  etiam  per  cit.  propof  1 5.  vni- 
tas toties  metietur  H,  quoties  1 ipfum  CD; 
Numerus  igitur  idem  I,  metietur  ipfos  nu- 
meros datos  ABjCD ; ergo  erit  eorum  men- 
fura  communis;  ergo  per  defin.  14.  erunt 
numeri  AB,  CD,  compofiti  inter  fe , qui 
dati  funt  primi:  Cum  igitur  fint  dkierfe  fpe- 
cici  numeri  primi  inter  le, fle  compofiti, & ad- 
mittat aduerlari  os  eos  cfle  primos  inicr  fc,Sc 
ex  fua  politione  Iduatur  eos  cfle  compofitos, 
Icu  non  primos  inter  le:  manifefia  fit  cius  po- 
ficio  antecedens  falla,  & allertio  huius  propo- 
fiiionis  ei  contradicens  vera  relinquitur. 

PROPOSITIO  XXIV. 

Minimi  omnium  eandem  cum  eis 
rationem  habentium  , primi 
inter  (e  (iint. 

^ Vppofitio  A & B fint  minimi  numeri  om- 
i3nium  eandem cumcis  ratione  habentium: 
Dico  illos  numeros  A & B,  elle  primos  inter 
ic. 

A.  B. 

C. 

Dt  £. 

Demonfiratio.  Si  nonfint primi, hoc e(t 
nullam  aliam  obtineant  menfuram  commu- 
nem ab  vnicate  ; obtineant  fi  fieri  polfit  dati 
numeri  A»B> aliquam  menfuram  communem 

Cquz 
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C qu*  fit  numerus.  Tunc  C metietur  A nu- 
merum maiorem  per  numerum  aliquem  D 
minorem  ipfo  A ; & C metietur  B alium  da- 
tum numerum  minorem , per  aliquem  alium 
£ numerum  minoremipib  B:(  nam  quando 
numerus  aliquis  alium  metitur , ipfum  meti- 
tur per  alium  numerum  minorem  ipro'‘mcn- 
furato,  quia  communis  menfura  efi  pars  men- 
furati,minorq;  illo,&  ideo  vices  quibus  eum 
menfurat  coficiunt  numerum  minorem  men- 
furato,  j Quod  fi  numeri  D & £ multiplicent 
C menfuram  communem  inuedam  numero- 
rum A & B minimorum  datorum,  producent 
ipfos  numeros  A & B,  iuxta  9.ax.libri  huius. 
Igitur  per  prop.  i S.libr.  huius, erit  A ad  B vt 
DadC;Sed  numcriD&  C,ofienfifunt  mi- 
nores qu^m  numeri  A & B;  ergo  A St  B nu- 
meri non  erunt  minimi  eandem  cum  cis  ra- 
tionem habentium , contra  datum.  Antece- 
dens igitur  pofitio  defiruens  datum  admif- 
fum , »lfa  erit  \ quare  propofitio  vera  erit  illi 
contradicens  pofitioni. 

COR.OLLARIVM  NOSTRVM. 

iSumtrui  mttienf  alium  numerum » ipfum  metitur 
per  altum  numerum  minerem  menfuratr,vet 
per  vttitatem, 

SI  enim  menfuratus  numerus  fit  squalis 
menfurati , fiet  commenfuratioper  vnita- 
tem.  Si  verd  fit  maior  menfurante,  numerus 
per  quem  fiet  mcnfuracio  erit  minor  menfu- 
rato,vti  ofiendimus  in  ipfa  demonllratione. 

PROPOSITIO  XXV. 

Si  duo  numeri  primi  inter  le  fue- 
rint : Qui  vnum  eorum  meti- 
tur numerus  ,ad  reliquum  pri- 
mus erit. 

QVppofitio.  A & B numeri  fint  inter  fe  pri- 
mi,  & vnum  illorum  puta  A metiatur  nu- 
merus C aliquis : Dico  hunc  numerum  C Sc  ■ 
reliquum  B,  ellc  inter  le  primos. 

A.  B. 

C.  D. 

DAnonllratio.  Si  C & B numeri  non  Gnt 
inter  le  primi , eos  aliquis  numerus  tanquam 
menfura  communis  metietur , quii^uc  Gt  G 
Geri  polGt  numerus  D.  lam  vero  D numerus 
metitur  C & 6 numeros,  C numerus  mc- 


titur  A numerum , ergo  per  1 1.  axioma  libri 
huius,  D numerus  metietur  numerum  A;dat 
autem  aduerfarius  etiam  metiri  nunlerum 
B ; ergo  numeru»  D metietur  duos  datos  nu- 
meros A & B , vnde  Gt  vt  per  dcGnit.  14. 
Gnt  compoGti,qui  luerunt  dati  primi.  PoGtid 
igitur  aduerfarij  deftruens  hypotheGm  falli 
erit,  & propoCtio  vera. 

PROPOSITIO  xxvil 

Si  duo  numeri  ad  quempiam  'pri.* 
mi  fuerint : etiam  ex  illis  geni- 
tus ad  eundem  primus  erit. 

SVppoGtio.  Sint  A&  B numeri  feorlim 
fumpei  ad  tertium  numerum  C primi: 
Sitque  ex  A & B , produfius  D : Dico  hunc 
progenitum  numerum  D cllc  etiam  primum 
ad  numerum  C. 

A.  B. 

C. 

D. 

E.  F. 

Dcmonllratio.  Si  D & C non  fint  primi 
inter  fe  numeri,  fit  11  fieri  poflit  menfura  illo- 
rum communis  numerus  E , qui  metiatur  D 
numerum  per  numerum  F,  lam  vero  multi- 
plicando E per  Fjfict  D,per  ^.ax.Iibri  huius; 
fietque  idem  numerus  D,  fi  multiplicetur  1^ 
p>crE,  iuxta  prop.jiS.Iibri  huius.  Sed  etiam 
datur  progenitus  idem  numerus  D , per  mul- 
tiplicationem A in  B:  habemus  ergoquatuor 
numeros  £,r,A,B,  quosfidifiribuamus  hoc 
ordine,poncndo primum  E,  A Iccundum,  B 
tertium , F quartum ; numerus  D fadius  ex  E 
primo  in  F quartum  , erit  aequalis  progenito 
numero  D,ex  fecundo  A in  tertium  ergo 
per  1 9.prop.  libri  huius , erunt  proportiona- 
les numeri  ifti  E,  A,B,  F,  ita  vt  fit  E ad  A,  vt 
BadF.  Verum  quia  dantur  A 6dC  numeri 
primi  inter  fe,  & ponitur  ab  aduerfario  nu- 
merus E metiri  vnum  illorum  C , erunt  per 
prop.  25.  prccedentcm  primi  inter  fe  numer» 
E & A;  & per  prop.  2 } , minimi  erunt  iidem 
numeri  E&  A,  in fua proportione : Often- 
dimus  autem  efle  E ad  A,  vt  B ad  F,  ergo  per 
prop. 21.  libri  huius,  ipC  numeri  E, A,  aquo 
metientur  iplbs  B , F,  proprios  numeros  ma- 
iores eandem  proportionem  habentes , E 
quidem  fuum  B,&  A fuumF  maiorenuCiim 
igitur  probauerimus  £ numerum  metiri  B;Sc 
.y  5 ponatur 
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ponatur  ab  aduerfario  idem  numerus  £ me- 
tiri numerum  C ; non  erunt  primi  numeri  B 
& C,iuxta  definitiones  i a.&  14.  libri  huius» 
contra  bypothcfim  admifl^.  Confluens 
iftud  dedudtumab  pofitione  aduerfarij  con- 
tradicente aflertioni  huius  propofitionis,ma- 
nifcftam  facit falfitatem  poGtionis,  Severi- 
tatem affertionis. 

PROPOSITIO  XXVIL 

Si  duo  numeri  primi  inter  (e  fuc- 
, , tine : Etiam  ex  vno  eorum  ge- 
nitus, ad  reliquum  primus  erit. 

C Vppofitio.  Sint  A &:  B primi  numeri  in- 
^ ter  fe,  produdufduc  fit  C numerus  ex 
ouolibet  illorum  A vel  B,  hoc  efteiusqua- 
aracus  numerus;  Dico  hunc  numerum  C,cflc 
primum  ad  alium  ^ numeris  datis  non  mul- 
tiplicatum. Et  ne  verfemur  in  ambiguo,  po-^ 
natur  C quadratus  numeri  A : dico  C nume- 
rum cfle  primum  ad  numerum  B reliquum. 

A.  B. 

e. 

D, 

Dcm6ftratio.  Sumatur  numerus  D squa- 
lis ipfi  A , certum  cfl  numerum  C produci 
tim  beneexDin  A,quimexAin  fepfum. 
Dantur  autem  A & B, inter  fepnmi;crgoct- 
jam  A & D,ad  B primi  crunt^  ergo  C produ- 
ctus numerus  cx  D in  A,  per  praecedentem 
propof.aC.  primuserit  ad  reliquum  B:  often- 
dimus  autem  eundem  numerum  C produci 
etiam  ex  A in  feipfum , ergo  C numerus  pri- 
mus erit  ad  alterum  B.  quod  erat  concluden- 
dum. 

PROPOSITIO  XXVIIL 

Si  duo  numeri  ad  duos  numeros, 
vterque  ad  vtrumque  , primi 
fuerint:Et  qui  ex  eis  gignentur, 
primi  inter  le  erunt. 

C Vppofitio.  Sit  vterque  numerus  A,  B,ad 
vtrumque  C,D, numerum  primus;produ- 
caturque  numerus  E,  ex  A in  B;  & gignatur- 
que  1 , ex  C in  D : Dico  E & H>roauftos  il- 
los numeros,  ctie  primos  inter  Ic. 


Librum  Septimum 

’ A.  B. 

E. 

C.  D. 

F. 

Dcmonftratio.  Datur  vterque  numerus  A 
& B,primusad C,crit per  prop.j<5.produAus 
numerus  E,cx  A in  B,ctia  primus  ad  C.l^re- 
tere^  cumA&  Bfint  primi  ad  numerum  D; 
erit  per  eandem  prop.  cit.  numerus  E ex  ipfis 
procreatus,  etiam  primus  ad  D.  Cum  ergo 
numeri  C,D,  primi  fint  ad  numerum  E , erit 
per  cit.  prop.i6.  numerus  F cx  illis  factus  per 
multiplicationem  primus  ad  numerum  £: 
Igitur  duo  numeri  E,  F,  primi  inter  fe  erunt» 
quod  erat  oftendendum. 

PROPOSITIO  XXIX. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fue- 
rint, & multiplicans  vterque  fe 
ipfum, fecerit  aliquem-, & geniti 
cx  ipfis  primi  inter  fe  erunt. 

Et  fi  qui  in  principio, genitos  ipfos 
multiplicates,  fecerint  aliquos; 
& hi  quoq;  primi  inter  fe  erunt. 
Et  femper  circa  extremos  hoc 
cueniet. 

C vppofitio.  Duo  numeri  A,  B , fint  primi 
inter  Icj  & A multiplicans  fiipfum, fecerit 

Citum  B multiplicans  feipfum  produxerit 

D:Dicoprirti6quod  hi  progeniti  numeri  C\ 
D,  fint  primi  inter  fe,  QueS  fi  iidc-m  A & B 
primo  dati  numeri  primi  inter  fc , multipli- 
cando fuos  proprios  progenitos  numeros  C, 
D,  ( hocefi  A multiplicando  C,  & B multi- 
plicando D , ) fecerint  aliquos  alios  numeros 
£,F;  E quidem  ex  C in  A;  F verd  ex  D in  B: 
Dico  fecundo  progenitos  numeros  iftos  po- 
* ftremos  E,  F,  etiam  efle  primos  inter  fe:  & fic 
tertio  dico  femper  in  infinitum  progredien- 
do illa  ratione  prxdii^la,  circa  extremos  nu- 
meros fadtos  euenirc,  vt  fint  primi  inter  fe» 


A 5 

B J 
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Demonflratio  primte  allcrtionis.  Conci- 
piatur A numerus  bis  fumptus  A,Ajtum  nu- 
merus Betiam  bisfumptus.A  primbfumptus 
erit  ad  B primum  & fecundum  B, primus;  eo- 
dem modo  A fecundi»  fumptus,  erit  ad  Bpfi- 
mum  & (ccundum  primus : ergo  per  propof. 
28.pr.rccd.  produdi  numeri  C,D,  ex  illis  A, 
& B , hoc  eft  cx  feipfis , erunt  primi  inter  fc. 
^uod  erat  concludendum. 

Dcmonftratio  fecunds  aHertionis.Dantur 
numeri  A,  B,  primi  inter  (e  j ergo  per  propof 
27.1ibri  huius,  C numerus  fadus  ex  A in  (e 
ipfum,crit  primus  ad  B;tiim  etiam  D nume- 
rus fadus  cx  fi  in  Ic  ipfum  ex  duobus  numeris 
C,&  B,  primis  inter  fe  oftcnfis,crit  per  prop. 
eandem  citat.  27.  primus  ad  alium  A nume- 
rum. 

Quia  verb  oflcndimus , Cnumcrumeffe 
primum  ad  B;&  D numerum  efle  primum  ad 
A ; & numeros  C , D eife  primos  inter  fc ; &: 
dantur  A,B,  numeri  primi  inter  fejcnint  nu- 
meri duo  A,  C,  vcerque  vtriufquc  B,D,  nu- 
merorum primus : quare  per  prop. 28. proce- 
dentem , produdus  nu  merus  £ , eX  A in  C, 
erit  primus  ad  numerum  progenitum  cx  B 
in  D.  quod  erat  (ecundb  allertum. 

Demonftratio  tertio  aflcrcionis.Fiat  vltc- 
riusex  A in  £,numerusG;  & ex  6 in  F , nu- 
merus H:  etiam  numeri  fadi  G,H,  primi  in- 
ter fc  erunt,  quod  fic  odendicur.  Manifeilum 
efiexdifcurfudcmonlBationis  fecundo  par- 
tis fcu  affertionis  procedentis  numeros  A,C, 
primos  elfe  ad  B,crgo  per  prop.z^.lib.huius, 
progenitus  E,cx  A in  C,pnmu$  erit  ad  B.Si- 
militcr  quia  fi , D , numeri  oBenfi  fune  in  fu- 
perioris  aiTcrfionis  demonftratione,  primi  ad 

A,  erit  per  eandem  pi  op.  ad.  cit,  progenitus 
numerus  f ,cx  ipfis,  primus  ad  eundem  nu- 
merum A.  lam  verb  quia  A datur  primus  ad 

B, &  oftenfus  eft  E primus  ad  eundem  B:tum 
quia  datur  B prjmusad  A , & oftenfusell  F 
primus  ad  eundem  A ; & oilenii  funt  £ , F, 
primi  inter  fc:  erit  A,£,  vterque,  ad  vtram- 
que  B,F,  primus:  ergo  pcrpropof.aS.  procc- 
oentem,  eritG numcrusladusex  A, £, pri- 
mus ad  numerum  H , fadum  ex  B , F.  quod 
erat  concludendum. 

PROPOSITIO  XXX. 


iam  qui  in  principio  numeri 
primi  incerfe  erunt. 

C Vppoftio.  Duo  numeri  A , B , primi  fint 
^ inter  fciDico prim6  vtrumque  firaul  AB, 
efle  primum  ad  A,&  ad  B.Sit  vero  AB,vter- 
que  fimul  ad  quemlibet  illorum , v.g.  A,  pri- 
mus : Dico  (ecundb,  illos  A,B,  numeros  pri- 
m6  datos , elfe  primos  inter  few 

A,  B, 

D. 

Demonftratio pri mo  alTcrtionis.  Si  AB 
vrerque  fimul  non  fit  primus  ad  A;obtincanl. 
fi  fieri  polTit  menfuram  communem,  numc-^ 
rumD  : Tunc  quia  D numerus  metitur  to- 
tum numerum  AB  compofitum  cx  A,  B,  & 
metitur  etiam  ablatum  A;mcnfLrabitctian> 
reliquum  B,  per  iz.ax.  libri  huius : ergo  quia 
D numerus  metitur  A , & B , numeros,  noif 
erunt  per  def.  1 4.  numeri  primi  A & B , dati 
primi,  hoc  abfurdum  conicquens  ad  pofitio- 
nem  aduerfarij  negantem  AB  fimul fumptos 
numeros  elfe  primos  ad  A , condemnat  illam 
falfitatis : primus  ergo  erit  vterque  fimul  AB 
td  A vnum  illorum. 

Demonftratio  fccundx  allertionis.  Si  non 
fint  A,  8c  B,  numeri  primi  inter  fc , metiatur 
illos  communis  menlura  D numerus , fi  fieri 
poftit.  lam  quia  D numerus  metitur  A & B 
datos  numeros,  metietur  etiam  per  10.  axio- 
ma libri  huius , numerum  A B compofitum 
ex  illis.  Cum  igitiuD  numerus  metiatur  A 
numerum  vnum  ex  datis  duobus  A , B,& 
compofitum  A B,cx  illis, non  erunt  A,&  AB 
numeri  primi  inter  (e  per  dcf.  14*  contra  hy- 
pothcfiin.  hoc  abfurdum  conlequens  ad  pofi- 
tionem  aduerfari)  contradicentem  huic  fe- 
cundx  allertioni  , accufat  illam  poficionem 
falfi ; quare  aiiertio  vera  erit. 

COROLLARI  VM. 

Numerus  ecmpofiius  tx  duobus  fi  xd  vnum  iUorum 
frtmus  jutrit , dd  ditum  etiam  reliquum 
pumus  erit. 


Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fue- 
rint; Etiam  vterque  fimul  ad 
quemlibet  illorum  primus  erit. 

Et  fi  vterque  fimul  ad  vnum  ali- 
quem illorum  primus  fuerit^et- 


SI enim  A B fimul  vterque  primus  eft  ad 
A , erunt  A & B , primi  numeri  inter  fe, 
per  fecundam  alfertioncm  huius  propoficto- 
nis.  C um  ergo  A , B,  primi  numeri  fint  inter 
fc,erit  vterque  fimul  A B,  ad  B primus  per  i. 
alErtionem.  Numerus  igitur  AB,  compofi- 
tus  ex  duobus  A , B,  fi  ad  vnum  illorum  pri- 
mus fuerit,  ad  reliquum  etiam  primus  erit. 

V4  PRO 
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PROPOSITIO  XXXI. 

Omnis  primus  numerus  ad  om- 
nem numerum,  quem  non 
metitur,  primus eft. 

SVppofltio.  Primus  numerus  A,  rton  me- 
tiatur numerum  3 : Dico  numerum  A 
ellc  primum  ad  3 numerum , quicumque  fit, 
etiam  compoficus. 

A.  B. 

C. 

Domonflratio.  Si  numerus  A ad  nume- 
rum B non  fit  primus,  iilos  metietur  commu- 
nis aliquis  numerus  C;  ergo  per  defi  i 3.  libri 
huius,numcTUS  A datus  primus,  non  erit  pri- 
• mus  fcd  compofitus.  Abfurdum  hoc  con- 
demnat falfi  pofitionem  cotradicentem  huic 
propofitioni,  qux  ideo  vera  erit. 

PROPOSITIO  XXXII. 

Si  duo  numeri  fefe  mutuo  multi- 
plicantes fecerint  aliquem , ge- 
nitura autem  ex  ipfis  metiatur 
aliquis  primus  numerus ; is  et- 
iam vnum  eorum  qui  in  prin- 
cipio, metietur. 

SVppofitio.  Duo  numeri  A,B,fclcmutud 
multiplicantes  producant  numerum  C, 
iticnfuratum  abnumero  aliquo primoDiDi- 
cohunc  numerum  D metiri  etiam  vnum  nu- 
merorum datorum  A,  B,  inicid,  II  vtrumque 
nen  metiatur. 

A.  B. 

C. 

D.  E. 

Demonftratio.Numcrus  D metiens  C nu- 
merum ex  datis , non  metiatur  A,  fed  C,  per 
numerum  £:  multiplicando  D per  E,  produ- 
cetur C numerus  iuxta  p.ax.  libri  huius,  qui 
etiam  ex  datis  produ^his  cli  cx  A in  B:  habe- 
musergo  quatuor  numeros,  A,B,D,E,  quo- 
rum duo  A,B,  fc  rauItiplicatcSjSc  alij  duo  D, 
£,fe  multiplicantes,  producunt  eundem  nu- 


merum C : II  ergo  illos  ita  ordinaucrimusvt 
primus  D,lccudus  A, tertius  B,  quartus  E, fit: 
produftus  numerus  C,  cx  primo  D in  quartii 
E,  erit  idem  qui  producitur  cx  fecundo  A in 
B tertium  : erunt  igitur  quatuor  illi  numeri 
D,  A, B, E, proportionales  per  propofii  9.  lib. 
huius. Quia  vero  D ad  A primus  ^perprop, 
3i.prxccd.quiaeumnon  metiri  ponitur, crut 
per  propofii 3.  D & A numeri  minimi  in  fui 
proportione : ft  per  prop.ii . iquemeticntur 
alios  maiores  numeros  B , E , proprios  in  fiua 
proportione; hoc  eft  D metietur  B.quarc  fi  D 
numerus  non  metiatur  A numerum  vnum  d 
datis,  metietur  alterum  B.  Eodem  artificio  ' 
per  eadem  principia  oftendetur  D numerus 
metiens  C numerum  , fi  non  metiatur  B, 
metiri  alium  A.  Manifeftum  ergo  erit  pro- 
poficum. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Omnem  compofitum  numerum, 
aliquis  primus  numerus 
mecicur. 

SVppofitio.  Sit  A numerus  compofitus: 
Dico  cum  metiri  aliquem  numerum  pri- 
mum. 

A. 

B.  C. 

Dcmonftratio.  Quia  datur  numerus  A 
compofitus,  eum  aliquis  numerus  metietur, 
iuxta  defin.  1 3.  vel  etiam  plurcs.Sit  vero  om- 
nium illorum  minimus  B,  hunc  probo  cfle 
primum  numerum.  Si  enim  B numerus  non 
crt  primus , metietur  cum  numerus  aliquis 

C.  lam  ver6  quia  C numerus  metitur  B nu- 
merum,& B numerus  metitur  A numerum, 
metietur  C numerus  datum  numerum  A, 
iuxta  1 1 . axio,  libri  huius.  Sed  per  corollar. 
noftrum  propofitionis  24.  libri  huius , C nu- 
merus minor  cfi  numero  B ; ergo  C numerus 

erit  minor  minimo  pofito  B, quod  eft abfiir- 
dum.crgo  & id  vnde  procedit , videlicctB 
numerum  minimum  metientem  compofitum 
Anumerum , non eflc primum ; primus  ergo 
erit.  Et  ideo  vera  erat  propofitio. 
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PROPOSITIO  XXXIV. 

Omnis  numerus,  aut  primus eft, 
aut  eum  aliquis  primus 
metitur. 

DEmonftracio.  Omnis  numerus  aut  pri- 
mus eft  aut  compolitus.  Si  primus  eft, 
habemus  incenium  primum:  H compolitus 
eft,  cum  aliquis  primus  numerus  metitur  per 
przcedenccm  propof.  5 3 . Vera  eft  igitur  pro- 
poflcio. 

PROPOSITIO  XXXV. 

* Numeris  datis  quotcumque  ■,  re- 
petite minimos  omnium,  ean- 
dem rationem  habentium 
cum  ipHs. 

SVppodcio.  Sint  quotcumque  numeri  A, 
B,C,  habentesquafnmque  proportiones 
fiueead^  fit  proportio  A ao  B,quz  B ad 
ve!  diuma : £t  o|^eat  totidem  numero  re> 
perire  alios  numeros,  qui  fecundiim  cafiiem 
proportiones  fiat  minimi  numeri* 


D. 

A. 

B. 

C. 

E. 

F. 

G. 

H. 

1. 

K. 

L. 

Apparatus.  Dati  numeri  A.  6.  C*  vel  funt 
inter  (e  primi , aut  compoficl.  Si  primi,  erunt 
perpropoC  25.  liLri  huius,  minimi  omnium 
eandem  rationem  habentium.  Si  verd  fint 
compofiti,  reperietur  per  a.  vel  5.  prop.  libri 
huius  maxima  eorum  menfurt , numerus  D, 
qui  metietur  ipfos  numeros  datos  A,B,C;per 
numeros  £,  F,  G ; A quidem  per  £ ; B per  F, 
C per  G : quare  fi  per  £ multiplicauerimus 
D,  fiet  A iuxu  9.az«&  fi  per  F multiplicauc- 
rimusD,fiet  Biuxtaidemaxioo>a;&  fiper 
G multiplicauerimus  D , fiet  C , iuxta  idem 
mxioma  *,  produdiq^  numeri  A,^C,  eandem 
habebunt  rationem  quam  multiplicantes  E, 
F,G,per  prop.  1 7,  Nunc  probare  nos  oportSct 
BumcTQs  ifios  £^>G>  mmirnos  efie  omnium 


eandem  rationem  habentium,  fi  dati  A,B,C, 
non  fine  minimi. 

Dcmonftratio.  Si  non  fint  minimi , fint  fi 
fieri  pofiit,  a!i| minores in cifdem 
proportionibus:  ipfi per prop.zi.  libri  huius, 
cquemetieturfijos  maiores  proprios  A,B,C, 
fitque  numerus  L per  quem  illos  metiuntur. 
£rgoper  axio.  9.  libri  huius,  ifie numerus  L 
tmutiplicans  illos  numeros  FI,  1,  K,  procrea^* 
bunt  datos  numeros  A,  E,  C:  tum  per  axio- 
ma 8.  metietur  L numerus,  ipfos  A, B,C, nu- 
meros, per  H,  I,  K,  numeros.  Quia  vero  in 
apparatu  ofiendimus  £ numerum  multipli- 
cantem D,  procreare  A numerum ; Sc  paulA 
antea  nunc  probauimus  H numerum  multi- 
plicantem L , gignere  A numerum  ; habebi- 
mus quatuor  numeros  E,H,L,D,  quos  fi  dif» 
pofuerimus  hoc  ordine,  E primum, H fecun- 
dum, L tertium,  D quartum;  procreatus  nu- 
merus A ex  primo  £&  D quarto,  aqualis 
erit  feu  idem  erit  cum  A, progenito  ex  fecun- 
do H L tertio ; quare  per  propof.  19.  libri 
huius ; illi  quatuor  numeri  erunt 

proportionales,  ita  vt  fit  E adH,  vt  L ad  D: 
fed  ell  ex  fuppofitione  aduerfarii  primus  £ 
maior  qu^m  Hl^undus,  ergo  etiam  L ter- 
tius maior  erit  quim  D quartus , cx  oatura 
quatuor  proportionalium  numerorum.  Ve- 
rdmper  luppoficionem aduerfarii  L metitur 
numeros  A,B,C,  datos,  ergo  D numerus  in- 
uencus  in  apparatu  , & concdlusaDaducrfa- 
rio,  maxima  menfura  numerorum  datorum 
A , B , C , non  erit  ipfa  maxima  menfura, 
quandoquidem  ex  eius  pofitione  fcquitur  L 
maiorem  numerum  qu^m  D , efle  menfuram 
eorundem  numerorum  A,B,C,  Hsrccontra- 
diAio  confluens  ad  politionem  aduerfarij 
negarem  numeros  E,F,G,  cflc  minimos  om- 
nium eandem  rationem  habentium,  indicat 
cfle  falfam,  & ipfos  numeros  £,F,G,  effc  mi- 
nimos repertos,  quod  erat  faciendum  & pro- 
bandum* 

COROLLARrVM. 

iUxintd  mtnfuTd  quml^t  numtrtrum  , metituf 
if>Jis  t mmmfs  numtm  omnium  esuttUm 

TdtttmeM  bdbemtum, 

Ostendimus  enim  D maximam  mcnfii- 
ram  numerorum  A , B,  C,  metiri  illos 
per  numeros  £,  F,G,  minimos  omnium  ean- 
dem rationem  habentium , vt  A ad  B , & B 
ad  C.- 


COROI- 
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COROLLARIVM  NOSTRVM. 

gutuumque  numtrit^reperientur  minimi  oni- 
mum  undtm  rationem  bibentium  \ fi  maxtma 
menfurd  ditorum  reperiutur per  i.vel  j.prep.btt- 
ius  Iibri,&  fwguliddti  diuiddnturper  hdnt  mtn* 
furum  maximum : quotienttf  pteprg  erunt  mini- 
mt  termini  f<u  numeri  quxfiti. 

NAm  cx  di(flis  ad  ddinitioncm  diuifio- 
nis,  numerus  diuidcns  metitur  diuifum 
numerum  per  quotientem.  Quod  fi  quotien- 
tes  illi  non  fint  minimi  termini  qiiTfiti,  redi- 
bunt argumenta  fafta  indemonitratione  hu- 
ius dcmonflxationis.  Sic  in  exemplo  propo- 
fito.  Inucnta  D maxima  mcnlura  communi 
numeru»  A,B,C,  datis,  & diuilis  fingulis  per 
D,  quotientes  erunt  E,  Fj  G,  per  quos  meti- 
tur D,  ipfos  A,U,C.  & ortendiraus  non  pofle 
dfe  alios  minimos  fcu  minores. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Duobus  numeris  datis,  reperire 
quem  illi  minimum  me- 
tiantur numerum. 

S\’ppofitio.  Dati  fint  duo  numeri  A,B,& 
oporteat  reperire  minimup  numerum 
meniuratum  ab  illis. 

Apparatus.  Duos  cafus  habet hxc propo- 
fitio,  J^rimus  cfteumduo  dati  numeri  A',  B, 
funt  primi  inter  fe.  Alter  quando  funteom- 
pofiti.  In  primo  cafu,  multiplicentur  duo 
numeri  dati  A,B,vnus  peralium,  Produdum 
numerum  C,  dico  efle  numerum  minimum 
quem  metiuntur  illi  dati  primi  inter  fc  nu- 
meri A,  B.  In  fecundo  cafu , reperiantur  per 
noftrum  corollariumad  prop.prxccd.  j5.duo 
numeri  C,  D,  minimi  in  eadem  proportione 
A ad  B , datorum  numerorum  copolitorura; 
8<  multiplicetur  A primus  per  D quartu;  vel 
fecundus  B per  C tertium  , femper  produce- 
tur E numerus  idem  vel  aequalis  per  prop.  1 9. 
libr.  huius ; hunc  E numerum  allero cilc  mi- 
nimum quero  metiantur  dati  numeri  A^  B, 
compofiti. 

A.  B. 

C. 

D. 

E.  F. 

Dcmonftratio  primi  cafus.  Imprimis  nu- 
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merus  A multiplicans  B,  metietur  numerum 
C produdum  per  numerum  B multiplica- 
tum, iuxta  7.  axio.tum  B numerus  multipli- 
catus metietur  eundem  C productum  nume- 
rum, per  multiplicantem  A , iuxta  idem  ax. 
citat,  ergo  iam  patet  iingulos  numeros  datos 
A, B, primos  inter  fc, metiri  numerum  C pro- 
dudum  exiliorum  A,  B,  multiplicatione» 
Quod  vero  fit  minimus  numerus  C , ab  illis 
menfuratus  fic  ollcndetur.Si  numerus  C,ndn 
fit  minimus,  fit  fi  fieri  poilit  alter  illo  minor^ 
v.g.  D,  quem  metiatur  A per  numerum  E, fic 
quem  metiatur  B per  numerum  F.  Certum 
efb  per  ax.  9.  tam  cx  A in  £,  qu^m  cx  B in  F, 
vel  c contrario  produci  numerum  D : Ergo 
habemus  D numerum  fadtum  ex  A primo  Sc 
E quarto;  liim  ex  Bfecuodo  fic  F tertib ; er- 
go per  prop. 19.  libri  huius , erit  A ad  B vtF 
ad  Erfcd  dati  funt  primi  inter  ft  numeri  AjB;  f 
ergo  per  prop.  aj.  erunt  minimi  infuapro- 
portionc;  Sc  ideo  perai.  prpp.  squemetien- 
turipfos  F,E,  maiorcsfuos,  videlicet  A x- 
quemetietur  maiorem  F,  vt  B maiotem  fuum 
E.  Quia  vero  oftendimus numerum  A mul- 
tiplicantem E,  producere  D numerum;  & in 
apparatu  ipfum  A multiplicantem  B,produ- 
cere numerum  C; erit  per  prop,  17,  GadD, 
vt  B ad  £.  Denique  quia  probauimus  B nu- 
merum metiri  flumerum  E;  metillur  ficC 
numerus  numerum  D,  iuxtadef.ao.huiusE- 
bri,  maior  C numerus  minorem  D.quod  ab- 
furduro  efI:ergo  & principium  fcu  pofitio  ad- 
uerfari j , vnde  profluit  abfurdum  erit , fic 
fertio  primi  cafus  conformis  erit  rationi* 

A.  B. 

C.  D. 

E. 

F. 

6.  H. 

Dcmonllratio  (ccundi  cafus.  Quod  nume^ 
ri  A,  B,  dati  compofiti , metiantur  numerum 
inuentum  E,  probatur (k.  A multiplicatus 
ab  D producit  £ , quem  producit  etiam  B 
multiplicatus  ab  C,cx apparatu  fado; igitur 
per  axioma  7.  metientur  fcorfim  (limpti  nu- 
meri A,B,  numerum £.  Superefi ollendere 
ipfum  £ numerum  cfle  minimum.  $i  non  (ic 
minimus  E numerus  , quem  metiantur 
compofiti  numeri  A , B , dati ; fit  (1  fieri  pof^ 
fit  alius  numerus  F minimus,  quem  metia- 
tur A per  G numerum  , fic  B numerus 
per  H numerum  : tunc  iuxta  9*  axio. 

produ- 
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producetur  F numerus,  ex  A in  G,  tum  cx  B 
in  H ; eruntque  h^uatuor  numeri  propor- 
tionales per  prop.i  9.  A primus , B fecundus, 
H tertius,  G quartus:  fed  inuentifunt  in  ap- 
paratu, minimi  numeri  C,  D,  in  proportione 
A aci  B,  vel  H adXj;  ergo  per  prop.  2 1 . ipfos 
H,G,  numeros  arquemetientur, numeri  C,D; 
C quidem  ipfum  H,  & D ipfum  G. Quoniam 
vero  projauimus  A multiplicantem  D,it  G; 
gignere  £ & F,erit  per  prop.  17.  £ ad  F,  vt 
D ad  G ; fed  D metiri  G oltenfum  cft , ergo 
etiam  £ metietur  F,  numerus  maior  mino- 
rem , quod  repugnat  rationi : ergo  etiam  po- 
fitio  aduerfari)  negans  allertionem  huius  ca- 
fus  etiam  repugnabit  rationi ; quare  afTertio 
vera  erit. 

COROLLARIVM 

Si  du9  numai  multiflutnt  minimos  tandem  ratio^ 
nem  babentesy  matar  minoremt  minor  maioumt 
produiuur  numerm  mtnimm  » qutm  tSt  mt- 
tmmur, 

Ostendimus  enim  in  fecundo  cafu,  poH- 
tis  numeris  C > D , minimis  in  propor- 
tione A ad  B numerorum;  numerum  £ fa- 
cium ex  A minore  in  D maiorem  ; vel  ex  B 
zn4iorcin  C minorem,  elle  minimum,  quem 
A , B,  metiuntur. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

Si  duo  numeri  numerum  quem- 
piam metiantur : Etiam  mini- 
mus quem  illi  metiuntur,  eun- 
dem metietur. 

SVppodtio.  Duo  numeri  A,B,reorfim 
metiantur  numerum  CFD,  fic  Halium 
ilumcrum  minimum:  Dico  hunc  minimum 
numerum  £,cuam  metiri  eundem  numerum 
CFD. 

A.  B. 

CFD. 

E. 

Demonflratto.  Si  £ numerus  noo  metis* 
tur  numerum  CFD,  auferendo  cx  CFD  nu- 
mero illum  £, quoties  heripOtdl,  relincjue- 
tur  numerusroinorillo,  ex  natura  metien- 
tium  inadsquate:  fit  igitur  ablatus  ex  CFD, 
CF , & relidlus  i D numerus  minorqu^  £• 
Quia  A,&  B,feoriIm  mcuuatur  £ numepup 
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minimum,  A' iftcEmctiturCF,  etiam  per 
1 1 .axio,  ipfi  A Si  B icorfim  fumpti  metientur 
ipfum  CF  : Sed  & A,  & B , frarfim  metiun- 
tur totum  numerum  CFD  ex  datis , & abla- 
tum CF  vti  probauimus;ergo  etiam  metien- 
tur ipfi  A & B,  Icorfim  fampti',  reliquum  FD 
minorem  quim  E minimus  datus : ergo  E 
numerus  non  erit  minimus  quem  metiantur 
numeri  A , B , feorfim  fumpti , contra  data, 
hoc  abfurdum  confequens  ad  pofitionem  ne- 
gantem E minimum  dimenfum  ab  A Sc  B 
feorfim  fumptis, metiri  C FD  numerum  quem 
metiebantur  ipfi  A & B («rfim,  indicat  fal- 
fitatem  pofitionis  illius,  & manifcftam  reddit 
veritatem  propofitionis. 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Tribus  numeris  datis  reperire, 
quem  illi  numerum  metian- 
tur minimum. 

SVppoGtio.  Tres  diti  (int  numeri  A,B, 
C ; & inueniendus  numerus  minimus 
quem  illi  metiantur. 

Apparatus.  f'cr  propoli  55.  reperiatur  mi- 
nimus numerus  D,  quem  metiantur  duo  nu- 
meri A , B,  es  liatis  tribus.  Hic  numerus  D, 
vel  menfurauiturab  reliquo  C numero  e da- 
tis tribus  A,  B,  C;  vel  nonmenfurabitur.  Si 
primum,  Dico  D eilc minimum  numerum 
quseiltum.  Si  fecundum , Reperiatur  per  cit. 
prop.  j fi.  numerus  £ minimus  quem  metian- 
tur numeri  duo  C,  D;  Dico  £ numerum, ede 
minimum,quem  metiantur  tres  dati  A,B,C. 

A.  B.  C. 

D. 

E 

DEmondratio  primi  cafus.  Si  numerus 
O non  fit  minimus,  quem  metiantur 
numeri  dati  A , B,  C;fit  fi  fieri  pollit  £ mi- 
nimus illcnumerus,  minor  quim  D.  Cum 
A , & B , metiantur  E minorem  numerum 
quim  D,  non  erit  D minimus  inuentusper 
propofit.  5 fi.  contra  concefia  in  apparatmab- 
furdum  hoc  indicat  pofitionem  aduerfari  | elJe 
falfam,  & allertionem  primi  cafus  efle  veranv 


A.B.C. 


. 


Digitized  by  Coogle 


240 


t ' * V' 
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A.  B.  c. 

D. 

E. 

F. 

Dcmonftratio  fecundi  cafus.  Imprimis 
quod  numerus  £ mcafurctur  ab  tribus  datis 

A,  H,  C,  (ic  oilcndetur : ex  apparatu,  A & B 
metiunturD,  & D metitur  £,crgopcr  u. 
axio.  A & B , metientur  £;  led  Ce  C metitur 
eundem  E ex  apparatu  j ergo  tres  numeri  A, 

B,  C,  metiuntur  E numerum.  lam  probabi-< 
turquod  E fit  minimus  numerus  quem  me- 
tiantur A,B,C  ; fi  non  ita  fit,  cfto  F numerus 
minor  quam  E,  menfuratus  ab  A,B,C;  Quia 
A & B,  metiuntur  numerum  F , etiam  ipfum 
F metietur  numerus  D minimus  inuentusin 
apparatu  quem  metiuntur  A & B,idquciux- 
ta  prop.  57.  prarccd.  Cumque  D i C nume- 
ri metiantur  ipfum  F numerum  ex  aduerfario 
minorem  qui m E ; non  erit  E minimus  nu- 
merus in  apparatu , quem  metiantur  C & D, 
numeri,  hoc  abfurdummanitefiam  facit  fal- 
fitjccm  aduerfiuij  ponentis  £ numerum  non 
cfle  minimum  qua^litum  fed  F ; eri  t ergo  ille 
numerus  mimmus  E quem  metiantur  eres 
dati  A,  B,  C.  Quin  etiam  cum  C & D nu- 
meri metiantur  ipfum  F numerum, metietur 
quoque  iuxtaprop.  57.  prxccd.  F numerum 
numerus  E. minimus  quem  metiuntur  iidem 
C & D,  maior  minorcm.quod  abfurdum  efi. 

COROLLARIVM. 

Si  ires  numeri  numerum  quempiam  metuntur: 
etiam  mmtmm  quem  lUt  metiuntur,  eun- 
dem metmur» 

NAm  in  poftrcmo  cafu  ofienfum  cft , ex 
eo  quod  A , B , C,  numeri  ponebantur 
metiri  i*,  ipsu  ctia  F menfurari  ab  E minimo. 

PROPOSITIO  XXXIX. 

Si  numerum  quiipiam  numerus 
metiatur  : ille  quem  metitur 
partem  habebit  denominatam 
a metiente. 

SVppofitio.Numcnim  A metiatur  numc- 
rusB;Dico  Ahabere  partem  aliquana  de- 
nominatam a B metiente. 


A.  St 

C. 

Apparatus.  Metiatur  B numerus  numerum 
A toties  quot  funt  vnitates  in  numero  C. 

Dcmonftratio.  Vnitas  ipfum  C , & B ip- 
fum A atquemetiuntur  ex  apparatu : ergo  per 
prop.  1 5. vnitas  erit  eadem  pars  ipfius  B, atque 
C ipfius  A : Eli  autem  ex  diftis  in  dcf.partis, 
in  hoc  libro,  defin. a. vnitas  pars  ipfius  B,  de- 
nominata ab  iplb  B;crgo  C pars  erit  ipfius  A 
denominata  ab  iplb  B numero  metiente. 
quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  XL. 

Si  numerus  parte  habuerit  quam- 
libet : metietur  illum  numerus 
a parte  denominatus. 

SVppofitio.  Numerus  A, partem  obtineat 
B,  denominatem  numerum  C:  Dico  nu- 
merum C denominatum  ab  iUapvte  B,  me- 
tiri ipfum  A numerum, 

A.  B. 

C. 

Apparatus.  Concipiatur  vnitas  parsdenou 
minata  ab  eode  C numero, vt  B ab  eodem  C, 
Demonfiratio,  Qiandoquidcm  vnitas  cft 
eadem  pars  denominata  ab  numero  C ; qu* 
B pars  cfi  denominata  ab  eodem  numero  C; 
vnitas  iqiicmctictur  C , vt  B ipfum  A;  ergo 
perprop.  15.  vnitas  eadem  pars  erit  ipfius  B, 
qua:  C pars  erit  iplius  A : ergo  C ipfum  A,  & 
vnitas  ipfum  B metietur,  quod  erat  propo- 
fitum. 

PROPOSITIO  XLI. 

Numerum  reperire,  qui  minimus 
ciim  fit , habeat  datas  partes. 

SVppofitio.  Dat®  fint  partes  A,  B,  C j 8: 
reperiendus  minimus  numerus  qui  datos 
habeat  partes. 

Apparatus.  Sint  numeri  D,E,F,  denomi- 
nati ^ partibus  datis  A, B,C:  & perprop.58. 
reperiatur  minimus  numerus  G , quem  me- 
tiintur  illi  numeri  D,E,F;Dico  G numerum 

efie 
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cUsmioimumquc  datas  habeat  partes. 

D.  A. 

£.  B. 

F.  C. 

G. 

E. 

Demonftratio,  IropriibisG  numerus  da- 
tas habebit  partes  ; nam  D,  b,F,  numeri  me- 
tiuntur G numerum  ex  apparatu  , erga  per 
prop.3  9.  habebit  G numerus  partes  denomi- 
natas ab  ipfis  D,  £,  F numeris  metiencibus, 
lumirum  partes  K,  B,C,  denominatas  ptxdi- 
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&as  ab  prxdiiftis  D,E,F,  numeris.  Quod  au- 
tem G numerus  fit  minimus  illas  obtinens 
partes, fic  probatur:  fi  non  eft  minimus , Efto 
C fieri^ofllt  H numerus  minorqulm  G,prx- 
diftalque  A,  B,  C , panes  obtineat  H nume- 
rus ; lam  vero  quia  H numerus  partes  habet 
A,B,C,  metientur  ipfum  numeri  D,E,F, de- 
nominati abpanibusdafcis  A,B,C,iuxta  pro- 
pof.pra:cesientem40;red  H ponitur  ab  adUer- 
fario  minor  qu^m  G , ergo  G numerus  non 
erit  minimus  quem  metiutur  numeri  D,  E,F: 
contra  id  q^uod  reperimus  in  apparatu  per 
prop.  }8.  Anfiardum  hoc  indicat , alium  nu- 
merum prxtcr  G , non  polle  elle  minimum 
obtinentem  datas  partes  A,U,C.  Reperimus 
ergonumerum  minimum  datas  partes  haben- 
tem, quod  erat  faciendum. 


COMMENTARIVS 

I N 


LIBRVM  OCTAVV.M 

ELEMENTOR  VM 

GEOMETRICORVM 

E VCLIDIS 

A,  B,  C,  D. 

£,  F,  G,  Hi 

Apparatus.  Si  non  fint  minimi  omnium 
eandem  rationem  habentium, (int  fi  fieri  pof- 
fit , ali)  tot  numero,  minimi ; & in  exemplo 
allato, fint  iftiquatuor  E,F,G,H,minimi  om- 
nium in  eadem  proportione  continue  pro- 
portionales. 

Demonftratio.  Quia  dantur  A , B , C,  D, 
quatuor  numeri  continue  proportionales , & 
aduerfarius  vult  alios  quatuor  E,F,G,H,  in 
eadem  ratione  continue  proportionales;  bini 
Sc  bini  in  eadem  ratione  fumi  poterunt ; hoc 
eft  A ad  B > vt  £ ad  F i & B ad  C > vt  F ad  G; 
& C adD,vt  GadH:  ergo  per  pr0p.i4.lib. 
y.ex  arquo,  erit  primus  A ad  D vltimum , vt 
primus  £ ad  H vltimum : fed  ^ A & D cx 
X datir 


PROPOSITIO  1. 

Si  fuerint  quotcumque  numeri 
deinceps  proportionales,  extre- 
mi vero  iplbrum  primi  inter  fe 
fuerint : ipfi  minimi  funt  om- 
nium eandem  cum  cis  ratio- 
nem habentium. 

Vppositio.  Sintquotcutn- 
que  numeri  continui  propor- 
tionales,exempli  gratia, ifti  qua- 
tuor,  A,B,  C,D,  & extremi  A, 
D,  fint  primi  numeri  inter  fe: 
Dico  ipfbs  datos  numeros  A,B,C,D,eCTemi- 
nimosomatum  eandem  rationemhabentium. 
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datis  fant  primi  numeri  inter  fe,  ergo  per 
propof.  i t , libr.7.  erunt  minimi  in  fua  pro- 
portionejigitur  per  prop.ai . li.7«A  metietur 

E,  & D metietur  H;  maior  minorem , quod 
abfurdum  eft.  Kon  igitur  erunt  minimi  E. 

F. G.  H inuefii  ab  aduerfario.  Pugnantia  ifta 
confrejucntia  ab  pofitione  aducrfari|  negante 
datos  numeros  A,  B,  C,  D,  non  efle  minimos 
in  fua  proportione , manifeflam  reddunt  fal- 
fitatcm  fux  poCtionis  negantis  aflertionem 
huius  propofitionis,qux  ideo  veta  erit. 

PROPOSITIO  II. 

Numeros  reperire  deinceps  pro- 
portionales minimos  , quot- 
cumque iufTerit  quifpiam  in 
dac4  ratione. 

SVppofitio.  In  ratione  numerorum  A ad 
B,  lint  reperiendi , duo  minimi  numeri, 
tum,  ircs  tumquatuor,  & (k  deinceps  pro» 
portionales. 

A.  B. 

C. 

D,  E. 

Apparatus  pro  duobus  numeris  mininus 
reperiendis.  Maior  c datis  diuidatur  per  mi- 
norem , & per  refiduum  fi  fit  diuidatur  diui- 
fbr  praecedens,  & fic  deinccps,doncc  deuenia- 
tur  ad  vnum  diuiforem  qui  nihil  relinq|uac:fi 
poftremus  hic  diuifbr  fuerit  vnitas , duo  dati 
numeri  A , B,  erunt  minimi  indaia propor- 
tione. Si  autem  pofiremus  ille  diuilor  nihil 
relinquens  fuerit  numerus  aliquis  C ; ptr  il- 
lum diuidantur  duo  A,  B,  numeri  dati;  quo- 
tientes  D , E erunt  duo  numeri  mimmiin 
data  proportione. 

A.  B. 

C.  D.  E. 

Apparatus  pro  tribus  reperiendis.  R^ri 
per  prarcedentem  apparatum  duos  minimos 
terminos  in  data  ratione , qui  fint  A,B;  Mul- 
tiplicapr;£terc^  A primum  per  feipfura,  pro- 
duftus  numerus  C erit  primus  t tribus  mi- 
nimis quxfitis:  tum  multiplica  A per  B,pro- 
duftus  numerus  D erit  fecundus  e minimis: 
Infupcr  multiplica  B fecundum  e duobus  per 
fcipfum , produftus  numerus  E , erit  tertius 
e minimis  qusGtis  numeris  in  data  ratione. 


Librum  OCtauum 

A.  B. 

C.  D.  E. 

F.  G.  H.  I. 

Apparatus  pro  quatuor  reperiendis  mini- 
mis. Keperi  per  primum  apparatum  duos 
minimos  A , B,  numeros  in  data  ratione ; & 
per  fecundum  apparatum , tres  minimos  nu- 
meros C,  D,  £,  in  data  ratione : tum  per  A 
primum  ^ duobus  multiplica  tres  inuentos 
C,D,E,  produdi  numeri  F,G,H,  erunt  tres 
numeri  e quatuor  qu^fitis ; quartus  erit  pro- 
genitus numerus  I , cx  B in  vltimum  £. 

Apparatus  pro  aliis  quocumque  numero 
huiufmodi  numeris  minimis  continue  pro- 
portionalibus in  data  ratione.  Mufciplica,  in- 
ueniendos  tot  numero  minimos  numeros  in 
data  ratione , vno  minus  numero  ^ 
gratia  fi  Aperiendi  fint  quinque 
prius  quatuor;  per  primum  e duqbu! 
numeris  reperiendis  in  data  ratione; produ^ 
numeri  erunt  priores  minimi  numeri  qui 
ouxruntur;  yltimus  vero  erit  progenitus  ex 
fecundo  e duobus  prinis  minimus,  & vlcimo 
cx  illis  prioribus  tot  numero,  fcd  vno  mi- 
nus,quot  quaeruntur. 

Dcmonllratio  primxparys  , feuconclu- 
fionis  primi  apparatus.  Cum  diuifio  illa  ma- 
ioris per  minorem^  fit  fubtradrio  mitioris  d 
maiore  quoties  fieri  potefi,vtdiximus  in  de- 
finitione diuifionis ; fi  poflremus  diuifbr  ni- 
hil relinquens , fit  vnitas,  primi  duo  numeri 
dati  A,  B,  indicantes  rationem  datam ; erunt 
pcrprop.t.lib.7.primi  inter  (e  numeri : qua- 
re per  propof. a 3.1ib. ciufiiem , erunt  minimi 
omnium  eandem  cum  eis  rationem  haben- 
tium. Quod  fi  poflremus  diuifbr  nihil  rciiD- 
quens  fuerit  aliquis  numerus, ipfc  diuifbr  erit 
maxima  menfura  datoru  numerorum  datam 
rationem  habentium,  per coroll.  noflrum  x» 
ad  prop.  1.  libr.  7.  qus  in  exemplo  datorum 
numerorum  A , B , fit  numerus  C : ergo  per 
coroll.noflrum  ad  prop.  5 5 .libr*7.diuidcndo 
per  C,  fingulos  numeros  A , B , datos ; quo- 
tientes  D,  £,  erunt  numeri  minimi  omnium 
rationem  eandem  qus  A ad  B habentium. 
Keperi  mus  ergo  duos  numeros  minimos  da- 
tam rationem  habentes. 

Demonflratio  fecunde  partis , feu  pro  tri- 
bus numeris  minimis.  Imprimis  ottendam 
quod  numeri  inuenti  C,D,£,tres  infecundo 
apparatu , fint  proportionales  vt  A ad  B,  hoc 
ell  in  ratione  data.  Prim6cxAinA,fiidhtt 
cft  C;  & ex  A in  B,  procreatus  cft  D;crgo  per 
propofit.  1 7,  vel  1 8.  libr.  7.  edt  C ad  D , vt 

A ad 


, exempli 
inucftiga 
i minimis 
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A ad  B : Eodem  modo  quia  cx  B in  A,  geni- 
tus cft  D,  & ex  B in  B,fa<^usefl  E;  erit  quo- 
que per  cit.propof.  1 7. vel  1 8,  D ad  E vt  A ad 
B : quare  erunt  continue  proportionales  nu- 
men tres  inuenti  C,  D,  E,  in  eadem  propor- 
tione A ad  B.  Superell  offendere  quocfdnt 
romimi  omnium  eandem  ratione  habentium 
A ad  B:Quia  extremi  illorum  C^Eyfadifunt 
ab  A B minimis , ideoque  primos  inter  le 
per  24.prop.lib. 7.  infciplbs  du^i , erunt  ipH 

C, E,  extremi,  primi  inter  Ic  numeri  perpro- 
pof.2  9.lib.7.cit.quare  per  prxccdcntem  pro- 
poHt,  libri  prxfentis , tres  inuenti  numeri  C, 

D , £ , erunt  minimi  omnium  eandem  ratio- 
nem habentium.  Inuenimusergo  tres  nume- 
ros continue  proportionales  minimofqucin 
ratione  data. 

Demonfbratio  tercix  partis  pro  quatuor 
numeris.  Quod  tres  numeri  reperti  F,G,H, 
ITnt^continuc  proportionales,  licuti  A ad  B, 
notum  erit  ex  ilk)  difeurfu ; A multiplicatus 
ab  C,D, E, tribus  antea  repertis  minimis  nu- 
meris in  eadem  proportione  continua, qua  e(l 
A ad  B,  progenuit  F,G,H,  ergo  per  prop.  1 8. 
lib.7.ifti  progeniti  F,G,H,  eandem  habebunt 
rationem  ,qu^m  multiplicantes  C,  D,£,(ed 
idi  multiplicantes  per  demonflrationem  le- 
cundx  partis  prxcedentis  funt  in  eadem  pro- 
portione continue  proportionales,  qua  A ad 
B;  ergo  etiam  F , G,  H , erunt  in  eadem  pro- 
portione A ad  B continue  proportionales: 
InTuper  quia  A & B multiplicarunt  £ , l^r- 
lim  (umpti , & genuerunt  H & I , iBi  proge- 
niti H & i,  eadem  habebunt  rationem  qu^m 
A & fi  multiplicantes  per  cit.prop.  1 8 : erunt 
igiturquatuor  numeri  F,G,H,I,repcrti,con- 
tinue  proportionales  in  proportione  A ad  B. 
RelVat  probare  illos  eOe  minimos  numeros 
quatuor  in  illa  proportione,  ipli  A & B , ex 
apparatu , funt  minimi  numeri  inter  fe,  ei^o 
per  prop.  24.  libr.7.  erunt  primi  inter  fc;  pro- 
dudiquefuncin  apparatu,  C & E numen,ex 
dud^u  A & B inter  fc  ipfos,  & fadi  numeri  F, 
1, extremi  e didis  quatuor  proportionalibus, 
ex  multiplicatione  A,B,  in  C,E;  erunt  F & I 
numeri  extremi , inter  fc  primi  per  prop.  2 9. 
lib.7.Igitur  per  prop.  1 . lib.huius, inuenti  nu- 
men F,G,H,1,  quatuor  continue  proportio- 
nales in  ratione  A ad  B , erunt  minimi  om- 
ilium  eandem  rationem  habentium.  Fecimus 
ergo  imperatum. 

Pemonftrabitur  quarta  pars  de  quinque 
numeris,  & £cin  inhnitum  de  aliis  pluribus, 
alTumendo  principia  ^ artificium  patefa- 
dum  in  demonfiratione  tertix  panis.  &fic 
•impleuerimus  officium  imperatum. 


COROLLAKI  VM  I. 

tres  numeri  minimi  fint  continue  propcrtiondUs, 
extremi  erunt  quddrnii : fiauttm  (judtuor , cubi 
erunt ; (i  tfuimjue,  quddrdiotum  quadfdti : & fie 
in  in^mtum^femptr  txtremi  erunt  fohdi  continui 
numen  quos  Arnbmeticiprd/idntcsfpeeuUniur, 

Corollarium  hoc  notum  eft  ex  praxi  ap- 
paratus, & natura  illorum  numerorum 
i Geometricis  figuris  denominatorum,  quo- 
rum definitiones  non  tradidit  Euclides,  nifi 
quadratorum  & cuborum, def.i8.&:  19.11.7. 

COROLLARIVM  I I.  * 

Cxtremi  numeri  continue  proportundlium  quot-‘ 
cumque  msnimorum  tn  ddtd  rettone  j funt 
femper  inttr  ft  prsmi. 

Eodem  artificio  id  demonftrabitur,  quo 
oficnfi  funt  in  (ccunda  parte , in  inuentis 
tribus  C,D,E,clTc  extremos  C,£, primos  in- 
ter fc;  lumin  tertia  parte  txircmosFjI,  ex 
quatuor  inuccis  F ,G,H,I,e£lc  inter  fc  primos. 

COROLLARIVM  IU. 

Dw  minimi  numeri  in  dau  ratiene , metiuntur 
pmnes  medios  numeros  miutmos  quotcumque  ite 
eniem  rttiont  proportionales  conttnue, 

HOc  manifeftum  eftex  axiomate  7.  lib.  7. 

ejuia  cx  apparatibus  producuntur  illi 
0'cdi)  ex  illorum  multiplicatione  minimo- 
rum duorum, in  alios quoldam  numeros.Sic 
A,&  B,  metiuntur  D medium  e tribus  C,  D, 
E,  inuentis:  Tum  etiam  A & B metiuntur 
G,  H,  duos  medios , e quatuor  in- 

uentis. & lic  deinceps. 

PROPOSITIO  III. 

Si  fint  quotcumque  numeri  dein- 
ceps proportionales  , minimi 
omnium  eandem  cum  eis  ra- 
tionem habentium  ; Illorum 
extremi  funt  inter  fe  primi. 

SVppofitto.  Sint  quatuor  numeri  exempli 
gratia  coutinu^  proportionales,  minimi 
X a omnium 
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omnium  eandem  ctim  eis  rationem  haben- 
tium : Dico  A & D , extremos  illorum , efle 
inter  fe  primos. 

A j B , C , D, 

E , F- 

Apparatus.  Perprop.35.1ibr.7. Reperian- 
tur  duo  minimi  numeri  E,F,  in  ratione  A ad 
Bjvcl  B ad  C,  vel  C ad  D. 

Demonftratio  huius  propofitionis  depen- 
det ex  coroll.i.  propof,  prxccdentisfecundse 
declarato  in  dcmonftratione  fecunda  & ter- 
tis partis  citats  prop.a» 

**  PROPOSITIO  IV. 

Rationibus  datis  quotcumque  in 
minimis  numeris,  reperire  nu- 
meros deinceps  minimos  in 
datis  rationibus. 

SVppofitio  erit  varia  pro  rationibus  da- 
tis. Prima  cum  dantur  dux  rationes;  Al- 
tera cum  dantur  tres ; Tertia  cdm  dantur 
quatuor;  & lic  deinceps. 

SuppoHtio  prima , fint  datx  dux  rationes 
in  minimis  numeris  A ad  B,&  C ad  D:  opor- 
teatque  reperire  minimos  numeros  deinceps 
proportionales  in  illisdatis  rationibus* 

A ad  B.  C ad  D. 

F.  E.  G. 

H. 

L K*  L. 

Apparatus.  Perprop.3tf.libr.7.reperiatur 
£ minimus  numerus  quem  metiantur  B & 
C^lecundus  & tertius  ^ datis  A,  B>C:  & vide 
per  diuiHonem  quoties  B contineatur  in  £^de 
per  quotientem  multiplica  A numerum, pro- 
dumserit  F numerus  primus  k quxdtis ; fe- 
cundus verd  erit  Einuentus  numerus.  Tum 
etiam  aduerte  perdiuihonem  quoties  C con- 
tineatur in  £ , & per  quotientem  multiplica 
D numerum , produdus  G numerus  erit  ter- 
tius quxiitus  nu  merus : & Dico  F,  £,  G,  efle 
numeros  minimos  tres  in  datis  rationibus  A 
ad  fi,  & C ad  D. 

SuppoGtio  fecunda.  Sint  datx  tres  ratio- 
nes A ad  B,  C ad  D , £ ad  F , in  minimis  nu- 
meris: & oporteat  reperire  quatuor  minimos 
numeros  deinceps  proponionales  in  iliis  cU* 
cis  rationibus  tribus. 


A.  adB.  C.  adD.  E.adF. 

H.  G.  I.  K. 

M.  L.  K.  N. 

O.  P.  Q.  R. 

Apparatus,  Per  prop.  Iib.7.  reperi  mi- 
nimum numerum  quem  metiantur  B & C, 
fecundus  & tertius  e datis,  inuencustUe  nu- 
merus Gerit  fecundus  e quxfitis.  Prxtcrei 
inueftiga  per  diuiOonem  quoties  B continea- 
tur in  G,  feu  illum  metiatur,  & per  quotien- 
tem multiplica  A,  producetur  H numerus 
primus  e quxHtis  t tdm  etiam  per  diuifionem 
inquire  quoties  C contineatur  in  G,feu  illum 
metiatur,  & per  quotientem  multiplica  D; 
produdus  numerus  I erit  tertiusequxGcis. 
lam  ver6  vel  numerus  £ metitur  I numerum 
mod6  inuentum , vel  non  metitur  .*  G metia- 
tur, vide  per  diuifionem  quoties  ipfe  £ meti- 
tur ipfum  1 , & per  quotientem  multiplica  F 
numerum  podremum  c datis ; produdus  nu- 
merus K erit  quartus  &podremus  e quxG- 
tis.  Si  verd  £ non  metiatur  I,quod  per  diui- 
Gonem  inuedigabitur  & concludetur,  tum 
alius  cafusquod  meciatur;Inuediga  perprop. 
56.  libr.7.  numerum  K minimum  quem  me- 
tiantur £ & 1 , ide  numerus  K erit  tertius  d 
quxGtis  quatuor : Prxtere^  vide  per  diuiGo- 
‘nem  quoties  X metiatur  K,&  per  quotienteni 
multiplica  G inuentum  prius  fecundum  nu- 
merum, produdus  numerus  L eritfecundus 
^ quxGcis  quatuor ; tum  multiplica  per  hunc 
eundem  quotientem,  numeru  H prius  inuen- 
tum primum,  produdus  numerus  M erit  pri- 
mus e quatuor  quxGcis : denique  vide  quo- 
ties E metitur  K quartum  prius  numerum 
inuentum,  & per  quotientem  multiplica  F 
numerum,  produdus  numerus  N,  erit  quar- 
tus numerus^  quxGtts quatuor : Etdicohos 
numeros  M,L,K,N,  in  hoc  cafu  l^ndo  cfle 
deinceps  proportionales  minimos  indatis  tri- 
bus rationibus  A ad  B,  C ad  D,  E ad  F:Tum 
dico  quatuor  numeros  H,  G,  1,  K,  efle  etiam 
minimos  deinceps  proportionales  in  datis  eil- 
dem  rationi bustribus,in  primo  tamen  cafu. 

Demondracio  aflertionis  in  duabus  ratio- 
nibus datis,in  minimis  numeris  A ad  B,&  C 
ad  D;  quod  Gnt  numeri  £,  F,  G,  inuenti  mi- 
nimi in  proportionibus  datis.  Imprimis  quod 
datas  habeant  deinceps  proportiones  : Quia 
ex  natura  diuiGonis,  & axiomate  7.  libr.7.  A 
& B numeri  xquemetiuntur  ipfos  F & £ nu- 
meros ; illos  per  eundem  numerum , puta 
metiantur:  ipGc^ue  A & B multiplicantes  ip« 
fum  H, producent  F,£,per  ^«axio.lib.7;vnde 
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tntpw  prw->S-lil>-7-vt  A aii ]3,iu F jd  11.  & C mctiuntiir, maior  minorem, quod rcpu- 
llojim  difcurfu  fjfto,quia  C Si  13  jquemc-  cn.it;crgo  faMi  erit  politio  inuefla  ab  aducr- 
.tiumurex  natura  diui^onisSi  ax.7.  lio.7.ip-  ?ario,qimdfintaIi|  minimi  numeri  abinucn- 
IbsL  & G,  illos TCr eundem  numeruiu  puta  tis  11, r;,l,K, quatitor;  vndecruniipli minimi 
H,meticntutdpfiqucC,D,multlplicaiitesH,  rifti  inueiiti  in  datis  prr^rtioiiibus  tribus, 
producent  E,G, per  9.ax.lib.7.vndccrit  per  Age  verti  dcmonftrcmus  in  fecundo  cafu, 
prop.18.  ciuidem  iib.vt  Cad  Dita  Ead  Gi  quando  E non  mititurl  numerum,  quod  in- 
Qiiarcinucnti numeri  tresF,  E,G,cnintdc-  UEi\ti  aliiquatuor  mimcrl  M,L,K,N,fint  de- 
inceps-proportionales  in  rationibus  datis  inceps  proportionales  in  datis  cifdcm  tribu* 
1'  _ 1 ■ rJiioniDus;&quod  fint  minimi  numcriierittj. 


lingulis  in  eildcni  datis  rationibus  , li  licri  metiuntur  ex  natura  diuilionis&ax.o.llb. 7. 
potirt,I.K.I-.  Ergo  quia  A&  B minimfnii-  erit  vt  H ad  G,ira  Mad  L,Jc  vt  G ad  I,ital. 
meri  dati  (iint  in  iua  proportione , ipli  per  ad  K :Scd  ell  ctia  vt  H ad  Gpta  A ad  B;  3e  vt 
prop.at .lib.7.  axjuemeticnturfuos  proprios  Gad  I,ita  Cad  D;quia  A ad  B,ipfosH  & G; 
maiores  l,K,  in  eadem  projiortioneintitiSos  R.  C & D,ipfosU  aelxquemctiunturiErgo 
ab  aducriario,  \ ipliim  l,!t  B ipfiim  K.-fimili  erit  vt  Aad  B,ita  M ad  I.;&  vt  C ad  D,ita  l. 
modo  C & D arquemetientur  fuos  maiores  aJ  K,per  1 1 .prop.lib.j.Scd  cA  vt  E ad  fyta 
in  c^cni  propuitioncimic<Aos  K,1.,C  ipfum  K ad  N,quia  E & I-,.tquemetiuntur  ipibs  K, 
K , b iplum  L : Ciim  ergo  habeamus  duos  N : funt  igitur  quatuor  numeri  inuenti  M,[., 
numerus B,C,cundemKUmcrum  K mc4^-  N,deinccpsproportionalcs indatis  raiio- 
tes,ciidcm  etiam  metietur  E numerus  quem  nibus  tribus,quod  erat  primo  probandum. 
BA  C metiiiturexapparatu,  idqueperpro-  Quod  fi  non  fint  minimi,)intfi  fitri  poAitaUj 
pefir.  J7.  libr.  7.  ergo  E numerus  maior  minores  0,P,Q,R,incifdc  datis  rationibus: 
'metitur  minorem  K inuedvm  abaduerfa-  Cum  A & Blintcxdatis  minimi  infuapro- 
rio,  tx  ciuspolitioncimicdarhoc  abfurdum  portione, ipfipcrprop. a 1. lib.7. xquemetien- 
dondemnat  ipfam  politionem  negantem  re-  turOA  P,in  eadem  ratione  numeros,  videli- 
pcrto$trc$oumcrosF,E,G,cflc  minimosin  tet in noArare,B ipfiim P:tumctiam CAD 
datis  duabus  rationibus:  cniqt  igitur  mini-  minimi, 'anjucmeiurabunt  fuos  maiores  P,Q, 
mi  quod  erat  probandum.  nimirum  a,l  rem  noAram , C minor  fuum  P 

DcinonOratio  aA'ertionis  primi  cafus  in  malorcmtcumcrgoB  A C,  ipfiim  P menfii- 
caiis  tribus  rationibus , in  minimis  numeris  rent,ciiamG  minimusmcnfiiratusabBA  C, 
A 7d  B,  C ad  D, Ead  F;  quando  Emetitur  eundem  Pmcnfiirabunt  perpropofit,  37.  |i- 
tcrtium  1 numerum  c quxfitis.  Primam  au-  bri  Irptimi.  Sed  A probauimus  ede  yt  G ad 
temoAcnderC  dportet  H,G,J,K,  quatuor  r»-  I,  ita  L ad  K,  hoc  ell  ita  Pad  Q ; erit  viciAIm 
pcrtosnumcros,eAcdcinceps proportionales  per  ifi.prop.lib.5.vcGad  P,ita  1 ad Qiqua- 
in  illis  tribus  datis  rationibus:  A A B,pcr  na-  re  cUm  G mcnfiirit  ipfiim  P,mctictur  A 1 ip- 
turamdiiiifionis  A 7.  axio.libr.7.ipfosH,G,  fum  Q:  verum  metitur  E eundem  Q,  per  2 1 . 
numeros xqucmcnfiirant,  erit  vtendocifdcm  propor.libr.7.quia  £ A Finfua  profortionc 
principiiscitatis  in  demoAratioise  ^rxceden-  minimi , aiqucmcnfiitcnt  Q,A  Rciuidem  ra- 
tis afiertionis,vt  A ad  B,ita  H ad  G : tum  vt  tionis,nimiru  in  re  noAra  E minor,  maiorem 
C ad  D,ita  G ad  1 :tilm  vt  E ad  H,iu  1 ad  K ; fiium  Q:  quia  igitur  1,  A £ metitur  Q,  ipfiim 
• , ^ , s . etiam  Q menlurabit  numerus  K rocniuratu* 


^ numen  H,G,I,K,indatis  ratiunibus.Sed  ris  0,P,  Q,R,minoribusqulm  inuenti  M,L, 
quod  fint  minimi  fupcrcA  demonArandum;  K , N , manilcAam  faciCabfurditatem  ilJo- 
fi  non  fint  mioimi  fint  fi  fieri  pollit  alijqua-  rum  0,P,Q,R,  numerorum, A ab  figno  ve- 
tuor minores  L,M,N,0,'Cnguli(mgulis,  in  hta'tcm  llioru  quatuor M,L,K,N, videlicet 
cifdcm  datis  rationibus : lamvcrb  quia  A A quodfint  minimi  in  datis  rationibus  tribus. 
E minimi  dati  funt  in  fua  proportione,  ipfi  Quod  fi  quatuor  dentur  rationes.  Oporte- 
perprop.21 . bbr.7.  xquemetienturfuos  nu-  bit  prius  inucnire  numeros  dcinrcps  propor- 
lores  L A M,.TidelicccL,ruum  maiorem  M:  tionalcs  minimosin  tribus  rationibus  exiliis, 

ItaetiamC  AD,  fuos  maiores,  nimirum  C vti  prxAitiidiis  in  fecbndo  apparatu  A de- 
miiior  ,fuum  M maiorem : QuiaautcraB  A monArationpfiipcripris  aflertionisiTiimpto 
C,ipfum M mcnfurant,iDetictur per  37.1ibr.  quarta  inuenicDdavtendumcritartificioco- 
7.  eundem  M,  numerusG  minimus  qucm.il  dem  tradito  in  fiipcrioribus  duobus  c^bua 


DemonAratio  aflertionis  fecundi  cafiis. 
Quandoquidem  H,C,1,  ipibs  M,I.,K,  axjuc- 


atur , vnuc  erunt  ais  ab  I,A  Eunaior  nimirum  minorem,  hoc  ab- 
er  i S.prop.lib.7.  di-  fiirdumquia  procedit  ab  inueSis  aliisnume- 


ad 


% 
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CKi  tertiam  inucniendam.  Qj^ix  omnia  cifdcm 
•principiis  innituntur  titatjs  in  fuperiore  dc> 
monftratiouc. 

PROPOSITIO  V. 

plani  numeri  ratione  inter  fe  ha- 
bent ex  lateribus  compofitam. 

Ha€c  propofiliodcmonftrata  remanet  in 
prupoCa  j.lib.^.proutcxplicauimus  in 
cligrcliionis  nuftrx  ad  librumy.  propoGt.14. 

PROPOSITIO  VI. 

Si  fint  t^iiotcumque  numeri  dein- 
ceps proportionales  •,  primus 
autem  fecundum  non  metia- 
tur , neque  alius  quilpiam  vl- 
lura  metietur. 

CVm  dentur  numeri  continue  propor- 
tionales,primus  (lcundi,&:  tertius  <{uar- 
tiy  & Gc  de  aliis  > ( intolligendu  anuccdcntcs 
&:  conlequciUvsin  rationibus  cifdcm  ) xqiic- 
multipJcx  cftjVcl  eadem  pars, vel  c.rdtm  par- 
tes; vel  fubxqucmultiplcXjiLXtadd.ao.lib.  7. 
Ergo  cum  m numeris  continue  proportiona- 
libus, Ht  primus  ad  fcctindum,vi  leamdus  ad 
tertium,  & fic  deinceps;  fi  primus  non  metia- 
tur (ce'undum , neque  Tccundus  metietur  ter- 
tium , Gc  deinceps : quocirca  neque  alius 
quifpiaro  antecedens  fuuai  conTcqucotcm 
xnciietur. 

Quod  fi  propofitio  rntclltgatur,quod  nul- 
lus numerus  ^ datis, vllum  alium  metiatur, li- 
cet pon  fit  fuus  conlcquens , ita  dcmonfiraiV- 
'da  erit. 

A.  B.  e.  b. 
t.  F.  G. 

Stippofitio.  Sint  ifli  numeri  A,B,C,  D, 
continue  proportionales,  & primus  A non 
hictiatnr  B fecundum : Dico  nullum  ex  his> 
vllum  quemlibet  alium  metiri  polle. 

Apparatus,  per  prop,:. libri  huius,  fuman- 
tuHrcs  numeri  E,F,G,  minimi  in  ratione  A 
ad  B.  probandum  quod  A prirau*  non  me- 
tietur tertium  C. 

Dcmonllratio.  Quia  vt  cft  A ad  B , itacft 
E ad  F;  & vt  B ad  e , ita  F ad  G ;eric  ex  x- 
cuaiiratt  per  prop.  1 4 libr.7.  vt  A ad  C,  ita  F 
ad  H : Sed  eft  vt  A ad  B ; ita  F ad  G ; & nou 
Oictitur  A numerus  numerum  B,  ergo  neque 


numerus  F menfurabi  t numerum  G ; fcd  ne- 
que F erit  vniias , alioqui  vnitas  omnem  nu- 
merum raciicns  iuxta  5.ax'io.libr.7.mctiretur 
G.  lam  vero  cum  fint  lumpti  muneri  tres  F, 
G,  H,  minimi  deinceps  proportionales,  ex- 
tremi illorumF&G,  erunt  primi  inter le, 
per  3.prop.Iib,  huius,  & non  ht  vnitas  F,non 
metietur  i ,ipfum  H,ex defin.i  t.Iib.7.  quare 
neque  A metietur  C,  cum  fic  A ad  C,vt  F ad 
HjVti  ofiemlimus.  Eodem  artificio  probabi- 
mus, quod  ne*quc  B Iccundus,  numerum  ter- 
tium C,  metietur.  Quod  fi quatuor  numeri 
minimi  fumantur  per  propof  i.libr.huius,  in 
ratione  A ad  B , demonftrabimus  ex  cif- 
dem  principiis  quod  neque  A quartum  D; 
neque  B iplum  D,  neque  E metietur; 
fic  in  infinitum  de  reliquis,  quod  erae  con- 
cludendum. 

PROPOSITIO  VII. 

Si  fint  quotcumque  numeri  dein- 
ceps proportionales  : primus 
autem  extremum  metiatur : is 
etiam  metietur  fecundum. 

S\'ppofitJ*o.  Sint  ilB  numeri  deinceps  pro- 
portionales A,  B,  C,  D,  E,  primuiqiie  A 
metiatur  vhimum  E ; Dicoquod  etiam  me- 
tiatur fecundum  B. 

Demonfiratio.  Efio  fi  fieri  pwfHc , ppmus 
A non  metiatur  fecundum  B;  ergo  per  prs- 
ced.prop.6.  neque  metietur  A primus  extre- 
mum E,  contra  fuppolitioncm  conceilam  leu 
admiffam.  abfurdum  hoc  confequens  ad  po- 
fitionem  contradicentem  allcrtioni,  indicat 
ipfam  pofitionem  repugnare  rationem  , 
allcrtionem  propolitionis  rationi  clTc  conior- 
xnem. 

PROPOSITIO  VIII. 

Si  inter  duos  numeros  medij  con- 
tinua proportione  ceciderint 
numeri : quot  inter  eos  medij 
continua  proportione  cadunt 
numeri ; tot  & inter  alios  ean- 
dem cum  illis  habentes  ratio- 
nem medij  continua  propor- 
tione cadent. 

SVppofitio.  Sintduo  numeri  A,B,&;duo 
ilij  numeri  firqui  erdem  ratio  A id 
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B,rux  E ad  F : cadanti^uc  inter  duos  primos  inter  duos  numeros  fbla  vnitatt;  differentes, 
A,B,mcdi|nuracriC,D,duo,continuepro-  vel  inter  duos  numeros  differenfes  binario; 
portionalesiDicoctiaminuralios  duos  U,F,  quod  Heri  nullo  modo  pofTc  manifoftuin  dl; 
eadere  etiam  duos  alios  L , M , numeros  me-  nullus  enim  cIl  talis  numerus  inter  vnitatem 


dioscontinut  proportionales,  » 

Apparatus.  Per  prop.z.Iibr.  prxlentis.  Su- 
matur qiucuof  numeri  minimi  deinceps  pro- 
portionales in  ratione  A primi  ad  C , fecun- 
dum,quia  dantur quatuor  numeri  A,C,D,E, 
continue  proportionales ; lintquc  ilU  minimi 
quatuor 

A 2rf.  C 56.  D 54.  BSr. 

\ G 8.  Hia.  1 18.  K 17. 

E 31.  1.48,  M72.  F108. 

Dcmonrtratio.  quia  dantur  A aJ  C , A'  C 
ad  D,  &:  D ad  B,io  eadem  ratione ; fumpti 
funt  mmimiG,H,I,K, in  eadem  ratione  prx- 
dida  deinceps  proportionales  ; erit  per  14. 
prop.libr.7.  ex  xquo  A ad  B,vt  G ad  K ; fed 
datur  E ad  F 5 ve  A ad  B;  ergo  pe  r prop.  1 1 , 
lib.  $,cric  vt  E ad  F ita  G ad  K : Sunt  autem 
per  5.  prop.libr.  huius  G & K piirai  interfe, 
uia  extremi  funt  minimorum  fumptorum 
cinceps  proportionalium, -erunt  ergo  iidem 
G & K minimi  in  fua  proportione  iuxta  pro- 
por.2  5.1ib.7.quareper  prop.  a 1.  lib.  7.cit. me- 
tientur xque  tuos  maiores  prxdi(flos  E,  F,in 
•fua  eadem  proportione  cxiucntcs,G  quidem 
menfurabit  E luum maiorcmj&  K fuum ma- 
iorem F.  lam  vero  fi  fumantur  L , M,  xque- 
snuitiplicesH,  I,  vtcft  multiplex  E ipfius  I, 
vel  F ipfius  K ; erunt  E,L,M,  F,  xquemujti- 
pliccs  fuorum  minimorum  G,H,I,K,  eodem 
ordine ; Cumque  fit  G ad  H , vt  H ad  i , & 
fumpti  Imt  xqucmukipliccs  illorum  E,  L,L, 
M, eodem  ordine;crit  E ad  L,vt  L ad  M,per 
4.prop.libr.5.  clcm.  Cumque  etiam  fit  H ad 
i,vt  1 ad  K , & fint  illorum  xquemultiplices 
L,M,M,F, erit  per  cit,4.prop.  Lad  M,vt  M 
ad  F : funt  igitur  continue  proportionales 
quatuor  numeri  E, L,M,F;cocquc  cadunt  nu- 
meri interroedi]  L,M, inter  E ^ F,i|Uot  cade- 
bant C , D,  inter  duos  alios  A , B.  quod  erat 
demonfirandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I. 

Inm  duos  svnuros  pof9twnk  dupU,  ytlfufrtpttm 
thuUiucumfuUt  vtt  fuperbipartmtu , ngn 
ppttHmedminci^tnumtm* 

NAm  per  hanc  prop.  caderet  medius  nu** 
merus  proportionalis  inter  t & a,  vd 


& binarium  minimos  terminos  proportionis 
duplx;fcdn  caue  inter  duos  vnicate  difTcrcn-< 
tes ; & qui  medius  efle  poteft  inter  duos  bina- 
dd  ditferentes , impertmens  eft  vt  fit  medius 
proportionalis.  '' 

CpROLLARI  VM  NOSTKVM 
I J. 

L4tu$  quMlrati  & eim  diameter  tutt  pejfunt 
numerk  exprimi  ambe» 

NAm  per47.prop.iib,i.cumquadratum 
diametri  fic  xquale  quadratis  duobus 
laterum,  erit  duplum  vnius,hoceft  vt  2. ad  !• 
eft  autem  per  coroll.prop.ao.libr.^.  quadra- 
tum fuper  primam  redatrt  lineam  k iribus 
proportionalibus,  ad  quadratum  fuper  lecun- 
dam.  Sicut  prima  recta  a adtertiami,inno-. 
ftio  tafu  : ergo  C fecunda  rcfti  hoc  eft  latus 
quatlraii  numeris  exprimi  poflfctjefict  medius 
proportionalis  inter  2 & 1.  quod  cum  nullus 
numerus  taiis  eflepoflii,percorolitprxcedcn$ 
noilrum;  latus  quadrati  numerisexprimi  noa 
poterit  ficuti  latus  aliud  ieu  diameter  vt  a. 

PROPOSITIO  IX. 

Si  duo  numeri  lint  inter  le primi, 
& inter  eos  medij  cotinua  pro- 
portione ceciderint  numeri : 
quot  inter  eos  medij  continua 
proportione  cadunt  numeri  j 
totidem  & inter  vtrumque  eo- 
rum, ac  vnitatem,  medij  conti- 
nua proportione  cadent. 

SVppoCtio.  Inter  duos  numeros  A,B, pri- 
mos i nter  fe,  cadanc  medij  continui  pro- 
portionales numeri  C , D ; Aliero  tot  etiam 
medios  incidere  numeros  continue  propor- 
tionales inter  Voitatem  & A primum  c da- 
tis; tum  etiam  totidem  inter  vuiutem  & al- 
terum B e datis. 

Apparatus.  Pera.propof.librihuius,repe- 
riantur  duo  numeri  H , F minimi  in  ratione 
A primi  e datis , & primi  C intermediorum 
cadentium:  Tum  etiam,  fumantur  in  eadem 
proportione  A ad  C ,tres  minimi  numeri  G, 

X 4 H,I, 
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PROPOSITIO  X. 


H,t,c&m  quituar  ilij  K,L,M,N,  minimi  nu- 
oieri  in  caijcm  pr6portionc  A ad  fic  de- 

inceps quoufque  tot  numero  fmt  Minimi  nu- 
merij  quot  funt  in  datis  fc  mediis  interciden- 
tibus inter  iilos : Vt  in  exemplo propofits»  A, 
e,  D,  B;  nam  interdatos  A & 'BprimoS,  po- 
iTtifum  duo  e , D , continue  prupurtionues 
Oiim  datis  A,  B, 

A.8.  C.ii.  D.i8.  B.:?. 

Vmtis 

£,  X"*  3* 

Cq.  K6.  I3. 

K8.  Lii.  H18.  Nay. 

• IHnnonftratio.  Dati  fiint  A&  Bcxtrcijii, 
primt  inte-  fe,crgo  per  prop.l  .lib.hu'tus,qua- 
tuor  numeri  A>C',C),B,  erunt  minimi  A:  qtii- 
dem  in  proportione  Aad  C;8;  quia  Ii  ad  I', 
cft  ex  apparatu  vt  A adC;eruntper  ii.prop. 
libr.3  .quatuor  illi  Aje,D,B,  in  prisportionc 
£ ad  F , minimi  fetrper : Verilm  per  apjsara- 
tum  funt  totidem  fumpti  numtri  minimi,  K, 
4,-, M,  N,  in  eadem  propoitione  A ad  C,  vel 
Ead  Pjci^oifti  K,L,M,N, erunt  rqualesii- 
•lis  A,r,D,B,fingulifingulis; v.g. K,&  A; 
I.  & C M 8c  D ; N 6:  B : Quod  (int  squales 
probatur;  Si  enim  eilcnt  injKjualcs , cum  fint 
minimi  in  eadem  proportione,  aliqi)i-c0ent 
minores  minimis , contra  omnem  rationem, 
lam  vero , cum  ex  apparatu  demonftrationis 
propof.a.Kb.  huius,  li  multiplicans  reipfum, 
genuerit  G ;&  multiplicis  idem  E,ipfum  G, 
produxerit  K; metietur iuxta  7,axio.lib.7.E 
numeruS  numerum  G , per  £;  & G ipfum  K 


Si  inter  duos  numeros  & vnita- 
tem,  continue  proportionales 
ceciderint  numeri  t quot  inter 
vtrumque  ipibrum  & vnita- 
tem  deinceps  medij  continua 
proportione  cadunt . nymeri ; 
totidem  & inter  ipfbs  medij 
continua  proportione  Cadent. 

SVppofitio.  Inter  vtrumque  numerum  A, 
B,&  vnitatcin,mcdieotspioccumquc  nu- 
meri continue  prnportionalcS;puu  intervni,- 
tatein  & A ,ilu  trcsC,  D,  E:  A:  iotvr  vnita^ 
tem&  B,  iiliali)trcsF,G,H,illisanuItitudi- 
lic  squales' : Alfero totidem  mediare  nuroo- 
ros,  videlicet  ili  exemplo  dato  ,ttkS 
continue  proportionales  inter  A & B. 

Apparatus,  Multiplicetur  CpcrH,gcnc- 
rcturque  I numerus:  tum  C multiplicet  I,Ac 
G,leOiGni,liant<^uc  K,L.  InliipcrC  niulii- 
jilicans  ipibs  K,I-,H,ftorfim,produtat 
O,  numeros  totideminter  A S.  B,quot  fune 
medij  inter  vnitacem  A:  A, vel  B. 

ncmunliratio.  Exdatis  ,cB  vnitasad  C, 


per  £ eundem : fnl  per  3.  axioma  vnitas  ip- 
mm  E rocutur  per  E ; ergo  vnitas  xquemen- 
furabit  ipfum  E;  & £,  ijpfum  G ; & G , ipfum 


Ktquarc  per  20.  dcf.iibr.7.  eilmeadem  pars 
fit  vnjtas  ipfius  £ , Se.  £ ipGus  G,  A:  G ipGus 
K,propqrtionales  erunt  deinceps  vnitas  Se 
numen  J3r,  G , K,  Anilicio  eodem  & ex  ctf- 
dem  principiis  oftendentur  proportionales 
continue  vnitas  & F,  1,  N ; Sunt  autem  A Se 
K xqualeslcutidcmnumeri;tOm  etiam  B,N; 
vti  probauimus  ; tot  igitur  cadent  numeri 
continue  proportionales  inter  vnitatem,  Se 
quemlibet  extremorum  A Se  B datorum, 
quot  ceciderint  numen  proportionales  inter 
A Se  B.  quod  erat  {lemonUtandum, 


pCr  j.ax.bbr.cit.  vnitas  metitur  C per  ipfuin 
C , ergo  S:  C metietur  ipfum  D per  C , Se  D 
ipfum  £ per  r,  Se  E ipfum  A per  C : vnde  C 
multiplicans  feiprum,  genuit  O,  A:  C multi- 
plicans Dtecit  E,  Se  C multiplicans  E fecit 
A, iuxta  9.ax.libr.7.  Excifdem  prineipiis  fc- 
^itblquod  F multiplicans fciplum,gcnijit 
G,  8emultiplican$GproduxitH,8emuIri- 
plicansHprocrcauit  B.  CumcrgoC  & F,fc- 

A8t.  Midi.  M 313.  0^48.  Biapd. 

L108.  Haid. 


E 17.  K54. 

Itl 


C.  5. 


Vnitas 


C 3d. 


F.d. 


ipfos  miiltipbcantcs  genuerint  I,  Se  C mulri' 
plicans  C genuerit  D,crit  per  17.prop.lib. 7. 
vt  C ad  F , ita  O ad  I.  Eodem  modo  quia  1* 
multiplicans  C &F,  produxit  I Se  G , erit 
per  eandem  propolit.  17.  vt  C ad  P , ita 
1 ad  G ; erunt  igitur  continue  proror- 
tionaies  D , i , C , in  ratione  C ad  F: 
..  . Infuper 


B 
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Infuperquia  C multiplicauit  D,I,G,genuit- 
quc  E,K,L;erunt  EKL,eindem  continuam 
proportionem  quam  D, 1,0, per  1 5 .pr6p.lib. 
^,Sci6.  eiuliiem  libri , hoc  cftquim  CadF: 
Priterei  quoniam  C & F multiplicantes  G, 
produxerunt  L & FI,  erit  per  t8.prop.libr.7. 
vt  C ad  F,  ita  L ad  Fd : habemus  igitur  qua- 
tuor  numeros  E,  K,  L,  FI,  continue  propor- 
tionales in  ratione  C ad  F.Deniquequoniam 
C multiplicans  E, K,L,H, genuit  A,M,N,0, 
ifti  poftremi  erunt  in  eadem  ratione  atque 
multiplicati  E,K,L,FF,per  prop.17.  libr.7.& 
vtC  adF,  per  1 i.propofJib.5.  Simih  modo 
quia  C 8c  F multiplicantes  Fd, procrearunt  O 
& B,  erit  per  1 8.  lib.7.  vt  C ad  F,ita  O ad  B: 
Quinque  ergo  habemus  numeros  continui 
proportionales  A,M,M,0,B,  in  ratione  C ad 
F.Quarc  tot  intermedij  proportionales  erunt 
inter  A & B,quot  inter  Fi  vel  B,&  vnitatemj 
quandoquidem  tot  fafti  funt  M,  N,  0,quot 
erunt  C,D,E,  vel  F,G,Fi.  Demonftrauimus 
ergo  propoCtum. 

PROPOSITIO  XI. 

Duorum  quadratorum  numero- 
rum vnus  medius  proportio- 
nalis eft  numerustEt  quadratus 
ad  quadratum  duplicatam  ha- 
bet lateris  ad  latus  rationem. 

SVppoCtio.  Duo  lintquadrati  numeri  A, 
& B ; Dico  inter  hos  duos  quadratos  nu> 
meros  incidere  medium  numerum  propor- 
tionaiem  £:Tum  dicoquadratum  numerum 
ad  quadratum  numerum  habere  duplicatam 
rationem  lateris  ad  latus. 

c.  3.  D.  7. 

A 9.  £ 21.  £49« 

Apparatus.  Latus  quadrati  A,  (jt  C;  & la^ 
cus  quadrati  B,  Iit  D.  & G multiplicet  D,  fa- 
ciens £ numerum. 

Demonllratio.  C multiplicas feipfum  pro- 
duxit A qUadratum  per  dehn«i<S.&  1 8.1ib.7] 
& idem  C multiplicans  D, fecit  numerum  £; 
ergo  per  prop.  1 7.  lib.7.  erit  vt  C ad  D,  ica  A 
ad  £.  Eodem  modo  D multiplicans  feipfum, 
genuit  B quadratum  per  def.  citatas;  & mul- 
tiplicans C , procrcauit  E;  ergo  per  cit.prop. 
J 7.erit  vt  C ad  D,  ita  £ ad  B.  V ndc  £ t vt  nu- 
meri A,E,B,  fint  continue  proportionales, & 
. inter  duosquadratos numeros  A &B,incidat 


numerus  E medius  proportionalis.  Denique 
quia  funt  cresnumeri  prxdidi  A, E, B, conti- 
nue proportionales,  primus  A quadratus,  ad 
tertium  B quadratum,  duplicatam  habebit 
rationem  A ad  E per  26.defin.Ub.7.  Et  quia 
ratio  A ad  £ odenfa  eft  eadem  qus  C ad  D, 
lateris  ad  latus , ideo  per  1 1 . prop.  libr.  5 .erit 
ratio  A ad  B duplicata  eius  qux  eft  C ad  D. 
Probauimus  ergo  duas  aOertiones  propolt- 
tionis  prxfentis. 

PROPOSITIO  XII. 

Duorum  cuborum  numerorum 
duo  medij  funt  proportionales 
numeri. 

Et  cubus  ad  cubum  triplicata  ha-' 
bet  lateris  ad  latus  rationem. 

SVppofitio.  Dati  fint  duo  numeri  cubi  A, 
& B : Dico  primo  inter  eos  mediare  nu- 
meros duos  H , 1 , proportionales.  Sint  prx- 
terc4  cuborum  A & B , numerorum , latera, 
numeri  C,D,C  quidem  cubi  A,&  D cubi  B: 
Dico  fecundo  cubum  A ad  cubum  B habere 
triplicatam  rationem  lateris  fui  C ad  latus  D 
alterius. 

Apparatus.  C latus  multiplicando  reipfum 
producat  E ; tum  D aliud  latus  ducendo  le- 
ipfum,  generet  F ; tum  C ducendo  D,  efSciat 
G;deniqueC  multiplicando  G, procreat 
D multiplicando  G , faciat  I. 

A 17.  H 3^.  I 48.  B 64. 

£ 9.  G 12,  F 1^4 

C 34  D 4. 

Dcmonftratio.  C ducendo  fc  ipfum , & D 
fcorfim,  progenuit  E, & G,ergo  per  1 7*prop* 
lib.7.erit  vt  C ad  D,ita  E ad  G : Similiter  D 
multiplicando  reipfum, & C,procrcauitG  & 
Fjcrgocrit  percit.  prop.i7.vtCadD,itaG 
ad  F ; quare  continue  proportionales  erunt 
hi  numeri  £,F,G,  in  ratione  C ad  D.Infuper, 
quia  C multiplicansipfum  E, producet  A cu- 
bum datum,  iuxta  defin.i9.hb.7.  & idem  C 
multiplicans  ipfum  G , fecit  H in  apparatu: 
etit  per  cic.  l7.prop.libr.7.  vt  E ad  G,hocelt 
C ad  D , ita  A ad  H.  Eodem  modo,  cumD 
multiplicans  G , produxerit  I ; multiplicans 
vcr6  idem  G, ipfum  F,  procreet  cubum  B ex 
def.i9.1ib.7.crit  per  cit.prop.  17.  vt  Gad  F, 
hoc  eft  vt  C ad  D,ita  I ad  B:Scd  C & D mul- 
tiplicantes feorfim  ipfijm  G, produxerunt  H 

&I, 
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& IjCrgoper  prop.^.llbr.7.  erit  vt  C ad  D, 
ita  H ad  1 ; Habeamus  er^o  hos  numeros 
quatuor  A,  H,  I,  B,  continue  proportionales 
in  ratione  C ad  D ; quorum  extremi  A & B, 
cum  fint  cubi , intererunt  duo  medi)  H,  & I, 
proportionales  numeri  inter  didos  cubos  A 
Si  B,ficuti  fuit  primo  locoaifertum. Denique 
quoniam  cxdci.25.1ibr.7.dum  quatuorfunt 
numeri  proportionales  continue  , primus  ad 
quartam  triplicatam  habet  rationem  eius 
quam  habet  primus  ad  fecundum;  etiam  A 
primus  & cumis exdidisquatuor 
ad  vttimum  B etiam  cubunf)  triplicatam  ha- 
bebit rationem,  quam  habet  A adH;£tquia 
A ad  H oftenfus  cft  cfle  vt  C ad  D,  latus  cubi 
ad  latus  cnbi;ctiam  per  prop.  i i.li]?. 5. erit  na- 
tio cubi  A ad  cubum  B , triplicata  lateris  C 
ad  latus  D,  quomodoluit  lecundo  loco  pro- 
politum. 

PROPOSITIO  XIII. 

Si  fint  quotlibet  numeri  deinceps 
proportionales, & multiplicans 
quifque  feipfum, faciat  aliquos; 
qui  ab  illis  produ(5ti  fuerint, 
proportionales  erunt:  Et  fi  nu- 
meri primum  pofiti  multipli, 
cantes  iam  facSlos , fecerint  ali- 
quosjipfi  quoque  proportiona- 
les crunt.-Et  femper  circa  extre- 
mos hoc  eueniet. 

SVppofitio.  Sint  numeri  exempli  gratia 
tres,  A,B,C,  continue  proportionales ; & 
A multiplicans  le  ipfum  fcccrit  D ; B verd 
multiplicans  fc  ipfum, genuerit  £;deniquc  C 
multiplicans  feipfum,  proercarit  bjDico  hos 
faftos  D,E,  H,  cfle  proportionales  deinceps, 
l^ri^tcrea  ipfc  A , multiplicando  D,  faftumk 
fc  numerum, cftcccric  G;  & B multiplicando 
genitum  i fe  numerum  £,  procreauu  H;  tum 
C multiplicando  F genitum  ^ (c  numerum, 
produxerit  I;  Dico  etiam  hos  viti mos  fadtos 
l\umtros  G,H,  l,c(Ic  continue  proportiona- 
les. Et  fic  deinceps  circa  extremos  fados, 
cqdcm  modo  pra*di<flo,idem  cucnire,  hoc  cft 
femper  cfle  continue  proportionales. 


A z. 

B 4. 

C 8. 

D4. 

E 16. 

F«4. 

G8. 

H64. 

lyz. 

Dcmonftratio.  D & E , funt  quadrati  nu- 
meri fafti , laterum  A,  & B,  iuxea  definitio- 
nem I 3.lib.7.  ergoper  prop.  1 1 .lib.prj?fenti$ 
D habebit  ad  E , rationem  duplic.itam  lateris 
A ad  lacus  BiSimiliccrquia  E & F,func  qua- 
drati numeri  laterum  B , & C , habebit  qua- 
dratus numerus  D ad  quadratum  numerum 
F,  rationem  duplicatam  lateris  B ad  latus  C; 
funi  autem  ex  datis  rationes  A ad  B , & B ad 
C,  eaedem  ; ergo  ratio  duplicata  latens  A ad 
latus  B,  erit  eadem  qux  ratio  duplicata  late- 
ris Bad  latus  C tergo  numen  D,  E,  1 , erunt 
continue  proportionales  , quandoquidem  D 
ad  E habet  eandem  rationem , quam  E ad  F, 
videlicet  duplicatam  ciufeicm  rationis  A ad 
B,  vel  B ad  C.  Infupcrquia  A & B multipli- 
carunt D & E , & progenuerunt  cubos  G & 
H,  erit  per  prop.  1 2.  libr.  huius  G ad  H , tri- 
plicata rationis  laterum  A ad  B:  Eodem  mo- 
dem  modo  quia  B ik  C multiplicarunt  £ ^ 
F , & procrearunt  H 1 cubos , erit  per  cit. 
propof.i  2.H  ad  1, triplicata  rationis  laterum 
Bad  C,  vel  A ad  B,  cum  fit  eadem  ex  oatis 
ratio  A ad  B,  qux  C ad  D ; ergo  fa^i  poftre- 
mi  numeri  G ,H  , I , erunt  inter  fe  continui 
proportionales  in  ratione  triplicata  rationis 
A ad  B , vcl  B ad  C.  Et  fic  de  omnibus  aliis 
productis  vltimis  concludendum  erit  per  dif- 
curfura  fadum. 

PROPOSITIO  XIV. 

Si  quadratus  numerus  quadratum 
numerum  metiatur  ; & latus 
vnius  metietur  latus  alterius. 

Et  fi  vnius  quadrati  latus  metia- 
tur latus  alterius ; & quadratus 
quadratum  metietur. 

SVppofitio.  .Sint  duo  numeri  quadrati  A 
& B , & A metiatur  B:  Dico  quod  latus 
C,  quadrati  A.ctiam  metiatur  D latus,  qua- 
drati B.  Dico  fccundoquod  fi  latus  C metia- 
tur latus  D,quod  quadratus  numerus  A,  me- 
tiatur quadratum  numerum  B. 

C 2,  D 

A Eli.  B3<S. 

Apparatus.C  multiplicansfeipfum  produ- 
cet A quadratum  per  def.i  8.1ib.7.ium  etiam 
D multiplicans  feipfum  generabit  B qua- 
dratum ; C denique  multiplicans  D , effi- 
ciat E : eritque  per  propofit.  17.  libr.  7. 

A ad 
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A «d  E,  vt  C ad  D;  tum  etiam  £ ad  B,  vt  C 
ad  D : quare  erunt  continue  proportionales 
bt  numeri  tres  A,  £,  B. 

Demonilratio.  in  his  tribus  numeris  con- 
tinue proportionalibus  oBeniis  A » £,  B,  pri- 
mus A metitur  extremum  B ex  datis,  ergo 
etiam  primus  A perpropof.7.libr.huius,  me- 
tietur fecundum  £ : Oftendimus  autem  eHe 
C ad  D,  vt  A ad  E ; & A metiri  E , ergo  per 
definitionem  zo.  libr.7.  C latus  metietur  la- 
cus D,  ficuti  fiiit  primo  loco  propofitum.  Pa- 
ri ratione  cim  oltenderimus  eflc  C ad  D,  vt 
A ad  E,  & detur  C latus  metiri  lacus  D,  me- 
tietur etiam  per  cit.  defin.20.  A ipfum  £ ; & 
uoniam  ofiendimus  efie  C ad  D vt  £ ad  B, 
acurque  C metiri  D,  etiam  per  eandem  defi 
£ metietur  B:  fed  A metitur  £,&  £ metitur 
B)  ergo  per  1 i.axio.lib.7.  A metietur  B, qua- 
dratus numerus  quadratum,  quod  erat  pro- 
pofitum  fecundo  loco. 

PROPOSITIO  XV. 

Si  cubus  numerus  cubum  nume- 
rum metiatur  ; & latus  vnius 
metietur  latus  alterius. 

Et  fi  latus  vnius  cubi,latus  alterius 
metiatur  i & cubus  cubum  me- 
tietur. 

SVppofitio.Cubicus  numeras  A, cubicum 
numerum  B metiatur : Dico  quod  C la- 
tus cubi  A , metiatur  latus  D,  cubi  B.  Si  au- 
tem latus  C metiatur  lacus  D : Dico  quod 
cubus  AmetiaturcubuOiB^  quorum  funt  la- 
tera praediola. 

Apparatus.  C & D,  feiplbsmultiplkan- 
tes,  gignant  ^ & Fjquadracos;  fe  autem  mu- 
tuo multiplicantes  producant  G : denique 
iidem  C & D,  multiplicantes  feorCm  G, effi- 
ciant H , I. 

A 8.  Ha4,  172.  B aid. 

£ 4.  G 12.  F }S. 

C 2.  D tf. 

Demonfiratio.  Exdidisindemonllratio- 
he  & apparatu  propof.i2.iibri  pralentis,  nu- 
meri £ , G , F,  erant  continue  proportiona- 
les; tum  etiam  numeri  alij  A,H,I,B]Concinue 
erunt  proportionales, in  ratione  C ad  D:Da- 
tur  autem  A primus  extremum  metiri  B,  er- 
go per  7.prop.liU  huius,  idem  A primus  me- 


tietur fecundum  H : fed  eft  A ad  H,  vt  C ad 
D,crgo  per  def.  2 0.  Iibr.7.  etiam  C metietur 
D , quomodo  fuit  primo  aflertum.  Ciim  au- 
tem fit  vt  C ad  Djtta  A ad  H, ficuti  oftcnfiim 
eft;C  vetd  detur  metiri  D,ctiam  A metietur 
Fi  per  cit.def.20.  lib.  7,  Et  quia  funt  quatuor 
A,H,I,B,  continue  proportionales  bllenfi,  Sc 
primus  A metitur  Iccimdum  H,  vti  oftendi- 
mus; etiam  per  cit.def.20.  lib.7.  fecundus  H, 
metietur  tertium  I ; & tertius  I , metietur 
quartum  B;  atque  ita  per  axioma  !i.bb.7.et- 
iam  A cubus  metietur  B cubum,  quod  fuerat 
fecundo  loco  propofitum. 

PROPOSITIO  XVL 

Si  quadratus  Qumerus  quadratum 
numerum  non  metiatur , ne- 
que latus  vnius  metietur  latus 
alterius  : Et  fi  latus  vixius  non 
metiatur  latus  alterius , neque 
quadratus  quadratu  metietur. 

SVppofitio.  Quadratorum  A,  B,  fint  late- 
ra C,D;&  A non  metiatur  BiDico  quod 
C non  metietur  D.  Si  autem  C non  metiatur 
D.Dico  quod  A noa  metiatur  B. 

A Id.  B 8i. 

c 4;  D 9. 

Demonfiratio  primas  partis.  Si  fieri  polllt 
C,  metiatur  D;  ergo  per  prop.  1 4,libr,hums, 
A metietur  B , contra  hypothefim  idmiflam. 
Pratercijfi  fieri  pofiit  A metiatur  B;ergo  per 
cit.prop.i4.lib.nuius,  C metietur  D,  contra 
hypothefim  concedam.  H*c  duo  abfurda  in- 
dicant poCtiones  aduerfatij  contradicentes 
duabus  adertionibus  huius  propofitionis  ede 
rationi  repugnantes , & adertiones  ipliselfe 
veras.  ^ 

PROPOSITIO  XVII. 

Si  cubus  numerus  cubum  nume- 
rum non  metiatur,  neque  lacus 
vnus  latus  alterius  metietur. 

Et  fi  latus  vnius  cubi  latus  alterius 
non  metiatur,  neque  cubus  cu- 
bum metietur. 

SVppofitio.  Cuborum  A & B , latera  fint 
C,  & & primam  A cubus  non  metia- 

tur 
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tur  cubum  B:  Dico  quod  latus  C non  metie- 
tur latus  D.Secundd  autem  latus  C non  me- 
tiatur D:  Dico  fecundo  quod  A cubus  non 
metiatur  cubum  B. 

A 8.  B 17. 

C 2.  D 3. 

Dcraonllralio , fi  fieri  pofTit  C metiatur 
D, ergo  per  propoCi^.lib.nuius,  A metietur 
B , contra  hypothcfim.  Sed  etiam  efto  li  fieri 
poilit,  A metiatur  B , ergo  per  eandem  prop. 

1 5 . C metietur  D , contra  hypothefim.  Hxc 
abfurda  & repugnantia  , indicant  poGtioiies 
contradicentes  nis  duabus  allcrtionibus  cfle 
falfas , Sc  iplas  aflertiones  veras. 

PROPOSITIO  XVIII. 

Duorum  fimilium  planorum  nu- 
merorum , vnus  medius  pro- 
portionalis eft  numerusiEt  pla- 
nus ad  planum  duplicatam  Aa- 
bet  lateris  homologi  ad  latus 
homologum  rationem. 

SVppontio.  A & B fmt  numeri  plani  H- 
miles, plani  A Hnt  latera  duo  C,D,fub 
quibus  continetur ; tum  etiam  plani  alterius 
6,  (int  latera  duo  £,  F;  Dico  primd  quod  in- 
ter A & B numeros  planos, cadat  medius  nu- 
merus aliquis,  puta  G, proportionalis:  £t  Di- 
co fccunadquod  proportio  plani  A ad  pla- 
num B , clTc  duplicatam  rationis  laterum  ho- 
mologorum C,  £,  vel  D,  F,  • 

A 12.  G 18.  B 27, 

^ C d.  D 2.  E 9,  F 3. 

Apparatus,  D multiplicet  £,vei  contra, & 
efficiat  G , numerum  conAituendum  inter 
duos  datos  planos  A & B numeros. 

Demonflratio.  Perdef.ai.lib.y.  erit  C ad 
D,  vt  £ ad  F;ergo  alternati m per  prop.13. 
lib.7.  erit  C ad  £,  vtD  ad  F.  D autem  mul- 
tiplicans C,  & £ feorhm,  progenuit  A,&  G, 
erit  per  prop.17.libr.cit.  A adG,vt  C ad  £, 
velvtDad  Fjper.prop.ii.libr.j.  Simili  mo- 
do £ multiplicans  D & F feorum , procrca- 
ui t numeros  G & B;  erit  per  cit.prop.  1 7.  lib. 
7.  G ad  B M D ad  F : Igitur  proportionales 
erunt  cuminuc  tres  numeri  A,G,B,iaeadem 


ratione  D ad  F,  vel  C ad  D;  vnde  inter  datoi 
numeros  planos  fimiles  A , B , medius  cadet 
numerus  G proportionalis,  quod  erat  primo 
propofitum.  Denique  quia  oftendimus  tres 
numeros  A,G,  B,  efle  continue  proportiona- 
les, ratio  A ad  B erit  duplicata  rationis  Aad 
G,pcr  def.26.1ib.7.  led  ollendimusrationcm 
A ad  G,  efl*c  eandem  cum  ratione  C ad  E,  vet 
D ad  F,  laterum  homologorum  planorum  A 
& Blimilium  : igitur  per  prop.  1 1. lib. 5. pla- 
ni numeri  A,  B,  Hmilcs,  habebunt  rationem 
du  plicatam  fuorum  laterum  homologorunu 

PROPOSITIO  XIX. 

Duorum  limilium  Iblidorum 
numerorum  , duo  medij  pro- 
portionales funt  numeri. 

Et  folidus  numerus  ad  folidum 
triplicatam  rationem  habet  la- 
teris homologi  ad  latus  ho- 
mologum. 

SVppontio.  Similes  folidi  numeri  fint  A 
& B;  &roIidi  A, latera  fint  C,  D,E;ife  Ib- 
iidi  alterius  B,  latera  fint  F,G,H;  Dico  primo 
inter  duos  datos  folidos  numeros  A,  B,  inci- 
dere duos  proportionales  alios, puta  M,N 
Dico  fccundd  folidum  A ad  folidum  B , ha- 
bere proportionem  triplicatam  quam  habent 
latera  homologa  C,  F,  vel  D,G,  vel  E,H. 

A 30.  M60.  Ni 20.  B240. 

16.  Lia.  K 24« 

C2.  03.  £5.  F4.Gd.H10. 

Apparatus.Multiplicando  Ic  mutud  C,D, 
efficiant  I ; & F , G,  generent  K ; & D,  F,  fa- 
ciant L ; & £ , H , multiplicando  fcorfim 
producant  M , N, 

Demonfiratio.Dantur  C,D,E  proportio- 
nales his  F,G,H,  ita  vt  fit  C ad  D,  vt  F ad  G; 
tum  D ad  £ , vt.G  ad  H ; ergo  viciffim  erit 
per  prop.i  3.Iib.7,Cad  FvcDad  G,&  £ ad 
H.  Sed&  D multiplicans  C&  F,pr(^uxitl, 
L;  ergo  per  prop.i  7.1ibr.7.crit  vt  Cad  F, 
iCa  I ad  L : Item  F multiplicans  D & G,  pro- 
crcauic  L & K ; ergo  per  eaudem  propoL  1 7, 
libr.7.  erit  VtD  ad  G,ita  L ad  K:  Sunt  ergo 
I,  L,  K,  continue  proportionales  in  ratione 
C ad  F,  vel  D ad  G,  vel  E ad  H,quasoficn- 
dimus  cHe  eafdcm.  Verum  folidus  A nume- 
rus, 
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rus,  progenitus  eft  muraa  multiplicatione  la- 
terum C,D,E;  produSus  ett  1 ex  diiftu  C ifi 
D , ergo  n E multiplicauerit  I , efficiet  A fo- 
lidum.  Pariter  B folidus  fit  ex  multiplicatio- 
ne trium  laterum  P,G,  H;  & K produSus  eft 
cX  F inG ; ergo  H multiplicans  K efficiet  B 
folidum  : (cd  E multiplicans  I,L,  procrcauit 
A,  Mjergo per  prop.i^.libr.y.  erit  vt  I ad  L, 
hoceft  vt  C ad  F , vel  I)  ad  G , vel  E ad  Fi, 
ka  A ad  Mi  tum  etiam  H multiplicans  L,K, 
produxit  N,  & B;  ergo  perprop.i  7.1ib.7,erit 
N ad  B , vt  L ad  K , hoc  ell  vt  C ad  F,vel  D 
ad  G ) vel  E ad  H : Eft  autem  M ad  N , vt  E 
ad  H,per  prop.iS.lib.y.proptcrca  quod  E & 
H multiplicantes  leorCm  L,  progenuerint  M 
& N : ergo  erunt  continue  proportionales  A, 

M, N,B,  in  ratione  Cad  F,vel  D ad  G,vel  E 
ad  Fi ; vnde  inter  duos  folidos  numeros  fimi- 
les  A & B,  duo  medi)  M , N , continue  pro- 
portionales cadunt'.  Cum  igitur  fint  propor- 
tionales continue  quatuor  ilii  numeri  A , M, 

N,  B,  proportio  primi  A ad  B quartum,  erit 
iuxta  ad,  defin.  ubr.  7.  triplicata  cius  quam 
habet  A ad  M,primus  ad  fecundum : oftendi- 
mus  autem  rationcib  A ad  M , eife  eandem 
quz  C ad  F,  vel  D ad  G,  vel  E ad  Fi:  Igitur 
iolidus  A numerus  ad  folidum  B humerum 
limilem , habebit  triplicatam  rationem  eius 
quam  habet  C ad  F,  vel  D ad  G,vel  E ad  Fi, 
latus  ad  latus  homologum.  Duo  igitur  pro- 
pofita  dcmonftrauimus. 

PROPOSITIO  XX. 


merum  <)ui  GtG,  iuxta  cit.{irQpoCat.libr.7.' 
Quare  per  9.  axio,  lib.7,  F multiplicans  D,& 
E,  efficiet  A & C ; & G multiplicando  D ic 
E cofilem',  producet  C Se  B : Verum  E mul- 
tiplicansF  ScG,  progenuit  C Se  fi,  ergo  per 
prop.i7.1ib.7.  'ent  srt  C ad  B,  ita  F ad  G;  (hd 
in  apparatu  oftendiinus edeCadB,ivtOnd 
Ei  er^  per  prop.i  1 . Iib.{.  erit  vt  D ad  £,it« 
F ad  G:  Sc  Mr  prop.  1 ) .libthuius , erit  vicif- 
GmvtDadF,  iu  Ei^G:  quia  autem  E 
multiplicans  D , produxit  A , erit  ez  defini- 
tione iS.  Iibr.7.  A planus  numerus,  cuius  1*- 
tcra  DiF.  Pari  artificio;  qUia  G multiplicaoS 
£,progcnuit  B,  erit  B plainus  numerus,  eiuf- 
l^uc  latera  EG , ek  citaradefi  Verdm  later* 
hzc  illis  proportionaUaelle  oftendimus;  D 
ad  F,  vt  E ad  G;  erunt  di£li  plani  A^B,  fimi- 
ks  perdcfin.at.Iib.7. 

PROPOSITIO  XXL 


Si  incer  duos  numeros  duo  medij 
proportionales  cadant  mane* 
H}  iimilcs  folidi  sut  illi  numeiL 


c VppoCtiO.  Inter  duos  numeras  A,  B,  in> 
cidant  dUo  medi  j C , D , proportioDaleS: 
Dico  A & B cllelimileslblldos  numeros. 


A 24.  C7Z. -Daifi.  B6^. 

Er.  F 3.  Gp. 


Si  inter  duos  numeros  Vnus  me- 
dius proponionalis  cadat  nu- 
merus: Similes  plani  erunt  illi 
numeri. 

c VppoCtio.Inter  A & B numeros,  medius 
*^proportionalis  D incidat : Dico  A Sc  B, 
ellcplanos  numeros  Gmiles. 

Apparatus.  Per  prop.3  ).lib.7.Keperiantar 
minimi  numeri  D,  £,  in  ratione  A ad  C,  vel 
CadB. 

A tS.  CS4.  Bsa. 

D5.  E4.  Fd.  G8. 

Dcmonftratio.  Ciiffi  Gnt  D , E , minitni 
humeri , in  ratione  A ad  C , cquemetientur 
iplbs  A,C,  pCTpropof.ii.libr.7.  per  aliquem 
numerum  qui  Gt  F : iidem  etiam  D,  E,mini* 
mi,  zquemetientur  alios  duos  C,  eandeiii 
dationem  habentes  cum  illis,  per  ^quem  nU'* 


Ht.  Ii.  Mt^.  K3.  L3.  N7ai 

Apparatus.  Per  prop.  33.1ibr.7.  Sumantur 
tres  £,  F,  G,  minimi  numeri  in  ratione  A ad 
C,  vel  C ad  O , vel  D ad  B : quandoquidem 
dantur  quatuor  hi  numeri  A,C,D,B,  conti- 
nue proporcionales. 

A8,  Ciz.  DtS.  B 27. 

E 4.  F ff.  G 9. 

Mz.  Iz.  Mz.  K3.  L3.  N5: 

Demonftratio.  Quia  funt  cootinue  pro^ 
portionales  numeri  £,  F,  G,  Sc  cadit  mc^us 
F,  inter  £ & G numeros,  erunt  per  prop.  zo. 
lib.huius,hinumeriE,G,GmiIespIani:Gnt-  • 
^ue  plani  £,  latera  eius  duo  H,  I;  Sc  plani  al- 
teriusG, lacera  duo  K,L : Sunt  autem  ex  ap- 
paratu minimi  £,F,G  in  ratione  A,C,D,  er- 
go per  prop.z  i Jib.7.illi  mini  mi, hos  maiorei 
zquemctientur,Gn^i  fuos  proprios,  per  ali- 
quem numerum , puta  M : Pariter  iidem  mi- 
Y Din^ 
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iuomfnetttaritM  'in 

riMi  fe-, F, G J WquSrtietiintur  TuoS  maiores 
proprifts  C,  eadem  ratione  cu^  illis, 

jitr  aliquem  numenim,  qui  fit  N t Veriim  per 
ax.^Jlibrj.  M multiplicans  E,r,Gifacict  A, 
C,  D;&  N multiplicans  cofdcm  E,F,G,pro- 
4ntec  C't  D,  B:-proCrcatuscft  autem  E ex  du- 
iiu'  ntutuO  llteAim  (uorum  H,  I;1?ilin  G ex 
«Wituo  du(9u  laterum  fuoruro'  K , L ; ergo  A 
procreatur  ex  mutuodu<3u  H,  I,  M ; A'  13,  ex 
•anutuo  dinftu  KyEjFT:  vndo  cx  det  i ^.libr.7» 
ftlidi  erunt  numeri  A,  & 13,  pHrtlufque  A ha- 
bebit latera  tria  8c  fecundus  B,  latera 

tria  K)  L,  Ni  Sed  8i  M & N ■,  multiplicantes 
F,  generarunt  C & D,  ergo  per  l8.prop.libr. 
•^.cric  C ad  D vt  M ad  N ; funt  vero  C & IX 
rn  eadem  ratione-,  qna  -E  & F,  per  i ^.prOpof. 
hb.7.  quia  N mpltiplicans  E tC  F generarunt 
C & D;tum  E & F eandem  habent  rationem 
quam  H,  K,  vel  I,  L ;nam  inter  planos  fimi- 
les  ptta  E,G,c<dcrc  F medium  proportiona- 
lem numerum,  in  ratione  laterum  homolo- 
gorum H,lC-,vcl  4L,6(lcnfum  eft  in  demon- 
Uratiohe  propofitionis  i S.lib.  huius,  erit  igt- 
•tnr«iidnH  ad  K,  & I adL,  vt  M ad  N,pcr 
propjirUb.s.crgovicilllm  perprop.ij.lib.7. 
erit  H id  1,  vt  K ad  L;  & f id  M,vt  L ad  N; 
igitur  latera  F1,I,M,  erunt  proportionalia  la- 
teribus K jL>Ni  vnde  erunt  limiles  folidi  nu- 
jncri  A & B,iuxta  defima  1 .libr.7.  quod  erat 
demonfirandum. 


i^ibrum  OCtaiiitm ' 

A 5)?,  B 48.  Cil.^ 

H 6.  18. 

' ^ ‘ ^4'  G 

quadrati  A dati  ^ lafti  vero  cuirt  A produca- 
tur cx  duAu  Hin  fcipfuni  iuXtd  def.i  8,Iib.-j^' 
vel  exdu^tu  Idtcrum fuorum  mutu6D,L, 
per  dcf.  1 6,  ciutUem  li  br.  7.  erunt  Aumeri  E) j 
H, E, continue  proportionales  iuxta  ptop.zo* 
libr.  7.  Icd  cft  F dd  C adE,  inciditque 
fticdius  H proportionalis  inter  D & E , inci- 
det etiam  iuXia  ptop.8.  libr.  huIuS}  medius  I 
nuYncrus  inter  F & G : Habebimlis  ergo  hos 
th.-s  numeros  F,  i,G,  continue  proportiona- 
Icsicrgo  percit  prop.iolib.7.  idem  nurticrus 
preniucetur  ck  F inC,qualncxI  in  Icipfum: 
fit  autem  numerus  Ccxdudu  F fi  G late- 
rum fuorum  iukta  definitionem  i (S.lib./, er- 
go S<  idem  C numerus  progignetur  cxdu(^tu 
1 in  ll-iprum  : quare  per  der.  18.  libh/,  C nu- 
metus  tcrtlusctiarti quadratus  erit. 

PROPOSITIO  XXIII. 

Si  quaruor  nlimeri  deinceps  fint 
• piroportionalcs;  primus  autem 
iit  cubus,  & quartus  cubus  erit» 


PROPOSITIO  XXII. 

Si  tres  numeri  deinceps  fint  pro- 
portiOniles ; ptimUs  autent  fit 
quadratus , & tertius  quadra- 
tus erit. 

Vppofitio.  Tres  humeri  A,B,C,  fint  con- 
^ tinuc  proportionales , primufquc  A , qua- 
dratus Qumerus  : Allero  tertium  C>  quadra- 
tum etiam  eOc. 

A 9.  527.  C8i. 

•i  H3.  t9. 

k 

Dj.  £3.  F 9.  G 9, 

Demonllratiok  quia  inter  duos  nummos 
A,C>cadit  vnus  mediUs  proportionalis  B,ipfi 
A & erunt  fimiles  plani  humeri  per  prop. 
io.Iib.nuius:  horum  vero  planorum  nume- 
rorum fimilium  fiat  lateri  fimilia  iuxtadef. 
'zi . lib.y.  F,G,  ipfius  C;  & D,  £,  ipfius  A;ita 
yt  fit  D ad  ^vt  F ad  Gi  & all^ma^ur  H latiis 


C Vppofitio.  Quatuor  fint  numeri  corttinuc 

proportionales  Aj  B,C,D,  primus  eorum 
A cubus:  Aflero quartum  Dcflcetiairi cu- 
bum numerum^ 

Apparatus.  l>crprop.35.Iibr.7. Keperian- 
tur  minimi  numeri  quatuor  E,  F,  G,  H,  ean- 
dcmraciohetn  habentes  cum  datis  A,BjC,D^ 
tominu^  proportionalibus^ 

Demondratio.  Imprimis  iuxta  propofzi. 
lib.7.  E metietur  A «“quc  vt  F ipfum  G 
ipfiim  C,  & H ipfum  D : Sunt  autem  per  co- 
toll.2. prop.z.libr.  huius,  duocxtrcmimimeH 
E, H,  quatuor  minimorum  repertorum  j cu- 
bi; Sc  elt  ex  datis  A ciibus , ergo  per  ii . prop. 
lib.huius  medij  dub  incident  numeti  I;K, in- 
ter £ & Acubo^.  Quia  verdquatuoh  numeri 
A,  B,  C,  D,  dati , fune  proporcionalbs  mini- 
mis inuentis  E, F,G,H;  erit  per  14  prop.libr. 
7.  cx  iquo,  vt  A ad  D,ita  E ad  Fi;&  vicilTita 
per  13. lior,  eiufdcm,  erit  vt  A ad  E,  iu  D ad 
H;  vnde  per  S.propof.lib.huius  incident  inter 
H & D,  duo  mcidij  numeri  proportionales 
L ^M.  Sed  ex  apparatu  curo  quatuor  £,F,G» 
H j fint  minimi  in  eadem  proportione  alio- 
tum  datorum  quatuor  A ^ B , C , D,  metie- 
tur H ipfum  D , per  propofit.  21.  libr. 7; 
ei^o  etiam  idem  H ^ fecundum  L e quatuor 


Digitizea  by  ^.lOOgle 


'Amentorum  Ceoinetricdrum  EAclidii, 


255 


A ^4^ 

B 1601 

c 400. 

D loooi 

K 31. 

M 500, 

1 16. 

L 150« 

E 8. 

r tor 

G 501 

H 115. 

P 

1000, 

0 IO. 

N 

H,L,M,D,  per  prop.7.Iib.huius,  Quod  fi  aC» 
fumamus  N, latus  cubi  H,metiaturc]uc  N to- 
ties numerum  O , quoties  Hipfum  L,  ita  vt 
L ad  H,&  O ad  N, eandem  habeant  rationem 
multipliccm;fit  quoque  P cubus  ipfius  O.His 
afUimptis,  quandoquidem  per  prop.  ii-  libri 
huius  ratio  L ad  H cubi  ad  cubuin , triplicata 
fit  rationis  O ad  N , lateris  ad  latus,  idefiL 
ad  H;  iit  autem  Se  ratio  D ad  H,  eadem  que 
L ad  H,iuxta  def.triplicatx  rationis, eo  qudd 
inuertendo  iuxtacoroll.propof.^.  lib,5, pro- 
portionales etiam  fint  D,  M,  L,H;crit  P ad 
H,  VI  Dad  H,quareper  9.prop,libr.5.crunt 
^•quales  numeri  P & D:  P autem  cubus  cjft 
oftcnfiis,  ergo  etiam  D quartus  numerus  e 
primis  datis  A , cubus  erit,  quod  erat 

concludendum^  • 

PRorosmo  xxiv. 

Si  duo  numeri  rationerti  habeant 
inter  fe , quam  quadratus  nu- 
merus ad  quadratum  nume- 
rum;primus  autem  fit  quadra- 
tus,& fecundus  quadratus  erit. 

SVppofilio  A ad  B fit,  vt  quadratus  C ad 
quadratum  D : Aflero  B fecundum  nu- 
merum e datis  ede  quadratum,  pofito  quod 
A primus  fit  quadratus. 

A 56.  F 48,  B 

C 9.  V.H4  T>x6* 

Apparatus.  Cum  dentur  quadrati  numeri 
C Si  D, cadet  per  propof.  1 1 .libri  huius,  inter 
eos  medius  proportionalis  numerus  li : Et 
quia  datur  A ad  B , vt  C ad  D , etiam  per  8. 
prop.Ubri  prxlcntis , cadet  inter  A & B, alius 
proportionalis  numerus  F. 

Dcmonftratio.  Tres  funt  numeri  ^opor- 
tionales  A , F,  B , S:  A primus  datur  quadra- 
tus,erit  per  prop.aa.lib.htiiuSjicrtiusB  qua- 
dratus erit,  quod  erat  concludendum. 


COROLLARIVM. 

fT9p§rtio  (utufuit  mwm  qn4drsti  dd  qihmhba 
fitmrrffm  n«n  quadratum  , tuful/tri  non  pth 
tefl  in  duobus  numeri  quadratis* 

(C  I enim  exhiberetur  in  duobus  numeris 
^ quadratis,  alter  non  quadratus  datus  nu- 
merus eflet  quadratus  perirtamprop.  contra 
hypothefim. 

\ 

corollarivm  nostrvm 

I. 

Ktfwcri  'mdufiU  prtpertme,  ratianem  wn  habenti 
quam  quadratus  ad  quadratum, 

C I enim  haberent  : cflcnt  omneshidupU 
numeri  4.8.16.5Z.&C. quadrati,  nara  pri- 
mo 4,cxiftcnte  quadrato,  efet  per  hanc  pi  op. 
14.  etiam  fecundus  8 quadratus. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I r.  * vi 

in  quintupla  freportiene , nen  hahibunt 
proportienemtquam  quadram  ad  quadrat  tmt, 

CI  Cnim  haberent  illapi  proportionem, 

( vti  etiam  de  numeris  inOupia  propor- 
tione} inter  illos  caderet  meutus  uunKraf 
proportionalis  per  1 i.prop.  lior  hjius,quod 
fieri  nullo  modo  potcd.ex  cproLlar.  nollris 
ad  propof.  8.  libri  huius. 

propositio'  xxv: 

I . I f . 

Si  duo  fiumeti  ratidnem  inter  ft 
habeant  , quatn  ciibus  numci- 
rus  ad  cubum  'numerum  ; prii- 
mus  autem  fit  cub'ii5j''&,Icci)h- 
! dus  cubus  erit,  a /i,  .1  . --  f 

' ' ^ , -.-j  ■■■■■jI; 'i...  • I.’ 

SVppofitio.  A & B dutfnulneri , fint  irttef 
fe,  vt  C cubus  ad  cubum  D‘,litqucprimu$ 
A cubusiAfTeco  etiam  BfecundGeirecubtrm. 

Demonftratio.  Datur  A ad  B,vtGadT)j 
cadunt  autem  per  propof.i  a;hbri  hpitw  inter 
C A D cuboNjduo  medi)  proportionales  nu- 
meri E,  F;  ergo  etiam  per  8.  prop  libr. huius, 
duo  medi)  ali)  proportionales  numeri  G , H, 
inter  A &:  B numeros  eandem  habentes  ra- 
tionem cum  cubis  C & D.  Habemus  ergo 
quaiuor  numeros  continue  proportionales 
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A 8.  Gii.  H i8.  B27. 

C64.  £9^.  FX44.  D aitf. 

’A,  G,  H,  B,  quorum  primus  A cubus  cft  da- 
tus; igitur  per  prop.13.libn  prsfcntis,  quar- 
ius B etiam  cubus  erit,  quod  erat  demon- 
{Irandum» 

corollarivm 

Tf9pon'i$  tumjuk  mtmtrt  euht  4i  numerum  nun 
tubum  t U9n  fettfl  reperiri  fub  dutbui 
numetit  tulm  txprtjd» 

SI  enim  reperiretur,eflcnt  duo  numeri  dati 
ambo  cubi  per  iftam  propoGtionem,  cum 
detur  (ecundus  non  cubus:  fcenimmutud 
deftruunt  hypothcGs  & conclufio* 

PROPOSITIO  XXVT 

Similes  plani  numeri  rationem 
inter  fe  habent, quanrt  quadra- 
tus numerus  ad  quadratum 
numerum. 

SVppofitio.  Dentur  A & B,  plani  (imilcs: 
Allero  ita  efle  A ad  B , vt  aliquis  quadra- 
tus D;  ad  aliquem  quadratum  F; 

A 20.  C 30.  B 43« 

D 4*  E 6.  F 9. 

'Apparatus.  Per  prop.  18.  libr.huius ; cuiri 
dentur  numeri  A & B iimilcs  piant,  inter  eos 
mediabit  proportionalis  numerus  C.  Tum 
per  prop.35.  lib.7. fumantur  tres  minimi  nu- 
meri D,£,F,ineadem  ratione  aliorum  trium 
A,  C,  B,  continua*  . ^ . 

Demonftratio.  Per  corollar.i  .prop.i.Iibr. 
prsfentis,  extremi  numeri  D,&  F, trium  mi- 
ni morum  deinceps  proportionalium  D,E,F^ 
fumpiorum  > funt  quadrati : cum  ergo  fit  A 
ad  B,  vt  D ad  F , in  confeHb  erit  planos  A & 
B (imiles  numeros , ita  cile , vt  quadratus  D 
numerus  ad  quadratum  F numerum,  ikuti 
fuit  propofitumi 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
I. 

Namm  properthnem  bnbtntes  ^ qu^m  quuiutm 
aamertti  ni  numerum  quadratum*  fimiln 
pUrti  funi* 

C It  Numerus  A ad  numerum  B,  nCqua- 
dncus  numerus  ad  D quadratum  nume- 
tum  ; SedperpropoCi  i.lib.  huius  inter  C& 
D cadit  medius  numerus  proportionalis  ;cr- 
go  per  prop.S.Iib.huius , etiam  cadet  medius 
numerus  proportionalis  inter  A & B;crgopcr 
propof.  10.  libr.huius  j A S:  B numeri  erunt 
iimilcs  plani. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

fUni  numeri  nm  fimUet  * ntn  funt  vt  quadrum 
uumtruf  ad  quadratum  numtrunu 

C 1 enim  ita  fc  haberent,  elTcnt  per  corollari 
^ pricedensjfimilcs  plani, contra  datum. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Similes  folidi  numeri  rationem 
habent  inter  fe  j quam  cubus 
numerusad  cubum  numerum. 

C Vppofitio,  Dati  lintHmilcs  numeri  folidi 
^ A ec  B : Affero  ita  dfc  A A'  Ii , vt  cubus 
aliquis  numerus  £ ad  cubum  Aequem  nume- 
rum H. 

A 240.  C 5^0.  D 5qo.  BSio. 

E 8.  F 12,  G j8.  h 17. 

Apparatus.  Inter  datos  numeros  A &:  B 
fblidos  fimilcs, cadet  duo  medij  numeri  pro- 
portionales C A D,iuxtaprop.i9.1ib.hijius. 
bumanturautem  pcrprop.35.'libr.7.  quatuor 
numeri  continue  proportionales  minimi  in 
ratione  continua  aiiorumquatuor  A, C,D,B; 
& fint  minimi  fumpei  L,F,CJ,H, 

Dcmonflratio.  Aflumptorumquatuormi- 
himorum  extrcmi*E,H. cubi  erunt  ex  coroli. 
1 .prop.  2. libri  huius:  comparando  autem  hos 
minimos  cum  aliis  quaruur  no  minimis  pr.T- 
di6bs, erit  per  prop.i4.1ib.7,ex . squalitate,  A 
ad  B,  vt  E ad  H : Ergo  cum  odenderimus  E 
A H cubos  efle  numeros,  erit  A ad  B,vt  cu- 
bus ad  cubum , quod  erat  concludendum. 

COM-, 
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COMMENTARIVS 
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LIBRVM  NONVM 

ELEMENT  ORVM 

GEOMETRIGORVM 

EVCLIDIS 


PROPOSITIO  L 

. Si  duo  (imiles  plani  numeri  mul- 
ciplicantes  ie  mutu6  , faciant 
quendam  j ProdudhJS  quadra- 
tus erit. 

VPPOStTio;Sint 
duo  plani  numeri  ^ 
B , umiles,  & multi- 
plicando fe  inuicem 
producant  C nume- 
rum; hunc  C afl^ 
efle  quadratum  nu- 
merum. 

Apparatus.  A nu- 
dierus  multiplicans  Icipfum,  producat  D, 
quadratum  numerum  iuzta  dcfin.i8.  lib;7. 

Ad.  B 14 

D jd.  £72.  C 144. 

Demonftratio.  A multiplicans  (eiprum,  & 
B,  Icorlim,  produxit  D,  & C;  ergo  per  prop; 
i7.1ib.7.eritvt  A ad  B,  ita  D ad  C';led  inter 
A & B planos  Cmiles  incidet  medius  nume- 
rus proportionalis  per  prop,  18.  libr.8.  igitur 
perprop.8i  eiulHcm  libri>  etiam  incidet  aUus 
medius  proportionalis,  puta  £interD&  C 
numeros.  Tres  ergo  habebimus  numerOs  D, 
£,  C,  continui  proportionales,  qnorum  pri- 
mus D quadratus  eu  per  apparatum,ergo  per 
prop.az.lib.8.vltimusC  erit  quadratus, pro- 
dudus  ab  duobus  datis  numeris  planis  A j B, 
fimilibus.  quod  erat  propolitum.  ' 


TROPOSltlO  II.' 

Si  duo  numeri  fc  mutuo  multipli- 
cantes, faciant  quadratum*,  (i- 
miles  plani  erunt. 

Vppolitio.  Duo  numeti  A 8:  B fe  mutud 
^ multiplicantes  producant  C quadratum 
numerum  : Dico  numeros  A & B el&  Gmi- 
les  planos  numeros. 

Ad;  B 14. 

D }d.  £ 72.  C 144. 

Apparatus.  A muItipIicandorcipTum,  ge- 
nerabit D quadratum  numerum. 

DemOnftratio.  A multiplicas  A & B feor- 
Hm  , produxit  duos  numeros  D,  C,  ergo  per 
prop.i7.b.7.erit  Dad  C vt  A ad  BiSuntau- 
tf  duo  numeri  D & Cquadrati;  ergo  per  ii. 
prop.lib.  8.  inter  eos  incidet  medius  numerus 
proportionalis ; ergo  etiam  alius  medius  nu- 
merus proportiondis  cadet  inter  alios  duos 
A & B datos, per  prop.8.1ib.8.ergo  per  prop. 
20.  Ubr.  eiuldem  8 ; iiU  duo  numeri  A & B, 
erunt  plani  Cmiles.quod  eratdemoftrandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVItf 

r. 

j^udruti  daa  nkmeti  ft  nitui  multipOcMtei, 
fruiuSum  tfduiii  i/nutrdtim. 

QVadrati  enim  numeri  funt  Cmiles, ergo 
per  i.prop.huius  libri,  produdus  ex  il- 
lis numprus,  erit  quadratus. 

Y 5 COROL- 
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COROLLARIVM  NOS,TRVM 
' 4 'i  i.  > 

iuaitm  numtrbrtim  fe  mutuh  multiplicdntium 
produduifiitrit  qu4dratm\&  diter  torum  futrk 
ijHddranUf  reliquus  eium  ctit  quadrttus. 
i-  \ * i'  ^ " 

NAitTpcr  2.prop.Iib^.hmus,  tJ«b  numcTt 
dati  fc  mutuo  multiplicantes  erunt  fi- 
milcs  plani , co  jquod  quaiituiB  piocrccnt; , 
atque  per  prop.  18. libr.8.  cadet  intercos  me- 
dius numerus  proportionalis:  esocum  alter 
daturum  ficquadratus  ocmf)c  primus,  tectius 
erit  quadratus, videlicet  altef  e datis,  per  pro- 
pof.z2. libr.8,  - 

COROLL|.Rli'M  NOSTRVN^ 


• - • ^ . Jl  4 • . • • 

5;  duo  numtri  fi  >n«iui  mithijiticMiii , qiindrtlum 
nit«mi  fttcrttnt,  & tlitr  itrum  fu  quadrd- 
tu  i retifudi  mimmi  trit  giuSuiiii. 

(i  , ■ - 1 cri'  . . , 

E Sto  fi  fieri  polfet  alter  e numeris  datis 
([uadratus,  vt  alius  edatis;  tunc  per  pri>- 
eedenst.  coroUar,  fe  mutud.multiplicantes 
quadratum  gignent  numerum , contra  hypo- 
tnefim : igitur  rclic[uusc  datis  numeris  mini- 
me quadratus  erit, 

COROLLARfVM  NOSTRVM 
I V. 

4i  dut  mimiri  quadrdtui  vnui , & dltn  non  ^lu- 
. drnias,  ft  mxtiie  mnliipliienti  non  frediucni 
quadratum, 

I 

SI  enim  producerent  quadratum  nume- 
rum, cum  alter  detur  quadratus,  reliquus 
etiam  ciuadratus  eflet  per  j.  coroll.  nofirum. 
contra  hypothefim : igitur  politio  contradi- 
cens aflertioai  huius  corollarij , e qua  proce- 
dit abfurdum,  falfa  erit,  & aflertio  vera. 

PROPOSITIO  III, 

Si  cubus  numerus  fe  ipfum  multi- 
plicans, procreet  aliquem;  Pro- 
dudlus , cubus  erit. 

SVppofitio.  Cubus  A , fe  ipfum  multipli- 
cans, progeneret  B numerum ; Dicohuoc 
progenitum  numerum  Belle  Cubum^ 


- s j 

E 16.  D 4. 

F Ji.  e a. 

j.  ’■  ! I 

Oq.  ' vnir4s. 

Apparatus.  CtiU  dati  A.  latusfit  C nume- 
rus,qui  in  feduAus  producet  D quadratum; 
8:  multiplicans  ipfum  D , procreabit  ipfum 
•cubum  A daturi , iuxta  definitiones  18.  & 
19.  libr.  7. 

..  pcmonftrafioiQ  mqltiplicaudo  fc  ipfum 
fecit  D,ergopcr7.wioma  libr^^.C  metietur 
D per  C ipfum ; hiiAc  vero  C nu#crum  mc- 
tinir  vnitar  per  ipfum  C nmnenam , iuxta 
axioma  5.  libr.  7.  Sed  etiam  C multiplicans 
D,  progenuit  A cubum, crg6i]:*r»iliiiio.7. 
libr.7.D  metietur  A per  numerum  C : habe- 
mus igitur  vnitate  qu  e meti  turC-numcrum; 
perC  numeru  A' ipfum  C nnfhCrum  qui  mL 
ntur  D per  ipfum  C;&  Doui  metator  A,  per 
ipfum  C:ergoqu.epars  eft  licet  improprie  di- 
cta,vnitas  numeri  C,  cade  cfll  pars  proprie  di- 
fta  numerus  C,numeri  D;&  nurtierusD,  nu- 
meri Ajquarc  per  def.ao.li.7.ifti  numeri  qua- 

tuor  erunt  cotiirue  proportionales,  Vnitas,C, 
D,  A.  I>ra:tcre4  ex  datis  A multiplicans  fe  ip- 
fum produxit  fl,crgo  A meti  tur  B per  A nu- 
aerumdux ea  axioma  7.1ib.7.  A vero  metitur 
vnhas  per  A numerum  iuxta  ax.5.1ib.cit.  er- 
go que  pars  beet  improprie  difta  cll  vnitas 
numeri  A.  eadem  erit  A rcfpeclu  numeri  B; 
igitur  per  cit.prop.io.hb.7.erit  vnitas  ad  A, 
ficuti  A ad  B:Sed  inter  vnitatem  & A,often- 
dimus  mediareduos  numeros  C,D,continu4 
proportionales,  ergo  per  8.prop.libr.8.  me- 
diabunt etiam  duo  numeri  continue  propor- 
tionales E , P,  inter  A ad  B.  Igitur  cum  fint 
quatuor  numeri  A,E,F,  B,  conttnuc  propor- 
tionales, eorumque  primus  A fit  cubus  er 
datis,  extremus  B etiam  erit  cubus  pec  prpp. 
Z3.1ib.8.  quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  IV. 

Si  cubus  numerus  cubum  nume-i 
rum  multiplicans  faciat  ali-^ 
quem ; fatibus , cubus  erit. 

SVppoCtio.Cubus  A,cubiunB  numerum 
•multiplicans  efficiat  numerum  C ; dico 
hunc  C faftum  nuiiKrum  ellc  cubum. 

E.  8. 
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A 8.  B 17.  COKOLLARIVM  NOSTRVM 

D «4.  C n«S.  I. 


Apparitus.  Cubus  A rcipfijm  multiplican- 
do emciet  cubum  D numerum  perprop.  5* 
iibr.  huius. 

Demonnxatio.  A multiplicans  A B 
reoHim,fecit  C & D; quare  perprop.  17.  bb, 
erit  C adj)  yt  A.ad  B : At  per  propof.i  2. 
lib.S.inccr  A & B cubos  numeros  duo  inter- 
cipiuntur medij  numeri  continue  pro|>ortio- 
nalcs , igitur  etia  duo  ali)  medi)  numeri  con- 
tinue proportionales  erunt  inter  C & D , per 
prop.8.  lior.6.  fcd  horum  quatuor  primus  D 
eil  cubus  fadus,  ergo  etiam  poliremus  C^cu- 
bus  erit,  per  pr«p.i5.  iibr.8.  quod  erat  con- 
cludendum. 


5i  cubu  nunurus  muItipUctt  numniim  non  euhum, 
fuiim  cubm  non  ent. 

C I enim  cubus  fieret,  multiplicatus  nume*- 
ruscllet  cubum , perhaneprop,  5.  contra 
hypothefim  : quare  fa^us  non  crit  cubus. 

COROLLAIU  VM  NOSTllVI^ 


Si  {ubttt  ntimerui  tnuUiprjc4nsnamtrunt,gentr(t 
numernm  mimni}  cubum  • mulupluatus^ 
tubus  neu  ent» 


PROPOSITIO  V. 

Si  cubus  numerus  numerum 
quendam  multiplicans,  faciat 
cubum; Et  multiplicatus,  cu- 
bus crit. 

C Vppofitio.  Cubus  A,  numerum  B multi- 
plicans, progeneret  cubum  C:Dico  B nu- 
merum multiplicatum  cfle  cubum. 

Apparatus.  Afeipfum  multiplicans  faciet 
D cubum,iuxta  propofitionem  5.1ib/i  huius, 

A 8.  B 27. 

D64.  Czi6. 

Demonftratio.  Quandoquidem  A multi- 
plicans A & B fcorfim  fecit  D , & generat  C; 
erit  per  prop,  r 7.7.116.  D ad  C vt  A ad  B;  fcd 
p.Tprop.i9.1ibr.8.intcrD  & C, cubos, illum 
Faftum,hunc  datum, cadent  duo  medi;  conti- 
nue proportionales  numeri;  ergo  per  prop.8. 
lib.8. totidem  duo  interroedij  numeri  cadent 
proportionales  continue  A & B ; fed  horum 
A&Bprimus datus eft  cubus,  ergoperz^. 
prop.lib.8.  poftrcmus  B cubus  crit,  multipli- 
catus inquam  numerus  B,  per  A cubum.  Sic- 
uti  fuit  propofitum. 


NAm  fi  multiplicatus eflet cubus, fatuus 
etiam  cubus  tila  per  prop.4.lib,  huiusj 
contra  hypothefim  j.trgo  hiuitiplicatus  non 
crit  cubus.  - ^ 

PROPOSITIO  VI. 

‘ - *> 

Si  numerus  leipfum  multiplicans, 
cubum  faciat;  & ipfe  cubus  erit. 

C Vppofitio.  Numerus  A icipium  multipli. 

cans  laciat  B cubum : Aflero  A nuuKium 
cllc  cubum. 

A 8.  B 6^,  ^ . 

C 5ta. 

Apparatus.Numcrus  A multiplicans  B cu- 
bum datum  , producat  C,  qui  fiet  etiam  cx 
ductu  cubi  B in  A , iuxta  propofii  6.  Iibr.  7. 
quare  per  4-prop.  lib.huius , C tadtus  nume- 
rus ent  cubus. 

Demonibatio.  Quandoquidem  B cubu.  > 
multiplicans  A numerum , progenuit  C nu- 
merum cubum, erit  per  prop.praiccdcntcm 
libri  huius,  ipfe  A numerus  multiplicatuj, 
cubus,  quod  erat  dtmonllrandum. 

PROPOSITIO  Vlf. 

Si  copofitiis  numerus  numerum 
aliquem  multiplicans  , quem- 
piam faciat ; fadtus,  folidus  erit. 


*C  vppofitio.  Anunacruscompofitusaumc- 
nun  B aliquem  multiplicans , producat 
Y 4 C; 
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C : alTcro  hunc  produftum  numerum  C cDe 
folidum. 

AS.  B II.  C 66. 

D 1.  E 3- 

Demonftratio.  A compofitum  numerum 
metietur  przter  vnitatem  aliquis  numerus 
D , per  aliquem  numerum  E , iuxta  def.i  j. 
libr.7.  quare  pet  axio.j.libr.  eiufdem  7.  Si  D 
multiplicet  E,  fiet  A ; datur  verd  A comfio- 
(itus  numerus  multiphcandoB, procreare  C; 
ergo  per  dudlum  miituum  trium  horum  nu- 
merorum D,E,B,  gignetur  numerus  C;ergo 
per  definit.  1 7.  lib.7.  folidus  erit  numerus  C. 
quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  VIII.  i 

Si  ab  vnitate,  quotcumque  riuhic- 
ri  deinceps  proportionales  fue- 
rint: Tertius  quidemab  vnita- 
te , quadratus  eft ; & vnum  in- 
termittentes, omnes.  (fartus 
autem  ell  cubiis ; & duos  inter- 
mittentes,omnes.  Septimus  ve- 
ro cubus  Hmui  & quadratus-,  & 
quinque  intermittentes, omnes. 

SVppofitio.  Dati  Ont  hi  tredecim  ab  vni- 
cate  incluCue  numeri  continue  propor- 
tionales; ( & fic  de  pluribus  quacumque  muU 
titudine  ) A.  B.  C.  D.  E.  F.  G.  H.  I.  K.  L . M. 
Afleto  tertium  ab  vnitate  incluCue,  videlicet 
B efle  quadratum , & rcUquos  omnes  vnum 
intermedium  relinquentes,elle  quadratos,vi- 
delicct  D,F,H,K,M : Qiiartum  autem  C cu- 
bum iduofque  intermittendo,  fequentes  eCe 
cubos,  videlicet  F,  1,  M:  Septimum  denique 
F,  quadratocubum  j & quinque  intermitten- 
do lequetcs  elle  quadratocubos,  nimirum  M. 

Q cub.  □ 

Vnitas.  A 3.  B 9.  C 27.  D 81. 

Q cub.  □ 

£ 243.  F 729.  G 2187.  H6^6t. 

cub.  p 

I 19683.  K 39049.  L 177147. 
D cub. 

M 53H4I- 

Demonflracio-  Qjia  tres  numeri  funt  Con- 
tinue proportionales , vnitas^  A,  H,  & vnitas 
quadratum  elTepotell,  erit  tertius  B numenis 


quadeatus  per  prop.aa.  lib*8.  fumchdo  autem 
tres  numero  continue  proportionales  j B,  C, 
D,  quia  B oflenTus  cft quadratus , erit  O qua> 
dratus  percir.prop.aa.lib.S;  dc  lic de  reliquis 
vfquc  ad  finem  vnum  intermedium  reliquen- 
do.  Prxterei  quia  vnitas  poteft  efle  cubus,  Sc 
dantur  quatuor  numeri  vnitas,  A, B,C, quar- 
tus C ent  cubus : per  prop.z  5 .lib.S.fumendo 
autem  fequentes  alios  numeros  Edatis  dein- 
ceps proportionales  tres , includendo  C cu- 
bum oftenfum,  videlicet  C,D,E^,  quartus  F 
cHt  etiam  cubus,  qui  dillat  duobus  ab  cubo 
przdii^o  B;  & fic  de  aliis  omnibus  huiufmo- 
di  vfque  ad  finem.  Denique  quia  feptimus 
oficnlus  efl  quadratus  & cubus, erit  quadrato 
cubus,  & quinque  intermedios , relinquendo 
erit  M etiam  quadrato  cubus  ex  oftenus.Pro- 
bauimus  ergo  totam  propofitioneim 

PROPOSITIO  IX. 

Si  ab  vnitate  quotcumque  nume- 
ri deinceps  proportionales  fue- 
rint , qui  ver6  poft  vnitateih  fit 
quadratus  , 6c  reliqui  omnes 
quadrati  erunt. 

At  fi  qui  poft  vnitatem  fuerit  cu- 
bus 3 6c  reliqui  omnes  cubi 
erunt. 

SVppoGtio.  Numeri  auotcuque  deinceps 
proportionales  fint  ab  vnitate  incluCue, 

I . A.  B.  C.  D.  E.  F.  Cc^ue  primus  ab  vniute^ 
nimirum  A quadratus : Dico  reliquos  om- 
nes B,  C,D.&c.  numeros  illos  datos,  efle 
quadratos.  Quod  G primus  A ab  vnitate  de- 
tur cubus , reliquos  omnes  allero  efle  cubos. 

Vnitas  A 4.  B16.  C64.  Da5d. 

£ 1024.  F 4096. 

Demonllratio.  Per  prxcedentem  propoC- 
tionem  8.  B numerus  erit  quadratus,quia  ter- 
tius ab  vnitate : quod  G Gimatur  tres  A,B,C, 

Vnius  A 8.  B64.  C;i2. 

D4096.  E 32768.  F 262144. 

cum  detur  primus  A quadratus, tertius  C 
erit  quadratus  per  prop.aa.libr.S.  Quod  C 
fumantur  tresconlequentes,  B,C,D,  quia  B 
oftenfus  eft  quadratus , tertius  D , erit  qua- 
dratus. 
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dritus : hoc  artificio  demonftrabuntur  om- 
ocs  quadrati  numeri  dati : & fic  patebit  pri- 
ma alTertio  fcu  pars  huius  propofitionis.  Se- 
cunda vero  fic  dcmonftrabitur;  Cum  numeri 
dati  fint  continue  proportionales, erit  vni- 
tas  ad  A , vt  A ad  B j ergo  per  dcf.ao.libr.7. 
vnitas  aqucmctictur  Aj  vt  A ipfum  B;  meti- 
tur autem  vnitas  ipfum  A, per  A, iuxta  ^.ax* 
Jibr.  7.  ergo  A;  A ipfum  B metietur  perfeip- 
fum  A:  igitur  datu;.  tubus  A j fc  ipfum  mul- 
tiplicans generabit  B numerum  per  ax.  j-lib. 
7.A  genitus  B numerus  erit  cubus  per  5.pro- 
pof.  hbr.huius : Sed  quia  dantur  qoatuor  nu- 
meri proportionales,  vnitas,  A,B,C,  vnitaf- 
que  cenferi  poteft  cubus , erit  C etiam  cubui 
per  priecd.  prepof.  81  Sumendo  autem  hol 
quatuor  nunK-ros  deinceps  proportionales 
A.B.C.D.daturque  cubus  A,erit  ii  D cubus 

ficr  prop.2 5.1ib.8.  Similiter  probabuntur  re- 
iqui  omnes  dati  numeri  cubi.  Atque  ita  pro- 
politio  manifefla  la&  fuit. 

COROLLARIVM  NOSTRVNi. 

Dali  Hiem  Humeri  cemmui  freferiinulis , erunt 
^uuirdit  tubi  : fifuiru  dutut  frimm  tb 
vmute  judibdio  tubus, 

NAm  per  primam  partem  huius  propofi- 
tionis , ofienfi  erunt  omnesquadrati,Sc 
per  fecundam  partem,  omnes  cubi ; ergo  qua- 
drato cubi  erunt  omnes  propoliti  numeri 
continue  proportionales. 

PROPOSITIO  X. 

fei  ab  vnitate  quotcumque  numeri 
deinceps  proportionales  fue- 
rint , qui  vero  poft  vnitatem 
non  fit  quadtatus } neque  alius 
vllus  quadratus  erit,pra:ter  ter- 
tium ab  vnitate, &vnum  inter- 


tatem  immediate  Geus  cG,  nonGc  quadratust 
Dico  nullum  cx  aliis  fcc]ucncibus  cHec^ua- 
dratum  , exceptis  tertio  B,  & vno  intcrmilJb 
omnibus  aliis , videlicet  B,D,F,H,K,M,  qui 
erunt  quadrati  per  prop.8.  libri  huius.  C^od 
G numerus  A qui  poG  vnitatem  fcquitur^non 
Gt  cu  bus,  nullus  alius  c GrouetiDus  cubus  erit, 
exceptis  quarto  duoous  intermidis , rc> 
liquis  vtpotc  F:>  1 , M,  qui  cubi  erunt  per  z, 
partem  prop.8.  libri  prxkntis. 

Dcmonlbatio.  £ko  G Geri  poflit  quicum- 
que  alius  numerus  ab  exceptis  ^ quadratus, 
v.g.  £,  qui  comparatus  cum  fcquenti  Gio  im- 
mediato numero  F quadrato cx didis, ean- 
dem habebit  rationem , quam  A ad  B ; ergo 
percoroll.  prop.4.lib.5.crit  inuertendo  vt  F 
ad  £ ita  B ad  A , hoc  ell  vt  quadratus  nume« 
rus  F ad  quadratum  oumerum  £,ita  quac!ra- 
tus  numerus  B ad  alium  A numerum ; igitur 
per  24.prop.lib.8.cnt  A datus  numerus  non 
uadratus , quadratus  x qu£  contraiiit^io  in- 
icat  poGtionem  vnde  procedit  cHc  taifam, 
nimirum  £ numerum  eiiequauratum  ; non 
ergo  cric  quadratus : Et  Gc  Gct  uilcurlus  in 
aliis  excluGs  numeris  ab  natura  quadrati  nu- 
meri. Sed  cflo  etiam  G Geri  aliquis  numerus 
cxcluGiS  ab  natura  cubi,  cubus,  vtpotc  L,qui 
etiam  comparetur- cum  alio  immediate  luo 
conG*quente  M,  cubo  cx  didis  in  fuppolitio- 
nc,habcbi  t rationem  eandem  ad  illum,quam 
£ ad  C,  cx  natura  numerorum  deinceps  pro- 
portionalium: Gxd  etiam  inuertendoerit  lux- 
ta  coroll.  prop.4.libr.5.vt  cubus  M ad  L cu- 
bum, ita  C cubiisad  numerum  B,  quare  per 
prop.2  5. lib«8. cric  B cubus:  Simiii  modo  erit 
C cubus  ad  B cubum  , vt  B cubus  ad  A nu- 
merum,ideoque  per  cit.prop.2^  .lib.8. A nu- 
merus excluTus  ab  natura  cubi,  erit  cubus: 
hxc  contradidio , cum  proucniat  cx  politio- 
ne alicuius  numeri  excluli  ab  natura  cubi , vt 
cubus , falTaerir,  idcoque  nullus  iliorum  nu^ 
merorum excluforumab  natura  cubi, cubue 
cric.  Patet  ergo  veritas  propoGtionis. 

PROPOSITIO  XI. 


mittentes , omnes. 

'Ac  fi  qui  poft  vnitatem,  non  fit  initate  quotcumque  nu-' 

cubus;  neque  vUus  alius  cubus  ‘fcinceps  proportionales 

eric,pra:ter  quartum  ab  vnitate^  ruerint:  minor  maiorem  meti- 

6c  duos  intermittentes, omnes.  > «1“* !“ 

proportionalibus  sut  numeris. 

S^^ppoGtio.  In  exemplo  propoGtionis  8. 

lib.nuius.  Sint  quotcumque  numen  con-  ^ VppoGtio,  Sint  ab  vnitate  quotcumque 
tinuc  proportionales  ab  vnitate,  i.  A.B.  C.  ^ numeri  continue  proportionales,  i.A.B. 
D.E.F.G.H.l.K.L.M*  Sed  Aquipoftvni-  C.D.E.F.  &c.  vcinlupcrioribuspropoGcio- 

oibus: 
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nibu^ : Dico  qucmcumquc  minorem  ex  illis, 
metiri  qucmcumquc  raaior9in  cx  tUis , per 
aliquem  numerum  eorum  qui  funt  dati  pro- 
portionales. 

Apparatus.  Vel  aflumetur  aliquis  minor 
metiiurus  immediate  (Ruentem  maioreiui 
vel  ali(|ucm  ex  remotioribus  maioribus. 

in  primo  cafu  demonftratur  propolitio. 
Xxcmpli  gratia  afliimendo  A minorem  & 
maiorem  H:  erit  cx  datis  A ad  B,vt  vnitas  ad 
A, quare  per  dct.2o.libr.7.  quje  pars  erit  vni- 
tas lieet  improprie  difta  ipfius  A , eadem  erit 
pars  ipfms  U maioris,  jEquemecietur  ergo 
vnitas  ipfum  A,vt  A iptum  B^Ted  vnitas  me- 
titur A, per  ipfura  numerum  A,  iuxta  5 axio. 
Iib.7.  ergo  A etiam  metietur  15  maiorem  nu- 
merum periplum  A numerum  vnum  e datis: 
& ile  de  reliquis  in  hoc  cafu  difeurrendum 
erit.  Age  vero  dcmonftrcmus  fecundum  ca- 
fum  , & afliimamus  numerum  15  metiturum 
maiorem  G:  Aduerte  quot  numeris  datis 
proportionalibus  diftet  B minor  ab  G maio- 
re ,lwc  ell  fex  nuraerisinclufiue  \ tS:  accipe  E 
numcrum,iquidiftatcraabvnitatc  incluliuc: 
lam  vero  quia  tot  lunt  multitudine  numeri 
in  continua  proportione  eadem , ab  B ad  G, 
quot  ab  vnitate  ad  E,  erit  pcr  prop.i4.iibr.7. 
ex  xquo,  vt  vnitas  ad  £,ita  B ad  (i;quarc  per 
dcf.zo.lib.y.qui  pars  erit  vnitasipftus  E, ea- 
dem erit  B ipilus  G;crgo  xqucmetictur  B ip- 
fum G,vt  vnitas  ipfum  li;  lcdpcrax.5.1ib.7, 
vnitas  metitur  £, per  ipfum  £;  ergo  B metie- 
tur G maiorem  numerum  per  E alium  cx 
datisproportionaiibus.  qu£  omnia  erant  dc- 
monltranda. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

IJmiriti  mia§r  metiens  maurtm  in  ddtk  tminUA 
fToporttont  udem  numeru  db  vnitdte  mdpitntu 
bui,  t9t  U(u  difldt  db  maitredmenfi  i qu9t 
tM  lo(k  diRat  db  mtuenit  mttme» 


COKOLLARIVM  NOSTRVM 
I t I. 

Eiflem  datis  \ qatlihit  numerus  alium  muUtpTuant 
mamm  , ( ex  datis ) proertabh  numerum  dU 
flantem  tet  tods  a maiote  multipinato,  quet  di* 
fiat  Uiis  miner  multiplUansab  vNitaie, 

PRimum  in  demonftratiotic  allata  mani-* 
fdlum  cll.  Alia  vero  duo  dependent  cx 
9«ax.  Iibr.7.  Cum  enim  minor  metiatur  ma- 
iorem diftet  minor  metiens  tot  locis  a maio- 
re dimenfo,  quot  minor  metiens  diftat  ab 
vnitate ;huc(eipfum  multiplicet  minor, fiuc 
multiplicet  alium  per  quem  metitur  maio- 
■ rem,  producet  illum  cpicm  metitur  j atque 
adeo  reponendus  erit  tot  locis  diilans  ab  mi- 
nore metiente , quod  locis  diftat  numerus  per 
quem  metitur  illum , ab  vnitate. 

PROPOSITIO  XII. 

Si  ab  vniate  quotcumque  nume- 
ri deinceps  proportionales  fue- 
rint ; qiiicumquc  primorum 
numeroru  vitimum  metiun- 
tur, iidem  &:  eum  qui  vnicati 
proximus  eft,  metientur. 

SVppofitio.  E numerus  primus  metiatur 
vltimum  e, e numeris  iftis  datis  continue 
proportionalibus  ab  vnitate  incipientibus:  i» 
A.B.C.  Dico  quod  idem  E numerus  primus, 
«.metiatur  etiam  A numerum  proximiorem 
vnicati. 

I.  A 6.  B 3(5.  e 21(5. 

I 

E 5. 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

a^iUhet  numerus  ex  datis  (ontmu^  prepertienalibus 
ab  vnitaie  tnctpsenubm  t fe  ipfum  multipHtant, 
ptadsuet  numerum  mararem  tat  lads  ab  fua  di^ 
jtans,  quaf  ipfe  latis  ddlat  ab  ynitate» 


Dcmonftratio.  Efto  fi  fieri  poftic  E pri- 
mus numerus  mini  me  metiatur  A,  erunt  nu- 
meri E,  A,  primi  intcrftpcrprop.31. Iibr.7. 
Sed  pcrcoroll.noftrum  2. ad prop.prx*ccdcn- 
tem  it.  A E*  ipfum  multiplicans  generat  B 
numerum , ergo  B ad  E primus  erit  per  27. 
libr.7.  Quoniam  igitur  A & Bfunt  primi  ad 
E , fadtus  numerus  C ^ cx  multiplicatione  A 
in  B,  iuxta  coroll.5.noftrum  ad prop. praece- 
dentem ; erit  ipfe  C faiftus  numerus  etiam 
primus  erit  ad  E,  per  prop.26.  libr.7.  Simili 
difeurfu  , concludemus  vltimum  femper  cllc 
primum  ad  eundem  E numerum : quare  pri- 

mus 
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telis  f.umems  E quicumque  afTuniptus  fuerit 
mctiens  vUimum  cum  non  menfurabit, 
contra  liypothcfim  : falfa  igitur  erit  pofitio  e 
qua  dimanat  iftud  abfurdum  & contradidlo- 
rium , videlicet  primum  numerum  E dime- 
tientem vltimum  C,  non  metiri  A vicinio- 
rem vnitati : eum  ergo  metietur , quod  erat 
probandum. 

C O R O L L A R I V M. 

Mslbu  ttumifU  primi»  maiar  n qui  fro^imui  cH 
vuuulr,  ntqut  rUus  minar  fronti , fraamurem 
vmtniiaa» mttuoi,mrtiriftnH  ylnmum, 

SI  enim  melitctur  vltimum  , metiretur 
iuxta  hanc  propolitioncm  j tk  protimid- 
rem  vnitati  contra  h)'pothcfim: 

COR.dLLAft.IVM  NOSTRVM: 

jQmtnmqut  iiuinnui  primi»  meiiiiit  vltimum  i da- 
to fitftrliaoaliiui  bmu/madi  oumirii praft- 
fiiutu  frtfaito  , metitur  etiam  tmaet 
intettientti  iiUmpct. 

IMprimis  enim  proxiiuiofem  vnitati  me- 
titur iuxta  hanc  propolitionem , (ed  hic 
proximior  metitur  omnes  alios  maiores  per 
pliquem  eorum  iuxta  prop.i  i . prxcedcntem; 
ergo pet  1 1.  axioma libr. y. metietur  & Om- 
nes illos; 

PROPOSITIO  3CIII. 

Si  ab  vnitate  (juotcunicjue  nume- 
ri deinceps  proportionales  fue- 
rint , qui  vero  poft  vnitatem^ 
primus  fit:  Maximum  nulhiS 
alius  metietur^  prattereos  qui 
funt  in  nunleris  proportiona- 
libus; 

SVppofitid.  Numtri  A,B,C,D,ab  vnitate 
Ont  deincAs  proportionalei  y & proxi» 
nator  vnitati  iit  A primus  numerus : Dico 
nullum  alium  numerum  poHc  metiri  maxi- 
mum ex  illis  y prxtcr  eos  ejui  funt  dati  na- 
meri. 

Demonflratio.  Bfto  H fieri  pofllt  aliquis 
Mius  numerus  ab  datis,  vt  £,qui  metiatur 
maximum  feu  vltimum  D.lmprimis  ille  nu- 
merus £ non  poteritefTe  primus,  nam  quia 
liatur  metiri  maximum  feu  vltimum  D , me- 


tiretur etiam  per  it.  prop.  prsced'  ipfum  A 
primum  datum;  Sc  lic  primus  numerus  meo*'> 
luraretur  ab  alio  numero  diuerfp  ab  rcipfoy 
^oncra dd.i  i.lib.7.  ll-elinquitiurcr^q  vt  nu^. 

J’'.  • , . r-r.  .r.  •• 

Vnitas.  Aj,  615,  ^ 

£.  F. 

merus  E fit  compoficus:  liuni  vero  B nuhic- 
rum  compuficum  nacTietur  aliquis  F primus 
numerus  per  prop.5  5. Iibr.7.  qui  iuxta  ax.i  r, 
lkbse4urdcm.7j„etiam  metietur  .<,'XfrtrouiBp; 
ideoque  etiam  per  cit.  1 a.prop.pr^^^edeincesB'^ 

mcnlurabit  F numcrusprimufri^ftumcrurnTA: 

primum.  lam.VerojVcl  ilic  :iumtri«sF 
lis  eft  numero  .Ai^cl  maior^  vel  CDiuor;Si(A>- 
quaJis  $ ergo  cum  V probatus  fit  metiri  D exrt 
tremum  k-u  uiatdmum.  A fvu  FtTiam  mef.iul^ 
tur  eundem  maximum , boc  cil  vnusnume<« 
rus  e datis  metietur  maximuni  i- quod  erat; 
concludendum, propolitum,  & nonalius 
diuerfusab  daiis  quod  inucxcracaduerfitrmsy 
ex  cuius  politione  (equitur  manile'Aail)a  con- 
tradidho.  Quod  fi  F numerus  fit  maior  quam 
A , cum  ofrenfus  fit  hic  numerus  F 9 metiri  Af 
maior  minorem  menfiiiabic , leu  totum  ad- 
lequabicur  parti,  contra  Saxip.fib.s.non  eriq 
igitur  F maior  quam  A.  Quod,  fi  numerus  H 
fit  minor  quam  A y cum  fit  bfienfus  F metiri 
ipfum  A , primum  etiam  numerum  ex  dacii||i 
minor  numerus  b qu^m  A, metietur  primum 
A numerum, contrai  i.de£lib.7.Ha;cabrur- 
da  tria  indicant  pdlUioncs  tres  aduerfari)  clle 
falfas,  quas  inuexerat  ad  (labilicnciam  pri- 
hlam  politionem  fiiam  contradicenremal&r- 
tioni.  tuiius  propofitionis;  vnde.btiam  lalfa 
erit  illa  prima  pofitio  contradicens  huic  pro- 
pofitioni;  qux  ideo  dcmonfir^td^cHt» 

• : : I " i*'  ;* 

' PROPOSITIO  xiy. 

■ j I ' i 

Si  minimum  numerum  primi 
numeri  metiantur ; Nullus 
lius  numeras  primus  illum 
metietur, praeter  eos,qiii  aprini 
cipio metiebantur.,  , J 

SVppofitio.  NunicrtinJ  A mnriipum  nicfi 
tiuuurptimfnurocriB.C.O;  Allero  nul- 
lum alium  numeru^  primum  prxter  B,C'vD^ 
datos , metiri  ipfum  A.  Q^ia  nonnullis  con-' 
fufa  ifta  propolitio  vifaefi,  eam  fic  oniinatio- 
rem  reddo,  ex  propoCtione  3 8.  Iibr.7.  qu* 
proponitur  inuentio  numeri  minimi  quenf 
metian- 
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nKtiantur  tfSK  liumcri  d^t ; qus  propolmo 
nctcndi  povcfiper  cius  corollarium  ad  plurcs 
qu^m  tres  numeros , quocumque  numerO; 
Igitur  fidAti  rwmcri  fuerint  inter  fe  primi, 
minimum  numerum  ab  his  dimenfum  inttl* 
ligere  oportet  in  hac  propoTuiOmk 

A 

B.  e.  D. 

' ■ n.  F.-  - 

■ . • 1 . • • 'I 

' t)emonftfitlo,  Si  fieri  polBt , E humerus 
aJio$'primusab  datis  metiatur  A rai- 

trimum  numerum  ab  illis  menfutatum  D, 
if',  prlmisirtrerfc numeris ; idqoc  pcrnume> 
niiT»  aliquem  F.  Quia  E menfurat  A per  F,  E 
imiltiplicans  F,  procreabit  A, per  ^.ax.lib.y. 
quem  primi  numeri  B,  C,  1),  Icorfim  menfu- 
rabanr,  ergo  per  prop-  52.  Jib.  7.  finguli  etiam 
)((orum  B,C^F)^rcorfim  metientur  E , vcl  Ft 
Non  E diuerfum  ab  illis,  nam  fic  E ddulcrci 
ede  primus  numerus  per  dcf.i  i . lib.7.  fcd  ne- 
que F , alioqut  oim  F fit  minor  qu^m  A , vt- 
pote  pars  illius, minorem  F,  minimo  dato  A, 
mctirenCtiriidem  primi  numeri  dati  B.  C.D. 
atque  ita  A non  diet  minimus  ab  illis  men- 
^ratus  , Contra  hypothefim.  Nullus  igitur 
alios  ab  datis  in  principio  primis  inter  («  nu- 
meris, primus, minimum  mccktur  numerum 
menfuratum  ab  iliis. 

t i.. 

PROPOSITIO  XV. 

Si  tres  huipcri  deinceps  propor- 
tionales , fuerint  tninimi  om- 
nium eandem  cutn  ipfis  ratib- 
nem  habentium  : Duo  quili- 
bpe  gon\pofiti , ad  reliquum, 
primi  erunt. 

' , . It 

^ VpeoGcio.  Tres  minimi  numeri  A.  B,  C, 
^datiCnc, omnium  eandem  cum  illis  ra- 
tionem habratium : Afleroduosquoflibet  il- 
lorum Gmul  fumpeot  ede  primos  numeros  ad 
reliquum : bocclt  fummam  duorum  AB,elIc 
primam  ad  C ; tum  Turamam  duorum  BC, 
clle  primam  ad  A;  denique  fummam  duorum 
AC,  edeprimaiaad  B. 

Apparatus.  Perprop.5  ;Jibr,7.reperiintur 
duo  minimi  numeri  io  eadem  propor^ 

tioae qua  diti  AsB,C.' 


A p,  B II.  C iC.  ^ 

C 1«.  . . 

Dp  ,£4^ 

Dcmonftratio  quod  A & B (imul  fmt  pri» 
mi  ad  C tertium.  Ex  dcmonftratis  in  a.prop. 
lib.  g.D  multiplicansleiprum  gignit  A;  & E 
multiplicans  (eipfum  facit  C;&:  Dmultipb- 
cans  E , producit  B.  Et  quia  D & £ funt  mi- 
nimi numeri  omnium  duorum  eandem  ra- 
tionem babentium , erunt  per  prop.:4.  lib.7. 
primi  inter  fe  numeri  ; tum  vtcrquefimul 
DE,  primus  erit  ad  D,  vel  E,pcr  jo.propoC 
libr.cit.7.  IgiturquiaDE,Se  D , funt  primi 
ad  E , produdus  numerus  ex  multiplicatione 
DE  & D , ad  eundem  E primus  erit  per  atfi 
prop.  libr.7  :fcd  ex  prius  oilenlisilie  produ- 
iilus  numerus  cft  A B;  ergo  AB  compoGtus 
erit  primus  ad  E ; C odenfus fa^lus  ex 
duiilu  E in  (c  ipfum  ; ergo  cum  primi  fint  in- 
ter fe  ABcompofitus  S:  E,etiam  ftfius  C ex 
dulfiu  £ in  feipfum,  primus  erit''ad  alium 
AB  compoGtum,  iuxta  prop.27,libr.7.quod 
erat  concludendum. 

Demondratioi  quod  compofitus  BC  nu- 
merus ex  B , C , podremis  fit  primus  ad  reli- 
quum A, eadem  erit  formaliter  quz  fuperioi^ 
nifi  quod  loco  A Se  B,  i ntclligcndi  fint  B,C. 

A 9.  B II.  C :5. 

B II. 

D 5.  £ 4. 

Detnonftratio,  quodeorapofitur  AC  et 
extreiqis  A , C , fit  primus  ad  medtuni  C. 
Quoniam  vti antea  compofitus  DE^eflpri- 
mus  ad  D,  vcl  £;  fcu  quod  idem  cft , vterque 
eorum  D,E,  diuifimuuiqxus , primus  cft  ad 
compofitum  0£  ex  illis,per  cit.prop.  lo.Iib. 
7erit  etiam  progenitus  ^cx  D in  £,ad  com- 
pofitum DE  primus  per  nop.ii-lib.?.  inde- 
tjueperprop.a7Jibr.eiufdem,Bquifitcx  D 
in  E , 80  cura  qui  fit  D£  oompouto  in  fe  ip. 
fiundu&Oi  primus  erit:Numcnis  autem  qui 
fit  ex  DE  compofito,in  leipfism  duSxsjMua- 
Useftper4.prop.lib.i.iUisaunierisqui  fiunt 
ex  D Se  £ in  feipfos  doSis , vna  eum  eo  nu- 
mero plano  bis  qui  fit  cx  D in  £ j quare  fa- 
dus  ex  D in  £ mmus  erit  ad-eos  qui  genc- 
ranturexDScE  in  feifdbs)  Se  ex  D in  E bis. 
C^ia  autem  duo  numeri  Cmul  , videlicet 
compofitus  ex  iis  qui  fiunt  ex  D Se  E in  fei^ 
/bs,  S(  ex  eo  qui  fit  ex  D in  £,  atque  is  qui  fit 

exO 
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^5  P""“  iliqucm  itlonim, 

Mdelicti  ad  cum  qui  fit  cx  D in  E vrj  proba- 
tum cft:  4^0  per  prop.5o.libr.7.duo  illi  nu- 
men  jj>rimus  compoCtns  ei  illijqui  fiunt  cx 
D&Einfcipfosj&ex  coqui  fit  cx  DinE; 
alter  freni  qui  fit  ex  D in  £,  erunt  inter  fc 
pnnu  numcri.Infuperctlm  oftederimus  duos 
numeros  CmuJ,  nimirum  compofitus  exiis 
qui  fiunt  tx  DS:  E in  leiplbs,  atque  is  qui  fit 
ex  D m £,ad  aliquem  illomm  iplorum, nem- 
pe ad  rafium  ex  D in  E,  cijeprimos;erunt  per 
prop.cjt.  3o.lib.7.  cluo  illi  numeri , videlicet 
compofitus  ex  iis  fiunt  ex  D cx  E in  feipfos 
* IS  UUI  gignitur  cx  DinE,  primi  interfe. 
Quandoqiiidepa  ergo  ex  D & E in  ftipfos 
produrannir  A 8:  C;  tiim  cx  D in  E,  fiat  B; 
erunt  A & C Cmul  8;  B,  primi  inter  (e,  qucxl 
CTat  concludendum.  Igitur  tota  propofitio 
dcmonftrtu  eft. 

PROPOSITIO  XVI.  ’ 

Si  duo  numeri , primi  interfe  fue- 
rint ! non  erit  vt  primus  ad  fe- 
cundum,ita  fecundus  ad  alium 
quempiam. 


i6y 

^ VppqCtio.  Sint  ilH  numeri  A.B. C.D. 

continue  proportionales,  fcd  A & D cx- 
trcrai  Irorum,  fint  primi  interfe;  Altronon 
P"'*  vt  A a d B.ita  D ad  alium  quempiam 

A.  B.  C.  D.  • E, 

Dcmo^ratio.  Edo  fi  fieri  poflfit  frt  A ad 
15, hc  U ad  E,  erit  viciflim  per  prop.  r r.lib.7. 
vt  A adD,  CcB  ad  E i dantur  autem  A St  D 
pnmi  inter  fc , ergo  erunt  minimi  in  fiia  pro- 
^rtione,  iustta  prop.a3.Iib.7.quare  perfro- 
pol.  Iibr.  eiufdem , A racnfurabit  B : Sed 
cUm  fit  A ad  B,vt  B ad  C,A-  A.mcDfurct  B,B 
«lam  metietur  C,pcrdcf.jo.lib.7.crgocum 
A menfuret  B , & B ipfum  C ; A menfurabit 
Demque  quia  eft  vt  B 
adC , aa  C ad  D,  & B oftenfus^  itetiri  C, 
etiam  CmctictutD;  &perax.cit.ii.lib.7.A 
metiens  C , metietur  & D.  Qmre  A metiens 
Icipfum  luxu  ut.6.  Ub.;.  & metiens  D,caufa 
ent  qtiod  A & D extremi  datorum  numero- 
nim  deinceps  proportionalium , fint  compo- 

h .IU  *“>c  autem  cd  tonm 

nypoilielini : ereo  non  erit  vt  primus  ad  fe- 
cu^um , Ita  vitimus-  ad  alium  numerum, 
quod  erat  demondrandunuEt  quidem  in  nu-  ' 
mens  integris  tanttlm. 


SVppoCtio.  Duo  numeri  A 8cB,primi 
' Altro  non  euc  vt  A ad  B, 
Ita  B ad  alium  puu  C. 

’ A.  B.  C. 

Demondratio.  Dantur  A & B primi  inte» 
fc>crgoper prop.aj Jib.7.enint  minimi  om- 
nium eandem  rationem  habentium , cofduc 
aKjucmetienturper  prop.a  1 .lib.ciufdcm.  Er- 
go fi  pcnmpombilefitvt  AadB,  iuBad 
C fK  metietur  B , & cOm  (npfum  metiatur, 
vnu*  numerus  A,  metietur  duos  datos  nu- 
meros A & Bprimos.  contra  dcf.  1 1 , Iibr*?, 
ergo  non  ent  vCfMrirousadfMundum,ita'jc- 
eundus  ad  alium,  quod  intelligcndum  in  nu- 
meris integris,  & non  fraiSis. 

PROPOSITIO  XVII. 

Si  fuerint  quotcumque  numeri 
deinceps  proportionales,  extre- 
mi autem  ipfbrum, primi  inter 
fe  fint : Non  critvt  primus  ad 
fecundum  , ita  vltiraus  ad  a- 
lium  quempiam. 


propositio  XVIII. 

Duobus  datis  numeris,  confide- 
rare,anpqfsit  ipfis  tertius  pro- 
portionalis inucniri. 

S ' A & B dqo  numeri  fint  dati, 

Vt  videatur  an  ipGs  polia  odiungi  tectius 
numerus  proportionali3.  Et  quidem  innu- 
meris integris. 

.Apparatus.  \’idc  pcrprop.i.lihr.7.anfint 
pnim  nnmeri  interfe  qui  dati  funt:  vel  an 
fint  compoCti  per  1.  eiuMcm  lib.  prop., 

A 4.  B d.  C 9. 

D jtf. 

Demon^atio.  Si  fiierint  primi  inter  (ei 
non  poterit  reperiri  tertius  numcnispropor- 
tionalis  iuxta  propof.  IS.  libri  huius.  Quod  fi 
iMrint  compoliii  multiplicans  fdpfum  Bfi- 
^ ) quadratum  1 Vel  primus  A metitur 
htme  numerum  D j vel  non  metitur.Edo  mo- 
tiaiur  per  alhim  numerum  C ; Dico  ninc  C 
numerum  efle  tertium  proportionalem  dein- 
ceps ad  A St  B : Nam  fiducatur  in  leipfiim 
numerus  fecudus  B,  producet  D quadratum* 

7.  Stfi 


P 


O 
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Cornmtntar\ut  in  Libram  Nonum 


K fi  multiplicetur  A per  C,  producetur  idem 
D,  iuxta  9.a».libr.7.Quire  cum  numerus  fa- 
aus  ab  extremis  A & C , lit  axjualis  tatto  ab 
medio  BjipGtres™""-'"  A.B.C.  proportio- 


A 6. 


B 4.  C 
U 1$. 


nales  erunt, per  to.prop.lib.y.  Elio  denique 
A non  metiatur  D i tunc  alfcro  non  pop  re- 
periri  tertius  proportionalis  numetusad  A & 

B ! Nam  licllet  aliquis,  v.g.C,  fune  pc^>“'- 
prop  ao.  libt.7.  numerus  faSus  ex  duflu  ex- 
ircinorum  A,  C,  iqualiseffctfaao  quadrato 
ex  B,  videbeet  D quadraio;&  per  7.ax.  lib.  7. 
A numerus  metiretur  numerum  Dpermfum 
C,  contra  hypothefim : ergo  in  hoccafu  non 
reperictur  tertius  numerus  proportionalis  ad 
A & B.  Sed  hoc  intcUige  in  integris  numeris, 
non  autem  fraSis. 

propositio  XIX. 

Tribus  numeris  datis, conCdcrarc, 
an  pofsit  ipfis  quartus  propor- 
tionalis reperiri. 

O Vppolitio.Trcs  numeri  A.B.C.  dati  Cnt, 
^ fiue  continue  proportionales,  fiue  nonj  & 
oporteat  determinare  an  pt^t  quartus  nu- 
merus proportionalis  reperiri* 


ex  multiplicatione  B in  CiergOMrprop.«9. 
lib.,7.quatuor numen  A.B.C.E.Iuntpro^- 
tionales.  laro  vero  in  fecundo  calubt  fi  nen 
polfit  E quartus  proportionalis  ad  datos  A. 
B.  C.  quando  A non  metitur  D faftum  ex  B 
in'  Cicritpcr  cit.prop.i9.1ib.7.  faSusDn^ 
merus  ex  B in  C , axjualis  faSo  ex  A in  E, 
primo  & quatto7^uaro  per  7.ax.libr.7.  A m- 
tictur  ipfum  D per  E numerum  j contra  hy- 
potbefimjquartus^igitur  mimemsproportio- 
nalis  non  reperietut  in  hoc  cafu. 

propositio  XX.. 

Primi  numeri  plurcs  fiint,omni 
propoli  ca  multitudine  primo- 
rum numerorum. 

Svppolitio.  Sint  exempli  gratia,  tres  nu- 
meri primi  dati  A.  B.C.  Dico  adhuc  eile 
plures  numeros  primos. 

Apparatus.  Per  propof.}  S.libr.y.  Sumatur 
numerus  DE  minimus , quem  illi  metiantur 
numeri  dati  primijcique  addatur  F vnius,iu 
vt  lotus  fu  DE  F. 


. B. 
DE 


C. 

F 


B8.  C9. 
D 7*. 


£18. 


Apparatus.DucaturfeeundusB  in  tertium 
C,genctctur4ueD,3c  diuidatur  D per  A 
muro,  fit^ue  quotus  numerus  E integer : Di- 


Dcmonllratio.  Vel  totus  DEF  eft  primus 
numerus  diucrfusabvnoidatis,  velnonell 
primusiSi  primum, vera  erat  propofitio,  nam  ? 
hic  DEF  augebit  multitudinem  datorum 
primord  numerorum.  Elio  verA  non  primus 
DEF,  quem  iuxta  propof}  j.lib.7.  metiatur 
aliquis  numerus  primus  G:  hunc  numerum 
G allero  dS:  primum  numcrum,diuerfum^ue 
ab  datis  A.  B.  C.  primis.  Quod  fit  G nume- 
rus, primus,  iam  conllat  ex  propoC3  j.cit.  in 


muro,  fitdue  quotus  numerus  t.  integer : ui-  

« E noerum  clfe  quartum  qupCtum.Quod  hoc  cafu  Quod  vero  fit  d.u^us  ,=>^ti^pn^ 
"miotus  numerus  E nou  fi?integer  nume-  ^tur:  fit  ahqtus  tllomm  G lier.  poffitGdt- 
lusT Cgnum  eft  A numerum  non  metiri  fa-  Sus  numerm  pnmus,  ergo  cilm  c^hbet  .1- 
aum  D;  & fic  alfero  non polfe  reperiri  nume-  l^mA.B.C.met.a.ur numerum bE,e,,am 
tum  quartum  proportiol^cm  ad  datostres  G qui  vnus  ill^m  alfcrttur , eundem  D E 
A,B,C,  innuaris  integris.  numerum menfurab.t:ergoper.,.ax  bb.7. 

o-  quiaG  metitur  totum  numerum  DEF , 8c 

A 4.  Bd.  C9.  E.  ablatum  DE,  menfurabit,  reliquum  £,  bos 

eft  tmiratem:  idcoque  nuraems  vniratem  mc- 
^54-  tietur,tocumpartem,concra8.ax.libr.i.Hgc 

Demonftratio.  Quandoquidem  cx  didis  in  abfurdum  conlequens  ad  poCtiOTt  m quod  G 
definitione  diuifionis,  Cdiuidaiuf  numerus  numerus  primus  fit  ab^sj  datis  A.B.C.in- 
pet  numcnim.quotnsnumcrus  rocnfurat  di-  dicat  eam  efle  falfam.  Cfim  ergo  G numcnis 
mfum  per  diuiforem,'  vel  contra:  & fi  quotus  fit  mmus  ac  diucrfus  ab  datis, audebit  mulu- 
fuerit  mteger  & fradus , non  metitur  diuifor  tudinem  datorum  oumerorum  primorum:  tc 
diuifuin.E^tpir  9.ax.lib.7.  A multiplicans  E,  fic  de  omni  alia  quacumque  propoCta  mulu- 
dficit  D numerum  roeniuratum  ab  A per  Ej  todine  primorum  numerorum , id^m  csn- 
&cxc6ftrudionc  idem  numerus  Dfadus  eft  eludetur , vt  vult  propofitio. 

COROL- 
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COROLLARIVM  NOSTRVM. 

trtfffiu  (ptWJmqiu  muhitudhttfrimfltm  «ume- 
rtmm , tiperumm  dlmm  prmi  db  eit  Jiiurfum-, 
ji  per  j8.W.7.  uptridtur  minttnus  nmnerdtut  db 
pTeptfiu  primis  mttr  fe . ti  vnitds  ddddtur: 

sompejitas  aiim  ttumtnsi  era  ttum  prmus  nu- 
meras diatrfas  db  ddia. 

HOc  enim  dcmonflritum  crt  in  difeurfu 
probationis  liuiuspropofitionis. 

PROPOSITIO  XXI. 

Si  pares  numeri  quotcuque  com- 
ponantur i totus  par  erit. 

SVppofitio.  Sint  exempli  gratia  nurheri 

A.B.C.  linguii  pares'.Dko  totum  nume- 
rum ABC,  compolitura  cx  illis  cilt  pirtm. 

A.  B.  C. 

a E.  F. 

Apparatus.  Per  dcf.6.Iibr.7,  pares  numeri 
dati,  habebunt  partes  fuas  dimidias, quf  fint 
U.  E.  F.  D quidem ipllus  A jE,  ipHusB;  F, 
ipfius  C. 

Dcmondracio.  Quia  iftx  partes  D.  E.  F. 
funt  fingul®  fuorum  totorum  propriorum 
A. B.C.  cudero,  videlicet  dimidU* , erit  A ad 
D,vt  BadH,&  C ad  F.  pcrdef.20.  libr.7.  in 
rationcdupli : Ergo  per  propof.ia.lib.y.crit 
ABC, ad  DEF,  vt  A ad  DplUell  proportio 
dupb^ergo  etiam  ahacigicur  ABC,duplus  erit 
DEF;quarc  DEF  erit  fcrailTis  ipGus  ABC 
compoliti : ergo  per  dct.^.cit.  libr.7.  erit 
numerus  compolituscx  paribus. 

. PROPOSITIO  XXII. 

Si  impares  numeri  quotcumque 
coponantur, multitudo  autem 
ipforum  fit  par:  Totus  par  erit. 

C VppoHtio.  Sic  multitudo  par  imparium 
datorum  numerorum  ABCD:  Dico  com- 
poGtum  ex  illis  numerum  cifc  parem. 

A,  B.  C.  D. 

Demonftratlo.  Dati  numeri  differunt  fin- 
guli  ab  pari,  per  voitacem;  iuxta  dcf.7.  lib.7. 
erco  hac  detradhvnicate, relinquentur fio- 
guji  dati  Qumeri  pares;  & multitudo  vnita- 


tum  efficiet  numerum  parem  ex  datisromnes 
ergo  iili  numeri  pares  ladli , & par  vnicacum 
numerus,  com^^ti  invnum  , efficient  per 
prop.  1 1 .prsccdcntc, totum  numerum  parem. 

PROPOSITIO  XXIII. 

Si  impares  numeri  quotcumque 
componantur,  multitudo  au- 
tem ipforum  fit  impar ; & to- 
tus impar  erit. 

SVppofitio.Impariu  numerorum  A.B.C. 

(It  multitudo  impar : Dico  totum  com- 
politum  ABC  cx  illis,  clTc  imparem. 

A.  B.  C. 

Demonfiratio.  Si  ab  iliis  fingulis  detraha** 
tur  vnitas , relinquentur  finguTi  pares  iuxti 
dcf.7.1ibr.7.&  multitudo  dccradlarum  vnita- 
tum  efficiet  fummam  imparem , quia  dantur 
illi  multitudine  impari,  a qua  etiam  fi  detra- 
hatur vnitas,  relinquetur  par  numerus.  Ergo 
pet  propof.2 1 . libr.  huius  multitudo  illoruiU 
omnium  numerorum  datorum  voitate  mul- 
catorum, Si  numeri  ablatarum  vnitatum  et- 
iam diminuti  vnitate,  efficiet  fummam  tota- 
lem parem : cui  fi  addatur  vnitas , fiet  exdef. 
cit.7.1ib.7. numerus  impar:led  hsc  fumroaeft 
totalis  datorum  numerorum  imparium,  mul- 
ticudinc  impari ; ergo  relinquitur propoGtio 
explicata. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Impgr  ctmpofiius  cum  puri  uut  plurihm  ptribm^ 
cfUut  fummum  impurprin 

Airjpmpar  minutus  vnitate  fiet  par, 
1%  quare  fic  minutus  additus  ad  parem  vel 
pares, efficient  parem  per  prop.z  i .libr.buiust 
quod  ii  huic  fummz  totali  addatur  vnitas 
primo  ablata , fice  fumma  totalis  impar  iuxu 
definitiones  7.Ub.7. 

PROPOSITIO  XXIV. 

Si  a pari  numero , par  detrahaturi 
Et  reliquus  par  erit. 

C VppoGtio  ab  A pari  numero  detradus  Ct 
^ B par  numerus : Dico  reliquum  C nume- 
rum, efle  parem. 

A 

B. 

C. 

Z z Demon; 
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Dcmonftratlo.  Si  C non  fit  par , ab  eo  dc- 
tra<^a  vnitate  relinquetur  par  iuxta  def.  6*  & 
y.lib.y.  Ergo  per  propoCa  i .lib. huius,  B par 
Jetra^ius  i?c  C minutus  vnitate,  compofiti  in 
vnum  ccKifUtuent  parem : cui  (i  addatur  vni- 
tas  fiet  impar  : videlicet  A numerus  datus 
par,  ( nam  ablatus  & refiduus,  rcBciunt  nu- 
merum e quo  fuit  fadadetradio.)  hoc  ab- 
furdum  indicat  negationem  alfcrtionemeflc 
fallam, & aH^tionem  veram. 

PROPOSITIO  XXV. 

Si  a pari  numero , impar  detraha- 
tur : Et  reliquis  impar  erit. 

SVppofitio.  Ex  A pari  numero  ablatus  fit 
B impar:  Dico  reliquum  C,cOc  etiam  im- 
parem. 

A. 

B. 

C. 

Demoi^flratlo.  Si  C reliquus  non  fit  Im- 
par, (it  par;  & cx  B impari  ablato,  concipia- 
tur ablata  vnitas : tunc  C compoficus  cum  B 
pari  fado  per  detraftionem  vnitatis , faciet 
parem  iuxta  prop  z i.lib.  huius  cui  Ii  addatur 
detrada  vnitas,  orietur  A numerus  impar, 
iuxta  dcf.7.  Iibr.7.  qui  datus  cft  par.  ergo  ne- 
gatio adcrtionisfalfa  cric,&  ipfa  alTcrtio  vera. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Si  ab  impari  numero , impar  de- 
trahatur : Reliquus  pai^it. 

C Vppofitia  Ex  A impari  numero  aufera- 
^ tur  BimpariDicoC  reliquum elle  parem. 


Lihrum  Nonum  g 

PROPOSITIO  XXVII. 

Si  ab  impari  numero , par  detra- 
hatur ; Reliquus  impar  erit. 

SVppofitio.  Ex  impari  A numero , aufe-  * 
ratur  B par:  Dico  reliquum  C c0e  impa- 
rem. 

A. 

B. 

C. 

Dcmonftratio.  tfto  C fi  fieri  poflltpar: 
t meC  & B pares  compofiti,  efficient  totum 
A parem, per  1 1 . libri  huius  prop.  at  A com- 
ponitur ex  B ablato  & C renduo : ergo  datus 
impar  numerus,  fiet  par,  contra hypoihefim, 
l-atfa  ergo  erit  negatio  allertionis  & vera 
propofitio. 

PROPOSITIO  XXVIir. 

Si  impar  numerus , parem  multi- 
plicans,  fecerit  aliquem : faftus 
par  erit. 

SVppofitio.  A numerus  impar,  parem  B 
multiplicando  , produxerit  C : Dico  C 
cfie  parem. 

A. 

C. 

Demonfiratio.  Pcrdcf.i5.1ib.7  C produ- 
dus,critcompofitus  ex  multis  paribus  B,iu- 
xta  vnitates  numeri  Ajcrgopcrprop.ii.lib. 
huius,  C erit  par  numerus. 

COROLLARI  VM. 


A. 

B. 

C. 

Dcmonllratio.  Sit  C impar,  per  impolTi- 
bilc:  'fune  per  z2.  libri  huius  componendo 
£ & C , totus  A compofitus  ex  detrado  B & 
refiduo  C,  par  erit:  contra  hypothefim.crgo 
negatio  allertionis  faila  erit , Se  aiiercio  ipfa 
vera. 


nmtm  farm  multipUcatu  ,vtl  fi  ipfurm 
promat  parem, 

PROPOSITIO  XXI-X. 

Si  impar  numerus  imparem  nu- 
merum multiplicans  , fecerit 
aliquem  :fa<5liis  impar  erit. 

SVppofitio.  A numerus  impar  multipli- 
cans B imparem , producat  C : Dico  C 
produAum  efle  imparem, 

A. 
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A. 

B. 

C. 

Dehionftratio.  Nam  tdiies  componitur  B 
Impar  , quot  funt  vniuces  in  impari  numero 
m A numero  Haco,  per  dcf.i  5 Jibr.7.  ergo  C 
compofitus  nuoieruscritimpar,pcrprop.2  5. 
/ibr.  huius. 

COROLLARIVM. 

Humem  impur  /iipfum  multiplicans , pru* 

. ductt  imparem» 

COROLLARIVM  KOSTRVM 
I. 

HifmfTUs  impar,  pmm  numerm  metim,  tum 
mttim  per  parem. 

NAm  per 9.ax.  lib.t • cx impari  metien- 
te,  &.  eo  numero  per  quem  metitur  da- 
tum parem,  producetur  ipfe  menfuratus  par« 
lam  vero  fi  parem  datum  metiatur  datus  im- 
par per  imparem  , fiet  ex  du(ftu  imparium 
illorum  impar  numerus  pcriftampropol.29,' 
qui  oftenfus  cft  A datur  par.  ergo  numerus 
per  quem  impar  metitur  parem  non  erit  im- 
par fki  par. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

jmpar  wtparem  metitnsy  tm  mtwurptf 
mpairem» 

SI  metiretur  per  parem , per  prop.j8.Hbr. 

huius , roenluratus  fieret  par , contra  da- 
tum. ergo  impar  imparem  metiens  ,eum  me- 
■ tiecur  periipparem , nooaucem  per  parem. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

Ttepefuia  vndetima  lihtiftiunii , nen  pete^ 
explicari  rtmerk» 

SI  fieri  polUt  numerus  AB  fedus  fit  in  C, 
in  duos  numeros  AC,  CB,  ita  vtprodu- 
^us  ex  AB  in  CB,  iit  squalis  quadrato  nu- 
meri A C.  lam  vel  duo  numeri  A(',  CB,func 
fuiguli  impares;  vel  pares;  vel  maior  AC  im- 


par, & minot  CB  par ; vel  maior  AC  par,& 
minor  CB  impar:  non  iunt  ali) cafus qulm 
quatuor  enumerati. 

Efto primus,  ergo  per  u.prop.libr.Ijuins, 
totus  AB  numerus  erit  par , coponendo  par- 
tes cius  AC,  CB  in  vnum  AB : quare  per 
huius  Ijbrijfi  ducatur  AB  in  CB,  generabitur 
par;  & qui  net  ex  AC  in  rcipfum,erit  impar, 
per coroll.prop.  huius  i9.(cdcx  prop.i  i .lib. 
2,  qui  fit  ex  AB  inCB  , xqualiscftciqui  fit 
ex  AC  in  feipfum ; & illcoucnfus  eft  par,  hic 
vero  impar,  numerus  ergo  par  arqualis  cric 
impari , quod  cfl  abfurdum : pofitio  ergo  illa 
prima  Falta  cfi. 

Lfto  fecundus  cafas.  T une  per  coroll,  no- 
firum  ad  prop.  1 5 .libr.y.rcpcnis  duobus  mi- 
nimis numeris  D,  E,  in  proportione  AC  ad 
CB,eruntperi4.Iibr.7,  D,ll,  inter  fi?  primi, 
idcoque  parc^  ambo  non  erunt , Icd  vel  vter- 
que  impar , vel  vnus  par  &:  alter  impar.  lam 
vero  quia  eil  vt  AC  ad  CE , ita  D ad  E,  erit 
per  coroll. prop.4.Ub.  5.  conuertendo,  vt  CB 
ad  AC, ita  E ad  D;&  per  coroll.prop.  18. lib. 
5.  componendo  vt  AB  ad  AC , ita  totusDE 
ad  D;  Lft  vero  Vt  ABad  AC, ita  AC  ad  CB, 
per  prop.20.lib  7.quia  datur  numerus  ex  AB 
in  CB  xqualis  quadrato  medij  AC;  ergo  et- 
iam per  prop.i  I. lib. 5.  vt  totus  DE  ad  D,ita 
D ad  E : A proptcrca  numerus  ex  DE  in  E, 
fa<5lus,  tequalis  erit  quadrato  ipfius  D,pcr  cit. 
prop.jo.libr.y.  Igitur  totus  numerus  DE,fi?- 
dus  ert  in  duos  D,E,  quorum  vel  vterque  cft 
impar, quod  fieri  non  poflc  oftendimus  in  pri- 
mo cafu  z vel  vnus  impar  & alter  par,  quod 
repugnat  dcmonftratisin  tertio, & quarto  ca- 
fu : ergo  pofitio  huius  cafiis  erit  abfurda , & 
intentum  erit  probatum. 

Efto  tertius  cafus,  hoc  cft  AC  impar  ma- 
ior, 5:  CBminor  par.  Tum  per  corollar.no- 
ftrum  ad  prop. 25 «huius  libri, totus  numerus 
AB  erit  impar : (cd  per  propofiaS.  faiftus  nu- 
merus ex  AB  impari,  in  parem  CD,par  cft,&: 
numerus  ex  impare  AC  in  feiprum , procrea- 
tus eft  impar,  percoroll.huius  propol.  2 9.cric 
numerus  par  impari  arqualis , quod  fieri  ne- 
quit. 

Efto  quartus  cafus,vidclicet  AC  par,R*  CB 
impar.  'I  une  fimili modo,  vt  idprxcedente 
calu,  totus  numerus  AB  erit  impar  per  co- 
roll.ooftrum  ad  prop.25. libri  huius.  Et  quia 
numerus  ex  AB  impare  in  imparem  Cfifa- 
dus,  cft  impar  per  hanc  pr<^.  29.  & numems 
ex  AC  pare  fa^us  in  feiprum  dudo,  cft  par, 
per  coroll.  propof.28.  erit  numerus  impar  9^ 
qualis  pari,  quod  fieri  nequit. 
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PROPOSITIO  XXX. 

Si  impar  numerus  parem  nume- 
rum metiatur,  & illius  dimi- 
dium metietur. 

C Vpfofitio,  Numerus  A impar  menfuret  B 
^ parem  numero  : AHcro  A , etiam  metiri 
dimidium  ipfius  B. 

Appal  Jtus.Pcr  dcf,7.Iib.7.  B par  numerus 
datus,  habebit  partem  dimidiam  C.Pnrierca 
Impar  A numerus  datus,  Parem  B mciittur, 
vel  per  imparem  numerum, vel  per  imparem: 
Si  per  imparem  , nihilominus  per  axioma  9. 
libr.7.  ^ impar  numerus,  multiplicans  hunc 
imparem,  procreabit  A;&  ptTprop.r9.  lihri 
huius, generabit  imparem:  ejux*  duo  (ibi  con- 

A 5.  B 30.  e j 5, 

D E 3. 

tradicunt ; ergo  A impar  numerus , non  me- 
tretur parem  B,  per  numerum imparei^  ,fcd 
per  parem  qui  lic  D , huius  ergo  paris  numeri 
fumi  poterit  pars  dimidia  qux  vocetur  L. 
Denique  certum  cft  per  prop,  1 6.libr,  7.  Eun- 
dem numerum  fieri  B ex  multiplicatione  A 
in  D,quamcx  D in  A, pari  D in  imparem  A; 
quare  pcr7.ax.lib.7.  D metietur  B per  A , hoc 
cB  par  numerus  D oBenfus , metietur  B pa- 
rem numerum  datum  , per  numerum  A im- 
parem datum,  his  politis  fequitur. 

Demondratio.  Quia  C cfl:  dimidium  nu- 
meri B;  & E c(l  dimidium  numeri  D : erit 
per  prop.i  5.lib.5.  vt  D ad  B,  ita  E ad  C;ergo 
per  dcf.iO.Iib.7.cumD  oftenfus  fit  metiri  B, 
per  numerum  A ; etiam  E toties  metietur  C, 
per  eundem  numerum  A ; ergo  per  cif,  ax.7. 
libr.7.  A impar  metiens  B parem  numerum, 
metietur  etiam  C dimidium  paris  B numeri 
dati. 

COROLLARIVM  NOSTR.VM 

I, 

JUmtrm  tmptr  maltns  pdrem , ptr  numerum 
f4rtm  lum  meuetuTt 


COROLLA  IU  VM  NOSTRVM 
I I. 

ImpMT  impdrem  tnetitfis , eum  metitur  per 

imptrettt. 

PRimum  oftcnTumcB  in  apparatu.  Alte- 
rum fic  oftenditur,  edo  impar  imparem 
metiatur  per  parem  : tunc  per  ax.9,lib,7,  fiet 
impar  mcndiratus : qui  pcrprop.28,  lib.  hu- 
ius, debet  elTc  par.  h.rc  contradictio  indicat 
ofitionem  aductfarij  cllc  faUarn,  &coroH. 
oc  2,  verum.  ' 

PROPOSITIO  XXXI. 

Si  imp.ir  numerus, .id  aliquem  nu- 
merum primus  fit  ; & ad  illius 
duplum,  primus  erit. 

C ^'ppofitio.  Nurticrus.\  impar  fit  primus 
ad-numerum  B;  Aifero  etiam  elTe  primum 
ad  C duplum  ipfius  15. 

A.  B.  C. 

D.  E. 

Apparat\is,  Cnumerus  duplus  dati  B,  erit  , 
par,  per  defin.6.hb.7.  habet  dimidium, 
videilcet  C. 

Dcmonftratio.  Si  A & C non  fint  primi 
inter  fc,  erunt  eompofiti,  quare  cos  aliquis 
numerus  metietur  puta  D , qui  nccdiarih  erit 
impar : nam  fi  par  eflet , quandoquidem  me- 
titur imparem  A , per  aliquem  alium  nume- 
rum E;  neret  ex  dudu  D in  E,  ipliim  A pro- 
ducet iuxta  ax.p.  libr.7.  Ergo  fi  D fit  par , &: 
multiplicet  E parem  vel  imparem,  produ- 
cetur A quidem,  fed  per  prop.a8.vcl  cius  co- 
rollarium noftrum , par,  contra  hvpothcfim: 

D igitur  numerus  non  erit  par  fed  impar. 
Cura  ergo  D impar  parem  C metiatur,  me- 
tietur etiam  B cius  dimidium  iuxta  propof. 
pricedentem  30  : menfurat  vero  idera  D 
numerus  numerum  A , ergo  D numerus  me- 
tietur A & B numeros  primos  inter  Ic  datos. 
quodcftabfurdum;crgo&  pofitiovndc  pro- 
cedit , falfa  erit,  videbeet  A, & C duplum  B. 
non  efle  primos,  fed  compofitos; erunt  igitur 
primi  inter  fc.  quomodo  fuit  propofitum. 


^ COR.OL- 
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COROLLARIVM. 

impar  mmirus  td  numerum  ptimui , eril 

etiam  primui  ad  huius  numeri  quatruplum, 
taaplmn,  fcdecuplum,  &Jif  dtmieps  in  untmun 
ptoperiione  dupli, 

NAm  per  hanc  propftfitioncm  primus 
erit  ad  cius  duplum , (cd  quadruplus  cft 
duplus  dupli  ad  quem  primus  cft , ergo  etiam 
primus  crit  ad  quadruplum  : & (ic  dc  reli- 
quis inferendum. 

PROPOSITIO  XXXII. 

Niimeroriim  a liinari6  duplorum 
viiulquilqiie  pariter  par  eft 
tantum. 

SVppofitio.  Sint  quotcumque  numeri  ah 
binario  A in  proportione  dupli  fi.  C.D. 
E.F.G.H.  &c.  IJico  vnuniquc  illorum  B,C, 
D,  &c.  cfle  pariter  parem,  & nul- 

lum cllc  alium  numerum  diuerfum  ab  his, 
pariter  parem,  ita  vtlint  prxdicli  numeri, 
pariter  pares  tantum. 

Apparatus.  Ponatur  primo  loco  Vnitas; 
lam  eum  (>oft  vnitatem  Icquatur  immediate 
binarius  A ex  datis ; & prxtcrei  numeri  om- 
nes in  proportione  dupli : erunt  ab  vnitatf 
numen  continue  proportionales  in  ratiotre 
dupli. 

Demonflratio.  Ex  apparatu  fequiturquod 
numerus  A binarius , & quilibet  alius  minor 
maiorem  fcquentem  menfuret  per  aliquem 
ipfbrum  datorum  numerorum,  iuxtaprop. 
1 i.iib.huius;  Itd  omnes  dati  numeri  fune  pa- 
tes ex  dcf.d.lib.7.  quia  finguli  dimirlium  ob- 
tincnt,cx  datis:  ergo  cum  quilibet  minor  eo- 
rum , per  aliquem  eorundem  minorem  me- 
tiatur ; erunt  unguli  eorum  pariter  pares,  per 
dcf.8. Iibr.7. Denique  ciim  per  prop.i  j.libri 
huius , nullus  alius  numerus  metiri  polCt  da- 
tos, prxter  ipfos  datos,  & per  propof.i  i.cit. 
libri  eiufdem  minores  metiantur  maiores 
per  ahquos  ipfbrum,  & fint  Cngub  paresjerunt 
ipfi  dati  numeri,  pariter  pares  tantum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

ii  feries  numernutn  a ijnaru  duphmm  omnium 
fropettaiur  i omnes  numeri  qui  f,nt  paritet 
paret  tantum , inamti  erunte 


PROPOSITIO  XXXIir. 

Si  numerus  dimiduim  habeat  im-s 
parem  : pariter  impar  cft 
tantum. 

S 'humerus  A,diuidaturinduos 

dimidios  imparcs,quorumvnus  fit  B;  Di- 
co numerum  A eflc  folummodo  pariter  im- 
parem. 

A. 

B.  e. 

D.  E. 

Demondratio.  NumcrumAdatum,mci- 
tietur  binarius  e , qui  cIl  par  numerus,  perlj 
imparem  numerum  feu  femiirem  illius ; ergo 
ex  dcf.p.lib,7.numerus  A crit  pariter  impar. 
Quod  vero  fit  folummodo  pariter  inipar 
probatur  : Elio  fi  fieri  pollit  pariter  par, 
cumque  metiatur  D numerus  per  E parem 
numerum  iuxta  dcf.8.lib.7.  fed  par  axi^.fib. 
eiufdem , fiet  numerus  A,  ex  muitiplicatione 
P in  E , qui  fit  etiam  ex  duclu  li  fui  dimidij, 
in  e binarium;  11  erga  conliituamus  primum 
D numerum,  l! fecundum , C tertium  E 
quartum,  habebimus  Quatuor  numeros,  ex 
quorum  primo  D,  & vltimoE,  fit  idem  nu- 
merus A , qui  fit  ex  B fecundo  & C tertio; 
igitur  ipfi  quatuor  numeri  D,  B,  C,  E,  erunt 
pi  oportionalesper  prop.  1 3.  bb.  7.  nimirum 
D ad  B,  vt  C ad  E j ergo  per  propof.  t j.libr. 
eiufdem  crit  vicillim  D ad  C , vt  B ad  £ ; & 
per  coroll.  prop.4.  Iibr.5.  inuertendo  erit  C 
ad  D , vt  E ad  B : Sed  C binarius  metitur 
parem  numci-um  D,  ergo  per  def.ao.lib.7.E 
numerus  par  metietur  B numerum  imf?areni, 
quod  abfurdumell,  ergo  pofitio  negans  A 
numerum  datum  eflc  pariter  imparem  tan- 
tum, falfa  erit,  ergo  affirmatio  propofitionis 
confirmat#  in  veritate  erit. 

COROLLARIVM  NOSTRVM.' 

Si  omnium  numerorum  imparium  dupli  fuman- 
fur:  inutrtti  trunt  omnes  numeri  qui  fint 
fnrutr  imfares  tAtitum» 
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PROPOSITIO  XXXIV.  PROPOSITIO  XXXV. 


Si  par  numerus  neque  a binario 
duplus  fir,  neque  dirriidium  ha- 
beat imparem ; Pariter  par  eft, 
& pariter  impar. 

SVppofitio.  A numeru?  par , minime  fit  i 
binario  duplus,  minime^up  habeat  di- 
midium imparem:  Aflero  A numerum efle 
pariter  parem,  & pariter  imparem , diuerlis 
rdpcclibais. 

Demonftratio,  quod  fit  pariter  par.  Cum 
dimidium  pare*m  habere  detur, metietur  eum 
binarius  per  hunc  pan-m  numerum  , ergo  per 
8 def.lib.7.erit  pariter  par.  Quod  vero  fit  pa- 
riter impar  ficofienditur.  Sedlo  A numero 
bifariim,  & eius  dimidio  iterum  bifariim,  & 
Gc  deinceps , tandem  incurremus  in  aliquem 
numerum  parem , vel  imparem , qui  amplius 
bifariam  indues  numeros  iquales  fccari  non 
podlt : fi  talis  numetus  elTet  par,  erit  binarius 
qui  amplius  in  duos  diuidi  nequit  numeros, 
{cd  folum  induas  vnitates ; & fic  contra  da- 
tum, A numerus  efict  ii  binario  duplds : ergo 
incidemus  in  imparem  numerum,  qui  metie- 
tur ipfum  A numerum  per  numerum  parem, 
nam  fi  metireturipfum  Apernumerumim- 
parem , certum  eftquodmultiplicando  hunc 
imparem  per  illum  imparem  metientem,pro- 
duceretur  A numerus  par  datus , iuxta  axio- 
ma 9.hbr.7.  fed  per  prop.a  p.hbr.huius,  quia 
impar  imparem  multiplicat,  producetur  A 
numerus  impar,  contra  datum ; igitur  im- 
par ille  numerus  non  metietur  numerum  A 
per  mimerum  imparem,  fed  per  parem; quare 
numerus  datus  A , etiam  erit  pariter  impar 
iuxta  definit,  p.libr.  7.  qu*  omniaerantde- 
monflranda. 

COROLLARIVM  NOSTRYM. 

• 

Si  prdtemittMntur  numtri  ^ i IntidHa  fimt  dMpH, 
^ qui  dimidus  bdbm  mpsm : uliqui 
tmnu  ffunt  pdrts,  (sr  pariter  pareft  & 
partttr  impareu 


Si  fint  quotcumque  numeri  dein- 
ceps proportionales;  detrahan- 
tur autem  a fecundo  & vitimo 
jcquales ipfiprimo  ; Erit  vt  le- 
cundi  exceflus  ad  primum , ita 
vltimi  exceflus  ad  omnes  ip- 
fum antecedentes. 

SVppofitio,  Knmcri  dati  fint  A.DGC,D. 

E K I H r,  continue  proportionales ; & cx 
BGCdcrradusfitCG  xqualis  primo  A,  ira 
vtfit  excclfusTcu  differentia  refidua  BG^tuni 
etiam  ex  vltinio  EKlHF , ablatus  fit  FH  s- 
qualis  primo  A,  itacxcdlus  fcu differentia 
remaneat  EH  : Dico  ita  efle , vt  BG  exceflus 
fecundi  ad  primum , ita  vltimi  cxcclTum  £H 
ad  omncsiprumantcccdcntesfimul  A,BOC, 

D. 


A 3. 

BGC.  9. 

Di7. 

, EKIHF  81 

FH. 

IF. 

FK. 

EF 

GC. 

IH. 

EK. 

KF.  KI. 

IF. 

IH.  HF. 

Apparatus.  Auferatur  ex  vitimo  EKIHI\ 
numerus  FI  xquaiisipfiBGCitum  numems 
FKy  a:c)ualis  ipfi  D;&  fic  de  aliis  confequen- 
tcr,  fi  plurcs  incermedi)  eflent  Rumeri  dati 
continue  proportionales;  nam  auferendi  fune 
omnes  antecedentes  ab  vitimo  fcorfim ; tan- 
dem remanebit  numerus  aliquis,  puta  I H z» 
qualis  reliquo  BGlecundiJIGC:  Cum  enim 
H fit  xqualis  ipfi  BGC,  & ablatus  FHfit 
qualis  ablato  GC,  erit  reliquus  IH  squalis, 
reliquo  BG,  per  ax. 3. lib.  i . 

Demonfiratio.  Quia  FI  per  apparatum  efl 
3EquaIisipfiBGC;&  ablatus  FHablato  CG, 
cequalis  ell  iuxta fuppofiiionem ; erit  & reli- 
quus IH,  reliquo  BG  xqyalis , per  3 .ax»libr.. 
1. Quoniam  etiam  cfi  ex  datisvt  Aad  BGC, 
ita  BGC  ad  D , & D ad  EF ; erit  inuertendo 
per  coroII.prop,^lib.5.vt  EF  ad  D,ita  D ad 
BGC,  & BGC  ad  A : fcdcfi  ex  apparatu  FK 
ipfi  P zquidis,  & IF  ipfi  BGC,  & FH  ipfi  A 
Icu  CG  aequalibus : ergocritpercoroli.no- 
firumprop.7,libr.5.vtEF  adKF,ica  KFad 
IF,&IF  ad  HF  igitur  pcrprop.i7.Iibr.5.cric 
diuidendojVt  EK  ad  KF,iu  KladIF,&lH 
ad  HF:Q|uare  per  prop.  i a .lib.7.cruac  omnes 
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fimul,ad  omnes  K F,I  F,HF;  hoc 
eft  totus  numerus  FH  qui  fuit  «cefluspra*- 
diftus,  ad  D,  BG,  A,hmul,  ( quibus  fumpti 
fuerant  aquales  FK , FI,  FH  ) vt  IH,  ad  FH, 
hoc  eft  vt  RG  ad  A ; fuerunt  enim  A & BG, 
fafti aquales ipfis  IFI,HF.  Igitur  manifcfta 
eft  propofitio. 

COROLLAR.IVM  NOSTRVM 
I. 

Summd  omnium  numtrorum  fro^fitorm  dtiH. 
ce^s  fToportundlmm  (oUigtiur  bftmfftme  fi  fri- 
ntu  minor  ob  fecundo  demotur\  tum  idem  minor 
db  vittmo  mniore  auferatur : cF fiat  vt  txcejfus 
ftcundt  fuprd  primum  dd  ipfum  minorem  pri- 
mum , iu  txctjfus  vltimi  maioris  fuptd  pi  imum , 
dd  ditum  numerum » cui  inuento  quarto  numero 
fi  addatur  vlfimtu  ipfe  numerus  maifr : fumma 
totaln  erit  fumma  omnium  propofitorum  nume- 
rorum. 

NAm  perprop.  pralcntcm , ita  eft  excef- 
fus  vltimi  ad  omnes  antecedentes,  vt 
exceftus  frundi  ad  primum  : quare  cum  in> 
uentus  ftt  quartus  numerus  concinens  omnes 
numeros  propofitos  excepto  vJtiiuo^  fi  ei  ad- 
datur fumma  vltimi, fumma  totalis  erit  fum- 
ma omnium  qusHta. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I h 

Si  dati  numeri  continue  proportienales  ht  proportio- 
ne duptf , incipiant  ab  vnitate : Summa  omnium 
brtuius  (oBigeiurfi db  vltimo  maximovnitas  de~ 
trahatUTt  & relii^ut  numerus  dupliieiur\  produ- 
cas Humttot  addatur  vnttat ; fumma  totalis  fa- 
Ca.trit  fumma ommS propofitorum  numerorum. 
Vel  fi  vltimm  numerus  maximus  d datis  duplicetur  t 
& a produQo  dematur  vmias ; fumma  relicta 
erit  omnium  fumma, 

NAm  differentia  primi  & (ecundi  mino- 
rum numerorum  primorum  cum  fit 
vnitas , &:  primus  fit  vnitas  ex  datis , cxccfTus 
(ecundi  ad  primum,  erit  vt  i.  ad  i.  quare 
quartus  numefus  erit  aequalis  tertio, per  pro- 
poT.i4.libr.5.  qui  tertius  eft  ipfc  vitimus  nu- 
merus vnitate  muliftitus  i Htquia  debet  ad- 
di ipfe  numerus  vitimus  quarto  numero  in- 
uento fcu  ipfi  tertio  , fcd  non  muliftatus  vni- 
tate, iuxta  ca  qux'  habet  corollarium  prxee- 
dens ; & numeri  funt  dati  in  proportione  du- 
pli , duplicatus  quicumque  numerus  eft  idem 
atque  ft  fibi  addatur  : ergo  il  duplicato  nu- 


mero vltimo  vnitate  minuto,  addatur  vni- 
tas, fiet  fumma  omnium.  Vel  fi  duplicato  ip- 
fi  vltimo , ab  produ<fto  tollatur  vnitas,  reli- 
quus numerus  erit  fumma  omnium  propofi- 
lorum  numerorum. 

PROPOSITIO  XXXVL 

Si  ab  vnitate  quotcumque  nume- 
ri deinceps  exponantur  in  du- 
pla proportione , quoad  totus 
compofitus  fiat  primus ; & to- 
tus hic  in  vltimum  multiplica- 
tus faciat  aliquem : Faihis,  erit 
perfectus. 

SVppofitio.  Dati  fint  quotcumque  numeri 
deinceps  proportionales  in  proportione 
dupli ; A,  B.  C.  D,  ita  tamen  vt  H fumma  il- 
lorum fit  numerus  primus,  & etiam  numerus 
ifte  £ duiftus  fit  in  D vltimum  numerum  e 
datis,procreatufquefit  F numerus:  Dicofa-^ 
iftum  hunc  numerum  F , cfie  pcrfedlum. 

Vnitas.  A a.  B4.  C8.  D 16, 

£31.  C6z.  Hi  1 248.  F ^$6i. 

K31.  M 51.  L51.  N 455. 

O.  P. 

Apparatus.  Ab  E numerodato  primo, fu- 
mantur tot  numeri  deinceps  proportionales 
E.  G.  H.  1.  in  proportione  dupli  quot  funi 
dati  initio  ab  vnitate  cxdufiuc , A.5.C.D. 
continue  proportionales  etiam  in  proportio- 
ne dupli. 

Dcmonftratio.  Quia  tam  A.B.C.D.quarh 
E.G.H.l.funt  numeri  deinceps  proporiiona- 
, Ics  in  proportione  dupli; erit  per  prop.14.lib* 
7.CX  xqualitate,  vt  A adD,ita  £ad  I : ergo 
etiam  per  prop.19.  libr.  ciufdcm  7.  numerus 
qui  fiet  ex  A in  1,  erit  xqualis  Udo  numero 
exD  in  £ j (cd  F numerus  iuxta  datafadus 
eft  ex  D in  E,  ergo  etiam  fiet  ex  A in  I.  Ergo 
numerus  1 metietur  numerum-  F,per  A bina- 
rium, iuxta  7.ax.  libr. 7.  Hinc  ncccflbrio  F eft 
duplus  ipfiusi  , per  axioma  9.iibr.ciufdcm* 
Habebimus  ergo  hos  numeros  continue  pro- 
portionales in  ratione  dupli  E.G.H.I.F.lam 
vero  ex  G fecundo, & vltimo  F,  detrahantur 
K,  I- , finguli  xquales  ipfi  E,fintque exceflus 
relidi  eodem  ordine  M,  N ; erit  iuxta  praeci- 
dentem propofitionem  3 5 , vt  M ad  E , fic  M 
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ad  omnes  antecedentes  figiul  li.G.H.I ; Sed 
M cft  ipclualis  ipfi  E , quia  E vel  K , dimidio 
ipllus  G , fublato  ab  G , relinquetur  M dimi- 
dium ipfius  G,  idcoque  M &:  E xquales  cnint 
numeri  per  axio.  7.  libr.  i ; ergo  etiam  N erit 
a'qualii  ipfis  H.G.H.I.  fimul,  ex  natura  pro- 
portionalium numerorum  in  ratione  propor- 
tionis xqualitatis,  Ar  vnitas  8c  A.B.C.D.  fi- 
mul , funt  ^quaies  numero  B ex  datis ; ideo- 
qac  etiam  numero  K aquali  polito  ipli  E,  vel 
etiam  L pofito  aquali  ipfi  E ; ergo  per  2,  ax. 
libr.  1.  totus  L N,  xcjualis  erit  his , vnicati  6c 
A.B.C.D.Fi.G.H.l.  fimul  fumptiSjCcd  totus 
L N ,eft  aqualis  ipli  r , ( nam  ex  l*  ademera- 
mus I-xqualcm  ipfir:,  relictus  fuerat  N, 
vndccomun^ti  L & N, reficiunt  ipfum  F)cr- 
50  per  I. ax. libr. i.F  numerus  aqualis cridiis 
limui,  vnitati,  & A.B.C.D.E.G.H.I.  >TOnc 
autem,  quia  fadtuscft  F,cx  E inD,  metietur 
D ipfum  F per  Ej&  E metietur  1-  per  D,iux- 
ta7.ax.Iib. 7.  Etquiaetiam  pcrprop.ii.lib. 
huius  9.  quilibet  ex  illis  nunKris  [x^flrcmis 
maiorem  ex  illis  metitur  per  alqnem  prxee- 
dentium  minorum  datorum;  vnitas  & A.  B. 
C,D.E.G.H.I.  metientur  iuxta  ii..»x.libr. 
7.  eundem  numerum  F prxdiclum  , quare 
prxdifti  numeri  erunt  partes  numeri  F,  iuxta 
defij.  libr.7.  hoceft  finguli  erunt  pars  illius. 
Et  quia  nullus  alius  numerus  ab, illis pqteft 
cfle  pars  totalis  numeri  F,  idcd  pcrdcf.ii. 
libr.7.  prrdiftus  numcriLS  F,  erit  perfidus. 
Sed  age  often damus  alfumptum.  Elio  fi  fieri 
polfit  alius  numerus  O pars  ipfius  F,ipfcO 
metietur  ipfum  F,pcr  numerum  alium  qui  fit 
P, iuxta  def.  5 . cit.  & ex  O in  P,  procreabitur 
F,pcr  9.ax.lib.7.qui  factus  fuerat  ex  E m D: 
fi  ergo  difponantur  hoc  ordine  illi  numeri  E. 
P.  O.  D.  quia  qui  numerus  fit  ex  primo  E ia 
quartum  D,idemcft  atque  ille  qui  fit  ex  P fi- 
utndo  in  O tertium ; erunt  illi  quatuor  nu- 
meri E.P.O.D.proportionalcs  per  prop.19, 
libr.7.  t-H  E ad  P , vt  O ad  D : Sed  & ifti 
numeri  A.  B.  C.  D.  ab  vnitate  funt  deinceps 
proportionales  dati, & A binarius  cfi  per  def. 
i i.fib.7.numcrus  primus,  hullus  prxter  illos 
mcnfurabitD numerum, prop.i  5.  lib.huius 
7.  igitur  O numerus  non  racnfurabit  D nu- 
merum: neque  etiam  E menfurabit  P nume- 
rum iuxta  dcf.20.lib.  7.  quia  oftendimus  cfle 
E ad  P vt  OadD.  Sed  &:  E ex  datis  cfi  pri- 
mus numerus,  ergo  per  prop.5 1 .lib.7.E  & P 
erunt,  numeri  inter fe primi, ac  propterca 


minimi  in  fua  proportione  iuxta  proptjf.  25* 
libr, 7.  & vEqucmttientur  fuos  maiores  O , 

D,  per  propof.ai.iib.ciufdcm  cit.fedper  cit. 
prop.i  5. libr.huius,  nullus  alius  prxtcr  A.B. 
C.  metitur  ipsu  D,crgo  P numeruserit  idem 
atque  aliquis  iftorum  A.  B.  C,  Efto  fit  idem 
ac  B , fumantur  tot  numeri  deinceps  pro- 
portionales in  proportione  dupli  ab  E inclu- 
iiuc,E.G.H,quot  funt  B.CXD  : erit  perpro- 
pof.  I ^.lib.7.  ex  aquo  vt  B ad  D,ita  E ad  H. 
quare  per  i9.1ib.7.  idem  numerus  fiet  tam  ex 
B in  H , quam  ex  D in  E:  fcd  oftendimus  nu- 
merum fadum  ex  D in  E,eflc  eundem  qui  fit 
ex  P in  O,  ergo  per  i.ax.  libr, i.  numerus fa- 
dus  ex  P in  O , erit  idem  illi  qui  fit  ex  B in 
H : quare  pcrcit.i9.prop.libr.7.  erit  vt  P ad 
B ita  H ad  O;ponitur  autem  P idem  atque  B, 
igitur  etiam  H erit  idem  atque  O, qui  admif- 
fus  erat  ab  ipfo  aduerfario  diucrlus  ab  ip- 
fis  A.  B.  C.  D.  E.  G.H.I.  concradidio  hrc 
defignat  politionem  aducrfari|  cfle  fallam, 
videlicet , alium  numerum  ab  prxdidis  eilb 
partem  numeri  F.  quarc<\  primo  ad  vltimuni 
jpfc  numerus  F erit  perfidus. 

COROLLAKIVM  KOSTRVM. 

5i  qu9tcumqut  numtri  ah  rniute  dupli  in  vnatn 
Jummam  coniun^jnm , donet  tompofum  ex  illis 
numerm  fit  perf  dus  : erit  numerus  progennus 
tx  boi  in  vlwnum  dupUrum  perftclus, 

£/  fi  akilh  compofito  mclufiuc  vit  primo  > fumdntur 
tot  alij  numeri  continue  proportionaUs  m propor- 
tione dupUy  quot  funt  ajfumpii  imtio  ai  vnttatt 
txclujittherunt  hi  accepti, tUt  ab  vnitate  dupli, 
ipfa  vnitds,  partts  alnjuoia  finguli , quas  per- 
feclus  numerus  muentus,  habere potejl, 

HjEc  omnia  funt  in  propofitionis  huius 
denionflratione  declarata.  Quare  vnum 
folum  exemplum  prolcram  in  medium.  Sint 
ifti  numeri  ab  vnitate  deinceps  proportiona- 
les duo,  in  proportioncdupli  i.2.4,quorum 
fumma  7,  cft  numerus  primus ; ab  quo  ii  fii- 
mantur  inclufiuc  ifti  ali)  duo  numeri  propor- 
tionales in  ratione  dupli,  7,14,  Tum  mul- 
tiplicatione ipfius  7 corapollti  in  4,  nume- 
rum vltimum  edatis  primis ,,produdus  fit 
numerus  28.  hic  erit  perfedus  numerus,  cu- 
iusparccsaliquocx  erunt  prxdidi  omnes  nu- 
meri & voltas,  1.2.4.7.14.  nulliquc  ali^. 
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CmmufirM/i  itigMiidmiiManiiiir,  <fui 
uim  mafur*  maiua. 

I quaflibetnugnitu- 
dioes , vna  commu- 
nis m^ure  metiatur 
I tquolitcrvelin^qua- 
. liter  odx^uate  vel 
I inodequate ; dimen- 
‘ fzillz  magnitudines 
Ierunt  inter  Te  com- 
‘ meoTurabiles,  Vt  {! 
linea  vnius  palmi , centies  lineam  A aliquam 
menTurei,  & decies  aliam  B,&  ^ater  cum  le-* 
mille  aliam  C;  tres  linex  A,B,C,  erunt  com- 
menfurabiles ; quia  eas  communis  vna  men- 
fttra  linearis  vnius  palmi  menCurtt.  Idem  di- 
cendum erit  dc  multis  fuperficiebus  Ii  eas  (it- 
perficies  aliqua  vt  communis  figura  metia- 
tur. Simili  ratione  erunt  commonfurabilia 
corpora  G illa  coipus  abquod  communis 
memura  metiatur.  ' 

I.I. 

Intmme$fiatUla  oiirrtn,  feanin  rrnlm  ammu- 
nim  nenfiniim  enim^it  rtftriri. 

C I multas  Uneas , nulla  linea  vt  menfura 
communis  poteft  metiri ; ilis  incommen- 
fu^abiles erunt  lineat.  Simili  modo  fi  multas 
fii^ficies  nuUa  potvfirupcrficies  mcnfuraie 


vt  menfura  communis,  illz  erunt  inter  (e  in- 
commffurabiles.  Simili  ratione  fi  multa  cor- 
pora nullum  corpus  poteft  metiri  vt  meofura 
communis;  illa  erunt  inter  le  iocommenfu- 
aabilia. 

r 1 1. 

Ksfta  bu4  fttmU  tmrnafgrMn  fimt-, tiiK  j«<- 
' dra/a  Mnm , idmijf «iam  aNSnar. 

QVotielcuinque  multaru  bneatum  qua- 
drata, aliquod  idem  Ipatium  feu  abqua 
fuperficies,  taoquamcommunismenfuraa^- 
qnalitervelinzquoliter,  adzquati  velinad- 
^uat^,  menfurabit;  ille  dicendx  erunt  li- 
nes potentii  commenlurabiles. 

. Aduerte  nos  confultd  in  explicatione  hu- 
ius definitionis , minime  fecw  mentionem 
redlc  lincx,  fed  Itnez  in  communitnam  mnl- 
tz  funt  cuniz  St  circulares , quz  C rcducan. 
tur  ad  redam, earum  quadrata  commenfiira- 
bilia  erunt;  licet  ipfz  linez  non  fint  redz  led 
CUTUZ.  VerUm  tamen  eftquod  carumquadra- 
ta  commenfurabiliaelle  non  pofliint,  nili  re- 
ducantur ad  redam  ; naro  ex  cuma  linea  vt 
curua,  quadratum  definitum  in  primo  libro, 
fieri  nequit,  quare  iure  optimo  Euclides  rc- 
dz  linez  Iblum  meminit  in  hac  definitione 
fua  ;8t  nos  aduerfionem  hanc  inleruimus. 
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^mtffpitu/ltdhilts^MUtH  fiiim  ijUiSbdtu 
nuUiim  ^dtium  , ijiwd  fit  ttmmiinM  ttrun 
mafint , «wimjii  rtptriri. 


V"  ',  . efle^tiapi  longitudine  incom- 

£ : V Mjiuij 'vlt^o  reftam  li- 

: idnm,  Ru*  «-Itadu  jclfaii*  quadtati,vclfujira 

quam  pocdl  fieri  quadratum  per  propoT.  ^S. 

lib.  i .vel  cuius  quadratura  tft  aquale  redan- 
gul6  alicui,  \ el  alteri  figura:  plana:,vocari  ab 
Geometris  ad  exemplar  Euclidis  in  hoc  li- 
r |ro  mullis  probt^tioDibu».,;  rc^am  lineam 
- .•  T ■^^tcntcrojintclr^endfiquidratumaliquod. 

rioris  aenmuoms  potcfltii  commcnlurabi-  vel  quadrato  aquale  figur*  dati:  vnde  fit^ 
Ics;  difeentia  vox)  irtquod  in  hac  defimtio-  jtAe  line*  jfctifnjia  quadtatum  ex  ea  fk- 

ne  agit  dc  lincis^rciStis  longitudine  incom-  ftum,  feu  quadrawin  fupcrilladefcripttuD 
mcnlurabilibus.  Itaque  C multarum  linea-  ‘ 

rumquadratiCntincotnmenfurabifia,hoceft-.  i i V 

Hi  M/ft».  tfiiniiiu,tiikanq,  tta*frtf,fiit.ttBm 
l liarM  mkliUMiuu'hfiiiifM , & ammnfiaMts 
f»/t,  & kimmafiitjliltiiMutqKUmtiniptu. 
■•diat  O-  ftiiniid , dltdt  fciniH JdUtm.  rtuna 

duitm  frcfcfitd  ttQd  Imcd  Rdtidiuli. 


• — ...  .....  nwaaaw^tivv  Vtl 

nullum  fpatium  (it  (juod  Ht  eorum  cc^^u- 
nismenfura;  ipfar  rcftj;  fint  incommSura- 
biles  loDgitiidinc. 

Ad  pcrlg^m  notkiam  harum  quatuordc' 
finitionum',  & fcqiidJtium  notandum  cft  pri- 
md.  Meofuram  in  communi  cilfe  debere  ctuf- 
dem  jationii  cum.jncnfuraio  vel  mqifuianr^ 
do,iux6dcfii4tioi4r]jr5-.lib«.5.sut 


..  * 'T  ■ 

^ coip  TX  Efinit  hoc  foco  reflam  liriam^u*  vo- 

para^ha  menfiira  3em«nfuritum  fcvLmcnfuk  Jj/camr  «.atidnalisjita  vtfit  pofi^  defii^ 
randum  Quapropter  menfura  linearum  de-  tionibus  prarcedentibus , refia  iuamiam  nro- 
l«teft  linea,  non  autem  fiiperfiqies,  Vel  cm^  pofitalinea,  ( quam  expoCtai^  v(4nt  ^ 
pu^  ac  menfura  fupeTficierum  debet  efli  fu,  metr*  inter  demonllran!dum,)refpe<iu 
perficies,  non  autem linCa,  vel  coipus;  & ali*  mult*  line*  red* Imrcommcnfurabi- 
menlura  corMnim  dclxt  clTc  corpus,noi»«u.  Ics , incommcafurabiles  ali* , ita  vt  ex  his 
tem  linea , vel  fupcrficics.  quia  quantumlibet  refpcau  illius  Rationalis  qu«lam  Cnflcmm' 
multipheetur  linea,  nunqu^  excedet  fuper-  tu  ime  & potentia  ; quxllam  vtrd  potenSa' 

ficiem,  vel  corpus.  Secundd  notandum  cft  foliim,coiinenfurabiTes;qu*damamcmex 
menfuram  quantitatum  debere  effeaceomo-  hat  fint  etiam  refpedu  huius  Rationalis  Ion- 
datam  ^nTurand*s,&  vruucrfa!iorcm;quarc  gitudinc  tantum  incommcnfurabilcs,  ou*- 
•‘‘^‘!r“V'”.V'!^‘^affi.mitur quadratum;  dam  verd  longitudine  & potentia  ine6^. 
quod  cum  fimile  fit  menfurandis  quadratiq  furabiles.  Aduerte  nos  femper  nomen  Ratio- 

afium|;ur pro lUorum menfura wmraumrli-  nalishanc lineamindicans,maiufcula Rnntl 

cet  quo^bet  ahud  fpauum  planum  illi  i-  polita inferibere,  ad aquiuocationalem eui- 

qualc  adhibm  poffit , fed  non  ita  accomoda-  tandam  alterius  nominis  rationalis  feu  ratio- 

tc;  cx  quo  icquitur  vt  ipatium  quod  com*  ni  conformis.  • . %•{ 

munis  menfura dlcdcbct,intclligcndum fit  O:  . 

conucnientius,  quadratum.  Notandum  ter-  VI* 

tid.  Qualdamcllc redas  lineas quxfunt  ion-  * j. 

rd  potentia  folum  commcnfurabiles.  Con-  - ■ 

ft^iuSuccxcorollariopropof.p.  libri  huius,  IJ  Oc  cft  Red*  omnes  lines , Rationali 

iif  A >5*  «-  H.  alicui  reda,  expofit*  ■ feu  pro^C» 

1^  & potentia  commenfurabiles : redas  ve-  commcnfurabiles  fiue  longitudine  & 

„■  Cuepotentia  tantum  Rationa^Tf^t 
fc  longitudine  commcnfurabiles  1 nam  ali*  vocand*.  — 

funt,ejiam  longitudine  commcfurabiles,ali*  O 

incomracnfur^ilcs  longitudine.  Pr*t^rci 


'ngiti 

ollendct  in  eodem  corollario  redas  loimitu 
dinc  incommeolurabilcs,  non  fimper  d*  po- 


V I r. 


H*i<  vnimttmmafiirdtiUs,  IrrdtitiuUt 
rnmiur. 


tentia  incomenfurabiles ; ali*  enim  funt  lon- 
gitudines incommenfurabiles , Sc  non  poten- 
tia; ali*  verd  longitudine  & potentia  toul;  TJ^c  defimtio  ita  inteUiei  debet  vt 
aliaviutcmclfc  potentia  incomracofurabilcs,  JtI  quemadmodum  in  amicdMre  da^ 

definiuit 
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dcfiniuit  Rationales  rcdlas  lineas , qux  Ra> 
tionili  pre^fits  vel  expofits  fune  longitu- 
dine & potentia  fimul , vel  potentia  tantum 
commenfurabiles;  ita  etiam  Hnt  Irrationales 
ad  ipram  Rationalem  cxpofitam , qus  funt 
incommenfurabiles  longitudine  & potentia 
fimul,  vel  folum  potentia,  non  autem  longi- 
tudine tantum. 

Ex  hac  definitione  & antecedente  fexta 
colligitur  nonnullos  Arithmeticorum  deci- 
pi j dum  vocant  radicem  quadratam  numeti 
20,  vel  looo,  id  c(l  lineam  cuius  quadrati 
valordl  ao,vel  looo, Irrationalem, eo  quod 
numeris  non  poffit exprimi,  &: comparari, 
cum  aliquo  numero  puta  4,fcu  linea  quatuor 
palmorum,  cuius  quadratum  erit  fcxdecim 
palmorum,  qu®  linea  quatuor  palmoium 
lit  expolita  Rationalis : nam  & fi  fit  longi- 
tudine incommefurabilis  cum  linea  quatuor 
almorum  ; tamen  & potentia  commenfura- 
ilis  illi , idcoque  pcrdef.d.eiiai^  Rationa- 
lis cfi  illa  radix  fcu  linea  cuius  quadratum 
tftio,  vel  looo.  non  longitudine  quidem  &: 
potentia  fimul,  cxclufimus  enim  coromenfu- 
rabilitatem  in  longitudine,  Icd  potentia  tan- 
tum ; idcoque  incommenlurabili  illi  Ratio- 
nali prxdidx  quatuor  palmorum , longitu- 
dine tantum.  Quod  vero  fit  commonfui  abi- 
lis  potentia,  quis  non  aduertat,  cum  quadra- 
tum 20  palmorum,  vel  looo  palmorum,  ra- 
tione capacitatis  arcalis, fit  commcnfurabile 
quadrato  1 6 palmorum,  iuxta  def.  3 . 

V 1 1 r. 

E/  quddrmm,  quod  i ptopofitd  ftSd  fit  i 
duaiur  RdtundU, 

ID  cft auadratum propofiti Ratio- 
nalis , dicendum  cft  Rationale  j denomi- 
nante quadrato  ipfo, expolita  re^a  linea  Ra- 
tionali. 

I X* 

IS/  huU  emmtnfurdhiUd  quidem,  tAtmMUi 

Nimirum  quadrata  omnia  Rationali 
prxdi^o  comroeofurabilia : vocentur 
etiam  Rationalia. 

X. 

Ilm(  veti  iHemmeufurdbtlU , UrutUttstid 
duMtur. 

Videlicet  qifadraca  omnia  incommenfu- 
rabilia  Rationali  pr®di£to  det.  ?.  ap- 
pellemur irrationalia. 


Notandum  cft  Ipatia  qusnimquc  plana  a- 
qualia  quadrato  Rationalis  linex , vel 
comraenfurabiliactiam  illi  , dici  ab  Geo- 
metris, Rationalia,  quia  per  prop.  1 4.  libr.a* 
fi  Cnt  rcilaoEuIa  reduci  pofTunt  ad  quadrata; 
quod  fi  non  nnt  rcftangula,ad  ea  reduci  pol- 
iunt, vel  ad  quadrata^  ^ Geometris.  Eodem 
modo  Irrationalia , fpatia  plana  incommen- 
furabilia  quadrato  Rationalis  expolita?,  licet 
non  fint  quadrata,  modo  ad  illa  reduci  pof- 
fint,  appellari  poterunt. 

X I, 

Etreild,  qud  ipfitpejfunt,  UumnuteryfiiftndeiH 
td  qtudratd  fint . tpfit  Uterd ; fi  vm  slia  qudm 
pUttt  redilmtu , u^d  qUdJ^dtiu  mummtnfurd* 
bilibus  dqudlid  quddrjtd  defirtbunti 

QVx  modoprsmifimus  in  notando, ex- 
plicant vltimas  partes  huius  definitio- 
nis vici  ma?.  Quare  reda:  linea:  fcu  iaicra  qua- 
dratorum , vel  quorumlibet  aliorum  Ipa- 
tium  planorum , qux  poftiint  quadrata  illis 
a:qualia  , incommenlurabiliai^ue  quadrato 
cxpolits  Rationalis ; dici  debent  irratio- 
nales. 

Moneo  Euclidem  vctcrcfquc  omnes  Geo- 
metras femper  has  particulas  longitudine  SC 
potentia, vel  potentia  tantum, coniunxifle  his 
vocibus  commcnfurabiics,  6i  incommenfu- 
rabiles: vix  autem  hifcc  aliis  vocibus  Ra- 
tionales, & Irrationales,  quod  tamen  non- 
nulli rccentiorum  Geometrarum  ooofolent 
fadicare. 

PETITIO  VNICA. 

Poftuletur  quamlibet  magnitu- 
dinem toties  poflemultipEca- 
ri , donec  quamlibet  magnitu- 
dinem eiuldem  generis  exce- 
. dat. 

AXIOMATA. 

I. 

hUffnluda  , qutuamijiie  mt^imdaat 
umffium  qut^ut  ix  iffit  miun. 


At  II,  AU. 
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qiumcmqiu  i/ugnitfiilinm  mttimr, 
mtlitur  qatqm  cmnm  magniiadaum,  qaum 
mu  mttiiiir. 

I I I. 


definitionem  5 :Iib.5.non  autem  de  aliis  quS 
improprie  comparari  poOiint.  Ex  his  colligi- 
tur folutio  paradoxi  Cardani  circa  angulum 
contaAus propofltionis  i6.Iib.j,&  angulum 
reffilineum  acutum ; quod  proponemus  hoc 
loco  per  modii  corollarij  nollri:co  quod  vi- 
deatur plane  cotradicens  huic  propolitioni. 


UaffiiiudiiaiiUnititMi  md^itiiadinem,  & 
ttiUttm  i nrfilHr  & rttiqatm. 


PROPOSITIO  I. 

Duabus  magnitudinibus  inequa- 
libus  propofitis  , fi  a maiore 
auferatur  maius  quam  dimi- 
dium : & ab  eo  quod  reliquum 
eft  , rurfus  detrahatur  maius 
quam  dimidium ; Se  hoc  fem- 
per  fiat  : Relinquetur  tandem 
quasdam  magnitudo;  quae  mi- 
nor erit  propofita  minore  ma- 
gnitudine. 


SVppofiiio.  Du»  magnitudines  inaequa- 
les, AB,  maior, e, minor, datx  fint;  & ab 
tnaiorcAB,  ademptum  fit  maius  quam  di- 
midium;&  ab  rcfiduo  etiam  maius  quam  di- 
midium; & fic  deinceps : Afilro  tandem  re- 
linqui magnitudinem  minorem  data  mino- 
re e. 

A B.  e. 

e D, 

Conftru^tio.  Concipiatur  ipfi  C minori 
magnitudine  datae  addita  portio  D , aequans 
ipfam  datae  magnitudini  maiori  AB. 

Demonfiratio»  Ab  totaCDvti  ab  tota 
AB  ex  d?tis  auferatur  plus  dimidium, 

reliquum  erit  velxquale  ipu  C ,vcl  minus, 
vel  maius  qu^m  C:  n primum;ablato iterum 
plus  dimidio  ab  reliquo,  reliquum  erit  alU 
quid  minus  quilm  C , ideoq;  etiam  ab  xqua- 
li  AB  maiore  fa^ta  fimili  oetraftione , refi- 
duum  erit  aliquid  minus  qulm  C : fi  fecun- 
dum,confecuti  fumus  finem  noftrum;  Si  ter- 
tium auferendo  iterum  plulquam  femiOem 
ab  rcfiduo;  fle  fic  deinceps  ,■  ita  vt  dum  fit  de- 
traf^io,  fiat  adimendo  aliquid  de  data  mino- 
re C;tadem  relinquetur  aliquid  minus  qu^m 
C,  alioqui  pars  reliqua  efiet  maior , tota  data 
C contra  axio.8.  libr.i.  Notandum  vero  eft 
hanc  propofitionem  intcliigi  debere  de  ma- 
gnicucUnibus  proprie  comparabilibus  iuxca 


COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Angulus  reUtlineas  ucutut  poteil  in  infinitum  fjn^ 
ntthegortmdtHe  dtminui ; & angulus  lontaQus 
in  inj^niram  etiam  augeri : & tamen  iBsus  ie- 
trementum  quodeumque  maius  tut  quocumqut 
antmtnto  hutusa 

EXcmpli  gratia , reftilinciis  acutus  angu- 
lus EDI- , poteft  minui  in  infinitum  per 
intermedias  reitas  linc.is  ab  concurfu  D in- 
clinatarum rettarum  linearum  ED  , FD,ad 
inuicem  angulus  CAB  contadus  augeri 
per  minores  circulos  contingentes  eandem 
rectam BA in punjfto  A,  centrum  habentes 
in  eadem  diametro  AG  circuli  maioris  dati 
ACG.  Et  tamen  quia  per  citatam  prop.i^* 
libr. 3. elementorum, quicumque  angulus  rc- 
^tilincus  maior  eft  angulo  c6taftus  quocum- 
que,v.g.DAB,  maiore  qua  datus  alius  CAB; 
minus  decrementum  iliius  anguli  rciftilinej, 
maius  eft  maiore  accremento anguli  conta- 
ctus. Ira  paradoxum  propofitum  eft  ab  Car- 
dano.  Nunc  illud  proponemus  prout  con- 
tradicere putatur  huic  propofitioni.  Magni- 
tudo EDI’  angularis  reCtilinca  acuta  maior 
eft  magnitudine  anguli  contaCtus  CAB , ptr 
prop.cit.i6.Ifb.  j.vS:  per  prop.9.Iib.  i.pollu- 
mus  angulum  datum  EDh  partiri  per  me-  ^ 
dium,  reClam^ue  lineam  aliam  ducere  inter 
iftam  intermediam  & dimidium  huius  angu- 
li ab  punifeo  D anguli  dati , qux  maius  quid 
dimidio  dati  anguli  adimet : & Ile  deinceps 
in  infinitum;&:  tamen  ex  citata  prop.i6,lib. 

3,  rcfidiius  angulus  cum  acuiusfit  iV:  rcfcili- 
ncus,  femper  maior  erit  data  magnitudine 
anguli  contaftus;  ergo  falfa  erit  hxc  propofi- 
tio  prima  libri  huius, quandoquidemfada  il- 
la detradione  continua , non  relinquitur  de 
maiore  magnitudine  data , nimirum  angulo 
acuto  reiftilinco  dato  EDF, minor  magnitu- 
do angularis , data  magnitudine  anguli  con* 
ladus  CAB  minore. 

Solutio  paradoxi. Quandoquidc  iftx  due 
magnitudines  anguli  rcAilinei  acuti , & an- 
guli cotaftus  dati,  non  polFunt  proprie  com- 
parari ad  inuicem, iuxta  dcf.5 . lib.5 , quia  vti 
dcmonftrauimus  quatumuis  augeatur  Se  au- 
geatur in  infinitu,noc  eft  multiplicetur  angu- 
lus illcc6ta(i'tus,noo  poteftfu|Krarc  angulum 
re^lincuqi 
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re^ilineum  acutum , imd  dc  quidem  illi  x~ 
qualis  fieri;  & vci  monuimus  propoficio  ifiot 
intclligitur  de  magnitudinibus  proprie  com- 
parabilibus : ideo  hoc  paradoxum  non  con- 
tradicit huic  propofitioni ; nam  contradidio 
eft  fecudum  eofdem  fortnalicatet  non  autem 
diuerfas.  Quod  C indida  propofitione  i6. 
libr.5.  vocetur  angulus  ille  contodus  minor 
angulo  quolibet  r^lineo  acuto,  intcUigen- 
da  illa  comparatio  ioxquoiitatis  improprii 
fumpia, non  autem  iuxta dcf.cit.5.libr. js 

PROPOSITIO  IL 

Si  duabus  inzqualibui  propoHtis 
magnitudinibus  , dttrlihatuf 
femper  minor  de  maiore , al- 
terna quadam  detraAione,  3c 
reliqua  minime  przcedentem 
metiatur:  Incommenfurabiles 
erunt  iplz  magnitudines. 

SVppolItio.'  Ex  maiore  ni^nitudirie 
Ct-D  , fi  detrahatur  quoties  fieri  potcll 
minor  AGB, boc  eft  magnitndo  CF  detra- 
hatur stolis  ipfi  AB,  vtlmultshuiurmodi 
aquales  ipfi  AB,  quoties  fieri  poteft;  Sc  reli- 
qua FD  auferatur  etiam  quoties  fieri  poteft, 
exipfa  AGB  minore  dat»  & fic  deinceps  al- 
terna detraflionc  idem  fiat : ita  vt  reliqua 
nunquam  metiatur  prsecedentem.Dico  datas 
magnitudines  C F £>,  AGB  ,iiuequales  cfie 
incemxocarurtbiles  inter  le, 

AGB, 

C F D. 

E. 

Conftrnfiio.  Si  non  lint  data  magnitudi- 
nes cum  circumflantia  dau , incommenfiira- 
biles  ; erunt  commenfiirabiles  communi  ali- 
qua menfiira,puta  E:qus  vel  erit  aequalis  di- 
t*  minori  AGB  magnitudini  , vri  minor: 
nam  maior  elle  nequit , quia  meniura  c6mu- 
nis  eft  pars  aliqua  data  quantitatum , & pars 
non  poteft  clle  maior  toto  per  8.  axio.  Ii  br.  i . 
lam  vero  pofita  E aquali  ipfi  AGB,  fi  de- 
trahattm  quoties  fieri  poteft  AGB  ex  CFD, 
minor  c maiore,  nihil  relinquetur , quia  ipla 
E datur  aequalis  ipfi  AGB,  & E parsfeu 
meniura  ipfius  CF£),tiim  etiam  meniura  ip- 
fius  AGB.  Pollu  auteis  £ minore  qulUn 


AGB;  C detrahatur  minor  AGB,  ex  maiore 
CFD  i quoties  fieri  poteft , relinquetur  alia 
quid  dc  magnitudine  maiore  minus  quam  fit 
wlau  minor  AGB;  (C  enim  eflet  aKjuaic  vcl 
matus,  non  fiiillct  ablata  minor  quoties  fieri 
poteft : ) Rurfus  fi  dematur  quoties  heri  po- 
teft ex  minore  AGB  magnitudine  data,refi- 
duum  illud  reliftu  de  maiore  prpdifla, rema- 
nebit etia  aliquid  illius  minus  quUm  refiduu 
illud  minus  ablatum : & Gc  deinceps  alter- 
nando has  fubdudliones,  tandem  relinquetur 
vel  ex  maiore  magnitudine  CFDjvel  mino- 
re AGB,  aliquid  minuS  qulm  fiibduda  vlti^ 
ma  munitudo  quoties  fieri  poteftiSed  etiam 
in  his  detradionibus'  femper  adimitur  maius 
ulm  dimidium;  ( G enim  adimeretur  dimi- 
ium  tautummodo  , vel  minus  qulm  dimi- 
dium , de  refiduopofiet  tolli  iterum  minor 
quantitas  iam  ablata , contra  fuppofitioneia, 
fupponitur  enim  tolli  mlnoi  de  maiore  quo- 
ties fieri  Mteft;  jergo  per  i .prop.libri  huius, 
in  iliis  fuMudioni  ous  tandem  remanebit  de 
mmore  magnitudine,  velde  minore  datis, 
aliquid  minus  quam  £ menfura  communis 
ab  aduerfuio  inuefia.  Denique  in  ilbs  fub- 
dudiionibus,  minor  quantitas  adempta  quo- 
ties  fieri  poteft  de  maiore,  metietur  ex  natu- 
ra ^rtis,  illain  portionem  ademptam  ■ v.g, 
AGB  minor  fublata  dc  maiore  CFD,  quo- 
ties fieri  poteft  , metietur  ademptam  CF  de 
maiore  CFD:  & reliqua  FD  minor  qu^nx 
AGD , fublata , metietur  adelnptam  AG  dc 
AGB.  Ad  h*c  fit  ex  pradifko  djfcurfii  reli«' 
fta  tandem  OB  portio  de  minore  ACBa  mi- 
nor quUm  E menfura  comnlunis  ab  aducri^ 
rio  propqfita.  Flispofitisl^uituri 
Dcmuftratio  politionis  quod  £ Gtiequa- 

lis  minori  datf  maghitudini  AGB.  Cdn» 
detradia  fit  £ leu  AGB , ex  maiore  C FD , Sc 
nihil  relinquat  per  conftruaionem  ipfam, 
non  erit  calui  huius  propofitionis  fupponen- 
tis  refiduuffl  non  metiri  przccdcntcm.  quare 
impertinenserit  hzc  politio dedudta  ab  pn« 
maria  aducrlari|.  Sed  age  demonftrcmus  et- 
iam propoli tionem,polita  alio  membro  quod 
E communis  menfura  inucdla  ab  aduerfario 
Ct  minor  quim  AGB  magnitudo  data  mi- 
nor.E  metitur  AB  peroduerfiuium,  AB  me- 
titur CF  per  conftruaionem,  ergo  per  a.ax. 
libri  huius,Emetietur ipfam  Cf:S’cdScptt 
aduerfarium  E metitur  totam  CFD,acoftco- 
dimusEmetiriablatamCF,  ergo  per  ax. 
libr.huiuSjE  metietur  reliquam  rD;  Sed  per 
conftrudbonem  ipla  F D mcnlurat  AG  , ergo 
per  a.ax.citatum, Emetietur  ipfam  AG. Igi- 
tur ciim  £ metiatur  totam  AGB  fer  aduer- 
farium,&  oftenderimus  metiri  abUtam  AG, 
metietur  etiam  reliquam  GB,iuxta  5.ax.cit. 

Aa  a (painf 
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maior  minorem,  hoc  eft  totum  erit  pars  par- 
tis vcl  iquale  parti, contra  S.astio.libr.i  .h(^' 
abfurcium  indicat  pofitionem  aduerfari)  pri- 
mariam c qua  procedit,  effi: falfam  videlicet 
quantitates  datas  cum  circumdantia  in  poG- 
lione  affignata  efle  commenfurabiles : igitur 
erunt  incommenfurabiles  , quomodo  fuit 
propoficum, 

COROLLARIVM  NOSTR.VM 
• ■;  > I. 

minor  mojpiiindn  itirnbAuntx  mnutt , qnotiit 
' fim  fottliirtl  "iW  nhnqmur  di  maiore,  vil  rl- 
-■  fiinnm  et»  tum»i  jn^t"  ‘tf»  """"  diittSii. 

t:OROLL  ARI  VM’  i^OSTKVM 

,n 

II.  . ' 

Si  miaer  m*gnit»do  iitfhAtat  dt  mtiert , f iwtin 
/iefi  foiefli  dctmbtttir  de  «aiere  mai»<  jnar» 

I dimidinne. 


Lihnttn  Decimum 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

Si  datim  Mi^iMraiiNiliv  tommenfurehUhv  pn- 
fifitii,  detreielnr  ftmpet  minor  dt  meme,  ijuo~ 
tiesfitripotefi,  dliemnijiudemdeireSioiH:  me- 
tiliur  ^atdAtn  nliqnn  prtuedentem. 

SI  enim  quzdam  reliqua  prscedentem  no» 
metiretur,  eflent  datx  magnitudines  per 
hanc  prop.x.  incommenGirabircs,  contra  da- 
tum. igitur  metietur  quidam  rchquapr*- 
cedeniem. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
V. 

Si  dndhui  megnUndintim  propofttit , detrehetar 
gnoiiei  fieri  polt/l  , mmor  de  maiore , alreraa 
qiudem  dareSioM  , ^•rtliqiu  pxeitdenum 
mtiUiur;  ipfit  trnni  (omnimjaraLfei. 


HiEc  duo  corollaria  domonftrata  funt 
in  confttuftionc  vel  apparatu  ad  de- 
moniirationerohuius  propoGtionis. 


Oc  enim  probatum  eft  in  dilcurfu  de- 

mouftrationis  poroUarij  3 • ad  ilbam 

propoCtionem. 


h; 


COROLLARIVM  NOSTRVM 

t . 

III. 

■Si  Jiuhm  ttupiiiitimihu  intimenfiitiiiilihut prt~ 
ftfitit , detteheanr  fempet  mmor  de  maiore.  Al- 
terne qdAdAm  detrASunt : umrjaam  relijn» 
• prtctdtmem  meiKlitr. 

Sint  exempli  gratia  dum  magnitudines 
AGB,  CFD,  incommcnGirabilcs,  & mi- 
■nor  AGB  detraSa  quoties  Geri  poteft  de 
maioreCFD,  relinquat  FD ; & FDdctraaa 
de  minore  AGB  , relinquat  GB  ; & ifta  GB 
-Xelifla  metiatur , C Geri  poffit,  pricedentem 
FD.Cura  GB  metiatur  FD,&  f Dmcnfurat 
AG,  ipfa  GB  metietur  AG  per  a.ax.  ltb.hu- 
-ius;  verum  GB  ic  iplam  metitur : ergo  per  r. 
-ax.ipfametGB,  metietur  totam  AGB:  quia 
AGB  menfurat  CF , ipfa  BG  menfurabit  ip- 
fam  CF  per  i.axio.Cum  ergo  GB  oftenla  Gt 
•metiri  FD,  & F C,  metietur  totam  compoG- 
tam  CFDper  i.ax.EtquiacademGBoften- 
faeft  metiri  ambas  datas  magnitudines  AGB, 
C FD,ipfi  erunt  per  i .def.libr.  huius , com- 
menGi rabi les  contra  datum. Ergo  vti  propo- 
Gtum  fuit,  reliqua  nunquam  prscedentem 
metietur. 


PROPOSITIO  I I I. 

Duabus  magnitudinibus  com- 
mcnfurabilibus  datis  , maxi- 
mam • earum  communem 
menfuram  inuenire. 

SVppoGtio.  Datae  Gnt  dus  commenfura- 
biles magnitudines  AFB , CED , & ifta- 
rum  oporteat  maximam  menfuram  commu- 
nem repetire._ 

AFB. 

C E : D. 

G. 

Conftruaio.  Si  detrahatur  quoties  Geri 
poteft  A FE  de  maiore  CED,  hoc  eft  CE, ita 
vt  relinquatur  ED;  & tollatur  eodem  modo 
ED  de  AFB , id  eft  AF' , & relinquatur  FB: 
minor  de  maiore,  alterna  detraflione, relin- 
quetur tandem  magnitudo  aliqua  puta  FB, 
prscedente  metiens  ED,  per  corolLnoftruna 
4.  propof,  praecedentis  a.  Dico  FB  efle  maxi- 
mam mcrdiu-am  datarum  commcGinbitium 
magnt- 
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magninidinum.  Quod  fi  AFB  minor  magni- 
tudo metiatur  nuiorcm  CED,  adero  maxi-  COU-OLLAR.XVM. 

mam  mcnHiram  datarum  efle  ipfam  mino- 

ftm  AFB,  cumfc  ipfam  metiatur.  nmuns  duM  mMinituiinet , mttitnt 

qwqtte  mdximdm  utum  mtnfutdm 
A F B.  immunm. 


e E a 
G. 

Demonfifatio  prim*  partis  duplex  mem-* 
l>rum  continebit.  Primum  quod  l'B  fit  men- 
fura  commanis.  Alterum  quod  fit  maxima 
menfiira  illarum  magnitudinum  datarum. 
Primum  fic  ofienditur.  FB  metitur  ED  pra:- 
cedenteiCi  & ED  metitur  AF  prxccdentcm^ 
ergo  per  2 *ax.  etiam  ipfa  FB  menHirabit  A F; 
fc  autem  metitur  FB;crgo  per  1 .ax.  FB  men- 
furabit  totam  AFB : Praeteret  quia  FB  meti- 
tur ipfam  AFB  ,8c  AFB  metitur  CE, etiam 
pr  cit.2.axio.ipfa  FB  menfurabit  ipfam  CE; 
fcd  ofiendimus  eadem  FB  metiri  ipfam  ED, 
ergo  per  i.ax.cir.ipfa  etiam  FB  metietur  to- 
tam CED.  manifeftum  igitur  eft  quod  FB  fit 
menfura  communis  datarum  magnitudinum 
AF  B,  CED.  Quod  vero  fit  maxima  carum 
menfura  fic  probatur.  Sit  fi  fieri  polTic  alia 
magnitudo  G , maior  qukm  FB,  maxima 
menfura  communis  eanmdem  datarum  ma- 
gnitudinum : TunequoniamG  metitur  am- 
bas A1G,CED,  & ipfa  AFG  maituraliam 
CE,  ipfaG  metietur  illam  CE  per  z..ax«cit. 
& quia  etiam  ipfa  G metitur  totam  CED,  & 
ablatam  CE, metietur  per  3.ax.lib.huius,ipfa 
G reliquam  ED  ;(edETc  ED  metitur  aliam 
AF,  ergo  per  a.ax.cit.etiam  ipfaG  metietur 
ipfam  AF  ; cum  ergoG  metiaturtotu  AFB, 
ic.  ablatam  AF,  metietur  etiam  ipfit  G , reli- 
quam FBjiuxta  coroll.5.cit.roaior  G.mino- 
Tcm  FB;  quod  cfi  abfurdum;  ergopoutio  ip- 
fius  G maioris  quam  FB,  falfacrii , & affir- 
matio nollra  vera, quod  FB  fit  maxima  men- 
fura  duarum  datarum  magmtudinum. Deni- 
que quod  fi  AFB  minor  magnitudo  maiorem 
cfacam  CED  metiatur, ipfa  AFD  fic  maxima 
menfura , fic  probatur  fimili  difcurfu  iom  Fa- 
^u.  Edo  fi  heri  polfic  alia  G maxima  men- 
fura  communis , & maior  quilm  AFB : Ergo 
G maior  inueda  magnitudo  metietur  mino- 
rem AF^  quod  ed  anfurdum , ergo  non  erit 
alia  amor  meofura  communis  quam  AFB* 
quod  erat  declarandum. 


Ostendimus  enim  FB  e(Ie  maxima  men- 
furam  duarum  datarum  magnitudi- 
num AFB,  CED,  & fi  G metiatur  ipfas  ma- 
gnitudines datas  AFB,  CED,  metiri  etiam 
ipfam  i-B  maximam  earum  menfurani  com- 
munem. 

COICOLLARIVM  NOSTRVM. 

ExpUrdn  an  dud,  vfl  tres,  vel  pluret  tttd^oitudints 
prapoftd  fiat  eommmenfurabdet  vv/in- 
(mmenfural/tles  mter  fe» 

SI  dat£  fint  dux , & alcerhatim  minor  dl 
maiore  detrahatur  quoties  fieri  poteft,  Se 
reliqua  prxccdcntcm  metiatur,  erunt  per  cor 
roll.noftrum  5.prop.  pr.rccd.datx  magnitu- 
dines dux  erunt  commenfurabiles : liver^ 
reliqua  prxcedcntem  non  metiatur, erunt  ia- 
commenfurabiles  per  ipfam  z.prop.prxced. 

Quod  fidatx  magnitudines  fuerint  tres  A« 
B.  e.  Primum  per  prxcedenccm  partem  ex- 
plicor an  dux  illarum  puta  A*  B.  finteom- 
menfurabiics , vei  incommcnfurabiles : fi  in- 
commcnfurabiles , certum  erit  tres  datas  A. 
B.C.efie  incomenfurabiles  intcrfc,cum  nul- 
la poflit  menfura  communis  illis  omnibus 
reperiri.  Quod  G fuerint  inuenex  commen- 
furabiles illx  dux  A.  B.  reperiendo  earum 
maximam  menfuram  E,pcrhancpropufitio- 
nem  5, fi  hxc  mcnfurattcrtiamC;iprx erunt 
trcsdatx  m^nitudinescommenfurabiles  in- 
ter fe,  iuxta  dcf.  I.  lib, huius  1 Quod  fi  £ non 
menfuret  C,  explorandum  erit  per  1.  partem 
huius  coroll.  an  £ & C,fint  comroenfurabi- 
les,vcl  incommenfurabiles:  fi  fecundum  efuc 
tres  datx  A.B.C.incommenfurabtles;nam  fl 
efient  commenfurabiles,  metiretur  maxima 
communis  mefuram  ipfam  £ magnitudinum 
A.£.  per  coroll. huius  propof.  igitur  cum  ea- 
dem ilia  mcnfuramenuirct  C,non  erunt  illx 
dux  C & Eincommetfurabilcs  contra  hy- 
pothefim.  Sed  cllo  firti  commenfurabiles  £ 
Si  C,  erunt  tres  datx  A.  B.^T.  commcnfiira- 
biles : nam  per  prop.  prxfcntem  j .reperta  D 
maxima  communi  mefura  ifiaram  £.  C.cum 
D metiatur  £ magnitudinem  , & E ipfas  A 
& B,  menfurabit  etiam  D , ipus  A & B , per 
ax.2.1i.buius:red  & D metitur  ipfam  C;ergo 
£ metietur  tres  magnitudines  A.  B.  C.  qux 
propccrca  erum  commenfurahiles  per  1 . def. 

Aa  ^ QUo^ 


2S2  Commentarita  in 

Qucxl  fi  ditx  magnitudines  fuerint  plures 
quam  tres,  explorandum  erit  per  a.  partem 
imius  corollati)  de  tribus , an  lint  commen- 
furatulcs  vel  incommenfurabiles;  & de  quar- 
ta inquirendum  vti  fecimus  de  tertia  ex 
duabus:  & fic  deinceps  G fint  plures  quam 
quatuor. 

PROPOSITIO  IV. 

Tribus  magnitudinibus  com- 
menfurabilibus  datis  , maxi- 
mam carum  menfuram  com- 
munem inuenire. 

SVppoGtio.  Oporteat  reperire  maximam 
menfuram  communem  tribus  htfec  datis 
lyagnitudinibus  A.  B.  C. 

A.  B.  C. 

D.  E.  F. 

Conllruaio.  Per  prop. pnccd.3.  reperia- 
tur  maxima  menfura  L)  communisduabus 
A.B.  e datis  tribus ; ha;c  G metiatur  tertiam 
C edatis : Dico  D elle  maximam  menfuram 

?ua;Ctam  communemtribus  datis.  Quod  fi 
) non  metiatur  C , erunt  faltem  ipfa-  D &; 
C'  inter  fc  commcnfurabiles;nam  A.B.C.da- 
tx  funt  commcnfurabilesjvndepercoroll. 
prxccd.  propoG  5.  quslibet  carum  menfura 
communis  iplam  D maximam  menfuram 
duarum  prxdiftarum  Aj  B,  led  & illa  eadem 
menfura  cum  menfuret  C,  erunt  per  defin.  i . 
lib.huius,commcnfurabilcsD  & C:ergoper 
cit.prop.j.prxced.poterimus  reperire  E ma- 
ximam menfuram  ipfarum'D  & C.Tunc  ve- 
ro alfcro  E maximam  clTc  communem  men- 

furam  datarum  trium  magnitudinum  A,  B, 

C , in  hoc  cafu  quod  D non  metiatur  C. 

Demonftratio  primi  cafus, quando  D ma- 
xima menfura  inuentaduarum  primarum,  A. 
B,  metitur  tertiam  C.  Si  enim  lit  alU  maior 
menfura  quam  D , datarum  magnitudinum 
trium  A,  B,C,  ipfaa^^etietur  per  coroll.  prs- 
ccd.propoG  ipla^  D^henfuram  communem 
maximam  duarum  A , B ; maior  minorem, 
quod  abfurdum  indicat  inueftionem  huius 
maioris  mcnfur.Tquim D,ellc  falfam:  erit 
ergo  in  hoc  cafu  D maxima  qusfitamen- 
fura.  . . 

Demonftratio  fecundi  cafus.  Imprimis  E 
erit  menfura  comunis  datarum  A,B,C;  nam 
E metitur  D & C,  per  conifruitiqncm,5c  D, 
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menfurat  A & B,  per  conftruflionem ; erro 
per  a.ax.  etiam  E metietur  ipfas  A,  & B;  ud 
metitur  etiam  C , ergo  E cft  menfura  com- 
munis datarum  trium  A,B,C.  Quod  veroE 
fit  maxima  menfura  carundem,  fic  ofteditur; 
fit  fi  fieri  poftlt  alia  maior  F.  Citm  F qictia- 
tiir  A 8c  B,  metietur  etiam  per  coroll.  prop. 
prxced.  maximam  earum  menfuram  D in- 
uentam;  fcd  F etiam  per  aduerfariu  m menfu- 
rat ipfain  C , ergo  per  idem  coroll.  citatum, 
eadem  F racnfurabit  E maximam  menfuram 
illarum  D Sc  C,  inuentam : maior  minorem, 
quod  abfurdum  cft;  quare  principium  vnde 
procedit  erit  falfum,  videlicet  quod  E non 
fit  maxima  menfura  datarum  trium  magni- 
tudinum A,  B,  C. 

COROLLARIVM. 

iUgnumli  mtlims  tm  maffiiiiiditus , mtli- 
lur  ^uojut  maximam'  raram  mnfu- 
ram  ctmmmcm. 

HOc  demonftratum  eft  in  demonftratio- 
ne  fecundi  cafus,  dum  oftencimus  fi  F 
magnitudo  metiatur  tres  datas  A,  B,  C,  me- 
tiri etiam  maximam  £ eorum  menfuram 
communem. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Tluriim  tjuUm  tribm  dttU  magniiulmiiiu  («m- 
lutnfutiibMia,  maximam  raram  men/iiram 
ummunm  uftriie, 

REperiatur  per  iftatn  propofitionem,  pri- 
mo loco  trium,  tum  proportione  ferua- 
ta  inquiratur  de  ifta  maxima  mcnfiira  com- 
muni tribus , an  fit  menfura  quarta , & fi  fit, 
ipfaerit  maxima  omnium  communis;  fi  non 
fit  inquiratur  per  propof.  j.praxed.  maxima 
menfura  communis  huic  quarti  feu  vltima: 
& maximi  menfura  inuentae  trium  prace- 
dentium : hic  inuenta  erit  maxima  menfu- 
ra  quxfita  communis  datis  quatuor.  Et  fic 
de  diis  pluribus.  Demonftratio  autem  allata 
in  propofitione  prafenti , applicari  debet  hif- 
cc  aflcrtionibus  huius  corollarij. 


LEM- 
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LEMMA. 

Si  fine  quotcumc|ue  magnitudi- 
nes ,&  totidem  etiam  numeri, 
qui  bini  in  eadem  ratione  fu- 
mantur, in  qua  binae  magni- 
tudines : Et  ex  aequalitate  in 
eadem  ratione  erunt  magnitu- 
dines, Si  numeri. 

SVppofItio.  Dat®  fint  quotcunque  ma- 
gnitudines AiB,C,D,&  totidem  numeri 
t,F,G,H,  ita  vt  fit  A ad  B,  vt  E numerus  ad 
F numerum;tum  B ad  C,  vt  F numerusad  G 
numerum  j tum  C ad  D vt  G numerus  ad  H 
numerum  : & fic  de  aliis  fi  adedent.  Dico  ex 
xquo  eilc  A prima  magnitudo  ad  D magni- 
tudinem vltimam , vt  nutneruc  E primus  ad 
H numerum  vltimum. 

A , B,  C,  D, 

Ej.  F4.  Oi.  Ha. 

Dcmonflratio.  Cum  enim  ratio  A ad  D, 
componatur  ex  rationibus  A ad  B,&  B ad  C, 
& C ad  D:  tum  ratio  numeri  E ad  numerum 
H componatur  ex  rationibus  E ad  F,  & F ad 
C , & G ad  H ; qui  funt  ex  datis  eidem  ra- 
tiones feu  iquaies , dum  bini  fumpti  funt: 
necciTirib  rationes  totales  compofiti,hoe  cll 
A ad  D,&  E ad  H, erunt  eidem  feu  iquales: 
vndeerit  AadD,  vtEadH. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

tifdtm  augmtudMiim  & n»mmrum  fai. 
til  Tdiu  ftrturktit : num  ixtqiubtMm 
udtm  'rtimt  emr. 

HVius  enim  eft  eadem  demonftratio 
qui  huius  lemmatis. 

PROPOSITIO  V. 

Commenfurabiles  magnitudines 
inter  fe  rationem  habent, 
quam  numerus  ad  numerum. 

SVppontio.  Sint  dusdatx  magnitudines 
A,b,  commenturabiles:  Dico  meer  fe  ita 
eite,  hoc  efl  rationem  candem  habere,  <^uam 
numerus  ad  aumerum« 


A.  B.  C. 

D4.  I.  Ez. 

ConftruSioaPer  propof.  5 . libr,  huius , fii** 
nutur  C,  maxima  menfura  communi^  data> 
rum  magnitudinum  duarum , A,B.  <^od  fi 
fuerint  data?  plurcs  magnitudines  qu^m  dux; 
Tumenda  erit  maximi  carum  menfura  com> 
munis,  iuxti  propof.^.  prxccdcntcm,  & no* 
ilrum  corollarium  adillim  propoittionem. 
Vcriim  nos  exempli  gratia  conlVuf^ionem 
acdcmonilncionem  dabimus  in  datis  folum 
duabusmagnicudinibuscommcnfurabilibus, 
applicandas  in  pluribusquiim  duabus  magni» 
ludinibus.Prxtcrei  quoties  C metitur  A, vel 
quoties  A concinet  C , Tumendus  erit  nume- 
rus D toties  vnicatem  continens : & quoties 
C metitur  B, Tumendus  erit  alius  numerus  E, 
toties  menfuratus  ab  vnicate. 

DemonOratio.  Quia  quoties  A magnitu- 
do continet  magnitudinem  C , toties  D nu- 
merus continet  vnitate:  tum  quoties  C con- 
tinetur in  magnitudine  B, toties  vniias  conti- 
netur in  numero  £ ; erit  A magnitudo  ad  C 
mi^nitudincm , vt  numerus  D ad  vnitatem; 
tum  C magnitudo  ad  B magnitudinem,  vc 
vnitas  ad  £ numerum , cx  natura  proportio- 
num ; ergo  per  lemma  praccuens , ent  cx  x- 
qualitate  A magnitudo  ad  Bmagnicudinem, 
ficut  numerus  D ad  numerum  £•  quod  erat 
dcmonfbanduro. 

Aducne  quod  loco  maximx  monfuroe  * 
communis  daris  magnitudinibus  commen- 
TurabilibuSjpoiTit  Tumiquxeumque  aliamen- 
Tura  communis  illis:  dcmonflratio  enim  ea- 
dem erit  , vt  confideranii  patebit. 

PROPOSITIO  vi; 

Si  dux  magnitudines  inter  le 
proportionem  habeant,  quam 
numerus  ad  numerum : com< 
menfuiabiles  erunt  magnitU' 
dines. 

SVppofitio.  A Dugnitudo  fit  ad  magni- 
tudinem  B , vt  numetus  C ad  numerum 
D:  Dico  A & B magnitudines  eilc  commen- 
furabiles.  t 

A.  B.  E.  Fp 

, C5.  D5.  .1. 

Conflni6tio.  Concipiatur  magnitudo  A 
diuiia  ia  tot  nugoitudines  xqualc$,quot  vni- 
,A  a f yniute» 
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tatc^  conti  nec  nUmerusC,  & illarum  par- 
tium magnitudinis  A,  Gt  vna  L ; T um  quot 
vnitJtcs  continet  D numetus  y concipiatur 
alia  magnitudo  F continens  tot  partes  squa- 
les ipfi  E. 

Dcnionftratlo.  Quia  toties  A magnitudo 
continet  magnitudinem  £, quoties  numerus 
C,  vnicatcm;&  quoties  E magnitudo  conti- 
ncrur  in  F magnitudine , toties  vnitas  in  n^-^ 
mero  C;crit  ex  natura  proportionum  A ma- 
gnitudo ad  E magnitudinem,  vt  numerus  C 
ad  vnitatem,  tumE  magnitudo  ad  Fmagni- 
iudincn3,vt  vnitas  ad  numerum  D:quare  per 
lemma  prop.pnced.^.crit  ex  xquo  vt  A ma- 
gnitueW  ad  F magnitudinem,  vt  numerus  C 
ad  numerum  D:  Data  vero  cft  magnitudo  A 
ad  magnitudinem  B,vt  C numerusad  nume- 
rum D;ergo  per  prop.ii.lib.5.crit  magnitu- 
do A ad  magnitudinem  H , vt  A magnitudo 
ad  magnitudinem  F;quarcperprop.9.1ib.5. 
erunt  magnitudines  B & F xquaics : Sed  E 
mcticbaiurF , crgoctiam  metietur  Eipfam 
B magnitudinem;  fcd  etiam  E metiebatur 
jpfam  A magnitudinem  : ergo  cum  E ma- 
gnitudo metiatur  duas  magnitudines  A & 
B ; 'ipfx  erunt  commenfurabilcS}  quod  erat 
concludendum. 

COR.OLLARIVM  I. 

Si  opar/eat  muenire  reSsm  lintam , tpiA  gd  dgttm 
ft  bdbedt , vt  nMtnnMs  tUtut  gd  nummtm  dg- 
tum  : dtuidendg  erit  rtda  dgtg  i»  tet  pdrtes  «e- 
^ugltt  t quot  vnitgtes  centinet  gutectdeus  nutne- 
rm  e datu ; & dt  glu  reSg  tougiffima  fumtndg 
ut  pgrtts  gqudtet  vni  ex  iSu  dmi/g , quot  vui‘ 
tgUi  (ontmet  numerus  cenfequent : teilg  touti- 
mnshdspgrtesgfumptge , & eurum  extremg- 
tum  terminis  terminstg , erit  reSa  quujitg , ex 
dtmenftrgtme  glUta, 

COR.OLLARIVM  Ih 

Openeat  reiUm  Unem  reperin  > gd  cuius  qugdrg^ 
tam  itg  fe  hgbegt  quadratum  data  rtda  linia  4, 
Vt  numerus  datus  Cad  numerum  datum  J>, 

PEfcoroli.  procedens  reperiatur  reda  P, 
ad  quam  fc  habeat  reda  A , vt  C nume- 
rus ad  numerum  D;tum  inter  A & F, media 
reda  G proportionalis  inquirenda  per  prop. 
2 3.1ib.6.ehtcnimpercoroiI,prop.20.fib.5. 
quadratum  ex  A ad  quadratum  ex  G , vc  A 
ail  F ; fed  tft  per  conftrudionem  A ad  F vc 
C ad  D;  ergo  per  propof.  1 1 . li  br.  5 « erit  qua- 
dratum ex  Aad quadratum  cxG , vt  C nu- 
merus datus  ad  D numerum  datum.  Faduni 
igitur  imperatum  in  hoc  corollario. 


COROLLAlaVM  NOSTRVM. 

liufg  prepertiontm  habentes  quam  numeras  ad  na- 
merum  t funt  Unguudme  & potentia  commtu- 
furabiUst  non  gutem  potentig  tgntum» 

NAm  ex  demonflrationc  obtinent  men- 
furam  communem,  quare  ipCe  erunt 
commenfurabiles  longitudine  per  ddin.  1. 
libri  huius. 

TROPOSITIO  VII. 

Incommenfurabiles  magnitudi- 
nes inter  fe  proportionem  non 
habent , quam  numerus  ad 
numerum. 

SI  enim  haberent  proportionem  quam 
numerus  ad  numerum , dlent  per  prxee- 
dentem  propofitionem  comcnTurabilcs,  con- 
tra datum ; igitur  non  fc  habebunt  vt  nume- 
rus ad  numerum , quod  cratpropofitum. 

COROLLARIVM  NQSTRVM. 

Lineg  mommenfurgbiUs  longitudine  tantum , tel 
Itnffsudme  & potentia  > nunqum  (e  hebent 
Vt  numerusad  numerum, 

SI  enim  fc  halarent  vt  numerus  ad  nume- 
rum, eflent  longitudine  commenfurabi- 
les per  corollarium  noflrum  prarcedetis  pro- 
poutionis,  contra  fuppoCtionem ; non  igitur 
fc  habebunt  vt  numerus  ad  numerum. 

PROPOSITIO  VIII. 

Si  duar  magnitudines  inter  fe  pro- 
portionem non  habent,  quam 
numerus  ad  numerum  : in- 
commenfurabiles erunt  ma- 
gnitudines. 

NAm  fi  edent  commenfurabiles , ratio- 
nem haberent  inter  fc,  vt  numeros  ad 
numerum  per  prop.  5 . libri  huius,  hic  autem 
fequcla  contradicit  dato  : non  igitur  erunt 
commenfurabiles,  ergo incommcofurabiles 
£cuti  propofitum  fuit, 

COROL: 
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COROLLARIVM  NOSTRVM 

1. 

5i  dut  tHiet  prtportiontm  npn  bdhtdt  qtutm  nume» 
lutddnumtfum » erunt  Unyiadfuein- 
tommtnfurdbtUi. 

SI  enim  eifent  longitudine  commenfura^ 
biles,  le  haberent  per  5 .prop.vt  numerus 
ad  numerum  , contra  hypothclim : igitur 
erunt  longitudine  incommcnTurabilcs. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 

hdiMS  qudirtu  & didmettr  eiUs  /unt  /pirji- 
nutme  mummen/urnMiff. 

NAm  per  corollar.noflruin  z.ad  prop.8. 

lib.8. latus  quadrati  ad  diametrum  eius 
non  dl  vt  numerus  ad  numerum , ergo  per 
hanc  prop^eruncincommenTurabilesillxduae 
rc(^s  linez. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I L 

Si  du4  fedd  Unes  prepertmm  nen  bdhtnt  qum 
numtrus  nd  numnum  t n%n  erunt  ntttjfdub 
imommtnfurnifdet  petmttM, 

COrollario  nodro  x«ad propof.StlibnS. 

ollendimus  diametrum  quadratio  la- 
tus eius  non  po0c  numeris  explicari, Icu  quod 
idem  efl  non  cOe  vt  numerus  ad  numerum; 
& corollario  noUro  prxcedente  fecundo  de- 
clarauimus  diifmetrum  illam  & lanu  di^i 
quadrati  e(Ie  reftas  incomroenfurabile^qus 
xncommenfurabilitas  non  poteft  inteiligi  in 
potentia,  ( nam  conllatcx  47.!ibr.i.qu^a- 
cum  diametri  duplum  eOe  quadrati  lateris^ 
tdeoque  clle  vt  numerus  z ad  j,id^;  com- 
oeniurabties  illas  duas  redas  potentia,iuxra 
prop.  6,  libri  huius ) ergo  non  necediuio  in- 
commccfurabilitas  illa  Tumenda  cric  in  po- 
tentia. 


L E M M A. 

Si  fine  tres  quantitates  continui 
proportionales  , & aliae  tres 
continue  proportionales ; fit- 
que  vt  prima  illarum  ad  ter- 
tiam , ita  prima  harum  ad  ter* 
tiam : erit  & vt  prima  illarum 
ad  fecundam,  ita  prima  harum 
ad  fecundam. 

SVppofitio.  Sint  tres  quantitates  A.B.C. 

continue  proportionales  , & alix  tres 
continue  proportionales  D.  E.  F.  iitque pri- 
ma illarum  A ad  tertiam  C,vt  prima  iBarum 
D ad  F tertiamtDico  clTc  primam  A illarum 
ad  B fecundam , vt  dt  prima  D ilbrum  ad  £ 
fecundam. 

A.  B.  C\ 

D.  E,  F. 

Dcmonftratio.  A prima  ad  C tertiam, du- 
plicatam habebit  rationem  cius  quam  baljct 
ad  fecundam  B;  tum  etiam  D prima  ad  F 
tettiam , habebit  duplicatam  rationem  eiua 
quam  habet  ad  Efccondam  iuxtadcf.io.liU 
5 . Datur  autem  A ad  C , vt  D ad  I' , hoc  cIl 
eadem  ratio  vel  xquales  rationes  dantur  in- 
ter illas  dnplicatx , ergo  fubduplicatx  illa- 
rum xquabum  duplicatarum  rationes  erunt 
exdem , inter  A primam  & B fecundam , & 
inter  D primam  dc  E iccundam.  quod  erat 
probaaduim 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Si  fuefm  piaru  qium  lre$  qutiuiuia  imimai 
ftt^umtula , & tlit  tti  humito  itum  umi~ 
Bue  prifirlindlti  j fiij,  frim*  ilUnm  ttd  v!~ 
linum,  vifrima  iftnum  »i  vhimtm : iiit  pij. 
n*  iStrnrn  niftiuninm,  vtfrimd  ijlarumtd 
JituBidon. 

NAm  G Gieiint  quatuor  & quatuor  quan- 
titateSj  ptimx  ad  vitimas  habebunt  per 
cit.  dcf.io.  libr.  5.  rationem  triplicatam  cius 
quambabeotad  fecundas : fi  iucrint  quinque 
& c^uinque,  primx  ad  vitimas  fuas  proprias 
obtinebunt  rationem  quadruplicatam  eius 
quam  habent  ad  fecundas  fuas  proprias : & 
ucin  inGnitumprogrediendo,  iuxtalcnfum 
definitionis  illius  io.Gb,;,crgo  rationes  pri- 
maruiQ 
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marum  id  fecundas  fuas  erunt  fub  i^ue  mul- 
tiplices vt  ita  lo<iuat  illarum  triplicatarum 
vel  quadruplicatarum,  & Cc  deinceps,  squa- 
lium rationum : vndccfit  prima  illarum  ad 
fecundam, vt  prima  idarum  ad  fecundam, de- 
uti habet  illud  corollarium. 

PROPOSITIO  IX. 

Qu.r  a redtis  lineis  longitudine 
commenfurabilibus  fiunt  qua- 
drata ; inter  fe  proportionem 
habent , quam  quadratus  nu- 
merus ad  quadratum  nume- 
rurn : Et  quadrata  inter  fe  pro- 
portionem habentia  , quam 
quadratus  numerus  ad  qua- 
. d ratum  numerum  latera  ha- 
bebunt longitudine  commen- 
lufabilia.  C^ac  vero  a redtis  li- 
neis longitudine  incommen- 
furabilibus  fiunt  quadrata^  in- 
ter Ic  proportionem  non  ha- 
bent , quam  quadratus  nume- 
rus ad  quadratum  numerum: 
Et  quadrata  inter  fe  propor- 
tionem non  habentia  quam 
quadratus  numerus  ad  qua- 
dratum numerum  j neque  la- 
tera habebunt  longitudine 
commenfurabilia. 

via  hxc  propoCtio  mulus  continet 
partes  diuerfas,  earum  fuppofitiones  & 
ooiuirudiones  & dcmonltrationes  feorGm 
clariutis  ergo  dabimus. 


Ea.  F j,' 

G4.  Hj. 


Suppofitio  primx  partis.  Datarum  AB, 
CD , refianim  longitudine  commenfurabi- 
lium,Cnt  quadrata  data;  Dico  illafc  habere, 
Vt  numetus  quadratus  ad  numerum  quadra- 
tum. 

Conllrudtio.  Quia  dantur  refix  AB,CD, 
commensurabiles  longitudine  , erit  AB  ad 
CD,  vt  numerus  v.g.  li  ad  numerum  F,iux- 
ta prop.  j.  libri  huius.  Sit  vero G quadratus 
numerus  numeri  E,  Sc  H quadratus  numerus 
numeri  F. 

Demonftratio.  Per  conllruclioncm  cft  re- 
fla AB  ad  refiam  CD,  vt  numerus  £.  ad  nu- 
merum F ; quadratum  autem  ex  AB  ad  qua- 
dratumex  CD  ; duplicatam  habet  rationem 
lateris  AB  ad  latus  CD,per  prop.ao.lib.S.Sc 
numerus  G quadratus  ad  numerum  H qua- 
dratum , halKt  etiam  duplicatam  rationem 
lateris  £ ad  latus  F,  per  1 1 .propof.  libr.S.  & 
ollendimus  ede  AB  ad  CD,  vt  £ ad  F:Cum 
igitur  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex 
CD;  & numerus  G quadratus  ad  numerum 
H quadratum,  habeant  duplicatam  rationem 
xqualium  rationum;vel  eiufdem  rationis,ha- 
beount  eandem  rationem , hoc  e(l ; erit  qua- 
dratum ex  AB  ad  quadratum  ex  CD,  vt  nu- 
merus G quadratus,  ad  numerum  H qua- 
dratum. 

S uppolitio  lecunda.  Sit  quadratum  ex  AB 
refla  ad  quadratum  ex  CD  refla , vt  nume- 
rus G quadratus  ad  numerum  H quadratum: 
Dico  latera  feii  reSas  ex  quibus  fafia  funt 
quadrata,  videlicet  reflas  AB , CD,  ells  lon- 
'gitudine  commenfurabiles. 

Conllruflio.  Sint  £,  F,  numeri  feu  latera 
quadratorum  numerorum  G , H,  datorum, 
i^em  ordine. 

Demondratio.  Datur  quadratum  ex  AB 
reda  ad  quadratum  ex  CD  refla , vt  nume- 
rus G quadratus  ad  numerum  H quadratum: 
&permop.ao.  libr.d.  ell  quadratum  ex  AB 
ad  qiAratum  cx  CD , obtinens  rationem 
dupDcatam  laceris  AB  ad  lacus  CD ; & per 
prop.i  I.  libr.8.  etiam  quadratus  numerus  G 
ad  quadratum  numeru  H , obtinet  rationem 
duplicatam  lateris  E ad  latus  F:  Igitur  erit 
ratio  refla:  AB  adteflamCD,  eadem  qux 
£ ad  F,  numeri  ad  numerum;  nam  ell  fiibdu- 
plicata  eiufdem  rationis  dupUeatx.  Quia  er- 
go ell  refla  ABadreflam  CQ,vt  numerus  E 
ad  numerum  F , ipfx  reflx  AB , CD , erunt 
longitudine  commffurabilcs  per  d.prop.lib. 
huius. 

Suppofitio  tertia.  Dacae  Cnt  refts  AB, 
CD,  longitudine  incommenfurabiles : Dico 
earum  quadrata  non  habere  proportionem 
inter  le  quam  numerus  quadratus  ad  nume- 
rum quadratum. 
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Si  enim  fe  haberent  ifta  quadrata  cx  AB 
& CD  longitudine  incommcnfurabiiibus, 
vc  numerus  quadratus  ad  numerum  quadra- 
tum ; eflent  per  fecundam  partem  proceden- 
tem huius  propofitionis  , ipfo  AB, 
CD,  commenfurabiles  !ongitudinc,dcftrucs 
datum.  Non  ergo  erit  quadratum  cx  AB  ad 
quadratu  cx  CD,vt  numerus  ad  numerum. 

SuppoOtio  tertia.  Quadratum  cx  ABre- 
Aa  ad  quadratum  cx  CD  reda , non  habeat 
proportionem  quam  numerus  quadratus  ad 
numerum  quadratum : Dico  ipfas  reflas  feu 
Ultra  illorum  quadratorum  efle  longitudi- 
ne incommcnfurabilia. 

Si  enim  cfTcnt  longitudine  commcRfura- 
bilcs  redo  AB  , CD , carum  quadrata  dTent 
vt  numerus  quadratus  ad  numerum  quadra- 
tum per  primam  partem  huiuspropoliiionis, 
contra  datum  feu  ruppoficioncm  : igitur  la- 
tera illorum  AB,  CD,  erunt  longitudine  in- 
commcnfurabilia. 

COROLLARIVM. 

line*  qut  hn^^ttudine  funt  atumtnfurAbiUf, 
jiiat  ttumpotenud  commeM/umbde!: 
fAUntuf  cmmtnfufdbiles'^  lunQmntnb  hn- 
giiudtat:  Et  qutltngitudmi  'miomminjurdbi’ 
Ui , ntn  cmnwh  & fwemtd  tuccmmenfurdbiUr. 
d^udtMique  p9tcntt4mommtnfurabtlet,  ornat- 
ab  & httgtiHdmiiBiommettfHrdbiUjJttnt, 

QVatuor  partes  diflindas  continet  hoc 
corollarium,  quas  feorlim  explicabi- 
mus. 

Prima  pars  explicatur.  Per  primam  par- 
tem huius  prop.9.  quadrata  redarum  longi- 
tudine commcnfurabihum  , proportionem 
habent  quam  numerus  quadratus  ad  nume- 
rum quadratum,  hoc  cll  quam  numerus  ad 
numerum;  ergo  per  prop.6,hbri  huius,  qua- 
drata illarum  rectarum  erunt  coramenfura- 
bilia:  ergo  reds  ipfoe  datx  commenfurabi- 
Jes  longiYudine , ^tciitia  erunt  commenfu- 
rai>ilespcrdcf.5.iib.huius. 

Secunda  pars  explicatur.  Qulainvltima 
parte  huius  propofitionis  9.probauimus  qua- 
drata proportionem  non  habentia  quam  nu- 
merus quadratu^  ad  numerum  quadratum, 
latera  habere  longitudine  incommcnrurabi- 
lia:  licet  habeant  ipfa  quadrata  proportio- 
cem  quam  numerus  iimpiiciter  non  quadra- 
tus ad  numerum,  vude  ipfa  quadrata  erunt 
commenfurabiiiapcr  6mrop« libri  huius ; er- 
go ipfar  redx  c]us  funt  norum  quadratorum 
latera  erunt  per  dcf.  libri  huius , potentia 
commcnfurabilcs , non  autem  longitudine 
per  eu.  vltimam  partem  huius  prop.  9.  Igi- 


tur red»  qux  potentia  commcnfurabilcs 
funt  , non  funt  remper  longitudine  cum- 
menfurabiles. 

Tertia  pars  explicatur.  Quia  oftendimus 
in  prxccdcntc  parte  fecunda  huius  corollarij, 
lineas  quarum  quadrata  proportionem  mini- 
me obtinent  quam  numerus  quadratus  ad 
numerum  quadratum,  licet  quam  numerus 
ad  numerum  , incommcnfurabiles  quidem 
cfie longitudine,  fcd  potentia  commenfuri- 
bilcs : manifcflum  cA  redas  longitudine  in- 
commonfurabiles , noq  feippcr  clle  potentia 
incommcnfurabiles. 

Quarta  & vitima  pars  dcclar^iir.  Si  linc* 
potentia  incommenfurabiles , dlent  longi- 
tudine commcnfarabilcs,  eflent  femper  po- 
tentia commcnfurabilcs  ^r  primam  partem 
huius  corollari),  hirc  autem  confccutiodp- 
duda  cx  politione  contradicente  afllrtioni 
huius  partis,  dcAruiidaum:  talfacrgo  criC 
politio  illa,  & vUima  hac  pars  vera. 

COROLLAIUVM  NOSTRVML 

I. 

QaddrdtoTitm  duorum  Aqualium  numerorum 
ma  t non  pouH  *jf<  numerut  quadram, 

SI  enim  eiUt  numerus  quadratus , fumma 
duorum  quadratorum  numeror,  m late* 
run)  duorum  quadrati  Tqualiumjcbct  nume>» 
nir;Quadratas  ; quare  quadrat  m oiamctri 
quadrati,  & quadratum  lateris ciu<>,fehaoe* 
ree  vcnumcnis  quadratus  ad  numerum  qua- 
dratum ; vnde  per  a,  partem  huius  prupof.9» 
dTcntcommeufurabilcs  longitudine, atame- 
ter  quadrati,  Si  eius  latus,  contra  coroll,  no- 
Arum  prop.8.1ib.huius^  aufurdum,ereo  qua- 
dratorum xqiialium  numerorum  lummoi 
non  poteA  numerus  quadratus» 

COROLLAlilVM  NOSTRVM 

‘XI. 

i^adrafi  duo  uumeri  numerorum  /m  faterum  duo» 
rum  quadrati ge§metna,m  vnam  jummam  coi- 
lt(U , non  componunt  numerum  quadratum, 

Sr  enim  componerent  quadratum  nume- 
rum , fumma  duorum  quac.ratorc.m  nu- 
merorum xquaifum , ( nam  cales  funt  duo 
quadrati  numeri  mimerorum  latere  m duo- 
rum squalium  quadrati  vnius  geometrici^ 
edet  numerus  quadratus , contra  prxccdcns 
coroll.  noAcumabfurdum , ergo  non  com- 
ponent numerum  quadratum. 

CORO^,f 
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Qisdrdtum  dfdmetri  qugJitAti  Alicttim  lUti , & 
quddrstum  datum  ipfum  > ntn  fi  bairtnt  vt 
mtrm  quadram  ad  numtrum  quadratum, 

SI  enim  quadratum  diametri  quadrati 
alicuius  dati,&  quadratum  ipfum  datum 
fe  haberent  vc  numerus  quadratus  ad  nume> 
rum  quadratum;  eflent  per  2.  partem  huius 
prop.  9.  latus  quadrati  dati,  & diameter  cius 
longitudine  commenfurabiles , contra  co- 
roirnoilrum  a.prop.S.lib.  huius*  abfurdum; 
ergo  quadratum  diametri  quadrati  dati  > Se 
quadratum  ipfum, non fc  habent  vt  numerus, 
quadratus  ad  numerum  quadratum* 

COROLLARIVM  NOSTRVM 


I V* 

Dimonfirare  diametrum  quadrMt  ejft  incemmen- 
furabiitm  lauri  tim. 

SI  eltct  diameter  quadrati  commenfura- 
bilis  lateri  illius , dfet  per  i.  partem  hu- 
ius prop.9.quadracum  diametri  quadrati  da- 
ti , ad  quadratum  laterisillius  dati  quadra;ri, 
yt  numerus  quadratus  ad  numerum  quadra- 
tum, contra  corollarium  noftruip  pra.’ccd.  j. 
abfurdum^ci^o  Se  contradidoria  poCtio  uo- 
ftrx  aflcrtionis,qu£  ideo  vera  eriti 


PROPOSITIO  X. 

3 

Si  quatuor  magnitudines  propor- 
tionales fuerint  , prima  vero 
fecundae  fuerit  commenfura- 
bilis  ; & tertia  quartae  com- 
menllirabilis  erit. 

£t  11  prima  fecundae  fuerit  incom» 
menfurabilis , & tertia  quartas 
incommenlurabilis  erit. 


Demonfbatio.  Dantur  A&Bcommen- 
furabiles,  ergo  per  5.prop.lib.huiusfctiabc- 
bunc  vt  numerus  ad  numerum , puta  E ad  F: 
Datur  etiam  vt  A ad  B,  ita  C ad  D;  & often- 
dimus  cfle  E ad  F , vt  A ad  B;efgo  per  1 1, 
prop.lib.5.  erit  C adD  vt  E ad  F,Eoccft  vt 
numerus  ad  numerum:  vndcperprop.tJ.lib. 
huius,  C tertia  erit  quartx  D commenfura- 
bilis.  Prarterta  dantur  A & B incommenfu- 
rabiles,  igitur  per  7.  prop.  libri  huius,  non  fe 
habebunt  vt  numerus  ad  numerum , puta  vt 
E ad  F:fcd  datur  C ad  D vt  A ad  B,Sc  oflcn- 
dimus  A ad  B non  efle  vt  E numerus  ad  F 
numerum;  ergo  per  i i.prop.lib.j, neque  erit 
C ad  D,  vt  E numerus  ad  numerum  F;  ergo 
per  prop.S.lib.  huius,  C erit  incommenlura- 
bilis ipfi  D,  tertia  quart.e. 

COROLLARIVM  NOSTRVM* 

Si  prima  fecunda  fuerit  (ommtnfurahilu  tantum 
p9ttnita:mt  textu  quarta  tantum pottntU  com^ 
ntenfurabilu. 

Et  fi  prtma  fecunda  fuerit  incommtnfurabilk  longis 
tudint  tantum ; erit  & tertia  quarta  cemmen* 
fitrabilis  tantum  lengitudme^ 

CVm  enim  ponantur  quatuor  magnitu- 
dinem proportionales,  & prima lecun- 
di’  cft  oftenia  coramcnfurabilis,{It  etiam  tcr- 
tiaquortxcommcnfurabilis : fi  tertia  quartae  „ 
eflet  commenfurabilis  alia  ratione  , qu^nv, 
prima Iccund.t , non  efient  commenfurabiles 
in  eadem  fpecie,  contra  rationem  proportio- 
num. igitur  erunt  iu  eadem  fpecie  commen- 
forabiles. 

LEMMA. 

Duos  numeros  planos  inuenire 
qui  proportionem  non  ha- 
beant quam  quadratus  nume- 
rus ad  quadratum  numerum. 


C Vppofitio.  Quituor  magnitudinum  A, 
^ B.C.D.proportionalium,fi  prima  A fuc- 
titeommenfurabUis  ^cundasB:  Dico  ter- 
tiam C clTc  commenfurabilem  quarte  D. 
Quod  fi  prtma  A fecunde  fuerit  incommen- 
furabilis : dico  tertiam  C el&  quartx  D ia- 
commenTurabilem* 


Accipiantur  duo  A.B.numeri  primi:  vel 
duo  numeri  A*B.  proportionem  ha- 
bentes duplam;  vel  fuperparticularem;velfa- 
perbipartientem  : Dico  illos  non  habere  ra- 
tionem quam  numerusquadiatus  ad  nume- 
rum quadratum, 

pemonlfaratio  primi  ^fus:  Cum  enim  A. 

B. 


Digilized  by  Coogie 


Elementorum  Geometricorum  Euclidis.  289 


B.  numeri  primi  folum  pro  lateribus  habeat 
vnitatem,  monifelhim  w non  habere polTc 
latera  proportionalia  per  dcf.ii.lib.y.  ataue 
adeo  non  pofleefle  planos  numeros  fimifes^ 
ergo  pcrcorolL  noftrum  i.prop.26. libri  8. 
non  habebunt  duo  numeri  plani  A.  B.  primi 
proportionem  quam  quadratus  numerus  ad 
numerum  quadratum. 

Demonftratio  fecundi  cafus.  Si  A & B 
sumeri  in  proportione  dupla,  vel  fuperparti- 
culari  vel  lupcrbipartiente,  edent  plani  fimi« 
les,  caderet  inter  eos  medius  proportionalis 
mimerusper  prop.i8.  libr.  8.  Sed  id  Heri  ne- 
quit percoroll.  nodrum  i.ad  prop.8. Iibr.8. 
igitur  cum  non  dnt  plani  Omifes , non  fe  ha- 
bebunt vt  numerus  quadratus  ad  numerum 
quadratum,  percoroll.2.prop.26.1ibr.8.  Fe- 
cimus ergo  ac  dcmonlbauimus  imperatum. 

PROPOSITIO  XI. 

Propofit*  re(5Iz  line*  inuehirc 
duas  redlas  incommenfurabi- 
Ics , alteram  quidem  longitu- 
dine tantum , alteram  vero  et- 
iam potentia. 

C*  VppoCtio.  Kedx  Adats^  inueniendx 
^ Cnc  dus  B.C.  re^£  lines  incommenfu- 
rabile$,B  quidem  longitudine  tantum, C ve- 
ro longitudine  & potentia. 

Condrudio.  ^uper  reda  A concipiatur 
Quadratum  eius  faSum  per  46.prop.Iib.i.8c 
ducatur  eius  diameter  B ; Dico  hanc  redam 
diametrum  ede  longitudine  tantum  incom- 
mcnfurabilem  reds  dats  A.Quod  dper  1 5. 
prop.lib.6.rcperiaturmcdiareda  C propor- 
tionalis inter  A & B : Dico  redam  C efle 
longitudine  & potentia  Gmul  incommenfu- 
rabilemdats  red£  A. 

Demondratio  prims  partis  manjfcdacd 
ex  coroU.  nodro  tWundo  ad  propof.  8.  libri 
huius. 

Demondratio  fecundx  partis.  Per  coroll, 
prop.ao.  libr.  6.  edquadratumex  A ad  qua- 
dratum ex  C , vt  reda  A ad  redam  B : fed  A 
reda  odenfa  ed  incoramenfurabilis  longitu- 
dine ipd  B;  ergo  per  prop.io.lib.huius, qua- 
dratum ex  A erit  incommenfurabile  qua- 
drato ex  C;crgo  cx  def.4.  libri  huius, erit  re- 
da A rdd®  C incommcnfurabilis  potentia: 
ergo  per  vltimaro  panem  coroU.  propofitio- 
nis  9.  libri  huius,  reda  A & C erunt  incom- 
menfurabiles  longitudine  etiam.  Fecimus 
igitur  & deffloodrauimus  imperatum^ 


COilOLLARiVM  NOSTRVM. 

'fitOA  medi/  ptaperthnalu  tntir  du4i  pitmid  un^ 
tum  cmmeMfurubila  i ptl  iattt  du4S  untatH 
iengitui^He  m$mmtnfurahiles\  tSl  vtiiUbtt  iUu- 
Tum  itucmmtnfurdhtlis  loagitudme  & potenttAy  ^ 

& IfTAtmAhi  fi  AltautTA  t&ttutn  ptnAtwr  lU- 

tionAlu» 

C Ini  enim  A,B,  red®  longitudinetantump-.  jg. 

incommcnfurabilcs,  vel  potentia  tantum,  ^ 
quod  idem  cd.  Cum  enimodcndcrimusre- 
^m.E  mediam  proportionalem  inter  illas, 
efle  incommcnfurabilem  ipH  A longitudine 
& potetia.  Eadem  ratione  probabimus  ean- 
dem £ efle  ipH  D alteri , longitudine  Jc  po- 
tentia incommenfurabikm. Quia  enim  reda 
D,  E,  A , flnt  continue  proportionales , erit 
per  coroll.propof.zo.lib.d.  vt  quadratum  cx 
D ad  quadratum  ex  E,  ita  reda  D ad  redam 
A;  EdqueredaDred®  A incommenfurabi- 
lis  longitudine;  ergo  & quadratum  cx  D erit 
quadrato  ex  E incommenCurabilc*  igitur  re- 
«£  D,£,  erunt  per  prop.io.incommcnfura- 
biles  erunt  potentia,  idcoqueper  coroll. pro- 
pof.9.  erunt  etiam  incommenfurabilcs  lon- 
gitudine. quare  d D datuatur  Rationalis, ipfa 
E erit  Irrationalis , per  dcf.  1 1 . vel  7. 

PROPOSITIO  XII. 

Quz  eide  magnitudini  fune  com- 
menfurabiles,  & inter  fe  funt 
commenlurabiles. 

C VppoCtio.  Sint  A & B magnitudines 
commenfurabilcs  terti®  C:  Dicoipfas  A 
& B,  efle  commenfurabilcs  inter  fe. 

A.  B.  C. 

E.  F.  G.  H. 

J.  K.  L. 

Condrudio.  Quia  datur  Aad  Ccoinen- 
furabilis,  erit  Aad  C,vt  numerus  ad  nume- 
rum,puta  vt  E ad  F,pcr  propof.5.1ibr.huius: 

T um  etiam  quia  dantur  C & B commenfu- 
rabilcs magnitudines,  inter  fe  erunt  vt  nu- 
merus ad  numerum  , v.  g.  G ad  H.  Deinde 
per  4.prop.lib.8.  fumantur  tres  numeri  dein- 
ceps proportionales  I,  K,L,in  rationibus  da- 
cis  E ad  G ad  H,  numerorum. 

Demondratio.  Erit  I ad  K vt  £ ad  boc 
Bb  ed 
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eftvtAadC:  tumeritKadL,  vtGadH, 
hoc  cft  vt  C ad  B : ergo  per  lemma  primif- 
fumadprop.  5.  librihuius,  erit  ex  qualitate 
A magnitudo  ad  magnitudinem  B,vt  nume- 
rus I ad  numerum  L : igitur  perd.prop.libr. 
huius , erunt  commenfurabiles  magnitudines 
A & B.  quod  erat  demonfltandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

ai  i)uam  m4gHUit(6nitm  commoifumUlium,  rm 
fil  cmfum  tmU  lemmnjMtMu ; tlitrt  tiUm 
trii  ciittH  tntU  cmmmfuriibilu. 

HOceft,exempligratiaC duarum  A& 
'B  commenfurabilium  magnitudinum 
vna  A fit  commenfurabilis  tertiae  C :dico  al- 
teram B etiam  commenfurabilem  eidem  C 
tertii:  Nam  C&  Bdanturcommenfurabi- 
Ics  eidem  tertii  A , ergo  per  hanc  propofi- 
tionem  C & B erunt  commenfurabiles  inter 
fe. 

COft-OLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

Si  dut  m4gmtmlmei  fm  eidrm  cmmniJir4Htti 
ImgitKdiiu  ; trant  imir  /<  umnu»fuT4hUn  Icn- 
{iradme.  Stdimmtdtpfuimttidtmammm- 
/araii/»  pelraiM,  erant  inter  ft  cmmtnf4r4Hlt$ 
fcttntu.  Idem  aumvertimeriiexfefimntet- 
rum  qu  itt  ureO.  frime. 

NAm  per  axioma  i . libr.  i . vel  prop.  1 1 . 
libr.  5.  qua  ratione  funt  dux  quantita- 
' tes  vnitertix  reuinSx,  eadem  funt  inter  Ic, 

PROPOSITIO  XIII. 

Si  fint  duae  magnitudines  ,&  alte- 
ra quidem  eidem  fit  commen- 
furabilis , altera  vero  incom- 
menfurabilis:  incommenfiira- 
biles  erunt  magnitudines. 

SVppontio.Datarum  magnituciinum  dua* 
rum  A,  B;  vna  A (ic  magnitudini  C com- 
menfurabiltS) altera  verd  B, eidem  C magni- 
tudini incommcnfurabiiis : Dico  A & B ma> 
goitudines  cfle  inter  fc  incommenfuiabiles. 

A.  B. 

C. 


Demondratio.  Si  nondnt  A)  & B incom> 
menfurabilis , fint  fi  fieri  pofTit  commenfura- 
biles , ergo  cum  A vna  illarum  detur  com- 
menfurabilis  ipfi  C,  altera  B erit  etiam  com- 
mcniurabilis  eidem  C , per  coroll.  noftrum. 
prcH).  pr«ced.  confecutio  autem  dcdufta  cx 
poutione  aduerfari;,  tollit  datum ; ergo  falfa 
erit»  & ailertio  illipofitioni  contradicens, 
vera  erit.  • 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Si  duATum  mMgnitudmum  A,Bt  fna  At  teriU  C pt 
lingitudmt  lommtn/urdMuy  alterd  B,  eidtm  C» 
bngitudint  mmmtnfuTdbtlk : trunt  ilU  du4  A 
B hiigitudine  intommtnfmdbilts,  SimiUta  fi 
A ftt  ipfi  Ct  petentia  (ommenfurdbilk » dr  B ri* 
dtm  C,  potentia  ineommtnfitrabtlu:  erunt  A 
B potentia  incorhmenfurabiles. 

PRimum  explicatur.Si  enim  A & 6 efient 
longitudine  commenfurabiles»  eflfnit  per 
prop.  I a.coroll.  nodrum  z.  B & C edent  Ion- 
gitudine  commenfurabiles  contradatum. 

Secundum  explicatur.  Si  enim  A & B»ef> 
fent  potentia  commenfurabiles  » forent  B 
& C , potentia  commenfurabijes  per  cit.  co- 
rolLntmrum  z .ad  prop.  i z . ( cdm  hoc  pofito 
vtraQue  B & C » lic  A tertia  potentia  com*> 
menuirabUis.)  hoc  autem  dedruic  datum. 

PROPOSITIO  XIV. 

Si  fint  duz  magnitudines  com- 
mcnfurabilesjaltera  autem  ip- 
larum  magnitudini  cuipiam 
incommenfurabilis  fuerit : 3c 
reliqua  eidem  incommenfura- 
bilis erit. 

SVppofitio.  Commenfurabilium  magni- 
tudinum A & B,Vna  A fit  incommenfu- 
rabilis  cumiam  C magnitudini : Dico  alte- 
ram B ede  etiam  incommenfurabilem  ei- 
dem C. 

A.  B 
C. 

Demondratio.  Si  enim  Bcdctcommcri- 
furabilis  ipfi  C ;cum  dentur  commenfurabi- 
ies  A»  B»  & A ipfi  C edet  incommenfurabilis 
pcrcoroll.nodrumpropof.i  z.libr.huius:hoc 
verd  tollit  datum;  ergo  fuppofitio  illaaduer- 
fari t contradicens  adertioni  lalfa  erit » & pro- 
pofitiovera. 

COROL- 
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COROLLARZVM  NOSTRVM 
I. 

Utgmiuimis  pTcfriit  'mummtnfitrtbilihni  com- 
mtnfurMa , & mttrfe  mummtnjmt- 
bili!  ttmt. 

INcommenrurabilibus  magnitudinibus  A 
& B,Hnt comcnfurabilcs  magnitudines  C, 
D,C  quidem  ip(i  A,&D  ipfiB:DicoC  & D 
magnitudines  eCTe  i nter  fc  incomenfurabiles. ' 

A.  B. 

C.  D. 

Nam  C & A commenfurabilium  data- 
rum magnitudinum , A datur  incommenfu- 
rabi  lis  tertii  B , ergo  per  iliam  prop.  1 4.  reli- 
qua C erit  eidem  B incommenfurabilis : In- 
uiper  B & O commenfurabilium  datarum, 
j vna Beftoftenfa  incommenfurabilis  ipfiC, 
ergo  per  iftam  eandem  prop.  t^.  reliquaD 
erit  incommenfurabilis  ipfi  C.  quod  erat 
concludendum. 

COROLLARZVM  NOSTRVM 
I L 

Ttm  ftofefitit  ifldu.  q»im  arti,  pruedtm,  rr- 
rd  fmt  m mdgmtudmibui fiut  Itngitiiimi  tdn- 
luuiffiiii  Itnguudinc  & ftieniid. 

SEqueretur  enim  per  1 1.  prop.  dclfruflio 
dati ; fi  altera  datarum  non  ellct  incom- 
menfurabilis  in  eadem  fpecie  incommenfu- 
rabilitatis. 


quales  A B , BC , & oporteat  rcperire  redZam 
aliam  qua;  illas  poflit. 

ConllZuflio  primi  fuppofitionis.  Per 
prop.  t o.  Iihr.  t . reda  A B maior  diuidatur  bi- 
fariam in  D,  & centro  D,intcruallo  D A , vel 
DB,  circulus  deferi  baturjSt  per  prop.  1 .li  b.4. 
ex  pundlo  A circiimferentii  illius  accomo- 
detur  reda  AC  iqualis  rcdi  dati  AC;  tum 
ducatur  reda  CB  : Dico  redam  AB  plus 
pode  quam  reda  AC,qtiadrato  redi  BC . 

Conftrudio fecundi fuppofitionis, per  t r. 
prop.lib.i.  Ab  extremo  B redi  AB , excite- 
tur reda  bnea  BC  , iqualis  ipfi  BC  dati ; & 
ducatur  reda  AC  : Dico  redam  AC  [lolTe 
redas  AB,  BC. 

DemonOratio  primi  Suppofitionis  & 
conllrudionis.  Angulus  ACBcum  fit  in  fe- 
micirculo  erit  redus  per  prop.  5 1 . iib.  3.  ergo 
in  triangulo  ACBrcdangulo , per  prop.  47, 
lib.  1 . quadrata  redarum  A C , BC,  ciaint  i- 
qualia  quadrato  redi  AB:  ergo  reda  AB 
plus  poterit  quam  reda  AC , quadrato  re- 
di BC. 

Demonllratio  Iccundi  fuppofiiionis  & 
conllrudionis.  Triangulum  ACB  erit  re- 
dangulum  per  conUrudioncm , propter  an- 
gulum C redum;  ergo  per  propofi47.libr.t. 
quadratum  redti  AB  erit  iqualequadratis 
datarum  AC , BC ; vnde  poterit  reda  AB, 
quod  alii  dati  AC , BC,  Fecimus  ergo  ac 
demonllrauimus  imperata. 

Conllrudio  tertii  partis.  Data  fit  maior 
AB , & minor  AC  ;.circa  maiorem  ABde- 
ftribatur  circulus  in  quoper  i.prop.lib.4.ac- 
comodetur  minor  reda  data  AC , ex  A ex- 
tremo diametri  AB,&  ducatur  teda  CB.Di- 


LEMMA. 

Duabus  datis  re<£tis  lineis  inie- 
qualibus , inuenire  id  quo  ma- 
ior plus  poteft,quam  minor. 
Et  duabus  datis  reftis  atqualibus 
vel  inaequalibus , inuenire  re- 
giam quae  illas  pofsit. 

Et  datis  duabus  redtis  inaequali- 
bus , inuenire  aliam  redlam 
qux  cum  minore  e datis , pof- 
lit maiorem  edatis. 

■tiC.  C Vppofitio.Dati  fint  dui  redi  fines  in- 
vJ  squales  AB  maior,  AC,minor;  & opor- 
teat rcperire  id  quopotell  maior  AB,  plus 
quam  AC.  Et  C fint  datiiqualesveiins- 


co  redam  CB , efle  qnifitam , cuiusquadra- 
tum , & quadratum  redi  C A , poffint  qua- 
dratum tedi  AB  maioris  dati. 

Demonllratio.  Angulus  ACB,  eritredus 
per  prop.  3 1 . lib.  3.  quare  per  prop.47.libr.  i . 
quadrata  redarum  AC , CB  , erunt  iqualia 
quadrato  redi  AB  : polTunt  igitur  quadrata 
redarum  AC,  CB,  quadratum  redi  AB.  in- 
uenimus  ergo  propoCtum. 

PROPOSITIO  XV.’ 

Si  quatuor  redlae  line*  propor- 
tionales fuerint , prima  vero 
tanto  pluspolsit  quam  fecun- 
da , quantum  eft  quadratum 
redbc  lineae  libi  commenliira- 
bilis  longitudine  : Et  tertia 
B b z tanto 
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tanto  plus  poterit  quam  quar- 
u , quantum  eft  quadratum 
redbe  lineae  fibi  longitudine 
commenlurabilis. 

Quod  fi  prima  tanto  plus  pofsit 
quam  lecunda , quantum  eft 
quadratum  reftae  lineae  fibi 
incommenfiirabilis  longitudi- 
ne : & tertia  canto  plus  poterit 
quam  quarta  , quantum  eft 
quadratu  redtae  lineae  fibi  lon- 
gitudine incommenfurabilis. 

SVppofitio.  Sint  qiiatuor  rcfta:  lines  A. 

B,  C.  D,  proportionales , & prima  A plus 
polTic  quam  B (ccunda  , quadrato  rcGts  £ 
commcnfurabilis , longitudine  ipfi  A ; Dico 
tertiam  C plus  polTcquim  D quarta,  quadra- 
to re<fls  F commenlurabilis  ipfi  C in  longi- 
tudine. Quod  fi  prima  Afitincommcnfura- 
bilis  ipfi  £ > erit  etiam  C incommenTurabilis 

ipfi  F. 

A.  B.  C.  D. 

E.  F. 

Demofiratio.  Quia  datur  A ad  B,vt  C ad 
D,crit  pcrprop.2z.libr.($.  quadratu  ex  A ad 
uadratum  ex  B , vt  quadratu  ex  C ad  qua- 
ratu  ex  D;daturautcmquadratum  ex  A ae- 
quale quadratis  cx  B & £ , & quadratu  ex  C 
squale  quadratis  exD&  F^ergopery.prop. 
lio. 5. quadrata  ex  B & £ ad  quadratum  B,vc 
quadrata  ex  D & F,ad  quadratu  ex  F:  & per 
prop.17.  Iib.5.  erit  diuidendo  quadratum  ex 
£ ad  quadratum  ex  B,  vt  quadratum  ex  F ad 
quadratum  ex  D , vnde  per  cit.  prop.za.Iibr. 
^.erit  vt  £ reda  ad  B redam,  ita  F reda  ad 
redam  D;&  per  coroli.prop.4.Iib.5.eritin- 
uertendo  vt  reda  B ad  redam  £,ita  reda  D 
ad  redam  F : & quia  datur  A reda  ad  Bre- 
dam,  vt  C reda  ad  D redam ; & ofiendimus 
efle  B redam  ad  redam  E,  vt  D reda  ad  re- 
dam Fjcritperprop.zz.lib.^.cx  squo  vt  A 
ad  £,  ita  C ad  F:  quare  perprop.io.libr.hu- 
ius,fi  A dUongitudinecommenfurabilis  ip- 
fi £ , erit  C coromenfurabilis  ipfi  F : & fi  A 
fuerit  incommenfurabilis  longitudine  ipfi  £, 
erit  incommenfurabilis  longitudine  ipfi  F. 
quod  erat  probandum. 


corollariVm  NOSTRVM. 

Eodem  difeurfu  condudefims , p £ petenug  ttmum 
fuerit  iommenfurgbtlh  ipp  A ; & E petentii 
tantum  ejfe  cmmtnjurabtlem  ipp  C.  ex  meUa- 
nit  n»Prit  ad  pfop,  i o. 

PROPOSITIO  XVI. 

Si  duat  magnitudines  commenfii- 
rabiles  componantur;  & tota 
magnitudo  vtrique  iplarum 
commenfurabilis  erit. 

Quod  fi  tota  magnitudo  vni  ipfa- 
rum  commenfurabilis  fuerit; 
& qux  a principio  magnitudi- 
nes commenfurabiles  erunt. 

SVppofitio.  Du£  magnitudinescommen- 
furabilcs  AB,  BC,c5pofitce  fint  in  vnam 
ABC : Dico  totam  ABC  efle  commenfura- 
bilcmipfis  AB,BCfeorfimfumpcis.  Quod  fi 
compofita  ABC  cx  AB,  & BC:,  fuerit  com- 
menfurabilis  ipfi  AB,  vel  BC : Dicoipfas 
AB,  & BC,  efle  commenfurabiles. 

AB.  B C. 

ABC. 

D. 

Confirudio.  Quia  dantur  in  prima  parte 
du7  magnitudines  AB,  BC,  commenfurabi- 
Ics,  reperiatur  per  g.prop.lib.huius,  maxima 
earum  menfura communis  D.  £t  per  eandem 
propofit.  reperiatur  etiam  maxima  menfura 
communis  £>,  duarum  datarum  magnitudi- 
num ABC , & AB  vcl  BC  , commenfura- 
bilium. 

Demonfiratio  prims  partis.D  metitur  ip- 
fas  AB,  BC,  ergo  per  1 . ax.  libri  huius,  me- 
tietur etiam  compofitam  ABC  ex  illis:  ergo 
cum  D metiatur  ipfam  totam  ABC , & AB, 
erunt  per  i .defin.  libri  huius , tota  ABC , & 
AB,  comenfutabiles : fimiliter  quia  D meti- 
tur ABC,&  BCjCritper  cit.dehn.ABC  c6- 
menfurabilis  ipfi  BC.quoderatofiendi^um. 

Dcmonfiracio  fecunds  partis.  D metitur 
totam  ABC,  & ablatam  AB, ergo  per  5«ax. 
libri  huius,  I>  metietur  etiam  reliquam  BC: 
erunt  ergo  AB , BC , commenfurabiles  per 
def.  I . libri  huius.  Eodem  modo  D metitur 

totam 
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totam  ABC  , fic  ablatam  BC , crgoptr  cit, 
ax.^,  mecieiur  reliquam  AC  ; & per  dcf.cit, 
AB , BC,  erunt  coramcodirabtlcs.  quod  erat 
demoni^randum. 


C O R O L L A R r \'  M. 


talA  m4gn'itud9  ex  dudhuSt  fi  fuerit  (em- 

mtnluT4l>ilis  dltert  i^fururn , ent  & rcltqtu 
(ommtnfurahdH, 


NAm  in  poflcriori  parreoftendimus  D 
metiri  totam  ABC,  & ablatam  AB  vej 
BC,  & reliquam  etiam:  ouarc  per  dcf.  j . cit. 
Jibri  huius,  erit  tota  ABC,  commcnfurabilis 
rcliqus  parti  lux. 


PROPOSITIO  XVII. 


AB.  B e. 


A B e. 


D. 


Demondratio  primx  panis.  D metitur 
totam  ABC,  & ablatam  AB,  ergo  metietur 
etiam  reliquam  BC  per  5.  axioma  libri  hu> 
ius  : cum  ergo  D metiatur  ambas  AB,  BC, 
ipHe  erunt  per  def.  1 , libri  huius  tommenfu- 
rabiles  contra  datum; ergo  ruppodtio  aduer^ 
fari)  falfa,  A alTcrtio  prima  illi  contradicens, 
vera. 

Dcmondratioiccunda? partis,  D metitur 
AB,  & BC, ergo  per  t.ax.libr.huiusD  me- 
tietur totam cumpoiltam  ABC:  crgocum 
D metiatur  totam  ABC,  & ABvnam  ex 
componentibus,  erunt  tota  ABC,  & AB 
vna  componentium , commcnfurabilcs  per 
det. 1. libri  huius  ,contralnpothenm.  Palia 
ergoeritriippoficioaducr(i‘i| , & vcracon- 
clulio  iccundz  partis  cui  contradicit  fuppo* 
iitio  aduerfarip 


Si  duae  magnitudines  incommen- 
furabiles  componantur.Sc  tota 
magnitudo  vtrique  ipfarum 
incommenfurabilis  erit. 

Quod  fi  tota  magnitudo  vni  ip- 
(arum  incommenfiirabilisfuc- 
ritj  &qu2  a principio  magni- 
tudines incomenfurabiles  crut. 


e O K.  O L L A R I V M. 


si  ret4  numtudo  ex  du4lus  fuerit  in» 

{emmtnJitTMhlis  fni  (empefuttirum , & reti- 
qu4  ttum  erit  in<ej:imen/ur4{>tlu. 


SI  enim  rcliqus  cilct  commcnfurabilis 
tota,  edet  etiam  per  coroll.prsccd.prop, 
alteri  incommcidurabifis  eodem  tota,  contra 
hypothcUm;  igitur  erit  reliqua:  incommen- 
furabilis. 


SVppoCtio  prima?  partis.  Du®  magnitu- 
dines AB,  BC,  tncommcnfurabiles  com> 
ponant  totam  ABC  : dico  totam  hanccHc 
incommcafurabilcm  vtrique  illarum  AB, 
BC.  Suppofitio  fecunda:  partis , Tota  ABC 
fit  incoromenfurabilis  vni  componentium 
duarum  przdi^orum  , pura  ipfi  AB  : dico 
ambas  Aa  A BC , efle  incommcnfurabiles. 


L E AI  M A I. 


Si  ad  aliquam  redtam  lineam  ap- 
plicetur parallelogramum  de- 
ficiens figuraquadrata;  paralie- 
logrammu  applicatum  a;qua- 
Ic  cllei  rcCiangulo,  quod  lub 
fegmentis  redta:  linex  ex  ap- 
plicatione fadtis  continetur. 


Condru^lio  pro  prima  parte.  Si  tota  ma- 
gnitudo ABC  non  fic  incommenfurabilis 
vtrique  componentium,  fic  alteri  carum  puta 
AB.  commcnfurabilis:  tunc  per  prop.^.libri 
huius , reperiatur  D maxima  menfura  ipfa- 
rumABC&AB.  ConBru^tio  pro  fecunda 

f>arce:  fi  dux  magnitudines  AH,  BC,  non 
inc  incommenfurabiics , fint  fi  Bcri  pofltt 
commcnfurabilcs;  & per  cit.prop.3.  reperia- 
tur D maxima  menfura  communis  ipfis  AB, 
BC. 


e Vppofitio.  Ad  rc^am  AC  lineam  appli- 
catum  fit  pcrpropof.oS.libr.^.  parallelo- 
grammum  AH  , deficiens  figura  quadrata 
BD:'  Dico  paralJcIc^rammum  AF  applica- 
tum efle  xqtiale  re^angulo  quid  fit  ex  (cg- 
mcniis  AB,  BC , reda;  linex  AC,  ex  appu- 
cacione  faCtis. 

Demontlratie.  Cum  detur  quadratum 
BD,  latera  cius  BF,  BC,  erunt  xqualia  : fcd 
& angulus  !*BC  redus  ellex  natura  quadra- 
ti , ergo  lacus  FB  crii  orthogonium  alteri  la- 
teri BC , fcu  toti  redx  ABC  , iuxea  def.  i o. 
libr.  I.  fcd  A datur  AFparallelogrammum, 
ergo  cum  flnt  parallclx  reda;  AB,  BF,  erunt 
Bb  3 per 29. 


'in 
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per  i9.1ibr.r.»nguli  in  A 8e B duobus  reSis 
SQualcs;&  oftendimus  in  B efle  reSum,ergo 
etiam  in  A redbus  erif.quarc  per  3 4.1ib.  i . ab  j 
duo  anguli  in  E & F , reSi  erunt  j ergo  re- 
dbingulum  erit  AF , hoc  eft  parallelogram- 
mum  appbcatum  : continetur  autem  hoc 
rcdlangulum  fub  AB , & BF  Icu  BC  > hoc  eft 
fub  frementis  refl®  linea;  dat*  ex  applica- 
tione Sais : ergo  parallclogrammum  appli- 
catum ad  redam  lineam  , deficiens  figura 
quadrata  , erit  xquale  re^ngulo  fuja  fcg- 
mentis  red*  line*  ex  applicatione fadis. 

LEMMA  II. 

Duabus  datis  re(5tis  lineis  iniqua- 
libus',  quartam  partem  qua- 
drati ex  minore  deicripti  ad 
maiorem  applicare,  ita  vt  defi- 
ciat figura  quadrata. 


dat*  maioris  AB,cxdidisinprop.i3.bb.6. 
& S.libr,  eiutiem.  Denique  pariemma  no- 
ftrum  1.  adlibr.  a.  perficiatur  rcdangulum 
LB  , quod  dico  efle  *qualc  quadrato  FD, 
dimidix  dat*  minoris  red*  CD  ; feu 
quart*  parti  red*  CD;  A applicatum  ad  re- 
dam AB  maiorem , deficiens  figura  qua- 
drata, 

Demonftratio.  quia  red*  AK,KL,  fad* 
funt  xquales ,&  angulus  K rcdus,crit  AL 
rcdangulum  quadratum  ; & rcdangulum 
KB,  applicatum  ad  redam  AB , deficiens  fi- 
gura quadrata  AL,iuxta  def.d.lib.d.Etquia 
reda  1 K eft  media  proportionalis  inter  AK, 
KB,erit  per  propof.17.  Iibr.6.  rcdangulum 
fub  AK,  KBjfeufubLK,  KB , xquale  qua- 
drato red*  KI , vel  FD ; fed  quadratum  re- 
d*  FD,  cftquartapam quadrati  totius  CD, 
ergo  per  i.axio.libr.i.  rcdangulum  fub  KB, 
KL , applicatum  ad  redam  minorem , AB, 
deficiens  figura  quadrata  AL , xquale  erit 
quart*  parti  quadrati  red*  CDminorisda- 
t*.  Fecimus  ergo  imperatum. 


,id8.  C Vppofitio.  Du*  red*  inxquales  AB  ma- 
" ^ ior,  CD  minor, dat*  Cnt : & oporteat  ad 
maiorem  AB  applicare  rcdangulum  xquale 
parti  quart*  quadrati  ex  minore  CDdefcri- 
pti , ita  vt  deficiat  quadrata  figura. 

Conftrudio.  Per  prop.  1 0.  lib.  i .reda  AB, 
bifariam  fecetur  in  E ; & reda  CD , etiam 
bifariam  in  F.Certum  eft  per  corollar.  prop. 
2 9.1ib.($.  imprimis  quadratum  ex  FD,minus 
elfe  quadrato  ex  EB  , quia  FD  minor  eft 
qu^m  EB,  per  propof.  15.  libr.  3.  tum  etiam 
uadratum  ex  FD  clTe  quartam  partem  qua- 
rati  ex  tota  CD,  ex  cit.coroll.  propof.ao. 
libr.  6,  Deferipto autem  lemicirculoexpun- 
do  E vt  centro,  intcruallorcdx  EB  vclEA, 
xqualibus, & per  prop.i  i. lib. i.  eduda per- 
pendiculari EG  ipfi  AB,  erit  EG  femidia- 
meter  circuli  fadi  xqualis  redx  EB  per  dei. 
15. lih.  I.  quare  per  prop.  3,  lib.i.  ex  maiore 
EG  fumere  poterimus  EHxqualem  ipfi  FD; 
Se  ex  pundo  H,  per  prop.  3 1 .libr.  i . educere 
parallelam  redam  Hf  lecantem  X , femicir- 
cumferentiara  fadam  fcmicirculi;  Se  per  pro- 
pof. i a, lib.  eiufdem  I ex  pundo  I demittere 
aliam  redam  IK  perpendicularem  ipfi  AB, 
producendam  infra  ipfara ; Se  fumere  redam 
KL  xqualem  ipfi  KA.  Erunt  autem  I K,HE 
redx  parailcl*  per  prop.  29.  lib.  i . vnde  reful- 
tabit  parallclogrammum  lE,  quia  pofuimus 
alias  duas  redas  iFX , AB  parallelas ; ergo  per 
prop. 54. libr.  ciufdcm,  reda  IK  erit  xqualis 
Ipfi  EH , Se  per  t.ax.  libr. eiufdem,  reda  IK 
xqualis  erit  ipfi  FD : Se  ipfa  IK  media  pro- 
portionalis inter  figmenta  AK , KD , red* 


COROLLAR.IVM  NOSTRVM. 

DtiAm  ttOtm  it*  ftun , vt  ttBtvg/tlum  fub  fta- 
iihti  itmmtvm  tq**U  fit  rtOiliatt  ,qtuit*- 
mn  mtim  nm  fit  fum  ^*dr$tam  i Smidi* 
line*  dtfittftam. 

S Vppofitio.  Oporteat  datam  redam  AB  b.,,  jS, 
ita  fetare , ita  vt  rcdangulum  fub  parti-  * 
bus  eius  contentum  xquale  fit  redibneo 
quod  tamen  maius  non  fit  qulm  quadratum 
ex  dimidia  AE , totius  redx  datx  AB. 

Conftrudio  per  prop. 45. libri  i.  fiatre- 
dangulum  xquale  dato  redibneo;  Se  huic 
redangulo  xquale  quadratum  per  prop.  vlti- 
mam  libr.a.  Imprimis  hocquadraium,  latus 
habebit  v.  g.  CF  minus  qu^m  AE  reda ; fi 
enim  elfit  xquale  CF  ipfi  AE,  eflent  xqualia 
quadrata  i Se  fi cllet  maius  quim  AE,ipfum 
latus  CF,  quadratum  ex  CF  eflet  maiusqua- 
dratoex  AE,iuxta  prop.ao.lib.6.  qux eflent 
contra  hypotheCm.  Fiis  pofitis.Ex  centro  E 
interualloEB  fiat  circulus  AGB,  Se  per  pro- 
pof. 1 1.  libr.  I.  excitetur  ex  E reda  linea  EG 
femidiameter  circuli  fadi  ad  angulos  redos 
ipfi  AB;  Se  per  3. propof.  libr.  1 . (cectur  reda 
EH  xqualis  ipfi  CF;Seper  prop.ti.lib.i.ex 
H ducatur  reda  HI,  parallela  ipfi  AB,fecct- 
quein  I,  circumferentiam  circuli  fadi;Seper 
prop.ia.libr.i.  demittatur  reda  IKpcrpen- 
dicularis  ipfi  AB;  Se  producatur  reda  IK  in- 
fra diametrum  AB  , Se  fumatur  portio  KL 
xqualis  ipfi  AK : Se  perficiantur  redanguU 
.^L,  KB,  quorum  primum  erit  quadratum. 
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ob  duo  latera  AK,KL  xqualiaj&afiud  erit 
xquaJe quadrato  cx  IKfcu  CF  idud 

KB  rcftangiilum  fub  fcgaicntis  rcftxdatjc 
AB,  nam  cftfub  BK,&  KL  arquale  ipfi  KA; 
vnde  faftum  erit  imperatum.  Quod  vero  Ht 
jequale  quadrato  ipli  cx  CF  fcu  IK  squali 
ipfi  CF  , probauimus  in  huius  lemmatis  de- 
monftraiionc  vnde  hoc  problema  per  mo- 
dum corolLarij  illius  propofuimus. 

LEMMA  III. 

Si  fintdux  rcdljc  inaequales , & ad 
maiore  applicetur  quarta  pars 
quadrati  cx  minore  deferipti 
deficiens  figura  quadrata:  non 
erunt  legmenta , quae  ex  appli- 
catione fiunt  aequalia. 

SI  enim  eflctzqualia,  rc(51angulum illud 
(ub  squalibus  fegmentiSy  cfTet  quadra- 
tum , &Jpars  quarta  quadrati  ex  maiore  redta 
linea  dd^ipti,  prout  in  fuperioris  lemmatis 
s.demonftmtionc  odendimus , <omra  hypo- 
thcCm : ooo  erunt  ergo  f<^mcnta  maioris  li- 
nes qux  cx  applicatione  fmnt , arqualia. 

PROPOSITIO  XVIII. 

Si  fuerint  duae  reft?  lineae  inaequa- 
lesi  quanae  autem  parti  qua- 
drati, quod  fit  a minore,  aequa- 
le parallegrammum  ad  maio- 
rem applicetur, deficiens  figura 
quadrata ; & in  partes  longitu- 
dine commenfurabiles  ipfam 
diuidat : maior  tanto  plus  po- 
terit, quam  minor,  quantum 
e(l  quadratum  retSIae  lineae  fibi 
longitudine  commenfurabilis. 
Quod  fi  maior  tanto  pluspofsit 
quam  minor , quantum  eft 
quadratu  rc^ae  linez  fibi  lon- 
gitudine comcnfurabilisjquar- 
tae  autem  pani  quadrati , quod 
fit  a minore , aequale  parallelo- 
grammum  ad  maiorem  appli- 


cetur, deficiens  figura  quadra- 
ta : in  partes  longitudine  com- 
menfura  biles  ipfam  diuidet. 

Vppofitio.  Sint  inaequales  dua?  rct^je  Ii- 
nc£  AB  maior,  & C minorjtum  per  lem- 
ma 2,  prxtcdens  , appiicccurad  maiorem  rc- 
fUm  Ab,paralkIograinmum  xqualcquarts 
parti  quadrati  cx  minore  C deferipti , defi- 
ciens figur^a  quadrato,  contecum  rubfegmcn- 
cis  AD,DB,  longitudine  commenfurabili- 
bus : Dico  AB  pluspolfcqu^m  C , quadratu 
reft«  linci*  iibi  longitudine  commenfurabi- 
iis.Quod  fi  AB  tanto  plus  poffit  quam  minor 
C,  quadrato  redtx-  liucjt  fibi  commenfurabi- 
lis  *,  & quartx  parti  uuadrati  cx  minore  C 
deferipti , arqu  Jc  parallclogrammum  ad  ma- 
iorem AB  applicetur,  deficiens  figura  qua- 
drata, percit,  lemma;  Dico  quod  tegmenta 
AD,DB,  concinentia  dnftum  paralltlogram- 
mum,  effe  longitudine  commcnfurabilia, 
Conftructio.  Pcrprop.Vo.  libr.i,  fccctur 
recta  AB  , bifariim  in  E punfto,  quod  cric 
diutrfum  ab  D , eo  quod  fegmenta  AD,  D13, 
ipfius  AB,  fiRtinxquaiiapericQira.j.price- 
aens,  vnde  pundlum  E erit  in  maiore  fcg- 
mento  AD:  tum  per  propon3,  libr.i.ex 
fegmento  verfus  A vbi  non  eft  pumfttim  D, 
fumatur  reda  EF,  squalis  ipfi  £D, relinque* 
cur  FA  xqualisipfiDB,  per  ^.axio.lib.i.  £t 
erit  quadratum  exDE, vel  FEjfcmifTe totius ' 
FD, fub  quadruplum  quadrati  ex  FD,per  co- 
rol)«prop.2o.libr.5.  tum  etiam  per  idem  co« 
roll.  quadratum  cx  EB  vcl  £A , erit  quarta 
pars  quadrati  totius  AB.  Prxtereiquiarc^a 
AB,fc(fta  eft  bifariam  in  £,  & non  oifari^m 
in  D,erit  per  5.prop.  libr.a.rtftangulum  fub 
AD,  DB , vna  cum  quadrato  ex  ED,  squale 
quadrato  cx  EB,  vcl  EA;^c  per  prop.i  ^.lib» 

5 . quadruplum  rc^anguli  fub  AD , DB  > 3c 
uadruti  cx  £D,  xqualc  erit  quadruplo  qua- 
rati  cx  £B,hoc  eft  quadrato  ex  AB.Ec  quo- 
niam ofteudimus  quadratum  ex  FD, quadru- 
plum efle  quadrati  ex  ED , vc!  EF ; i etiam 
pofuimus  rcdangulum  fub  AD,  D B,  squale 
quartre  parti  quadrati  cx  C,  & oftendimus 
quadratum  cx  C quadruplum  elle  rcdtanguli 
fub  AD, DB:crunt  per  7.prop.Iib. 5. quadrata 
ex  C & FD,  jrqualia  quadrato  ex  AB ; quare 
reda  AB  plus  puteft  quam  reda  C, quadrato 
redo;  FD. 

Demonftracio  prims  partis.  red.e  AD| 
DB,  dantur  longitudine  commenfurabiles, 
ergo  per prop.  i6.  huius  libri , tota  reda  AB 
ent  commenfurabilis  longitudine  parti  fax 
DB;  fed  eft  per  conftrudionem  compofita  ex 
DB,  AF,  dupla  ipfius  DB,  ergo  per  cit.prop. 

bb4  Id. 
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i6,  ipfa  compofita  cx  DB , AF , longitudine 
commenfurabilis  erit  ipfius  DB.  Quare  cum 
veraque  re<5ta  AB , & compofita  ex  DB , AF 
fit  commenfurabilis  longitudine  ipfi  rtftj: 
DB,  erunt  pcrpropof.ia.  libri  huius  AB,  & 
compofita  exDB,  AF,  longitudine  inter  fc 
commcnfurabilcs.  Quamobrem  cum  AB  re- 
fta  compofita  ex  AF,DB,  I D,tanquam  vna, 
fit  commenfurabilis  longitudine  compofitve 
ex  AF, DB;  erit  per  coroll.prop.ifi.cit.  libri 
huius, commenfurabilis  longitudine  rcliqux 
FD.  Igitur  reda  AB  plus  potcftqu.W  reda 
C,quadrato  redx  FD  longitudine  fibi  com- 
menfurabilis. 

Dcmonftratio  fecunda*  partis,  Keda  AB 
datur  plus  polle  quam  reda  C , quadrato  rc- 
fub  FD  longitudine  fibi  commenfurabi- 
lis; ergo  reda  AB, erit  commcnlurabilisrc- 
dx  1 D.  Quare  cum  tota  AB  compofita  ex 
FD,  AF,DB,vcIuti  vna,  fit  commenfurabi- 
lis longitudine  vni  FD , erit  eadem  per  co- 
rollar.prop.itJ.  libri  huius,  etiam  commen- 
furabiiis  longitudine , reliqux  compofitx  cx 
AF,DB;fcd  cft  compofita  cx  AF,DB, dupla 
ipfius  DB  per  conltrudionem , ergo  compo- 
fita ex  AF,  DB,  erit  longitudine  commenfu- 
rabilis  ipfi  DB  : Igitur  cum  ambx  AB , DB, 
fcorfim  fumptx , lint  longitudine  commen- 
furabi4cs  ipli  compofitx  cx  AF , DB , erunt 
per  la.prop.libri  huius,  ipfx  AB,  DB  longi- 
tudine commenfurabiles.  Lt  quia  AB  tota 
compofita  cx  AD,  DB  cft  longitudine  com- 
mcnlurabilis  ipfi  DB  vni,cruntper  a. partem 
prop.i6.cit.ipfx  redx  AD,  DB,  longitudi- 
ne inter  fc  commenfurabiles.  probauimus 
ergo  intentum.  , 

PROPOSITIO  XIX. 

Si  fuerint  duae  redtx  linex  inx- 
quales , quartae  autem  parti 
quadrati , quod  fic  a minore, 
xquale  parallelogrammum  ad 
maiorem  applicetur  deficiens 
figura  quadrata  , & in  partes 
incommenfurabiles  longitu- 
dine ipfam  diuidat;  maior  tan- 
to plus  poterit  quam  minor, 
quantum  eft  quadratum  re- 
tbe  lineae  fibi  longitudine  in- 
commenfurabilis. 

Quod  fi  maior  plus  pofsic  quam 
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minor,  quantum  eft  quadra- 
tum recfta;  linea:  fibi  longitudi- 
ne incommenfurabilis, quarta: 
autem  parti  quadrati, quod  fit 
a minore  , a-quale  parallelo- 
grammum  ad  maiorem  appli- 
cetur, deficiens  figura  quWa- 
ta  ; in  parces  longitudine  in- 
comenfurabiles  ipfam  duiidet. 

Vppofitio.Datx  fimdua:  re£lx  lincxin-  Fg.itSj. 
xquales  AB, maior,  &:  C minor  ; quarex 
vero  parti  quadrati  cx  minore  C, applicatum 
fit  per  lemma  i.pr.epofitumpropof.iS.  fupe- 
riori,  parallclogrammum  xqualc  ,deficienf- 
que  figura  quadrata,  diuidenfquc  redam  AB 
maiorem  in  partes  AD,  DB,  meommenfura- 
bilcs  longitudine:  Dico  quod  maior  AB  plus 
pol\it  quam  minor  C , quantum  dt  quadra- 
rum redx  linex  longitudine  incommeofu- 
rabilis  ipfi  maiori  AB.  Quod  fi  maior  AB 
plus  pofiitquamC  minor,  quantum  eft  qua- 
dratum redx  linex  fibi  longitudine  incom- 
menfurabilis ; quarti*  autem  parti  quadrati  i 
minore  C deferipti , parallclogrammum  ®- 
quale  applicatum  fuerit  ad  maiorem  AB,  de- 
ficiens quadrata  figura  : Dico  quod  diuidc- 
tur  ipfa  reda  AB,  per  hanc  applicationem,  in 
duas  parte  s , puta  AD , DB , longitudine  in- 
commenfurabiles. 

Conftrudio  eadem  fiat  qux  inpropofi- 
tionc  prxcedcnte  ; & eadem  qux  in  itlade- 
monftraia  funt,aflumantur  ad  (equentes  dua- 
rum partium  huius  propofitionis  demon- 
ftrationes. 

Oftendamus  ergo  redam  AB  plujpofie 
qiiim  C, quadrato  rcd.T  1 D longitudine  ipfi 
ABincommcnfiirabilis,  Cum  ponantur  re- 
dx  AD,DB,  longitudine  incommenfurabi- 
les jerieperprop.  17,  tota  AB, parti  eius  DB 
longitudine  incommenfurabilis:  At  DB  lon- 
gitudine eft  commcnfjrabilis  compofitx  ex 
DB,AF,vtpote  illius  dupla;igituriuxra  pro- 
pof.  I q.coroll.noftrum  1. duarum  iftarum  li- 
nearum commcnfurabilium  longitudine, ipla 
DBfit  longjcudincincommcnfurabilis  reda: 

AB ; ent  & altera  compofita  ex  DB,  A F,  ei- 
dem AB  longitudine  incommenfurabilis. 

Quare  cum  AB,  compofita  cx  AF,DB,  tan- 
quam  vna , &:  cx  FD , incommenfurabilis  fit 
longitudine compofitxcx  AF,  DB  ;erit  per 
coroll.  prop.  17.  eadem  A B rcliqux  DB  lon- 
gitudine incommenfurabilis.  Piuscrgo  AB 
poteft  quam  C,  quadrato  redx  FD,  longitu- 
dine fibi  iiKommenfurabilis. 

Secundo 
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Secundo  loco, ReifTa  ABpKis  pofTit  quam 
C, quadrato  A:c.  ad  fecundam  partem  dc> 
monflrandam.  Probabimus  vii  antea  rectam 
ABplus  pofTc  quim  quadrato  rcitx  I D. 
Igitur  quia  ponitur  AB  plus  pofle  quam  C, 
quadrato  rcAx  FD  longitudine  incdmmcn- 
Kirabilis  ipfi  AB, erunt  AB,  FD, longitudine 
incommenfurabilcs.  Quare  cum  tota  AB 
compofitaex  FD,  & ex  AF  , DB , tanquam 
vna,  longitudine  incommenfurabiiisipii  l D 
fit;  erit  per  corol.  prop.  1 7.  cade  AB,  rcLqux 
compoutarex  AF , DB,  longitudine incoiti- 
mcnfurabilis. Sed cfteompomaex  AF,  DB, 
ipfi  DB,  commeofurabilis,  quiahuius  dupla 
«1 : ergo  cum  duarum  linearum  commenfu' 
rabilium, videlicet  qu®  ex  AF,  DB,  compo- 
nitur, & DB  compoiita  ex  AF,DB,  longitu- 
dine fit  incommenfurabilis  redx  AB;  erit 
per  propofitioncm  14.  reliqua  DB,  eidem 
A B,  longitudine  incommenfurabilis.  Quare 
tum  tota  AB  compofitaex  AD,DB,  incom- 
mcnrurabilis  fit  ipfi  DB  longitudine  ; erunt 
iuxta  propofitioncm  1 7.  huius  libri , ipfx  re- 
AD  ,BD,  longitudines  inter  fe  incom- 
mcnfurabilcs.  Quocirca  fi  fuerint  dux  redx 
linex  inxquales,  &c.  quod  erat  dcmonlb’an- 
dum. 

LEMMA  I. 

Si  expofits  Rationali,  aliqua  linea 
commenfnrabilis  fuerit  lon- 
gitudine , illam  Rationalem 
vocari , & ipfi  commenfurabi- 
lem  non  lolum  longitudine, 
fed  etiam  potentia. 

Si  vero  expolitae  Rationali,aliqua 
linea  fuerit  potentia  commen- 
fiirabilis,  fi  quidem  & longitu- 
dine , dicetur  & fic  Rationalis, 
&commenfiirabilis  ipfi  longi- 
tudine & potentia. 

Quod  fi  expofitac  Rationali  rur- 
fus  .aliqua  linea  commenlura- 
bilis  exiftens  potentia,  longitu- 
dine fuerit  incommenlurabi- 
lis,dicctur  &ficRationalis,po- 
tentia  tantum  ipfi  commenfu- 
rabilis. 


PRima  pars  oftenditur.  Per  corollarium 
propof.9.  libri  huius,  fi  rcdla  linea  fuerit 
longitudine  commenfurahilis  aheri  hne;r, 
erit  omnino  & potentia  ipli  commenlurabi- 
lis:datur  aliqua  linea  commenfurabilis  linex 
expofite  Rationali; ergo perdcf.^.Sc  ^.libri 
huius,  data  illa  re(5ta  linea  erit  etiam  Ra- 
tionalis. 

Secunda  parsdtclaratur.  Datur  rc^la  ali- 
qua linea  cxpofit.r  Rationali  potentia  & lon- 
gitudine commenfnrabilis,  ergo  per  dcf.  5,^ 
(J.huiusliWt^datahic  linea  vocabitur  etiam 
Rationalis,  & ex  daiis  ent  commenfnrabilis 
longitudine  & potentia  ipfi  Rationali  expo- 
fita*. 

Tertia  pars  dcmonflratur.  Datur  aliqua 
reda  linea  txpofit.v  Rationali  commenfura- 
bilis  potentia,  longitudine incommenfu- 
rabilis;  ergo  per  dcf.  5 .iic  0.  libri  huius,  dice- 
tur hac  linea  data  cwam  Rationalis;&  ex  da- 
tis erit  folum  potentia  dat^  fcu  expofii*  Ra- 
tionali commcnfurabilis. 

LEMMA  II. 

Expofit*  Rationali  , quae  linea:  • 
funt  longitudine  incommen- 
furabiles , potentia  autem  Co- 
lum commenfurabiles,  dicun- 
tur etiam  Rationales , fe  com- 
menfiirabiles  inter  le  quate- 
nusC  Rationales,  commcnfu  ra- 
biles  inquam  inter  fe  vel  lon- 
gitudine & potentia  , vel  po- 
tentia Iblum. 

E t fi  quidem  longitudine , dicun- 
tur & ipfie  Rationales  longitu- 
dine inter  fe  commenfurabi- 
les , vt  intelligatur  etiam  po- 
tentia commenfurabiles  eflc:fi 
vero  potentia  inter  (e  folum 
funt  coipmenfurabiles,  dicun- 
tur ipfie  quoque  Rationales, 
potentia  folum  inter  fe  com- 
menfurabiles. 

HOc  lemma  probatur  ex  definitione  5^ 
&<?.  libri  huius.  Verum  hxc  tria  ge- 
nera linearum  Rationalium  longitudine  in- 
ter 
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(er  fe  commcnfurabilium  colliguntur  ex  cii> 
^is.Aut  enimduarum  lincaru  Rationalium 
longitudine  'inter  fc  commcnfurabilium  al- 
tera expollrs  Rationali  squalis , idcoque 
Rationali  vtraque  commcnfurabilis  quoque 
longitudine:  aut  nulla  illarum  expofits  Ra- 
tionali eft  squalis , verum  ei  longitudine 
commenfurabilis  : Aut  veraque  Rationali 
expoHts  c(l  commcfurabilis  Iblum  potentia, 

LEMMA  III. 

Si  fine  dux  redix  linex;  erit  ve  pri- 
ma ad  fecundam , ita  quadra- 
tum quod  fit  a prima , ad  re- 
dlangulum  quod  fiib  duabus 
illis  redlis  lineis  fontinetur:  Et 
vt  fteunda  ad  primam , ita  re- 
dlangulum  fubipfis,  ad  qua- 
dratum ex  prima. 

SVppofitio.Dats  fint  dux  re<fls  lines  A. 

& B.  Allero  dFc  vt  A ad  B,  ita  quadra- 
tura ex  A ad  rcclangulum  fub  A & B : Tum 
dico  clTc  vt  B ad  A,  ita  rcctangulum  fub  A & 
B,  ad  quadratum  ex  A. 

Conllruftio.  Ex  aliqua  refta  CD  longif- 
Cma,  fecentur  rcAx  CE , EF , squales  datis 
A & B;  &\^uidcm  C£  squalis  ipli  A prims, 
& EF  squalis  ipiiBfccunds^iuxtaprop.}* 
lib.  I.  & luper  refta  CE  fiat  perprd^f.  4^. 
lib.i.  quadratura  CG;&  per  lemma  noOrura 
i.adlib.z.  perficiatur  rc(^angulum  GF : erit 
quadratura  CG , fa^m  fupra  CE  squalem 
ipfi  AyConfiderandumtanquam  fadum  ex  A 
re^la;tum  etiam  redangulura  GF , compre- 
henfura  fub  FE,  EG, squalibus  ipfis  B & A 
per  conftru^tionem  ipfam  & naturam  qua- 
drati , reputandum  veiuti  fadumex  duabus 
rcftisdatisA&B. 

Dcmonfiratio,quiaquadratum  GC,&  re- 
Aangulum  GF,  ume  parallelograrama  fub 
altitudine  eadem  perpendicularis rcdsGE; 
eri t per  i .prqpof.  li b. v t C E ad  EF,  hoc  eft 
vt  A ad  B ; (ic  quadratum  CG  ad  rcftangu- 
lum  GF , hoc  cll  vt  quadratum  ex  A prima 
ad  redangulum  fub  duabus  A & B:  Eritque 
etiam  vt  FE  ad  EC,  hocellvt  B (ccundaad 
primam  A ; fic  rciflangulum  FG  ad  quadra- 
tum CG,  hoc  cft  reftangulum  fub  datis  re- 
ctis A & B , ad  quadratum  ex  A prims,qus 
erant  dcmonfbranda. 


•LEMMA  IV. 

Spatium  Rationali  fpatio  com- 
menfurabile , & ipfiim  Ra- 
tionale eft. 

e Vppofitio.  Spatium  A fit  commenfura- 
'^biic  fpjiio  Rationali  B:  Allero  fpacium 
A ellc  Rationale, 

Confirudtio.  AlTumatur  quadrarum  C 
Rationale,  ad  quod  reliqua  Rationalia  vel 
Irrationalia  dicuntur,  nimirum  ex  Ratio- 
nali expolita  linea fa^um. 

Dcmonflratio.  Quia  B Ipatiura  datur  Ra- 
tionale, erit  per  9.dcf.  libri  huius  commen- 
furabilc  Rationali  C:  leddanturcommcn- 
fiirabiliafpatia  A&  BjCrgo  Pcrprop.i:. libri 
huius  eruntcommcnlurabilialpatia  A&  C; 
quare  cura  fpatium  A fit  commenTurabiic 
Rationali  C quadrato  ex  linea  rationalifa- 
do,  erit  Rationale  iuxta  ^.def.  libri  huius. 

PROPOSITIO  XX. 

Quod  fub  Rationalibus  longitu- 
dine commefurabilibus  redis 
lineis, fecundum  aliquem  prx- 
didorum  modorum,  contine- 
tur redagulum  j Rationale  eft. 

C Vppoftio.  Expofita  RationalislineaApj».,-;, 
fpatium  rnSanguIinn  BDcompre- 
henfum  fub  duabus  rediis  lineis  Rationali- 
bus longitudine  comenfurabilibus  BC,  CD, 
iuxtaaliquem  commemoratorum  modorum 
in  explicatione  lemmatis  fecundi  ad  iftam 
prop.  ita  vt  vel  altera  illarum  BC , CD , fit 
Rationali  A expolita:  iqualis,  vel  neutra, 
verum  vtraque  ei  commenfurabilis  aut  lon- 
gitudine, aut  jotentia  tantum.  Dico  rctftan- 
gulum  BD  ellc  Rationale. 

ConHruSio.  Per  prop.qS.  lib.  i . Super  al- 
tera linearum  datarum  BC , CD , puta  fuper 
BC , fiat  quadratum  BE. 

Demonllratio.  Redta  BC  Rationalis  Ra- 
tionali redlx  A commenfurabilis  eftvellon- 
gitudine  Se  potentia , vel  potentia  folum,  ex 
luppofitioncsergo  perdcl.j.  libri  huius, qua- 
dratum BE  dcicriptum  ex  linea  BC  data, 
quadrato  ex  A erit  commtnfurabilc;  Sed  per 
dclln.  8.  Quadratum  ex  A eft  Rationale,  ad 
quod  reliqua  vel  quadrata  vel  redlangul»  di- 
cuntur Rationalia  vel  Irrationalia ; ergopet 
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def.J.quidratum  BE,  dicetur  etiam  Ratio- 
nale. Dantur  autem  refla;  EC  fcu  BC , & 
CD,  longitudine  commenfurabilcs  Ratio- 
nales’ & per  lemma  t . pricedens  hanc  prop. 
cft  vt  refla  EC  fcu  15C , ad  rcflam  CD  , tic 
quadratum  BE  ad  rcftangulum  BD;  &ex 
datis  refla BC feuEC , dlcommeiifurabilis 
refl£  CDjCrgo  pcrprop.io.libr.huius,oua- 
dratum  EB  reflangulo  BD  commenfurabile 
erit  1 igitur  per  pncedens  lemma  4*  reflan- 
gulum  BD  fub  Rationalibus  reflis  datis  BC, 
CD , comprehenfuiri  Rationale  erit , ficuti 
luit  propoutum. 

PROPOSITIO  XXI. 

Si  rationale,  Rationale  appli- 
cetur; latitudinem  efficit  Ra- 
tionalem , & ei  ad  quam  appli- 
catum eft  longitudine  com- 
menfurabilem. 

4«  C Vppofitio.  In  figura  prop.  prxced.  ib. 
^ expofitafit  A rc<5ta  Rationalis  , & alia 
re^Ia  Rationalis  BC,  fccudum  aliquem  mo- 
dum explicatum  in  lemmate  a.  prarmiflb  ad 
prop.prxccd,  20.  applicatu  autem  fit  adBC) 
fpatium  Rationale  BD, latitudinem  efficiens 
CD.  Dico  reftam  CD,cflc  Rationalem,  & 
ipfi  rccls  BC  longituinc  commenfurabi- 
Icm. 

ConRruftio,  Perprop.4^.lib.ti  fiat  qua- 
dratum B£  fuper  recta  BC, 

DemonRratio.  Vt  in  antecedentis  propc)- 
fitionis  demonfiratione , ofiendetur  quadra- 
tum B£  efle  Rationale.  lam  vero  quia  qua- 
dratum BE  , & rcdiangulum  BD  funt  Ra- 
tionalia , ipfa  erunt  per  9.def.  commenfura- 
bilia  quadrato  ex  A linea  Rationali  deferi- 
pto;  ideoque  per  prqpof.i  i.libr.huiuSjCora- 
menfurabiliainter  fe,  Eft  autem  per  lemma 
^.prxmiflum  ad  prop.prxced.  20. quadratum 
BH  ad  rcftagulum  BD,vt  rcAaEC  fcu  BC, 
ad  rc«ftam  CD;crgo  per  propofi  1 o.  rec*ta  EC 
feu  BC,  erit  longitudine  commcnfurabilis 
rcftf  CDjCum  fint  oftcnfa  commcnfurabilia 
quadratum  BE  & rcftangulum  BD.  Quia 
vero  ipfa  CD  rcftacft  Rationali  re^  BC 
commenfurabilis,  iS:  cidem  BC  eft  rc«a  Ra- 
tionalis A,commenfurabilis , erunt  per  prop. 
I z.rcfta:  CD  & A , commcnfurabiles,  ergo 
per  dcf.6.quia  redta;  CDjBC,funt  commen- 
furabiies  ipfi  A rcdbc  ratiopali  expofitx,  erit 
refta  CD  Rationalis. Et  fic  probata  erit  pro- 
pofitio. 


L E M M A I. 

Re6la  linea  potens  fpatium  Irra- 
tionale, Irrationalis  eft. 

SVppofitio.  Refta  A fpatium  Irrationale  Fig.fya  *. 

poffit ; fcu  quod  idem  eft  Quadratum  cx 
A,  fit  ;vqiialc  fpatio  irrationali  : Dicore- 
ftam  A cdfe  irrationalem. 

Demonftratio.  Sit  fi  fieri  poditrcftaA 
Rationalis : ergo  cum  eius  quadratum  fit  re- 
ftaeulum  cx  duabus  reftis  rationalibus  com- 
prenenfum^  critipfum  Rationale  perprop. 
prxced.20.c6tra  datum,  hoc  abfurdum  con- 
fequensad  pofitionem  iducrfarij,  indicat  il  - 
lam efle  falfam , & aflerlioncm  huius  propo- 
fitionisilli  contradicentem,  efie  veram. 

L E M M A 1 I. 

Duas  redtas  lineas  Rationales  po- 
tentia foliun  commcnfura- 
biles inuenirc. 

CVm  duo  fint  genera  linearuiri  potentia 
folum  commenfurabilium  { Aut  enim 
altera  earum  eft  xqualis  Rationali  reftsex- 
pofitx,  aut  neutra  i duas  partes  continebit 
praxis  ac  demonftratio  huius  lemmatis. 

Primx  partis  fuppofitio  & conftruftio. 
Rationali  reftx  A expoficx, fumatur  refta  B 
ei  aequalis ; tum  per  prop.  1 1.  libri  huius^  rc- 
periatur  alia  refta  C,  longitudine  tantam  in- 
commenfurabilis  ipfi  B,  vclquod  in  idem  re- 
cidit , potentia  tantum  ipfi  B commcnfura- 
bilis : Dico  rcftas  B &:  C efic  rationales  po- 
tentia folum  commenfurabilcs. 

Primx  partis  demonftratio.  Rcft*  Bin- 
uentaeft  refta  C commenfurabilis  potentia 
tantum , ideoque  fecundum  hoc  commenfu- 
rabilis ipfi  fi  refte ; fumptz  verb  funt  rcfts 
A & B squales , ideoque  commcnfurabilesi 
ergo  per  prop.  i a.lib.  huius , quandoquidem 
refta  A eft  commcnfurabilisipfi  B,&  C refta 
eidem  B , erunt  reft®  A &:  C commenfura- 
bilcs } igitur  per  defin.  erunt  rcfts  B & C 
Rationales ; interuentx  autem  funt  potentia 
folum  commenfurabilcs.  Ergo  rcftas  B,  C^ 
duas  reperimus potentia  folum  commcnfura- 
biles, vna  illarum  Bexiftentc  squalis  rcfts 
A Rationali  expofits. 

Sccunds  partis  fuppofitio  &:  conftruftio. 
Rationali  refta;  A expofits  fumatur  per 
prop.  1 1.  refta  B logirudtne  tantiun  incom- 
menfura- 
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mcnfurabiiis,  vcl  quod  idem  potentia  (b~ 
lumipfi  A commenfurabilis:  & per  eandem 
cit.propof.huic  reda;  B,  inuenlatur  alia  reda 
C putentia  folum  commenfurabilis , maior 
aut  minor  quam  A reda : Aflero  redas  B & 
C,  clTe  rationales  potentia  folum  commenfu* 
rabiles. 

Demonftratio  fecunda  partis.  Per  con- 
(Irudionem  condat,  redas  B & C,elTe  folum 
potentia  commenfurabiles  j redat  odendere 
ipfas  efle  Rationales,  Red^  A & C,  funt  rc- 
ds  B per  condrudionem  potentia  folum 
commenfurabiles,  ergo  per propof.iz.  libri 
huius , erunt  ipfx  reds  A & C , potentia  fo- 
lum commcnuirabilesinterfe.  Ciim  igitur 
odenderimus  redf  expolita;  A rationali, Hn- 
gulas  redarum  B & C,  efle  potentia  folum 
commenfurabiles;  ipfx  redx  B,  C,  erunt  per 
def.6.  Rationales,  fecimus  ergo  imperatum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Jnutnirt  flans  quam  duas  rtSat  Rdticnalts , pt~ 
tasttA  fsUsm  commtnfurdMts, 

PEr  coroll.nodrum  prop.ao.libr.^.  inue- 
niantur  tot  numeri  primi , quot  quxrun- 
turlinex  Rationales;  exempli  gratia,  A, B,C, 
D,numcri  primi  tum  fumpta  linea  Rationali 
£,fiat  per  corollar.z.propof.d.vt  A ad  B,ita 
quadratum  cx£,ad  quadratum  cx  F:  tilm  vt 
6 ad  C, ita  quadratum  ex  F ad  quadratum  cx 
G ; deniqde  vt  C ad  D , ita  quadratum  ex  G 
ad  quadratum  ex  H.  Dico  redas  E,  F,  G,  H, 
efle  Rationales , & potentia  (blum  commen- 
furabiles. 

Probatur  primum.  Cum  enim  per  con- 
drudionem , earum  quadrata  proportionem 
habeant,  quam  numeri;  erunt  per  prop.5.  in- 
terfe  commenfurabilia , idcoque  red®  ipfx, 
potentia  folum  commenfurabiles.  Reda  er- 
go E exidente  Rationali , reliqu®  FjG,H, 
erunt  Rationales  per  def.5. 

Probatur  a. Quia  quadrata  redarum  E,F, 
G , H,  funt  proportionalia  numeris  A,  B,C, 
D , primis ; & primi  numeri  proportionem 
non  habeant  qu^m  numeri  quadrati, cx  didis 
in  libr.  8.  ergo  neque  quadrata  redarum  ob- 
tinebunt proportionem  qu^m  numeri  qua- 
drati, idcoque  per  9.  prop.  reda;  E,  F,  G,  H, 
erunt  lo^itudine  incommenfurabiles.  oden- 
fx  vero  funt  Rationales, ergo  potentia  foli^ 
commenfurabiles  erunt. 


PROPOSITIO  XXII. 

Quod  fub  Rationalibus  potentii 
foliim  commenfurabilibus  re- 
plis lineis  concinetur  reiSan- 
gulum  ; Irrationale  eft : Etre- 
<Sa  linea  ipfum  potens, Irratio- 
nalis eft,  Vocetur  autc  Media. 

SVppofitio.  Expolita  (it  rc<aa  A Ratio- ri,.,,, 
nalis;  & rcftangulum  BD  fub  datis  ratio-  * ' 
naiibus,  potcnti.1  folum  commenfurabilibus 
datumCt : AlKro  rcftangulum  BDelle  Irra- 
tionale,& reftam  cuius^adratumelVxqua- 
le  ipli  BD  redangulo  pra  diSo , efle  Irratio- 
nalem , & vocari  illam  rcftam  ab  Euclide, 
Mediam. 

Conllruftio.  Per  prop.4C.lib.i.Super  re- 
fla BC  alterae  datis , fiatciuadratum  BE, 
quod  vti  inpropof.  jo.  ollendetur  Rationale 
efle. 

Demonftratio.  Per  lemma  j.  pramiflum 
ad  prop.  ao.  quia  eft  refla  EC  vel  BC,  ad  rc- 
flam  CD , licut  quadratum  BE  ad  reflangu- 
lum  BD;  & ex  datis  refla  EC  vel  EC  eftin- 
commenfurabilis  longitudine  ipCreflse  CD, 
erit  per  prop.  i o.  ouadratum  BE  incommen- 
furabile  reflangulo  BD.  Sed  quadratum  BE 
eft  per  def.  9.  commcnfurabile  quadrato  ex 
A Rationali  refla  expolita  ; ergo  per  prop. 

14.  quadratum  cx  A erit  incommenfurabile 
reflangulo  BD  : igitur  per  def.  10.  ipfum  re- 
flangulum  BD  erit  irrationalciSc  per  lemma 
I . prsmiflum  huic  propolitioni , refla  ipla 
potens  hoc  reflangulum  BD , Icu  cuius  qua- 
dratum a-^ualccll  huic  reflangulo  BD,  erit 
Irrationalis.  Vocatur  autem  illa  refla  linea 
Irrationalis , Media;  quia  eft  media  propor- 
tionalis inter  duas  datas  reflas  BC,  CD,po- 
tentia  folum  commenfurabiles,  per  prop.  1 7. 
libr.  6.  quotiefeumque  enim  (ub  extremis 
duabus  reflis  reflangulo  aquale  eft  quadra- 
tum aliquod  , tres  linea  erunt  proportiona- 
les, mcdiaquc  lacus  quadrati  illius. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 


Omnii  Imta  mtdU  frcfcrruiuli  uua  duM  Sati*- 
ntlufutmii  tmtum  tmmtnfiatbiUi,  iti- 
du  trii  tx  mim  OuUdii. 

COROL- 
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COROLLARIVM  NOSTRVM 


I I. 

},iedu  buiufinodi  linea  y fii  definiri  potefl. 

■ tjl  media  Itnta  proportionalu  inter  dusu  alias  K4- 
ttonalts  peuntta  folum  tmmenfurabiUs. 

Vel  cuius  q/udratum  aquale  eU  reilangulo  fub  dua» 
bm  RsitenaliLta  potentia  folum  iommenfma- 
bilibus. 

eOROLLARIYM  NOSTRVM 
I I X. 

Re^angulum  fub  duabus  lineis  Rationalibus poten^ 
tenua  tantum  comminfurabilibus  comprtben- 
fum  : Vel  Re&aniulum  fiue  quadratum  vel  non 
quadratum  , quod  alteri  cuipiam  refiangulo  fub 
duabus  Imiis  Rationalibus  potentia  tantum  lom- 
menfurabiUbus  conunto  aquuU  e(l, Mediam  efl. 
Tum  quadratum  ex  Medta  recla  > Medium  dui 
fOtlfi. 

LEMMA  NOSTRVM 

I. 

Ad  redlam  datam  applicare  re- , 
(Sangulum  dato  quadrato  x- 
quale,  facilius  quam  per  prop. 
4 libr.  r. 

,175.  O Vppofitio.  Ad  rc<Sjm  BC  fit  applican- 
» J dum  rc^ngulum  dato  quadrato  cx  re- 
(fXa  A E arqiialc. 

Conftrudio.  Ipfis  rc<5lis  BC  , AE  , rcpc- 
riatur  tertia  proportionalis  CD  per  propof. 

I i.Iibr.5.  Dico  redtanguium  faciendum  per 
lem.  I,  ad  iibr.a.  fub  HC‘,  CD,  efle applica- 
tum ad  rediam  BC  datam  , xqualc  dato  qua- 
drato cxrcdla  AL, 

Demonllratio  manifeftacft  ex  propofiiy. 
libr.tf.  Nam  cum  tres  redta;  BC , AL , CD, 
fint  proportionales , redX:anguiuin  fub  extre- 
mis BC,  CD  , XadXum  & applicatum  ad  da- 
tam BC  rcdam,crir  xqualc  quadrato  exAE 
inedia  recta.  Fc*cimus  ergo  imperatum. 


LEMMA  NOSTRVM 
I I. 

Inucnire  redam  aliquam  Me- 
diam definitam  in  coroll.no- 
ftro  Z.  prop.  11.  prxccd. 

COnfh-uftio.  Per  lemma  a.  prxmiflum 
ad  haiu  prop.az.rcpcrianturdux  redlx 
linex  B,C,  potentia  folum  commenfurabilcs 
Rationales  : & pcrprop.i  j.  libr.  j.  inter  lias 
reperiatur  media  refta  D proportionalis.Di- 
co  rcftam  D efle  Mediani  ejuafitam  defini- 
tam. 

Demonfiratio.  Cum  iftic  tres  linexB,D, 

C , fint  per  confirudlioncm  proportionales, 
erit  per  prop.  1 7.libr.6.  retaangulum  fub  ex- 
tremis B,C,  xquale  quadrato  intermedix 
D;  feel  extremx  B & C funt  per  confirutlio- 
nem  potentia  folum  commenfurabilesjctgo 
rciSa  D potens  quadratum  squale  rectangu- 
lofiib  B , C,  rectis  potentia  folum  eommen- 
furabilibuscrit  Media  perdcf.pr.edi<flam. 

Breuius  dcmonllrabitur  Redta  D inuen- 
ta,  Media, hae'  ratione.  Eftmediaproportio- 
nalis  inter  duas  Bj  C , potentia  lolum  com- 
menfurabileSjCrgo  percoroll.noflrum  i.  ael 
prop.eit.-a.  erit  redta  D Media. 

PROPOSITIO  XXIII. 

Quod  a media  fit,  ad  Rationalem 
applicatum;  latitudinem  effi- 
cit Rationalem  , & ei  ad  quam 
applicatum  eft,  longitudinem 
in^mmenfurabilem. 

'ppofitio.  I-inca  media  fit  A,&  alialinca  Fij.177. 
BC'  rationalis, fiue  expofita,  fiue  expolita;  ' 

comnicnfurabilis  longitudine , aut  potentia 
tantum;  & fit  per  lemma  noftrum  pncedens 
hanc  prop.  applicatum  rcdtangulum  BD  x- 
qualc  quadrato  ex  inedia  data  A linea,  ad 
redfcam  BC , vel  xquale  rcdtangulo  xquali 
quadrato  prxdidto  ex  A linea  media  ; faciat 
illud  redtangulum  BD  applicatum,  latitu- 
dinem CD  : Dico  hanc  redtam  latitudinis 
CD,  efle  rationalem, & incommenfurabilem 
longitudine  ei  redtx  linex  BC. 

Demonfiratio.  Quia  rcdla  A Media  efi, 
ipfa  poterit  ex  natura  fua  definita  coroll.  no- 
C c ftro 
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ftro  i,prop.pr.rced. rcftangulum  fub duabus 
rectis  Rationalibus  potctw  folum  commen- 
furabilibus;  v.g.  rcdangulum  EG  fubhuiuf- 
modi  rationalibus rcdlis  EF,FG  , potentia 
tantum  commenfurabilibus.  Et  quoniam 
eadem  K Media  poteft  ipfum  HDrectangu- 
Ium,  erunt pcT  i.ax.lib.i.xqualiarc^angula 
duo  BD,  EG;  & per  prop.  14.  Iib.6,  obtine- 
bunt latera  circa  aequales  angulos  reciproca; 
nimirum  erit  BC  ad  EF , ficut  FG  ad  CD; 
tum  per  propof.i2.libr. eiuElcm ^.crit  qua- 
dratum ex  UC  ad  quadratum  ex  EF,  ficut 
quadratum  cx  FG  ad  quadratum  cx  CD. 
Dantur  reda:  BC,  EF,  Rationales ; ergo  ip- 
fje  erunt  commcnfurabiles  inter  fc  vel  longi- 
tudine Jepotentia,  vel  potentia  tantum;qua- 
rc  per  dcK  3.  quadratum  cx  BC,  commenfu- 
rabilc  erit  quadrato  ex  EF ; & per  prop.  10. 
libri  huius,  quadratum  ex  FG  erit  commen- 
• furabilc  quadrato  cxCD;  vnde  etiam  fitvt 
rcflx  FG,  CD,  fint  commenfurabiics  faltcm 
potentia.  Igitur  quia  refta  FG  Rationalis 
cft  commenfurabilis  expofit  e line®  Ratio- 
nali , fi  ipfa  non  fit  expofita  Rationalis , erit 
etiam  refta  CD  cxpofitx  Rationali  com- 
mcnfurabiljs  per  prop.  12.  libri  huius;  vnde 
rcfta  CDeritetia  Rationalis  per  def.d.quod 
erat  primo  propofirum  ac  demonfirandum. 

. Supereft  vt  ofiendamus  ipfam  eandem  re- 
giam CD  efle  ificommcnuirabilem  longi- 
tudine rcfta;  BC,  Cura  reS®  EF,  FG , fint 
Rationales  longitudine  incommenfurabiles, 
co  quod  fint  ex  diftis  potentia  folum  com- 
menfurabiles ; & per  lemma  3.  prxmilTum 
prop.  20,  fit  vt  EF  ad  FG  , fic quadratum  cx 
EF  ad  rcctangulumfub  EF  & FG,hoccft  ad 
rctfUngulum  EG;  erit  per  prop.  1 0.  quadra- 
tum cx  EF  incommenfurabile  rcftangulo 
EG,  cum  etiam  redangulo  BD,pcr  prop,  1 4, 
nam  xqualia  funt  oftcnfa  rcftaguJa  BD,  EG, 
ideoquccommenfurabilia.Cum  autem  reft® 
EF,  CD,  Rationales  oftcnf®  fint,atque  ideo 
filtem  potentia  commcnfurabiles  ;<^adra- 
tum  ex  EF  erit  commenfurabile  quadrato 
cx  CD : fed  rcJtangulum  BD  eidem  quadra- 
to cx  EF  cft  incommenfurabile  oftenfum; 
ergo  per  propof.  1 3 . quadratum  cx  CD , erit 
incommenfurabile  rcdangulo  BD.  fcd  per 
lemma  3.cit.  prxmiflum  ad  propof. zo.eftvt 
quadratum  ex  CD  ad  rci^angulum  BD , fit 
re^a CDad rcdlam  BC,  ergo  pcrprop.io. 
erunt  incommenfurabiles  longitudine  red® 
CD , BC.  quod  erat  fecundo  loco  propofi- 
tum  ac  dcmonftrandum. 


t 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
I. 

Omm  Medium , £^udle  tffe  poteH  (uiddtn  alttri 
redau^ulQ  eontenio  fub  daabui  linen  Rdtionalt» 
bus  potenfu  tantum  iommenjurdbiUbus. 

SI  enim  per  noftrum lemma  pr«miflum  ad 
hanc  prop.  25.  applicetur  ad  Rationalem 
lineam  redangulum  ;rqualc  illi  Medio , effi- 
cite per  hanc  propofitionem  alterum  latus 
Rationale  mtoramenfurabile  longitudine  ' 
did.c  line®  Rationali,  vnde  rcdangulum 
hoc  applicatum  a-quale  Medio,  erit  Medium 
fub  duabus  Rationalibus  potentia  folum 
commenfurabilibus  comprehenfum.  Et  fic 
omne  Medium  reduci  poterii  ad  aliud  Me- 
dium contentum  fub  duabus  Rationalibus 
lineis  potentia  tantum  commenfurabilibus. 

CORO  L L A RI  VM  NOSTRVM 

I I, 

Omne  Htimm  tfi  innuonde. 

OMnc  Medium  per  corollar,  pr®ccdem 
noftrum  efle  poteft  «quale  redanguJo 
contento  fub  duabus  lineis  Rationalibus, 
potentia  tantum  commenfurabilibus ; quod 
per  prop.22.  cft  Irrationale;  ergo  omne  Me- 
dium cR  Irrationale. 

PROPOS[TIo‘  XXIV. 

Media:  commenfurabilis, 

Media  eft. 

QVppofitio.  Line*  Medi*  A,  fit  reda  B rj,  ,-s 
ij commenfurabilis  Cue  longitudine &po-^"' ' 
tentia  , fiue  potentia  tantum : Affero  redfam 
B efie  Mediam. 

Conftruaio.  Efto  linea  CD  Rationalis 
expolita,  ad  quam  pet  lemma  noftrum  pr*- 
miffum  ad  prop.  pr*ced.  z 3.  applicatum  re- 
fiangulum  DE  *qualc  quadrato  ex  A Media 
data:  ipfura  etiam  DE  rcdtangulum  erit  Me- 
dium pcrcoroll.  noftrum  3.adprop.pr*ccd. 

Z5.  tum  applicetur  ad  rciSaraCD  Rationa- 
lem, redangulura  DF  *quale  quadrato  ex 
B linea  Rationali. 

Demonftratio.  Ciuia  DE  Medium  appli- 
catum adlincaqi  CD  Rationalem,  efficit  la- 
titudinem CE, erit  per  prop.pr*ced.a  3.  ipfa 
CE  Rationalis  linea,  longitudine  incom- 
menfura- 
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ir^Turabilis  ipfi  CD.  £c  quia  dantur  reflx 
A & B commcnfurabiles , trunt  per  coroll. 
propof  9. quadrata  eorum  commenfurabilia: 
Ut  quoniam  per  conftru&ionem  pofuimus 
rt  iSangulum  DE  xqualc  quadrato  ex  A , & 
Tcitangulum  DF  xqualc quadrato  ex  B;  erit 
in  proportione^ xqualitatis  vt  quadratum  ex 
A ad  retiangulum  DE , ita  quadratum  ex  B 
• ad  rcftangukim  DF;  & per  prop.i6.1ib.5.vt 
quadratum  ex  A,  ad  quadratum  ex  B,  itare- 
libngulum  DE  ad  redangulum  DF  : qua- 
dratum autem  ex  A commenfurabile  eftci 
oftcnfis  quadrato  ex  B,  creo  per  prop.  10.  re- 
(Sangulum  DE  commeniurabile  erit  reftan- 
gultfDF.Scdiuxta  i.propbf.libr.iJ.cftrcfta 
ECadreSam  CF,(Icut  rettangulum  DEad 
reflangulum  DF;  ergo  etiam  pcrcit.propof. 
10.  reSa  EC  erit  commcnfurabilis  longitu- 
dine rcflxCF:  Veriim  antea  demonftraui- 
inus  redam  EC  efle  Rationalem  & incom- 
mcnlurabilem  ipfi  linei  CD;  ergo  per  prop. 
1 4.  reda  CF  erit  longitudine  incommenlu- 
rabilis  ipfi  red*  CDexpofiti  Rationali;vn- 
de  ipla  etiam  CF  erit  Rationalia  linea  per 
dcf.tf. Nihilominus  cum  redi  CF,  CD,  fint 
ambi  Rati6ndles,erunt per ipfam def.6.1ial- 
tem  commenfurabiles  potentia  tantum.  Et 
quia  reda  B poitftredangulum  DF  fub  Ra- 
tionalibus lineis  CF,  CD , potentia  cantum 
commenfiirabilibus , ipfa  Media  erit  linea, 
per  prop.  2 a.  quod  erat  concludendum. 
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tur  & fic  iMcdia,  & ipfi  com- 
mehfurabilis  longitudine  <5c 
potentia. 

Quod  fi  Media:  rurfus  aliqua  li- 
nea commcnfurabilis  exiftens 
potentia  , longitudine  fuerit 
incommenfurabilis  , dic«ur 
& fic  Media , ipfi  potentia  fo- 
lum  commenlurabilisi 

IN  hoc  lemmate  explicantur  & vcluti  de- 
finiuntur diuerf*  linei  Medii, feu  diuer- 
fi  termini  linearum  Mediarurti , q'u*  redu- 
cunrtir  ad  tres  fpccies , fi  comparentur  cum 
alia  Media  linea  definita  in  corollario  noftro 
i.ld  propof.  1 2.  Prima  fpccies  eft  Reda  linea 
Medix  commcnfurabilis,erit  vtfic  nuncupa- 
ta, Media,  & ipfi  commenfurabiliS non Ib- 
luffl  longitudine  fed  &.  potentia.  Altera  eft  fi 
reda  linea  Medii  fuerit  potentia  & longi- 
tudine commenfurabilis , vocabitur  Media 
& ipfi  commenfurabilis  longitudlrte  Sc  po- 
tentia. Tertia , Reda  linea  exillens  Medix 
coimnenfurabiiis  potfcDCia^  longiiudine  la- 
men  eidem  incommenfurabilis,  hoc  eft  po- 
tentia fqlum  illi  commenfurabilis;  nuncupa- 
bitur vt  fic  Media  ipfi  potentia  foltim  cAm- 
menfurabilis. 


COROLLARIVM. 

Sftmtn  Jiftilw  ^dtit  ummMjkrtiih, 
Utdiiim  tfi, 

rif.i78.  "C  Xempli  gratia  , poftquam  oftendimus 
fpatium  DF  elle  commenfurabile  Ipatio 
Medio  DE , demonftrauimus  ex  hoc  ipfum 
DF  fpatium  elle  fub  Rationalibus  lineis  po- 
tentia tantum  commenfurabilibus,  CD,CF, 
contentum  ; ideoque  Medium  per  coroll.  3. 
noftrum  propoCc.  22. 

Lemma  i. 

Rcdfa  linea  linea:  Media:  com- 
menfurabilis dicetur  Media,  & 
ipfi  commcnfurabilis  non  fo- 
lii longitudine,  fed  potentia. 
Si  vero  reda  quaedam  linea  Me- 
dia: potentia  fuerit  commcn- 
furabilis 6c  longitudincjdicc- 


lemma  i I. 


Duas  redtas  Medias  longitudine 
commcnfurabiles:  Item  duas 
potentia  tantum  commenfu- 
biles  inuenire. 

GOnltudio.  Per  lemma  noftrum  3.prx-  rit  ii4 
»3,Inuemacurvnfcrc- 
da  linea  A Media : & perprop.ii.  reperiatuf 
reda  linea  B longitudine  commenfurabilis 
ipli  A Medix;  & alia  reda  C,  potentia  tan- 
tum commenfurabilis  ipfi  A Medix  eidem. 

Dico  primA  redas  A & B elfc  Mediis  longi- 
wdine  commenfurabiles;  tdm  fecunddre- 

das  A , C , efle  Mediis  potentia  foldm  com- 

meniurabilcs. 


Demonftratio  quod  dux  redx  A , B , fint 
Medix,  tum  etiam  A & C , tum  etiam  B,  C; 
Per  con^dionem  A reda  Media  eft,  & per 
conftrudionem  B reda  eft  commenfurabilii 
^nm  tudint  Medix  A , & per  eandem  con- 
ftrudionem  reda  C eft  commenfurabilis  po- 
^ ^ a teatia 
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tentia  tantum  Medix  A;  ergo  per  prop.  14. 
reSx  B,  C,  erunt  linex  Medix,  Pfxterea  per 
conlbudioneffi  A & B , rcAx , inuentx  (unt 
longitudine  commefurabiles.  Denique  reSx 
A & C , funt  inuentx  folum  potentia  com- 
menfurabiler;  & omnes  funt  Medix  oflenTx) 
ergo  Gcut  liiit  propoGttun  repetimus  duas 
rc^as Medias  A,  B,  longitudine commmfu- 
rabiles ; & duas  alias  A & C)  potentia  folum 
conwenfurabiles. 

PROPOSITIO  XXV. 

Quod  (ub  Mediis  longitudine 
commenfurabilibus  retSlis  li- 
neis continetur  re^Iangulum, 
Medium  ell. 

tj,  O-  c VppoCtio.  ReSaagulum  AD  compre- 
^ hendatur  ab  Mediis  AC,CD:  Dico  illud 
ede  Medium. 

Conllrufiio.  Super  redta  CD)  deferibatur 
per prop.4S.bb.i. quadratum  DB,  quod  erit 
Ipatium  Medium,  vti  probabitur. 

Demondratio.  Per  i.prop.lib.d.  e(l  vt  re- 
dta  AC  ad  reftam  CB , fic  rcdangulum  AD 
ad  quadratum  DB  1 ex  datis  funt  reftx 
AC,CB,commenfurabiltslongitudine,cum 
DO^&  CB,Gnt  xquales)crgoper  pcop.io.re- 
dbngulum  AD  erit  quadrato  DB  commen- 
furabile;  igitur  per  coroll.propofa prxee- 
dentis , re^angulum  AD  comprehenium  ab 
Mediis  AC,  CD,  longitudine  commenfura- 
bilibus , M^um  eft,  quod  erat  demondran- 
dum. 

LEMMA  NOSTRVM. 

Ad  rc(5bm  aliquam  lineam  ap- 
plicare redlangulum  zquale 
pato  redangulo, Facilius  quam 
perprop.45.lib.!. 

Pif.iSt.  Q Vppofitio.  Ad  re^m  AB,  applicandum 
* ^ Gt  reSangulum  AC,xquale  dato  refian- 
gulo  DF. 

Coftrufiio.Per  prop.i  a.lib.d.  Tribus  da- 
tis refiis  AB,D£,HF,  reperiatur  quarta  pro- 
portionalis BCiDicorettangulu  AC,fub  re- 
dis AB,BC,cl1e  xqualedatoredanguloDF. 

Demonllratio  manifcfta  eft  ex  propof.  1 6. 
libr.d.Cum  enim  quatuor  lint  linex  propor- 
tionales AB,  DE,  £F,  BC,  rcdangulum  fub 
extremis  AB,  BC,crit  xquale  redtanguloiub 


mediis  DE , £F  i St  fic  applicauimus  a^ie-  . 
datn  AB,  redangulum  AC,  xquale  dato  re- 
dangulo  DF. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Quod  fub  Mediis  potantia  tatum 
comenfurabilibus  retSFis  lineis  . 
continetur  re<Slangulum  j vel 
Rationale  eft,  vel  Medium. 

Vppolitio.  Reda^ulum  Gt  AC  conten-  rij. 
tum  fub  Mediis  A^BC,poteniia  tamum 
commenfurabilibus.  Dico  AC  velellc  Ka- 
cionate , vel  Medium. 

Conllrudio.  Per  prep.4S.lib.i. Super  AC 
& CB,  deferibancur  propria  quadrata  AD, 
CE , qux  etiam  Media  erunt  per  coroll.  no- 
ftrum  5 . ad  prop.  2 2 . Priterea  exponatur  Ra- 
tionalis  FG  , ad  quam  per  lemAia  noftrum 
primum  ad  prop.cit, 2 2.  applicetur  redangu- 
lum  FFI  xquale  quadrato  AD  ; & ad  redam 
Fil,rcdangulum  IK  xquale rc&ngulo  AC; 
tiim  redangulum  LM,ad  redam  KL  xquale 
quadrato  CE  ex  BC  deferipto : erit  totp;n 
FM,  vnum  redangulum , 00  angulos  omnes 
redi»  in  pundis  I,L,H,K,fados  ab  redis  FI, 
IL,LO,GH,HK,  KM,  qux  premterea  redas 
FO,  GM,  e^ient  per  prop.  14.  Iib.  i . 

Deffiondratio.  Quoniam  AD,CE,  Medix 
Gint,  erunt  FH,LM,  illis  xqualia  Media,  per 
coroll.  3,  nodrum  ad  22.  qux  cum  applicen- 
tur ad  Rationales  FG,KL,  (edenim  KL  x- 
qualisipG  FG  perprop.34.  libr.i.  inredan- 
gulo  GL , ideoque  Rationalis  vt  FG  ) effi- 
ciant^ue  latitudines  GH,KM,erunt  per  pro- 
pof.i  5.GH,KM,Rationales,ipG  FG  feu  KL 
incommenfurabiies  longitudine.  Et  quoniam 
redx  AB  , BC , potentia  inter  le  funt  com- 
mcnfurabiles,  erunt  & carum  quadrata  AD, 

CE  , ideoque  ipGs  xqualia  rcdangula  FH, 
LM,commenfurabilia:  Sedperi.prop.lib.(S. 
vt  FH  ad  LM,  itaed  reda  GH  ad  KM;  ergo 
per  I o.prop.GH,KM,funt  longitudine  inter 
fe  commenfurabiles.  Rationali  verd  FG  fo- 
lum potentia  commenfurabiles , quandoqui-  a 
dem  ei  funt  probatx  longitudine  incommen- 
furabilcs ; Quare  redangulum  fub  ipCs  GH, 

KM , Rationale  ed  per  20.  prop.  & Quia  ed 

vt  DB  ad  BC,  ita  AB  ad  BE,  (coquod  DB, 

BC,  ipGs  AB,B£,  Gnt  xqualesrelatiu^)&  vt 
DB  ad  BC  ita  AD  ad  AC  per  i.propoClib. 
d.  &vt  ABadBEjitaACadCE,  erit  per 
propoGt.  1 1 . li  br.5 . etiam  vt  AD  ad  AC,  ita 
AC  ad  CE ; idet^ue  proponionalia  erunt 
AD,  AC,  CE,  & ipGs  xqualia  FH,HL,LM, 
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«iim  proportionalia  per  7.propof.!ib.5.Scd 
pcrpropori,lib.6,rcSjeGH,  HK, KM,caf- 
aem  rationes ouas rcftanguk  FA,  HI., LM, 
cr^o & rcft*  GH, HK,  KM,  proportionales 
erunt : ideoque  per  prop.  17.  libr,  6.  re^tan- 
gulum  fub  GH , KM , erit  £<]uale  quadrato 
fub  HK.  Odendimus  autem  rcdangulmn 
fubGH,KM,  eile  Rationale , ergo  qua- 
dratum cx  HK  erit  etiam  Rationale  , re- 
da HK  Rationalis,  & proptcfea  ipH  FG  Ra- 
tionali cxpoHtx,  id  eft  ipG  HI,  commcnfura- 
bilis  vcl  longitudine  & potentia , vel  poten- 
tia folum , per  defin.  6,  Quod  fi  HK  ip(i  HI 
longitudine  Ht  commenfurabilis , erit  per 
propoGt.  20.  redangulum  fub  Rationalibus 
HI,  HK,  longitudine  commenfurabilibus 
contentum,  id  eft  AC,  ilii  squale.  Rationa- 
le. Quod  (i  HK  ipH  HI , potentia  folum  Hc 
commenfurabilis , erit  per  propoGt;  23.  re- 
dangulum  HL  fub  Rationalibus  HI , HK, 
potentia  tantum  commenfurabilibus  com- 
prchenfum,hoc  eft  AC  illi  «quale, Medium, 
igitur  AC  rcdangulum  fub  Mediis  AI3,RC, 
potentia  cantum  commenlurabilibus  conten- 
tum, vcl  Rationale , vel  Medium,  quod  erat 
demonllrandumi 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

FiV.lSz.  ^ FG , 4i«  ttS^  GM , 4n- 

gulum  ttSum  in  G tfficieutts  i fi  dppluemur 
uerfd  rtSdnguU  d^udlid  dliit  reUdngnlii  ddtkt 
si  FG  rtSdm , nt  ilU  sijUdUs , ttnHntd  fuk  ru 
Qd  FG  ni  iSi  dqudU  , & fnk  dltirm  GH  feg- 
mentk : ifid  mnid  uSdnguis  dpftkdtd  vmim 
gfiiiini  n&di^nlum, 

HOc  oftendimus  in  redangulo  FM , ap- 
plicando rcdangula  GI  ,HL,  LM , x- 
t}ualia  aliis , ad  redam  FG,datam)  vel  ad  «- 
cjualcsdH,LK,ipG  FG  redx. 

PROPOSITIO  XXVIL 

Medium  non  fuperat  Medium 
Rationali. 

SVppoIitio.  AC  Medium , excedat  AB 
Medium,  rcdangulo  DB;  Dico  DB  noa 
non  eile  Rationale. 

Fy.  183.  Condrudio.PoGto  fi  fieri  pofiic  quod  DB 
^'fit  Rationale.  Exponatur  Rationalis  £F,  ad 
quam  applicetur  redangulum  £G , Medio 
AB  «Qualc , per  lemma  noftrum  i.  vel  3 . ad 
propof.22.  & Medio  AC,  redangulum  £H 


«quale,  vt  fic  reliquum  HI  Rationali  DB 
«quale. 

Demonfiratio.  Erunt  pcrconftrudionem 
EC,  EH,  Media  arqiiatia  Mediis  AB,  AC;& 
HI,  xqualc  Rationali  DB,  Rationale. Quia 
igitur  Media  EG3EH,  ad  Rationalem  EF> 
funt  applicata , erunt  per  2 3.  prqpoi  tic  n.m, 
rcd.e  FG,FH,  Rationales, A ipu  EF  incom- 
mcnfurabilcs  longitudine.  Pr«tcrcaquia  Ra- 
tionale HI  applicatum  efi  ad  Rationalem 
HK,cftcnimpcrpropof.34.ijb.i.  HKiiedx 
«qualis  Rationali  FG  , erit  per  21.  prc^.  re- 
da HG  ; Rationalis,  & ipfi  EF  longitudine 
commenfurabilis : igitur  quia  HG,  EF,  funi 
longitudine  commcnfurabilts,  & EF  ipfi FH 
longitudine  incommenfurabilis  oOenfa , erit 
per  proponc.14.  HG  eidem  FH  longitudine 
incommcniurabilis.  Eft  verd  per  3,  lemma 
ad  prop.  1 9.  vt  FB  ad  HG,  ita  quadratum  ex 
FH  ad  redangulum  fub  FI  I , HG , eigo  per 
prop.  10.  quadratum  ex  FH  incommenfura- 
bile  cft  rcdangulo  fub  FH  , HG  : At  quii 
quadrata  ex  FH,  HG , funt  redarum  Ratio- 
nalium, commenfuraDilia  erunt , & fimul 
fiimpta  quadrato  eX  FH  erunt  etiam  com- 
menfurabilia,  per  iiS.propof.  Et  quia  rcdan- 
gulo fub  FH,HG,  commcnfurabileeftid 
quod  bis  cominecurfub  FH,HG, quia  hoc 
efiilljus duplum, ergu per coroUir.  noftrum 
ad  prop.  14.  & duo  quadrata  ex  FHjHGjfi- 
mui  incommcnfurabilia  erunt  redagulo  fub 
FH,HG,  bis ; Igitur  per  prop.i  7;  & compo- 
ficum  cx  quadratis  redarum  FH,  HG^  & ex 
rcdangulo  bis  fub  FH,  HG,  i ocofflmenfura- 
bile  cft  compofito  cx  quadratis  redarum 
FHjHG.  Verum  per  4.  prop.  lib.z.  quadra- 
tis ex  FH , HG , vni  cum  rcdangulo  bis  fub 
FH^HG,  xqualc  eft  quadratura  cx  FGjergo 
A quadratum  cx  FG , incommenfurabile  eft 
compofito  cx  quadratis  redarum  FH , HG: 
Eft  vero  compofitum  hoc  Rationale  , per 
Icpuna  4.  ad  prop.  ip.  co  quod  probatum  fic 
commenfiirabilc  quadrato  RationaU  ex  FH; 
eigo  cum  huic  compofito  quod  cft  Rationa- 
le, incommenfurabile  fit  quadratum  ex  FG^ 
erit  per  lo.def.quadratum  ex  FG,  Irrationa- 
le , ideoque  & reda  FG  Irrationalis  per  1 1. 
defin.  quod  abfonum  eft.  Oftendimus  enim 
FG  Rationalem  loi^tudine  ipfi  EF  incom- 
mcnfurabilcm.Nam  igitur  DB  quo  Medium  \ 
AB,  fuperat  Medium  AC,  Rationale  eloc- 
uti fuit  propofituiDk 
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COROLLARIVM. 


KAtionsU  (uffidi 

thr  i8x  ^ patio  DB  excedat  AC  Rationale,  Ratio- 
nale  AB : Dico  DB  eile  Rationale.  Cum 
enim  AB,  AC,  fini  Rationalia,  erunt  per  9. 
dcf.  commcnfurabilia  quadrato  Rationalis 


efic  Medias  folum  potentia  commenTurabi- 
les,  qux  Medium  contineant. 

Demonftraiio.  Quia  A, B, Rationales  funt 
potentia  tantum  commenfurabilcs ; erit  re« 
dangulum  fub  A,  B,  vel  quadratum  ex  D illi 
xqualc  per  propor.i7iIib.Irrationale  per  aa. 
prop.quod  Medium  dicitur, & ipfa  refU  Me- 
dia. Et  quoniam  c(l  B ad  C , vt  D ad  £ ; &: « 
funt  B,  C , Rationales,  & potentia  folum 

expofitx , ideoque  inter  fe  commcnfurabilia  commenfurabiles^  prout  in  prop.io.oficndi- 
per  prop.  12.  Igitur  cum  totum  AB  compo-  mus,  erunt  etiam  D , E,  potentia  folum  in- 
fitumcxAC,  DB,  commcnfurabile  fiiipfi  commenfurabilcs.  Cum  igitur  D,  Media  fit, 
AC , erit  etiam  idem  AB  reliquo  DB  com-  erit  per  prop.  14.  E.  potcntiaJblum  illi  com- 
mcnfurabile per  coroll.propofit.i^.Eft  vero  menfurabilis  Media : ideoque  D,  E , Mediat 
AB,  Rationale  j ergo  i DBcrit  Rationale,  funt  potentia  folum  commenfurabilcs,  Aflc- 
per  4,lemm.  ad  prop.  9.  quod  erat  ofienUen-  ro  autem  ipfas  coprchendcrc  Medium;  Nam 
dumfc  <juia  cft  vt  B ad  C,  ita  D ad  E,&  iusta  prop, 

xd.libr. 5. alternando  vtB ad  D,ita  C ad  E; 
Vt  verd  B ad  D,ita  D ad  A,perconftrudtio- 
nem  ; erit  etiam  vt  D ad  A , ita  C ad  E , per 
prop.n.lib.5.  Ergo  per  prop.i5.1ibr.d.  Re- 
dangulum  fub  D,  E,  xqualc  erit  rcftangulo 
fub  A,  C:  fed  eft  rcAangulum  fub  A,C,  Ra- 
tionalibus potentia  folum  commenfurabili- 
bus.  Irrationale  8c  Medium, ptr  prop.aa.er- 
go  & reftangulum  fub  D , £ , Medium  erit. 
Et  ficinucncrimus  Medias  D , E , potentia 
folum  commenfurabilcs , qux  Ii^dium  con- 
tineant. 


E' 


PROPOSITIO  XXVIII. 

Medias  inuenire  potentia  tantum 
commenfurabiies,qux  Ratio- 
nale comprehendant. 

F|;.it4-  OnftruSio.  Ponantur  per  lemm.  I.  ad 
prop. 21. dux  Rationales  A, B, poten- 
tia tantum  commenfurabilcs,  inter  quas  per 
>rop.ij dibr.0.  fumatur  media  proportioni- 
i$  C;  naique  per  i a.prop.eiuldcm  libr;^.  vt 
A ad  B , iu  C ad  D.  Oico  reflas  C , D , elle 
medias  potentia  tantum  commenfurabilcs, 
Dcmonlbatio.  Quia  A,B,  Rationales  po- 
nuntur potentia  tantum  commcnfurabucs, 
erit  per  prop.ia.  redlangulum  fub  jpfis  con- 
tentum Irrationale,  quM  Medium  vocatur; 
ideoque  cum  ipfum  polTic  reda  C , per  prop» 
17.  lib»6.  poterit  redangulum  fub  ipfis  C,D, 
contentum : eft  vel'd  quadratum  cx B,  Ra- 
tionali , Rationale ; ergo  & rcdangulum  fub 
C,D,RacionaleLft.  Mediasergo  inucnimus 
propoficas  qux  Rationale  comprehendant, 

PROPOSITIO  XXIX. 

Medias  inuenire  potentia  tantum 
commenfurabiles  , quae  Me- 
dium contineant. 


Onftrudio.  Per  lemma  3.  ad  prop. ii. 


PROPOSIflO  XXX. 

Inuenire  duas  Rationales  poten- 
tia tantum  commenfurabilcs, 
ita  vt  maior  qudm  minor,  plus 
pofsit , quadrato  redae  Uncae 
longitudme  fibi  commenfu* 
labilis. 

COnfbuaio.  Exponatur  linea  RatiOna-fu.iSS, 
lisABj&inucnianturduonumericjua-  * 
drati,  v.g.  4,  CD,  CE,  quorum  exceC- 
fus  DE , 5 , non  fit  quadratus : T um  per  co- 
rollar.  propofit.  6.  fiatvt  CD  y , ad  nume- 
rum DE  j ; ita  quadratum  ex  AB  ad  aliud 
quadratum , nimirum  ad  id  quod  ex  AF: 
natque  circulus  circa  ABRationalcmexpo- 
(itam  lineam , tanquam  circa  diametrum  ; Sc 
per  propofit.  i.  libr.4.  accomodetur  refta li- 
nea AF  inuentainipfo,cxpunfto  A,  & du- 


Exponantur  tres  Rationales  A,B,C,  caturreSaFE.  Dicoauttn\duasrc^s  AB 
potentia  tantum  commenfurabiles ; & per  AF,  potentia  folum  efle commenfurabiles, 
prop.t  5.  libr.fi.  inter  A & B,  reperiatur  me-  & maiorem  AB, plus  polfe  quadrato  refis  li-  ' 
dia  ptoponionalisD ; tumpcrpropofit.ii.  nc.BFB  , longitudinefibiinconunenfurabi- 
lib.fi.fiatvtBadC,  icaDadE:DicoD,£,  lis  quUm minorem  AF. 
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Dcmonftratio.  Perprop,ji.Iibr.3,  angu- 
lus AFB  infcmicirculorefluscft;  ergo  per 
prop,47.1ib.i.in  triangulo  rcdangulo  AI  B, 
c]uadratum  ex  AB  aequale  erit  duobus  fimul 
quadratis  cx  AF , BF  ; id  cft  rc^a  AB  plus 
poterit  quam  AF,  quadrato  reda;  FB.  Et 
quoniam  ex  conllruftione  quadratum  cx  AB 
ad  quadratum  ex  AF , (c  habet , vt  numerus 
ad  numerum,  CD  ad  DE;  erunt  per  prop.^. 
quadrata  cx  AB  3 AF , commenfurabiiia; 
quare  cum  quadratum  cx  AB  Itt  Rationale, 
vtpote  ex  Rationali  linea  ; erit  & quadra- 
tum ex  AF  Rationale , ideoque  & redta  AF 
Rationalis.  Igitur  Rationales  funt  lines 
AB , AF , & proinde  faitem  potentia  com- 
meniurabilcs.  Et  quiaquadratumex  ABad 
quadratum  ex  AF,  non  nabet  proportionem 

3uam  numerus  quadratus  ad  numerum  qua- 
ratum , per  ipfam  conftruftioncm  ; erunt 
‘ pcf  propofit.  9,  re<Ss  AB,  AF^  longitudine 
incommcnTurabiles : funt  vero  of^cnlx  po- 
tentia commenfurabiles ; ergo  Rationales  li- 
nes AB,  AF,  erunt  folum  potentia  commen- 
furabiles.Quomam  autem  eft  vt  CD  ad  DE, 
ha  quadratum  ex  ABad  quadratum  ex  AF, 
erit  per  conucHionem  rationis  iuxta  coroiJ. 
propof.19.  lib.  5.  vt  quadratus  numerus  CD 
ad  quadraturo  numerum  CE^ita  quadratum 
cx  AB  ad  quadratum  ex  F^  (nam  Heut  CD 
fuperat  D£,  quadrato  C£,ita  eiam  quadra- 
tum ex  AB  fuperat  quadraturo  cx  AF  ^ qua- 
drato ex  FB. } Igitur  per  9.  prop.  reds  AB, 
FB,  longitudine  funt  commenfurabiles.  Rc» 
perimus  ergo  propoGturo. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

5i  arcM  dUmetrttm  d4tMm  f*t  ttriulm, 

mtdtiiir  mtrs  butie  tiratium  uQa  dliqud  db 
txtrm»  didmttri  i fottrit  didmtter  plm  quim 
dumtddtd  7tSd  , quddrdf»  rt^£  aUnm 
StHtit  pctremitm  dlmd  dUmetri , & txtn- 
mum  dlmd  rtUd  dtcmoidtd : £r  fi  dUmeter 
funu  Rdtmdii/ , & dumcddXd  quddrxtum 
nvn  ft  bdbxtru  ^ iOita  didmttri  i quddrdtum, 
vt  ttumerm  quddrdtus  dd  numtrum  qtudrd- 
tum  i iUd  dttd  UtUd , Didmetrr , & tucmedd^ 
td  trunt  VMitndtt  fttemid  foUuu  umminfit- 
fdhiUs, 


Inuenirc  duas  Rationales  paten- 
tia tantum  commenfurabiles; 
ita  vt  maior  qudm  minor  plus 
pofsit  , quadrato  reft*  lineat 
fibi  longitudine  incommen- 
furabilis. 

C'  Ondrudio.  Rationalis  linea  AB,expo- 
natur;  & airumamur duo  nurneri  CE  *' 
9-)  -f)  i<»  vt  illis  copofitus  CED  13,  noa 

lic  quadratus ; fiat  infuper  iuxta  coroll.  prop. 

6.  Vt  CD  ad  DE,  ita  quadratum  ex  AB  ad 
aliud  quadratum , vel  ad  id  quod  ex  AF ; «£ 
per  propofi  1.  lib..;.  accomoctetur  AF  in  cira 
culo  fado circa diametrumrcSi  AB  Ratio- 
nalis ; denique  ducatur  refla  FB.  Dito  reflas 
A B j A F habere  requiCta  huius  propofia 
tionis. 

Demonftratio.  Poterit  per  coroll.  prxee- 
dentis  propof.  refla  AB plulquam  AF, qua- 
drato rcflx  FB;  crunte^e  refla:  AB,AF,Ra- 
tionalcs  potetia  folum  comcnfurabilcs.^ia 
vero  vt  mfupcrioreprop.  per  conuerConeni 
rationis  vt  CED,  ad  CE,  ita  quadratum  ex 
ABad  quadratum  cx  FB;&  non  habet  CED 
ad  CE  proportionem  quam  quadratus  nu- 
raerusad quadratum  per  24.  prop.lib.8.  non 
obtinebit  etiam  quadratum  ex  AB  ad  qua- 
dratum cx  FB , proportionem  quadrati  nu-  ' 
meri  ad  numerum  quadratum : Igitur  refl* 
AB,FB,erunt  longitudine  incommenfiirabi- 
•les  per  prop.  9.  Reflas  ergo  inuenimus  AB, 

AF , duas  Rationales  potentia  tantuip  com- 
menHirabiles , ita  vt  maior  AB  plus  poflle 
quam  minor  AF,  quadrato  bneae  FB,  longi- 
tudine incommenfurabihs  Cbi,  quod  erat 
proprofitum> 

LEMMA. 

Si  Hntduz  ret^lz  inzquales ; erit 
vt  maior  ad  minorem , ita  re- 
(^angultim  flib  iplis  conten- 
tum ad  quadratum  minoris. 

SVppofitio.  Du*  Gnt  reftx  linea?  AB  ma-  p ^ 
ior,  BC  minor:  Dicore^ngulurofub 
ipiis  contentum  elle  ad  quadratum  minoris 
BC , vt%(l  maior  AB  ad  minorem  BC. 
Conflru^o*  Ex  aliqua  reda  AC,  detra- 
Cc  4 hantur 
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line*  (e  mutud  oonfequentesj  AB,  BC,  CD, 
arqualcs  datii  tribus  eodem  ordine;  & per  i. 
lem.nolbnnn  ad  libr.x.defcribatur  rcflangu- 
lum  AF  fub  tota  ABCD , 8c  fub  BC  malia 
e datis;  & perpiop.  }I.  libr.i.educarilurex 
B,  & C , paraUcI*  BE , CD ; erunt  per  no- 
Brumlcm.a.ad  lib.  cit.  reflangula  AE,  QP, 
Cl'  ;eritque  AE  rcftangulumrub  ABpritna 
& BC  fecunda,  tim  rcSangulum  CF  tmia 
& BC  fecunda ; nam  per  conftrufUoncm  DF 
cft  xtjualis  ipii  BC  (ecund*  , cui  cft  squalis 
BE  perprop.3^lib.i. 

Dcmonftratio,  Per  i.prop.  Iibr.fi.  Eft  vt 
AB  prima  ad  CD  tertiam,  ita  cft  AE  re- 
ftangulum  fub  prima  AB  & (ecunda  BE  vel 
BC  , adredtangulumCF,fub  CD  tertia  & 
fecunda  DF  vel  BC.  quod  erat  probandum. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Inuenirc  duas  Medias  potentia 
(blum  commcnfurabilcs,  quz 
Medium  contineant  ; ita  vt 
maior  plus  pofsit  quim  mi- 
nor , quadrato  re&x  linex  fibi 
longi  tudinecommenfurabilis. 

Onftruflio.  ferprop.  50.  inueniantur 
‘ dus  Kationales  A , C,  potentia  folum 
commcnTuiabilcs , itavt  Apluspoflitquim 
C, quadrato  linex  longitudine  (ibi  commen- 
furabilis  : & per  corollariuiii  noftrum  ad 
prop.  ir.inueniatur  alia  refla  B Rationalis, 
vtrique  A&C,  potentia  folum  commen- 
furabilis : & perpropolit.  1 5. libr.fi.  Sumatur 
media  proportionalis  D inter  A & B inucn- 
tas : & propolitis  tribus  D , B,  C,  reperiatur 
quarta  £ proportionalis  per  propobt.  12. 
libr,  fi.  Dico  refias  D,  £,  clle  Medias  quzC- 
tas  cum  conditionibus  requiCtis. 

Dcmonlbatio.  Per  lemma  prxccd.  cft  vt 
A ad  C , ita  re&ngulum  fub  A , B , ad  re- 
• fiangulumrubB,C;eft4ucperi7.propofit. 
bbr.fi.  rdfiangulo  fub  A,B,  r^angulum 
/eu  quadratum  ex  D squale;  & per  propof. 
ifi.eiufdem  libr.fi.  redang^ofub  B,  C,z- 
quale  redangulum  fub  D ; ergo  per  pro- 

poiit.i  I.  Ubr.  5.erit  vt  A ad  C , ita quura- 
lum  ex  D ad  reiftangulum  fub  D , £.  Veriim 
per  lemma  3.  propof.  19.  eft  vt  quadratum 
ex  D , ad  redangulum  fub  D,  £,  ita  refla  D 
ad  redam  E ; ergo  erit  vt  A ad  C , ita  D ad 
£,per  prop.i  i.lib.  5.  Sunt  vero  A,C, poten- 
tia fol^  commenfurabilet , ergo  & D , £, 


erunt  potentiSi  folum  commenfurabiles  pef 
prop.  IO.  Quoniam  autem  per  propof.a  a.  D, 
potens  fpatium  fub  A , B , Rationalibus  po- 
tentiS  folum  commenfurabilibus , Irratio- 
naliseft  linea  ,&  Media ; erit  etiam  linea  E, 
ipfi  proban  commenfurabilis, Media : Inue- 
nimusergo  duas  redas  MediasD,  E,  poten- 
tia folum  commenrurablles,quod  erat  primd 
propolitum. 

lam  verdquia  6,  C,  funt  Rationales  po- 
tentiitaritum  commenfurabiles, eritrefUn-  * 
gulum  fub  B,  C,  Medium,  per  propof.  22.  & 
quia  rcdangulum  fub  D,E,  atqualccftoften- 
lum  redangulo  fub  B , C;  erit  etiam  rcdan- 
gulum D , £,  Medium,  quod  erat  fecundo  . 
loco  prupofttum. 

Ad  hxc,quiaprobauimuscnevt  A adC, 
ita  D ad  £;&  poteft  A plusquilm  Qquadra- 
to  lines  fibi  longitudine  commeniurabilis, 
iuxta  conftrudionem ; poterit  per  13.  prop. 
etiam  D,  plus  quim  E.  quadrato  lines  (ibi 
longitudine  commenfurabibs/]uad  erat  tefa 
lio  loco  propofitum. 

LEMMA  I. 

Sit  triangulum  rcdhmgulu  ABC, 
angulum  redhim  habes  BAC, 
a quo  perpendicularis  demit- 
tatur AD.  Dico  rcdangulum  / 
contentuih  fub  CB , BD , x- 
quale  elle  quadtato  ex  AB: 
contetum  autem  fub  BC,CD, 
zquale  quadrato  ex  AC : con- 
tentum fub  BD , DC , a:quale 
quadrato  ex  AD:  contentu^^ 
denique  fub  BC , AD , aequ4^ 
contento  fub  AB,  AC. 

P£r  cotoll.prop.8.  Ub.d.  & pfop.  i7.bbr.  Fij.tpi, 
duHiemp  tres  prims  partes  huius  lem- 
matis manife^z  funt*  • 

Pro  vitima  parte  probanda,  Ct  conftru^o 
huiufmodi.  Per  lemma  ndlnim  i .ad  libr.4« 
fiat  re&angulum  C£  fub  BC^AD  vel  «quait 
B£  ipn  AD ; & rc^an^lum  AF , Tub  AB, 

AC,  quod  bifariam  fecaoit  BC  diameter  per 
prop.54.1ib.i»  lam  vero  BAC  triangulu  da- 
tum, ^femifris  reflanguli  C£,fub  BC,AD, 
perprop.^r.  lib.r.ergo  duplum  huiustrian- 
guli  BAC, videlicet  repagulum  AF,fub  BC, 

AC,  contentum,  erit  rc&oguloilli  £C,  z- 
qualc.  quod  erat  concluden£im, 

L£MMA 
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LEMMA  II. 

Si  redla  linea  lietur  in  diias  par- 
tes inaequales  erit  vt  maior 
pars  ad  minorem, ita  re<9angu- 
liim  fub  tota  3c  maiore  parte, 
' ad  redlangulum  (iib  tota  & 
minore  parte  contentum. 

Fij.ijj.  Q Vppofitio.  RcSa  AB  fccetur  in  duas 
' i3  partes,  maiorem  AC,  minorem  CB.  Di- 
co cfle  vt  AC  ad  CB , ita  refiangulum  fub 
AB  & AC,  ad  re3angulum  fub  AB  & CB. 

Conftpuftio.  Per  propof.46.  libr.  i . qua- 
dratum AD  Hat , ex  tota  AB , & ducatur  rc- 
eia  CF  parallela  ipfi  BD,  per  propof.  3 1 .libr. 
I i refultabit  per  nolbum  lemma  :.  ad  lib.  4. 
• r^angulum  AF , Tub  AC  iSt  AE  vel  AB;  & 
rediangulum  CD,  fub  CB  & BD  vel  AB 
tota. 

Demonftratio.  Pert.propof;  libr.S.eftvt 
AC  ad  CB,  ita  rediangulum  AF  ad  rcAan- 
gulum  CD ; fed  per  conHruSionem  ifta  re- 
diangula  funt  fub  datis  redis ; er^o  manife- 
ftujn  eft  lemma  propoGtum; 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

t^dm  itti , ttU  n minor  fm  ni.  mnurem  , iu 
nOnngntmn  fui  uin  & mmert  fnrit , ni  r(- 
Bnngulum fub  tttn  & anitre  fnrtt. 

HOc  enim  manifedum  ex  oftenlis;  St  per 
cduucrHonem  rationis , iuxia  corollar. 
prop.  4.  libr.  5, 

L E M M A III. 

Si  (int  duae  reAae  lineae  inaequales, 
minor  autem  lecetur  bifariam: 
erit  redbangulum  fub  ipfis  con- 
tentum , duplum  redanguli, 
quod  fub  maiori  linea,  & di- 
midia parte  minoris  contine- 
tur. 

rif  194.  Q vppofitio.  Du*  Cnt  data:  redae  lineae 
*'  i3  AB  maior,  BC  minor,  & minor  BCj  bi- 
forium feda  in  D.  Dico  redangulum  AB, 
BC  , duplum  ellc  redanguli  fiib  AB  maiore 


linea , 8t  BD  lemillc  minoris  datae  BC. 

Confirudio.  Per  lemma  nofbum  1. ad  iib, 

4.  fiat  redangulum  AC  ex  A£ , BC , & per 
prope^  3 1 .libr,  1 . ducatur  reda  DE  paralleli 
ipfi  AC : refultabit  redangulum  BE  ex  to- 
ta AB,  St  BD  dimidia  minoris  BC. 

Demonllratio.  Per  i .propofit.  libr.  6.  vt 
BC  dupla  eft  ipfius  BD , ita  redangulum  fub 
BC,  AB,  ad  redangulum  fub  BD,  AB,  du- 
plumerit.  quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Ei/itm  intii , & inniot  rtBn  fittlnr  bifnrinm ; erit 
itanngulum  fui  duntui  Jntu  inn^unliiui  un- 
ientum,  iuftum  rtanngutiijuoijiA 
/emip  mniorii.  . 

EAdem  enim  conftrudio , St  dcfflonftra- 
tio  erit. 

PROPOSITIO  XXXIV.  ■ 

Inuenire  duas  re£fas  lineas  poten- 
tia incommenfurabiles  ; qua: 
faciant  compoIItUm  quidem 
ex  ipfarum  quadratis , Ratio- 
nale j Re^ngulum  vero  fub 
ipds  contentum , Medium. 

COnftrudio.  Perpropofi3i.reperiantur_. 

duoE  Redi  bnci  Rationales,AB,CD, 
potentia (blum  commcnfurabiles,ita  vt  ma- 
ior AB, plus  poftic  quim  minor  CD,quadra- 
10  line*  Cbi  longitudine  incommenfurabi- 
lis;  St  per  propofit,  10.  libr,  i . fecetur  bifa- 
riam in  E,  reda  CD.  T ilm  per  lem.a.  prop; 

17.  applicetur  ad  redam  AB  , quam  parti 
quadrati  ex  CD , ( id  eft  quadrato  ex  CE 
iuxta  propof.  ao.  libr.  6.  coroll.  noftrum , ) 
iquale  redangulum  deficiens  figura  qua- 
drata; fitque  illud  quod  AF,FB,  contine-  t 
tur.  Denique  circa  AB  deferibarur  circu- 
lus , cuius  (emilfis  fit  AGB , St  per  11 . prop. 
libr.  I.  erigatur^da  FG  perpendicularis  ipfi 
AB , St  (ecans  circuli  fadi  circumferentiam 
inG;ducanturqueredi  GA,GB.  Dico  re- 
das iftas  AG,GB,  elle  illas  quas  requirit  h*c 
propofitio. 

Demonllratio.  Reda  AB  cum  plus  poflit 
qulm  reda  CD , quadrato  redi  fibi  longi- 
tudine incommenfurabilis ; & applicatum 
eft  ipfi  AB  , redangulum  fiib  AF  , FB, 

iquale 
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aquale  qiiartx  parti  qiladrati  cxCr>,dcfi- 
licns  figura  quadrata  : erit  per  propof.  19, 
AF  ipfi  i H,  longitudine  incommcnfiirabi- 
Iis:  Hftvcro  per  kmma  i.  propof.  anteced. 
vt  AF  ad  FB,  ita  reftangulum  fub  AB,  AF, 
ad  rtftangulum  fub  AB  , FB;  rcftangulum 
vcr6  fiib  AB  , AF  , xquaic  quadrato  ex  AG; 
& rcftanculum  fub  AB,  FB,  quadrato  ex 
GB  .vquaL,  per  fcm.i.cit.  propof.  Teo  quod 
angulus  AGB , fit  rt£luspcr  propof.5t  Jibr, 
5.  ideocjuc  rcdangulum  AGB  rcttangii- 
lum.  ) Lrgocrit  vt  A F ad  FB,  ita  quadra- 
tum ex  AG  ad  quadratum  cx  GB , per  7,  & 

1 1.  propof  libr.  5.  fid  AF  , l'B,  fune  longi- 
tudine fibi  incommcnfurabiles  ; ergo  per 
propofit.io.  quadrata  cx  AG,  GB,  erunt  in- 
commtnfurahilia;  & per  4.  defin.  redtx  AG, 
GB  , potentia  incommcnfurabiles.  inucni- 
mus  ergo  id  quod  primo  propofitum  erat. 

Qjoniam  autem  Quadratum  Rationali 
AB,  eft  Rationale;  & per  propofit.47.  lib.i, 
xquale quadratis  fimul,  rciSarum  AG  , GB; 
erit  etiam  compolitum  cx  ipfis  quadratis  rc- 
iSiarum  AG , GB,  Rationale:  aeque  ita  pro- 
bata erit  prima  conditio  rcquifiia inuenta- 
rum  rtftarum  AG,  GB. 

Pratcrca.quiapen.lcm.propofit.prxced, 
FcAanguIum  fub  AF , FB,quod  xquale  eft 
faftum  quadrato  ex  CE,  xquale  eft  quadra- 
to ex  FGjerum  quadrata  ex  FG,  CE,xqua- 
lia,  & proinde  per  corollar.  noilrum  4.  ad 
propofit.  46.  libr.  i . redx  FG , CE , xqua- 
ies:  cum  ergo  CD  dupla  fit  ipfius  CE,  erit 
pcT  7.  propofit.libr.  5.  etiam  rc^la  CD  du- 
pla ipfius  1 G.Ergoiuxtaltmma  3.propofir. 
prxced.  redang’ulum  fub  AB,  CD  , duplum 
erit  rcftanguii  fub  AB,  FG : fcd  per  propof 
la.  reftangulum  fub  AB,  CD,  Rationali- 
bus potentia  tantum  commenfurabilibus 
contentum,  eft  Medium ; igitur  & redangu- 
lum  fub  AB,  FG,  illi  commcnfurabilc,  cum 
eius  femiflis,  Medium  eftpercoroll.  propof 
24.  Sedrcdangulofub  AB,FG,  per  Icm. i, 
propof  antcccd.  efi  xquale  redangulumfiib 
AG,  GB : crgoredangulum  fubGB,  AB, 
Medium  erit  : qux  erat  fecunda  conditio 
dcmonftranda,  inuentarum  duarum  reda- 
rum. Atque  propofitum  impleucrimus  ac 
dcmonllrauerimus. 


lemMa  nostrvai 

. T. 

Fieri  poteft,  vt  duo  fpacia  Irratio- 
nalia componant  Ipatium 
Rationale. 

COn^}^llL^io.  Rationalis  re^^a  AB  expo- 
natur; Jtiluo  numeri  C'6,  D.j,aliu- 
mantur , quorum  maior  habeat  rationem  ad 
minorem  quam  quadratus  mimerUs  ad  nu- 
merum quadratum  : fiatqiie  vt  C ad  D , it* 
quadratum  ex  AB,  ad  quadratum  ex  AE;  &: 
per  propof.  libr.i . fuper  .^B  defribatur 
AG  quadratum ; & ex  piindlo  E educatur 
redta  EF  poralteJa  lateri  BG  quadrati;  flc  rc- 
fu Itabit  rctftangulum  AF,ex  tota  AB,&  AE 
part.r  redae  AB  ; & BF  aliud  rectangulum 
cx  tota  AB  , & parte  cius  EB.  Dico  fpatia 
s s rlle  Ittationaiia  & componere  Ipa- 
tium AG,  Rationale. 

Demonllratio.  Cum  fit  vt  C ad  D,  iu 
quadratum  ex  AU  ad  quadratum  ex  AE;& 
non  fit  C ad  D , vt  numerus  quadratus  ad 
numerum  quadratum  ; erunt  per  propofit. 
9.  latera  AB,  AE , didorumquaclratorura 
non  habentium  proportionem  vt  numerus 
quadratus  ad  numerum  quadratum , longi- 
tudine incommenfurabilia : Quare  cum  tota 
AB,  longitudine  fit  incommcnfurabilispar- 
ti  AE , erit  eadem  AB , & reliqua  EB  longi- 
tudine incommenfurabilis  pcrcoroll.  prop. 

1 7.  Sed  per  propofit.i . libr.6.  ell  vt  AB  ad 
AE  , ita  quadratum  ex  AB,  ad  rcflangulum 
A F ; ergo  cum  AB,  AE  fint  incommenfur*- 
bilcs  longitudine , erunt  incommenfurabili* 
quadratum  cx  AB,  & rcdangulum  AF,pcr 
I o.  propofit.  Igitur  quadrato  cx  AB  exillcn- 
te  Rationali , co  quod  AB  pofiu  fit  Rauio- 
nalis,  erit  AF  fpatium  dido  quadrato  in- 
commenfurabile  , Irrationale,  perdefinit. 
10.  Eodcmdifcuriu  probabitur  Ipatium  Bf" 
elle  Irrationale.  Ergo  quia  AF,  BF,  fiunt  Ir- 
rationalia j & componunt  quadratum  ex 
AB,  manileftum  eft  propofitum. 


lemma 
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3 1 2 Commentarm  in  Lihrum  Decimum 

pulum  fub  AB,  CD,  fii  per  conftrudionem, 

LEMMA  NOSTRV  M RationalcjCrita^Rcdtingiaum  lubABJC, 

illicommenfurabilc,  etiam  Rationale.  Ve- 
rum per  lem.  i.  prop.33.rciftangulo  flib  AB, 
FG , eft  icejuale  rcAanguIum  fub  AG , GB, 
ergo  & Rciftangulum  fub  AG,GB,erit  Ra- 
Fieri  poteft  , VC  duo  fpatia  Ratio-  tionale.  Oltcndimus  autem  compofitum  ex 

}•  r ^ quadratisipfarum AG,GR,elIcMcdium;cr- 

n'5li'i  rr\mnnnonr  Inarnim  » , »_ 

go  dux  reCtx  AG,(jB,  probate  potentia 

incommcnfurabiles, efficiunt  compofitum  ex 
earum  quadratis.  Medium  ; A:  ledtangulum 
fub  cifdcm,  Rationdes.  quod  erat  impera- 
tum. 


nalia,  componant  fpatium 
Rationale. 

p-  *Qij  Q AF,  IB,  Rationalia  fpatia  compo- 
**  ^ nentia  quadratum  ex  AB : Dico  quadra- 

tum cx  ABcompofitum  ex illisfpatiisduo- 
bus  Rationalibus  efle  Rationale. 

Demonrtratio.  Cum  dentur  AFjFB, Ra- 
tionalia fpatia,  erunt  inter  fccommenfura- 
bilia,  per  i z.  prop.  cum  fint  Quadrato  alicui 
Rationali  commenfurabilia  dtfiunftiuc,  iux- 
tadef.^.  erit  per  prop.  i6.  & toiumquadra- 
tum  cx  AB  compofitum  cx  ipfis  AI-,  H5, 
vtriqae  eorum  commcnfurabile:  ergo  etiam 
quadratum  cx  AB  erit  Rationale  per  citat, 
definit.  9. 

PROPOSITIO  XXXV. 

Inuenirc  duas  redtas  lineas  poten- 
tia incommenfurabiles  quae 


PROPOSITIO  XXXVI. 

Inuenirc  duas  redtas  lineas  po- 
tentia incomcnlurabiles  ;qux 
faciant  compofitum  cx  ipfa- 
rum  quadratis  Medium;  & re- 
dlangulum  fub  ipfis  conten- 
tum, Medium,  incommtnfu- 
rabile  compofito  ex  ipfarum 
quadratis. 

COnflrudtio.  Confulatur  figura  propof.  FiM^f 
34. Dux rcctx iinex Medix  AB,CD,  * 


faciant  compofitum  quidem  «periantur  pptentii  folum  coramcnfunbi- 
. ^ ^ * , • nj  I-  ics,qux  Medium  contineant , ita  vt  maior 

CX  ipla,ru  <1143.013.^5^1601111113  ab,  pluspoflirquamminorCD, quadrato 
Rci5i:3ngulum  vevo  fub  ipfis  fibi  longitudine  incommcnfurabilis, 

^ 1)  • j ^ idqueper  prop.  j 5,  Dcmumaflumanturrcli- 

COntCntUITl , K3tlon3le.  quaconftru(!;nonisadpropon34.Dicore(5las 

AG,GB,efIc  rcdtasquxfitar. 

fit  I9<  Onftru6iiw.  Confule  figuram  propof.  Demonfiratio.  Vtin  cit.  prop.34.  proba- 
V^prxccd.  34.  Inquire  per  prop.  31.  duas  bimus  reflas  AG,GB,clTcpotcntiaincom- 
Medias  AB,Cb,porentiatJntumcommen-  menfurabiles.  Veriim  quia  quadratum  ex 
furabilcs,  qu.e  Rationale  contineant,  ita  vt  AB  Media,  eft  Medium;  & per  47.prop.Iib. 
maior  carum  AB  , plus  poftit  qu3lm  minor  ‘ " ‘ " 

CD, quadrato  line.r  longitudine  fibi  incom- 
mcnfurabilis ; In  fumma  aflumantur  reliqua 
tonftru^bonis  ad  propof,  34.  cit.  erunt  AG, 

GB,  linexquvfitx. 

Dcmonftraiio.  Simili  artificio  quo  in  illa 
propof. prxccd.  prohauimus  redas  AG,  GB, 


I. quadratis  redarum  AG, GB, aquale  jerit 
A compofitum  ex  illis  quadratis  redarum 
AG,GB,  Meelium.  Simili  modo  vti  in  cit. 
prop.  oftehdcmus  redangulum  fub  AB,CD, 
duplum  cfte  redanguli  fub  AB,  FG,  ideoque 
cflc  inter  fe  corhmcnfurabilia  ifta  duo  fC- 
dangula.  Igitur  quia  ex  conftrudione  re- 


j>otcntin  eflc  incommenfurabiles.  Tum  quia  dangulum  fub  AB,CD,  Medium  eft , erit 


quadratum  ex  AB  Media;  cum  fit  xquaie 
quadijptis  redarum  AG , GB , per  prop.  47. 
libr.  I . Medium  eft,  erit  quoque  compofitum 
ex  illis,  etiam  Medium  , vti  ibidem  oftendi- 
mus.  Eodem  modo  vt  in  cit.  prop.  probabi- 
mus rcdanculum  fub  AB,  CD,  dtmiumefle 
redanguli  (ub  AB  , FG;  ideoque  cflc- 


etiam  redangulum  fiib  AB , FG  , etiam  Me- 
dium ;&  redangulum  fub  AG,  GB,  xquale 
praxlido  fub  AB,  FG,pcr  i.lera.propof.33. 
etiam  Medium, per  coroll.prop.24, Quia 
tem  reda  AB  eft  longitudine  incommenfu- 
rabilisipfi  CD , Aeuiciu  CD  tft  CE  longi- 
tudine tommenfurabilis,  vtpotc  fubdufua; 


menfurabilia.  Igiturquandoquidcmrcdan-  truntpcrprop.i  5.  AB, CE,  (ongitudii 
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commenrunbilcs : verum  vt  AB  ad  CE , ita 
cftper  lemm.  j. prop.  1 9.  quadratumex  AB 

ad  redangulum  fub  AB , CE , hoceftad  re- 

aangulumfub  AB,FG,  hoc  eft  fub  AG,GB, 
{ funt  enim  reSangula  fub  AB,FG,fub  AG, 
GB,  squalia  per  lemm.l.prop.5  jOErgoper 
t o.  prop.  quadratum  ex  AB  incommertfura- 
bile  erit  redangulo  fub  AG , GB.  Fecimus 
ergo  imperatum. 

LEMMA  NOSTRVM. 

Fnuenirc  duas  Medias  longitudi- 
ne & potentia  incommen- 
furabiles. 

probauimus  tSm  corapofitum  ex 
V/  quadratis  redarum  AG,  GB,  quim  re- 
dangulum  fub  ipCs  cfle  Medium , & hoc  illi 
compofto  incommenfurabile ; erunt  etiam 
lineae  potentes  illud  Medium  compofitum,& 
hoc  redanpium  Medium , Mediae  incom- 
menfurabiics  t^m  longitudine,  quam  potci>. 
tia.  Nam  fi  potentia  commcnfurabilcseflent, 
«iam  carum  quadrata  fimul,  hoc  eft  compo- 
Ctum  ex  quadratis  redarum  AG,  GB,  & rc- 
dangulum  fub  AG , GB , commenfurabilia, 
contra  hypotheCm.  Quare  fi  fumatur  AB, 
potens  compofitum  ex  quadratis  AG,GB,& 
alia  redaimtens  redangulum  fub  AG , GB, 
id  eft  media  proportionalis  inter  AG , GB- 
inuent*  erunt  du*  Medii,  & longitudine  & 

potentiaincommenlurabiles,  primum  autem 

reperiemus  per  lemma  propofi  14.  fecundum 
vero  per  prop.  1 j . lib.£.  nam  quadratum  hu- 
ius erit  squale  rcdangulo  fub  AG,  GB.  Fe- 
cimus ergo  imperatum. 

Notandum  eft,  fequentes  propofitiones 
yfqucad  4.  agere  dadiuerfis  lineis  Irratione- 
UDUS,  ortum  (umentes  per  comparationem, 

• ad  diftinftioncraaliarum  multarum, pe- 

culiari bus  vocabulis  denominabit,  ita  vt  lint 
vcluti  definitiones. 

PROPOSITIO  XXXVIl. 

Si  duae  Rationales  potentia  tan- 
tum commenfurabilcs  com- 
ponanturjtota  Irrationalis  erit. 
Vocetur  autem  ex  binis  nomi- 
nibus. 

'V  97.  C Vppofitio  & c6ftrudio.Dat*  dui  Ratio- 
nales ABjBC.potcntiafolum  commenfu- 


rabilcs, fint  compofiti  in  vnrrcda  ABC 
Dico  totam  .\C , cfle  Irrationalem  , quam 
vocat  Euclides  ex  binis  nominibus,  quafi 
finguli  illa  componentes  cfllnt  cius  partes, 
maior  & minor;  quas  tamen  nomina  vodat, 
ad  definitionem  rctlc  diuifx-  extrema  Sc  me- 
dia rarione  in  duas  pattes,maiorcm  St  mino- 
rem. hoc  igitur  deinceps  intefligatur. 

Dcmonllratio.  Cum  detur  AB  longitudi- 
ne incommcnfurabilisipfi  BC;&r  fitper  lem- 
ma propof.  51.  vt  ABad  BC,ita redangulum 
xub  AB,  BC,  ad  cjuadratum  BCjcfit  per  i o, 
prop.redangulum  fub  AB,  BC,  (Juadrato  cx 
BC  incmnmenfurabile  : fed  rcdangulo  fub 
AB , BC , eft  commenfurabilc  eius  dupliim, 
nimirum  quod  bis  continetur  fub  AB,BC;!Jc 
quadrato  cx  BC , eft  commenfurabilc  redi 
AB,  ( fiintenim  Rationalia  ) idcoque  per 
propof.  1 6.  &:  compofitum  cx  quadratis  reda- 
rum AB,  BC , eidem  quadrato  ex  BC,  eft 
commenfurabilc:  ergo  per  prop.  14.  & quod 
bis  continetur  fub  AB,  BC,  erit  incommen- 
furabilecompofito  ex  quadratis  redaru  AB, 
BC.  Cum  autem  per  prdp.4.  libr.  2.  quadra- 
tum cx  tota  AC , fit  iqualc  quadratis  reda- 
rum AB,  BC,  & rcdangulo  bis  fub  AB,  BCj 
erit  copofitum  ex  coqiiod  bisfub  AB,|BC,8c 
cx  cfipofito  quadratorum  redarum  AB,  BC, 
id  eft  quadratura  totius  AC,  compofitocx 
quadratis  AB,  BCrcdarum,incommcnlura- 
bilc  eri  t per  prop.  17.  Eft  verd  compofitum  ex 
quadratis  redarum  AB,BC,  Rationale,cim 
IU  probatum  commenfurabilc  quadrato  Ra- 
tionali ex  BC,  iuxea  def.  9,  Ergo  quadratum 
cx  AC , quadrato  Rationali  ex  BC,  incom- 
menfurabile,  erit  per  def.  i o.  Irrationalci  vn- 
dc  & re^a  AC  Irrationalis  erit  per  dcBn.i  i» 
Vocetur  autem  iuxta  Euclidis  mentem , hu.- 
lufmodi  linea  AC  Irrationalis,  compofita  ex 
duales  Rationalibus  potentia  folum  com- 
menlurabilibus ; cx  binis  nominibus , fcu  vt 
alij  Commentatores  voliint  Binomium,quia 
ex  duabus  Rationalibus  lineis  potetia  folum 
comcnfurabilibus;  veiuti  exduobus  nomini- 
bus componitur.  Demonftrauimuscrgo  pro-. 
po(itum,&  cxplicauimus  quid  fu  Irrationalis 
irnea, vocata  cx  binis  nomini  bus,velbinomiu. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Ex  dtuhtu  RMioHdliltut  potmiJt  Jolum  commtnfu- 
TdbiUhui , pmudmur  duA  linu  IrrAttorutUs. 

Nimirum  Binomium,fcu  ex  binis  nomi- 
nibus,^cr  illam  propof.  37*  &Media, 
per  prop,  22.fi  media  proportionalis  reperia- 
tur  inter  duas  datas  Rationales  potentia  fb- 
.^^"^^cnfurabiles  reperiatur  per  prop. 

P d p R O- 
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PROPOSITIO  XXXVIII. 

Si  dux  Medix  potentia  tantum 
commenfurabiles  componan- 
tur , <jux  Rationale  conti- 
neant : tota  Irrationalis  erit. 
Vocetur  autem  ex  binis  Me- 
diis prima. 

SVppoCtio  & conftruflio.  Data  fint  dua 
Medi*  AB , BC  , in  vnam  reftam  AC 
compoiic*,  fintaue  ili*  du*  potentia  tan- 
tum comtnenfuraoiles.  Dico  totam  AC  ede 
Irrationalem;  & vocandam  ex  binis  Mediis 
primam  , vel  vt  alij  Interpretes  volunt  Bi- 
mediale  prius  aut  primum. 

Demonliratio.  Per  propof.  J i . lerom.  i .cft 
ABadBCjVt  refiangulum  fub  AB,BC,ad 
quadratum  ex  BC ; funtque  AB , BC,  longi- 
tudine incommenfurabiles  ex  datis;  ergo  per 
IO.  prop.  rcAangulum  fub  AB,  BC,  & qua- 
dratum BC  , erunt  incommenfutabilia.  Ve- 
rum cum  AB , BC,  fint  potentia  commenfu- 
rabiles ex  datis , erunt  ipfarum  quadrata 
commenfurabilia;  ideoque  Sc  per  propof.  1 6, 
compoCtumexipfarumquadratis,commen- 
Ibrabile  erit  quadrato  ex  BCscrgo  reSangu- 
lo  fub  AB,BC,commenfurabilc  eft  quod  fub 
AB , BC , bis ; & quadrato  ex  BC  eft  com- 
mcnfurabilc  compoutum  ex  quadratis  rcAa- 
rum  AB,BC. Igitur  & reSangulum  fub  AB, 
BC , bis , & compoGtum  ex  quadratis  refla- 
rum  AB,  BC,  incommenfurabilia  erunt,  per 
prop.14.  Ergo  compofitum  ex  quadratis  re- 
ftarum  AB , BC  , & fimul  redlangulum  bis 
fub  AB,  BC,  id  eft  quadratum  ex  AC,  quod 
per  4.prop.libr.2.huic  compoCto  eft  squale, 
incommcnlurabile  etiam  erit  re^ngufo  fub 
AB , BC , bis,  per  7.propof.  Eft  vero  eidem 
refiangulo  bis  fub  A ^ BC,  commenfurabile 
rcdlangulum  Icmcl  fub  AB , BC ; ergo  per 
prop,  I j , quadratubn  cx  AC , incommenfu- 
rabile  erit  reSangulo fub  AB,  BC.  Datur 
verd  redtangulum  ftib  AB , BC , R.ationale; 
igitur  per  10,  prop,  quadratum  ex  AC , erit 
Irrationale ; & refla  AC , Irrationalis  per 
defin.  II.  Vocetur  vero  ex  binis  Mediis  pri- 
ma, vel  vtalij  volunt  Bimcdialc  primum. 
Dcmonftrauimus  ergo  propofitu». 


f 


LEMMA.  ' 

Quod  fub  linea  Rationali,&  Irra- 
tionali , continetur  Re£tangu- 
lum  j Irrationale  eft. 

Vppofitio.  Rcftangulum  DB , conten-  Fw.iyg. 
tumfit  fublinca  AB  Rationali , & lrra> 
tionali  BC.  Dico  iprura  cfle  Irrationale. 

DemonlVatio.  Nam  (t  fuerit  Rationale, 
ipfum  efHciet  ad  Rationale  AB  , applica- 
tum , latitudinem  BC  Rationalem  > iuxta 
propof.  z I . hoc  vero  abfurdum  eft , cum  po- 
natur BC  Irrationalis,  ergo  re^ngulum 
DB  non  Rationale,  fed  Irration^e,  quod 
erat  dcmonllranduni. 

PROPOSITIO  XXXIX. 

Si  dux  Medix  potentii  tantum 
commenfurabiles  componan- 
tur , qux  Medium  contineant; 
tota  Irrationalis  erit. 

Vocetur  autem  ex  binis  Mediis 
fecunda. 

Vppofitio.  Datae  duae  Medie  AB,  BC,p^  j.a, 
potentia  tantum  commenfurabiles , fint 
compofitein  vnam  totalem  AC,c6tineant- 
que  Medium : Dico  totam  AC  efie  Irratio* 
nalcm,  quam  vocat  Euclides  ex  binis  Me- 
diisfecundam , vel  eius  Interpretes  nonnul- 
li , Bimediale  fecundum. 

Confiruiftio.  Exponatur  enim  Ra)ionalis 
DE , ad  quam  per  lemma  nofirum  t.  propof. 

22.  applicetur  Redangulum  DF  , equale 
quadrato  ex  AC ; & compofito  ex  quadratis 
redarum  AB,  BC,xqualc  alterum  DG,ap-  , 
plicetur  ad  eandem  DE. 

Demonfiratio.  Per  4.propof.libr.2.  CQtn 
quadratum  ex  AC,  fit  xquale  quadratis  re- 
darum AB,BC,&:  redangulo  bis  fubcifiiem 
BC  , AB ; erit  reliquum  HF,  reliquo  redan- 
gulo  quod  bis  fub  AB,  BC,  continetur.Quix 
autem  per  fuppofitionem  rcdangulum  fub 
AB,  BC , Medium  efi ; erit  redangulum  bis 
fub  AB,  BC,  ei  c6menrurabile,hoc  HF  Me-« 
dium,  per  coroll.  prop.24.  ^nfuper  quia  qua- 
drata Mediarum  AB,6C, potentia  commen- 
furabilium , commenfurabilia  funt , erit  per 
propof  1 6.  compofitum  ex  illis,  videlicet  re- 
daneulum  DG,  vtriuis  ipforum  commenfu- 
rabile: at  vtrumque  quadratorum  «x  Mediis 
AB,  BC,  Medium  cfi;  ergo  per  coroliar.cir. 

prop. 
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propof.  24.  & DG  Medium  erit.  Ciim  vero 
per  prop.  54«libr.  1 .refta  xqualis  Ka- 

tionali  DU,  Media  DG,  HI- , applicentur 
ad  R-itionalcra  DE,  erunt  per  prop.  23,  eo- 
rum latitudines  EG  ,GF , Rationales , ipfi 
DE , longitudine  iocomnKnfur.ibilcs.  Pr^- 
t^rcaejuoniam  AB, BC,  longitudine  incom- 
mcnfurabilcsruntjcftquc  per  lemma  3.  prop.^ 
19.  vt  AB  ad  e B,jta  quadi  arum  ex  ABad 
re^tangulumfub  AB, BC, erit  quadratum  ex 
AB  iacommenrurabile  rcftangulo  fubAB, 
BC,pcrpropofit.io.  Sedouadratoex  ABeft 
probatum  commeofurabile  compofitum  ex 
quadratis  rearum  AB , BC , & ex  eo  quod 
continetur  bis  fub  AB,  BC,  reftangiilo;crgo 
per  prop.  1 4. erit  & compofitum  ex  quadratis 
redarum  AB,  BC  , id  eft  redangulum  D(i, 
incommcnfurabile  redanguio  bis  fub  AB, 
BC, nimirum  rcdangulo  HF.  Cum  igitur 
per  I .prop.libr.<5.  fit  vt  DG  ad  HF , ita  EG 
ad  GF,  erit  per  prc^.  10.  EG  ipfiGF,  longi- 
tudine incommenfurabilis.  Probatx'  vero 
fune  ipr«  EG  ,GF  , Rationales : Rationales 
ergo  EG,  GF,  potentia  erunt  folumcom- 
menfurabilcsddcoque  per  prop.  57.  tota  com- 
pofita  £F,  irrationalis  erit : & proinde  per 
lemma  przcedcns,  DF  contentum  fub  Ra- 
tionali D£,dc  Irrationali EF , erit  Irraiio- 
nalc^dcoque  etiam  & quadratum  ex  AC,ip' 
(IDF  xquale,  erit  Irrationale.  Igiturreda 
AC  erit  per  defin.  1 1.  Irratiowdis.  Vocetur 
autem  ex  Euclide,  ex  Mediis  fecunda, vel  vt 
aliis  arridet  Bimcdiale  fecundum»  Demon- 
Brauimus  ergo  propofitum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Affofite  huiufmodi  ftcMur  tx  binu  Mtdm 
fttundd^O'  diu  pT4(tdm  ex  bink  M/dik  pri- 
ma. quia  RjmondU  tft  priui  natura  & 

9ftffne  qu^  Med$um. 

L E M M A. 


& fumaturper  3. prop. lib.irrcdaBCxqua- 
lis  minori  hD;cnt  AC  exceifus  maioris  AB, 
fiipra  minorem  BD;  Dico  quadrato  recta- 
rum AB,  BD  , fimul  Bimpta  cflc  maiora  re- 
dangiilo  bis  fub  AB , BD  , quadrato  redi 
At. 

Dtmonnraiio.Pcr  7.prop.lib.2.cum  qua- 
drata ex  AB,  UC,  aqualia  firt  redajigulo 
bis  fub  AB  , BC  , 6l  fimul  quadrato  ex  AC, 
efiquc  BC  arqualis  ip»fi  HDjcriint  ctiamqua- 
drata  redarum  c\  A B,  BD , Aqualia  redan- 
guk)  bislub  AB , BD,  quadrato  fimul  ex 
AC.  Igitur  quadrata  redarum  AD,  BD, ma- 
iora funt  rcdangulo  bis  fub  AB , BD , qua- 
drato redi  AC.  quod  erat  propofitum. 

e O R O L L A R X M. 

St{la  linu  reUu  non  btfdriam  : quadrata  parttum 
inaqutlium  fimul  jumpu  , /implutter  funt 
viMora  rUtan^ule  bu  tonunto  fub  par- 
tibiu  illu  inaquaUbut, 

O stendimus  enim  illa  quadrata  efle  ma- 
iora illo  rcdangulo  bisfumpio,  qua- 
drato I i nci  exceflu  s maioris  partis  fupra  mi- 
norem j ergo  fimpliciter  erunt  maiora  dido 
rcdangulo  bis  fumpto. 

PROPOSITIO  XL. 

Si  duae  redrJE  line*  potentii  in- 
commenfurabiles  componan- 
tur, qu*  faciant  compofitum 
quidem  ex  ipfarum  quadratis, 
Rationale  •,  quod  autem  fub 
ipfis  continetur, Medium : tota 
redVa  linea  Irrationalis  erit. 
Vocetur  autem  , Maior. 


Si  refta  linea  non  bifariam  lece- 
tur;  erit  compofitum  ex  qua- 
dratis partium  maius  quam 
rcdfangulum  fub  partibus  bis 
comprehenfum, quadrato  eius 
linea:,  qua  maior  pars  mino- 
rem fiiperat.  • 

SVppofitio.  Sedafitreda  AD  inB,non 
biXarUm,fiti^uemaioi  AB,quamBDj 


SVppofitio»  Compofiti  fintinvnamre- 
dam  AC, dui  rcdi line®  AB,  BC,  po- 
tentia incommenfurabilcs , efficientes  com- 
pofitum ex  ipfarum  quadratis,  Rationalc;& 
rcdangulumfub  ipfis  contentum , Medium. 
Dico  totam  redam  A C,cllc Irrationalem, 
vocandam  cx  mcnic  Euclidis  Maiorem. 

Demonftratio.Quia rcdangulumfub  AB, 
BC , datur  Medium , erit  pcrcoroll.propofi 
24.  rcdangulum bis  fub  AH,  BC,  illicom- 
mcnfurabilc  , Medium  *,  ideoque  Irratio- 
nale. Datur  verd  compofitum  ex  quadratis 
redarum  AB , BC  , Rationale  ; ergo  per 
Dd  a 10, 
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10.  def.  erit  incommenfurabile  redangulum 
bis  fub  AB  y BC,  compofito  cx  quadratis  re- 
giarum AB,  BC  : Igitur  per  prop,  17.  & re- 
^angulum  bis  fub  AB , BC  , vn^  cum  qua> 
dratis redarum  AB,  BC,  id cft quadratum 
cx  AC  iuxta  prop.4.  libr.i.  incommenfura- 
bilc  erit  compolito  cx  quadratis  redarum 

AB,  BC  : Icd  ponitur  hoc  compofitum , Ra- 
tionale, erit  ergo  per  lO.dcHn.quadratum  cx 

AC, illi  incommefurabile,  lrrationalc;idco- 
que  per  deh  1 1 .^eda  AC,  Irrationalis.  De- 
nominetur autem  Maior  , quia  cumpoflat 
quadrata  duoquadrata  ex  AB,BC,&  redan- 
guium  bis  fub  AB,  BC,  compofitum  cx  qua- 
dratis redarum  AB,BC,  maiuscft  redangu- 
lo  bis  fub  ABjBC,  per  coroll.  lemmatis  prar- 
cedentis.  Cumque  compolitum  cx  quadratis 
redarum  AB,UC,  Rationale  fit, rcdangulum 
vero  bis  fub  AB,  BC,  Mediumjredac  voca- 
bitur AC  Maior , quia  ab  Rationali  quod 
maiuscft,  nomen  conuenit attribuere.  Pro- 
bauimus  ergo  propofitum. 

PROPOSITIO  XLI. 

Si  diuc  r»5lje  line*  potentia  in- 
■ commenfurabiles  componan- 
tur; qu*  faciant  compofitum 
quidem  ex  iplarum  quadratis 
Medium ; quod  autem  fub  ip- 
I fis  continetur, Rationale : tota 
re6fa  linea  erit  Irrationalis. 
Vocetur  autem  Ratioiule  ac  Me- 
dium potens. 

SVppofitio.  In  vnamrcdam  AC,compo- 
fitf  (int  du£  redf  lines  AB,  BC, poten- 
tia incommenfurabiles,  clHcicntes  compofi- 
tum ex  ipfarum  quadratis,  Medium  & rc- 
dangulum fubipfis  Rationale.  Dico  totam 
redam  AC  dic  Irrationalem, nuncupandam, 
Rationale  ac  Medium  potens. 

Demonftratio.  Quia  compofitum  ex  qua- 
dratis redarum  AB,  BC,  datur  Medium;  & 
quod  continetur  fub  cilHcm  redis  bis , datur 
Rationale,  quod  eius  dimidium  nempequod 
coniineturiemel  fub  AB,BC,  Rationale  de- 
tur; erit  per  dd.  i o.  compofitum  ex  quadra- 
tis redarum  AB,BC,  incommenfurabilcre- 
daogulo  bis  fub  AB,  BC:  ergo  per  prop.  17, 
& compofitum  cx  quadratis  redarum  A^ 
BC,  vnd  cum  redangulo  bis  fub  AB,  BC,  id 
cft  iuxta  prop.4.Iib.2.quadratumreds  AC, 
incommcnfurabilc  erit  redangulo  bis  fub 


AB, BC.  Quandoquidem  igitur  redangu- 
lum  bis  fub  AB,  BC,fit  Rationale,  erit  per 
io.defin. quadratum  ex  AC,  illi  incommcn- 
furabilc , Irrationale ; & per  defin.  1 1 . reda 

AC , Irrationalis.  Vocabitur  autem  Ratio- 
nale ac  Medium  potens;  quia  poteft  Medium 
nempe  compofitum  ex  quadratis  redaruni 
AB,  BC ; & Rationale,  id eft  rcdangulum 
bisIubBC,  AB.  conuenit  ver6  Rationale 
anteponi  Irrationali.  Demonftrauimus  ergo 
& cxplicauimus  propofitum. 

^PROPOSITIO  XLII. 

Si  dux  retffx  linex  potentia  in- 
commenfurabiles  componan- 
tur, qux  faciant  & compofi- 
tum ex  ipfarum  quadratisMe- 
dium , &:  quod  fub  ipfis  conti- 
netur,Medium,  incommenfu- 
rabileque  compofito  ex  qua- 
dratis ipfarum:  tota  re«Sta  linea 
Irrationalis  erit. 

Vocetur  autem  bina  Media  po- 
tens. 

t 

C Vppofitio.  Dus  refts  linei  AB,BC,  po- 
Otcnciaincommenfurabifcs  fintvnamAC  * 
compofiti,  1'aciantque  compofitum  ex  ipla- 
rum  quadratis  Medium,  3c  rediangulumfiib 
eildcm  Medium,  & incommenTur^ilecom- 
pofitoex  quadratis  ipfarumiDico totam  AC 
efle  Irrationalem,  qui  vocanda  fit  bina  Me- 
dia potens. 

Confiruftio.  Ad  expolitam  Rationalem 
DE,  applicetur  rcftagulum  DF  iquale  qua- 
drato cx  AC.per  lemma  noftrum  i.prop.22. 

& compofito  ex  quadratis  ipfarum  redarum 
AB,  BC,  alterum  iqualc  applicetur  DC,pcr 
idem  cit.  lemma. 

Demonflratio.  Quandoquidem  per  4.pro- 
pof.lib.a.quadratum  ex  AC,  eft  iquale  qua- 
dratis panium  AB,BC,&  redangulo  bis  fub 
AB,  BC;  & rcdangulum  DF  aK|uale  cft  qua- 
drato cx  AC,  per  conftrudioaem;erit  per  7. 
prop.Iib.  5.  rcdangulum  DF  iqualecompo- 
fito  cx  quadratis  redarum  AB , BC , & re- 
dangulo bis  fub  AB,BC;  & per  conflrudio-  ' 

nem  m^angulum  DG  iqualc  eft  compofito 
cx  quadratis  ipfarum  AB,Bt,':fi  ex  toto  DF, 
dematur  rcdangulum  DG , erit  reliquum 
HF  iquale  redangulo  bis  fub  AB,BC.  Quia 
vero  tim  compofitum  exquadratisredarum 
AB,BC, 
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AB,  BC  ,id  cftrcdtangulum  DG  ,c]uara  re- 
dangulum  fub  AB,  BC,  idcoqucpcr  coroll. 
prcp,24.quod  biscontinecurlub  AB,  BC.id 
cft  ipfum  HF,  ( c^m  illi  fitcotnmcnfurabilc } 
Medium  datur;  dHcient  per  15.propof.DG, 
HF,  ad  Rationalem  DE,  applicata,  latitudi- 
nes EG,  GF,  Rationales  ipli  DE  longitudi- 
ne incommenfurahiles . Infuper  quoniam 
compofitum  ex  quadratis  redarum  AB,BC, 
hoc  cft  rcdagulum  DG  poniturincommen- 
furabile  rtdangulo  fub  AB , BC  ; & cidem 
redangulo  comenfurabilc  cfl  ipiits  duplum, 
videlicet  quod  bis  continetur  fub  AB,BC, 
videlicet  ipfum  HF;crunt  pcrprop.13.DCJ, 
HF  , incommenfurabilia.  Igitur  per  i.prop. 
libr.S.quia cll  vt  DG  adHF,lta  EG  ad  GF; 
erunt  per  » o.  prop.  redr  EG,  GF,  longitu- 
dine incommenfurabiles  : led  EG , GF,  pro- 
hat.t  funt  Rationales;  igitur  EG,GF,Katio- 
nalcs,funt  potentia  folum  commtnfurabilcs; 
idcoque  iuxta  propofit.  57,iota  EF  cx  ipfis 
compofita  erit  Irrationalis.  FroindcqucDF 
contentum  fub  Rationali  DE,  & Irrationali 
EF,  erit  per  lemma  prop. 3 8.  lrrationale:er- 
go  & quadratum  cx  AC  illi  xqualc,  etiam 
erit  Irrationale;  pcriudcf.  reda  AC  erit 
Irrationalis.  Vocanda  vero  efthrc  reda  AC 
Irrationalis  cx  mcotc  Euclidis,  bina  Media 
potens,  videlicet  compolitum  cx  quadratis 

fianium  eius  AB,  BC,  & rcdanguluro  bis 
iib  AB  , BC.  DcmonOratumigiturcritia- 
tcntuin. 

L E M M A. 

Si  reda  linea  in  partes  inaequales 
fecetur,  «Serurfus  in  alias  par- 
ces inaequales : erunt  quadrata 
partium  magis  inaequalium  fi- 
inul  maiora  quadratis  partium 
minus  inaequalium  fimul. 

ii.ioi.  Q Vppofitio.  Seda  (it  inCin*quaUtcrrc- 
* i3  da  AB,  itcrumquc  inaequaliter  in  D;fint- 
que  priores  partes  AC,C B,  magis  inaequales, 
quam  poBcnorcs  AD,DB:  Dico  quod  fimul 
uimpta  quadrata  redarum  AB,  BC,  Gnt  ma- 
* iora  limul  quadratis  redarum  AD,  DB. 
Conllrudio.  Per  prop.  1 o.  libr.  t . fccetur 
data  AB  reda,bifari^m  in  E;cadetpundum 
ii  medtum , vel  inter  A & D , vel  inter  D 
& B. 

Dcmonftraiio.  PoHto  quod  E cadat  inter 
A & D.Cum  per  5.prop.liDr.i.rcdangulum 
% fub  AC  , CB,  vna  cum  quadrato  EC,Gta?- 


qualcquadrato  ex  EB;tumrcdanguIumfub 
AD , DB , vna  cum  quadrato  ED  , aequale 
fit  quadrato  ex  EB  ; ent  rcdangulum  fub 

AC, CB,vnanim  quadrato  reda;  EC,iqua- 
Ic  rcdangulofub  AD,DB,vnacum  quadra- 
to rcdjr  ED, ptT  i.axio.Iib.i.  quodfiexhis 
squalibus  tollamus  inrqualia  quadrata  , re- 
darum inarqualium  EC  maioris,ED  mino- 
ris ; remanebit  rcdangulum  fub  AC , CB, 
minus  rcdangulo  fub  AD,  DB:  idcoque  per 
prop. 1 3 .lib.  5 .rcdangulum  bis  fub  A C,C B, 
etiam  minus  erit  rtdangulo  bis  fub  AD, 
DB.  lam  verd  quia  ptr  4.  prop.  iibr,  i.  qua- 
dratum cx  AB,  ;rqualcell  quadratis  reda- 
rum AC,CB,&  rtdangulobisfub  AC,CB; 
tum  etiam  quadratis  redarum  AD , DB,  & 
rcdangulo  bis  fub  AD,  DB ; erunt  per  i.ax. 
libr.  I.  vel  9.  prop.  Ifbr.  5.  erit  rcdangulum 
fub  AC, CBjbis,  vnacuiTU(uauratis  reda- 
rum AC,CB,xqualc  rcdangulo  bis  fuo  AD, 
DB,  vna  cum  quadratis  rectarum  AD,  DB; 
cx  primo  ergo  U demamus  rcdangulum  ois 
fub  AC,  CB,  & cx  fecundo  rcdangulum  fub 

AD, DB;quia  illud  rcdangulum  bis  fub  AC, 
CB,  oflcnfum  cft  minus  rcdangulo  bis  fub 
AD,  DB  ; relinquemur  quadrata  redarum 

AC, C  B,  maiora  fimul, quadratis  fimul  fum- 
ptis  redarum  AD,DB.  quod  cratconcludcQ- 
dum  in  hoc  cafu  primo. 

Dcmonflracio  fecundi  cafus.  Dantur  par- 
tes AC , CB,  magis  inxqualcs , quam  partes 

AD, DB;ergo  AD  minor  pofteriorum  maior 
quam  C B minor  priorum ; quare  cum  AE, 
£B  fint  squales  per  conllrudionem,  erit  re- 
liqua £C  maiorquam  reliqua  DE.  Prstcrea 
pcrprop.5.1ib.z.  quia  rcdangulum  fub  AC, 

. CB,  vna  cum  quadrato  red®  EC,  iqualc 
cfi  quadrato  redx  EB ; tum  etiam  redangii- 
lum  fub  AD , DB , vna  cum  quadrato  red£ 
DE,  squale  cA  quadrato  redo:  EB;  erit  per 
prop. 7. lib. 5. vel  i.axio.hbr.i. rcdangulum 
lub  AC,  CB , vrucum quadrato redx EC, 
squale  rcdangulo  fub  AD , DB , vna  cum 
quadrato  redo;  DE.  quare  vti  in  prima , cx 
eifdcm  principiis  reliqua  concludemus. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Etfhm  in  imntdtt,  KtSdn^lum  fub  ms» 

git  insqudibui  f Artibus  mmustru  re^anguh 
fub  furtibut  mmus  mit^UdUbut, 


Dd  3 PROPO- 
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PROPOSITIO  LXIII. 

Quae  ex  binis  nominibus  , ad 
vnum  dumtaxat  pundtum 
diuiditur  in  Nomina. 

.202.  O Vppofitio.  Data  (it  Irrationalis  linea 
3 AB,  cx  binis  nominibus, Ceu  Binomium, 
diuifa  in  punfto  C,  infua  nomina , hoc  cft  in 
panes fuas  AC, CB,  Rationales,  potentia 
tantimcommcnfurabilcs,  iuxta  propof.  57. 
Dico  hanc  re&am  AB,  ad  aliud  pun^m  di- 
uidi  non pode  in  alia  nomina  Teu  panes  qux 
Iciiicct  unt  Rationales  potentia  tantum 
commcnfurabiics. 

Dcmonfb'atio.  Efto  fi  fieri  pofTif,  diuida- 
tur  iterum  in  punfto  D in  fua  nomina.  Pri- 
mum certum cft  nondiuidiinpundloC,  bi- 
fariim;&  neque  in  pundo  D etiam  bifariam; 
nam  fic  AC,CB,vel  AD,DB,  eflent  longitu- 
dine commenfurabiles,  cotra  fuppofitionemi 
debent  enim  elTe  panes  cius  feu  nomina,  po- 
tentia tantum  commenfurabiles.  Secabitur 
ergo  reda  AB  binomium , tim  in  C , quim 
inD,  inxqualiterjideoque panes  AC,CB, 
vel  minus  inxquales  funt,  vel  magis  inxqua- 
les , rcfpedu  panium  AD  > DB : quare  per 
Icmm.prxced.  quadrata  ex  AC,  CB,vel  mU 
nora  iunt  fimui,  quadratis  fimul  redarum 
AD,DB,  vel  maiora : ( partes  enim  AD,DB, 
partibus  AC,  CB,  squales  eCIe  nequeunt, 
vtraque  vtrique,  maior  minori, minor  mino- 
ri $ nam  fic  fecaretur  AC  Binomium  in  ea- 
dem nomina,  contra fuppofitionem. ) Ergo 
fi  ab  squalibus  inxqualia  detrahantur,  cfi 
excefius  refiduorum  squalis  excefTui  ablato- 
rum, per  ax.  1 6,  libr.  i . Et  quadrata  cx  AC, 
CB , vna  cum  redangulo  bis  fub  AC , CB, 
squalia  funt  quadratis  ex  AD,BD,  vna  cum 
redangulo  bisfub  AD , DB,per  i.ax.lib.i. 
eo  quod  per  ^.prop.libr.z.fint  squalia  qua- 
drato ex  AC;  nt  vt  qui  exceflus  fiicric  ablati 
compofiti  cx  quadratis  redarum  AC,CB,& 
ablati  compofiti  ex  quadratis  redarum  AD, 
DB,  idem  plane  fit  reliqui  redanguli  bis  fub 
A C,  C B,  & reliqui  redanguli  fub  AD  , DB: 
Verum  cum  redx  AC,CB,  Rationales  fint 
& ob  id  earum  quadrata  Rationalia  ;crit  & 
compofitum  cx  carum  quadratis  Rationale 
per  lemma noftrum  i.ad  prop,54,igiturcum 
Rationalcfupcrct  Rationale  Rationali,  per 
coroll.  prop.27.  patet  exceflum  compofiti  cx 
quadratis  redarum  AC,CB,Sc  compofiti  cx 
quadratis  redarum  AD,  DB,  cficfpatium 
Rationale.  Excefius  igitur  redanguli  bis 


fub  AC,  CB,  & redanguli  bis  fub  AD,  DB> 
Ipatium  erit  Rationale.  Sed  per  prop.zi.  rc- 
danguluffl  fub  AC , CB , Medium efi ; ergo 
& quod  bis  contineturfub  AC,CB,illi  com- 
menfurabile,  per  coroll.  propof  24.  Medium 
erit.  Simili  difcurfu  redangulum  bis  fub 
AD,  DB,  Medium  ede  concludetur.  Quare 
per  propof.  27.  quandoquidem  Medium  noa 
mperat  Medium  Rationali; non  erit  cxcelliis 
redanguli  bis  fub  AC,  CB,  & redanguli  bis 
fub  AD,DB,rpatium  Rationale,  quod  ofien- 
fumefieOe*RationaIc.  Pugnantia  ergo  cum 
fcquantur  ex  pofitione  aduerfari)  contradi- 
cente aifertioni  huius  propofitionis ; poficio 
illa  falfa  erit , & allertio  huius  propoiitipnis 
vera. 

PROPOSITIO  XLIV. 

Qu.t  ex  binis  Mediis  prima , ad 
vnum  (Juntaxat  pundtum 
diuiditur  in  nomina. 

Vppofitio,  Diuifa  fit  in  C , Reda  AB  cx  F/j.io: . 
.>inis  Mediis  prima,  leu  Bimcdialc  pri- 
mum,in  fua  nomina  vcl  partes  AC,CB,  qus 
fine  Medis  potentia  tantum  commenfurabi- 
les,qus  Rationale  contineant,  iuxea  propoC 
38.  Dico  Redam  AB,  ad  aliud  pundum  di« 
uidi  non  pofic  in  fua  nomina  (eu  partes, quz 
fiat  etiam  finguls  Medis  potentia  folum 
commenfurabiles,  d:  RatiPnalc  continentes. 

Demonfiraiio.  Efto  fi  fieri  pofIit,diuifa  in 
D,in  alia  nomina  AD,  DB.  Ex  eifdem  prin- 
cipiis,vt  in  prxccdenti  propofitione,demon- 
ftrabimus  excefilim  redanguli  bis  fub  AC, 

CB,  & redanguli  bis  fub  AD,DB,cuQdem 
cHc , qui  efi  compofiti  cx  quadratis  redarum 
AC , CB , & compofiti  redarum  AD , DB. 

Verum  excelTus  redanguli  bisfub  AC,  CB> 

& redanguli  bis  fub  AD  ^ DB , eft  Ipatium 
Rationale, vti  nunc  ofiendemus  fic;  AC,CB> 
dantur  cotincre  Rationale,  erit  id  quod  con- 
tinetur bis  fub  AC,  C B , ei  quod  continetur 
fub  AC  , CB,  commcnfurabile.  Rationale; 
Eodeque  artificio  K.ationalccrii  quod  con- 
tinetur bisfub  AD,  DB:  quare  cum  per  co<- 
roll.propaf.27.  Rationalciuperct  RationaU, 
Rationale,  erit  cxcelfus  redanguli  bisfub  * 
ACjCB,  & redanguli  bis  fub  AD,  DB  ,lpa- 
tium  Rationalc.lgicur  excclTus  compofiti  ex 
quadratis  redirum  AC,CB,&  compofiti  cx 
quadratis  redarum  AD,  DB, fpatium erit 
Rationale.  Cum  autem  reds  AC,CB,  Me- 
dix fint  potentia  tantum  commcnfurabiics, 
erunt  earum  quadrata  Media  & commenfu-  ^ 
rabilia; 
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igitur  per  prop.  i^.  copontumexipGs  vtrU 
que  ipforum  comnieQrurabile  erir,  ergo  cum 
vcrumque  (It  Medium , erit  & compoGtum 
ex  ipGs  Medium  per  coroU.prop.z4. 
dem  principiis  probabimus compoGtum ex 
quadratis  redarum  AD  ^ DB,  efle  Medium. 
Sed  per  prop.  Z7.  Medium  non  fuperat  Me- 
dium Rationali ; ergo  excelTus  compoGci  cx 
quadratis  rc^Urum  AC  ,CB,  &compoGti 
redtarum  AD , DB,  non  erit  fpatium  Ratio- 
nale , contra  concelTa.  Cum  ergo  pugnantia 
ftquantur  ex  poGctonc  aduerfarij  contradi- 
cente huic  propontioni/alfa  erit  illa  poOtio, 
& propoGtio  vera  ac  demonUata. 

PROPOSITIO  XLV. 

Qu*  ex  binis  Mediis  iecunda , ad 
vnum  duntaxat  pundtum 
diuiditurin  nomina. 

SVppofitio.  Diuifa  fit  in  C , rcfta  AB  cx 
binis  Mediis  fecunda , vcl  bimediaie  fe- 
cundum, in  fua  nomina  fcii  partes  AC,  CB, 
potentia  folumcommenfurabiles , qux  Me- 
dium cotincant,  iuxtaprop.59.Dico  rcctom 
AB,  non  pofie  diuidi  in  aliud pundum in 
alia  diueria  nomina,  qux fint ii^ca^ Media; 
potentia  tantum  commenfurabiles,  & Me- 
dium continentes. 

Confirudio.  Efiofi  fieri  poiTitdiuidatur 
Bimediaie  fecundum  AB,  in  D aliud  pan- 
dum ab  C , in  fua  nomina  fcu  partes  predi- 
das  conditiones  retinentes:  ofiendemus  vt 
inpropof.45.  quadrata  ex  A C , CB,  maiora 
efic  quadratis  redarum  AD,  DB ; vcl  mino- 
ra. Prsterca  fumpta  £F  Rationali  j ad  cam 
applicetur  cedangulum  £G  squale  quadra- 
to cx  AB,  per  noltrum  lemma  i.propof.zz. 
item  aliud  rcdangulum  £H  a^^ualc  compo- 
fito  ex  quadratis  redarum  AC,  CB:  tunc 
reliquum  IG  xqualeerit  ei  quod  continetur 
bisfub  AC,  CB,  rcdangulo;(  quia  per  4. 
propof.iibr.z.  quadratum  ex  AB,  xqualcefi 
* quadratis  tedarum  AC , CB , & redangulo 
bisfub  AC , CB. ) Simili  ratione  fi  ad  EF 
applicetur  rcdangulum  EK^xqualcquadra- 
tis  redarum  AD , DB,  xquale  erit  reliquum 
LG,  redangulo  bisfub  AD,  DB.  Et  quo- 
niam per  lemm.ptopof.  41. quadrata  ex  AC, 
CB,  inxqualia  funt  quadratis  redarum  AD, 
DB ; erunt  etiam  redangula  £H , EK  ^ illis 
xqualia , inxqualia;  ideoque  redx  FH , FK, 
inxqualcs  erunt.  Prxtere^  cum  quadrata  ex 
AC  , CB  maiora  fint  per  lemmatis  prop.  3 9. 
coroll.rcdangulobis  comprchenfo  fub  AC, 


CB  ; erit  & EH  maius  quini  (G « ideoque 
£H  maius  quam  dimidium  EG,  iucoque  vU 
leriusfcda  FH  maior  dimidio  ipfius  FG.  Si- 
mili methodo  demofirabimus  FK  maiorem 
efle  dimidio  ipfius  FG.  Inxqualcs  ergo  par- 
tes erunt  FH,HG,  partibus  FK,KG,liogiiIx 
fingulis.  lamvcrb  quoniam  AC, CB, Medix 
dantur,  potentiaque  folum  commenfurabi- 
les;  erunt  ^^tarum  quadrata  Media,  & com- 
mcnfurabilia;  ergo  per  i^.prop.compofitum 
cx  ipfis  vtrique  ipforum  commenfurabile 
crii.  Quandoquidem  igitur  vtrumque  ipfo- 
rum cfi  Mtdium , erit  etiam  compontum  cx 
iph.<;;vidclicct  EH  Mcdlum>pcr  coroll.prop, 
24. Eodem  modo  erit  EK  Mediu.Sed  appli- 
cantur ad  Rationalem  EF,ipfaEH,EK,fa- 
ciuntque  latitudines  FH,  FK,  Rationales, 
iffi  £1'  longitudine  incommcfurabilcs,iuxta 
propof.z?.  Eodem  modo  quia  rcdangulum 
lub  AC,  CB,  ponitur  Medium,  erit  & quod 
bis  fub  ACjCB,  continetur,  videlicet  IG  illi 
commenfurabile,  Medium,  per  cit.  corollar. 
prop.  z4.quarcquia  applicatur  ad  Rationa- 
lem HI, erit  HG  Rationalis  ipfi  HI  longitu- 
dine incommenfurabilisjpcr  prop.  1 3. Ex  eif^ 
dem  principiis  demonfirabimus  EG  cflic 
dium,  & KG  Rationalcni ipfi  KL  longitu- 
dine incommcnfurabilcm.  Prxtcrcl  AC, 
CB  , funt  longitudine  incommenfurabiles, 
&c  cftpcrlcmm.j.prop.ip.vt  AC  ad  CB, iu 
quadratum  ex  AC  ad  rcdangulum  fub  AC, 
CB ; erit  per  zo.  propof.  quadratum  et  AC, 
redangulo  fub  AC,CB,  incommenfurabile: 
ac  quadrato  cx  AC  cfi  commefurabile  com- 
pontum  ex  quadratis  redarum  AC , CB, 
(quia  enim  AC,CB)potcatia  funteommen- 
furabiles , ideoque  ipfarum  quadrata  com- 
mcnfurabilia,  erit  per  lo.prop.  compofitum 
ex  ipfis  vtrilibet  illorum,  nimirum  quadrato 
ACcommcnfiirabiIc.)&  rcdagulo  fub  AC, 
CB,  commenfurabile  efi  quoa  bis  fub  AC, 
CB;  ergo  & compofitum  cx  qutUlratis  reda- 
rum AC , CB,id  cfi rcdangulum EH,erit 
incommenfurabile  redangulo  bis  fub  AC, 
CB, nimirum  ipfi  £G,iuxia  prop.14^ Quare, 
quia  per  i.prop.li.6.cftvt  EH  ad  IG,ita  FH 
ad  HG, erunt  per  prop.  1 o.FH,HG,logitudi- 
ne  inc6menfurabilcs,qux  ofiilfx  funt  Ratio- 
nales. Ergo  RationalcscruntFHjHG, po- 
tentia folum  commenfurabiles , igitur  FQ 
tota  per  propof.  3 7.  Irrationalis  crit,&  Bino- 
niium,diuilaquc  in  G in  duo  nomina.  Simili 
ratione  FG  eadem  diuifa  erit  in  K , in  alia 
duo  nomina,  quod  fieri  non  pofle  ollcndi- 
mus.  Reda  igitur  AB  bimediaie  fecundum, 
non  diuidetur  in  fua  nomina  inaliopundo 
ab  C.  quod  eratconcludendum. 
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PROPOSITIO  XLVI. 

Maior  ad  vnum  duntaxat  pun- 
(Rum , diuiditur  in  nomina. 

2Q,  C Vppofitio.  Data  maior  AB  ,fit  diuifa  in 
* 3 Cyinduoruanominafcupaices  AC,CB, 

potentia  incommenTurabilcs,  efficientes  qui- 
dem compodtum  ex  ipfarum  partium  qua< 
dratis  Rationale  > reaangulum  autem  fub 
cifdcm  AC,  CB,  Medium,  iuxta  propor.40. 
Dico  AB  non  poHc  diuidi  in  alio  pundo  di- 
uerfo  ab  e , in  alia  diucrfa  nominafeu  partes 
potentia  incomenCurabilcs,  & iacientes  com- 
poHtum  ex  iplarum  quadratis  Rationale 
redangulum  fub  cifiicm  partibus,  Medium. 

Dcmonflratio.  Si  enim  diuidatur  in  alio 
pundo  D,  in  alia  nomina , conditiones  prx- 
rcquifitasobtincntia;ex  cifdem  principiis  ci- 
tatis in  demonllratione  prop.45.oflendcmus 
excelTum  compofiti  ex  quadratis  redarum 

AC, CB,  & compofiti  ex  quadratis  redarum 

AD , DB , illum  cHc  qui  redanguli  fub  AC, 
CB  bisjfic  redanguli  bis  fub  AD, DB.  Verum 
cxcelTus  copofiti  ex  quadratis  redarum  AC, 
CB,  & compofiti  quadratorum  cx  AD,  DB, 
{patiumcfl  Rationale,  cum  vtrumque  com- 
l^fitum  ex  hypothefi  fit  Rationale, & eorum 
exceiEis  fpatium  Rationale  per  coroll.  prop. 
27.  Ergo  Sc  exceffus  redanguli  bis  fub  AC, 
CB,&  redanguli  bis  fub  AD  ,DB,  fpatium 
erit  Rationale.  Quoniam  autem  redangu.» 
Ium  fub  AC,  CB,  datur  Medium,  erit^ 
redangulumbisfub  AC,CB,  Medium,  per 
coroll.prop.24.quia  ei  eftcommenfurabilc. 
Eodem  artificio  probabitur  effe  Medium, 
redangulum  bis  fub  AD,DB.  Igitur  quia 
Medium  non  fuperat  Medium , Rationali, 
per  27.  prop.  non  erit  exceflus  redanguli  bis 
fub  AC,  CB,  & redanguli  bis  fub  AD,  DB, 
fpatium  Rationale , concelTum  antea  Ratio- 
nale. Talfa  cTgo  erit  pofitioaducrfarijcon- 
tradicens  huic  propofitioni,  cx  qua  pofitione 
fequuatur  ifia  pugnantia ; veraque  erit  ac  de- 
monfb'aca  propofitio. 

PROPOSITIO  XLVII. 

Rationale  ac  Medium  potens,  ad 
vnum  duntaxat  punftum  di- 
uiditur in  nomina. 

Ff^.20j.  O VppofitiaData  fit  linea  Irrationalis, Ra- 
tionalc  ac  Medium  potens  AB , diuifa  in 


C induo  nominafeu  partes  fuas  AC, CB,in- 
commcnfurabiles  potctia,&  efficientes  com- 
pofitum  cx  ipfarum  quadratis  Medium  , re- 
dangulumquc  vero  fub  ipCs  AC , CB , Ra- 
tionale,iuxta  prop.41.  Dico  redam  AB, non 
diuidi  in  alio  pundo  diuerfoab  C,  in  alia 
nomina, prxdidas conditiones  habentia. 

Demonfiratio.  £fio  fi  fieri  poflic  Reda 
prsdida  AB,  diuidatur  in  D diuerfo  pundo 
ab  C , in  alia  duo  diucria  nomina  przdida. 

Tunc  vtiin  prop.  45.ofiendemusexcc{rum 
redanguli  bis  fub  AC,CB,  fic  redanguli  bis 
fub  AD , DC,  eundem  dfcjqui  eft  compofiti 
ex  quadratis  redarum  AC,CB,&  compofiti 
cx  quadratis  redarum  AD  , DB : fcd  vii  in 
propof.  44.  probabimusexedfum  redanguli 
DisfubAC,  CB,  & redanguli  bis  fub  ad, 

DB,  efle  fpatium  Rationale; ergo exceffus 
compofiti  quadratorum  ex  AC,CB,  & com- 
pofiti quadratorum  cx  AD,DB,critfpatium 
Rationale.  Quoniam  autem  compofiu  cx 
his  quadratis  dantur  cQc  Media,  & perprop. 

27.  Medium  non  excedit  Medium,  Rationa- 
li; non  erit  eorum  excelTus  fpatium  Rationa- 
le, contra  conceffa.  Cum  igitur  pugnantia 
ifia  fluantur  cx  pofitione  aduerfari  j contra- 
dicente huic  propofitioni;tpfa  pofitio  rationi 
contraria  erit , & propofitioni  conformis, 
quod  erat  condudendum. 

PROPOSITIO  XLVIII. 

Bina  Media  potens  , ad  vnum 
duntaxat  pun^m  diuidi- 
tur in  nomina. 

SVppofitio.  Sit  reda  linea  Irrationalis  Fi^.20;. 

AB,  BinaMediapotensdiuifainC,  in 
duo  fua  nomina  feu  partes  AC,CB,  potentia 
incommenfurabiles , efficientes  compoficum 
cx  ipfarum  quadratis  Medium,  & redangu- 
lum fub  ipfis  Medium  & incommenfurabilc 
compofito  ex  carum  quadratis , iuxta  prop, 

A2.  Dicoredam  AB  nonpoflediuidiinduo 
fua  nomina  prxdidas conditiones  obtinentia 
in  diuerfo  pundo  ab  C.  Confulatur  vero  fi- 
gura & confirudio  figurz  prop.45. 

Demonflratio.  Efto  fi  fieri  poflit  przdida 
reda  AB, diuidatur  in  alio  pundo  D diuerfo 
ab  C,  in  duo  alia  diucrfa  nomina,  prxdidas 
conditiones  habentia:  tunc  vti  in  propof.  45. 
demonflratione  ofiendemus  partes  FH , FG, 
partibus  FK,KG,in£qualcseire,finguias  fin- 
gulis.  Quia  ergo  compofitumex  quadratis 
redarum  AC,CB,  Medium  datur , erit  EH 
illi  compofito  zquale , Medium : tum  etiam 
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quia  reftangulum  fub  AC,  CB,  datur  Me- 
dium,  erit  iG,  cius  duplo  itqtialc  etiam  Me- 
dium per  corolLpropof.14.quia  illi  cft  com- 
racnfurabile.  Lrgopcrprop.z^.  Media  liH, 
IH  , applicata  ad  Rationalem  IIF  , cfficicKC 
latitudines  l-H,  HG,  Rationales  longitudine 
ipli  ili'  incommenfurabilcs.  Lodem  modo 
dtm<inllrubimus  reflas  lineas  FK , RG  , Ra- 
tionales cfle, longitudine  ipfi  £f  incommen- 
furabiles.  Quoniam  autem  compolitum  ex 
quadratis  rciSarum  AC,CB,  id  dl  rcftangu- 
Jum  EH , incommcnfurabilc  cft  ex  datis,  rc- 
dangulobis  fub  AC,  CB,  nimirum  redan- 
gulo  IGjel^ue  per  i.prop.libr.6.  vt  EH  ad 


IGjita  FH  ad  HG;perpropof  lo.  FH,HG, 
longitudine  incommenfurabilcs  : Verum 
olknfe  funt  Rationales.  Igitur  FH , HG, 
Rationales  erunt  potentia  Iblumtfommcn- 
furabilcs;quare  tota FG  Irrationalis crit,ou£ 
ex  binis  nominibus  appellatur , diuifaque  in 
nomina  ad  punftum  H.  Ex  eifliem  principiis 
odcndc-mus  eandem  redam  FG  Binomiuni, 
diuilam  dic  in  K,in  alia  nomina,  contra  de- 
monlirata  inprop«4l«  Cuin  ergo  pugnantia 
ilU  dcriutntur  tx  policiune  contradicente 
huic  propoiitioni  , ipfa  politio  lalfa  erit , & 
propofitio  vera  ac  demorilvuia. 


DEFINITIONES  SECVND^- 


DEfinitionts  ifafecund®  , fuppomint 
c^tpofitam  Rationalem  lineam,  &■  li- 
neam Binomium  feu  cjt  binis  nominibus,  di- 
uifam  in  duo  nomina , cuius  maius  nomen 
plus  jxjflitquam  minus, quadiato  retbe  lincE 
ubi  longitudine  commenfurabilis  , vel  in- 
commenfurabilis . & primo  quidem  com- 
socnfurabilis. 

I. 

Si  quiim  tnMm  nimn  txfofu  Sjimtli  um- 
mnfutMtfit  Impiudmi. 

Piatur  iiuixbin»  lummibm  frimu. 

ID  eft , quando  linez  Binomij  diuilx  in 
duo  nomina  inaquilia,  & maius  expofitx 
Rationali  commeniurabile  etl,  tota  vocanda 
e(l  ex  binis  nominibus  prima. 

I 1. 

« 

Si  riri  mmiu  «min  ixpifitt  Ritiiuuli , Imgimdi- 
« fu  ammmjurubilt ; Viatur  tx  hinit  ui- 
miuibui  feiunlU. 

HOc  eft , quando  linea:  Binomij  diuitae 
in  duo  nomina  inzqualia,'&  minus  cx- 
poOex  Rationali  ciicommenfurabile : tota 
nuDCupanda  ciit  ex  binis  nominibus  fecun- 
da. 

III. 

Quid  fi  uiutnui/firumMimmumfitUH^iludiui 
timmcnfurMi  ixfifiuRutiuuU:  Vitetur 
IX  bait  mmiiubm  tirtiu. 

NImirum,quando  linczBinomij  diuif* 
in  duo  nomina  inzquaiia,  neutrum  cll 


commcnturabile  Rationali  expofita:  : tota 
dicenda  erit  ex  binis  nominibus  tertia. 

I V. 

Si  quidem  meiui  nomen  ix/nfiit  Ritiinili  um- 
tnenfuribile  Jit  longitudine. 

Vocetur  tx  binii  nominibus  quurtu, 

HOc  eft  in  ifta  definitione  & fcquenti- 
bus , fi  line®  Biaomij  diuifeip  duo 
nomina,cuiusmaius  nomen  pluspoflit  quJm 
minus,  quadrato red®  linc.efibi  longitudi- 
ne incommenfurabilis , maiufquc  nomen  ex- 
polit® Rationali  Ctlongirudinecoramenfii- 
rabile  : tota  denominanda  erit  ex  binis  no- 
minibus quarta. 

V. 

i:i  mi  mima  nomen , vitetur  quinu, 

Videlicet  quando  line®  Binomij  minus 
nomen  expofit®  Rationali  eft  com- 
racnfurabile  longitudine,  pofitaque condi- 
tione generali  pr®dida  indefin.  4.  vocanda 
erit  tota  linea  Binomium  cx  binis  nominibus 
quinta. 

V I. 

Qjudfi  neutrum  iffnumrummum.Voeeturfexu. 

NEmpe  fi  line®  Binomij  diuif®  in  duo 
nomina  in®qualia,  ita  vt  maius  plus 
pollit  quim  minus,quadrato  red®  line*  fibi 
longitudine  incommenfurabilis ; fi  neutrum 
nomen  expofit®  Rationali  fit  commenfura- 
bilc  longitudine : tota  appellanda  erit,ex  bi- 
nis nominibus  fexto. 

PRO- 
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PROPOSITIO  XLIX. 

Inuenire  ex  binis  nomini- 
bus primam. 

COnftruftio.  Affumantur  duo  numeri 
quadrati  AB  9»  CB  4.qiiorum  excclTus 
AC  5. non Ht quadratus;  ita  vt  AB,CB,  pro- 
portionem habeant  quam  quadratus  nume- 
rus ad  qiladracum  numerum  ; fed  AB, 
AC  , non  habeant  proportionem  quam 
quadratus  numerus  ad  numerum  quadra- 
tum. Tum  exponatur  qua‘piam  Rationalis 
linea  D , cui  longitudine  commenfurabilis 
fumatur  linea  alia  £h  , qus  etiam  erit  Ra- 
tionalis per  dcf.5.  Denique  per  coroli.a.pro- 
pof.d.hat  vt  numerus  AB  ad  numerum  AC, 
Ita  quadratum  exEF  ad  quadratum  cx  FG. 
Dico  rcdlam  £G  , efle  cx  binis  nominibus 
primam. 

Demonftratio.  Cum  quadrata  cx  EF,FG, 
proportionem  habeant  quam  numeri  AB, 
ACjipfaerunt  per  prop.^.commcnfurabilia, 
ic  redaj  EF,FG,faltcm  potentia  commenfu- 
rabiles : Verum  EF  Rationalis  eftpcrcon- 
ftruftionem , ergo  Sc  FG  Rationalis  erit  per 
def.iS.^Quoniam  autem  AB  ad  AC,  non  ob- 
tinet proportionem  quam  quadratus  nume- 
rus’aa  numerum  quadratum , non  habebunt 
etiam  quadrata  cx  EF , FG , proportionem 
quam  numerus  quaefratus  ad  quadraturo; 
quare  per  9.  prop.  incommenfurabilcs  erunt 
longitudine  ipfe  EF,  FG,  Cum  igitur  fint 
refta?  EF,FG,  Rationales  potetia  commen- 
furabiles  tantummodo,  erit  tota  EG  Irra- 
tionalis qus  cx  binis  nominibus  vocatur, 
iuxta  propof  37.  Verum  cum  fit  vt  numerus 
AB  ad  numerum  AC , itaquadratum  ex  EF 
ad  quadratum  ex  FG  , per  conftruftioncm 
ipfamjfitquc  AB  maior  quam  AC, erit  etiam 
quadratum  cx  EF  maius  quadrato  ex  FG, 
coroll.noftrum  i.ad  propor.14.  Iibr.5 . fit 
vero  per  lemma  propoh  14.  quadratum  ex 
EF,  maius  quam  quadratum  ex  FG, quadra- 
to rc^txH.  lam  vero  quiacfi  vt  AB  ad  AC, 
itaquadratum  cx  EF  ad  quadratum  ex  FG; 
erit  iuxta  propof.19.  libr.5.  coroll.  percon- 
uerfionem  rationis,  vt  AB  ad  CB,  ita  qua- 
dratum ex  EF  ad  quadratum  re^t*  H ; habet 
vero  AB  ad  CB  proportionem  quadrati  nu- 
meri ad  quadratum  numerum; quadrata  igi- 
tur cx  EF  & cx  H, proportionem  obtinebunt 
quam  quadratus  numeras  ad  numerum  qua- 
dratum ; idcoquc  per  prop. 9.  ipfs  red*  EF, 
&H,  erunt  longitudine  commenfurabiles* 


Denique  quia  maius  nomen  EF  pluspotcR 
qu^m  minus  FG , quadrato  reds  H fibi  lon- 
gitudine commenUirabilis , efique  idem  ma- 
ius nomen  EF , expofitx  KationaliD , com- 
menfurabile  longitudine , erit  EG  per  defi- 
nitionem 1.  fecundarum,  ex  binis  nomini- 
bus prima.  Inucnimus  ergo  Rc6am,  cx  binis 
nominibus  primam  , ficuti  fuit  imperatum. 

PROPOSITIO  L. 

Inuenire  cx  binis  nominibus 
fecundam. 

COnftruftio.  Afliimantur  rfuo  numeri 
AB  9,CB,4.quadrjti,  ita  tamen  vt  dif- 
ferentia illorum  AC  5,non  Iit  numerus  qua- 
dratus : fumaturque  Refta  aliqua  Rationalis 

D,  & ei  longitudine  commenfurabilis  rtdia 

aliqua  FG  ,quae  etiam  perdcf.6.  erit  Ratio- 
nalis: Tumpercoroll.  a.  propof.  6.  fiat  vt 
numerus  AC  ad  numerum  AB,  itaquadra- 
tum ex  FG  , ad  quadratum  ex  EF.  Dicore- 
Sam  EG  clfe  ex  binis  nominibus  fecundam. 

Demonftratio.  Quadrata  cx  FG,EF,pro- 
portionem  habent  vt  numeri  AC,  AB,  per 
ipfam  conftruftionemjcrgo  per  prop.fi.crunt 
comnicnfurabilia , reSique  ipli  FG,  EF, 
faltem  potentia  commenfurabiles : oftenfa 
verd  eft  FG  Rationalis , ergo  & EF  Ratio- 
naliscritperdcfin.  6.  Quoniam  autem  AC, 
AB,  non  obtinent  proportionem  quam  qua- 
drati numeri,ipfarum  FG,EF  quadrata  pro- 
portionem non  habebunt  quam  quadrati  nu- 
meri : quare  ipfc  redte  1=G,  EF,  erunt  per  9. 

prop.  longitudine  incommenfurabiles.  Erunt 

ergo  reffs  FG,  E F,  Rationales  potentia  tan- 
tum commenfiirabiics;  ideoque  per  prop.  3 7, 
tota  EG,  erit  IrratIBnalis  vocata  Binomium 
feu  ex  binis  nominibus.  Praeterea  cum  fit  vt 
numerus  AC  ad  numerum  AB,  itaquadra- 
tum ex  FG  ad  quadratum  ex  EF;critque 
conuertendo  per  coroll.  propof.4.  libr.  5 . vt 
ABad  AC, ita  quadratum  ex  EF  ad  quadra- 
tum ex  FG;  fit  vero  AB  maior  quim  AC, 
erit  iuxtacoroll.noftrum  i. ad  prop.  14. libr. 
5.(juadratum  cx  EF  maiusquadrato  ex  FG: 
fitque  iuxta  lemm.prop.  1 4.  maius,  quadrato 
rediae  Fl;demonftraDimus  vt  in  pr£ced.prop. 
4?. redlam  FF  efleincommcnfurabilemlon- 
gitudinc  ipfiEF.  Igitur  quia  maius  nomen 
EF  plus  TCteftquIm  minus  FG , quadrato 
rc&a;  H libi  longitudine  commenfurabilis; 
cftque  minus  nomen  FG,  expolitae  Rationa- 
li D , commcnfurabile  longitudine ; erit  per 
defin.  a.  Iccundarum,  re^  EG,  ex  binis  no- 
minibus 
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mi nibus  fecunda.  Fecimus  ergo  propofiuim, 
ac  demontlrauimus  recle  faduni. 

PROPOSITIO  L I. 

Inuenirc  cx  binis  nominibus 
tertiam. 

COnftrudio.  AfTumantur  duo  numeri 
Quadrati  AB  9 maior,  & CB  minor 
itaveaifferentia  AC  illorum, non  fit  nu- 
merus quadratus.  Sumatur  vero  alius  i nu- 
merus proxime  maior  qu^m  AB,v.g.  t o,qui 
non  fit  quadratus , idcoque  ad  neutrum  aA 
fumptorum  AB , CB,  proportionem  habeat 

3uam  quadratus  numerus  ad  numerum  qua- 
raium ; diiferctque  fola  vnicate  ab  A B 9,  & 
per  corolLnoftrum  i.ad  prop.S.libr.8.  inter 
nos  non  poterit  medius  efie  numerus  propor- 
tionalis. Prxterca  exponatur  Rationalis 
quxpiam  D linea;  fiatque  pcrnofb'um  corol. 
i.propof.6.  vt  1 ad  AB,  ita  quadratum  exD 
ad  quadratum  cx  EF;cruntpcr  6.prop.  qua- 
drata ex  O,  & £F,  proportionem  habentia 

J[uam  numerus  i ad  numerum  AB,commen- 
urabilia;  idcoque  ipGe  redte  D,&  £F,  com- 
rnenfurabiles  faltem  potentia.  Kurfus  fiat 
per  cic.coroll.  ve  AB  ad  AC,  ita  quadratum 
ex  EF  ad  quadratum  ex  FG. 

Pemonlkatio.  Cum  reda  D fic  Rationa- 
lis, erit  & £F  illi  commenfurabilis  faltem 
potentia,  etiam  Rationalis  per defin.d. Quo- 
niam autem  I ad  AB,  id cfi quadratum exD 
ad  quadratum  cx  £F,  proportionem  non  ha- 
bet quam  numerus  quadratus  ad  numerum 
quadratum,  erunt  pcr9.prop.D  & Er,redje 
longitudine  inuicem  incommcnfurabiles. 
Prztereii  cum  fit  vt  AB  ad  AC, ita  quadratu 
ex  EF  ad  quadratum  cx  FG  ; erunt  per  6. 
prop.quadrata  cx  £1,10,  proportionem  ha- 
bentia quam  numerus  ad  numerum,  com- 
mcnfurabilia , fit  proinde  redx  EF,  FG,  fal- 
tem potentia  commcnfurabilcs : Ciimergo 
EF  fit  Rationalis  oftenfa  , erit  etiam  rc^ 
I G Rationalis  pcrdef.6.Etquoniam  AB  ad 
AC,hoccft  quadratum  ex  EF  ad  quadratum 
ex  FG,  proportionem  non  habet  quam  nu- 
merus quadratus  ad  numerum  quadratum, 
truntpcr  propof.  9.  redae  EF,  FG , longitu- 
dine incommcnfurabiles.  Igitur  redx  £F, 
FG,  funi  Rationales , potentia  tantum  com- 
mcnfurabiles;  idcoque  per  j y.prop.  tota  EG 
•erit  Irrationalis  ex  binis  nominibus  nuncu- 
pata. Quia  vero  cB  la4  AB,  iu quadratum 
ex  D ad  quadratum  cx  EF;  vt  AB  ad  AC, 
iu  quadratum  exEF  ad  quadratum  cxKj, 
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erit  per  coro]l.prop.2  2./ib.5.  vt  f ad  AC,  ita 
quadratum  cx  D , ad  quadratum  cx  FG  : It.d 
non  habet  I ad  AC  proportionem  quam  nu- 
merus quadratus  ad  numerum  quadratum, 
erj^o  nec  quadratum  cx  D ad  cjuadratum  ex 
F(»,  proportionem  obtinebimc  quadrati  nu- 
meri ad  numerum  quadratum : idcoque  per 
propt)f.9.  rcd.rl)&  FG  , erunt  longitudine 
mcommcnrurabtlcs.  Sed  cft  vt  AB  ad  AC, 
ita  quadratum  cx  EFad  quadratum  cx  FG; 

A;  AU  maior  cft  quam  AC  , ergo  per  coroll. 
noftrum  ad  prop.  1 4.  libr.  y. A:  quadratum  cx 
EF  maius  erit  quadrato  ex  FG,  Sitverdpcr 
lemma  propof  14.  maius  quadrato  rcAxH; 
Probabimus  vtinpropoiir. 49.  HeHe  ipfi  EF 
longitudine  «ommeniurabiiem.  Quia  ergo 
maius  nomen  EF  plus  potcd  qu^in  minus 
FG, quadrato  redx  H fibj  longitudine  com- 
mcnuirabilis;  A:  neutra  ipfarum  EF,(’G, lon- 
gitudine commenfurabilis  eft  expofitx  Ra-  . 
tionah  D;  erit  EG  per  defin. 5. fecundarum,  * 

ex  binis  nominibus  tertia.  Inucnimus  ergo  ac 
demonfirauimus  imperatum. 

PROPOSITIO  LII. 

Inuenire  ex  binis  nominibus 
quartam. 

COnftrudio,  Aflumantur  duo  numeri  Fi^.104,' 
quadrati  AC  9.  CB  4 , ita  vt  AB  1 5: 
compofitus  ex  ipfis,  non  fic  quadratus , hoc 
cfi  non  habeat  proportionem  ad  verumuis  il- 
lorum quam  numerus  quadratus  ad  nume- 
rum quadratum.  Tum  exponatur  reda  ali- 
qua D Rationalis , cui  longitudine  commen- 
lurabilis  aflumacur  reda  EF;crit  ideo  EF  et- 
iam Rationalis  per  dcf.d.Rciiqua  vero  fiant 
vt  in  conftrudione  prop.  49. 

Demonfiratio.  Simili  mccht>do  vti  ad 
prop.cit.49.oftcndetur  reda  EG  clTc  cx  binis 
nominibus , (eu  Binomium.  Hanc  vero  pro- 
babimus nunc  elTe  quartam  cx  illis.  Nam  ex 
difcurfu  Si  principiis  citatis  indcmonlVa- 
tionc  prop.49.quadratum  ex  EF , maius  erit 
quadrato  cx  FG , talifquc  exesus  fit  per 
lemm.prop.14.  fitqp^dratum  redx  H.  Qiiia 
igitur  vti  in  demonllratione  propofit.49.  per 
conuerfionem  rationis  eBvt  AB  ad  CB,ita 
quadratum  cx  EF  ad  quadratum  cx  H;&  non 
efi  AB  ad  CB , vt  numerus  quadratus  ad  nur 
merum  quadratum,  ergo  neque  quadratum 
cx  £F,erit  ad  quadratumexH,vt  quadratus 
numerus  ad  numerum  quadratum  : quare 
per  prop.  9,  redx  EF,  & H,  erunt  longitudi- 
ne incommenfurabiles.  Atque  ica  quia  maius 
nomeq 
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nomen  EF,pIus  poteft  quam  minus  FG, qua- 
drato reftae  H , fibi  longitudine  incommen- 
furabilis ; tum  maius  EF  prxdiduifi  nomen 
longitudine  commeofurabile  expofita:  Ra- 
tionali D;  erit  EG  per  defin,^.  fecundarum, 
ex  binis  nominibus  quarta.  Reperimus  ergo 
imperatura. 

PROPOSITIO  LIII. 

• ' 

Inuenire  ex  binis  nominibus 
quintam, 

104.  Onftruttio.  Reperiantur  duo  numeri 
V,-/  AC,  CB  quadrati,  vt  in  procedente 
prop.  Fiatque  conftruftio  vt  in  prop.  50.  af- 
fumendo  redlam  FG  longitudine  commen- 
furabilcm  expolito  Rationali  D.  &c. 

Dcmonftratio.  Probabimus  enim  vt  in 
prop.  5o.reftam  EGcfleex  binis  nominibus; 
& nunc  elle  quintam.  Nam  vt  in  propoli  50. 
quadratum  ex  £F  maius  erit  qu^m  quadra- 
tum cx  FG  j V.  g.  quadrato  ex  H reaa.  Et 
quia  vt  in  prop.  49.  probauimus  per  conucr- 
fionem  rationis  effi  vt  ABad  CB,ita  quadra- 
tum ex  EF  ad  quadratum  ex  FI : demonllra- 
bimus  quemadmodum  in  antecedente  pro- 
pobt.  rcdlas  EF,  H,  efle  longitudine  in- 
commcnfurabiles.  Ideoque  cim  maius  no- 
men EF  plus  mllitqu^m  minus  FG,quadra- 
tq  refla:  H fibi  lon^tudine  incommenfura- 
bilis,  & minus  nomen  FG  longitudine  com- 
menfurabile  expolite  Rationali  D : erit  ex 
dcf.  5 . Fecundarum,  refla  EG,  cx  binis  nomi- 
nibus quinta.  Igitur  repetimus  propofitum. 

PROPOSITIO  LIV. 

inuenite  ex  binis  nominibus 
fex  tam. 


Demonllrabimus  vt  in  ci t.prop.  5 1 , reflas  D 
& EF  efle  longitudine  incommenfurabiles, 
atque  totam  EG  efle  cx  binis  nominibus : & 
nunc  oftendemus  cD>  etiam  fextam  quae- 
fitam. 

Demonftratio.  Nam  ex  principiis  ablatis 
ad  propof.  5 it  Gmiliterprobabimus  reflas  D 
& FG  efle  longitudine  incommenfiirabiles; 
&ctrc  quadratum  ex  EF  maius  quam  qua- 
dratura ex  FG ; Ct^ue  iuxta  lemma  prop.  14. 
exceflus  huiufmodi,  quadratum  ex  FI : de- 
monllrabimus vt  in  prop.  49.  per  conuerfio- 
nem  rat  ioni  s efle , vt  AB  ad  C B,  ita  quadra- 
tum ex  EF  ad  quadratum  ex  FI.  Quando- 
quidem ergo  AB  ad  CB,  ideoque  quadratum 
ex  EF  ad  quadratum  ex  FI,  non  habet  pro- 
portionem quam  quadratus  numerus  ad  nu- 
merum quadratum , erunt  per  prop.  9.  refla: 

EF,  & FI,  longitudine incommenurabiles. 
Quare  cum  maius  nomen  EF  plus  pollit 
qu4m  minus  FG,  quadrato  refl*  H fibi  lon- 
gitudine incommenfurabilis , neutrumque 
iplorum  nominum  EF , FG , longitudine  fit 
commenfurabile  cxpofitE  Rationali  D : ipfa 
ctit  iuxta  definitionem  d.  lecundarum, 
cx  binis  nominibus  fexta.  quod  erat  facien- 
dum ac  dcmoollrandum. 

•LEMMA. 

Si  refla  linea  fefla  fit  vteunque; 
erit  reflangulum  fub  partibus 
contentum,  medium  propor- 
tionale intercarum  quadrata. 
Item  reflangulum  contentum 
lub  tota,  & vna  parte,  medium 
proportionale  inter  quadra- 
tum totius  lineat,  & quadra- 
tum diflac  panis. 


COnftruflio.  Aflumantur  duo  numeri 
plani  inxquales  AC  8.  CB  6.  quorum 
neuter  fit  quaefratus ; & AB  14  compofitus 
cx  ipfis  non  fit  etiam  quadratus,  habeatque 
ad  neutrum  iplorum  proportionem  quam 
numerus  (quadratus  ad  numerum  quadratum. 
.Sumacurque  alius quicumque  numerus,  v.g. 
I 10,  qui  nec  ad  AB,nccaa  AC,  habeat  pro- 
portionem quam  quadratus  numerus  ad  nu- 
merum quadratum.  Denique  exponendo  rc- 
flam  aliquam  D.Rationalem,  fiatpcr  corol. 
riollrum  z.  propoF.fi.  vt  I ad  AB,iia quadra- 
tum cx  D , ad  quadratum  cx  EF  : & reliqua 
pneparentur,  vt  in  conftruflioncpropof.5 1, 


C VppoCtio.  Refla  AB  ,(cfla  fit  vtcunque  r;,  ,, 

in  C : Dicoprimd  re&ngulumconten-  * 

tumFub  AC  & CBeflc  medium  proportio- 
nale inter  quadrata  cx  AC,  CB:  Dico  leeun- 
dq  reflangulum  fub  tou  AB,&  AC,  efle  me- 
dium proportionale  inter  quadratum  ex  AB, 

& quadratum  cx  AC : vel  reflangulum  fiab 
tota  AB,  & CB,efic medium  proportionale 
inter  quadratum  ex  AB,  & quadratum  ex 
C'  B.  • 


Conllruflio.  Per  pr0p.4fi.libr.!.  fuper  re- 
fla AB,  fiat  quadratum  AD,8i  dufla  diame- 
tro EB.tranfmittaturex  C, refla  CF  paral- 
lela lateri  BD,  quaefecabit  in  G diametrum 
obuiam 
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'obuiam  ETi,clcnicjiic ptr prop,  j i.  lib.i  Jicuti 
alia  ducatur  rctta  HGI, parallela  ipli  AB.rc- 
fultabunt  per  midrum  lemma  z.adiib. 
quadrata  l lb,  CI,  partium  AC,CI5,  totius 
AB;&  rcdtangula  Cj  D,  AGjImgula  fubparti- 
bus  AC,CB,ft]ual  ia  inter  lcpcrprop..|5.!..i. 

DcmonlHtio.Pcr  i prop.Iib.6.cfi\tHG 
aii  Hi-  ad  GD,  & ita  AG  ad  Ci  ; erit 
per  1 1 . prop.  Iib.5.  vt  i H ad  GD,  ita  AG  ad 
Gi  : icaollcnia  funi  axjualia  ; erj^o  per  prop. 
y.Iib.^  .erit  vt  TH  ad  G D,ita  GD  ad  Cl  j vi- 
delica  rcdangulum  GD  iul>  ftgmcnii,  AC, 
GBjCrit  mcdiiini  pixiportionale inter  H!- , CJ»: 
C'I , quadrata  dictorum  (cgmcntoruni  AC, 
e B, quod  frac  primo  propolitiini,  ac  demon- 
ftrandum. 

Pr.vtcrcj  qida  cftpcrtir.prop.Iih.e.vt  AB 
ad  e iC  ita  AD  otudiatuin  rtct.v  AB,  ad  rc- 
^anguliim  C 1'-  [t*ih  tota  AB  ^ fcgnicntocius 
CDrtumcliamquiadl  vt  ABadCB,  ita 
rcdangulum  t-\  A J,  ad  quadratum  CI , per 
_ eandem  cit.prop.  funt  autem  AJ,CD,atpa- 
]ia  , adeiendo  C 1 commune  ip{is  AG , GD, 
aequalibus  itiis ; ergo  erit  per  i i.prop.Iib, 
5.vt  AD  ad  CD,  Jta  c,D  ad  CI.  Atque  ita 
CD  rcctangulum  fub  tota  AB  & (egmento 
cius  CD,  ent  medium  proportionale  inter 
quadratum  AD  ex  tota  AB,vS;  quadratum  C 
ex  parte  eius  CJ:  pnedicla.  Simili  modo 
probabitur  AI-  redangulura  clle  medium 
proportionaic  inter  quadrata  AD  A:  HP. 
Cipod  erae  fecundo  propolitum  ac  demonftr. 

PROPOSITIO  LV. 

Si  fpatium  coiuineaturfub  Ratio- 
nali,& ex  binis  nominibus  pri- 
ma : ReCba  linea  Ipatiiim  po- 
tens,Irrationalis  eft,  qua:  ex  bi- 
nis nominibus  appellatur. 

fi|  io6.  C Vppofitio,  Spatium  AC  comprebenda- 
.O  tui'  lub  K attona  Ii  A Ii,  Se  AD  ex  binis 
minibus  prima.  Dico  rcilitam  lineam  qua*  Ipa- 
tium  AC  potcll,ellc  Irrationalem  qua*  vota- 
tur Binomiuni. 

Conftructio.  Sit  iplius  .\D  maius  nomen 
AEjCrunicx  dcf.i.rceundarum  An,ED,K.a- 
tionalcs  potentia  tantum  commenfurabiles, 
A:  AE  plus  poterit  tpiam  ED, quadrato  rcdlp 
fibi  longitudine  coimiienfurabilis ; denique 
AE, expolita:  Rationali  AB  longitudine  c6- 
menfurabiliscrit.  Scectur  autem  in  E bifa- 
riJm  reda  EDper  lo.prop.lib.i.  Quoniam 

AEpluspoteflquamED.quadrato  reda  (ibi 
longitudine  tommcnfurabilis,fi  pani  quarta 


quadrati  ex  ED,boc  quadrato  cxEF,iquale 
parallcloprammuni  liib  AG  .GE,  conicn- 
tiiiii,  per  lem.i.prop.  1 7.  applicetur  deficiens 
hgiira  quadrata  ; per  prop.  18.  ipfam  diuidet 
III  partes  longitudinecoiiimenfurabilcs ; igi- 
tur AG*  CjE,  partes  inter  Ic  longitudine 
commcnluialiiles erunt,  rranfimittanturau- 
temp..r|,ut,e'iaG,E,l  ,ipfis  AB,  CD.paral- 
lcla,GH,  I.],.  I K, per  prop. 31.  lib.i.  Stpa- 
rallelogrammo  AH  , a*qiialc  quadratum  1.M 
fiat  per  prop.  14.  lib. ;.  Lt  p.irailclogrammo 
Gl, aquale  fiat  quadratum  MN,pcrtit.pwp. 
tum  ad  angulum  M , aptenturquadrata  LM, 
MN,  ita  vt  latera  MO,  ME,,  nam  redam  cf- 
heiantOP,  cxpriiicipi)spiop.  14.  lifi.i.  tum 
cnani  latera  .\1Q,  .VlR,eoi!nituent  vnam  re- 
ctam Q_R.  Completo  autem  reftangulo  EN, 
quia  reCla  O.M  , MP , rectis  Q.M  , M R , fime 
«quales,  lelcoquc  tota  'JP,  toti  QR  ; fitque 
per  prop.34.  Iib.i.  recta  OP,  ipfis  SN,  LX;iSe 
recta  QR  ipfis  ES  , J N , aqualis  : aquilate- 
rum  ent  redangult.m  , ac  proinde  quadra- 
tum Et  quiarcitangulum  fub  AG,GE,pqua- 
Ic  ellper  iftam  conllruetioncmquaelrato  ex 
EI  , iiitiuxtaprop.i7.lil,.(;.  vt  AGad  Ef, 
Ita  EI'  ad  GE ; idet^uc  per  i.  prop.  Iib.6.  vt 
AI  I ael  EK  , ita  EK  ad  GI  : igitur  EK  erit 
medium  proportionaic  inter  AH  & GI,  id 
ifi inter  quadrata  LM  , MN,  illis  aqualia: 
Verum  inter  eadem  quadrata  L M , MN,  me- 
dium cll  prtiportionalc  TM,pcr  practd.lcm- 
nia  ; ergo  1 M , ipli  EK  ,crit  aquale  per  p. 

pr0p.lib.5dtd  per prop.43. lib.i.  ipfi  TM  ell 

aquale  MS  , A:  per  36.  prop.  lib.eiufticra  i. 
ipli  EK  tftaquale  1 C ; ergo  per  i.  ax.  lib.i. 
MS  erit  .'iquale  ipti  I C.  Idcotjuc  totum  qtia- 
ciratum  LN  , toti  ledangulo  .AC  erit  .aqua- 
le : Se  redo  OP  poiell  lp,iiium  AC  con- 
tentum fub  AU  Rationali,  & AD  ex  bi- 
nis nominibus  prima.  Dico  autem  redam 
OP,eiTe  Irrationalem,  qua  ex  binis  nomi- 
nibus dicitur. 

Demonlliatio.  AG,GE,o(Icnfafiint  lon- 
gitudine commcnfurabilcs,crgo  per  prop.  1 6, 
tota  AE,  vtrique  ipfarum  erit  longitudine 
commenfurahilis ; EU  t ero  AE,  qui‘a  eil  ma- 
ius nomen  iplius  ADexbinisnominibus  pri- 
ma, Rationali  ABcommcnfiirabilislongitu- 
di  ncex  natura  fua : Ergo  eV  AG,GE,  eiilcm 

AB,  longitudine  commenfurabiles  erunt, per 
coroll.  noftrum  ad  prop.  12.  Quare  cum  AB 
fit  Rationalis, erunt  & AG,GE,  Rationales; 
vndeptrprop.2o.  redangula  AH,  Gl , fub 
Rationalibus  longitudine  commcnfurabili- 
buscomprehcnfj , erunt  Rationalia ; & pro- 
inde Quaelrata  LM , MN  , ipfis  aqualia , Ra- 
tionalia ;ideoqucvlterius,  reda  OMjMP, 
Rationales  erunt  per  dcf.  6.  l'ratcrc.i  quia 
E e ALipli 
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AE  ipn  ED  longitudine  incommcnfurabilis 
cftj  &:  ipfi  AE  longitudine ollcnfa  cfteom- 
menfurabilisrcifta  AG ; &.  ipfi  ED  commen- 
furabilis  elt  longitudine  EF  cius  dimidia; 
erunt  pcrprop.14.  rct^tx  AG,  EL  > longitu- 
dine interfe,  iiKommcnfurabiks.  igitur  & 
rpatia  AH , EK  , eandem  proportionem  ha- 
bentia per  i.prop.lib.6.quam  AG  , EF  , in- 
commcnfurabilia  erunt  |x;r  lo.prop.  ideoque 
etiam  ipfis  xqualia  EM,MN,incommcnrura- 
biiia  erunt. Ergo  etiam  per  cit.prop.io.rcclx 
OM  , MP  , longitudine  erunt  incommenfu- 
rabilts , cum  eodem  modo  referantur , quo 
LM,  M I' , per  1.  prop.  lib.<S.  Sed  antea  fiint 
oftcnfx  Rationalci  C>M,MP  ;crgo  OM,MP, 
Rationales , erunt  potentia  folum  commen- 
furabiles.Igituriuxtj  prop.37.OP  tota  reda, 
potcnsfpatium  AC, irrationalis cricqiix  vo- 
catur ex  binis  nominibus.  Si  ergo  Ipatium 
contineatur  fub  Rationali  ex  binis  nomi- 
pibus  prima:  Rccta&:c,  quod  erat  contlu- 
dendum.  Aduerte  hanc  figuram  inferuire 
polle  propofiiionibus  fcquentibus  vfquc  aj 
GO.inclufiue. 

PROPOSITIO  LVI. 

Si  fpatium  contineatur  fub  Ra- 
tionali ; & ex  binis  nomini- 
bus fecunda  : Reftalinea  fpa- 
tium potens,  Irrationalis , quas 
ex  binis  Medijs  prima  appella- 
tur. 

SVppofitio.  AC  fpatium  comprehendatur 
fub  Rationali  AB  , Si  ex  AD  , ex  binis 
nominibus  fecunda:  Dico  rectam  lineam  quf 
fpatium  AC  potdl,  clTc  Irrationalem  qux  ex 
binis  Mcdi)s  prima  nuncupatur. 

Conftrudtio.  Sit  ipfius  AD  maius  nomen 
AE, erunt  per  dtf.  i . redx  A E,  ED  R ationa- 
les  potentia  tantum  coramenfurabilis  ; & 
AE  plus  poterjt  qu^m  ED , quadrato  rcifEc- 
linex  fibi  longitudine  commcnfurabilis;  & 
ED  Rationali  expofitx  AB  longitudine 
commenfurabilis.Scceiurprxterca  ED  bifa- 
riam in  F,per  lO.prop.Iib.i.Et  reliqua  fiant, 
vt  inprxc.conrtrudioncfupcrioris55.  prop. 
Nam  fimiliter  probabimus  vt  ibi , redta  OP, 
pofle  fpatium  AC  contentum  fub  Rationali 
AB,  iic  ex  binis  nominibus  fecunda  AD:  Et 
Dico  redam  OP  elTc  Irrationalem,  quxcx 
binis  Medijs  prima  appellatur. 


Librum  Decimum. 

Dcmonfiratio.Quia  reda  AL  eft  longitu* 
dineincommcfurabilis  ipfi  ED,&  ED  minus 
nomen  ipfius  AD,  ex  binis  nominibus  (ccun- 
dx,  longitudine  comnicnfurabt  lis  cfi  Ratio- 
nali AB;  erunt  per|prop.i  3.  AE,  AB, longitu- 
dine incoramenfurabiles.Quia  ver6  AG,GE, 
probatf  funt  in  antcccdentisprop.deroonfira- 
tione  longitudine  commenfurabilcs,  erit  to- 
ta AE  vtrique  ipfarum  commcnfurabilis, 
luxta  prop.  16.  Igitur  cum  A E maius  nomen 
ipfius  ADjCX  binis  nomimbuslecundx,  fit 
Rationalis,  erunt  & AG  & GE,  Rationales 
eiiam.Cum  igitur  vtraque  AG,GE,  ipfi  AE 
fit  longitudinecommcnfurabilis;&  AE,  Ra- 
tionali AB  longitudine  incommcnfurabibs; 
erit  pcT  i4.prop.vtraquc  AG,G  E, eidem  AB 
incommenfurabilis  longitudincddcoqucdm 
AB,  AG,quam  AB,GE,  Rationales, poten- 
tia folum  commenfurabilcs. Rcdangula  ergo 
AG,  Gl,  Media  funt,  pcrcoroll.  noilrum  3. 
ad  prop.21.vnde  & quadrata  EM,  MN,  iplis 
xqualia, Media  funt, per  idem  coroll.Hrgo& 
rc6ix  OM,NP,erut  Medix  per  coroll,  nortru 
2. ad  cit.prop.2  a.Quoniam.autem  redx  AG, 
GE,  longitudine  funt  commenfurabilcs, 
cruntpcr  IO. prop.AHjGI, eandem  cum  illis 
obtinentia  proportionem,  commenfurabilia; 
ideoque  Si  quadrata  LM , MN,  ipfis  xqualia, 
commenfurabilia  etiam  erum.  CEuarc  redx 
OM,MP,  commenfurabilcs  erunt  faltero  po- 
tentia.Et  quia  AE,ED,  longitudine  funt  in- 
commenfurabiles ; ipfi  vero  A E probata  cft 
longitudine  commcnfurabilis  ipfi  AG  ; Se 
AD  longitudine  commcnfurabilis  cft  EF, 
cius  fcmilTis  j erunt  per  prop.  14.  AG,EF, 
longitudine  incomcnfurabiles.  Ideoque  AH, 
LK,  eandem  obtinentia  cum  ipfis  proportio- 
nem,incommcnfurabrlia  erunt,  per  prop.  10. 
Quare  & LM,Ml’,ipfis  A H,EK, xqualia, in- 
commcnfurabiliaerunt:&  per  lo.prop.rcdx 
OM  , MB,  longitudine incoramcr.furabilcs 
erum, quiacandem  proportionem  quam  LM, 
M I . Ciim  igitur  probaiicrimus  redas  OM, 
Miccite  Medias, & commenfurabilcs,  erunt 
i^.L'  f)M,  MP,  Medix,  potentia  folum  com- 
mcnfurabilcs.  Denique  quia  FD  minus  no- 
men ipfius  AD,  ex  binis  nominibus  fccundx, 
linea  cfi  longitudine  cominc-nfurabilis  ipfi 
Ali,velipfi  EI  efi  EFipfi  £D, longitudi- 
ne etiam  commcnfurabilisjerut  per  1 2. prop. 
EI, E F, longitudine  commenfurabilcs.Quare 
cum  EI  fit  Rationalis,  crit&  EF  Rationa- 
lis. igitur  pcT  lo.prop.  EK  redangulum  Ra- 
tionale trt : & quia  M E, fub  OM,MI*,  cora- 
prehenfum  ipfi  EK  xqualceft;cric  MT  et- 
iam Rationale.  IdcoOM,  MP,  Medix 
funt  potentia  tantum  commenfurabilcs, 
Ratio- 
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Rationale  continentes  ; ac  proinde  iu\ta 
propof.  jS.rccb  OP  Irrationalis  crit^qu.e  cx 
binis  M^iis  prima  dicitur.  Si  igituj  fp.itium 
&;c.  t]uod  erat  demonRrandum. 

PROPOSITIO  LVII. 

Si  fpatium  contineatur  iub  Ra- 
tionali, & ex  binis  nominibus 
tertia:  Refta  linea  fpatiurn  po- 
tens, Irrationalis  eft,  qua:  ex 
binis  Mediis  lecunda  dicitur. 

SVppofitio.Sub  Rationali  AB,&  ex  binis 
nominibus  tertia  AD  , fpatium  AC  con- 
tincaturiDicorcdam  potetem  fpatium  AC, 
cllc  Irrationalem  , ejux  nuncupatur  cx  binis 
Mediis  fecunda. 

Condruftio.  Sit  AE  maius  nomen  ipfius 
ADicrunt  cx  natura  fua,  AE,HD,  Rationa- 
les potentia  folum  coramcnfurabilcs;  AE 
plus  poterit  quam  ED  , quadrato  re^£  fibi 
longitudine  comir.cnfur  abilis ; ncutraquc  ip- 
iarum  AE,  ED , Rationali  AB  erit  longitu- 
dine comroenfurabilis.  Secccur  autem  per 
prop.io.  libr.i.  refta  ED  bifariam  in  F ; & 
reliqua  fiantyt  inpropof,55,  conftruAionc: 
Eodem  modo  , ibi,  probabimus  redam 
OP  polle  fpatium  AC;  & vt  in  priced.prop, 
5^.redas  OM,  MP,cflc  Medias  potentia  tan- 
tum commcnfurabilcs,eoquod  AE,  Ratio- 
nali AB  «ponatur  longitudine  incommenfu- 
rabilis , licut  & ibidem  eadem  AE , ipli  AB 
longitudine  erat  incommenfurabilis.  Nunc 
vero  oftendemus  redam  OP , cfle  Irrationa- 
lem qu£  ex  binis  Mediis  Inunda  dicetur. 

Demonlbatio.  QuiaBD  , EFfunteom- 
menfurabiles  longitudine  , clique  ED  ipli 
AB  Rationali,  vel  EI , longitudine  incom- 
mcnfurabilisjcrit  per  prop.14.  EF  eidem  EI, 
longitudine  incommenlurabilisifcd  funt  EI', 
EI , Rationales  , quia  EF  ci\  femilTis  ipfius 
ED , Rationalis ; & EI , expofitz  Rationali 
AB  a?qualis.  Igitur  EF,£1, Rationales  funt, 
potentia  folum  commefurabilcs.  Quare  per 
prop.zz.coroil.noRrum  EK  Medium  eil, 
ideoqiic  MT  aquales  ipE  EK  , etiam  me- 
dium erit, eo  quod  fub  Mediis  OM,MP,con- 
tineatur.  Quare  cum  OM , MP,  Mediat  lint 
potentia  (bium  coroenTurabiles,  contincant- 
que  fpatium  Medium;  erit  per  prop.  3 9.  tota 
OP, Irrationali $,qux  ex  binis  Mediis  fecun- 
da vocatur.  Si  igitur  fpatium,  quod  erat 
probandum* 


PROPOSITIO  LVIII. 

Si  /patium  contineatur  fub  Ra- 
tionali ,&  cx  binis  nominibus 
ejuarta  : RcCla  linea  Ipacium 
potens,  Irrationalis  erit,  qiix 
vocatur  Maior. 

SVppofitio.  Sub  Rationali  AB,  & fub  cx  pj, 
binis  nominibus  quarta  AD  , fpatium 
AC  contineatur:  Dico  redam  potentem  fpa- 
tiuin  AC  cUc  Irrationalem  , vocatam  Ma- 
iorem. * 

Conftrudio.  Sit  AE  ipfius  AD, maius  00- 
mcnitrunt  cx  natura  fua,  AE,ED,  Rationa- 
Ics.potcntia  tantum  tom  mcnfurabilcs;&:  AE 
plm  poterit  quam  ED,quaJiato  reda;  lincjE 
longitudine fibi  incommenfurabilisjtiim  AE 
ipli  AB  , erit  longitudine  commcufurabilis. 
Praterea  per  prop.io.Iib.i.fuc-tur reda  ED 
bifariam  in  l ;funtquc  rclkpa  vt  in  conftru- 
dionc  propof.  55.  erunt  vtibi  , re£lx  AG, 
GE,  longitudine incommenfurabiics : tum 
oftendemus  fimilitcr  vt  m cit.  conftr.  redam 
OP  polle  fpatium  AC.lam  vero  probandum 
cfle  iplamOP,  die  Irratio  naiem , vocatam 
Maiorem. 

Dcmonftratio.  AG,GE,funt  longitudine 
iDCommcnfurabilcs,  ergo  per  lo.propof.re- 
dangula  AH , G1 , eandem  cum  illis  naben- 
lia  proportionem  incommcnfurabilia  erunt 
per  10.  prop.  idcoqucR' quadrata  LM,  MN, 
ipGs  xqualta , erunt  etiam  inter  le  incom- 
menfurabiliaiquarc  & redx  OM , MP , po- 
tentia funt  incommenfurabiics  per  defin.  4. 
QiioniamautcAE  maius  nomen  ipfius  AD, 
cx  bmis  nominibus  quarta: , linea  eft  longi- 
tudine commcnfurabilis  Rationali  AB, erit 
S:  AE  Rationalis; &:  per  propof.20,  redan- 
guiiim  AI  fub  ipfis  contentum  Rationale. 

Eft  vero  AI  xqualc  compofito  cx  quadratis 
LM , MN  ; ergo  compofitum  ex  quadratis 
LM  , MN  Rationale  eft.  Et  quia  ED  maius 
nomen  iplius  AD,iplius'ex  binis  nominibus 
quartx,eft  linea  longitudine  incommenfura- 
bilis  Rationali  AB, erit  & EF  ipfius  fcmilTis, 
eid^  AB  longitudine  incommciiurabilis: 
eftque  EI  Rationalis, quia  eft  Rationali  ED 
commcnfurabilis:  Ei^o£F,AB,Rationales 
erunt  , potentia  folum  commcnfurabilcs. 
Quapropter  per  la.propofcoroll.noftrum  3, 
EK,Mcdium  eft  fub  iplis  contcntumjSc  MT 
illi  squale , fub  OM , MP  contentum , Me- 
dium. Ergo  cum  OM,  MP,  Gnt  potentia  in- 
£ e z commen- 
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commcnfurabiics , cfiiciant<^uc  compofitum 
cx  ipfarum  auadratis  LM  , mN  , Rationale; 
&:  rcdlangulum  fub  ipfis  MT  Medium;  erit 
tota  OP  irrationalis  qux  vocatur  Maior  per 
propof«40.  Igitur  (i  (patium,  quod  erat 
* concludendum. 

PROPOSITIO  LIX. 

Si  fpacium  contineatur  fub  Ra- 
tionali ,&  ex  binis  nominibus 
quinta  : ReiSla  linea  fpatium 
potens,  Irrationalis  eft  , qua: 
Rationale  & Medium  potens 
appellatur. 

Ifj.iof.  C Vppofitio*  Sub  Rationali  AB, 5:  ex  biilis 
^ nominibus  quinta  AD , contineatur  fpa- 
tium AC : Dico  rc»5tam  lineam  qus  fpatium 
AC  potcft,eflc  Irraiionalcmiqu®  dicitur  po- 
tens Rationale  8c  Medium. 

Conftru&io.  Sit  A E maius  nomen  ipfius 
AD;  tunc  ex  natura  fua  erunt  AE,  ED,  Ra- 
tionales potentia  rolumtommenrurabiles;& 
AE  pluspotcft  quam  ED^quadratore^a;  fi- 
bi  longitudine  incommenfurabilis ; & ED 
longitudine  commcnfurabiiis  cfl  cxpofits 
Rationali  AB.  Prxterea  perprop»io,Ubr.i. 
fccctur  ED  bifariimin  F : & reliqua  prs- 
Benturvtinprop.55.conflrudione:crunt(Jue 
per  prop.  1 9.  AG , GE , longitudine  incom- 
mcnfurabiics.  EtcxcifHcm  principiis  citatis 
in  difla  propof.^  5.r5fta  OP  poterit  fpatium 
AC.  Nunc  vero  Dico  ipfam  OP  efle  Irratio- 
nalem , qu£  potens  Rationale  ac  Medium 
vocitatur. 

Dcmonflratio»  Nam  erunt  vt  in  propof. 
prxccdcnte  58.  rcftx  OM,  MP,  potentia  in- 
commcnfurabiles.  Quoniam  autem  AE  ma- 
ius nomen  ipfius  AD  ex  binis  nominibus 
quintx,  linea  efl  Rationalis  & longitudine 
incommenfurabilis  Rationali  AB;crunt  AE, 
A B , Rationales  potentia  cantum  commen- 
furabiles;  Vndeper  aa.  prop.  rcdangulum 
AI  fub  ipfis  contentum,Medium  critjlw  AI 
xqualc  cfi  compofito  ex  quadratis  LM,MN; 
igitur  coopofitum hoc,  Medium  erit.  Infu- 
per  quia  ED,  RationalisdaturJongitudine 
commcnfurabiiis  Rationali  AB  , quia  efl; 
maius  nomen  ipfius  AD  cx  binis  nominibus 
quintx  ;erit  & HF ipfius  femifils,  cidem  AB 
commcnfurabiiis  longitudine,  & Rationa- 
lis; ergo  per  20.  propof.  EKcontentura  fub 
Rationalibus  El  , EF,  longitudioe  com- 


menfurabilibus , Rationale  erit;  & ideo  MT 
contentum  OM , MP , contentum , ipG  EK 
aKjualc,  Rationale  etiam  erit.  Igiturquan- 
doquidem  redx  OM , MP,  potentia  incom- 
menfurabiics  fint , cfHciantduc  compofItuM 
cx  ipfarum  quadratis  LM , MN,  Medium, 
rcdbnguluraque  MT  fub  ipfis  comprehen- 
fum,  Rationale;  erit  perprop.41, tota  OP 
rc<^  Irrationalis , qus  vocatur  potens  Ra- 
tionale ac  Medium.  Si  ergo  fpatium  conti- 
neatur fub  Rationali , &c.  quod  erat  offen- 
dendum. 

PROPOSITIO  LX. 


Si  fpatium  contineatur  fub  Ra- 
tionali , & ex  binis  nominibus 
fexta:  Redla  linea  (patium  po- 
tens Irrationalis  eft,  qu:e  bina 
Media  potens  nominatur. 


C Vppofitio.  Spatium  AC  comprchenda-  ... 

tur  fub  AB  Rationali  , & AD  fexta  ex 
binis  nominibus  : Dico  redam  potentem 
fpatium  AC , efle  Irrationalem , qus  dicitur 
bina  potens  Media. 

Confirudio.  Sit  AE  maius  nomen  ipfius 
AD : igitur  erunt  cx  definitione  AE  , ED, 
Rationales  potentia  folum  commcnfiirabi- 
les ; & AE  plus  ^terit  qujm  ED , quadrato 
red*  Cbi  longitudine  iocommenfurabilis; 
denique  neutra  ipfarum  AE , ED , longitu- 
dine erit  commcnfurabiiis  Rationali  AB. 

Fiant  vero  extera  vt  in  conftrudione  prop. 

55.  Erunt  vero  per  15.  redx  AG  , GE, 
longitudine  incommenfurabilcs : & confla- 
bit vt  in  propof.  cit.  55.  redam  OP  , polle 
fpatium  AC  : tdra  vt  in  propof.  5 8.  redas 
OM , MP,  potentia  efle  incommenfurabi- 
les  : Prxterea  vt  in  5 9.  erit  compofitum  ex 
quadratis  LM , MN , Medium : Denique  vt 
in  propof.  58.  erit  MT  contentum  fub  OM, 

MP , Medium.  Affero  verd  redam  OP  , efle 
redam  quxfitam. 

Demonflratio.  Quia  duarum  redarum 
AE , EF,  illa  quidem  incommenfurabilis  cll 
longitudine  ipti  ED , hxc  vero  eidem  com- 
mcnfurabiiis terunt  per  propof.  1 5.  AE,EF, 
longitudine  incommenfurabilcs  : ergo  per 
propof.  10.&  AI,  EKjincommcnfurabilia 
erunt , cum  per  i . prop.  Irbr.  6.  eandem  ha- 
beant rationem  quam  AE , EF : igitur  8c 
compofitum  cx  quadratis  LM , MN,  xquale 
ipfi  AI,&  redangulum  MT  xquale  ipfi  EK, 
erunt  incommenlurabilia.  Quare  cum  redx 

OM, 
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OM>  MP,  fint  potentia  incommenfurabiles, 
efficiantq;  tom^iicum  ex  ipfaruin quadratis 
LM,MN)Medium , & MT  fub  ipfiscontcn- 
tum,  Mediuni)&  incommenrurabile  compo^ 
Cno  ex  ipfarum  quadratis ; erit  per  prop.  42. 
Tc^aOP  Irrationali s,qu$  bina  Media  {^tens 
appellatur,  (i  ergo  fpaiium  contineatur , &c. 
quod  erat  oilcndendum. 

PROPOSITIO  LXI. 

♦ 

Quadratum  eius  , «juac  cx  binis 
nominibus, ad  Rationalem  ap- 
plicatum j latitudinem  facit  cx 
binis  nominibus  primam. 

^ Vppofitio.  Sit  cx  binis  nominibus  AB, 
ciufquc  maius  nomen  AC  j & per  lemm. 
nodrum  i.propoCaz.  ad  Rationalem expofi- 
tam  DH , applicatum  redangulum  DF  x- 
qualc  quadrato  ex  AB  latitudinem  efHciens 
DG  : Dico  regiam  DG  efle  ex  binis  nomini- 
bus primam. 

Conftru^lio.  Per  cit.  Icmm.  applicetur  ad 
eandem  Rationalem  D£  re^ngulum  DH 
«quale  quadrato  cx  AC;  & ad  Hi,  aliud  1 K 
«quale  quadrato  cx  CB : erit  ergo  reliquum  . 
LF  «quale  ilH  quod  bis  fub  AC , CB,  quan- 
doquidem perpropof.  4.  libr.i.  quadrata  ex 
AC,  CB,  & re£langula  bis  fub  AC,  CB,  x- 
quaUa  funt  quadrato  ex  AB,  {icuti  per  con- 
^dionem  fadam  cidemquadratoex  AB, 
cquaie  ell  rcdangulum  DF.  Secetur  autem 
per  propofio.lib*.!.  LG  bifariam  in  M,per 
quod  iuxta  propof.j  i . iibr.i.  ipfis  LK , GF, 
parallela  ducatur  !^;erit  vtrumque  redan- 
gulum  LN , MF , «quale  illi  quod  bis  fub 
AC,CB,  comprehendnur.  E,t  quia  perprop. 
37.  AC, CB,Rationalcsfunt,  potentia  (olum 
commcnTurabiles,  quia  tota  AB  eflex  binis 
nominibus;  erunt  quadrata  cx  AC,CB,  Ra- 
tionaIia,ideoque  commenfurabilia ; quorum 
vtrique  cum  nt  perprop.  1 6.commenfurabi- 
le  compoGtum  ex  ipHs ; erit  etiam  compoli- 
tumex  AC  ,CB quadratis,  Rationale: 
vero  huic  compofito  «quale  redangdum 
DK ; ergo  & DK  Rationale  erit » qued  cum 
fit  applicatum  ad  Rationalem  DE , efficiet 
per  ai.Nop.  latitudinem  DL  Rationalem, 
iplique  D£  longitudine commenfurabilem. 
Frxtercadim  AC,  CB,  Rationales  (inclb- 
lum  potenti^  commenlurabiles, erit  per  pro- 
pof.aj.redangulumfubipns  Mediumddeo- 
que  & quod  bis  fub  ipfis,cum  (it  ei  ebmmen- 
furabile,hoc  eft  ipfum  LF,Mediumerit  iux- 
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ra  coroll.  prop.  24.  Igitur  LF  applicatum  ad 
LK,  Rationalem  efficiet  LG  latitudinem 
Rationalem,  ipfique  LK,id  cft  DK,  longitu- 
dine incommcnfurabilcm.Efl  vero  DL  pro- 
bata ipft  DE  commenfurabiiis  longitudine; 
creper  prop. r 3.  DL,  LG, longitudine  in- 
commenlurabilcs  funt.  Sunt  ergo  DL ; LG, 
Rationales, potentia  tantum  commeniurabi- 
lcs;idcoque  per  prop.  57.  reda  DG  cx  binis 
nominibus  cB.  Et  nunc  Allero  dlt  primam 
cx  binis  nominibus. 

Dcmonftratio.  Quia  cx  Icmm.  propor.54, 
Redangulum  fub  AC,CB,  medium  cft  pro- 
portionale interquadrata  redarum  AC,CB, 
erit  etiam  LN,  medium  proportionale  inter 
DH,  IK;ideoque  per  1 .prop.lib.^.  cura  re- 
d«  DI,  LM,  1 L,  eandem  obtineant  propor- 
tionem, quam  DI  1,LN,  IK,  crir  etiam  reda 
LM  media  proportionalis  inter  DI,IL:  Igi- 
tur iuxta  prop.  17.  libr.  redangulum  lub 

D(,1L, «quale  erit  quadrato  cx  LM.Et  quo- 
niam quadrata  cx  redis  AC,  CB,  commen- 
furabtlia  funt , propter  ipfas  AC , C B,  com- 
menfurabiles;  erunt  & DH,1K, ipfis  «qualia, 
commeofurabiiia:  ergo  perpropof.  1 0.  & re- 
ds  DI,  IL,  eandem  cum  illis  nabentes  pro- 
portionem , longitudine  commenfurabiles 
erunt.  Quia  verA  DK  maius  cft  quilm  LF,co 
quod  quadrata  per  lemm.  prop.  3 9.  redarum 
AC,CB,  maiora  fint  bisfub  AC,CB;eritfiC 
rcdaDL  maior  qu^m  LG , quandoquidem 
per  i.propof.libr.  6.  DL,LG;eodcm  modo 
referantur  quo  DK,LF.  Itaque  quia  DL  ma- 
ior cft  quim  LG , & ad  DL  appli.ca^um  cft 
redangulum  fub  DI , IL , deficiens  figura 
quadrata  , «quale  quadrato  ex  LM,  id  cft 
quares  parti  quadrati  ex  minore  LG  deferi- 
pti ; ( oftendimus  enim  redangulum  fub  DI, 
IL,  «quale  quadrato  elTecxLM.  ) Secatur- 
qucDL  ini  ad  partes  DI,  IL , longitudine 
commenfurabUcs;pocerit  iuxta  prop.  1 8.DL 
maior  plus  quam  LG , minor , quadrato  re- 
d«  fibi  longitudine  commenfurahilis.Igitur 
cum  DG  probata  fit  cx  binis  nominibus , & 
DL  maius  nomen  plus  polle  C[uhm  LG  mi- 
nus nomen , quadrato  rcd«  fibi  longitudine 
commenfurabiiis;  atque  idem  maius  nomen 
DL,longitudioe  commenfurabilc  Rationali 
expofit«D£  : erit  DGcx  binis  nominibus 
prima,iuxtadefin.  I. fecundarum,  quod  erat 
dcmonftrandum. 

Hac  cadem  figura  poterimus  vti  in  prop. 
feq.vfquead^^.  fnclufiue. 
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PROPOSITIO  LXII.  PROPOSITIO  LXIII. 

Quadratum  eius , quae  ex  binis  Quadratum  eius  , qua:  ex  binis 
Mediis  prima, ad Rational«pi  Mediis  fecunda,  ad  Rationa- 
applicatum  •,  latitudinem  facit  Icm  applicatum ; latitudinem 
ex  binis  nominibus  (ccundam.  facit  ex  binis  nominibus  ter- 


Q Vppofitio.Sitex  binis  Mediis  prima  AB, 
& 107.  ^ciufijuc  maius  numero  ACi&  per  lemm. 
noftrum  i.propof.  ai.  ad  Rationem  DE  ap- 
plicatum r^angulum  DF  squale  quadrato 
ex  AB , latitudinem  faciens  DG.  Dico  re- 
dlam  DG  ex  binis  nominibus  ellc  fecundam. 

Conflruciio  Ct  eadem  qui  in  pricedente 
propofitione. 

Demonflratio.  Quia  AC,  CBj  ex  binis 
Mediis  primam  'AB  componentes , funt  per 
prop.  38.  Medii  potentia  folum  commenfu- 
rabiles,  qui  Rationale  continentjerunt  qua- 
drata ex  AC , CB ; tum  redangula  ipfis  i- 
qualia  DH,  IK,  commenfurabilia, atque  Me- 
dia. Et  cilm  totum  DK  per  prop.  1 6. vtriquo 
eorum  DH,IK,  Gt  commenlurabilej  erit  per 
coroll.prop.aq.DKjMedium  j quod  cum  Ct 
applicatumad  Rationalem  D£;crit  per  pro- 
pof.  a 3 .eius  latitudo  DL  Rationalis  ipli  DE 
longitudine  incommenfurabilis.  Priterea 
quia  Redlangulum  fub  AC,CB,ell  Rationa- 
le , erit  & eius  duplum  LF  Rationale ; quod 
cum  applicatum  ut  ad  Rationalem  LK , erit 
per  propoG  ai.  cius  latitudo  LG , Rationalis 
ipG  LK,  id  e(l  DE, longitudine  commenfu- 
rabilis.  Ergo  cum  duarum  redarum  DL, 
LG , ipfa  LG  Gt  ipG  DE  commenfurabilis 
longitudine ; Sc  DL  longitudineincommen- 
Gtrabilis;  erunt  per  prop.  13.  DL,LG  longi- 
tudine incommenfurabiles.  Quod  cum  DL, 
LG,  ofleirfi  Gnt  Rationales , erunt  ipfi  Ra- 
tionales potentia  folum  commenfurabiles; 
ideoque  per  ptop.  37.  totaDG  ex  binis  no- 
minibus erit.  lam  vero  vt  in  priccdenti,  de- 
monflxabimus  DL  elle  maius  nomen,  & plus 
poIIc,quam  minus  LG  nomen, quadrato  re- 
di Cbi  longitudine  commenfurabilis.  Qua- 
re cum  ipGus  DG  , maius  nomen  DL  plus 
poGit  quAm  minus  LG , quadrato  redi  Gbi 
longitudine  commenfurabilis ; & minus  no- 
men LG  probatum  Gtlogitudinecommen- 
furabile  Rationali  expofiti  DE:  erit  per  dc- 
Gn.  a . fecundaru  reda  DG  ex  binis  nomini- 
bus fecunda.  Quadratum  ergo  cius, qui  ex 
binis  Mediis.  Scc.  quod  erat  concludcRdum. 


Ciam. 

SVppoGtio.  Efto  ABex  binis  Mediis  Ic-  Fij.iofi. 

eunda,  ciulque  maius  nomen  ACj  & per  ^ a07. 
lemma noGrum  a.adpropof.aa.ad  Rationa- 
lem DE,applicatum  redangulum  DF,  iqua- 
le  quadrato  ex  AB  , latitudinem  efficiens 
DG : Dico  redam  DG  efle  ex  binis  nomini- 
bus tertiam. 

Conflrudio  eadem  Gat  qui  in  propoG- 
tionc  6t. 

Dcmonftratio.Quia  AC,CB,  componen- 
tes ex  binis  Mediis  fecundam  AB  , funt  per 
prop.3  9.  Medii  potentia  folum  commenGi- 
rabiles , qui  Medium  continent ; erunt  qua- 
drata ex  AC,CB,atquc  ideo  redangula  DH, 

IK,ipGs  iqualia,commenfurabiliatk  Media. 
Quandoquidem  igitur&totum  DK  perpro- 
poGid.vtrique  DH,  IK,efl  commenfurabi- 
,Ie;erit  pcrcoroll.propoGt.a4.DK  Medium; 
quod  ciim  Gt  applicatu  ad  Rationalem  DE, 
erit  per  brop. a 5. eius  latitudo  DL,  Rationa- 
lis, ipC  DE  longitudine  incommenfurabilis. 
Pntcrcii  cum  redangulum  fub  AC ',  CB, 
Medium  Gt ; erit  & eius  duplum , Medium; 
quod  cum  Gt  applicatu  ad  RationJemLK; 
eritpcrprop.cir.a3.1atitudo  LG  Rationalis 
ipG  LK , id  efl  ipG  ED , longitudine  incom- 
menfurabilis. Et  quoniam  AC  ipG  CB  lon- 
gitudineeG incommenfurabilis ; eflque  per 
lemm.  3 .prop.  1 9.  vt  AC  ad  CB,  ita  quadra- 
tumex  AC  ad  redangulumfub  AC,CB,  in- 
commenfurabilc  erit  per  10.  propof.  quadra- 
tum ex  AC,redanguIofub  AC,CB.  Eft  ve- 
ro per  prop.  ib.quadrato  ex  AC,commenfu- 
rabile  compoGtum  ex  quadratis  redarum 
AC,C  B,  eo  quod  quadrataexAC,CB,Gnc 
commenfurabilia  , quippe  quod  redi  ipfs 
dentur  potentia  commenfurabiles:&  redan- 

tulofubAC,CB,  commcnfurabileefteius 
uplum , videlicet  redangulum  bis  fub  AC, 

CB:  Ergo  compoGtum  ex  quadratis  reda- 
rum AC , CB , id  efl  redangulum  DK  ia- 
commenfurabilc  eflredangulobisfub  AC, 
CB,nimirum  redanguloLF,perpropof.i4. 

Ergo  redi  DL,LG,  eodem  modo  compara- 
ti cum  DK,LF,iuxta  prop.lib.6.  erunt  lon- 
gitudine incomoieofuraniles  per  propof.  10. 

led 
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frdcxdem  funt  oftcnfae  Rationales;  Ratio- 
nales igitur  funt  potentia  folum  commenfu- 
rabiles;  ideoque  per  j 7.  prop.cota  DG  ex  bi- 
nis nominibus  erit.  Ad  h*c , vc  in  propof.6 1 . 
probabimus  DL  eOe  maius  nomen,  ac  polle 
plusqO^m  minus  nomen  LG , quadrato  re- 
di fibi  longitudine  commcnHiribilis.  quare 
cum  DL  maius  nomen  plus  poflit  quim  mi- 
nus LG , quadrato  (ibi  iogitudine  commen- 
furabilisrcdi,  & neutra ipfarum,  Rationali 
expoGci  DE, (it  longitudinecommenfurabi- 
lis,eritex  binis  nominibus  tertia,  iuxta  def. 
j.A^ndarum.  Quadratum  igitur  eius  qui 
dC^quod  erat  probandum. 

PROPOSITIO  LXIV. 

Quadratum  Maioris  ad  Rationa- 
lem applicatum , latitudinem 
facit  ex  binis  nominibus  quar- 
tam. 

• 

fig.ioC,  Q Vppofitio.  AC  fit  maius  nomen  Maioris 
& 207. 0 AB;  & per  lemma  nofirum  i.ad  prop.zz. 
applicatum  rcdangulum  DF  ad  Rationalem 
DE,squalcquadrato  cx  AB,  latitudincmcf- 
ficienstXj:  Dico  Redam  DG  ede  quartam 
ex  binis  nominibus. 

Confirudiofiteademquarin  prop.  5i* 
Dcmonllratio. Quoniam  AC,  CB, Maio- 
rem AB,  componentes,  funt  cx  prop.  40.  po- 
tentia incommenfurabi  Ics , faciuntque  com- 
poficum  quidem  cx  quadratis  redarum  AC, 
CB,  Rationale;  redangulum  verd  fubipfis 
Medium;erit  etiam  DK , compofitocx  qua- 
dratis redarum  AC, CB, Rationale, per  Icm. 
4.prop.  1 9.  & LF  duplum  eius  quod  lub  A C, 
CB,continetur,  Meoium^wr  coroU.  propof. 
24.  Et  quia  Rationale  DK  ad  Rationalem 
DF  efi:  applicatum,  erit  per  z 1.  prop.DL,  Ra- 
tionali s,ipfi  DE  longiiudinc  incommenfura- 
Erilis.  Infupcr  quia  LF  Medium , ad  Rationa- 
lem LK  applicatum  cfi,  erit  LG  Rationalis, 
ipfi  LK,vclDE,loagitudinc  incommenfura- 
bilis.  Ergo  quia  duarum  redarum  DL,LG, 
prima  quidem  ipfi  D£  fit  longitudine  com- 
menfurabilis,  altera  vero  eidem  DE  fit  lon- 
gitudine incommenfurabilisjcrunt  per  prop. 
1 j.ipfic  DL,  LG,  longitudine  incommenfu- 
rabilcsintcrfe:  fueruntautemambs  Ratio- 
nales probats  : ergo  DL , LG , funt  tantum 
potentia  commenTurabiles  Rationales  , & 
prt^terea  iuxta  prop.  3 7.  reda  DG,  ex  binis 
nominibus  erit.  Prxterea  cumin  prop.6u 
demonlbauerimus  redangulum  fub  DI , LI, 
eilc  squale  quadrato  ex  LM:  & quadrau  re- 


darum AC,CB,  incommcnfurabiliafint» 
per  dcf.4.co quod  reda:  AC , CB,  potentia 
iintincommcnfurabiles;erunt  etiam  DHjlK, 
illis  squalia,  incommenfurabiiia,  &rcds 
Dl,IL , eandem  cum  illis  habentes  propor- 
tionem,longitudincincommcnfurabilcs  iux- 
ta prop.  I o.  Denique  quia  iuxta  demonfirata 
in  prop.  6 1 . DL  -cft  maior  aui  m LG  , Sc  ad 
DL  cft  applicatum  redangulum  fub  DI,  I L , 
quadrato  ex  LM , id  cft  quartx  parti  cx  LG, 
tieauale,dclicicn$  Hgura  quadrata,  quodiecat 
ipfam  DL  in  I,in  partes  longitudine  incom- 
mcnfurabiles,  poterit  per  prop, 19.  DLplus 
quam  LG  , quadrato  red«  fibi  longituaine 
incommenfiirabilis  : ideoque  quia  iplaDL 
maius  nomen  ipfius  DG  qui*  ex  binis  nomi- 
nibus cft,  probata  fit  lo.ngitudincconimcn- 
furabilis  expofita.'  Rationali  DB;  erit  per  dc- 
fin.4.recundarum,cx  binis  nominibus  quar- 
ta. quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  LXV. 

Quailratum  eius , qux  Rationale 
ac  Medium  poteft,  ad  Ratio- 
nalem applicatum  ; latitudi- 
nem facit  ex  binis  nominibus 
quintam. 

C Vppofitio.  Djti Cerea»  AB, potens  Ra- 
OtionalcacMcdium,  cuiufque  maius  no- ^207! 
men  fit  AC,&  per  noftrum  lemm.  i .ad  prop. 

22. fit  ad  Rationalem  DE,  applicatum rc- 
dangulum  DF, aequale  quadrato  cx  AB,Iati- 
tudinem  cfticiens  DG  ; Dico  hanc  redam 
DG  e(Te  cx  binis  nominibus  quintarii. 

Conftrudio  vero  fit  eadem  qusad  pro- 
pofic.  61, 

Dcmonftraiio,  Quia  redx  AC,CB,com- 
ponences  redam  AB,  potentem  Rationale 
ac  Medium , funt  per  prop.  41 . potentia  in- 
commenfurabilcs , emeientes  quidem  com- 
pofitam  cx  ipfarum  quadratis  Medium , Sc 
redangulum  fub  ipfis  Rationale ; ^it  DK 
squale  compofito  cx  quadratisipfarum  AC, 
CB,Medium,  per  coroll.noftrum  3 .ad  prop. 

22.  & LN  iqualc  redangulo  fub  AC,  CB, 
Rationale  per  lemma  4.ad  prop.  1 9.  ideoque 
etiam  per  idem  hoc  lemma , LF  duplum  ip- 
fius LN,  etiam  Rationale.  Quare  Medium 
DK  applicatum  ad  Rationalem  DE,  eiHcit 
Der  prop.2  5 .latitudinem  DL,Racionalem,& 
longitudine  Rationali  DE  incommenfura-  , 
bilem.  Sed  & Rationale  LF  ad  Rationalem 
LK  applicatum , efiicit  per  prop.2 1 .laclcudi- 
£e  4 nem 


3J2  Commentarm  in  Librum  Decimum 


nem  LC  Rationalem  y longitudine  ipd  LK 
vel  DL,  commenfurabilcm.  Igitur  cum 
duarum  redarum  DL  y LG  , illauuidem  Ut 
longitudine  incommenfurabilisipu  D£  Ra- 
tionali y h£C  verd  commcnfurabilis  eidem; 
erunt  per  1 3 .prop.ipf^  DL,LG,longitudinc 
incommcnlurabiles.  Igitur  DL,LG,  Ratio- 
nales erunt,  & potentia  folum  commenfura- 
bilcs;  & perprop.  57. reda  DG  tota,  criicx 
binis  nominibus.  £t  quia  ex  didis  inde- 
moARratione  prop.6i.  redangulum fub Dl, 
IL , aquale  eU  quadrato  ex  LM  ; & (Icut  in 
antecedente  propolitionc , DL  c(I  maius  no- 
men ipCus  DG  , plufque  potcftqudmLG, 
quadrato  rcdxllbi  longitudine  incommen- 
lurabilis;  & minus  nomen  LG,  odenfum  eR 
cxpofits  Rationali  D£ , longitudine  com- 
menfurabilc, erit  per  dcf.  5 .fecundarum, reda 
DG  cx  binis  nominibus  quinta,  quod  erat 
oRendendum. 

PROPOSITIO  LXVI. 

Quadracum  eius, quae  bina  Media 
poteft,  ad  Rationalem  appli- 
catum^latitudinem  facit  ex  bi- 
nis nominibus  (betam. 

Fir.io^.  C Vppofitio.  Data  fit  reda  AB , potens  bi- 
&107  * ^ Media;  eiulquc  maius  nomen  AC ; & 
' * ad  Rationalem  D£, applicatum  redangulum 
DF,squalc  quadrato  ex  ipfa  AB,  per  lemma 
noRrum  i.  ad  prop. za.  tacicnfque  latitudi- 
nem DG : Dico  ipfam  DG  eUc  cx  binis  no- 
minibus (extarn. 

Conftnidio  petatur  expropofitione  6i, 

Dcmonfbatio.  Quia  rcd«  AC , CB,  effi- 
cientes totam  AB , potentem  bina  Media, 
funt  per  prop.^z.  potentia  incommenfurabi- 
les,  & efficiunt  compofitum  cx  ipfarum  qua- 
dratis Medium , & redangulum  fub  eis  con- 
tentum,Medium, 3cincommenfurabilecom- 
poGto  ex  quadratis  ipfarum;  eritDK  «quale 
• compofito  ex  quadratis  redarum  AC , CB, 
Medium;  & LFrqualc  illi  quod  bis  fub  re- 
dis AC,CB,  etiam  Medium, per  coroU,pro- 
pof.z4. Quoniam  vero  Media  DK,  LF,  funt 
applicata  ad  Rationalem  D£,  erunt  per  23. 
prop.corum  latitudines  DL,LG, Rationales, 
ipfi  DE  longitudine  Incommenfurabilcs ; £t 
quia  etiam  compofitum  cx  quadratis  reda- 
rum A C , CB,  incommcnfiirabile  eft  redan- 
gulo  fub  AC,CB,perpropofic.42.cidcmque 
^ rcdarigulo  commcnfurabile  cft  redangulum 
bisfub  AC,  CB;  erit  per  prop.13.  compofi- 
tum cx  quadratis  redarum  AC , CB , id  cft 


DK  incommenfurabile  redangulo  «bis  fub 
AC , CB , hoc  ell  ipfi  LF : ideoque  per  i o. 
prop.rcdx  DL,LG, eandem  habentes  ratio- 
nem cum  didis  DK,LF,  iuxtaprop.i.lib.6. 
erunt  longitudine  inter  fe  commenfurabiles. 
Rationales  igitur  funt  rtd®  DL,LG,  po- 
tentia folum  commenfurabiles ; ideoque  per 
prop.37.exbinisnominibus.  Cum  vero  vt 
in  prarccdcnie  propofitione  DL  fit  maius  no- 
men ipfius  DG,  poOitque  plus  quam  LG  mi- 
nus nomen  eiufdcm  DG,quadrato  red«  fibi 
longitudine  incommenfurabilis  : & neutra 
ipfarum  DL,LG,  probata  fit  longitudine 
commenfiirabilis  cxpofit»  Rationali  DE; 
erit  per  dcf.6. fecundarum,  reda  ipfa  DG,ex 
binis  nominibus  fexia.  quod  erat  declaran- 
dum. 

PROPOSITIO  LXVII. 

Ei , qua:  ex  binis  nominibus  lon- 
gitudine commenfurabilis  j & 
ipfa  ex  binis  nominibus  eft, at- 
que ordine  eadem. 

Vppofitio.  Rcaaquscumque  AB  fit  ei  Jij.iog 
binis  nominibus , diuiia  in  fua  nomina  * 
AC,  maius , CB  minus;  fitque  refla  DE  ipfi 
AB  longitudine  commenfurabilis : Dicore- 
flam  DE,  efle  etiam  ex  binis  nominibus, 
eiuldem  ordinis  cum  AB;hoc  eftfi  refla  AB 
fit  cx  binis  nominibus,prima,reflam  DE  efle 
cx  binis  nominibus  primam.&c. 

Conftruflio. Fiat  pcrprop.ia. libr.  6,  vt 
tota  AB  ad  totam  DE,  ita  AC,  ad  DF. 

Demonfltatio.Quia  efi  tota  AB  ad  totam 
DE , vt  ablata  AC  ad  ablatam  DF , erit  per 
prop.  19.  libr.  5.  & reliqua  CB  ad  reliquam 
FE , vt  tota  AB  ad  totam  DE : Ponitur  au- 
tem AB  ipfi  DE  longitudine  commenfura- 
bilis,crit  per  to.prop.  AC  longitudine  com- 
menlbrabilis  ipfi  DF , & CB  ipfi  FE  etiam 
longitudine  commenfurabilis:  funt  verd  per 
prop.  3 7.  AC,CB,  nomina  totius  AB  cx  bi- 
nis nominibus.  Rationales ; ergo  & DF,  FE, 
erunt  Rationales.  Pra:tcrca  quia  eft  vt  AC 
adDF,ita  CBad  FE,per  11. prop. libr.j. erit 
permutando  iuxta  prop.  1 6.  libr.  eiuldem  j . 
vt  AC  ad  CB , ita  DF  ad  FE ; funtque  AC, 

CB,  potentia  Idium  commenfurabiles  per 
prop.  3 7-"go  refl*  DF,FE,  erunt  etiam  po- 
tentia lolum  commcnfurabilcs:ergoDF,FE, 
Rationales  erunt  potentia  Iblum  commen- 
furabiles, idet^ue  per  57.prop.tot3  DE  erit 
cx  binis  nominibus.  Superelt  vt  probemus 
reflaro  DE  efle  eiuldem  ordinis  ex  binis  no- 
minibus 
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<ninibus,vt  c(l  data  AB.  Quia  enim  AC  plus 

f)otcft  qu^m  CB , quadrato  reft«  line®  fibi 
ongitudine  commenfurabilis , aul  incom- 
menfurabilistfiprimumjpotcrit  per  i5.prop. 
& DI'  plus  quam  FE  quadrato  re^i®  fibi 
longitudine  commcnfurabilis  : fi  vcr<^  AC 
commenfurabilis  fit  longitudine  Rationali 
expofit.t , ita  vt  AB  fit  cx  binis  nominibus 
prima,  erit  per  la.prop.  ScDF  eidem  Ratio- 
nali longitudine  commenfurabiljs, cum  vtra- 
que  & Rationalis,  & DF eidem  AC  com- 
monfurabilis  Iongitudinc*,quarc  cx  dcf.  i . fe- 
cundarum , ipfa  DE  etiam  erit  cx  binis  no- 
minibus prima.  Si  autem  CB  fit  longitudine 
Commcnfurabilis  expofit®  Rationafi , ita  vt 
AB  fit  ex  binis  nominibus  fecunda  ^ erit  eo- 
dem modo  & FE,  Rationali  expofit®  longi- 
tudine commenfuribilis  , idcoque  DE  per 
def.z,  fecundarum,  cx  binis  nominibus  fe- 
cunda. Quod  fi  neutra  ipfarum  AC , CB,  fit 
longitudine  commcnfurabilis  expofit®  Ra- 
tionali, ita  vt  AB  fit  ex  binis  nominibus  ter- 
tia; erit  per  prop.  iz.  & neutra  ipfarum  DF, 
FE  , longitudine  commenfurabilis  expofit® 
Rationali;  acproinde  per  def.j.fcCTmdarum, 
refta  DE  erit  ex  binis  nominibus  tertia.  Si 
ver6  fecundum  fit,  pCteritperpropof.  is.  & 
DF  plus  quim  FE , quadrato  reft®  fibi  lon- 
gitudine incommcnfurabilis  : vnde  vti  prius 
demonfirabimus  DE  cfleex  binis  nomini- 
bus quartam , vcl  quintam , vel  fextam , vti 
AB  ruerit  cx  binis  nominibus  qunrta  vcl 
quinta  vcl  Icxta.  quod  erat  concludcndiim. 

£adcm  figura  vti  poterimus  inleqiicnti- 
bus  propofitionibus  vfque  ad  7 1 .incluliuc. 

PROPOSITIO  LXVIII. 

Ei , qu*  ex  binis  Mediis  longitu- 
dine commcnfurabilis  ; & ipfa 
cx  binis  Mediis  eft,atqucordi- 
nc  eadem. 

%.lo8.  C Vppofitio.  Data  fit  refla  AB  ex  binis 
kj  Mediis, diuifat^uc  in  fua  nomina  AC  ma- 
ius, CB  minus;  fitque  refla  DE  ci  longitudi- 
ne commenfurabilis  : Dico  rcflamDEcBc 
aucKjUc  ex  binis  Mediis,  vt  AB;  tum  ellc  eo- 
dem ordine  primam  vcl  fecundam, prout  AB 
fuerit  prima  vel  fecunda. 

Con(lruaio.fcrpropor.u.  libr.d.  fiat  vt 
AB  ad  DE,  i»  AC  ad  DI'. 

Demonfiratio.  quia  cft  tota  AB  ad  totam 
DE,  vt  ablata  AC , ad  ablatam  DF;  erit  per 
prop.  15.  iibr.  d.  & reliqua  CB. id  reliquam 
F£,vttota  AB  ad  totam  DE  iponituraiifMn 


tota  AB  commenfurabilis  ipfi  DEjetiarii 
erit  per  10. prop.  AC  ipfi  Dr.iSc  CB  ipfi  l E, 
comraenfurabilis,  vt  tota  AB  ad  totam  DE: 
funt  verd  AC  , CB,  Medix datar  jergo per 
prop.  1 4.  refl X D E,  F E,  i Ili  s eomenfu  rabi  les, 
erunt  Medix.  Prxterca  cum  fit  AC , ad  DF, 
yt  CB  ad  FE;  & permutando  vt  AC  ad  CB, 
ita  DFad  FE;  & per  prop.  j8.  fint  AC,  CBj 
potentia  folum  eiimmeniurabilcs,enintper 
propof. IO.  etiam  DF,  FE,  potentia folfim 
commenftirabilcs.  Oftendirnus  ergo  reftas 
DF  , FE  , clJe  Medias  potentia  folum  com- 
menfiirabiles;  quare  per  j 8.  vcl  j 9.  refla  DE 
erit  cx  binis  Mediis.  K.cllat  vt  probemus  efic 
ordine  ordinis  ex  illis  binis  Mediis, tjuocft 
data  AB.  Cum  litvt  ACad  CB,itaDFad 
FE ; fitque  per  lcm.5.  ad  prop.19.  vt  AC  ad 
CB,  ita  quadratum  tx  AC,aJ  reflangulum 
fub  AC,  CB;  & vt  DF  ad  FE, ita  quadratum 
cx  DF  ad  retbngulum  fiib  DI  , FE  j erit  et- 
iam per  propof.  1 1 . libr.  5 . vt  quadratum  cx 
Ac  ad  rcflangulumfub  AC,CB,itaquadra- 
tum  cx  DF  ad  rcflangulum  fub  DF,  1 £ ; U 
iuxtaprop.16.  libr. permutando  vt  quadra- 
tum cx  AC  ad  quadratum  cx  DF,ita  reflan- 
gulum  fub  AC,CB,ad  rcflangulum  fubDF, 
FE.  Commenfurabile  verd  efi  quadratum 
refl»  AC  , quadrato  refl®  DF,  eo  quod 
reflx  AC,DF,fintollcnla:commenfutabiIes; 
ergo  per  lo.prop.  rcflangulum  fub  AC,CB, 
erit  commenfurabile  reflangulo  fub  DF,FE. 
Igitur  G reflartgulumfub  ACiCBifucrit  Ra- 
tionale, ita  vt  AB  fit  ex  binis  Mediis  prima, 
erit  & Rcflangulum  fub  DF,FE,  Rationale 
per  lemm.4.prop.i9.  quia  ell  illi  commenfu- 
rabile  ollenfum ; erit  refla  DE  ex  binis  Mc- 
diisprima,pcr  propof } 8 . Qiiod  fi  reflangu- 
liim  fub  AC,  CB,  fuerit  Medium , ita  vt  AB 
fit  ex  binis  Mediis  fecunda ; erit  & reflangu- 
ium fubDF,  FEei  commenfurabile.  Me- 
dium , iuxia  coroll.  prop.  24.  ac  proinde  per 
propof  39.  refla  DE  critex  binis  Mediis  k- 
cimda.  quod  erat  ollcndendum. 

PROPOSITIO  LXIX. 

Maiori  commenfurabilis;&  ipfa 
Maior  cfl. 

S Vppofitio.  Data  fit  linea  AB  Maior,  di-  . 

uifa  in  C infiianomina , AC  maius,  CB 
minus ; fic(|ue  data  ei  commenfurabilis  refla 
DE,Cuc  longitudine&pocentia,  fiuepoten- 
tia  folummodo : Dicoreflam  DE  cfle  etiam 
Maiorem. 

ConftruAio  fit  eadem  qu®  in  fiiperiori 
propofitione  S7.  vel  6i.  ita  vt  etiam  vti  ibi- 
dem 
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dem  oftcndimus,  partes  AC , CB , ad  partes 
DF,  FI:,  eandem  obtineant  rationem. 

Dcmonftratio.  Quia  AB, DE,  commenfu- 
rabiies  funt  longitudine  &:  potentia , vel  po- 
tentia folum,  erunt  per  propof.  i o.  tam  AC, 
DF,quim  CB,EF,  eodem  modo  commenfu- 
rabiles.  Prxtcreaqiiiaetl:  vt  AC  ad  DF , ita 
CB  ad  FE , erit  iuxta  prop.  i^.lib. 5.  permu- 
tando,vt  AC  ad  CB,  itaDF  ad  FE;  erit  per 
prop.ia.lib.tf.  VI  quadratum  ex  AC, ad  qua- 
dratum ex  CB,ita  quadratum  ex  DF  ad  qua- 
dratum ex  FE;  & componendo  iuxta  coroll. 
prop.18.  libr.5.  vt  compofitum  ex  quadratis 
rectarum  AC,  CB  ad  quadratum  ex  CB,  ita 
compofitum  ex  quadratis  reftarum  DF,  FE, 
ad  quadratum  ex  FE;tum  iuxta  coroll.prop. 
4.  eiurdemlibr.  5.  vt  quadratum  reda;  CB 
ad  compofitum  ex  quadratis  redarum  AC, 
CB,ita  quadratam  redx*  FE,ad  compofitum 
ex  quadratis  redarum  DF , FE;  &:  alternan- 
do iuxta  cit.propof.  i6.1ibr.  5,  vt  quadratum 
rcd.e  CB  ad  quadratdm  reda;  FF-,  ita  com- 
poficum  ex  quadratis  redarum  AC , CB,  ad 
compofitum  ex  quadratis rcdbrum  DF,F£: 
funt  autem  oftenfa;  reda;  CB,FE,  commen- 
furabilcs  fiuc  longitudine  & potentia,  fiuc 
potentia  tantum  ; ergo  quadratum  reda;  CB 
commenfurabilccrit  quadrato  redx*  FF:,pcr 
9.propof.&  compofitum  ex  quadratis  reda- 
rum AC,CB,  erit  etiam  coiDmenfurabilc 
compofito  ex  quadratis  redarum  DF , FE, 
per  IO.  prop.  Sed  compofitum  ex  quadratis 
illarum  redarum  AC , CB, componentium 
Maiorem  datam  AB , cfl  Rationale , per  40. 
prop.ergo  per  9,defin.  compofitum  etiam  ex 
quadratis  redarum  DF , FE , erit  Rationale. 
Infuper  quia  eft  vt  AC  ad  CB , ita  DF  ad 
F£;  vt  vero  AC  ad  CB,  ita  ciiquadratum  ex 
AC  ad  redangulum  fub  AC , CB;  & vt  DF 
ad  FE,  ita  eft  quadratum  ex  DF,ad  redangu- 
lumfubDF,  FE,per  5.  lemma  prop.  19.  erit 
etiam  vt  quadratum  ex  AC  ad  redangulum 
iub  AC,CB,itaquadratum  exDF  ad  redan- 
gulum fubDF,FE,pcr  ii.prop.lib.5.  & per- 
mutando iuxtaprop.i  (^.Ub.5.  vt  quadratum 
ex  AC  ad  quadratum  ex  DF , ita  redangu- 
lum fub  AC  , CB , ad  redangulum  fub  DF, 
FE:  funt  vero  commenfurabires  inter  fe  pro- 
bata redx  AC , DF,  vel  longitudine  St  po- 
tentia , vel  potentia  (bium , ergo  quadratum 
ex  AC,  quadratocx  DF  erit  commenfurabi- 
lepcr  9.prop.nrgo  etiam  perprop.io.  & rc- 
dangulumlub  AC,  CB,  critrcdangulo  fub 
DF,FE,commcnfurabilc.  Porro  pcr4o.pro- 
pof.  redangulum  fub  AC,  CB,  c(i  Medium, 
Igitur  Se  redangulum  fub  DF,  FE,  illi  com- 
mcnfurabilc,  erit  per  9.dcf.vcl  coroll.prop. 
34.  etiam  Medium.  Cum  autem  fit  AC  ad 


CBjVtDFad  FE,  fintque  AC, CB, potentia 
incommenfurabiles  per  40. prop.  erunt  etiam 
perprop.io.  redx  DF,  FL, potentia incora- 
menfurabilcs.  Quandoquidem  ergo  redae 
DI',1  E,funt  potentia  incommcfurabilcs,  cf- 
ficiuntque  compofitum  ex  ipfarum  quadratis 
Rationale,  & redangulum  fub  ipfis  Medium; 
erit  tota  DE  Maior.  Maiori  igiturcommen- 
furabilis , jpfa  Maior  db  quod  erat  de mon- 
ilrandum. 

PROPOSITIO  LXX. 

Rationale  ac  Medium  potenti 
commenfurabilis ; & ipla  Ra* 
tionale  ac  Medium  potens  eft. 

e Vppofitio.  Data  fit  reda  AB, potens  Ra- 
tionale  ac  Medium  , diuila  in  fua  nomina 
in  e,  AC  maius,  CB  minus;  eique  AB,  data 
fit  reda  DE  commenfurabilis  fiuclongitu- 
.dineSc  potentia,  fiuc  potentia  tantum:  Dico 
redam  DE , eflc  etiam  potentem  Rationale 
ac  Medium. 

DemonBratio.  Fada  conftrudione  vt  in 
fuperioribus  propofitionibus  6j.  vel  d8.  vel 
69.  probabitur  vt  in  prACcdcntc69.  compo- 
fitum ex  quadratis  redarum  AC,  CB,cfle 
commenfurabile  compofito  ex  quadratis  re- 
darum DF,FE:  fed  redx  AC,  CB,  compo- 
nunt AB  potentem  Rationale  Mediumque, 
ergo  per  prop.  41.  compofitum  ex  quadratis 
ipf^um  AC,  CB,  erit  Medium,  igitur  iuxta 
def,9,vel  coroli,  propof.14.  compofitum  ex 
quadratis  redarum  DF,  FE,  erit  Medium, 
Simili  difeurfu  vt  in  antecedentis  prop.  ^9. 
dcmonftratione , erit  redangulum  fub  AC, 
CB,  quod  Rationale cilpcr  41. propof  com- 
menfurabile redangulo  fub  DF  , FE , atque 
etiam  redangulum  fub  DF,  FE , Rationale 
erit per  9,dcflvel  coroll. proMfz4.  Praeterea 
vt  in  eadem  prop.69.criint  DF,FE,potcntia 
incommenfurabiles.  Igitur  quia  DF  , FE, 
funt  potentia  incommenfurabiles,faciunt«^ue 
compofitum  ex  ipfarum  quadratis  Medium, 
rcdangulumque  fub  ipfis  Rationale,  erit  per 
41  .prop.tota  DE, Rationale  ac  Medium  p>o- 
tens  linea.  Quare  linea  potenti  Mediumac 
Rationale  commenfurabilis , erit  & ipfa  po- 
tens Rationale  ac  Medium. 

• 
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PROPOSITIO  LXXI. 

Bina  Media  potenti  commenfu' 
rabilis,&  ipfa  bina  Media 
potens  eft. 

1^  Ata  fit  rc6ta  AB  potens  bina  Media, (e- 
L/  fta  in  C in  fua  nomina ; dacaque  rcfta 
DE , ipii  AB commcnfurabilis ; fiuc  longi- 
tudine & potentia  . fiuc  potentia  tantum: 
Dico  fc  rtdtain  DE  efle  potentem  bina  Me- 
dia. 

Condruftio  fit  eadem  qux  in  fuperioribus 
propofiiionibus  (57.68.59.70. 

Demonfiratio.  Vt  indemonfirationepro- 
pof.  fy.  probabimus  compofiium  ex  qua- 
dr.itis  redarum  AC,  CB,  cilc  commenfura- 
biic  compofilo  ex  quadratis  rtiiarum  DT, 
FE  ; tum  rcdangulura  fub  AC  , CB',  re- 
(^angulo fub  DI , I E ,cficeomnicnrurabilc. 
Quoniam  igitur  &:  compolitcmcxquadratis 
rcftarum  AC , CB  , £>:  rcttangulum  cxipfis 
AC,  CB,  fit  Medium  per  prop. 41. erit  etiam 
per  der.9,vcl  coroll.prop.24.&.  compofitum 
ex  quadratis  rectarum  DF,  I E, Medium,  &; 
re^tagulum cxipfis DF,FE, Medium.  Etiam 
vt  in  antecedente  prop.59.oficndimus  rettas 
DI-,FE  , efle  potentia  incommenfurabiles. 
Denique  quia  AU  cfi  potens  bina  Media, 
erit  per  propof.  42.  compofitum  tx  quadra- 
tis rectarum  AC,CB,  intommcnlurabilc 
rcitangulo  fub  AC,CB:  Eft  vero  compofito 
ex  quadratis  rcuarum  AC,  C B,  commenfu- 
rabilc  probatum  compofitum  ex  quadratis 
redarum  DF , FE ; Se  rcdhngulum  fub  AC, 
CB,  commcnfurabilc  rcdangulo  fub  DF, 
FE 1 erunt  per  14.  prop.  compofitum  ex  qua- 
dratis redarum  DF,  FE,  Se  rcdangulum 
fub  Df, FE, incommenfurabilia.  Ergoquia 
rede  DI-,  FE  funt  potentia  incommenaira- 
bilcs,  faciuntque  compofitum  ex  ipfarum 
quadratis  Medium, Se  quod  fub  ipfis  compre- 
henditur,Medium,  iucoraim-niurabiliaicrit 
per  prop.  42.  reda  DE , bina  Media  potens. 
Ergo  reda  linea  commcnfurabilis  reda?  po- 
tenti bina  Media;  Se  ipfa  bina  Media  eft  po- 
tens quod  erae  concludendum. 


PROPOSITIO  LXXIL 

Si  Rationale  & Medium  compo- 
nantur, quatuor  Irrationales 
fiunt ; veleaqu.tex  binis  no- 
minibus, vel  c]ux  ex  binis  Me- 
dijs  prima,  vel  Maior , vel  Ra- 
tionale ac  Medium  potens. 

SVppofitio.  Sit  Rationale  AB  fpatium 
compofitum  cum  Medio  CD  fpatio;Di- 
eo  redam  qua:  totum  fpatium  ADpotcft,cf- 
ie  vel  ex  bims  nominibus , vel  ex  binis  Me- 
di)s  primam;  vel  Maiorem,  vel  Rationale  ac 
Medium  potentem. 

Conftrudio.  Erit  AB  maiusquim  CD, 
vel  minus;  nam  xqualecfle  non  poteft,  G 
enim  clfcntxqualia,  cum  AB  fit  Rationale, 
elfetCD  Rationale,  per  lemma 4.prop.i 9. 
Sit  ergo  primum  & ad  Rationalem  EF  ex- 
pofitam  applicetur  rectangulum  EG  xquale 
ipfi  AB , per  lemma  noftrum  propof.  2 5 .tum 
ad  redam  FiG  aliud  redangulum  Hl  appli- 
cccurzqualc  ipfi  CD;  ficcnim  totum  £1, to- 
ti ADrcdanguIofiet  xquale. 

Dcmonftratio  primi  cafus.  Qma  AB  eft 
Rationale,  & CD  Medium,  enc  etiam  per 
lcmmacit.4.  propofii9.  EG  Rationale;  & 
per  coroll.  propof.  24.  Hl  Medium  ; qiix 
cum  ad  Rationalem  EF  fint  applicata,  erit 
per  propofi  21.  EH  Rationalis  , ipfi  EF 
longitudine  commcnfurabilis;  & HK  Ra- 
tionalis per  15.  propof.  eidem  EF  longitu- 
dine incommeniurabilis.  Prxtcrea  cum  ex 
definitionibus,  EG,H1  ,fmt  incommenfu- 
rabilia,  cb quod  EG  fit  Rationale  , & HI 
irrationale  vtpotc  Medium  ; erunt  per  lo. 
propof.  EH  , HK  , eandem  cum  illis  naben- 
tes  proportionem  per  1.  propof.  lib.  5.  in- 
commenfurabiles longitudine.  Rationales 
ergo  erunt  EH , HK , potentia  fblum  com- 
menfurabites  z igitur  per  57.  propof.  EK 
tota  ex  binis  nominibus  erit.  Et  quia  ma- 
ius datur  ABqu^m  CD , hoc  eft  £G  quam 
HI,  erit  etiam  EH  maior qu^m  HK,  per 
cit.  propof.  i.lib.5.  Ei  quia  maius  nomen 
liH,  plus  poterit  quiim  minus  HK,  qua- 
drato red*  fibi  longitudine  commenfura- 
bilis  vel  incommenfurabilis  ; fi  primum 
erit  EK  ex  binis  nominibus  prima  iuxta 
dcf.  I.  Secundarum^  quandoquidem  EH 
maius  nomen  fit  longitudine  probatum 
commcnfurabilc  Rationali  EF  ; ideoque 
reda  potens  fpatium  Ei  contentum  fub  Ra- 
tionali 


bigilized  by  Coogie 


33  ^ Commentarius  in  Librum  Decimum 


lionaliEF,  &cx  binis  nominibus  EKpri- 
fpatiirm  AD  compofitum  cx 
Rationali  AB,  & Medio  CD;  Irrationa- 
lis cA,  ejuxex  binis  nominibus  appellatur 
perpropoC55.  Si  fecundum,  hoc  eft  LH 
plus  poHit  c^uilm  HK,  quadrato  iibi 
lont»jtudinc  inconimenfurabilisjcrit  EA  ex 
binis  nominibus  cjuarta,  per  def.*p.  Secunda- 
rum, eotjuodEH  maius  nomen  probatum 
Iit  longitudine  conimcnfurabilc  Rationali 
EF  : igitur  recta  potens  fpatium  El,conien- 
tumfab  Rationali  EI  ,&  cx  binis  nominibus 
quarta  EK  , idcoque-  rpaiium  AD  , erit  per 
propof.  5 8. 1 rraiionalis  qu.v  vocatur  maior. 

Lfto  autem  AB  minus  quam  C.D,  cadc*m- 
que  conllruantur  in  primo  fuperiore  ca* 
fu.  Erit  vt  antea  EK  cx  binis  nominibus,  & 
EH  ipli  EF  longitudine  commcnfurabilis. 
Quoniam  vero  AB  minuseftquam  CD,hoc 
cft  EG  quhnHl ; erit  etiam retta EH  mi- 
nor quam  HK  , quandoquidem  per  i.pro- 
pof.  lib.6.  fit  EK  ad  HK  , vt  HG  ad  Hl.Fo- 
teritergo  HK  maius  nomen  ipfius  EK  cx 
binisnominibus,  plusquani  EH  minusno- 
men , quadrato  rc^tx  longitudine  libi  com- 
mcnfurabilis,  vel  incommcnfurabilis : li  pri- 
mum, erit  EK  eximus  nominibus  fecunda 
pcrdcf.i.  lecundariim,  cdquod  EHminus 
nomen  commc-nfurabile  fit  longitudjut  Ra- 
tionali  EF;  vnde  rc^ti  potens  Ipatium  EI 
comprebenfum  fub  Rationali  EF,  & fub  bi- 
nis nominibus  fecunda  EK , atque  adeo  fpa- 
tium AD  cx  Rationali  AB  & Medio  CD 
conflans, Irrationalis  cll,qux  dicitur  ex  binisr 
Medijs  prima, per  propqf.56.  Q^d  fi  fecun- 
dum critEK  ex  binis  nominibus  quinta  per 
def.5.  fecundarum,  eo  quod  minusnomen 
EH  oflenfum  fit  longitudine  commenfura- 
bilc  Rationali  EF.  Igitur  rtcla  pouns  fpa- 
tium EI  comprebenfum  fub  Rationali  EF, 
& fub  binis  nominibus  quinta  EK , idcoque 
fpatium  AD  , ciitpcr  prop.  59.  Irrationalis 
qus  nuncupatur  Rationale  & Medium  po- 
tens. Si  ergo  Rationale  & Medium  compo- 
nantur &c,  quod  erat  oflcndcndnm. 

PROPOSITIO  LXXIII. 

Si  duo  Media  inter  le  incommen- 
furabilia  componantur , duae 
rcliqux  Irrationales  fiunt,  vel 
ex  binis  Medijs  fecunda, vel  bi- 
na Media  potens. 

SVppofitio.  Duq  Media  AB,CD,incom- 
mcnfurabilia,  funt  compofica  iu  vniim 


fpatium  AD: Dico  rcdlam 'potentem  fpa- 
tium ADjVeleflc  cx  binis  Mediis  fecundam, 
vel  bina  Media  potentem. 

Conltrudlio  eadem  fit  qu.e  in  prarcedent^ 
propofitionc  , induobus  cafibus,  primo  ni- 
mirum 11  AB  fit  maius  quam  CD,  fecundd 
vero  fi  AB,  fit  minus  quam  CD  : aqua- 
lia enim  cfll'  noivpofUint , ob  rationem  alla- 
tam in  pra.'ced,  propof.  Pono  cifdtm  figu- 
ris vti  poterimus  , quibus  in  pixcccd.  pro- 
pof. 

Demonflratio  primi  cafus.  Spatia  AB, 
CD , Media  & mcommcnfurabilia  cum  po- 
nantur, erunt  illis  aqualia  Ipatia  £G  , HI, 
Media  ife  incommenfurahilia , tum  per  co- 
roll.  pri'pof.  tum  perpixipof.io.  Cum- 
que per  i.propof.lib.(».fint  EH,HK,vt  EG, 
ifU  iirit  incomrnenlurabilia,  erunt  per 
cit.  propof.  10.  recta:  EH  , HK,  longitudine 
incommenlurabiics : Cumque  EG,  l H,  fint 
applicata  ad  Rationalem  F.t' , veJ  HG,vtra- 
quv  regiarum  EH  , I!K  , Rationalis  crit,ip- 
fi  EI*  longitudine  incommcnfurabilis  per 
propof,  aj.  Rationales  ergo  funt  EHjHK, 
potentia  folum  commeufurabiles,  idcoque 
ipfa  EK  cx  binis  nominibus  iuxta  propof, 
57.  Quoniam  autem  AB  nuius  ponitur 
quam  CD,  erit  vt  in  prxccdentc  propof.EH 
maius  nomen  rciftj;  EK  ; poterit  plus 
qu^ni  HK  , quadrato  rcct-efibi  longitudi- 
ne commcnfurabilis  vd  incommcnfurabi- 
lis : fi  plus  poflTit  modo  pradidto  , quadrato 
Tc6ix  libi  longitudine  commcnfurabiIis,ciim 
vtrumipie  nomen  EH  , HK,  probatum  fit 
longitudine  jncofnmenfuiabilc  Rationali 
EF,  erit  per  tkf.5.  fecundarum, cx  binis  no- 
minibus tertia;vndc  redla  potens  fpatium  EI 
comprebenfum  fub  Rationali  EF , & fub  bi- 
nis nominibus  tertia  LK,  atque  adeo  fpa- 
tium AD,critpcr  prop.  57,  Irrationalis,  cx 
binis  Mediis  fecunda  nuncupata.  Quod  fi 
EH  plus  pofllt  quam  HK, quadrato  rectae  fi- 
bi  longitudine  incommtnfurabilis  , quia 
vtrumque  nomen  EH,FlK,fitollenfum  lon- 
gitudine incommcnfurabiic  Rationali  EF; 
erit  EK  per  dcf.  6.  fecundarum,  cx  binis  no- 
minibus fecla  : vnde  Reda  potens  fpatium 
EI  vel  AD,  erit  per  propof6o.  Irrationalis, 
bina  Mediapotens  appellata. 

Demonflratio  fecundi  cafus,  quando  AB 
minus  cfl  quam  CD,  erit  eadem  vt  cx  figura 
confiat.  Quare  fi  duo  Media  inter  fecom- 
mcnfurabiiia  componantur,  dui  rcliqu.ir 
Irrationales  fiunt  &c.  quod  erat  demon- 
firandum. 
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C9r\ftqutns  di  omnes  fuperiores  propofitionts  de  /i- 
neu  ItrdtmdUbus  fu  buiufmoii, 

Qud  ex  hinti  nominibus  , reliqud  ipftm  fubfe- 
quentes  Irrationgles , differunt  db  Hedtu , & ui- 
ter  fe, 

NAm  quadratum  Medix  ad  Rationalem 
lineam  applicatum, efficit  per  prop.ai. 
latitudinem  Rationalem  ipfi  Rationali  lon- 
gitudine incommcnfurabilem.  Iit  ejuadra- 
tum  linex  ex  binis  nominibus  ad  Rationa- 
lem applicatum, facit  per  propof,(5i.latitudi- 
nem  ex  binis  nominibus  primam. Et  quadra- 
tum ciusqux  ex  binis  Mediis  prima  ad  Ra- 
tionalem applicatum,  efficit  per  prop.  6z»  la- 
titudinem ex  binis  nominibus  fecundaro.  Et 
quadratum  eius  qux  cx  binis  Mediis  fecunda 
ad  Rationalem  applicatum, latitudinem  parit 
per  propofit.6  3 . cx  binis  nominibus  tertiam. 
Quadratum  vero  Maioris  ad  Rationalem  ap- 
iicatum,latitudinem  reddit  per  prpp.d4.cx 
inis  nominibus  quartam,  infuper  Quadra- 
tum cius  qu®  Rationale  ac  Medium  poteft, 
ad  Rationalem  applicatum  , latitudinem 
creatpcr  prop.  6^.  ex  binis  nominibusquin- 
tam.  Denique  quadratum  bina  Mediapoten- 
tis,ad  Rationalem  applicatum,  latitudinem 
efficit,  per  prop.66.  ex  binis  nominibus  (cx- 
tam.  Itaque  ciim  hx  latitudines  diUerant,  Sc 
k latitudine  Medix,  & inter  fe;  ab  latitudine 
in  quam  Medix , quod  Rationalis  fit  bxc  la- 
titudo, illx  vero  Irrationales : Inicr  fe  vero 
quod  non  funt  exdem  ordine  cx  binis  nomi- 
nibus : manifcflum  eR  omnes  Irrationales  li- 
neas dc  quibus  ai^um  cfl,  inter  fe  differentes 
clTc. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 
I. 

Vmmfdle , breusttr  comprehendens  eu  qud  in  fupe~ 
rmibui  ptopoftitomhus  do  lineis  IrrutiondUbm 
trddita  funty  reddUd  dd  feptem  fenunat  proprie- 
tdtes  lUdTum. 

PRIMVM  SENARIVM.. 


In  propofuionibus  43.44.45.46.47.48.  demon- 
jlrjt  fwgulds  pridtdxs  lintas  Itraiionales , Jo- 
lummodb  poffe  diuidt  m vno  pun^o  , in  ftu  pro- 
prid  nomind,mdSUs  di  minus. 

T E R T I SENARIVM. 

In propofitiomhtu  49. ?o.  5 1. 5 2,  5 5.54.  Tietexit 
inutnuotttm  fex  linurum  qtu  ex  binu  nomim- 
btuduumur\  nmmum  pnmd  yfuundd  ^ ttUidi 
qUdlld^quwtdtfexU. 

Oy  A RTVM  SENARIVM. 

In  propofuionibus  5 5.  56.57.58.59.60. 

uit  dfferentias  lineurum  Irraitonulium  pnmi 
Jtnurq ; doetndo  qutnum  litud  Irraiiorulu  Jit  if- 
Uf  qiu  Ipanum  fub  Rdtionali  contentum,  & fitb 
ex  binu  ncmintlus  prima^vet  fecundu,  vel  tertia, 
vel  quarta,  vel  quinta,  vel  fexta, 

Oy  INTVM  SENARIVM. 

Ju  propofttiombttt  61 .62 .63 .64.65 . 66.  expUeuit 
quafnam  latitudmes  Irrationales  effeiant  qua- 
drata linearum  fex  IrratmaUum  primi  Jenarif, 
applicata  ad  lineam  Rationalem. 

SEXTVM  SENARIVM. 

Jn propojitiontbus  67, 68.  69,  70.71.  Ojlenditli- 
neam  quamcumque  commtnfurabUem  aluuidi- 
Sarum  fex  Irrationalium  Ittuarum  primi  fena- 
rq,  effe  Irrationalem  eandem  Hhcui  efi  commen- 
[ttrahilu. 

SEPTIMVM  DENIQVI' 

SENARIVM. 

In  prop,  72.  & 73.  decuit  differentum  aliam 
fexpradklarum  linearum  Irrationalium 
primi  fenarff 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 


In  propofitmibus  37-sS.  59. 40.41.42.  oHendit 
Eudides  ortum  feu  originem  fex  linearum  Irra- 
tionalium : videlicet  eius  qua  ex  binu  nominibur, 
qua  ex  binis  Mediis  prima  j qua  ex  bihis  Mediis 
fecunda  3 Maioru  \ qua  Rationale  ac  Medium  p9- 
ttfi  \ & eius  qua  bina  Media  potejl. 


Dimidium  cuiufcumque  linea  Irration0s  primi  Se- 
narq  eft  medium  proportionale  Aritbmeti- 
eum,  inter  duo  nomina  affumpta  linea 
e pradUlu. 

SVmpta  cnim  exempli  gratia  AB  cx  binis 
nominibus  feu  binomium,diuifuminfua 

f t nomina  - 
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nomina  AC»  maius, & CB  minus : diuif^que 
Bifariam  in  D,  tota  AB:  DicoeflcACad 
AD,  vt  AD  ad  CB,  in  proportionalitatc  A- 
rithmetica,  inquaiuxtadef.52.  di^rcdionis 
2. ad  lib.5.  termini  progrediuntur  (ccundum 
eandem  differentiam*  Quis  enim  non  videat 
AC  maius  nomen  fuperare  AD  dimidium 
totius  AB; quantitate  DC;  & ipfummct  AD 
vel  DB  dimidium  excedere  ipfum  CB  mi- 
nus nomen,  eadem  quantitate  DC:  quare  per 
cit.def»  dimidium  totius  AB  lines  Irratio- 
nalis , erit  medium  proportionale  Arithme- 
ticum , inter  eius  duo  nomina* 

COROLLAKIVM  NOSTRVM 

I I I. 

Vimidium  (uiufcwmqMt  linu  Innit^n^lu  frimi  Si- 
»4^9  tfi  quoqut  [rr4tmdtii  Itncd  eadem  lOf 
mter  tuius  nemma  medts  txiftit  ia 
fniianalitatt  Arithmetica* 

Fi^.aio.  T^f  eodem  exemplo.  Cum  AD  fit  com- 
X menfiirabilishneatoti  AB,  in  longitudi- 
ne, vt  puta  fub  dupla;  erit  A D linea  1 rratio- 
nalis  eadem  ipfi  AB,  vti  in  prop.  67*  ^3. 6^, 
70.71.  demonflrau  i mus* 

Notandum  e(f  Euclidem  adurum  de  fe- 
ptem  aliis  fenariis , hoc  efidealiisfcx  lineis 
Irrationalibus , qua;  perdetradionem  oriun- 
tur; de  quibus  etiam  eadem  proportione  fer- 
uata  demonftrabit , c|U£  de  aliis  fujperioribus 
(^tem  fenariis.  Porro  multz  huiufmodi  pro- 
pofitiones  cenferi  poterunt  defini  tiones,vt  in 
aliis  prxcedentibus,  proponit  enim  proprie- 
tates fiuentes  ab  lineis  dctra&is  ab  aliis, quas 
peculiari  nomine  ad  diftin&ioncm  aliarum 
fuperiorum  denominat, eifque  competunt  di- 
proprietates , ipfas  confiituente-s  in  tali 
natural^ifica  linearum. 

PROPOSITIO  LXXIV. 

Si  a Rationali,  Rationalis  aufera' 
tur  potentia  tatum  coitimcn- 
furabilis  exiftens  toti:  Reliqua 
Irrationalis  cft. 

Vocatur  autem  Apotome. 

F^.2li.  C VpfoCtio.AbRMionali  AB, HctraSi Iit 
Rationalis  AC, potentia  Iblum  commen- 
furabilis  ipfi  toti  AB:  Dico  rebejuam  BC  efle 
Irrationalem,  qux  vocari  debet  cx  Euclide, 
Apotome, vel  Refiduum  cx  rcccntioribus. 


Dcmonftratio,  Per  lemm.  j .ad  prop.i  p.eft  ' 

vt  AB  ad  AC,  itaquadratum  ex  ABadre- 
ftangulum  Tub  AB,  AC;8c  funt  AB,AC,Ion-  * 

gitudine  incommenfurabilei  ex  datis ; ergo 
per  10.  prop.  quadratum  ex  AB,  erit  incom- 
menfurabilc  re&angulocx  AC,  AB.  Cuin 
vero  A B,  AC,  dentur  potentia  tantum  com- 
mcnfurabiles,erut  quad  rata  eorum  commen- 
furabiba,  ergo  per  i5.  propofit.  compoGtum 
ex  ipfis diftisquadratis  erit commenfurabile 
quadrato  cx  AB.  Sed  & rtaangulo  fub  AB, 

AC,cft  commenfurabile  reflangulum  bis  fub 
AB,  AC  jergo  per  prop.i.,.  compoGtum  ex 
quadratis  redarum  AB,  AC  , erit  incom- 
mcnfurabilercdangiilo  bis  fub  AB,  AC.  Eft 
veropery.  prop.lihr.i.  compoGtum  ex  qua- 
dratis redarum  AC,  AB,  iquale  redangulo 
bis  fub  AB,  AC  , vna  cumquadratored* 

BC  : igitur  per  coroll.  propofit.  1 7.  & com- 
pofitum  ex  quadratis  redarum  AB,  AC,  erit 
incommcnfurabilc  quadrato  redf  BC.Quo- 
nilim  ergo  compomum  cx  quadratis  reda- 
rum AB,  AC, fit  Rationale, per  ;.dcfia,eo 
quod  commenfurabile  fit  quacirato  Rationa- 
li cx  AB  linea  Rationalis  erit  quadratum  re- 
di BC,  Irrationale,  per  defin.io.&  proinde 
reda  ipfaBC  Irrationalis  per  defin,  11.  Vo- 
canda verd  eft  hxc  fine*  Apotome  iuxta  Eu- 
clidis mentem , vel  lecundum  recentiom 
Refiduum.  Si  igitur  ab  Rationali  detrahatur 
Rationalis  potentia  Iblum  commenfurabi- 
lis  toti ; reliqua  erit  Irrationafis  vocanda 
Apotome  vel  Refiduum,  quod  erat  demon- 
ftrandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

TtuR  hdt  fttptfiti»  'Ud  ddri.  Si  i mditri  lummi 
eidi  qud  ex  bmii  mmidibui , mmi  lume»  dH- 
ferdixr ; SeliijUd  Irrdtimdlk  eft.  Vtetlitr  dtuem 
Jfelome,  vet  Kefiddum, 

C Vm  enim  AB,  AC, fint  Rationales  po--j^ 
tcntiafolumcommenfurabiles,  erit  per 
37.  propofit.  compofita  ex  ipfis Irrationafis 
cy  binis  nominibus  dida,  cuius  maius  no- 
men AB,  & minus  AC  : detrabitur  autem 
AC  minus  nomen  ex  maiori  AB , ergo  re- 
linquetur BC  A potome  vel  Refiduum. 

Hac  eadem  figura  vti  poterimus  in  lequeo- 
tibus  prop.  vfque  ad  79.  inclufiuc. 


PRO- 
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PROPOSITIO  LXXV.  COROLLAR.IVM  NOSTRVM. 


Si  a Media,  Media  auferatur  po- 
tentia untum  commenfura- 
bilisexiftens  toti,  qua  cum  to- 
ta , Rationale  contineat : Reli- 
qua Irrationalis  eft.  Vocetur 
aute  Media  Apotome  prima. 

O Vppofitio.  Abrc^Mcdia  ABjdetracla 
i3  Hc  Media  AC  , potentia  folum  ipfi  toti 
» AB  commcnfurabilis ; Htque  rcdangulum 
fub  AB,  AC, contentum  Rationale: Dico  re- 
liquam BC  , efle  Irrationalem , vocandam 
Medis  Apotomen  primanu 

Dcmonftratio.  Dantur  rc^  AB, AC, po- 
tentia tantum  commcnfiirabiles , erunt  qua- 
drata carum  inter  fe  conuncnfurabilia;A:  per 
prop.  1 6,  compoUtum  cx  ipfis  erit  commen- 
furabile  quadrato  re<^  AC.  £(l  verd  qua- 
dratum ex  AC , Irrationale  ac  Medium  per 
aa.prop.ergo  per  coroil.propoCi4.  compo- 
(itum  cx  quadratis  redtafum  AB , AC,  Irra- 
tionale erit  & Medium.  Sed  &quia  datur 
reftangulum  fub  AB,  AC,  Rationale,  etiam 
j>er  9.  delin.  re^angulum  bis  fub  AB  > A C, 
erit  Rationale:  Igitur  per  dcf.  to.  incom- 
xnenfurabilia  cnmt  , compolltum  illud  ex 
quadratis  redarum  AB,AC^&  redangulum 
bis  Hib  AB,AC.Sedpcrprop*7.Iibr.a.com- 

Eofitoex  quadratis  redarum  AC,AB,xqua- 
: eft  redangulum  bis  fub  AB,  AC,  vna  cum 
quadratoex  BC;ergo  etiam  r^angulum  bis 
lub  Ab,  ac,  vna  cum  quadrato  cx  BC,  erit 
incommenfurabilc  rcdangulo  bis  fub  AB, 
ACjpcrprop.  14.  Igitur  per  propof.i  7.  re- 
^ dangulumbisfub  AB,  AC,&quodratum 
BC, erunt  incommenfurabiUa.Igitur  per  dc- 
fin.io.cum  redangulum  bisfub  AB,AC,rit 
Rationale, erit  quadratum  ex  BC  Irrationa- 
le, & proinde  reda  BC  Irrationalis  per  lem- 
ma I .ad  propof.  ao.  Vocetur  autem  Medis 
Apotome  prima,quia  relinquitur  pofl  detra- 
dionem  minoris  Medis  ab  maiore  Mcdia:& 
prima  ad  diftindionem  alterius  fecunds  dc 
qua  in  feq.  prop.  £rgo  II H Media  auferatur 
Media , &c.  quod  erat  dcmonftrandum. 


Uoepufens  theormd  ftc  p7»ptni  potuiffet. 

St  4 nutori  nemine  tmi  qut  ex  binis  Mediit  ptim4» 
miut/snomn  auferatur:  Reltqua  Irratmalif  tji. 

Veettur  autem  Medea  Apotmt  prima, 

CVm  enim  AB,  AC,fint  Medis poten-  f»g  in. 

tii  folum  commcrurabiIcs,contincanc- 
<^uc  Rationale  ex  datis;erit  per  prop.  j8.  c6- 
pofita  ex  ipfis  linea, Irrationalis, qus  cx  binis 
Mediis  prima  dicitur , cuius  maius  nomen 
AB,  & minus  AC.  Auicrendo  igitur  AC 
nomen  minus  ex  maiori  A B, relinquetur  BC, 
dida  Medis  Apotome  prima. 

PROPOSITIO  LXXVI. 

Si  a Media,  Media  auferatur  po- 
tentia cantum  commenfura- 
bilis  exiftens  toti  , quae  cum 
tota  Medium  contineat ; Reli- 
qua Irrationalis  eft.  Vocetur 
autem  Mediae  Apotome  fe-. 
eunda. 

SVppofitio.  Ab  reda  A B Media, auferatur  Flg.ax  i« 
reda  Media  AC , potentia  folum  com- 
mcnfurabilis  toti  AB^iquc  redangulum  fub 
AB , AC , Medium : Dico  feliquam  redam 
BC,€lTc  Irrationalem, vocidamque  ex  men- 
te Euclidis,  Medis  Apotomen  fecundam. 

Demonftratio . Q^drata  redarum  AB, 

AC  f comroenfurabiiiafunt  ex  datis : quare 
per  prop.  1^.  compofltum  cxiftisquadracis 
critcommenfurabilevtrilibecdtdorum  qua- 
dratorum : Eft  vero  \’trumque  ipforum  Me- 
oiumper  prop.aa.coroll.noftrum  5. ergo  per 
corolf.  propof.24.  compofitum  cxprsdidis 
quadratis  Medium  erit.  Prsterea  cum  detur 
redangulum  fub  AB,  AC,  Medium,  cius  du- 
plum videlicet  redangulum  bis  fub  AB,  AC, 
etiam  Medium  erit,  per  cit.coroll.  prop.  24, 

Sed  per  prop;  7.  libr;  z . compofteum  cx  qua- 
dratis AB,  AC,  redarum , xqiialedl  redan- 
guJo  bis  contento  fub  AB,  AC,  vnicuizi 
quadrato  cx  BC : ergo  compofitum  ex  qua- 
eratis redarum  AB , AC , fuperabit  redan- 
gulum  bis  fub  AB,  AC,  quadrato  reds  BC: 

Verum  tam  compofitum  ex  quadratis  illis^ 
quim  redangulum  bis  fub  AB , AC , Media 
funioftenfa;  & per  propof.  27.  Medium  non 
fuperat  Medium  Rationali , efgoquadratuffl 
1 Ff  2 ex 
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cxBC  non  erit  Rationale,  ergo  erit  Irratio- 
nale i idcoque  per  Icm.  i . ad  propof.  a i . reda 
BC , erit  Irrationalis.  Vocetur  vero  Medix 
Apotome  fecunda;  Apotome  ejuidem  quia 
relinquitur  pofldctradiionc  minoris  Medii 
ab  Media  maiore;  fecunda  vero  ad  diftin- 
6tionem  primi,  ab  qua  diftinguitur,  cum 
tota  & detrada  Medium  comprehendere  de- 
beant , quod  pofterius  cft  natura  Rationali 
contento  ab  tota  &:  detrada  in  fuperiore 
propofitione  etiam  Mediis , qui  ideo  vocata 
ell  prima. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Theorema  'tjiud,  ttiam  proponi  fotiiifet  bae  rationr. 
Si  4 maiori  nomint  tm  qua  ex  binu  Mtdtu  [e- 
fuaday  mioui  nomen  auferatur 'y  Reliqua  Irra- 
tionalit  eft.  Voittur  autem  Medta  Apotome  /e- 
(unda. 


dlanguio, etiam  Medium,  idcoqiic  Irrationa> 
IcpcrcorolL  nollrum  ad  25.  & pcrprop.aa. 
ac  proinde  per  dcHn.  lo.quodcumqueex  his 
rc^angulis  erit  incommenfurabile  compo- 
(Ito  ex  quadratis  redarum  AB,  AC.  au- 
tem per  prop.  7.  lihr.a.compofitumezqua- 
dratis  redarum  AC,  AB,  iquale  rcdangulo 
bisfub  AC,  AB,  vna  cum  quadrato  ex  CB; 
igitur  per  prop.  10.  rcdangulura  bis  fub  AB, 
AC , vna  cum  quadrato  ex  CB , erit  incom- 
menfurabile rcdangulo  bis  fub  AB,  A C ; 
per  coroil.  prop.  1 7,  compofitum  ex  quadra- 
tis redarum  AB,  AC,  erit  incommenfurabi- 
le quadrato  ex  C B.  Datur  vero  compotitum 
illud  Rationale,ergo|>crdef.  10.  quadratum 
ex  BC,  illi  compofito  incommenfurabile, 
erit  Irrationale , & linea  ipfa  BC  per  lemma 
i.ad  prop.ai.  erit  Irrationalis,  vocanda  Mi- 
nor ad  diAindionem  fuperiorum,  quia  eft 
minor,  quam  detrada. 


Fjg.tll 


Q Via  enim  AB,  AC,  Medii  funt  linei, 
potentia  folum  commenfurabiles,  con- 
tinentque  Mcdiiim,pcrcoroll.5.  noftrumad 
prop.22.erit  compofita  reda  exipfis  Irratio- 
nalis qui  ex  binis  Mediis  Iccunda  dicitur 
per  prop.  59.  cuiufquc  maius  nomen  AB,  & 
minus  AC.  Auferendo  igitur  ex  AB,  maio- 
• re,  minus  AC,  relinquitur  BC,  Medis  Apo- 
tome fecunda. 

PROPOSITIO  LXXVII. 


Si  a re^  linea  auferatur  potentia 
incomenfurabilisexiftens  toti, 
<|,ux  cum  tota  faciat  compoH- 
tuin  tjuidem  ex  ipiarum  qua- 
dratis, Rationale;  quod  autem 
fub  ipfis  continetur,  Medium: 
Reliqua  Irrationalis  erit-  Vo- 
cetur autem  Minor. 

SVppofitio,  Ab  reda  AB , altera  fit  reda 
A C,  potentia  incom  mcnfurabilis  ipfi  to- 
ti AB,&  relinquatur  CB;fitquc  compofitum 
ex  quadratis  redarum  AB,  AC,  RationaIe;5c 
re£bngulum  fub  ipfis  AB , AC  , Medium; 
DicorcIiquamCBcflc  lineam  Irrationalem, 
vocandam  Minorem. 

Demonftratio.  Cum  detur  compofitum 
ex  quadratisredarum  AB,  AC  , Rationale; 
rcdangulum  vero  fub  AB,  AC  , Medium; 
eritper  corollar.  propofit.  14 , rcdangulum 
bis  uib  AB , AC , commenfurabilc  dido  rc- 


COROLLARIVM  NOSTRVM. 

\ 

Sk  idem  theorema  potuijfet  proponi. 

St  4 maiorenommt  tinea  Maioriiyminui  nomen  4tf- 
feratur ; Reliqua  Irrationalu  efl,  Votetnr 
autem  Minor, 

CVmenim  AB,AC,  dentur  incommen- 
furabiles  potentia,  faciantt^ue  compo& 
tum  ex  iplarumquadratis  Rationa!e,&  quod 
fub  ipfis  continetur  Medium  ; erit  per  40. 
prop.compofita exipfis  Irrationalis  qux  vo- 
catur Maior , ciufque  maius  nomen  AB , Se 
minus  AC.  Auferendo  ergo  AC  minus  no- 
men ab  Maiore  AB,  relinquetur  CB  minus 
nomen,  feu  linea  vocanda  Minor,  obiftam 
rationem  allatam. 

PROPOSITIO  LXXVIII. 

Si  ab  redia  auferatur  redfa  poten- 
tia incomenfurabilis  toti,  quae 
cum  tota  faciat  compofitum 
quidem  ex  ipfarum  quadratis 
Medium ; quod  autem  fub  ip- 
fis continetur  Rationale : Reli- 
qua Irrationalis  eft.  Vocetur 
autem  cum  Rationali  Me- 
dium totum  efficiens. 

SVppofitio.  Ab  reda  AB , ablata  fit  reda  jrj,  j, , 
AC , putcmiaipfi  ABincoaieoTurabjlis; 

Stfit 
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& & cbiDf>o(itum  ex  ij^arum  AB,  AC,  qua- 
dratis , Medium ; & rcdbngulum  Aib  iplis 
AB,  AC,  Rationaic ; Dico  reliquam  CB,cOe 
Irrationalem  , vocandam  cum  Rationali 
Medium  totum  cfficientcA. 

Dcmonflratio.  Quandoquidem  compoli- 
cum  ex  quadratis  redarum  AB,  AC,  Medium 
cftex  datis  iiiud  erit  irrationale  pcrcoroll. 
aoftrumz.  adprop.  at.  Redangulum yeid 
fub  ipfis  AB,  AC,eiulque  duplum  videlicet 
redaogulum  bis  fub  AB , AC,  ell  Rationale 
ex  hypotheC,  & per  coroU.prop.a4.  erit  per 
def.io.  compofitum  ex  quadras  redarum 
AB , AC,  incommenfurabile  rcdangulo  bis 
fub  .AB,AC.  Sedperpropof.7.1ibr.a.  com- 
potitum ex  quadratis  redarum  AB , AC , eU 
zquale  redai^ulo  bis  fub  AB,  AC,  & llmul 
quadrato  ex  BC ; ergo  Sc  redangulum  bis 
fub  AB, AC,  d Ginul  quadtatum  rcdz  BC, 
erit  incommenfurabile  rcdangulo  bis  fub 
AB,  AC^  per  p^.i4.Igitur  per|>ropof.i7. 
Redangulum  ois  fub  AJ^  AC,vna  cum  qua- 
drato ex  BC,  erit  incommenfurabile  qua- 
drato rcdx  BCr  Quoniam  igitur  rettangu- 
lura  bis  fub  AB,^C,  eft  Rationaic,  per  Icm. 
4.propof.  1 9.  erit  per  def.  10.  quadratum  rc- 
hx  BC  Irrationale,  ic  reda  BC  IrrationaUs 
per  1 1.  defin.  Vocetur  lutem  cum  Rationali 
Medium  totum  efficiens  1 eo  quod  qua- 
dratum eius  additum  redan^o  bis  fub  AB^ 
AC  , Rationali , efficit  totum  compoCtum 
ex  quadratis  redarum  AB,  AC,  blediun^  to- 
tum. Si  igitur  ab  reda  &c.  quod  erat  ollcn- 
dendum. 

tOROLLARIVM  NOSTRVM. 


TburemAbulitptlu^ttpttfoia.  Siamdurim- 
mine  liiu  ^lu  Kdtmuli  ec  Uidiilm  pctefi , mi- 
nat nmmtupretur  i Stli^iu  t^rdiuiutii  lil. 
Feeitm  mutm  tum  Udtundli  Meiium  tiitm 
effiaem. 


Fif  aii.  Cot  potentia incominenfu- 

V-Jrabilcsred*  AB,AC,efficiemcs  com- 
poCtum  quidem  ex  iplarum  quadratis  Me- 
dium, quod  vero  continetur  fub  iplis  Ratio- 
nale ; erit  per  41;  prop.  compouta  ex  iplis 
Irrationalis , quz  nuncupatur  Rationaic  ac 
Medium  potens , cuius  maius  nomen  cft  AB, 
minus  verd  AC : Auferendo  ergo  minus  AC 
ab  maiore  AB , relinquitur  BC,cum  Ratio- 
nali Medium  totum  efficiens. 


PROPOSITIO  LXXIX. 

Siaretfla,  redta  auferatur poren- 
tia  incommcfurabilis  exiftens 
toti , qua:  cum  tota  faciat  Sc 
‘compofitum  ex  ipfarum  qua- 
dratis , Medium  ; & quod  fub 
ipfis  continetur  Medium , in- 
commenfurabileque  compo- 
fito  ex  quadratis  ipfarum : Re- 
liqua Irrationalis  eft.  Vocetur 
autem  cum  Medio  Medium 
totum  efficiens. 

SVppoCtio.  Ex  reda  Ab  fit  ablata  reda  Tig.ti  t 
AC  j potentia  ipfi  ab  iucoirmnfurabi- 
lis^nt^uc  compofitum  cx  quadratis  rc<^um 
AB,  AC,  Medium  tum  etiam  reiflangulum 
ipfis  AB , AC , Medium,  & incommen- 
furabile  compofito  cx  quadratis  ipfarum 
pr;^iao,  DicorcUquamBCrciftam  ede  Ir- 
rationalem , quar  vocetur  cum  Medio  Me- 
dium totum  cfHcicns. 

Demonfiratio.  Per  prop.  y.lib.z.  conmo- 
fitum  ex  quadratis  rectarum  AB  i AC*  «It  i- 
quale  rcftangulo  bis  fub  AB  > AC , & fimul 
quadrato  reliquxCB;  ergo  compofitum  il- 
lud ex  quadratis  pr*di^Tis,fupcraDit  quadra 
to  CB  rcftae , redangulum  bis  fub  AB,  AC: 
Compofitum  autem  illud  eX  quadratis  re- 
darum AB, AC,  Medium ponitur;&  pcrco- 
roll.prop.  14,  redangulum  bis  fub  AB,  AC, 
etiam  Medium  eft , vt  rccbngulum  fub  AB, 

AC  : Li  go  cum  per  prop.  zy.  Medium  non 
fuperet  Medium  Rationali , erit  quadratum 
recfciC  CB  Irrationale,  &:  per  lemma  i.  prop. 
z i.reda  ipfa  CB  Irrationalis.  Vocanda  verA 
eft  cuin  Medio  Medium  totum  efficiens, quia 
eius  quadratum  cum  rcdagulofub  AB,  AC, 

Medio, efficit  cotum  compoficumex  quadra- 
tis redarum  AB  , AC,  quod  Medium  eft 
oftenfum , Medium, 

COROLLARIVM  NOSTrVM. 

Potnijfa  bdi  rdtunt  ptopotu.  si  i msitri  rumiru 
€iUi  qud  biiid  Medtd  pHtfi , miauf  nomen  duf*~ 
rdtnr:  MiqudlrfdUondluefl.  Vofetur  duttm 
am  Mfdto  iuifum  totum  ^dens. 


QVia  enim  AB,  AC  funt  potentia  in- 
commenflirabiies,  faciuntque  compo-  ^ 
Ff  5 fituui 


Digilized  by  Googie 


34» 


Commentarius  in  Librum  Decimum 


Gtum  tx  iprarum  quadratis  Medium,  rcdan- 

frulumque  fub  ipGs  Medium , & incommen- 
urabile  compofito  ex  prxdi&is  quadratis; 
erit  tota  compobta  ex  illis  Irrationalis  per 
prop.  42.  quz  bina  Media  potens  appellatur, 
cuius  maius  nomen  AB , & minus  AC.  De- 
mendo igitur  minus  AC,  ex  maiore  AB,  re- 
linquetur CB , cum  Medio  Medium  totum 
faciens. 

LEMMA. 

Si  idem  excaflusHt  inter  primam 
magnitudinem  & fecundam, 
qui  inter  tertiam  & quartam  j 
erit  vicifsim  idem  exceflus  in- 
ter primam  magnitudinem  & 
tertiam  , qui  inter  fecundam 
magnitudinem  Sc  quartam. 

SVppofitio.*  Quatuor  fint  magnitudines 
ABd.  CD4.  EF8,GH  S,CtqueIBa, 
exceflus  inter  primam  & fecundam , xeniis 
cxcetliii  KF,  inter  tertiam  & quartam:  Dico 
eundem  cllc  cxcefliim  inter  primam  AB  & 
tertiam  EF  , atque  inter  fecundam  CD  Sc 
quartam  GH. 

Demonlbatio.  Quia  IB  eft  excefliis  inter 
AB  &CD,  erit  AI  aequalis  ip(iAB:fimiU 
ratione  erit  EK  aequabs  ipG  GH.  Igitur  erit 
idem  exceflus  inter  AI  & £K,qui  inter  CD 
& GH,  quandoquidem  illae  magnitudines  il- 
lisGnt  squales  rclatiue.  £11  verdpcrax.id. 
lib.  I . totorum  AB , £F,  exceflus  idem , qui 
inter  ablata  AI,EK,eoquod  IB,KF,ponan- 
tur.  Ergo  erit  idem  exceflus  inter  AB,  EF 
primam  & tertiamyjui  inter  CD,GH,(ecun- 
dam  8c  quarum.  Geuti  fuit  propoGcum. 

• 

COROLLARIVM. 

Qiutun  nuffutiUinrs  Aritbmttktm  Aiultpim 
luiaui,antmiidm:  btichtm  ricfflim  Ariib- 
mtlicim  tmOdgum. 

PROPOSITIO  LXXX. 

Apotom*  vna  tantum  congruit 
rc(£b.  linea  Rationalis,  poten- 
tia folum  commenfurabilis 
exiftens  toti. 

SVppoGtio.  Apotom*  AB , Gt  Rationalis 
BC,  potentii  folum  commenfurabibs  to- 


ti AC  : Dico  ipG  AB  Apotomz  nnili  aliank 
redam  ab  BC,  congruere  Rationalem  ,qus 
toti  AC  Gt  potenti  i Iblum  commf  furabilis. 

Demonllratio.  Efto  G fleri  poflh  reda 
aba  BD  Rationalis  congruat  Apotoms  da- 
tx  AB , ita  vt  toti  AD  Gt  potentia  folum 
commciifurabilis.  lam  quia  datur  Rationa- 
lis BC  , erit  AC,  ilG  folum  potentiacom- 
menfurabilis,Rationalis  per  d.def.  Rationa- 
les ergo  funt  AC,  BC,  potenti^  folum  com- 
menfutabiles.  Simili  dilcurfu  erunt  redz 
AD , BD,  Rationales  potentii  folumcom- 
menfurabiles.  Ciim  autem  per  prop.7?Iib.a. 
CompoGtum  ex  quadratis  redarum  AC, 
BC , squale  Gt  redangulo  bis  fub  AC , BC, 
& Gmul  quadrato  AB ; fuperabit  compoG- 
tum  illud,  rcdangulum  bis  przdidum, qua- 
drato re^  AB^:  Eadem  methodo , compo- 
Gtum  ex  quadratis  redarum  AD , BD,  fupe- 
rare  rcdangulum  bis  (ub  AD,  BD,  ofteode- 
tur,  quadrato  redz  AB : igitur  erit  idem  ex- 
ceflus inter  coropoGtum  ex  quadratis  reda- 
rum AC , BC , & inter  redangulum  bis  fub 

AC, BC;qui  inter  compol^m  ex  quadratis 
redarum  AD,  BD,  & interrcdangulum  bis 
fub  AD,BD;videlicct  quadratum  redz  AB: 
erit  per  lemma  przcedcns  idem  exceflus  in- 
ter CompoGtum  ex  quaebatis  redarum  AC, 
BC , Sc  inter  compoGtum  ex  quadratis  re-, 
darum  AD , BD ; qui  inter  redangulum  bis 
Gtb  AC , BC , Sc  inter  redangulum  bisGib 

AD,  BD.  Cflm  autem  AC,  BC,Gnt  Ratio- 
nales potentia  folum  commenfurabiles,erunt 
earum  quadrau  commenfurabilia  , idraque 
Rationalia , per  9.  def.  ergo  etiam  compoG- 
tum ex  ipGs , vtrique  erit  conunenfurabilp 
per  prop.  id.  ideoque  Rationale  per  cit.p.de- 
Gn.  SimiUter  Rationale  probabiturcompo- 
Gtum  ex  quadratis  redarum  AD  , BD.  Sed 
percoroll.  prop.  a?-  excefliis  inter  illa  com- 
(wGta  Rationalia  przdida , elllpatium  Ra- 
tionale ; ergo  etiam  excefliis  inter  redangu- 
lum bis  fub  AC , CB , Sc  inter  rcdanguhinl 
bis  fub  AD,  BD,  erit  Ratium  Rationue.  Et 
quoniam  perprop.aa.  redangulum  Gib  AC, 
CB  , potentia  folum  commenfurabilibus  li- 
neis , Medium  e(l ; tiim  etiam  redangulum 
fub  AD, BD, potentia  folum  commenforabi- 
libus  lineis.  Medium  ell ; Sc  per  corolLprop. 
14.  eorum  dupla  funt  Media  etiam;  Sc  per 
prop.  cit.  27.  Medium  non  fuperat  Medium 
Rationab,  fed  Irrationali:  Exceflus  inter  te- 
dangulum  bisfub  AC,  CB , Sc  inter  redan- 
gulum bis  fub  AD,BD,  nimirum  quadratura 
ex  AB  Rationaleiam  probatum,erit  Irratio- 
nale. Hzc  pugnantia  indicant  poGtionem 
aduerfari  j contradicentem  huic  propoGtioni 
efle  fallam , Sc  propoGtioncra  veram. 

PRO- 
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PROPOSITIO  iXXXI. 

Mediae  Apotomae  primae  vna  tan- 
tum congruit  reita  linea  Me- 
dia, potentia  fblumcommen- 
furabilis  exiftens  toti , & cum 
tota  Rationale  continens. 

SVppofitio.  Dat»  Ct  Medi*  Apotome 
prima  ABdpfique  congruens BC  Media, 
toti  AC  potentia (okm  commefurabilis;(it- 
i^ue  reebngulum  fub  tou  AC,8c  BC,Ratio- 
nale.  Dico  ipfi  AB,  aliam  Mediam  non  con- 
gruere, toti  AC  potentia  Iblum  commenfu- 
rabilem , qusque  cum  tou  AC  contineat 
Ipatium  Rationale. 

Dcmonftratio.  Congruat  fi  fieri  poflit 
alia  Media  BD,  cum  circumftantiisprxdi- 
fli»  Cumque  BC  Media  detur  potentia  (b- 
lum  commenfurabilis  ipfi  AC,  erit  per  prop. 
a^.  AC  Media : Medi*  ergo  funt  AC , BC, 
potentia  (blum  commenfiirabiles.  iamverd 
quia  vti  demonllrauimus  in  pr*cedcte  prop. 
■dem  eli  excefliis  inter  compofitum  ex  qua- 
dratis reflaram  AC , CB,  & compofitum  ex 
quadratis  reflaram  AD , BD , qui  inter  re- 
^>ogulum  bis  fub  AC , CB,  & reflangulum 
bisfiib  AD  , BD;  ellque  hic  excellus  fpatium 
Rationale,  inter  h*c  reflangula;  ergo  excef- 
fus  inter  difla  compofita  ex  quadratis  prx- 
diflis  erit  ^tium  Rationale ; qu*  proba- 
buntur vt  in  anteccd.  propofitione.  Verum 
quia  reflx  AC  , BC , funt  Medix  potentia 
lolum  commenfiiubil^ , erant  iplarum  qua- 
drata commenfurabilia  & Media;  ergo  per 
prop.  1 6.  Sc  compofitum  cx  ipfis  v trique  ip- 
forum  erit  commenfurabile  , idcoque  Mc- 
diumper ciwU.  prop. 24.  Ex  eifdem princi- 
piisfrobabitur  compofitum  ex  quadratis  re- 
flangulumAD,BD,e0eMedium.  Sed  per 
prop.  27.  cum  Mediumfuperet  Medium  Ir- 
rationali texcefiiis  inter  compofitum  ex  qua- 
dratis reflaram  AC,  BC,  & compofitum  ex 
quadratis  reflaram  AD,BD,erit  Ipatium  Ir- 
rationale , concefliim  antea  Rationale : hxc 
pugnantia  confluentia  ad  politionem  con- 
tr^centem  huic  pr^fitioni , manifefiam 
faciunt  falfitatem  politionis  , & veritatem 
propofitionis. 


Ui 

PROPOSITIO  LXXXII. 

Mediae  Apocomje  lecundae  vna 
tantum  congruit  redta  linea 
Media,  poteiitia  Iblum  com- 
menfurabilis exiftens  toti , & 
cum  tota  Medium  continens. 

VppoCtio.  Data  fit  M^ix  Apotome  le-  fi*, 
eunda  AB  , eique  congruat  Media  BC, 
toti  AC  potcntil  folum  commenliirabilis; 
Ieflangulum4uefub  tota  AC,&  BC  data,  fit  • 
Medium:  Dico  ipfi  AB  MedixApotom* 
fccundx  non conuenire aliam  Mediam, qu* 
toti  AC  fit  commenfurabilis , reflangulum- 
queelHciatcumtota  AC,  Mexiium. 

Demonrtratio.  Conueniat  fi  fieri  poflit 
alia  BD  Media  , toti  AD  Iblum  potentia 
commenfurabilis , fitque  reflangulum  Me^ 
dium  fub  tota  AD  & BD.  Expofitaque  fit 
Rationalis  Ef,  Sc  ad  eamapplicatum reflan- 
gulumEG,  xqualecompolitoex  cniadratis 
reflaram  AC , BC,  per  lemma  nourum  ad 
prop.  i6.  'vel  lemma  noDrum  1.  ad  prop.  22. 
tum  per  eadem  lemmata  ad  eidem  EF, aliud 
EI  reflangulum  Spplicatum  xquale  quadra- 
ro reflx  AB ; tdm  aliud  reflangulum  £L  as- 
quale  compofitoex  quadratis  reflarum  AD, 
BD,  applicatum  ad  eandem  EF.  lana  quia 
per  prop.7.  libr.  2.  compofitum  ex  quadratis 
reflaram  AC,  BC,  xquale  cft  reflangulo  bis 
fub  AC,BC,  Sc  fimul  quadrato  reflx  AB; 
erit  per  1 .ax.lib.  i . KG  reflangulum  xquale 
reflangulo  bis  fub  AC,BC.  Ex  eifdem  prin- 
cipiis erit  KL  reflangulum  xquale  reflangu- 
lo bis  fiib  AD,  BD.  Cumque  BC  ponatur 
Media , erit  AC  potentia  folum  ei  commen- 
furabilis etiam  Media  per  propof.  24;  igitur 
AC , Sc  BC  erunt  Medix,  Sc  potentia  lolum 
commenfiirabiles ; earumque  quadrata  com- 
menfiirabilia ; & Media  per  coroll.  noftrum 
3 .ad  prop. 2 2 . Ergo Kr  prop.  1 6.Sc  compofi- 
tum ex  quadratis  illis  reflaram  AC , BC, 
vtrique  eorum  erit  commenfurabile;ideoque 
per  coroll.  prc>pofi24.etiam  Medium : Sc  per 
corolLidcm,  reflangulum  EG,illi  compofi- 
to  xquale, erit  etiam  Medium;  quod  cuin  fit 
applicatum  ad  Rationalem  EF,eritEH  Ra- 
tionalis , ipfi  EF  Rationali  longitudine  in- 
commanfurabilis  perprop.23  .Prxterei  cdm 
fit  reflai^ulum  fiib  AC,6C, Medium  ex  da- 
tis , erit  eius  duplum , etiam  Medium  per  co- 
roll. prop.  24.  quot  cum  fit  ad  Rationalem 
KI  vel  EF  applicatum,  ecit  KH  Rationalis, 
ipfi  KI  Rationali  vet£F  , longitudine  in- 
F f 4 commen- 
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commcrifurabilis , per  eandem  dt.  prop.  a j. 
Cum  ergo  AC,BC,  lormitudinc  fint  incora- 
mcnfurabilcs  ex  datis ; cl^ue  per  Icmm.  5.ad 
propof.  1 9.  vt  AC  ad  BC,  ita  quadratum  ex 
AC  ad  reftingulum  fub  AC , BC ; erit  per 
prop.  I o.quadratum  ex  AC,  incomracnfura- 
We  rcdangulo  fub  AC  , BC : Eft  vero  qua- 
drato reft*  AC  ,commenfutabilecom[wfi- 
tum  ex  quadratis  redarum  AC,  BC,  videli- 
cet redangulum  EG , ( nam  redx  AC,BC, 
cum  dentur  potentia  folumcommenfurabi- 
les , erunt  earum  quadrata  commenfurabilia; 
ideoque  compoffium  cx  his  quadratis , vtri- 
que eorum  erit  commenfurabilc,  per  i6.pro- 
, pof.)  8t  reSangulo  fub  AC,CB,  commenfu- 
rabile  eft  eius  duplum , id  eft  KG  : ergo  per 
prop.14.EG  & KG  erunt  incommenfurabi- 
La.  Sed  per  prop.  i.  lib.d.reft*  EHjKH,can- 
dem  habent  rationem  cum  EG,  KG  incom- 
menfuiabilibus  redangulis;  ergo  per  propof. 
lo.redae  EH,KH>crunt  longitudine  incom- 
menfurabilcs,qux  funt  antea  oftenfx  Ratio- 
nales : Rationales  ergo  funt  EH,KH,  poten- 
tia tantum  commeniurabiles.  Igitur  quia  ex 
Rationali  EH,  aufertur  Rationalis  KH,  po^ 
tentia  folumcommenfurabilisipGEH,  erit 
per  prop.74.EK  Apotome,  & illi  congruens 
KH.  Eodem  modo  probabimus  EKelleA- 
potemen  , & illi  coi^ruentem  KM.  Ergo 
dui  red*  line*  Rationales  potentiifolum 
commenfurabiles  toti , conuenient  Apoto- 
m*vni,contraprop.8o.abfurdum  hocpro- 
ueniens  ex  poGtione  contradicente  huic  pro- 
poGtioni , manifeftam  reddit  falCutem  po- 
Gtioois  , ac  veritatem  huius  propofitionis. 

PROPOSITIO  LXXXIIl. 

Minori  vna  tantum  congruit  rc; 
Aa  linea,  potentia  commctifu- 
rabilis  exiftens  toti,  &cum  to- 
ta facies  compofitum  quidetn 
cx  iplarum  quadratis  Rationa» 
le  5 quod  autem  fub  ipfis  conti- 
netur Medium. 

rif  C V'ppoGtio.  Data  Gt  Minor  AB,  & illi 
"3  congruens  BC,toti  AC  potentia  incom- 
mcnfurabiUs,efficicG^uecompoGtum*x  qua- 
dratis ipfarum  AC,BC,Rationalqrcdai^- 
lumque  fub  ipGs  AC,BC,  Mcdium:Dico  ipG 
Minori  AB , non  comptere  aliam  redam 
cum  condicionibus  datis , diuerlauH  ab  BC. 
Sed  cfto  fi  Geri  poflidllia  BD. 


Demonftracio.  Quia,  Geuti  in  propof.So.' 
probatum  eft,idem  eftexceflus  inter  compp- 
Gtum  cx  quadratis  redaru  AC,  BC,  8e  com- 
poGtum  ex  quadratis  redarum  AD,  BD;  qui 
inter  redangulumbisfub  AC,BC,&  redan- 
gulum  bis  fub  AD,  BD : 8c  per  coroll.prop. 

27.  exceGlis  inter  dida  Rationalia  compou- 
ta,cft  fptium  Rationale;igitur  exceCTus  inter 
dida  rcdangula  bis  fumpca,erit  fpatium  Ra- 
tionale. Sed  quia  redangulum  fub  AC , BC, 
detur  Medium , eritpef  coroll.  prop.a^  tc- 
dangulum  bisfub  AC,BC,Medium:dttem- 
due  modo  cum  redangulum  fub  AD  , BD, 
detur  Medium,  erit  per  cit.coroU.  redangu-  . 
Ium  bis  fub  AD , BD , Medium : Etgo  cum 
per  coroll.  propof.  14.  Medium  fuperet  Me- 
dium, Medio;  excefliis  inter  dida  redangul* 
bis  fumpea  erit  Medium,conceflus  antea  Ra- 
tionale. Hoc  abfurdum  condemnat  falGtatia 
poGcioncm  contradicentem  huic  propoGcio- 
ni  qu*  ideo  vera  erit. 

PROPOSITIO  LXXXIV. 

£i  qua:  cu  Rationali  Medium 
totum  facit>vna  catita  con- 
gmit  reiRa  linea  potentia 
incotnmefurabilis  exiftens 
toti  i & cum  tota  faciens 
compofitum  quidem  ex  ip- 
farum quadratis  Medium; 
quod  autem  fub  ipfis  conti- 
netur, Rationale. 

SVppoGtio.  Data  Gt  reda  AB , cudi  Ri-  Fij.aia 
tionali  Medium  totum  Gicies,ei^U4 con- 
gruat reda  BC,  tot  i AC  pbtetii  incommeo- 
furabilis,  facienfquc  compoGcum  ex  quadra- 
tis redarum  AC ; BC , Medium ; redangu- 
lumi^uc  fub  ipGs  AC , BC,  Rationale : Dico 
ipG  AB  red*  non  conucnire  aliam  redam 
diucrfam  ab  BC , qu*  przdida  efficiat  cum 
circumftantia  adhibita. 

Demonftratio.  Efto  G Geri  poffit  alia  re- 
da BD,  congruens  dat*  AB,&  pratdiftaeG- 
Geiens  cum  condicione  przrequiCu.  Eodem 
modo  probabimus  vc  in  propof.80.  eundem 
efle  exceffum  inter  compoGtum  ex  quadratis 
redarum  AC , BC , & compoGtum  ex  qua- 
dratis redarum  AD , BD ; qui  eft  inter  re- 
dangulum bis  fub  AC,  BC,  & redangulum 
bislub  AD,  BD:  Eft^ueGcutiinpropof.Si. 

probaui- 
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prohauimus  , huiufmodi  exccflus  fpatium 
Rationale  inter  prxdifta  rcdhngula  bis 
fumpta,crgo  etiam  erit  interdicta  compofi- 
ta, fpatium  Rationale ; (cdvtrumc|ue  ex  his 
compofitis  cft  Medium  ex  datis,  &.  per  prop. 
17. Medium  non fuperat  Medium  Rationali; 
ergo  hic  cxtcfiiis  non  erit  fpatium  Rationa- 
le,concclTus  fpatium  Rationale.hxc  pugnan- 
tia indicant  faliitatcm  poHtionis  contradi- 
centis huic  propoHtioni , <]us  ideo  vera  erit. 

PROPOSITIO  LXXXV. 

Ei  qua:  cum  Medio  Medium  to- 
tum facit,  vna  tantum  cogruit 
redla  linea,  potentia  incomen- 
furabili}  exiftenstoti,  &cum 
tota  faciens  compofitum  ex 
. iplarum  quadratis  Medium,  & 
quod  Ilib  iplls  continetur  Me- 
dium , incommenfurabileque 
compofito  ex  iplarum  quadra- 
tis. 

fij.114.  e Vppofitio.  Data  f!t  refia  AB, efficiens 
«3  cum  Medio  Medium  totum  ; & data 
reda  BC  ipH  AB  congruens  , & toti  AC 
potentia  incommcnfuYabilis , efficiens  com- 
pofitum ex  quadratis  redarum  AC,  BC, 
* Medium  ; tum  redangulum  fub  ipHs  AC, 
BC  , Medium  & incommcnfurabilc  compo- 
fito pndido  cx.carundcm  redarum  AC, 
BC, quadratis : Dico  ipfi  AB  non  conuenirc 
aliam  redam  cum  data  conditione  , & effi- 
ciens prxdida. 
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Demonfirario.  fifto  fi  fieri  pojfif,  alfa  re- 
da bD  conucniat  daex  A B , aiuerfa  ab  data 
BC,  eadem  pra-dida  efficiens  cum  conditio- 
nibus datis.  Et  fado  apparatu  eodem  qui  in 
propof.8i.&  proindccadtm  figuriinftruirc 
poterit.  Quia  compofitum  ex  quadratis  re- 
darum AC,  BC,  datur  Medium,  erit  & EG 
fpatium  illi  xquale,  etiam  Medium  pcrco- 
roil. prop.  ergo  reda  EH  Rationalis  erit, 
longstuuincipfi  Rationali  Efijincommcnfu- 
rabili»;,  per  orop,  15.  Infuper  quia  datur  re- 
danguium  fub  AC,BC, Medium, erit  & eius 
duplum  KG  etiam  Medium  percit,  coroll. 
prop.24.tum  pcrdt.prop.z^.rtda  KH  erit 
Rationali;,  longitudine  ipii  EF  Rationali 
incomrncnfurabilis.  Cumque  KGcommcn- 
fqrabilc  fit  rcdangulo  fub  AC , BC , eo 
quod  illud  fit  huiu>  duplum;^  redangulum 
fub  AC,  BC,  incommcnfurabilc  detur  com- 
pofito ex  quadratis  redarum  AC,  BC;  erit 
perpropof.  14.  KC,  eidem  compofito,  id  cil 
ipfi  £G, incommcnfurabilc  : Kd  per  prop.i, 
libr.($.  redx  EH , KH,  eandem  habent  pro- 
portionem cum  fpatiis  LG  , KG  jcrgo  per 
prop.  I o.  redx  EH , KH , erunt  longitudine 
incommcnfurabilcs  , qux  oftcnfxAint  Ra- 
tionales : Rationales  ergo  funt  rcd®EH, 
KH , potentia  folum  commenfurabilcs.  igi- 
tur quia  ex  Rationali  EH, demitur  Rationa- 
lis KH,potcntiafblumcommenfurabjlis  ipfi 
EH;  erit  per  prop. 74.  reda  EK , Apotome, 
& ei  congruens  KH.  Eodem  artificio  pro- 
babimus redam  EK  elTe  Apotomen , & ei 
congruentem  efle  KM.  Ergo  Apotoms  vni, 
du£  conucnient  reda:,  contra  propof.8o.hoc 
abfurdum  confequens  ad  politionem  contra- 
dicentem huic  propofitioni,  indicat  ipfam 
pofitionctA  clTc  falfam,  & propofitionem 
veram. 


DEFINITIONES  TERTIA- 


» & Afotcmd ; ft  utd  flui  pojfit» 
qukm  (ingruens  i qusdruie  rtSt  linee  fih 
tengKudme  (emmtnfureMis, 

HOc  debet  intelligi  in  fequemibus  tri- 
bus definitionibus. 


I I. 

Si  vefh  (engrutnsixfefitdSjtiettdlifitUnguudme 
(mmenfur*lu!lf.  Vetem  Afoteme feeundd. 


I I I. 


I. 


si  ^uuUm  tetd  expofitd  Mdtieudii  fit  lengitudittu 
(emmenfuTdbilm  : Veettur  Apeteme 
frimd.  * 


Si  nttiuefetdt  neque  (ongruem , expefitt  Rdtmdit 
fx  lengundine  (emmmfurdhtlu.  fetetur 
Apeteme  tertid. 

rtdtered»  Sitetdphupeffitquatufengrttem, 
quddrdte  relld  linu  fihi  longitudine 
mmmenfurdbiht. 

Hoc 
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HOc  debet  intelligi  in  fcquentibus  tri- 
bus definitionibus.  4.5.5. 

I V. 

Si  ijtukm  tcl»  txftfiu  Rttmuli  pt  lon^kdmt 
ummtnfurtilnlii.  Vtutai  Aftumquaru. 

V. 

Si  riri  imgmtm  txpofits  Ratuxali  fit  Ingtladin 
(tmme«lurdkibi.  Vccciar  Afmm  juihm. 

V I. 

Si  ntipu  M4  , ntqiu  cmgruni  exftj!}tc  RttienaU 
fit  Itngitaduic  imtmitfutthtiu,  Vcitiat 

Afttmt  fexu,  ' 

Vides  colligi  hunc  numerum  fex  Apoto- 
muum  pecdctraftionem  minorumno- 
minum  eX  maioribus  numinibus  fex  linca- 
fum  (]ux  ex  binis  nominibus  dicuntur. 

PROPOSITIO  LXXXVI. 
Inuenire  primam  Apotomen, 

PROPOSIT.  LXXXVII. 
Inuenire  fecunda  Apotomen, 
PROPOS.  LXXXVIII. 
Inuenire  tertiam  Apotomen. 
PROPOSIT.  LXXXIX. 
Inuenire  quartam  Apotomen. 

PROPOSITIO  XC. 
Inuenire  quintam  Apotomen. 
PROPOSITIO  XCI. 
Inuenire  fextam  Apotomen. 

OM  nes  iftas  propofitiones  reducemus  ad 
praxim  vnicam,  hac  methodo,  ac dc- 
monlir.ibimus. 


Lihrttm  Deemum 

Sit  reperienda  exempli  gratia  Apotooie 
prima.  Reperiatur  pcrpropof.49.  Redkacx 
bims  nomini busprima  AB  ^cuius  maius  no- 
men Ct  AC,  & minus  CB:tum  per  propof,  3»  • 

libr.i  .ex  maiori  nomine  AC, detrahatur  re- 
fla CD  xqualis  ipfi  CB  minori  nominii  Di- 
co AD  efle  primam  Apotomen. 

Dcmonftratio.quia  per  prop.37.funt  AC^ 

BC , K.ationaJes  potcntiaiblum  commenfu- 
rabUes,  cruntetiam  AC,  DC, etiam  Ratio- 
nales & potetia  folum  commenfurabiles,  vt- 
pote  iplis  aiqualcs  reJatiuc  1 erit  igitur  per 
prop.  74.  refla  AD  Apotome.  Et  quoniam 
AC  plus  potcll  ex  natura  fua  quam  CB , vel 
quam  DC  , quadrato  refla:  linea;  Cbi  longi- 
tudine commenfurabilis.  Rationali  expoCt« 
longitudine commcnfurabilis,  iuxta  defit, 
fecundarum;  eritexdefii.  tertiarum  refla 
AD , prima  Apotome.  Repwimus  ergo  pri- 
mam Apotomen,  ficutifujtpropoGtum. 

Alias  Apotomas  reperiemus  anbmendd 
alias  reflas  ex  binis  nominibus  eodem  ordi- 
ne, & reliqua  praiccpta  feruando ; & demon- 
ftrabimusintentumjppljlcando  defiproprias, 

& propofitiones , vti  in  exemplo  alkto  feci- 
mus. 

PROPOSITIO  XCII. 

Si  (patium  contineatur  (ub  Ratio- 
nali , & Apotoma  prima : Rc- 
<5Ia  linea  fpathim  potens, Apo-  , 
torna  eft. 

Vppofitio.  Spatium  ACdatum  Iit  cono-  Fi^.iif, 
neri  fub  Rationali  AB,  & Apotoma  pri- 
ma AD  1 Dicoreflam  lineam  Ipatium  AC 
potentem , cfle  Apotomam, 

Conftructio.  bitipfi  AD  congruens  re<^A 
DE;  erunt  per  defi  1.  tertiarum , refla;  AB, 

DE , Apotoma^fima , Rationales  potentid 
lolum  commeniurabiles ; & tota  AE  longi- 
tudinecommenfurabilis_ Rationali  AB;&  ip- 
fa  AE  tota  plus  poterit  qulm  c6grucns  DE, 
quadrato  refl*  Cbi  longitudine  commenfu- 
rabilis. Pratcrca  per  prop.  1 o.  libr.  i . fecetur 
DE  bifariam  in  1 ; & per  lemma  2.  ad  prop. 

17.  quadrato  refli  EE , id  eft  quarts  partj 
quadrati  refla  DE , applicetur  reflangulum 
adrcftam  AE,axjualcrub  AG,GE,deficicnt 
figura  quadrata.  lam  quia  AE  plus  poteft 
quam  DE , Quadrato  refla  fibi  longitudine 

commenfurabilis;cruntperpropofii8.  retia 
AG,GE,  longitudi  ne  comenfurabiles;  ideo- 
queper  prop.  id.  & vtraque  crit  longitudine 
commcnfurabilis  toti  ABifed  AE  Rationali 

AB 
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AB&  loi^itudine  comnirnfuribilis,  ei^o 
per  propoCi  e . vtrique  AG,  GE,  ipfi  AB  cft 
commcnfurebilis  longitudine  j & proinde 
per  def.d.Rationiies  ambx.Infuperper  pro- 
por.3  i.li.t.fi  ducitur  reSs  GH,EI,parallc- 
1*  ipfi  AB  i occurrentes  ipfi  BC  produfia;  in 
H,  & I,  refultibunt  per  propi  jo.  rcAanguld 
AH,  Gi , contenta  nib  duabus  Rationalibus 
longitudine  commcnfurabilibus,  Rationa- 
lia. Ad  h*c,  quoniam  vtraque  redtarum  DF, 
FE,  longitudine  comenfurabilis  ell  ipfi  DE, 
& DE  longitudine  ell  incommcnuirabilis 
Rationali  .^B,  (eo  quod  fi  eflet  DE  longitu- 
dine comenfurabilis  ipfi  AB  Rationali,  cdm 
AE  fit  eidem  AB  longitudine  commenfura- 
bilis,eflent  iuxta  prop.  1 1.  AE,DE,  bngitu- 
dinc  commenfurabiies  , qux  ponuntur  po- 
tentia fblum  commenfurabiies,  quod  abuir- 
dum  cfl. ) erit  per  prop.  14.  vtraque  redtarum 
de  , FE , ipfi  a B longitudine  incommenfu- 
rabilis.Tum  quia  vtraque  redlarum  DF,F£, 
Rationali  DE  commenfurabilis , cft  Ratio- 
nalis per  dcf.n.crunt  tJm  AB,DF,quim  AB> 
F£ , Rationales  potentia  Iblum  commenlli- 
rabiles. Igitur  FK,ipfi  AB  parallela  ducenda 
per  prop.  51.  lib.i.  efficiet  redangulumDKj 
& vtrumque  reiSangulum  DK,  FI,  contine- 
bitur per  prop.22.fub  Rationalibus  potentia 
tantum  commenfurabilibus.  Medium.  Porro 
per  prop.vltimam  lib.  2.  fiat  quadratum  LM 
aiqualeipfi  redangulo  AH;&  ipfi  G1  rcdlan- 
gulo quadratum  NO  zqualc,Se  ifta  quadrata 
communem  ailgulum  LPM  obtineant;  erunt 
pcrprop.2d.lib.d.  circa  eandem  diametrum 
PQ.  Quare  completa  figura  vti  videre  cft,  fic 
progrediemur  in  apparatu  illo  ad  dcmonftra- 
tionem.  Quoniam  ex  conftrudione  reftan- 
gnlum  fub  AG,GE,a:quale  eft  quadrato  re- 
5*  FE ; erunt  per  prop.17.  libr.S.  tres  refi* 
lineae  AG,FE,GE,proportionales.Cumque 
per  i.prop.lib.d.redtangula  AH,FI,GI,ean- 
dem  cum  illis  lineis  proportionalibus  obti- 
neant rationem , erit  FI  medium  proportio- 
nale inter  AH,GI,  id  eft  inter  quadrata  LM, 
NO,  illis  aequalia,  perpropi7.1ibr.  5.  fed  eft 
perlem.prop.  14.  eft  inter  LM,NO, medium 
proportionale  EO, ergo  per  p.prop.  li  b.  j .re- 
fiaogula  FI,  LO,  erunt  aqualia.  Verum  per 
prop.56.  ipfi  FI,  aquale  cft  DK,  &ipfiLO 
fequale  eft  MN;crgo  totum  Dl,toti  gnomo- 
ni VYX , cum  quadrato  NO , aqu  Je.  Sed 
cft  totum  AI  per  coftrudionem  aquale  qua- 
dratis LM,  NO;  ergtf  & reliquum  AC,  reli- 
quo quadrato  TR,xqtjale  erit  per  3 .ax.libn 
i.Igiturreda  TS  poterit  Ipatium  AC.Dico 
igitur  redlam  TS  efle  Apotomen. 

Demonftratio.  Cum  probata  fint  Ratio- 
nalia Ipatia  AH,  CI,  erunt  illis  aqualia  LM, 


NO,  quadrata, etiam  Rationalia  per  lcm.4. 
ad  prop.  1 9.  ideoque  reda  TO,  SO,  Ratio- 
nales per  S.defin.Praterea  cum  FI  fit  proba- 
tum Medium,  erit  LOilli  aquale,  .Medium, 
perprop.24.corollarium.  Incommenfurabi- 
lia  ergo  erunt  LO , NO,  cum  vnum  fit  Ra- 
tlonaTc,aliud  vero  Irrationalc.Et  quia  reda 
TO,SO,candcm  habent  rationem  cum  LO, 
NO,fpatiis,  per  i.prop.lib.e.erunt  per  prop. 
lo.reda  T 0,SO,longitudine  incommenlu- 
rabilcs:?c  propterca  iuxta  prop.74.  reda  TS 
AtJotoma  erit.  Ergo  fi  fpatium  contineatur 
fub  Rationali,  At.  quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

Eadem  figura  vti  poterimus  in  fequenti- 
bus  prop.  vfque  ad  97.inclufiue. 

PROPOSITIO  XCIII. 

Si  Ipatium  contineatur  fub  Ratio- 
nali & Apotoma  fecuda:  Redta 
linea  fpatium  potens,  Media:  & 
Apotome  prima. 

C Vppofitio.  Datum  fit  fpatium  AC  com-  FiV.iiA 
‘^prehendi  fub  AB  Rationali  A Apotoma 
fecunda  AD:  Dico  redam  potentem  Ratium 
AC,cfte  Medix  Apotomen  primam. 

Conftrudio.  Efto  redx  AD , congruens 
teda  DEierunt  per  defin.  2.  tertiarum,  red* 

A E,DE,  Apotomx  fecundx.  Rationales  po- 
tentia (blum  commenfurabiies;  & congruens 
DE  longitudinecommenfurabilis  Rationali 
AB;tum  AE  plus  poterit  quim  DE,quadra- 
to  redx  fibi  commenfurabilis  longitudine, 
lam  vero  per  prop.  i o.libr.  i . diuidatur  bifa- 
rilmin  F reda  DE,  & reliqua  fiant  vti  in 
propof.prxcedentcpa.  Erunt  eodem  modo 
vti  probauimusin  iplaconftrudioneprxce- 
dentispropofitionis,redx  AG,GE,longitu- 
dine  commcnfurabilcs,perprop.i8.&  proin- 
de per  prop.  16.  vtraque  illarum  erit  toti  AE 
longitudine  commeiuurabibs.'  Eft  veri  AE 
longitudine  incommenfurabilis  Rationali 
AB ; ( nam  fi  eflet  commenfiirabilis  longitu- 
dine, cum  DE  eidem  AB  detur  longitudine 
commenfurabilis, eflent  iuxta  prop.t  2.  redx 
A£,D£,  commenfurabiies  longitudine,  qux 
ponuntur  potentia  rantum  commcnfiirabi- 
Ics,quod  abfurdum  cft. ) ergo  vtraque  reda- 
rum AG,GE,erit  longitudine  incommenfii- 
rabilis  eidem  AB  Rationali.  Sed  etiam  vtra- 
que redarum  AG,GE,  Rationali  AE  com- 
menfurabilis oftenia,  ergo  perdef.  6.  Ratio- 
nales erunt.  Rationales  igitur  funt  tum  AB, 
AG,qu^m  AB,G£,potetia  Iblum  commen- 
furabilcs. 
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furabilcs.  quare  iuxta  prop.  i a.re6:anguJum 
vtrumquc  AH  , GI,  comj)rchcnrum  fub  Ra- 
tionalibus tantum  potentia  commcnfurabi- 
libus,  Mcdiument.  Infupcr  quoniam  vtra- 
quc  rcclarum  DF,  FE,  &:  ipfi  DE  longitudi- 
ne commcnfurabilis,  & datur  DE, Rationali 
AB  longitudine  commenfurabUis  , erit  per 
coroll.  prop.12.  vtraque  didtarum  Rationali 
AB  longitudine  commcnfurabilis,  idcoque 
Rationales  ambar  per  dcf.  6.  Igitur  per  prop. 
20.vtrumqucrc6tangulumDK,  H,(ub  Ra- 
tionalibus longitudine  commenfurabilibus 
comprehenfum,  erit  Rationale.  Denique  vt 
in  lupcrioriipro|>ofitionis  apparatu,  liemon- 
ftrabiturrc(fta  TS  potensdlc  Ipati)  AC.Qiia- 
rc  Dico  redam  TS  efle  Medix  Apotomen 
^primam. 

Dcmonftratio.  Cum  redx  AG,  GE,fint 
longitudine  commcnfurabilcs;&  per  prop.i. 
libr.<5.  rcdangula  AH,  Gl, eandem  cum  illis 
obtineant  rationcm;crunt  AH,Gl,commen- 
furabilia  per  prop.io.  idcoque  quadrata  LM, 
No, illis sequalia  , etiam  commcnfurabilia 
erunt, per7.prop.libr.5.  quare  lateraillorum 
TO,SO,faltcm  potentia  erunt  commenfura- 
bi lia. Sunt  vero  ipCe  reda.'  TO,  SO,  Mediae, 
pcrcoroll.  noftrum  3.adpropof,2  2.  coquod 
quadrata  LM,NO,  Mediis  AH,GI,  xqualia 
fiot,  & Mediaiuxracoroll.prop.24.  Etquia 
FI,  vel  fibi  xqualc  LO,  Rationale  cft , ioco- 
que  incommcnfurabilc  Medio  NO, erunt  per 
IO. prop.redxTO,SO, eandem  cum  illis  ha- 
bentes rationem  iuxta prop.t.lib.(S. longi tu- 
dincincommenfurabiles.Cum  igitur  exdem 
redx  TO,  SO,  fint  Medis,  & commenfura- 
bilcs,crunt  ipfs  Medis  potentia  tatum  com- 
mcnilirabilcs ; continent  autem  LO  Ratio- 
nale oftcnfum;  ergo  per  propof.75 . reds  TS 
erit  Medis  Apotoma  prima.  Siergofpatium 
contineatur  fub  Rationali , &c.  quod  erat 
concludendum. 

PROPOSITIO  XCIV. 

Si  Ipatium  contineatur  fub  Ra- 
tionali, & Apotoma  tertia:Re- 
cta  linea  fpatium  potens,  Me- 
di* eft  Apotome  fecunda. 

Q VppoGtio.  Datum  fit  fpatium  AC,  con- 

tentum  fub  Rationali  AB,  & Apotoma 
tertia  AD  : Dico  redam  potentem  fpatium 
AC  ,cile  Apotoman  llcunaam  Medis. 

(-onlb-udio.Sit  DE  congruens  reda  reds 
AD:  erunt  ex  definitione  5.  tertiarum,  AE, 
DE , Rationales potentiafolum  commciifu- 


rabilcs,ncutraquc  iplarum, longitudine  com- 
mcnfurabilis  Rationali  AB;  & AE  plus  po- 
terit quam  DE,  quadrato  rcd.s  fibi  longitu- 
dine commenfurabilis.  Et  per  prop.  i o.lib.  i . 
diuidatur  in  F,  bifariam  reds  DE,&  reliqua 
fiant, vti  in  conllrudionc  prop,9r.  Eruntque 
vtibi  , AG , GE;  longitudine  inter  Iccom- 
mcnfurabiles;  idcoque  per  prop.  1 6.  vtraque 
toti  AE  erit  longitudine  commcnfurabilis, 
Eft  vero  AEdata  incommenfurabilis  longi- 
tudine Rationali  AB  ; ergo  & vtraque  AG, 
GE,  per  prop.i4.critcidcm  ABlongitudine 
incommenfurabilis.  Ciim  ergo  vtraque  AG, 
GE,pcrdef.$.fit  Rationalis , quiacommen- 
fiirabilisRationali  AH ; erunt  tam  AB,  AG, 
quam  AE,  GE,  Rationales, potentia  folum 
commenlurabilcs ; idcoqueper  propofit.  2 2. 
vtrumque rcdangulorum  AH,Gl, Medium 
erit.  Infupcr  quoniam  DE  longitudine  datur 
incommenfurabilis  Rationali  AB,  erit  etiam 
vtramicDF,rE,mfi  DE  longitudine  incom- 
mcnlurabi  lis , ipfi  AB  per  prop.  1 4 . longiiu- 
dineincomraenfurabilis.  Igitur  quia  vtraque 
Dl^FE, Rationali  DE  commcnuirabilis,4it 
pcrdcfin.5.  Ralionalisjcrunttam  AB,DF, 
quam  AB,FE,  Rationales  potentiafolum 
commenlurabilcs;  ideoque  vtrumque  rcdan- 
gulorum DK,FI,critpcrprop.22.  Medium. 
Eodem  modo  probabimus  vt  in  prop.92.rc- 
damTS  polTe  fpatiumAC.  Quare  allero  re- 
dam TSjclfc  Apotomam  fecundam  Medis. 

Dcmonftratio.  Cum  fint  oftcnfa  Media 
AH, GI, erunt  quadrata  LM, NO, illis  squa- 
lia, etiam  Media, per  coroll. prop. 24.  Et  quo- 
niam AH,  GI, eandem  habentes  rationem 
quam  AG,GE,  per  prop.  i .fibr.d.  qus  com- 
menfurabiles  funt  probats  j erunt  ipla  AH, 
Gljpcr  prop.  i o.commenfurabilia;&  quadra- 
ta LM,  NO,  illis  squalia,  etiam  commenfu- 
rabilia. Quare  reds  rO,SO,commenfurabi- 
les  erunt  faltem potentia.  quia  AE,DE, 
potentia  funt  lolum  commenlurabilcs  cum 
iint  longitudine  incommcnfurabiles ; cft^uc 
ipfa  GE  probata  commcnfurabilis  redae 
A£ , & ipli  DE  commcnfurabilis  longitudi- 
ne eft  FEjerunt  per  coroll.propofit.  1 4.  red® 
GEjFEjlongitudincincommenfurabilcsifed 
per  prop.  i.libr.6.GI,Fl,redangulaeandem 
obtinent  cum  illis  rationem, vel  squalia  pr^- 
didis  NO,  LOjergo  per  propofi  1 o.crunt  in- 
commefurabilia  NO,LO.  Infuperquia  NO, 
LOj  eadem  habent  rationem  quiim  TO,SO, 
per  cft. prop.  1 .libr.6.C^  illa  funt  incommen- 
furabilia,  erunt  reds  TO,  SO, erunt  longi- 
tudine incommcnfurabiles  per  prop.  10.  Sed 
esdera  reds  T 0,S0,funt  oftenfs  Medix  Se 
commcnfurabilcs;ergo  reds  TO,SO,  Me- 
dis funt,^  potentia  lolum  commefurabiles. 

Quia 
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Quia  deniqueTO , SO,  continent  Medium 
LO , quia  LO  squale  eft  ipll  FI , Medio  vti 
probauimus  in  pr0p.9a.erit  & LO  Medium 
per  c0r0ll.pr0p.a4.  erit  per  propof.76.  reda 
TS , Apotoma  fecunda  Medis.  Si  ergo  fpa- 
tium,  Scc.  quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  XCV. 

Si  fpatium  contineatur  fub  Ra- 
tionali , & Apotoma  quarta: 
Re<5ta  linea  fpatium  potens, 
■ Minor  eft. 

,5, 0 VppoCtio.  Spatium  AC  datum  Cteomi- 
i3nerirub  AB ILationali,  8c  AO  Apotoma 
quarta:  Dico  redam  potentem  fpatium  AC, 
eOe  Minorem. 

Conftrudio.  Sit  redx  AD  congruens  re- 
da D£:crunt  ex  def.4.ccrii  arum,rcds  A£, 
D£ , Ratiobales  potentia  folum  commenfu- 
rabiies;  & A£  longitudine  commcnfurabilis 
Rationali  AB  j & AE  plus  poterit  quim 
DE,  quadrato  reds  Cbi  longitudine  incom- 
menfurabilis.T  um  per  propof.  1 o.li  br.  i .Di- 
uidatur  in  F bifariam  reda  DE ; & reliqua 
pcrficiaiitur  vti  in  propof.  91. Erunt  per  pro- 
pof  1 9.  AG,p  E,  incommenfurabiles  longi- 
tudine , quia  A£  plps  potefe  quam  DE,  qua- 
drato reds  libi  longitudine  incommenlura- 
bilis ; & ad  AE  apricatum  eft  redangulum 
fub  AG , G£ , atquale  parti  quarts  ex  DE, 
deficienfque  figura  quadrata;  Et  nuoniam 
AE  Rationalis  eft,&  Rationali  AB  longitu- 
dine commenfurabilis;  erit  iuxta  propof.ao. 
redagulum  Al, Rationale.  Infuper  quia  DE 
Rationalis  eft,  & Rationali  AB  longitudine 
incommenfurabilis , erit  per  a a.propof  DI, 
ideoque  eius  dimidium  FI , Medium.  Frs- 
terei  quia  AG  , GE , funt  longitudine  in- 
commenfurabilcs,  incommenfurabilia  erunt 
per  pr<^f  to.  redangula  AH , GI , quia  per 
propof  I.  libr.  6.  eatulcm  cum  illis  obtinent 
rationem.  Simili  ratione  probabitur  reda 
TS  polle  fpatium  AC.  Quare  pronuntio  re- 
dam TS  elfe  Minorem. 

Demonftratio.  Rcdan^lb  AI  eft  squale 
compoCtum  ex  quadratis  LM,NO,redarum 
TO,SO,  perconftrudioncm ; illud  vero  fuit 
oftenfum  Rationale ; ergo  per  lemm.  4.  ad 
propof  19.  &compoGtum  illud  erit  Ratio- 
nale. Prsterei  FI  redangulum  eft  probatum 
Medium,  erit  ergo  LO  illi  squale  conten- 
tumfub  TO,  SO,Medium  per  corollarium 
propoGt.  au.  Medium.  Ad  nsc , AG  , GI 
mcommenlurabiba  funt  oftcnla,  ergo  qua- 


drata LM,  NO,  illis  squalia , erunt  incom- 
menfurabilia; ideoque  reds  TO,  SO,  po- 
tentia incommenfurabiles,  Qiurccum  reds 
TO , SO,  fint  potentia  incommenfurabiles, 
Gtque  compoGtum  ex  quadratis  ipfarum 
Rationale;  redangulum  verd  fub  ipGs  Mc- 
dium,critper  propof77.reliqua  TS,Minor, 

Si  igitur  fpatium  , &c.  quod  erat  demon- 
ftiandum. 

PROPOSITIO  XCVI. 

Si  fpatium  cotineatur  fub  Ratio- 
nali, & Apotoma  quipta;  Rc- 
ila  linea  Ipatium  potens,  eft 
quae  cum  Rationali  Medium 
totum  efficit. 

VppoGtio.  Datum  Gt  Ipatium  AC  eon-  -j- 
tineri  fub  RationaU  AB,  & Apotoma 
quinta  AD : Dico  redam  potentem  fpatium 
AC,  elfe  eam  qus  cum  Rationali  Medium 
totum  facit. 

Conftrudio.  Sit  reds  AD,congruens  re- 
da DE,  erunt  perdeGn.  5.  tertiarum , reds 
AE,  DE , Rationales  potentia  tantum  com- 
menfurabiles ; & DE , RationaU  AB  com- 
menfurabilis longitudine ; cum  AE  plus  po- 
terit quIm  DE , quadrato  reds  Gbi  longi- 
tudine incommenfurabilis.  Prscerei  per  pro- 
poGc.io.libr.i.fecccurbifarilmin  f , reda 
DE ; & reUqua  pcrGciantur  vc  in  conftru- 
dione  propoCc.pz.  Erunt  ergo  vti  inprs- 
cedente  propoGt.  AG , GE , longitudine  in- 
commenfurabiles. Et  quoniam  AE  Ratio- 
nalis , longitudine  incommenfurabilis  eft 
Rationali  AB , prout  oftendjmus  io  propof. 
92.  erit  redangulum  AI  Medium  per  pro- 
poGt, 2 a.  Etiam  quia  DE  Rationalis  eft,  & 
RationaU  AB  longitudine  commenfurabi- 
lis , erit  per  prop.  20.  DI,ideoque  eius  dimi- 
dium FI , Rationale.  Denique  erunt  vc  in 
prsccd.propoGc.95  • AH,  GI,  incommenfu- 
rabiUa ; poccrit^c  vti  probatum  eft  in  pro- 
poGt. 92;  reda  TS  fpatium  AC.  Vndedico 
redam  TS,  cfleeam , qus  cum  Rationali 
Medium  totum  conlUcuit. 

Demonftratio.  Oftendimus  AI  clle  Me- 
dium, ergo  per  corollar.  propoGt.  24.  ilU  s- 
quale  compoGtum  ex  quadratis  LM , NO, 
redarum  TO , SO,  erit  Mcdiiun.  Eodem 
modo  FI  Rationale  oftendimus  elfe , ergo 
per  lcmm.4.  ad  propoGt.  19,  aequale  re- 
dangulum fub  TO,SO,  erit  Racionalc.Sunt 
autem  in  anceced. propof  oftenfs  reds  T C\ 

SO , potentia  mcommenfurabiles , quod  ap- 
C g pUeari 
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plicari  debet  huic  prop.  igitur  cum  ita  Ct,  ic 
CompoCtum  ex  ipfarum  quadratis  Ct  Me- 
dium j redlangulum  vero  fub  ipGs  Ratio- 
nale ; erit  per  propoCt.  78.  reliqua  TS , il- 
Ja^qiuecum  Rationali  Medium  totum  con- 
ftituit.  Igitur  fi  fpatium,&c,  quod  erat  ex- 
plicandum. 

PROPOSITIO  XCVII. 

Si  Ipatium  contincaftr  fub  Ra- 
tionali, & Apotoma  fcxtaiRc- 
dta  linea  Ipatium  potens , eft 
quae  cum  Medio  Medium  to- 
tum facit. 

SVppoCtio.  Datum  fit  Ipatium  AC  con- 
tentum fiib  AB  Rationali,  St  AD  Apo- 
toma fexta:  Dico  re&m  potentem  Iptium 
AC,  elTc'iIlam  quas  cum  Medio  Medium  to- 
tum conftituit. 

Conftru&io.  S it  rt6tx  A D congruens  re- 
aaDE  : erunt  per  defin.6.  tertiarum  , AE, 
DE,  Rationales , potentia  tantum  commen- 
furabiles ; 8t  neutra  ipfarum  Rationali  AB 
commenfurabilis  longitudine ; St  AE  plus 
poterit  quim  DE , quadrato  redz  fibi  lon- 
gitudine incommenfurabilis.  Prsterei  per 
prop.  IO.  libr.  i.  diuidatur  in  F biiariim  re- 
fiaDE,  St  reliqua  przftenturvtin  conftru- 
fiione  propof.  92.  Erunt  vti  in  propoT.pj. 
demonhrauimus  AG , GE , longitudine  in- 
commenfurabiles.  Et  cum  tim  AE  quim 
DE  fint  Rationale^Se  Rationali  AB  incom- 
menfprabiles  longitudine ; erit  per  prop.  i a . 
tim  AI  ,qu^  Dl,ideoque  huius  dimidium 
FI,  Medium,  thm  srt  in  propof.  9« . AH,  GI, 
erunt  incommenfurabilia.  Cumque  perpro- 
pof.i.libr.d.fit  AI,DI,  vt  AE,  DE  potentia 
tolum  commenfurdsiles , erunt  per  prop.  i o. 
AI , DI , incommenfurabilia.  Cumque  DI, 
FI ; commenfurabilia  fint , erit  per  propofit. 
14.  FI,  ipfi  AI  incommenfurabile.  Deinon- 
llrabitur  etiam  vt  in  propofic.9a.redaTS, 
pofie  fpatium  AC.  Quare  dico  redam 
TS , eam  efle  qus  cum  Medio  Medium  to- 
tum facit. 

Demonllratio.  Cilm  AI  fit  Medium, 
erit  illi  axjuale  compotitum  ex  quadratis 
LM  , NO,  redarum  TO,  SO,  Medium 
per  corollar.  propof.  24-  Simili  ratione  FI 
Medium  eft  , ergo  redangulum  LO  fub 
TO,  SO,  Uli  aequale , erit  etiam  Medium. 
Praeteiell  cum  FI,  ipfi  AI  fitincommenfura- 
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bile ; erit  LO,  fub  TO,  SO,incommcnIuri- 
bilc  compolico  ex  quadratis  redarum  TO» 

SO,  ipfi  AI  aquale.  Demum  TO,SO,crunt 
potenti^  commcnfurabilcs  vti  ofiendimusin 
propof.95.  Quia  igiturTOjSOjfunt  poten- 
tia incommcnfurabiles ; & compofitum  cx 
quadratis  ipfaruin}  Medium;  & redangulum 
fub  ipfis , Medium,  incommenfurabil^ue 
compontoexquadratisipfarum  rcric  reliqua 
TS  perprop.79.ca  quxeum  Medio  Medium 
totum  facie.  Si  igitur  rpaliuffl,&c. quod  erat 
probandum. 

PROPOSITIO  xcvui. 

Q^rotum  Apotomzad  Rado- 
nalem  applicacum  ; ladtudi- 
nem  facit  Apotomen  pnoMtn. 

SVppofitio.  Data  Ct  Apotome  AlC  St  ipfi 
congruens  BC  , ita  vt  AC , BC,  fint  Ra- 
tionales potentia  folumcommcnfurabiles:  8c 
per  lemma  noftrum  i . ad  propof.22.  ad  Ra- 
tionalem DE,  applicatum  redangulum  DF, 
xqualc  quadrato  ex  AB , latitudinem  fadeas 
DG : Dico  DG  elle  Apotomen  primam. 

Conftrudio.  Ad  eandem  DE  applicetur 
per  ciclemm.  redangulum  DH  aspuale  qua- 
drato ex  AC , St  ad  HI  aliud  IKredai^- 
lum  squalequadrato  ex  BC  pita  totum  DK 
aequale  erit  compofito  exquadratis  redarum 
AC.CB.  Et  quia  per  propof./.libr.a.  com- 
pofitum exquadratis  redarum  AC,  CB, ae- 
quale eft  /e&ngulo  bis  fub  AC , CB , vni 
cum  quadrato  redae  AB  ;fi  ex  illis  auferantur 
aequalia,  videlicet  quadtatumexAB.Serc- 
dangulumDF;rc!inqucnturper],axioJibr. 
i.zqualia  GK  , St  redanguiantbisfub  AC, 

CB.  quare  fi  per  propof.  10.  libr.  i.  reda  GL 
bifarilm  in  M fecetur , ducatur^ue  MN pa-  . 

rallela  ipfi  DE  per  prop.  3 1 . libr.  i . erit  MK 
redangulum  pqualc  redangulo  fub  AC,CB. 
Dantur  autem  Rationales  AC,  CB, erunt 
quadrata  earum  Rationalia,  ideoque com- 
menfurabilia per  defin.  9.  fed  per  prop.  1 6. 
compofitum  ex  illis  quadratis , vtrique  ilio- 
rum eft  commenrurabile;eritScilludcoin- 
pofitum,  hoc  eft  illi  aequale  DK  , Rationale 
per  lemm.  4.  ad  proptmt.  4.  Hoc  verd  DK 
applicatum  eft  ad  Rationalem  OB  , eigo  per 
propofizi.erit  DL  Rationalis,  ipfi  DE  lon- 
gitudine commenfurabilis.  Infuper  cdm 
AC  , BC  , fint  Rationales  potentiS  tan- 
tum commenfurabiles  ; erit  redangulum 
fub  ipGs,ideoqueeius  duplum  GK,M^um, 
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per  coroll.  noftrum  3. ad  propof.  az.fcd  hoc 
applicatum  cft  ad  Rationalem  GF,  ergo  per 
propof.23.erit  GL  RationalisipfiGFjid  cft 
ip(i  DE  , longitudine  incommcnTurabilis. 
Cumque  DK  Rationale,  U GK  Medium  id 
cft  Irrationale, fmt  incommcnfurabiliajcrunt 
rc»fta:  DL,GL,pcr  lo.prop.  eandem  haben- 
tes cum DK,GK, iuxta  i.prop.lib.5. ratio- 
nem, longitudine  incommcnCurabiles.  IgitiT 
cum  DL",  GL , fint  Rationales  potentia  tan- 
tum commenfurabiles ; erit  reliqua  DG , A- 
potome,  perprop.y^.Aflero  vero  ipfam  DG 
cfte  Apotomen  primam. 

Deraonftratio.  Iuxta  lemma  prop.54.  rc- 
Aangulum  fub  AC,  BC  , hoc  cft  MR  illi  ae- 
quale , Medium  cft  proportionale  inter  qua- 
orata  rciftarum  AC,BC,  id  cft  inter  DH,1K; 
erunt  DH,  MK,  IK,  continue  proportiona- 
lia; ideoque  retft^  DI,  MI.,  IL>  eandem  cum 
illis  obtinentes  rationem  per  i .propof.lib.6, 
erum  continue  proportionales.  Igitur  per 
propof.  1 7.1ibr,6.  rcttangulum  fub  Dl,lL,x- 
qualc  (quadrato cx  ML  erit,  hoceftquartx 
parti  quadrati  cx  GL.  £t  quia  quadrata  ex 
AC,15C,  hoc  cft  illis  xqualiaDH  ,lK,funt 
commcnfurabiliajcrunt  per  propof.  10. redx 
Dl,  IL,  eandem  cum  illis  habentes  rationem 
iuxta  prop.  i .Iibr.6.  longitudinecommenfu- 
rabilcs.  Lrgocum  dux  re^x  DL , GL,  inx- 
quales  ftnt , & ad  maiorem  DL  applicatum 
rc^ngulum  fub  Dl,IL,xqualeparciquartx 
quadrati  ex  GL  minore , deficicnii^ue  figura 
quadrata;  fitque  probata  Dl,  longitudine 
commcnfurabilis  ipfi  IL;  poteritiuxta  prop. 
1 8.re£U  DL  plus qu^m  GL , quadrato redx 
(ibi  longitudiQecommcDfurabilis.  Oftendi- 
musergo  e0e  Apotomen  DG ; & totam  DL 
plus  polle  quam  (jL  congruentem,  quadrato 
xt&x  (ibi  longitudine  commcnfurabilis ; at- 
que eandem  totam  commenlurabilem  ellc 
longitudine  Rationali  D£  tergo  per  dcf.  i. 
tertiarum  , reda  DG  erit  Apotome  prima. 
Igitur  quadratum  Apotomx,&c.quod  erat 
probandum. 

Eadem  figura  vti  poterimus  in f^q.prop. 
vfque  ad  I03.inclu(iu^. 

PROPOSITIO  xcix. 


CB,  fint  Medix  potentia (blumcommcnfu- 
rabilcs,  continentes  Rationale:  & ad  Ratio- 
nalem D£  xqualc  quadrato  cx  AB  applica- 
tum (it  rciftangulum  DF , latitudinem  tfti- 
ciens  DG : Dico  DG  dic  Apotomen  lecun- 
dam. 

Conftrudio  fiat  vt  in  antecedente  propo- 
fltionc, ita vt iterum  DH,  lK,(intxqualia 
quadratis  redarum  AC,  BC;  & GK  iqualc 
illi  quod  fub  AC,BC, bis  continetur;  & MK 
ci  quod  fub  AC,  BC.  Quia  ergo  AC,BC, 
Media;  funt  potentia  tantum  commenfura- 
biles; erunt  & carum  quadrata, & illis  xqua- 
liaDH,IK,Media,&  comracnfurabilia,  per 
coroll.noftrum  3.  ad  prop. 22. & coroll.  pro- 
pof. 24.  quare  &:  totumDK,  vtrique  illorum 
critcommcfurabilc  per  prop.id.Cfc  Medium 
per  coroll.cit.  prop,  2 4.  fcd  D K applicatu  m 
cft  ad  Rationalem  D£  ,crgo  per  propor.23. 
DLcrit  Rationalis,  ipliDE  longitudine  in- 
commcnfurabilis.lnluper  quia  reCtangulum 
fub  AC,  CB,  Rationale  datur,  erit  ctia  eius 
duplum  Rationale  per  lemma  4. ad  prop.19. 
quod  cum  applicetur  ad  Rationalem  DE, 
critGL  per  21. prop.  Rationalis,  longitudi- 
ne ipfi  DE  commenfurabilis.  Prxtcrci  cum 
DK , Medium , id  eft  Irrationale  fit  per  co- 
rollarium Doftram  ad  propof.  2 3 . & G K Ra- 
tionale, incommcofurabitiacrunt  intcrfe.Sc 
perpropofio.rcdx  DL,GLincommenfura- 
bih»  lor^itudine , quandoquidem  ipfx  per 
i.propofit.  libr.5.  eandem  habent  rationem 
cumDK,GKincommenfurabilibus.  Ratio- 
nales igitur  erunt  DL,  GL,  potentia  tantum 
commenfurabiles  ; vnde  reliqua  DG  erit 
Apotome  perpropofit.74«  Allero  autem  clfe 
Apotomen  fecundam. 

Demonftratio.  Eodem  enim  modo  vti  in 
procedente  propofitione  probabimus  totam 
DL  plus  pofTe  quam  congruentem  GL,  qua- 
drato re^  fibi  longitudine  commenfurabi- 
lis  r^igitur  quia  congruens  GL  oftcnfa  cft 
longitudine  commefurabilis  Rationali  DE; 
critperdcfin.i.tertiarumrcftaDG,  fecun- 
da Apotome.  Igitur  quadratum,  &c.  quod 
erat  explicandum» 

PROPOSITIO  C 


Quadratum  Medix  Apotomx 
pritnx , ad  Rationalem  appli- 
catum, latitmlinem  facit  Apo- 
tomen fecundam.  . ‘ 


Quadratum  Medix  Apotomx  le- 
cundx  ad  Rationalem  appli- 
catum , latitudinem  facit  Apo- 
tomen tertiam. 


C Vup^fitio.  Sit  AB  Amtome  prima  OVppoCtio.  Daca  fit  AB  Apotome  rccun-F^.il/j 
O Medi*,ipfi4uecongruensBC,iu  vt  AC,  ijda , ipfii^ue  congruens  BC  ; ita  vt  AC, 
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BC , fmt  Medis  potentia  tantum  commcn- 
furabilcSy  continentes  Medium  : tum  ad 
Rationalem  DE  applicatum  iit  DF  squa- 
le quadrato  ex  AH  , latitudinem  GD  effi- 
ciens. Dico  redam  DG  efle  Apotomen  ter- 
tiam. 

Conftrudio  fiat  vt  in  anteced.  propof.  & 
prdbabimus  veibi,  DKeilc  Medium, & ided 
redam  DL  cfle  Rationalem  ipfi  DE  longi- 
tudine •incommcnfurabilem  , per  propofit. 
25.  & quoniam  rcdangulumlub  AC,  BC, 
cll  Medium  , ciufque  duplum  GK  , erit  pi  r 
citat,  propof.  23.  Medium  & reda  GL  Ra. 
tionaiis , ipfi  DE  longitudine  i ncommenfi- 
rabilis.  Qi^niam  autem  AC  ,BC , longitL- 
dinc  funt  incommcnfurabilcs  , cftquc  per 
lemm.3.  propof.  19,  vt  .AC  ad  BC  , ita  qua- 
dratum cx  AC  ad  redangulum  fub  AC,CB; 
erit  quadratum  cx  AC  incommcnfurabile 
rcdangulofvib  AC,CB,per propof.jo.  Sed 
per  propof. i^.quadracocx  AC  cll  commen- 
furabile  compofitumex  quadratis  redarum 
AC  , BC,  eo  qiKxl  quadrata  ipfarum  poten- 
tia commenfurabilium  , commenfurabilia 
fint  ; rtdangulo  autem  fub  AC  , BC , com- 
mcnfuraoile  eft  redangulum  bis  fub  cifdem; 
ergo  per  corollar.propof,  r 4.  compofitum  cx 
quadratis  redarum  AC,  BC,  id  ellDK , erit 
incommcnfurabile  redanguJo  bis  fub  AC, 
BC,  idcftipfi  GK.  quare  cum  reds  DL, 
GL,  eandem  obtineant  rationem  per  i . pro- 
pofit.lib.6. cum  DK,GK,erunlpcr  prop.io. 
jpfs  reds  DL,GL,incommenujrabilcs. Ra- 
tionales ergo  erunt,  & potentia  folum  com- 
menfurabiles',  idcoque  per  propofit.  74.  reli- 
qua DG  erit  Apotome.  Dico  vero  ipfam  cllc 
tertiam. 

Dcmonftratio.  Sicuti  in  propof.^S.oftcn- 
demus  redam  DL  totam  plus  polle  qu^m 
GL,  congruentem , quadrato  reds  fibi  lon- 
gitudine commenfurabilis.  Quandoquidem 
igitur  neutra  ipfarum  DL,GL,  Rationali 
DE,  longitudine  fit  commenfurabilis,  cx 
oRcnfis;  erit  per  3.  definit,  tertiarum  ipfa 
DG  Apotome  tertia,  quod  erat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  e I. 

Quadratum  Minoris  ad  Rationa- 
lem applicatum , latitudinem 
facit  Apotomen  quartam. 

e Vppofitio.  Data  fit  Minor  AB,  ipfique 
^ coiigruens  BC  ; ita  vt  AC , BC , fint  po- 
tentia incoauncnTurabilcs,  & efficictes  com- 


pofitum cx  quadratis  ipfarum  AC,  BC, Ra- 
tionale j redangulum  vero  fub  AC , BC, 
Medium  ; applicatu  mque  fit  ad  Rationalem 
DE  , redangulum  DF  , squale  quadrato  cx 
AB , faciens  latitudinem  DG.  DicoDG  cfle 
Apotomen  quartam. 

Conflrudio  fit  eadem  qiis  in  praeceden- 
tibus propofitionibus.  lam  vero  quia  com- 
pofitum cx  quadratis  redarum  AC,BC,  hoc 
cfi  illi  squale  DK,  Rationale efl  \ erit  per 
propofit. 21.  reda  Df.  Rationalis,  ipfi  DE 
longitudine  commenfurabilis.  Tum  quiarc- 
dangulum  fiab  AC, BC,ideoqueeis duplum 
GK  , Medium  cft  ;crit  perpropfit.  23.  reda 
GL  Rationalis,  ipfi  DL  longitudine  incom- 
mcnfurabilis.  Prsteita  tum  DK  fit  Ratio- 
nale,& GK  Medium  idcoque  Irrationale  per 
corollar.  noftrum  2 . ad  pre  p.  23,!  ncom  men- 
furabilia  erunt :&  quia  DL,GL, eandem  cum 
illishabcnt  rationem  pcri.propof.libr.6.ip- 
fe  erunt  per  10.  propof.  longitudine  incom- 
mcnfurabiles : Et  quia  oftenfs  fuiu  Ratio- 
nales , ipfs  erunt  Rationales  potentia  fo- 
lum  commeoiurabiles  : ideoque  iuxta  pro- 
pofit. 74.  reliqua  DG  erit  Apotome.  $u- 
perefi  vero  probandum  quod  fit  Apotome 
quarta. 

Demonfiratio.  AC  , BC , funtpotentii 
incommcnfurabilcs,  ergo  earum  quadrata,& 
ipfissqualia  DH,IK  , incommenfurabilia; 
idcoque  redx  DI , IL , longitudine  incom- 
mcnUirabilcs  per  propol.  i o. cum  fint  vt  DH^ 

IK,  per  i.propoLlibr. 6. Quoniam  igitur  re- 
dangulum fub  DI , IL,  squale  cR quadrato 
cx  ML , id  cft  quarts  parti  quadrati  ex  GL, 
vti  probauimus  in  propof.98.  poterit  per  19, 
propof.  reda  DL  plus  quam  GL , quadrato 
redx’  fibi  longitudine  incommeniurabilis; 
cum  ad  DL  maiorem  applicatum  cR  redan- 
gulum fub  DI,  I L,  squale  quarts  piarti  qua- 
drati ex  GL  minore,  deficiens  figura  quadra- 
ta , diuidenfque  maiorem  DL,in  partes  DI, 

IL,  longitudine  incommenfu^abiles.  Ergo 
quia  tota  DL  plus  poffit  qu^m  congruens 
GL,  quadrato  redx  libi  longitudine  incom- 
mcnfurabilis , fitque  eadem  tota  DL,  Ratio- 
nali DE  probata  commenfurabilis  longitu- 
dine ; ent  per  definit.  4.  tertiarum  , reda 
DG , Apotome  quarta,  quod  erat  demon- 
Rrandum. 
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PROPOSITIO  CII.  PROPOSITIO  CIII. 

Quadratum  eius, qua:  cum  Ratio-  Quadratum  cius, qua:  cum  Medio 
nali  Medium  totum  efficit, ad  Medium  totum  efficit.,  ad  Ra- 

Rarionalem  applicatum , facit  tionalem  applicatum , latitu- 
Apotomen  quintam.  dinem  faci:  Apotomen  fex- 

tam.  » 

C Vppofitio.  Data  fit  reda  AB  cum  Raiio- 

naii  Medium  totum  taciens  , & ipfi  con-  Q Vppofitio.  J)ata  fit  reda  AB  cum  Me-  pi»  u 
gruensBCjita  vt  AC,BC,fintpotentia  tau-  Jjdio  Medium  totum  efficiens,  & ipfi 
tumcommcnfurabiles,  cfficiantquccompo-  congruens  BC.ita  vt  AC,  BC, potentia fint 
fitum  ex  quadratis  redarum  ipfarum  AC,  incommenfurabiles  , cfficiantque  compofi- 
BC, Medium,  redangulumverofubcifdtm  tum  ex  quadratis  redarum  AC , BC  Me- 
AC,  BC,  R.,uionale ; & ad  Rationalem  DE  dmm,  redangulum  vero  fub  AC,  BC , Me- 
applicatum  fit  Db  redangulum  atqualc qua-  dium  incommenfurabileque  compofito  tx 
tfrato  ex  AB,  latitudinem  efficiens  DG.  Di-  quadratis  ipfarum  ; «t  ad  Rationalem  DE 
co  ipfam  DG  ellc  Apotomen  quintam.  applicatum  fit  redangulum  DF,  arquale  qua- 

Conftrudio  fit  eadem  quae  in  Superiori-  dratoex  AB,latitudinemefficiensDG.  Di- 
bus.  lam  quia  compotitum  ex  quadratis  re-  co  ipfam  DG  eflefextam  Apotomen. 
darum  AC,BC,  ideoque  & illi  squale  DK,  Conftrudio  fit  eadem  qus  in  Superiori- 

eft.Medium;  erit  per  propoCt.  jj.  reda  DL  bus.  lamquia  tamcompofitum  ex  quadra- 
Raiionalis  i^fi  DE  longitudine  incommen-  tis  redarum  AC  , BC , vel  illi  squale  DK 
furabilis.  Tum  quoniam,  redangulum  fub  quJmrtdangulum  fub  AC,BG,  vel  cius  du- 
AC,BC,  ideoque  eius  duplum  GK,  eft  Ra-  pium  GK,  cS  Medium : erit  per  propof.  ii. 
tionale;critperpropof.n.  redaGLRatio-  tam  DL  , quimGL,  Rationalis,  ipfi  Dii 
naiis,  ipfi  DE  longitudine  commenfurabilis.  longitudine  incommenfurabilis.  Tum  quo- 
Deniqueeum  DK  fit  Medium  feu  Irratio-  niam  redangulum  fub  AC,  BC,e(lincom- 
nale , & GK  Rationale,  erunt  ipfa  incom-  menfiirabile  compofito  ex  quadratis  reda- 
menfurabilia;&  proptereacum  fint  DL,GL,  rum  AC.BCjfuntque  redangulum  fub  AC 
vt  DK,GK,  per  i.propofit.libr.6.  erunt  per  BC,ciufqueduplumGK,commenfurabilia: 
propofit.io.  ipf*  DL , GL , longitudine  in-  erit  per  1 4.  propofit.  & GK  eidem  compofi- 
commcnfurabiles.  Et  quiafunt  Rationales  *to,ideftipfi DK  , incommenfurabile; ideo- 
oftenfs  j ipfs  erunt  Rationales  potentia  fo-  que  perpropofit.ro.  reds  DL  , GL,  longi- 
lumcommcnfurabiles  : Reliqua  crgo‘DG  tudine  incommenfurabilts,  eo  quod  per  r 
erit  Apotome  iuxtapropof.74.  Dico  autem  propofit.  lib.6.  eodem  modo  referanturquo 
efle  Apotomen  quintam.  DK,GK.  Oftenfs  verofunt  ipfs  DL,  GL 

DemonOratio.  Simib  enim  methodo  vt  Rationales;  Rationales  ergo  eruat , d pol 
in  antecedente  propofitione  probabimus  to-  tentia  folum  comraenfurabilcs ; ideoque  per 
taniDL  pluspoHe  quam  GL  congruentem,  propof.74.reliquaDGerit  Apotome, quam 
quadrato  reds  fibi  longitudine  incommen-  probo  elfe  fextam  Apotomen. 
furabilis.  Igitur  quia  congruens  GL  ofienfa  Demonliratio,  Probabimus  enim  vtpro- 

eft  longitudine  commenlurabilis  Rationali  polit.  loi.  tot.tm  DL  plus  polle  quamGL 
DE;  erit  per  definit.  J.  tertiarum  ipfa  DG,  congruentem , quadrato  reda;  fibi  longitii- 

Apotome  quinta,  quod  erat  concludcn-  dine  incommenfurabilis.  Igitur  quia  neutra 
dum.  ipfarum  DL,  GL,  commenfurabilis ell  lon- 

gitudine Rationali  DE;  erit  per  defin.  vlti- 
mam  tertiarum,  ipfa  DG,  Apotome  fexta. 
quod  erat  demonllrandum. 
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PROPOSITIO  CIV. 

Refta  line*  Apotom*  longitu- 
dine commenfurabilis:  Etip- 
(a  Apotora*  eft , atque  ordine 
eadem. 


poterit  per  propofit.  15.  & DF  plus  quam 
£F  , quadrato  reif^z  {ibi  longitudine  incom- 
menfurabilis.  Vnde  vti  antea  probabimus 
DEciTeApotomen  quartam  vel  quintam  vel 
fexcam,  vti  AB.  Reda  ergo  linea  Apotome 
longitudine  commenfurabilis^&c.  quod  erat 
concludendum. 

Eadem  Bgura  vti  poterimus  in  fequenti- 
buspropolitionibus  vfque  ad  108  inclufiue. 


SVppoGtio*  Data  Gt  AB  Apotomc,&:  ipG 
congruens  BC,iia  vt  AC  , BC , fint  Ra- 
tionales potentia  folum  coVnmenfurabiles: 
Gt.vcro  ipG  AB  longitudine  commenfurabi- 
iis  alia  quxlibet  data  DE,  Dico  & DE  efle 
Apotomen,  atque  ordine  eandem  ipG  AB. 

DemonGratio.  Fiat  per  propof.12.  lib.d. 
vt  AB  ad  DE, ita  BC  ad  EF  : erit  per  propof. 
1 a.  Jibr.5.  vt  tota  AC  ad  totam  DF , ita  AB 
ad  DE  , vel  vt  BC  ad  EF.  Quia  ver6  AB, 
DE , longitudine  ponuntur  commenfurabi- 
les,  erunt  per  propoGt.  i o.  AC,DF,tum  BC, 
EF,  longitudine  comraenfurabiles.  Cumque 
ponantur  AC, BC,  Rationales , erunt  etiam 
DE  EF,  illis  commenfurabiles , Rationales. 
Inlupcrcum  Gtvt  AC  ad  DF,ita  BC  ad  EF; 
erit  per  propoGt.  16.  libr. permutando  vt 
AC  ad  BC,itaDF  ad  £F;fcd  funt  AC,BC, 
potentia  folum  commenfurabiles , ergo  per 
propoGt.  I o.rcdi  D F,E  F,  erunt  potentia  fo- 
lum commenfurabiles ; fed  oGenfe  funt  Ra- 
tionalcs,ergo  per  propof. 74.  reliqua  D£  erit 
Apotome.  lam  vero  probandum  eG  quod  Gt 
Apotome eodem  ordine  vt  data  AB.  Sienim 
AC  plus  poiEt  qu^m  BC , quadrato  reft® 
bi  longitudine  commenfurabilis;  poterit  et- 
iam per  propof.  lyrcdaDFpIusquam  £F, 
quadrato  rc^  Ebi  longitudine  commenfu- 
rabilis : $t  igitur  AC  TIt  longitudine  com- 
roenfurabibs  Rationali  expofitx , vt  ABGt 
Apotome*prima ; erit  etiam  per  propoGt.  1 2. 
DF  longitudine  commenfurabilis  Rationali 
expoGts  ; quia  tam  Rationalis  expoGta, 
qiamDF,  eidem  AC  longitudine  commen- 
Kirabilis : ergo  per  deGn.  i . tertiarum , re^ 
DE  erit  Apotome  prima,  vt  AB.  Si  autem 
BC  Gt  longitudine  commenfurabilis  Ratio- 
nali , erit  eodem  EF,  Rationali  longitudine 
commenfurabilis;  ideoque  per  dcGnit.a.  ter- 
tiarum, vtraque  AB,  DE,  Apotome  fecunda. 
Si  denique  neutra  iplarum  AC  , BC , com- 
roenfuraoilis  Gt  longitudine  expofits  Ratio- 
nali; erit  per  propoGt.  14.  neutra  redarum 
DF,EF,  eidem  Rationali  longitudine  com- 
menfurabilis ; ideoque  per  5.acGnit.  tertia- 
rum, vtraque  AB, DE,  erit  Apotome  tertia. 
Quod  G AC  poGit  plus  qu^m  BC , quadrato 
redx  Gbi  longitudine  incomroenTurabilis; 


COROLLARIVM  NOSTRVM. 

¥.t^a  Unt4  Ap9tom4  fcunui  tMntum  (ttn^ 
mtnfurMlfitii : Lt  ipfa  ApttstHf  r/f , /ed 
ton  tjdtm  ordint, 

VppoGtio.  Sit  enim  AB  Apotome  da-Fij.ii8. 
ta,  prima  vel  (ccunda  vel  tertia  vel  quar- 
ta vel  quinta  vcl  rexta;eique  congruens  BC: 

Data  vero  rcdaDE  potentid  tantum  com- 
menfurabilis ipG  ABdats  Apotomz.  Dico 
DE  elte  Apotomen , fcd  non  eandem  ordine 
quo  AB  data. 

DemonGratio.  Imprimis  eodem  artiGcio 
quo  in  propoGtione  iGai04.  demonllrabi- 
tur  reda  DE  Apotoma.  SupereG  demon- 
Grandum  quod  non  eadem  ordine  Apotoma 
quo  data  AB.  EGo  G Geri  poGit  reda  D£ 
Apotoma  eodem  ordinequo  data  AB,  v.g« 
prima : & £F  fit  congruens  tpG  DE.  Hoc 
poCto , erit  tim  A C tota,  quam  DF  tota,  cx 
deGnitione  Apotomsprims , Rationali  ex- 
poGtz  commenfurabilis  longitudine  : ei^o 
per  propof.i  2.  erunt  AC,  DF , inter  fe  lon- 
gitudine commenfurabiles.  Igitur  erit  vt 
AC  ad  DF,  ita  A B ad  DE ; ergo  per  propof 
IO.  erunt  AB  & DE  longitudine  commeo- 
furabiles , pofitz  potentia  tantum  commen- 
furabiles. Non  igitur  erunt  AB,D£,Gngulc 
Apotoma  prima. 

PROPOSITIO  CV. 

Re£Ia  linea  Medix  Apotomz 
commenfurabilis:  &ip(aMe- 
diz  Apotome  ell,atque  ordine 
eadem. 

VppoGtio.  Data  Gt  reda  AB,  Medix 
potomx  commenfurabilis  , ci(jue  con-  ^ 
gruens  BC ; ita  vt  AC , BC,  Gnt  Medix  po- 
tentia Gslum  commenfurabiles:  Data  vero  Gt 
reda  DE , Gue  longitudine  & potentii,  Gue 
potenua  tantum  commenfurabilis  ipG  AB. 

. Dico  & redam  DE  eGe  Apotomen  Medix, 

& ipG  AB  ordine  eandem. 


ConGru- 
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Conftruftio,  Per  propor.i2.Iibr.5,fiat  vt 
AB  ad  D£ , ita  BC  ad  P£. 

Demonftratio.  Per  propofit.  i2.  libr.  5. 
^JIn  fit  AB  ad  DE , ita  BC  ad  FE ; erit  tota 
AC  ad  totam  DT,  vt  Aft  ad  DE,  vcl  vi  BC 
ad  £F.  Commenfurabiles  vero  ponuntur 
AB,  DE,vei  longitudine  & potentia, vcl  po- 
tentia tantum,  ergo  per  10.  propofit.  BC, 
EF,^tum  A C,DF, erunt  eodem  modocom- 
mcnfurabiles.  Verum  AC,BC,  Mcdi.c  fiint, 
ergo  per  propofit.  24.DF,EP,  illis  commen- 
furabilc^  erunt  etiam  Media;.  Prxtcrc^  quia 
eft  vt  ACad  DF  , ita  BC  ad  EF  ; & iuxta 
propofit.  i6.  libr.  5.  permutando  vt  AC  ad 
BC,  ita  DFad  EF;  & funt  AC,  BC, poten- 
tia Iblum  commenfurabiles , erunt  per  no- 
ftrum  corollarium  propofit.  1 o.  DF,  EF,  po- 
tentia fblum  commenfurabiles.  Cumque 
DF,  EF,  fint  probatx  Medix, erit  per  propo- 
fit.75 , vel  76.  reliqua  DE, Medix  Apotoina. 
Supereft  vt  probemus  efle  eandem  ordine 
quo  AB.  Cum  fit  vt  ACad  BC  , ita  BF  ad 
EF  ;& per lemro. 3.  propofit.  19.  vt  ACad 
BC,  ita  quadratum redx  ACadreftangu- 
lum  fub  AC,BC ; & vt  DF  ad  EF  , ita  qua? 
dratum  redx  DF  adrei^anguIumfubDF, 
EFj  erit  per  propofit.  ii.Iibr.5.  vt  quadra- 
tum rc&x  AC  ad  rci^ngulum  fub  AC,BC, 
ita  quadraturo  reds  DF  ad  rc^angulum  fub 
DF,£F;  & permutando  per  propofit.  1 d.  lib, 
5.  vt  quadratum  reiftx  AC  ad  quadratum  rc- 

DF,  ita  redangulum  fub  AC,  BC,ad  re- 
dan^lum  fubDF,EF.  Cumque re^kx  AC, 
DF,fint  probatae  commenfurabiles,  erit  qua- 
dratum redkx  AC , commenfurabile  quadra- 
to rcdkx  DF  j & per  propofit.!  o.  rcdangula 
fiib  AC,BC,  & fub  DF,EF, erunt  commen- 
furabtlia.  Ei^o  fi  redangulum  fub  AC,BC, 
fit  Rationale  , ita  vt  AB  fit  Medix  Apoto- 
ma  prima;  erit  re^ngulum  fub  DF , EF, 
Rationale, fMm  fit  commenfurabile  illi  prx- 
dido  Rationab:  Reda  igitur  DEperprop. 
75.  erit  Medi*  Apotomaprima.  Quod  fi  rc- 
dangulum  fub  AC,BC,  fit  Medium , ita  vt 
AB  fit  Medi*  Apotomafccnnda;cnt  per  co- 
rollar.propofit.a^redangulum  fub  DF, EF, 
ei  commenrurabiJe , Medium : idcoque  per 
propofit.  76.  reda  DE  crit  Medi*  Apoto- 
ma  (Kunda.  Reda  ergo  linea , &c.  ([uod 
erat  demonlEandum. 


PROPOSITIO  CVI. 

Rc(Sa  linea  Minori  commcnlu- 
rabilisj  & ipla  Minor  eft. 

C Vppofirio.  Data  fit  Minor  AB  , eique  p;. 

congruens  BC,i  ta  vt  A C,BC,  fint  poten- 
tia  incommcnfurabiles ; efficientes  compofi- 
tumex  quadratis  redarum  AC,  BC,  Katio- 
nalejrcdangulumque  fub  AC,BC,Medium: 
Dataque  fit  reda  DE  commenfurabilis  ipfi  - 
ABjfiue  longitudine  & potentia, fiuc  poten- 
tia folum.  Dico  redam  DE  clle  Minorem. 

Conftrudio  fit  eadem  qux  in  anteceden- 
te propolitione. 

Demonfiratio.  Probabimus  vt  in  anteced. 
propofiredas  DF,EF,eflc  ipGs  AC, BC, com- 
menfurabiles liuc  longitudine  & potentia, 
fiuc  potentia  folum.  Quoniam  vero  eft  vt 
AC  ad  DF , ita  BC  ad  EF;  & iuxta  propofit. 
z6.1ibr.5.  permutando  vt  ACad  BC,itaDF 
ad  EF;  crit  per  propof.  22.  Ubr.6.  vt  quadra- 
tum cx  AC  ad  quadratum  redx  BC,itaqua- 
dratum  redxDF  ad  quadratum  rc^  EF 
iuxta  coroUar.  propofit.  18.  libr.  5,  compo- 
nendo > vt  compoufum  cx  quadratis  reda- 
rum AC,  BC , ad  quadratum  red*  BC , ita 
compofitumex  quadratis  redarum  DF,  £F, 
ad  quadratum  red*  EF ; & permutando , vt 
compofitumex  quadratis  redarum  AC,BC, 
ad  compofitum  cx  quadratis  redarum  DF, 

EF , ita  quadratum  red*  £C  ad  quadratum 
red*EF.  Cumi^uercd*BC,EF,  fint  pro- 
bat* commcofurabiles , erunt  quadrata  re- 
darum BC,EF,  commenfurabilia : ergo  per 
propof.  IO.  compofitapr*dida  ex  quadratis 
redarum  AC,BC,&  redarum  DF,EF,crunt 
commenfurabilia.  Sed  cx  hypothefi  compo- 
fitum ex  quaClratisrcdarUm  AC,BC,cftRa- 
cionafe;crgo  pcrdcfin.9.  etiam  compofitum 
cx  quadratisredarum  DF,£F,  crit  Rationa- 
le. Infuper  vt  in  prsced.  propofit.  ofiende- 
mus  re^ngulum  fub  AC , BC,  dic  com- 
menfurabile redaneulofub  DF,EF:Ponitur  « 
vcrorcdai^ulummb  AC,BC,  Medium;  er- 
go per  corollar.propofii.24.etLam  redangu- 
lum  fub  DF,  EF,crit  Medium.Deniquequia 
efivtACadBC,  ita  DFad  EF  , funtque 
AC,BC,  potentia  incommenfurabiles,erunt 
per  prop.  i o.  redx  DF,E  F,  potentia  incom- 
mcnfurabiles.lgitur  cum  DF,EF,fint  poten- 
tia incommcnfurabiles , cfficiancquc  compo- 
fitum cx  quadratis  carum  Rationale,  redan- 
gulumq;fub  ipfis  Medium,  erit  per  prop.77. 
reda  DE, Minor.quod  eraidemorifirandum. 

Gg  4 PRO- 
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propositio  CVII. 

Rc(Jla  linea  incotiuncnfurabilis 
ei , tjuae  cum  Rationali  Me- 
dium totum  eflicit;&  ipfa  cum 
Rationali  Medium  totum  fa- 
cit. 

SVppofitio.  Data  fit  refla  AB,  Medium 
totum  efficiens  cum  Rationali;S:  ipfi  AB 
fit  congruens  refla  BC ; ita  vt  AC,  BC,  fine 
potentia  incommenfurabilcs , faciante^;  com- 
pofitum  ei£  quadratis  reflatum  AC  , BC, 
Medium , rcftangulumquc  fub  eifidem  Ra- 
tionale: Dajaquc  fit  DEipfi  AB  incommen- 
furabilis  quocumque  modo.Dico  rcflamDE 
elle  qux  cum  Rationali  Medium  totum  ef- 
ficiat. 

Conllruflionc  eadem  fafla  quxin  prxced. 
propof.  duabus,  probabimus-vt  inprxcedcn- 
te , compofitum  ex  quadratis  reflatum  AC, 
BC , effe  commenfurabile  compofito  ex  qua- 
dratis reflatum  DP,EF.Poniturautem  illud 
Medium , ergo  etiam  illud  Medium  erit  per 
corollar.  propof.  a4.  Priterea  ficuti  in  pro- 
pof.  105.  offendemus  reflangulum  tub  AC, 
BC,  elle  commenfurabile  reflagulo  fub  DF, 
EFjveriim  illud  ponitur  Rationale,  ergo  et- 
iam iffud  erit  Rationale  per  defin,  9.  Deni- 
que vt  in  prxcedente  propof.  offendemus  re- 
6las  DF,  EF , clfc  potentia  incommenfurabi- 
les ; ergo  cum  iffx  efficiant  compofitum  ex 
ipfanim  quadratis  Medium , reflangulum- 
^uefub  ipfis  Rationale  ;etit  per  propof.  78. 
reflaDE  , qux  cum  Rationali  Medium  to- 
tum facit.  quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  -CVIII. 


Librum  Decimum 

ftamDE , eflequr  cum  Medio  Medium  to- 
tum efficiat. 

Coiiftruftione  fafta  eadem  cjux*fupra  in 
amcced.  propoGt.  ab  105.  probabimus  vt  in 
propof.  106.  compoGtum  cx.c|uadratisre<^- 
rum  AC , BC , commenfurabile  cQc  compo- 
fito ex  quadratis  redarum  D F , EF.  Sed  po- 
nitur illud  Medium , ergo  per  corollar.prop. 
24.iftud  etiam  erit  Medium. Propterci  ficuti 
in  propof.  105.  probabimus  redangulum  fub 
AC , BC  , elTc  commenfurabile  rcdangulo 
fub  DF,EF ; illud  vero  ponitur  Medium, er- 
go per  cit.corollar.iftud  erit  etiam  Medium. 
Tum  vt  in  propof.to^.dcmonftrabimus re- 
das DF , EF,  eilc  potentia  incommenfiirabi- 
Ics.  Denique  quia  compofito  cx  quadratis  re- 
darum AC,  BC , cft  commenfurabile  com- 
pofitum cx  quadratis  redarum  DF,  EFj& 
redangulofub  AC,BC, commenfurabile  re- 
dangulumfubDF  , EF : funtque  perhypo- 
thefim  compofitum  cx  quadratis  redarum 
AC , BC,  & redangulum  fub  cifdcm  AC, 
BC , i ncommcnfu  rabi  ha  ^ cruni  per  corollar. 
propof.  14.  compofitum  ex  quadratis  reda- 
«imDF,EF,&  redangulum iub  cifdcm, in- 
commcnfurabilia.  Quoniam  ergo  DF,  EF, 
potentia  funt  commenfurabiles , & compofi- 
tum cx  ipfarum  quadratis  Medium, & redan- 
gulum lub  ipfis  Medium,  &incommenfiira- 
bilc  compofito  cx  ipfarum  quadratisjerit  per 
propofit.  79.  reda  DE,  qux  cum  Medio  Me- 
dium totum  facit,  quod  erat  explicandum. 

PROPOSITIO  CIX. 

Medio  a Rationali  detraho  5 Rc- 
^a  linea  qu*e  reliquum  fpa- 
tium  poteft,  vna  ex  duabus  Ir- 
rationalibus*!!:,  vel  4potomc, 
vcl  Minor. 


Rcdla  linca*commenfurabilis  ei 
qux  cum  Medio  Medium  to- 
tum efficit : & ipfa  cum  Medio 
Medium  totum  efficiens  eft. 

SVppofitio.  Data  Iit  rcfta  AB,  cum  Medio 
Medium  totum  efficiens,  & ipfi  cogruens 
BCjita  vt  ACjBC,  fint  potentia incommen- 
furabilcs';faciantquc  quadratum  cx  ipfis  AC, 
BC,  Medium,  rtdanguluraquc  fub  ipfis  Me- 
dium , incommcnfurabilcquc  compofito  cx 
ipfarum  quadratis  : Dataque  fit  DE,  ipfi  AB 
quomodtflibet  conimcnfurabilis.  Dico  rc- 


C Vppoficio.  Ab  Rationali  fpatio  AD,dc-fi^.tl9. 
'^tr.tdum  fit  fpatiumCD  Medium  vocata: 


Dico  redam  potentem  reliquum  fpatiumre- 
liquum  AB , eUc  Apotomen , vel  Minofcm, 
vnam  ex  illis  duabus  Irrationalibus. 


Confirudio.  Expofita  Rationali  £F,per 
lemma  nollrum  ad  propof. 25.  applicetur  ad 
illamrcdangulum  £G  fquale  ipfi  AB;  & ad 
GHaliudHI , arqualeipfi  CDjitavt  totum 
£l,fit  aquale  toti  AD. 

Demonfiratio.  Cum  £l  fit  squale  ipfi 
AD  Rationali , erit  Rationale , & EK  per 
propofit.  1 1 . Rationalis  Rationali  EF  lon- 
gitudine commenfurabilis.  Cumque  HI 

fit 
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fit  Medio  CD  squale  , Medium  crir,  &:  per 
propoCi5.rc(5UHK  Rationalis,  ipfi  £F  Ra- 
tionali longitudine  incommcnfurabilis.  Er- 
go cum  EK  fit  ipfi  EF  longitudine  com- 
mcnfurabilis,  & HK  eidem  longitudincin- 
commcnfurabilis ; erunt  per  prodit.  1 5.  re- 
dte  EK,  HK,  longitudine  incommenfurabi- 
Ics : Rationales  autemfunt  probat® : Ratio- 
nales ergo ‘erunt  potentia  tantum  commen- 
furabiies.  Quare  per  propofi  74.  reliqua  EH 
Apotome  eft,eiquc  congruens  HK.  Vel  ergo 
EK  plus  potcftquim  HK  , quadrato  rea® 
fibi  longitudinccommcnfurabilis  autincom- 
menfiirabilis ; Si  primum , cOm  tota  EK  fic 
probata  longitudine  commenfurabilis  Ra- 
tionali EFjCrit  pcrdefin.i.  tertiarum, recta 
EH  Apo^nicprima ; vnderedta  potensfpa- 
tium  EG,  contenturo  fub  Rationali  EF  & 
Apotoma  prima  EH,  nimirum  fpatium  AB 
fibi  squale , Apotome  cft  per  propof.  91.  Si 
ficundum  , cum  tota  £K  probata  fic  longi- 
tudine commenfurabilis  ipfi  EF  Rationali, 
erit  per  defin. 4.  tertiarum,  Apotome  quarta: 
ac  proinde  redta  potens  fpatium  EG, conten- 
tum fub  Rationali  EF , & Apotoma  quarta 
EH,  idefifpacium  AB  illi  soualc , critpcr 
propofit.  95.  Minor.  Igitur  fi  k Rationali 
detrahatur  Medium , &c.  quod  erat  demon- 
(Irandum. 

Hsc  eadem  figura  inferuirc  poterit  dua- 
bus feq.  propofit. 

PROPOSITIO  ex. 

Rationali,  a Medio  detraftoj  aliae 
du^  Irrationales  fiunt,  vel  Me- 
diae Apotoma  prima,  vel  cum 
Rationali  Meium  totum  ef- 
ficiens. 

SVppofitio.  Ab  Medio  AD,demttum  Gt 
Rationale  CD  : Dico  redtam  potentem 
fpatium  reliquum  AB,  efle  vel  Medix  Apo- 
comen  primam  , vel  illam  qux  cura  Ratio- 
nali Medium  totum  efGciat. 

Conftrufiio  eadem  Gt  qu.x  in  Gjpcriorc 
propoGtionc  1 09. 

Detnonftratio.  Cum  Medio  AD  Gt  x- 
qualc  EI  Ipatiura,  erit  per  corollar.propoGt. 

Medium;  & refla  EK  Ratfonalisipfi  EG 
longitudine  incommcnGtrabilis  perprop.  3. 
Cumque  HI  Ct  xquale  Rationali  CD , erit 
HI  pcrlcmm.q.  adpropoCt.  19.  Rationale; 
& TCr  propoGt.  II  .refla  HK  Rationalis  erit, 
ipfi  EG  longitudine  commenfurabilis.  Qua- 


re ciim  HK  , ipfi  EG  Gt  longitudinecom- 
mcnfurabilis , & EK  eidem  EG'  longitudine 
incommenfurabilis ; erunt  perpropoGt.  tj. 
reflx  EK,  HK,  longitudine  incommenfura- 
biles.  Et  quia  funt  probati  Rationales, erunt 

EK  , HK  , Rationales  potentia  foldni  com- 
mcnfurabilcs ; idcoque  per  propoGt.yq.rcIi- 
qua  EH  erit  Apotome, ciquccongrncnsHK. 

Vel  igitur  EK  plus  potdl  quam  HK,  qua- 
drato reflx  Gbi  longitudine  eommenGirabi- 
lis  vel  incommcnfiirabilis.  Si  primum , ciim 
AK  congruens  probata  Gt  longitudine  coin- 
mcnfiirabilis  ipfi  EG  Rationali , erit  per  de- 
fin.2.  tertiarum,  refla  EH  Apotome  fecun- 
da : Refla  ergo  potens  fpatium  EG  conten- 
tum fub  Rationali  EF , & Apotoma  ficunda 
EH, hoc  cft  fpatium  xquale  ipfi  AB,  cft  per 
propolir.95.  Medix  .\potoma  prima.  Si  fe- 
cundum , quandoquidem  HK  congruens 
qftcnfa  fic  commenfurabilis  longitudine  Ra- 
tionali EFjcritpcr  defin.  tcrciarum,rcCta 
EH  Apotoma  quinta;  ergo  refla  potens  fpa- 
tium EG  contentura  fub  Rationali  EF,  & 
Apotoma  quinta  EH,  videlicet  fpatium  AB 
illi  aequale,  erit  iuxta  propofit.  96.  ea  qux 
cum  Rationali  Medium  cotum  facit.  Grema- 
uimus  ergo  intentum. 

PROPOSITIO  CXI. 

Medio  a Medio  detradfo,  quod  llt 
incommenlurabile  toti ; reli- 
qua: duae  Irrationales  fiunt,  vel 
Media:  Apotoma  fecunda , vel 
cum  Medio  Medium  totum 
efficiens. 

e Vppofitio.  Ab  Medio  AD,  detraflum  Ct  FiV.ir « 
Medium  CD  incomenfurabile  toti  AD:  ^ 

Dico  reflam  potentem  reliquum  ipatium 
AB  , efle  vel  Medix  Apotomendeundam, 
vel  eam  quxeum  Medio  totum  Medium  ef- 
ficit. 

Conftruftio  eadem  fiat  qux  in  prop.  109. 
Bemonftratio.  Cum  ipCs  EI, HI, Mediis, 

Iint  xqualia  AD,CD,  ifta  erunt  pcrcorollar. 
propofit.i.f.  Media;&  per  propofit. ij. refla: 
EK,HK,  Rationales  ipfi  EG  longitudine in- 
commcnfurabilcs.  Verumquoniam ponun- 
tur incommcnfurabilia  AC,CD,hoc  eft  EI, 

HI;  erunt  reflx  EK,  HK,  eandem  cum  illis 
habentes  rationem,  per  i.propoGt.lib.fi.lon- 
gitudincincommcnfurabilcs  perpropof.  10. 
fcd  Rationales  cum  fint  , erunt  Rationales 
potentia  folum  corameofurabiles  ; ideoque 

per 
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perpropofit.  74*  reliqua  £H  erit  Apotome, 
cique  congruens  HK,  Vel  ergo  EK  plus 
poteft  quim  HK , quadrato  red®  fibi  lonci- 
tudine  commenfurabilis,  vel  inconamcnui- 
rabilis.  Si  primum,  cum  neutra  Kaiionali 
EF  longitudine  fit  probata  commenfurabi- 
lis,  erit  per  definit.  5.  tertiarum,  reda  EH 
Apotome  tertia  : vnde  reda  potens  fpatium 
EG,  contentum  fub  Rationali  EF , & Apo- 
toinc  tertia  £H,id  eft  fpatium  AB  illi  aiqua- 
le  , cft  perpropofit.  94,  Mediae  Apotoma 
fecunda.  Si  vero  fecundum, ciim  neutra  ipfa- 
rum  EK , HK , Rationali  EF  fit  longitudi- 
ne commenfurabilis,  erit  pcrdefin.6.  tertia- 
rum, redx  EH  Apotome  fexta : idcoque  re- 
da potens  fpatium  EG  contentum  fub  Ra- 
tionali EF  , & Apotoma  fexta  EH , id  cft 
fpatium  AB  illi  ^ualc , cft  per  prop  ofit.  97. 
ea  qu£  cum  Medio  Medium  totum  c^cir. 
D^monftrauimus  igitur  propofitum. 


erit  per  corollar.propof.  16,  eadem  BE,re- 
liquf  parti  FE  commenfurabilis  longitudi- 
ne : idcoque  exiftente  BE  RatlonaU , erit 
Rationalis  FE.  Cumque  BE  , DE , Ra- 
tionales , fint  potentia  folum  commenfura- 
bilcs , ^ duarum  linearum  BE , FE  , longi- 
tudine commenfurabilium,  ipfa  BE  longitu- 
dine commenfurabilis  fit  ipfi  DE  i erit  per 
propof.  14.  FE  eidem  DE  longitudine  in- 
commcnfurabilis.  Verum  vtraque  FE,  DE, 
Rationalis  cum  fit  probata^Rationales  erunt 
FE , DE , potentia  folum  commenfurabiles. 
Igitur  reliqua  FD  eft  .Apotome  per  propof. 
74.  idcoque  Irrationalis  ex  natura  Apoto- 
mcs.  probata  veru  cft  & Rationalis,  hsepu- 
nantia  indicant  pofitioncm  contradicentem 
uic  propoficioni  efie  contrariam  fctioni , & 
propofitionem  ipfam  rationi  conformem, 
ofttndjmus  ergo  propofitum. 

e OR  O L L ARI  VM. 


PROPOSITIO  CXII. 

Apotome  non  eft eadem,  quae  ex 
binis  nominibus. 

FigtUO*  e Vppoficio.  Data  fit  A lineaquaecumque 

Apotome ; Dico  efle  diucrfam  lineam  ab 
lineis  qu£  ex  binis  nominibus  appellantur. 

Conftrudio.  Per  lemma  noftrum  1.  ad 
propofic.  22.  Applicetur  ad  cxpofitamBC 
Rationalem  lineam, redangulum  CD, squa- 
le quadrato  ex  A. 

Dcmooftratio.  Efto  fi  fieri  poftlt  fit  Act- 
iam ex  binis  nominibus : cum  A fit  Apoto- 
me, erit  per  propof.  2 5.  latitudo  BD  , Apo- 
Tome  prima : cuius  fit  congruens  reda  DE; 
erunt  per  defin.i.  tertiarum,  reds  BE,  DE, 
Rationales  potentia  tantum  commcafurabi- 
ies,  potcritque  BE  plusqu^m  DE,quadrato 
reds  fibi  longitudine  commenfurabiles;  & 
ipfa  BE, Rationali  BC  commenfurabilis  lon- 
gitudine. Tum  quia  ponitur  A etiam  efle  ex 
binis  nominibus;  erit  pcrpropof.^i.  latitu- 
do eadem  BD,  ex  binis  nominibus  prima; 
cuius  maius  nomen  lit  BF  : tunc  per  definiit, 
primx  ex  binis  nominibus, cnmt  BF  , I D, 
Rationales  potentia  Iblum  Lommenfurabi- 
Jcs,  poterit  BF,  plus  qu^m  FD,  quadrato  re- 
ds commenfurabilis  fibi  longitudine,  ipfa- 
que  Bl,Rationaii  BCcritlongitudinc com- 
menfurabilis. Cumque  BE , BF , fint  eidem 
BC  longitudine  commcnfurabiies,cnmt  per 
propofit.i2 , ipfc  BE,  BF, inter fe  commen- 
iurabilcs  longitudine.  Quia  igitur  tota  BE, 
parti  BF  fit  commenfurabilis  lougitudinc. 


Ex  (Umonihatu  Ucebit , & u- 

terof  ipfditt  (onftquenici  IrrdtitnaUt  ImeMr,  M- 
qut  Medtdt  ntqut  inter  fe  tj[e  ufdem* 

NAm  quadratum  Medis  ad  Rationalem 
lineam  applicatum,efficicper2j.prop. 
latitudinem  Rationalem, ipfi  Rationali  lon- 
gitudine incommenfurabilcm : At  quadra<< 
tum  Apocoms  ad  Rationalem  applicatum, 
facit  per  propof. 98.  latitudinem  Apotomea 
primam* 

Tum  quadratum  Medis  Apotoms  pri-> 
ms  ad  Rationalem  applicatum,  latitudinem 
reddit  per  propofit.  99;  Apotomen  Iccun- 
dam  : quadratum  autem  Medis  Apotoms 
fecunds  ad  Rationalem  applicatum, latitu- 
dinem creat  ()cr  propofit.  110.  Apotomen 
quartam. 

Deinde  quadratum  Minoris  ad  Rationa- 
lem applicatum,  latitudinem  parit  Apoco- 
men  quartam , per  propofit.  101 . Quadratum 
autem  eius  qus  cum  Rationali  Medium  to- 
tum efttcit,  ad  Rationalem  applicatum , la- 
titudinem ^t  Apotomen  quinum,  per  pro- 
pofit. Ip2. 

Quadratum  denique  eius  qus  cum  Medio 
Medium  totum  ciHcit,  ad  Rationalem  appli- 
catum, latitudinem  facit  Apotomen (extam, 
iuxea  prop.  105.  huius  libri. 

Quare  cum  hs  latitudines  diuerfic  fint  ab 
latitudine  Medis,  & interfe;  ab  latitudine  in 
quam  Medis , quod  hsc  Rationalis  fit,  ilis 
\'erd  Irrationales : Inter  (e  autem, quod  or- 
dine non  fintesdem  Apotoms.  notum  cft 
Apotomen,  & reliquas  Irrationales  ipfam 
con{cqucntcs,&:  ab  Media, & inter  ie  dinerre. 

Ec 
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£t  <}uia  demon(b'aaimu$  in  hac  propor- 
cioneApotomen  eandem  non  tilequxcx  bi- 
nis nominibus.  £t  quadrata  Apotomx  cs* 
terarum^uequinque  Irrationalium  eam  con- 
fcqucntium,  ad  Rationalem  applicaiain,lati- 
tudines faciunt Apocomen primam»  fecun* 
dam, tertiam, c]uintam»{cxtam:Q}]adrata  ve- 
rd  eius  quz  ex  binis  nominibus , & reliqua- 
rum quinque  Irrationalium  ipfau^  confe- 

2ucntium,  ad  Rationalem  applicata, latitu- 
ioes  creant  ex  binfs  nominious  primam,  fe- 
cundam , tertiam , quartam , quintam  , (ex- 
tam.  manifcilum  e(c  latitudines  Apotomae 
& aliarum  Irrationalium  pedii^uarufflycilc 
diuerfas  ab  latitudinibus  eius  qu«  ex  binis 
nominibus,  & reliquarum  fe  confluentium 
Irrationalium:  cum  nulla Apotome eadem 
fit  quz  aliqua  ex  binis  nominibus.  EreoA- 
potome  & qux  ipfam  comitantur  differunt 
ab  ca  que  ex  binis  nominibus  & quz  poR 
ipfam  enumerantur.  Quare  Um  ilhequ^m 
hae  ab  Media  diffirrunt,  ifc  efficitur  vt  Ratio- 
nali quapiam  rc^  cxpoGca,  tredecim  omni- 
lineas  Irrationales  inter  fc  diffirentes, 
de  quibus  adhim  cfL  videlicet. 

1 hUUx  a lxbmknBmiuhm,<Mmfuntftx 
3 ExbvtuHt^kffim^i  4 Ex 
kmkUtiimftttmiUi  f MMtr:  6 SMitnsUsf 
7 8 ilfMa* 

^fotemeprmd:  10.  Mtiid  Apotpmt  ftamdd: 

It  Mmpri  ti  Cdm  RMtiindltUe4iMmt$tHm 
c^isi:  J3  Otm  Mtdid  Midium  t9tum  ffuitnu 

PROPOSITIO  CXIII. 

Quadratum  Rationalis  ad  cam 
quz  ex  binis  nominibus  appli- 
catum , latitudinem  facit  A- 
potomen , cuius  nomina  com- 
mcnfuiabiba  fune  nominibus 
cius,  quz  cft  ex  binis  nomini- 
bus, & in  cade  proportione : & 
adhuc  Apotome,  quz  fit,  eun- 
dem habet  ordinem,  quem  ea, 
quz  ex  binis  nominibus. 

C Vppofitio.  Data  Iit  A Rationalis ; & ex 
’ ^ binis  nominibus  BC , cuius  maius  nomen 
BF  : & ad  BC  applicatum  rcAangulum  B£, 
sKjualc  quadrato  ex  A , latitudinem  efficiens 
BK  Dico  redam  BF  dic  Apotooacn,  cuius 


nomina , hoc  cft  tota  linea  A'  ipfi  congruens, 
commcnfurabilia  funt  nominibus  BD , DC, 
ipiius  BC  ex  binis  nominibus,  &in  eadem 
proportione  ; fe  adhuc  Apotomen  BF  ede 
ordine  eaodesn  ipii  BC  ex  binis  nomini- 
bus. 

Conftru£iio,  Per  lemma  noftrum  t,  ad 
propof.  aa.  applicetur  ad  DC  minus  nomen, 
redangulum  CG  aquale  eidem  quadrato  re- 
di* A , atque  adeo  rcdtangulo  BE , latitudi- 
nem efficiens  DG  xqualeniipn  BH. 

Dcmonftratio.  Cura  aqualia  (int  BE, 
CG , erit  per  propof.  a4.  vel  nS.Iibr.fi.  BC 
.d  DC,  vt  DG  vcl  BH  ipfi  zqualis  ad  Bi ; A 
iuxta  corollar.propof.  1 7.  diuideudo,  vt  BD 
ad  DC,ita  HFad  FBjled  BD  maior  cft  quim 
DC,  ergoHF  maior  erit  quam  FB.  lam  ve- 
ro ponatur  FI  xqualis  ipC  EBj  & per  propof. 
12.  libr.d.  fiat  vtHIadlF,ita  i Bad  BK; 
ergo  per  corollar.propof  1 8.libr.  5 .erit  com- 
ponendo vt  HFad  IF  vcl  ad  fibi  xejualem 
BF , ita  FK  ad  BK  : fcd  oftendim  is  ellc  vt 
HF  ad  BF,ita  £D  ad  DCjergo  pe*r  prt'p.  1 1 . 
libr.5 . erit  vt  BD  ad  DC, Ita  F K ad  B K . Er- 
go BD,  DC,  fint  nomina  ipfius  ex  binis 
nominibus , Rationales  funt  potentia  folum 
commenfurabiles  ex  najura  eius  qu*  eftex 
binis  nominibus : quare  per  propof  i o.  FK, 
BK,  erunt  potqntialblum  commenfurabiles. 
Przterei  cum  fit , vt  HF  ad  BF , ita  FK  ad 
BK,erunciuxta propof  ii.libr.5.HF,  FK 
antecedentes  fimul , videlicet  totum  HK,  ad 
BF,  BK,confequentes  fimul,  nimirum  ad 
totam  FK , vt  FK  ad  BK,  Igitur  FK  media 
proportionalis  erit,  inter  HK,BK.  . Quapro- 
pter per  coroliar.  propof  libr.  S.  erit  vt  HK 
prima  ad  BK  tertiam , ita  quadratum  redi* 
HKprims,  ad  quadratum  rea*FKfecun- 
dz:  Cum  autem  CG  fit  Rationale,  (eo  quod 
quadrato  Rationalis  A fit  zquale,)ad  Ratio- 
nalem DC  applicatum , efficiat  per  prop.ii, 
DG  latitudinem  Rationalem , ipIT DC  lon- 
gitudine commcnfurabilcmjerit  etiam  HB, 
ipG  DG  xqnalis , Rationabs  & longitudine 
commenfurabilis  ipfi  DC.  Cumque  often- 
derimusede  vt  BD  ad  DC,ica  FK  ad  BK;  vt 
autem  FK  ad  BK,  itaHK  ad  FK;erit  etiam 
per  prop.  II. libr.5. vt  BDadDC,  itaHKad 
FK.  Ergoper  propof  aa.libr.d.  eritvt  qua- 
dratum reSx  BD  ad  quadratum  refkz  DC, 
ita  quadratum  rediz  HK  ad  quadratum  re- 
&e  FK : led  quadratum  rcdlx  BD  eft  qua- 
drato re&z  DC  commenfurabile,  ( quia  re- 

BD,DC,  funt  Rationales  potentia  com- 
menfu  rabiles , ciim  fint  nomina  ipfius  BC  ex 
binis  nominibus,)  ergo  per  nrop.  > o.quadra- 
tum  tedsHK  erit  commetuurabile  quadra- 
to rc^FK.  Atofteodimuscil.quadfatDm 
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rcftxHK  ad  quadratum  rcftxFK,  ita  rc^la 
HK  ad  redam  BK  ; ergo  per  propof.  i o.  i‘c- 
da  HK  erit  longitudine  commcnfurabilis 
red»  BKiideoque per coroli. propof.  i6.  re- 
liqusBH.  Probauimus  autem  bHeflc  Ra- 
tionalem , ergo  Se  HK  illi  commcnfurabilis, 
Rationalis  etiam  erit ; ac  proinde  etiam  BK 
ipfiHK, commcnfurabilis, etiam  Rationalis 
erit.  Cum  igitur  probaucrimuseOe FK  ipfi 
BK  potentia  foiumcommcnfurabilem  , erit 
FK  Rationalis.  Igiturciuia  FK,BK,  Ratio- 
nales funt  potentia  folum  commenfurabi- 
Ics,  erit  ptT  propof.  74.  reliqua  BF  Apoto- 
me,  cique  congruens  UKj  quod  erat  primum 
S propofitis. 

Quia  vero  probauihius  efle  rcfbm  HK 
totam  , parti  BK  longitudine  commenfura- 
bilem;  erunt  per  propof.i6.  BK,  BH,  longi- 
tudine commcnfurabilfs  inter  Ic.  Sed  BH 
probata  tft  longitudine  commcnfurabilis  ip- 
fi  DC  *,  erit  per  noftrum  corollarium  prop. 
Iz.HK  eidem  DC  longitudine  commcnlu- 
rabilis.  Infupercum  liicx  antedidis  vt  BD 
ad  DC ; ita  FK  ad  BK ; & iuxta  propof.  1 6, 
permutando  vt  BDad  FK,  itaDc  ad  BK;& 
fint  oftcnfjE  DC  y BK  longitudine  comraen- 
furabilcsjcrunt  per  propoUio.BD,FK  etiam 
coromcnfurabilcs  longitudine.  Quare  cum 
FKipGBD,&BK  ipfi  DC.iongitudinefit 
commcnfurabilis, erunt  ipHus  Apotoms  BF, 
nominaFK,  BK,  nominibus  BD,DC,  ipGus 
BC  ex  binis  nominibus,  longitudine  com- 
xnenfurabilia.  quod  erat  fecundum  e pro- 
poGtis. 

Infuper  cum  probaucrimus  eile  vt  BD  ad 
DC , ita  FK  ad  BK;eruht  propeerea  Apoto- 
mx  nomina  FK , BK,  in  c^em  ratione  cum 
BD,  DC , nominibus  ipGus  BC  qux  eft  binis 
nominibus,  quod  erat  tertium  e propofitis. 

Denique  vel  BD  plus  poteft  quam  DC, 
quadrato  redx  fibi  longitudine  commcnfu- 
rabilis vel  incommenfurabilis.  Si  primum, 
cumque  fitvt  BD  ad  DC,  itaFKad  BK,ex 
ofienfis;  poterit  per  prop.  15.  etiam  FKpliis 
qu^m BK,  quadrato redx fibi  longitudine 
commenfuraoilis.  Si  fecundum,  poterit  & 
FK,  plus  quam  BK,  quadrato  redae  fibi  lon- 
gitudine incommenfurabilis  per  cit;  propof. 
1 5.  Quod  fi  BD  jcxpofitae  Rationali  fuerit 
longitudine  commcnfurabilis  , erit  & FK 
ollcnfa  longitudine  comcnfurabilisipfiBD, 
commcnfurabilis  longitudine  Rationali  er- 
dem  per  corollar.  nofvum  ad  prop.  1 1 . Quod 
fi  DC  fit  Rationali  commenfurabilis  longi- 
tudine,erit  & eadoro  ratione  BK, eidem  Ra- 
tionali longituj|Rnccommenfurabiii$.  Quod 
fidcqiquc  neatfa  ipfarumBD,DC, fit  Ra- 
tionali longitudine  commcnfurabilis ; erit 


per  i.i.propof.neutra ipfarum  FK,  BK,  Ra- 
tionali longitudine  commenfurabilis.  Quare 
eadem  efi  eodem  ordine  Apotome  BF , ipfi 
BC  ex  binis  nominibus,  iuxta  definitiones 
(ccundas  ac  tertias,  quod  erat  quartu  m Se  vl- 
timum  epropoiitis.  Totam  igitur  propofi- 
tionem,  vt  par  erat  demonfirauimus. 

PROPOSITIO  cxiv. 

Quadratum  Rationalis  ad  Apo- 
comen  applicatum , latitudi- 
nem facit  eam,  quae  ex  binis 
nominibus  , cuius  nomina 
commenfurabilia  funt  Apoto- 
mx  nominibus , & in  eadem 
proportione ; & adhuc  quae  ex 
binis  nominibus  fit,  eundem 
habet  ordinem  , quem  ipfa 
Apotoma. 

SVppofitio.  DauCt  Rationalis  A,  Se  A,-  ri^.m. 

p.tomi  BC,  cui  congruat  CDj  & ad  BC 
applicatum  Gt  rcSaneulum  CEzquale  qua- 
drato te6tx  A,  latitudinem  efficies  B£,  Dico 
rimo  B£  efle  ex  binis  nominibus ; iccundd 
uius  B£  nominacommcnfurabiliaefle  no- 
minibus BD,  CD , Apotoms  BC , 8c  in  ea- 
dem proportione : Tertid  adhuc  ipfam  BE 
ex  binis  nominibus , efle  ipG  BC  Apotome 
ordine  eandem. 

Conftruftio.  Perlem.  noftrum  tadpeop.’ 
a z.  appbcctur  ad  BD  totum  redtagulum  BF, 
equalc quadrato  ex  A,  ideftipG  C£, latitu- 
dinem efficiens  BG.Tum  iuxta  prop.  io.lib. 
.(icetur  EG  in  H,  fecuodflm  proportionem 
BEadGE. 

Demonflratio.  CimBF,  CE,flntiequa- 
lia,  erit  per  prop.  1 4.  vel  1 S.libr.d.  vt  BE  ad 
BG,  ita  BD  ad  BCi  Se  iuxta  coroli.  prop.  19. 
libr.5.  per  conuerConem  rationis,  vt  BEad 
G Ejita  BD  ad  CD.  Cum^e  Ct  per  conflni- 
dione  EHad  HG,vt  BE  GE:Gf^;per  prop* 
cie.  1 9.  libr.  5 . vt  BE  tota  ad  totam  G£ , i ta 
EHablat  a ex  BE,ad  HG  ablatam  ex  G £;erit 
reliqua  BH  reliqua  ipGus  BE , ad  HE  rcliquS 
ipGusGE,  vt  tota  BEad  totam  G£:  vnde 
nt  vt  HG  fit  media  proportionalis  inter  BG, 

GH.  quare  percoroll.prop.io.Iibr.6.  eritvt 
BH  primaad GHterciam, icaquadratumex 
BH  prima  s ad  quadratum  refis  HE  fecun- 
de. Sed  fuit  vt  BD  ad  CD,  ita  BE  ad  GE, 
idefi  BHadH£;funtque  BD,CD, Ratio- 
nales potentia  folum  commenfurabiles , eo 
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(juod  (int  nomina  Apocoms  BC ; ergo  per 
propof.  lo.re^^je  erunt  potentia  lb> 

Ium  commcnfurabilcs,  ideoque  & quadrata 
earum , etiam  commeofurabilia : quare  cum 
eandem  habeant  rationem  quadrata  illa  cum 
redtis  BH,GH,pcr  i .propoClibr.tf.  erunt  per 
propof.  10.  ipfae  rcd^£  BH,  GH,  longitudine 
commcnfurabilcs.  Quare  quia  tota  BH  lon- 
gitudine commcnfurabilisexiQcs  parti  GH, 
commcnfurabilis  etiam  erit  per  coroll.prop. 
i5.parti  rcliqus  BG.Sed  BD  Rationalis  cl}, 
cum  (it  maius  nomen  Apotoma;  BC , & rc- 
^angulum  Rationale eft  BP,  xqualc  quadra- 
to reftx  A Rationalis;  erit  per  prop. a i.  lati- 
tudo BG  Rationalis  commenfurabilis  lon- 
gitudine ipfi  BD.  Quare  iuxtacoroli.noflrum 
ad  propof.  la.  & BH  eidem  BD  Rationali 
commenfurabilis  erit  longitudine;  ideoque 
Rationalis  crit,co  quod  BH,BG,  (int  proba- 
tor longitudine  commcnfurabilcs.  iamvcio 
quoniam  BH,HE,  probat*  funt  comracnfu- 
rabiles  potentia  folum,  & BH  Rationalis; 
erit  etiam  H£  illi  commcof^rabilis  y Ratio- 
nalis. Quandoquidem  igitur  redt*  BH,  HE, 
Rationales,  funt  potentia  folum  coramenfu- 
rabilcs ; erunt  per  prop.  57.  ex  binis  nomini- 
bus, quod  erat  primo  propolitum.  . 

Cum  autem  fit  o(fcn(um  ita  efle  BH  ad 
HE,vt  BD  ad  CD;  ideoque  permutado  iux- 
taprop.i6.1ib.s.  BHad  BD  vt  HEad  CD; 
tum  ede  BH  ipfi  BD  longitudine  commen- 
furabilcm;ent  per  propof.  lo.HE  etiam  com- 
menfurabilis ipfi  CDiogitudinc. Quare  BH, 
HE,  nomina  ipfius  BE  rc<R*  ex  binis  nomi- 
nibus commenfurabilia  erunt  longitudine 
nominibus  BD,  CD,  Apetomar  BC  : imo  in 
eadem  proportione  cum  probatum  fit  efie 
BH  ad  HE,  vt  BD  ad  CD,  quod  erat  ('ecuu- 
do  loco  propofitum. 

Denique  vel  BD  plus  poteft  quam  CD, 
quadrato  rcci*  fibi  longitudine  commenfu- 
rabilis , vcl  incommenfurabilis.  Si  primum, 
poterit  per  prop.t  5.  BH  plusquam  HE, qua- 
drato red*  fibi  longitudine  commenfurabi- 
lis. Et  fi  fecundum , poterit  per  cit.  prop.  1 5 , 
BH  plus  quam  HE,  quadrato  red*  fibi  in- 
commenfurabilis longitudine.  Quod  fi  BD, 
Rationali  expofitae  fit  longitudine  commen- 
furabilis, erit  etiam  per  corollar.nofirum  ad 
prop.  I a.  BH  commenfurabilis  exifiens  lon- 
gitudine ipfi  BD , eidem  Rationali  longitu- 
dine* commenfurabilis.  Quod  (i  CD  longi- 
tudine (it  commenfurabilis  Rationali,  erit 
per  idem  principium  cit.  HE , eidem  Ratio- 
nali longitudine  commenfurabilis.  Si  autem 
neutra  ipfarum  BD,CD,  fit  commenfurabi- 
lis longitudine  Rationali  expofux  ; erit  pci 
prop.  1 4.ncutra  ip(arumBH,H£, eidem  Ra- 


tionali longitudine  commcnfiirabilis.Quare 
iuxta/ccundas  ac  tcrtiasdcfinitiones,ipfa  BE 
ex  binis  nominibus,  e(t  ordine  eadem  ipfi 
Apotom*  BC.quod  erat  tertio  propolltum. 
Atque  ita  propoCtiodcmonftraia  erit. 

PROPOSITIO  CXV. 

Si  fpatium  contineatur  fub  ApoJ 
toma,&caqiias  ex  binis  nomi- 
nibus,cuius  nomina  commen- 
furabilia funt  nominibus  A- 
potomat , & in  eadem  propor- 
tione : Redta  linea  Ipatium  po- 
tens , eft  Rationalis. 

Vppofitio.  Spatium  A B contineatur  fub  Fig.isi 
Apotoma  AC,  Sc  CB ex  binis  nomini- 
bus,ctiius  nomina  CBjDBjCommenfurabiJia 
lint  nominibus  CE,  A E,  Apotoma  AC ; & 
in  cadcpi  ratione  , videlicet  CD  ad  DB,  vt 
CE  ad  AE  : poflit  autem  reda  F , fpatium 

AB.  Dico  rectam  F,  clle  Rationalem. 

Condrudio.  Per  lema  noftrum  t .ad  prop. 

22.  applicetur  CH  rcflangulum  ad  BC«c 
binis  nominibus,  iqu  ale  quadrato  refliG 
expolita:  Rationali. 

Demondratio.  Applicato  dii^o  rcftangu- 
lo  ad  BC , erit  cius  latitudo  BH , Apotome, 
iuxta  pr^.iij.Vuius  nominaHl,BI, longi- 
tudine funt  commenfurabilia  nominibus 
CD , DB,  & in  eadem  ratione,  nimirum  HI 
ad  BX,vt  CDad  DB, ideoque  vt  CE  ad  AE; 

& iuxta  prop.i  6.1ibr.5 . permutando  vt  tota 
HI  ad  totam  CE,  ita  ablata  BI  ad  ablatam 
A E;vndc  per  prop.  t ^.reliqua  BH  ad  reliqua 

AC,  erit  vt  tota  AI  ad  totam  CE. .Sed  per 
prop.  t a.cft  longi  tudinccommcfurabilis  HI, 
ipfi  CE,  eq  quod  vtraque  HI,  CE  commen- 
furabilis fuerit  odcnfa  longitudine  ipfi  CDt  ■ 
ergo  per  prop.io.BH,  AC, erunt  longitudine 
commenlurabiles;idcoqueHC,ipfi  BA  com- 
menfurabilis erit  per  cit.prop.  lo.cum  fit  per 

I .prop.libr.6.  vt  HB ad  AC, ita  HC  ad  BA. 

Sed  HC,  cum  fit  commenfurabilc  quadrato 
Rationalis  G,  eft  Rationalc,ergo  & BA,  illi 
commenfurabilc  erit  Rationale,  quare  reSa 
F,ipfum  B Apotcns,crit  Rationalis.  Probaut; 
mus  ergo  intentum. 
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COROLLARIVM. 


ricti  jpciiumtt4linuU , cmtinctimt fttb 

dudim  rcHic  Irrdluiuliliui. 

SPutiuin  cniin  AB  fub  AC,C12j  Apotoma 
& binis  nominibusquf  Irrationales  funt, 
contentum , probatum  ell  efle  Rationale. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

InpTdCidemibiu  tribiu  pnpcjiiimliiu  funt  Apoio- 
vu  nomtn»  imeUtgmd»  ummtnfurMtd  hn- 
giiudm,  ttns  JUd  cx  linU  nminil’iu.  • 

TVT  in  propofitionibus  duabus  II  j.  & 
"4.  funt  dcmonftrata  efle  longitudine 
commcnfurabilia,  & in  1 15.  nihil  plane  col- 
ligetur fi  nomina  CD  , DB,  nominibusCE, 

AE,  potentia  commcnfurabiliartatuantur.vt 
patet  ex  illarum  demonllrationibus. 

PROPOSITIO  CXVI. 

'A  Media  , infinitje  Irrationales 
Runt , Sc  nulla  alicui  antece- 
dentium eft  eadem. 

--  C Vppofitio.  Sit  AB  data  Media.  Dico  cx 
^3  ilia  fieri  infinitas  Irrationales , differen- 
tes plane  ab  tredecim  pr^ccientibus  enume- 
ratis in  prop.112. 

Conurufiio.  Expolita  Rationali  AC,cou- 
tincatur  fiib  AB  Media  & fub  AC  Rationa- 
li , rcftangulumrpatium  AD , iuxta  lemma 
nollrum  primum  ad  lib.t.Erit  per  Icm.prop, 
38.fpatium  AD,  contentum  fub  AC  Racio- 
luii , & Media  AB  Irrationali , Irrationale. 
Poffit  verd  BE  rcfta  hoc  fpatium , inucnien- 
daper  prop.vltimam  lib.z.quc  BErcftapcr 
st  denn.  II.  erit  Irrationalis.  DicoreSamBE 
efie  diucrfam  ob  prxccdcntibus  omnibus  Ir- 
rationalibus. 


Demonfiratio.  Quadratum  Medix  ad  Ra- 
tionalem AC  applicatu  per  lemma  noftrum 
t.adpropof.19.  latitudinem  creat  Rationa- 
lem ipfi  AC  longitudine  incommenfurabi- 
Icm,  per  prop.z  5.  Qtwdrata  vero  Irrationa- 
lium 12  , ad  eandem  AC  Rationalem  appli- 
cata, reddunt  latitudines,  vcl  cx  binis  nomi- 
nibus,vel  Apotomas, iuxta  propofitiones  (Ji. 
62. 63. 64.65. 66.98. 99.1 01, 102. 105.  Qua- 
dratum autem  huius  BE  Irrationalis  ad  ean- 
dem AC  Rationalem  applicatum , facit  lati- 
tudinem Mediam  AB : ergo  hxc  Irrationalis 
AB  diucrfa  ab  omnibus  prxccdcntibus  13. 
Irrationalibus. 

At  fi  compleatur  rcftangulum  DE , erit 
per  cit.  lemma  prop.  38.  contentum  fub  Ra- 
tionali BD , & irrationali  BE , Irrationale. 
Poffit  autem,  vt  antea,  refta  EF  hoc  fpatium 
DEjerit  eodem  modo  per  cit.dcfin.ii.  Irra- 
tionalis: Dico  autem  & iftam  EF,  efle  diucr- 
fara  ab  illis  tredecim  prxdidis  Irrationali- 
bus, Sc  inuenta  BE.  Namquadratum  EF  ad 
Rationalem  apricatum , latitudinem  efficit 
BE  : quadrata  illarum  tredecim ; & Qua- 

dratum ipfius  BE  ad  eandem  Rationalem 
applicatum,  latitudines  pariunt  differentes 
ab  ipla  BE,  vt  conflat  cx  di^is.  Hac  metho- 
do infinitx  Irrationales  reperientur  differen- 
tes inter  fc  ab  prxdidis , licuti  fuitpropoE- 
tum. 

PROPOSITIO  cxvn. 

Propofitum  fit  nobis  oftendere^n 
quadratis  figuris  diametrum 
lateri  incommenfurabilemefi- 
fe  longitudine. 

H£c  propoCtio  dcmonftnta  cft  ^ nobis 
diucriis  in  locis,  in  corollario  nollro  a. 
ad  prop.8.1ibr.8.cum  in  corollario  nollro  z. 
ad  prop.8.  libri  huius  lo.tum  incocolLno- 
Qro  4>ad  prop.  9.  huiuTdem  libri  i o. 


COM- 
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COMMENTARIVS 

IN 

LIBRVM  VNDECIMVM 

ELEMEN.TORVM 

GEOMETRICORVM 

EVCLIDIS 

DEFINITIONES 

I.  huius  libri  fcquitur  Euclides,  aliiq;  Geome- 

tra; antiqui, aiunt  Iblidqjn  fcu  corpus,e(Tc  ve- 
Stlidum  tHyijiud  Imgimdhitm , Utiludmim,&  ftigium  reliflumimaginariu,  ab  motu  fuper- 
‘ (Tdjfitudmim  Iwirfi  ficiei  alicuius  (inito.  Quemadmodum  defi- 

nierunt lineam  efle  relidum  vcfiigium  ab 
O L I D V M , quod  motu  punAitruperficiem  verdjcfle  vcftigium 
alij  Corpus,  alij  (pa-  relifium  ab  motu  fuperficiei. 
tium  folidum  vo- 
cant , hoc  loco  defi-  * II., 

nit  Euclides , vt  fit 

illud  in  quantitate  SiHii  tutm  ixtrimnm , fufttfidii. 

quod  logitudinem, 

latitudinem, A craf-  ^ IcutiextrcmalineifuntpunaajScfuper- 
litudincm, quam  alij  ^ ficiei  extrema  funt  linca;:ita corporis  ex- 
vocantaltitudinem,vclprofunditatemrcfpc-  trema  vel  extremum , cft  fupcrficies.  Vnica 
du  ihtuentis  e fublimi  vel  imo  loco , habet,  quidem  fi  corpus  veluti  fpnzra  fit  tanquam 
Alij  fic  definiunt  Corpus  feu  folidum , quod  infinitum;  multi  verd  fupcrficies,  fi  aliud  ab 
habet  trcsdimenfioncs,hoctftfecundum  tres  (phira  & fphiroidc,  , 

lineas  menfuratur  diuerfas,vnam  qus  efieius 

longitudo;alteram  qui  cft  cius  latitudo;  ter-  III. 

tiam , qui  cft  eius  altitudo , vcI  profunditas,  ' 

vel  crauitudo.  Per  craflitudi  qcm , vel  alti  tu-  lin»  riUd , ell  dd  f Iduum  ttSd-,  tum  dd  muit  rt- 
dinemaut  profunditatem  diuerfam  ab  Ion-  Ihulmidi.dquihuilldtdnijiur.iiudqutinfrji- 

?;itudinc  ac  latitudine  cius , diftinquitur  ab  fofiit  funi  fldiii,  uclmoigulci  tffiiu, 

upcrficic  definita  in  libro  primo ; tum  etiam 

ab  linea  ab  quactianidiftinguiturper  latitu-  \ yT  f linea  refia  fic  ad  planum  aliquod  re-  , 
dinem  qua  caret  linea.  \ da  hoc  cft  perpendicularis;  oportet,  vt 

Solidum  Atiftotcles  fcu  corpus , in  libris  ad  omnes  redas  lineas  inplano  iploexiften- 
phyficorum,alia  ratione  definit, dicendoeftr,  tes  I quibus  illa  tangitur, fit  perpendicularis; 

3uodfeipfopIenumcft.Excmpligratia,(bli-  vel  quod  idem  eft , vt  ad  omnes  redas  lineas 
a (phira  ex  xre  ab  centro  ad  lupcrficiem  in  plano  edudas  ab  illo  in  quo  illud  perforat 
fuam:  vel  Aqua  inclula  in  aqualis  folida  erit,  pundo,fit  perpendicularis.  Quod  fi  probetur 
non  autem  axjuolis  eam  continens.  linea  reda  efle  perpendicularis  omnibus  te- 

Pythagorici  quos  ifl  multis  definitionibus  dis  lineis  plani  exeuntibus  ab  eo  pundo  irr 

p b I quo 
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quo  illud  pungit ; illa  erit  pcrpcdicularis  pla- 
no. Verum  in  prop.4.  oftendetuT  fulficere  efle 
perpendicularem  reftam  lineam  duabus  re- 
plis lineis  fe  mutuo  dcculTantibus  inpundo 
Tedionis  communis , ad  probandum  quod  Hc 
etiam  orthogonia  plano  fuftentanti  duas  illas 
redas  lineas^ mutuo  decuilantcs. 

I V. 

tUnum  gd  pUnum  reSum  tfl ; cum  reSt*  linu 
cmmuni  pUngrum  feSiom  dd  rt&§$  gngutosjn 
yno  planorum  ducuntur  i alttri  plano  ad  rtilos 
Jiint  angulos. 

CErtum  cft  plana  fe  mutuo  fccare  pofle 
atque  idc6  communem  habercillara  fe- 
dionem.  Si  ergo  in  vno  illorum  planorum 
redx  lincx  dudx  omnes  ad  hanc  commu- 
nem fcdionem  perpendiculares , fuerint  per- 
pendiculares alteri  plano  ex  datis  duobus: 

f)Iana  illa  erunt  libi  inuicem  perpendicularia 
eu  reda.  Quod  fi  vnum  planum  luerit  re- 
dum  ad  aliud  planum,  Icu  perpendiculare  il- 
li ; etiam  redae  omnes  lineae  dudx  invnocx 
illis  ad  angulos  cogimuni  eorum  fcdioni, 
cruntetiam  perpendiculares  alteri plano.nam 
definitum  ac  definitio  conuertuntur.  Doce- 
bit autem  propofit.5.  communem  fedionem 
planorum  elTc  redam  lineam. 

* 

V. 

« 

tiJtSa  tinu  ad  planum  inclinatio  tB ; eitm  k (uhlimi 
temino  rtBailhus  linta  ad  planum  dtduBafut-^ 
fitptrptnditularu’yOtqutapunBo  quod  p^pn^ 
iitularu  in  ipfo  plano  featit , ad  propofu  iBiut 
bnoa  oxtrenmmt  quod  in  ndtm  tB  pUno , altera 
reda  littea fuerit  admnQa : tB,inquam^angulm 
ucutuSi  inf^ente  linea  f&adtuBacomprthtnfrn, 

DEfinitionc  fecunda  tradita  ell  natura 
redx  lines  pcrpcndicularisad  planum; 
nunc  proditur  natura  reds  lines  inclinats 
plano,  qus  ell  huiufmodi : nimirum  augulus 
' acutus  fadus  ab  duabus  redis  lineis;  quarum 
vfu  deducitur  perpendicularis  plano  ab  vno 
pundorum  fublimium  reds  dats  inclinatSy 
extra  planum  fito  ad  quod  reda  linea  ell  in- 
clinata ; altera  verd  connedens  pundaduo 
plani , in  quibus  perforatur  feu  pungitur , ab 
reda  inclinata  data  y & perpendiculari  de- 
mi lia. 

Cur  Euclides  inclinationem  lines  reds 
ad  planum,  penes  angulum  acutam  (latuerit, 
non  autem  penes  angulum  maiorem  redo  feu 
obtufum  quem  efficit  cum  reda  prsdida  in 
|>linoduda:  Videtur  cllecaufai(b,niminun 


Libmm  Vndecimum 

quia  natura  per  breuiores  lineas  operando, 
fluitur  vt  inclinatio  huiufmodi  reds  ad 
planum  fit  defumenda  per  breuiorem  feu 
minorem  angulum  acutu m,relKdu  obtufi. 

An  etiam  inclinatio  dici  debeat  ad  pla- 
num , reds  Unes  ad  illud  perpendicularis. 
Negabunt  Euclidiani,  nam  fiuni  non  poterit 
huiufmodi  inclinatio  per  ciusdelinitioncm 
allatam  illam  quintam.  Affirmabunt  alij  la- 
tius nomine  fumpto  inclinationis,  qus  diui- 
detur  in  duas,  nimirum  incUnationem  vnde- 
quaque  squalem  reds  lines  ad  planum  ; Pc. 
inclinationem  insqualem,  qus  luenda  erit 
modo  prsdido  per  minorem  angulum  acu- 
tum quem  efficit  cum  plano. 

Hs  dux  animaduerfiones  coouenicnt  et- 
iam fequenti  definitioni  fexts* 

V I. 

flani  ad  planum  inclinatio,  efl  angulm  acutm  teBk 
imeu  contentus , qua  in  vtrequt  planorum  ad 
idem  communif  fedionii  pundum  duBa , rtdot 
cum  fedione  angulos  eficiunt, 

HOc  dl  alTumendo  pundum  aliquod  in 
communi  fcdione  planorum  inclina- 
torum ad  inuicem,  quam  docebit  in  prop.5. 
ellc  redam  Iincam;&  perprop.i  i ,lib.i.  exci- 
tando ad  illam , redam  ^am  lineam  in  vno 
planorum  pcrpcndicukrem ; & aliam  redam 
educendo  ab  eodem  pundo  pr^dido  perpen- 
dicularem eidem  fe^oni,  in  altero  pUoO; 
Angulus, inquam, acutus comprehenfus  ab 
prsdidis  lineis  duabus.  Q^oa  fi  qusdam 
plana  ita  fint  inclinata  ad  inuicem, vt  produci 
commode  non  polHnt,&  alTumi  eorum  incli- 
natio per  angulum  acutum:  Tumenda  erit  per 
angulum  obeufum  , effedum  ab  prsdidis 
duabus  redis  perpedicularibus  fcdioni  com- 
muni didorum  planorum  ad  inuicem  incli- 
natorum ; dicique  poterit  angulus  obtufus. 
Verumtamen  illo  cognito  angulo  obtufb, 
complementum  eius  ad  duos  redos,  erit  an- 
gulus acutus,  inclinatio  eorundem  planorum 
luxta  mentem  Euclidis. 

VII. 

Planum  ad  ptanumfimiliter  inclinatum  efft  dkitmy 
atque  alterum  ad  alterum ; cum  didi  mclinatio~ 
num  anguli, inter  fe  fuerint  aquales. 

SI  prsdidi  infuperiore  propofitione an- 
guli inclinationum , fuerint  squales : G- 
milicer  planum  vnum  ad  aliud  planum  dice- 
tur inclinatum, vt  aliu  j planum  ad  aliud  pUr- 
num.  Atque  ideo  omnia  plana  habentia  s- 

qualcs 
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OTalcs  angulos  inclinationum  de  cjuibus  de- 
finitione quinta  egimus  i fimilitcr  inclinata; 
eidem  plano,  vel  ^anis  propriis  dicentur^  & 
a.*{fimabuntur. 

VIII. 

TAtdUcU  pUnM  funr,quet  inttr  fe  non  cenueniunt. 

^ Icuti  libro  primo  Authornoftcrjdcf.^q, 
O Parallclasrcftaslincasdefiniuit,quf  cum 
in  eodem  fint  plano,  produd.vquc  fint  in  in*^ 
finitum  ad vtralquc partes,  nuncjuam  conue- 
niunt:Sic  etiam  in  hac  definitione  planorum 
parallelorum,  inteiligere  oportet, produdio- 
nem  planorum  ad  vtralque  partes  in  infini- 
tum,vt  non  conuchiant,untq;parallcla.  Nam 
duo  plana  inclinata  ad  inuictm,&:  no  Ic  mu- 
tuo attingentia,  fi  producantur  ex  vna  parte, 
ex  illa  videlicet  ^ qua  recedunt  ad  inuiccm, 
nunquam  conucniunt,  ad  illas  partes;^  non 
erunt  proptcrca  parallela,  ^arc  inteiligere 
oportet  prjedidam  produdionem  ad  vtraf- 
que  panes;  tunc  enim  produda  ad  alteram 
partem, coQcnient,  & fic  non  erum  parallela. 

I X.  , 

^iUsJoluidfigiir*  funt , qud  (iwilibut  pUnU 
fonttnentitr , mtUutudmt  Aqualibus 

HiEc  definitio  facilis  quidcmcfi.Scd  ad- 
uertendumeft  non  folasciTc  figuras  fo- 
lidas  qux  fimiiibus  planis  S:  multitudine  i- 
qualibus  continentur : nam  fi  iph.vrx  fimiles 
funt,  inter  le,Si  fphiroitles  ; licet  non  conti- 
neantur fimiiibus  planis  & numero  arquali- 
bus.  Quare  videtur  Euclides  folum  hoc  loco 
definire  figuras folicas  planis  comprehenfas. 

Poiuijrcni  fimiles  figurxdcTcribi  per  an- 
gulos rqualcs,  fle  proportionalia  lacera  circa 
illos  angulosjficuddcfinitx  funt  planx  figu- 
rxredilinex  fimiles  in  libr.^.dchn.i.fcd  ne- 
que huiufmodi  definitio  comicnirct  fimiii- 
bus fphxris. 


SquaUs  & fimiUs (olida  figura  funt , qua  JiMilibns 
flanu,  multitudsne  & magnitmtsnasqualtbus, 
connntntur. 

IN  hac  dcfinitionc,intclligcnda?  funt  figu- 
ra: folidx  definiti’  folummodo  , planis 
comprchcnfa* , vt  in  definitione  prxccdcntc. 
Iraque  vt  fimiles  & xqualesfint  figutx  pla- 
nis contenta;  , oportet  primo  vtfimiliafint 
plana ; fecundo  omlcitadinc  fcu  numero  £- 


qualia  ; tertio  vltimcxjuc,  magnitudine  et- 
iam zqualia. 

XI. 

ScliJus  afigukt  r/I , p/nrmw,  quam  duarum  Itnu- 
ruWf  qua  f<  mutub  (ontingant,  nec  in  eadem  fmt 
fupnfiiie , ad omneshntas  indinatta', 

ANguIus  in  communi  diuiditur  in  an- 
gulum planum , & angulum  folidum, 
prima  diuilione.  Planus  definitus  cft , def.8. 
libr.  I .perinclinationcmduarum  linearum  fe 
mutuo  tangentium , fic  non  indiredum  ia- 
centium.  Solidus  vero  nunc  prxfcnti  defini- 
tione , ita  vt  cius  natura  conlifiac  in  inclina- 
tione plurium  quam  duarum  linearum  fe 
mutuo  contingentium  in  vnopundo  com- 
muni, & nonfurtcntatarumincadcrhfiipcr- 
ficic.  Si  enim  omnes  illa?  lincx  exifterent  in 
eadem  vnafimtrficie  non  conficeretur  ioli- 
dus  angulus,  led  multi  plani. 

Diuiditur  hic  angulus  folidus  definitus, 
in  rcdilineum,curuilincum,&  mixtilincum; 
rcdilincus  cft  quando  lincx  omnes  illum 
conftituentcsfunucdxjcuruilincus  quando 
funt  curux;  mixtmncus,  quando  partim  funt 
redx , partim  curux.  Euclides  non  agit  in 
hoc  libro  & Icquciuibus  nifi  de  rcdilincis, 
& pauci  Geometrx  agunt  de  curuilincisfic 
mixtilincis. 

Alij  Geometrx  aliam  definitionem  angu- 
li folidi  tradunt  fub  his  terminis. 

Solidus  angulus  r/7 1 qm  pluribus  quam  duobus 
planu  angulis  t in  eodm  plano  mmimi  tonfiSientU 
but  i fedad  vnum pun^ium  coniUtuttt»conuncm. 

Qux  definitio  facile  intelligitur  ex  alia 
declarata.  Sicut  enim  in  prxccdente  plures 

3u^m  dux  linex  in  eodem  plano  minime  fu- 
entatx  requirebantur  ad  conftitutionem 
anguli  folidi:  fic  etiam  in  ifta  plures  quam 
duo  plani  anguli  in  eodem  plano  minime 
confiftcntcs  requiruntur;  fi  enim  duo  plani 
anguli  tantum  in  diucrfis  planis  fuftcntati,ica 
componeretur  vt  circa  idem  commune  pun- 
ftum  apices  angulorum  illorum  duori^  cf* 
fent , vel  potius  illi  duo  apices  in  vnumcon- 
flucrcntpundum,Iincf<^ucCmilcsefl'cntdux, 
per  intcllcdum  fupcrpoCtx,  vna  alteri, ex  il- 
lis qux  angulos  illos  duos  cfiiciunc,  icavt 
plana  illorum  angulorum  non  fini  indire- 
ctum , adhuc  ex  vna  parte  vacuum  quid  fu- 
perefient,  non  enim  alix  dux  linex  qux  fune 
dictorum  angulorum,  fuperponuntur  inui- 
cem,  alioquin  illa  duo  plana  angulorum  pla- 
norum in  vnum  coirent , contra  fuppofitio- 
H h 5 neiu; 
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nem:  fupcrcftigitur  illud  vacuum  ad  com- 
prchcnfioncm  anguli  folidi,quod  poteft  con- 
cipi exifterc  inter  illas  duas  lineas  feu  latera 
duo  pridi£ta ; quare  fi  concipiantur  illa  duo 
latera  exifterc  in  eodem  fupcrficic  diuerfa  ab 
duobus  iam  aiTumptis , concludetur  anjgulus 
folidustribusfupcrficiebus  diuerfis , minime 
fuftcnwtis  in  eadem  vna  : Atque  ita  mini- 
mum requiruntur  fuperficies  plana  tria  di- 
ucrfi  ad  anguli  folidi  comprehenfionem, mi- 
nime confluentis  in  vnam  eandem. 

Angulos  folidos  nobis  reprefentant  pyra- 
mides terminatae  in  vnumpunilum,  com- 
prehenfos ; tum  mcnfx,  tum  cubicula  com- 
munia , in  quibus , ad  vnurapundium  con- 
fluunt tres  lineae,  vel  tres  fuperficies  diucrfi, 
minime  fuftcntatx  in  codem  vno  plano. 

Aduertendum  eft  angulum  foiidum  pofle 
comprehendi  vnica  fupcrficic  delinente  in 
vnum  punftum , quales  funt  fuperficies  tur- 
binatae , feu  conicx , feu  pyramidum  rotun- 
das habentium  bafes.  Quare  h*  du.e  defi- 
nitiones allats  non  erunt  vniuerfaliflima', 
ied  folum  anguli  folidi  ex  multis  angulis 
compofiti, 

Accipe  igitur  vniuerfajpn  anguli  folidi 
definitionem» 

Angulm  fotidns  eji , vnius  fkperfim  turud,  vtl 
flurmm  fuptrfifierum , difinentium  in  vnum  pun- 
^um  ttmmune , tiuu  quod  Jpdtium^  fit  tominfum 
4b  iSa  yti  iUk  fuptr^tithm» 

Dixi  vnius  fuperficies  curtlae  propter  an- 
gulum foiidum  pyramidum  rotundarum  feu 
turbinum  , feu  conorum  dcfinciftium  in 
vnum  pundum,  fupr^  commemoratum.  Ke- 
liqu£  particulx , plurium  fuperficierum  de- 
fincntium,  &c.  indicant  angulum  foiidum 
comprehenfum  ab  vnafupcrficie  curua,  & 
plana , vel  d^bus  curuis , vel  pluribus  qu^m 
duabus  ; nam  fiquispyramidemfecaretper 
verticem  plano  aliquo, refultaret  angulus  Ib- 
lidus  contentus  vna  fuperficie  curua  & plana: 
£t  fi  conftitucrctur  vna  pyramis  ex  duabus 
fupcrficicbus  curuis  inxqualibus  delinens  in 
vnum  punctum,  rcfultarct  angulus folidus 
fub  diwbus  fuperfeiebus  curuis:  Htficon- 
cipiamr  pyramis  conftans  multis  fupcrficie- 
bus  pluribufquc  quam  tribus  , fiuc  planis 
omnibus,  fiuc  tantum  planis ; & curuis ; fiue 
planis  & curuis; eodem  modo  comprehende- 
retur angulusfub  illis. 

lix  his  omnibuscolligiturangulumfoli- 
dumconftitui  polle  ex  vnafupcrncicclaufa 
circa  vnum  pun<5tum;  cum  ex  plana  & curua; 
tum  cx  duabus  curuis;tum  ex  pluribus  qu^m 
duabus, fige  curuis , (iuc  piatus , fiuc  mixtis: 
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nunquam  tamen  pofle  conftitui  ^ duabus 
planis. 

Hoc  loco  videtur  nobis  apponere  defini- 
tionem angulorum  folidorum  squalium. 

Augulut  folidus  dqualu  alteri  ungulo  folsdo , fen 
anguli  folidi  aquales  funt ; qui  eonsmen/ur  fitperfi* 
(iSus , multitudine  & magnitudine  aqualibus  & 
fimilibus. 

^Nam  huiufmodi  anguli  congruent  pro- 
^^r  squalitate  & fimilitudinem  fupcrncic- 
rum, vnius  vel  plurium,  iuxtaaxioma  p.li.f. 

X I 1. 

P)ltamii  t tfl figura  folida,  qua  planh  (ontinetstr^ab 
vno  f Uno  ad  vnum  punUum  tonfittuta, 

HJ£.c  definitio  [i^tinet  ad  pyramides 
planis  cor^rchenfas ; nam  u rotundas 
fpctftcmus  termmacas  ad  vnum  pundum, 
cum  vocentur  ab  Geometris  Coni , & alia 
definitione  defcribantiu* , non  fpedant  ad 
hanc  definitionem. 

Pyramidum  hoc  loco  definitarum,  alis 
funt  qus  tria^ulai  cs  habent  bafcs,alie  qua- 
drilatcras,ali£  quinq;  latcras,  & fic  ki  innpi- 
tum.Notandumquc  cft  primd  Euclidem  vo- 
care pyramides  bafium  plurium  laterum 
qukm  trium  , multilatcras  habentes  bafes» 
Tum  pyramides  tot  numero  obtinere  plana 
conftitucntiumangulum  foiidum  in  vertice, 
quot  funt  latera  bafeos,  quaiu  in  hac  defini- 
tione planum  vocat  Euclides , cx  quo  affur- 
gunt  alia  plana  ad  vnumpundum  terminata» 
Pyramidum  figuras  confulc  in  propof.  6» 
libr.12.  Triangularis  bafeos,HGIKiqua- 
drilatcrs  HGLKI ; quinque  laters  ABC- 
DEF. 

j, 

XIII. 

Prifina,tft  figura  /olida,  qua  pUnk  continetur , quo^ 
rsm  aduer/a  duo  , funt  aqualia  (jr  fimilia  & 
paraUeUi  aha  vetbparaUtlogramma. 

MVJts  funt  fpecies  prifmatum.  nam 
quxdamfunt  qus  aduerfa  duo  plana, 
squalia  &fimilia  & parallela,  obtinet  trian- 
gularia ; cuius  figuram  confule  in  propof.  7. 
libr.  12.  Alia  qus  illa  duo  plana  habet  qua- 
drilatera,  cuius  figuram  confule  in  propofic» 
28. libr.  huius  vndccimi.  Aiia  qus  plurium 
laterum  quam  quatuor , obtinent  plana  prs- 
di(fta  duo , vcluti  quinque , lex , &c.  Porrb 
omnia  prifmata  deoent  obtinere  omnia  alia 
fua  plana  diuerfa  ab  prxdi^is  duobus, paral- 
Ldogrom- 
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ieiogramma.  Aduerte  nonnullos  Euclidis 
Commentatores , exiflimalTc  foU  (bilda^ 
triangularia  duo  plana  «qualia  )iimilia>  dc 
parallela,  pr«di^a,  obtinentia  elle  prifmata; 
non  autem  reliqua  : (cd  quis  non  videat  et- 
iam reliquis  commemoratis  conucnirc  alla- 
tam dcnqitioncm. 

X I V. 

SfhtrM  y t{i  qu4nd§  (imicircu^*nente  dumetroy 
ctHumdullus  femUircutus  m fcipfum  rurfus  n- 
utrtttur  % rfidt  mtum  ufaeK  ^ (tnumajfumpid 
jSfdM. 

HJEc  definitio  cfl  per  caulam  cfHcien- 
tem.  N i mirum  fphxra , circumalTum- 
pta  figura  vndequaque  terminata,  ideoque 
lolida  feu  corpus;  e6re<5la  ab  circumdu&a  fe» 
miciftuli  circa  fuam  diametrum  immobi- 
lem , quando reucHiisfueritad locum vnde 
moucri  cceocrat : vcfligiumenim  illius  foli- 
dum, erit  fphara. 

Aliter  fpb«ram  definiuit  Theodofius  li- 
bro 1.  Tuorum  fphxricorum  hac  ratione  per 
caufam  formalem. 

Sfbdrg , tft  figi  TM  fiUdg»  vng  fupttfide  compri^ 
bettfd  t dd  quam  gb  vno  pun&t  wum  qug  wtrg  fi- 
guram /unt  ppfiu , Mdentti  u3*  Unu  mur  Je funt 
dqudlis. 

Sunt  & alix  figurx  Iblids  vna  TuperHcie 
comprehenTr,  nimirum  fphzroidcs , Ted  ab 
(i^xra  diflinguuntur,  quia  nullum  pundlum 
i^ra  fc  continent  , ex  quo  adfuperficiem 
propriam,  redie  omnes  linee  applicate  ,Gnt 
«quales  inter  fc,  vt  in  fphsra.  « 

Cicero  in  libro  de  vniuerfiute,de  mundo 
ioquens  tanquam  de  fphera , hanc  definitio- 
nem his  verbis  tradit.  Globofusellfabrica- 
tus,  cuius  omnis  extremitas  paribus  h medio 
radiis  attingitur. 

Globus  m Synonymum  cum  (phera ; & 
radius  fynomymumcum  re&s  lineis  ab  pun- 
&o  medio  ad  AiperGcicm  dudis  «qualibus 
inter  fc. 

X V. 


Aduerte  lemicirculum  proprii  non  obti- 
nere centrum  proprium, fcd  circulum  totum 
iuxta  definitionem  libr.  1. 15.  & i^.potcft 
autem  dici  centrum  femicirculi  improprie, 
eo  quod  fit  centrum*  circuli  totale 

Centrum-  autem  fphxre,  iuxta  Theodo- 
fiumdefin.  a.  libr.i,  dl  illud  pundumquod 
in  definitione  fua prima,  fphxre videlicet, 
intra  ipfam  cft,  ex  quo  omnes  rcdxlinex 
dudx  ad  eius  fupcrficiera  funt  inter  fc  «qua- 
les. 

XVII. 

Dimeter  amm  Jpbtra , efi  iineaperceff 

trum  duds  ,•  ^ vtrimque  i fuptrfiae 
^hitd  ttrmmau, 

CVm  natura  diametri  fit  bifariimdiui- 
dere  figuram  cuius  dicitur  diameter; 
quis  non  aduertat  improprie  dici  diame- 
trum fphxrx  , redam  lineam  per  centrum 
eius  dudam  vtrimque  ab  eius  fijperficie 
terminatam;  nam  ipfam fphxram non diui- 
derc  poteft  bifariam  , neque  corpus  vllum 
aliud, fed  folum  fupcrficiesplanas  : Vertiin 
quia  efi  diameter  proprie  didacircuUfphs- 
rx  tranfeuntis  per  eius  centrum , eam^ue  bi- 
farilmdifpcfccntis,  dicipoced  reda  ilia  li- 
nea diameter  fphxrx  improprie , &:  mediate, 
hoc  c(l  circuli  maximi  fphxrx  tranfeuntis 
per  centrum  cius ; quare  circulus  ifie  efl  pro- 
pria diameter  & immediata  fphxrx  fcu  glo- 
bi. Quod  intelligcndum  cfi  in  omnibus  cor- 
poribus dum  dicuntur  redx  lincx  eOe  eo- 
rum diametri ; funt  enim  proprie  diametri 
planorum  illa  corpora  diuidentium  in  duo 
lolida  xqualia;&  pfana  illa  funt  diametri  pro- 
dic di<^  iliorum  corporum  diuiforum  ab 
illis  biftfiam. 

• X V 1 1 r. 

CertuStefi  quattd^3angidi  trianguU  manente  vno 
latere  eorum  qua  cma  reSum  anguium , w 
fumdudum  trunguium  in  je  tpjum  rurfut 
* ttolrntUTt  vnde  moutri  taperaf,  ctroum  ajumpta 
fpird. 


Axi  nHtcm  fpbtrt , ijl  (piUfim  iS*  reStCmt*, 
mum  jmtmmlii  ununmn. 

XVI. 

Caar«mjpba*,tlHdm  tjtuiftmidnali. 
r Ntclligercuoluti  iuxta  definitionem  £u- 

L cUdianam , ^cientis  ipfam  Iphxiam. 


Atqtu  fi  quirfieiil  riS*  liiud  dquMu  fit  rtliqxt; 
qtu  tm*  uOum  Mpilxm  anucuitia ; crihpmm 
trii  Ctnus : Si  vtri  miiur  tmtljrgmm  t Si  nri 
tiuicr  Oxjgnim. 

HAc  definitione  Coni  in  genere, tum  co- 
ni rcfii,amblygoni|  fi:uobtufanguli,  S£ 
oxygonii  fcu  acutanguli  pnmiimexplicabi- 
oms,vt  ibaanti  tum  iudiiium  feremuide  il- 
Hh  4 lis) 
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Iis,  &:  alias  ex  Apollonio  Pcrgso  proferemus 
poil  dcHnicionem  20.  noftri  Authoris. 

Itaque  Ii  rcftangulum  ^triangulum  con- 
cipiatur moucri  circa  immotum  vnum  la- 
tus corutg  qux  anguIUm  reftum  compre- 
hendunt , reliqua  duo  in  fuis  perferis  rc- 
uolutionibus  , hoc  cfl  dum  redeunt  ad  H- 
tum  quem  ante  motum  obtincbant,dcfcri- 
bentdiuerrasfupcrhcicspllud  quidem  quod 
circa  redum  angulum , circulum  perfedum 
ex  didis  in  dchnitionecaufali  circuli  tradi- 
ta definit.  libr.  5.  aliud  vero  fubtcnfum  an- 
guloret^o , fuperficiem  curuam  quae  conica 
, dicuur  terminatam  in  vno  pundoquod  eft 
extremum  immoti  praedidi  lateris : atque  ita 
fiipcrficies  iftacurua  ttTminaia  invnopun- 
do  j & fuperficies  circuli  prxdidi  ,(patium 
comprehendent  folidum , quod  Conus  ap- 
pellatur. 

Qi^  fi  latus  mobile  deferibens  circulum, 
fit  aquale  immobili  , qu.e  duo  circa  redum 
limt  angulum : fpatium  folidum  deferiptum 
ab  hoc  mobili  latere , & altero  fubtcnlo  an- 
culo  redo ; erit  Conus  redus.  Quod  fi  pri- 
didum  latus  immobile  fit  minus  altero  im- 


nabit illum  redum. Quod  fi  trianguli  redan- 
uli  latus  immobile  fuerit  maius  altero  mo- 
ili,  atque  ambo  circa  redum  angulum , an- 
gulus in  extremo  immobiliscric  minor  quam 
alius  ad  bafimoppofitam angulo  redo, per 
propofit.  tS.libr.i.quare  cum  duo  illi  ad  ba- 
fim  ex  didis  fint  sequalcs  vni  rcdojille  didus 
ad  extremum  lateris  immobilis  erit  minor 
quin)  femiredus ; duo  igitur  tales  anguli  re- 
dum angulum  non  efficient,  fcd  minorem 
redo:  quare  ajwulus  in  vertice  pr^didus 
erit  minor  red*  ideoque  acutus,  ac  deno- 
minans conum  acutaguJum  fcu  oxygonium. 
Quod  fi  trianguli  rcdanguli  latus  immobile 
fuerit  minus  altero  mobili,  amboque  angu- 
lum redum  compaehendentes , critangiuus 
in  extremo  immobilis  maior  altero  ad  bafim 
oppolitam  angulo  redo  , per  citat,  propofit. 
18.  libr.i.  ideoque  majoi^femircdo  ; ergo 
duo  huiufmoili  anguli  ad  verticem  coni  ef- 
ficient angulum  obtufum  denominantem 
conum  obtufangulum , feu  amblygonium. 

Bx  hac  definitione  coni  per  caufam  effi- 
cientem deducimus  ifia  corollaria. 


mobili  , ambo  angulum  redum  continen- 
tia; fpatium  folidum  ab  duobus  motis  late- 
ribus, efedum,  erit  conus  oxygonius  Icu 
acutangulus.  Q^d  fi  latusprxdidum  mo- 
bile circa  redum  angulum  fit  maius  immo- 
to i Ipatium  folidum  fadum  ex  duobus  prx- 
didis  lateribus  motis,  vocabitur  conus  ob- 
tufangulus  fcu  amblygonius. 

Quare  autem  fic  vocentur  iftx  trcsfpccics 
conorum  ,rcdi,  obtulanguli,  &acutangu- 
li.  Sic  explicamus , Quando  duo  latera  circa 
angulum  redum  trianguli  rcdanguli  funt  x- 
qualia , certum  eft  per  propofit.  5 . libr.  i . an- 
gulos ad  latus  redo  angulo  fubftratumdl^ 
xquales ; & quia  per  propofit,  5 2.  libr.  eiul- 
dem , tres  anguli  cuiufcumquc  trianguli  funt 
xquales  duobus  redis ; reliqui  duo  prxdidi 
anguli  ab  redo  in  hoc  cafu^runtfemiredi: 
ergo  dum  rcuoluitur  prxdittum  triangu- 
lum, & latus  circa  redum  angulum  pcruc- 
nit  ad  redam  lineam  infinitam  fupra  quam 
in  principio  motusfitum  erat  illud  latus,  in 
parte  altera  ab  dido  angulo  redo;  fi  conci- 
piatur triangulum  hoc  permanere  &:  infuo 
primo  fitu  ante  motum,  in  hoc  fupra  prx-  » 
didam  lineam  infinitam ; concipietur  trian- 
gulum vnum  rcdangulum , cuius  angulus  in 
pundo  fuperiore  immobilis  lateris  compofi- 
tus  em,  ex  duobus  Bmiredis,  ideoque  re- 
dus comprehenfus  ab  lateribus  duobus  fub- 
tenfis  angulis  redis  circa  imum  pundum 
ciufdcm  immobilislatcns  ; quiangulus re- 
dus ciim  Ci  in  vertice  coni  cfttdi , denomi- 
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mnti  linu  dtduUt  ab  vmkt  csni  burnf^ 
tfiodt  fadi  ab  reuolutiene  tradita  trianguli  rt- 
ilanguli»  ad  punUa  drtamferentia  tirculark  ba- 
fies  am , exiflant  in  fuptrjitie  conha  iUim» 

e I enim  intra  fuperficiem  coni , vel  ex4b 
illam eflent,  vel partim in  ipfafuperfici<^ 
pariim  extra ; cum  tota  fuperficies  caulctur 
ab  reda  fubtenfa  angulo  redo  trianguli  rc- 
danguli , concipere  poterimus  redam  illam, 
cofdcm  terminos  habentem  cum  ifta , videli- 
cet verticem  coni  & pundum  circumferen- 
ti® circulans  illius ; Er«o  fi  duda  prxdida 
reda  congruat  cum  ifta  Tubtonfa  redo  angu-^ 
lo,  quemadmodum  ifta  eft  in  fiipcrficie  co- 
nica, ita  etiam  illa,  quod  volumus : fi  noix 
congruat,  fpatium  comprehendent  dux  rc- 
dxline^  cofdcm  pundos  extremos  obtinen- 
tes,contra  14.  ax.hbr.1.  e vero  partim  con- 
gruant,& non  congruant,dux  redx  Tegmen- 
tum habebunt  communccontra  lo.axio.  lib, 
ciufdcm ; &:  nihilominus  dux  illarum  partes 
non  congruentes,  fpatium  continebunt  con- 
tra cit.  axio.i  4.  libr.i.  hxc  abfurda  indicant 
effugia  contra  hoc  corolLeflcfalfa,  &.  propo-; 
fitionem  corolloiij  huius  veram. 

COROL- 
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COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

Anbimedts  libro  dt  Sfbgrd& cylindro,  vocnt 
hutufmcdi  conos  definitos,  ififceUs, 

Q Via  cum  reftc  omnes  lines  in  vnius  il- 
lorum fupcrBcic  du<fbe  ab  vertice  illius 
ad  punda  circumferentis  bafeos  illius  , fint 
squales, dudilquc  chordis  in  hoc  circulo  ex- 
trema duo  punda  duarum  illarum  ne^enti- 
bus  ; refuUaVe  necede  efl  triangula  irofcelia 
omnia , denominantia  conum  ilofcclem.  Ne 
quis  vero  dixerit  ideo  vocare  iftos  conos  ifof- 
cclcs  quia  fiunt  ab  rcAangulo  triangulo  ilbf- 
ccli  i nam  alTumic  conos  habentes  altitudines 
insquales  femidiametro  arcularium  bafium 
illorum. 

COROLLAR.I  VM  NOSTKVM 
III. 

Axis  (oni  sfifieUseflporpendknUrkchcttkrs 
in  etntro. 

SCmper  enim  efi  ad  angulos  reflos  lateri 
efficienti  circularem  baUm,quare  erit  per- 
pendicularis omnibus  lineis  reras  ab  ceutro 
adcircumfCTentiam  circuli,  quas  reprsfentat 
caufa  efficies  videlicet  latus  prsdi^um  mo- 
bile,in  quolibet  inflanti  quietis;ei^oper  def. 
5 . libri  huius , erit  perpendicularis  plano  cir- 
culi prsdi^ , in  centro  eius. 

• XIX. 

Axk  Coni,  efifuiefms  iJU  tmon^circd 
qtum  omitur. 

X X. 

Bofis  nrb  Coni,  tR  Ctrenlm  tjui  a dreumduOn 
bnc4  rtOd  defersbitur, 

HOc  c(l  ab  latere  trianguli  rc^anguli 
mota,  angulum  redum  vni  ciun im- 
mobili continente. 

Hs  definitiones  conorum  Buclidis  funt 
conorum  axem  habentium  hoc  e(l  latus  im- 
mobile circa  redum  angulum, ad  angulos  re- 
dos  bafi  in  centro  eius. 

£t  quia  funt  ali|  Coni  axem  habentes , id 
e(l  red^  lineam  ab  angulo  verticis  ad  cen- 
trum circularis  bafeos  inclinatam , qui  non 
pofiunt  effici  ab  rcuolutionc  prxdidathan- 


guti  rcdSguli  Euclidiana;  ideo  definitionem 
vniucrfaliorcm  coni , &:  fpccierum  cius  refe- 
remus ex  Apollonio Pergxolibr.i. conico- 
rum , quas  explicabimus  fuo  loco  noflris  in 
illum  Authorem  commentariis.  Sit  igitur 
vniuerfalis  dchniciocaufalis  , &: conicarum 
fuperficicru,&  Conorum,verticis  & axoos. 

Si  dh  dli^uo  pun^o  dd  circumferentidm  circttli, 
qni  non  fis  in  todtm  plano,  in  <juo  punOum,comuH^ 
iidreildimtd  inviramquepdrttnsproducntur  ’,  & 
manente  punOo,contteuatttr  circa  ctrculicircumfe^ 
Tznuam^qnoufqut  ad  tum  locum  redeat,  a quo  capit 
rnoutri:  fuperficiem  a reda  lima  deferipta,  confian- 
ttwqut  ex  duabus  fuptrfidtlf  ut  ad  verticem  inter  ft- 
fi  aptatis  , quarum  vtraque  in  infinitum  augetur, 
nimsrum  reda  Unea,qua  eam  defctsbitfin  'mfimtm  ^ 
produda,  foco  fuperfii.iem  Conicam, 

Verticem  ipfim,  manens  pundum. 

Axem , redam  lineam,  qua  per  pundum  & 
trum  circii  ducitur. 

Conum  autem  voco  figuram  contentam  circulo 
& consca  fuperficit , qua  mttr  verticem , & 
csrculi  circumferentiam  interikitUT, 

Verticem  Coni,  pundum, quod  & fuperficiei  c«- 
niu  vertex  eff. 

Axem,  redam  lineam  , quak  vertice  ad  circuli 
centrum  producitur, 

3afim , circiilum  ipfum. 

Conorum,Redes  quidem  voco, qui  axes  habent  ad 
redos  annlos  rtdos  ipfis  hafdtus. 

Sialenouvero,  qui  non  ad  redos  angulos  ipfis  ha*  • 

fihm  axes  habent. 

Has  definitiones  ideo  protuli  quia  omnia 
qux  dcmonflrat  Euclides  de  fuis  conis  in  li- 
bro 12.  etiam  oflendcmus  conuenirc  conis 
fcalenis , hoc  efl  Conis  quorum  axes  funt  in- 
clinati ad  bafesfuascircularcs.Figuras  autem 
huiufmodi  conorum  confulc  in  propofitio- 
nibusi4.&  15.lib.12. 

XXI. 

Cylindrus  etl  , quando  redanguli  paraBelogranmi 
manente  vno  Utere  eorum  qtu  circa  redum  an^ 
gulum , Mcumdudum  paradelogrammum  in  fe^ 
ipfum  turfmrtuoluitur,vnde  caperat  moueriicir* 
cumaffumpta  figura, 

Hi£c  affumpta  figura  folida  c)'Iindri  ab 
Euclide  definita  per  caufam  efficien- 
tem,tribus  fuperficiebus  continetur,  duabus 
circularibus  aequalibus  effedisab  rcuolutio- 
ne  duorum  latcru  rcdanculi  parallelogram- 
mt  infiflcntium  ad  angiHos  redos  immobili 
iateri,qu£  cum  fint  aequalia  pcrprop.54«ii.i. 

efficient 
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efficient  duos  circulos  squales iuxtidcf.  15. 
libr.i.&  i.libr.5.  Teniaverdfuperficiescft 
conuexa  tota  effcfta  ab  rcuolutione  lateris 
paralleb  immobili.Cylindrum  vero  nonnul- 
li vocant  columnam  j i qua  tamen  diftingui- 
tur  iuxta  Architeaurs  prscepta,  nara  imum 
Colwmnf  llriftius  eftpartibuscirca  medium, 
&fummitas  adhuc  ftriftior  imo:  cylindrus 
vero  squalis  continuo  vbique. 

XXII. 

Axu  autm  Cjlindti , cjl  ijnUfitm  ilU  uSa  linu, 
liuum  qmm  furaUelcgrammm  tmxtttuur. 

XXIII. 

' Baftt  veri  cylindri  fmtcircHliidiuhiiitduitfnU- 
leribu , jiie  arcum  aguntur  di[crifti. 

EVcIides  definiuit  folum  cylindrum  cuius 
axis  infiftit  ad  angulos  rcifos  bafibus.iu- 
xtadefi  3 .huius  libri.  Veriimquia  funt  etiam 
alij  cylindri  quorum  axes  funt  inclinati  fuis 
ballbus,  de  quibus  etiam  in  libro  1 2 eadem 
probabimusqus  Euclides  dereSis;  ideo  hoc 
loco  proferam  originem  vniuerfalem  fuper- 
ficierum  cylindricarum  , & fpccierura  cius 
definitiones  ex  fereno  Antinfcnfibbroi.de 
feftione  cylindri,  quasnoftris  in  cura  com- 
mentariis illuftrabimus. 

Sequitur  ex  his  definitionibus  31. 32.35. 
ReSas  omnes  lineas  cdudas  ex  qjiibufcum- 
que  punftis  circumferentis  circularis  bafeos 
cylindri  fuperiorisdcfimti , perpendiculares 
ad  planum  nafeos  alterius , cylindri  ciufdem, 
incidere  in  circunaferentiam  circularem  hu- 
ius bafeos,8c  effe  in  fuperficie  rotunda  cylin- 
dri , & clTc  squales  interfe,  & parallelas  axi 
cylindri ; & 11  dus  illarum  redis  vniantur  fi- 
rcis receptis  in  bafibus , efficere  cii  iftis  chor- 
dis ba(ium,parallelograraroum  redangulum. 

Primum  fic  explicatur.  Efto  exempli  gra- 
tia vna  carum  fi  fieri  polfit  non  incidens  in 
pimdum  circumferentis  bafeos  , concipere 
^terimus  addudum  latus  mobile  redanguli 
parallelogrammi  efficientis  cylindrum  prs- 
didtim  ad  pundum  illud  c quo  cduda  eft 
perpendicularis,  quod  latus  erit  in  fuperficie 
cylindri  fadi  quam  dfccit,incidctquein  pun- 
cnim  alterius  circularis  bafeos  quam  etiam 
effecit  extremo  fuo  pundo  communi  cum 
altero  latere  mobili  circa  redum  angulum; 
hoc  vero  addudum  latus  eft  perpendiculare 
plano  bafeos  ex  eifdem  rationibus  quibus 
ollenfus  eft  axis  cyfindi  redus  baCbusfuis;ita- 
que  erunt  ex  eodem  pundo  in  fublimi  dato, 
dua;rcds  lines  perpendiculares  dcmills  ad 


planum  bafeos  leu  ad  planam  fuftentanteiu 
illam , qusque  per  3 .der.  libr.  huius  erunt  ad 
angulos  redos  reda' lines  vnieti  pundaduo 
diuerla  plani  in  qus  incidunt  ilis  dus  reds 
perpendiculares;  & fic  contra  prop.iy.lib.t. 
in  triangulo  redilineo  rcfultante  ab  tribus 
didis  redis  lineis,erut  duo  anguli  rcdi,quod 
eft  abfurdum ; ei^o  reda  illa  linea  perpendi- 
cularis ab  vno  pundo  circumferentiam  cir- 
cularis bafeos  cylindri  dcmilla  ad  planum  al- 
terius bafeos  illius  non  ineidet  extra  circum- 
ferentiam alterius  bafeos , fed  in  pundum  il- 
lius, quod  erat  primo  propofitum. 

C^od  qualibet  illarum  per[^dicularium 
exiftat  infupcrficie  cylindri  rotunda,Ce  pro- 
batur; Addudum  latus  mobile  quod  effixic 
fuperficiem  cylindri  rotundam  ad  pundum 
circumferentis  bafeos  e quo  demifla  eft  illa 
perpendicularis,  vel  cohgruit  cum  didareda 
perpendiculari  ,velnon;fi  non  congruit,  cum 
halxant  alia  excrema  fua  in  circumferentia 
alterius  bafeos , vt  ante  oftenfum  eft , vel  illa 
conuenient  in  eodem  pundo  vel  non ; fi  pri- 
mum , dus  reds  fines  fpatium  concludent 
contra  1 4.axio.  libr.  i . fi  fccundum,cum  Cnt 
ambs  reds  lines  ad  angulos  redos  bafi  cir- 
culari in  quam  inpidunt , erunt  etiam  per  de- 
finit. 3.  libr.huius , ad  angulos  redos  cnords 
nedenci  hate  duo  punda  diuerla ; quare  con- 
tra cit.prop.  I y.libr.  I .in  triangulo  redilineo 
erunt  duo  anguli  rcdi,igitur  politio  illa  falla 
erit : congruet  ergo  quslibet  dida  linea  per- 
pendicularis cum  latere  prsdido  mobili, vn- 
devt  illud  recipitur  infuperficie  rotundacy- 
lindri , ita  etiam  quslibet  dida  reda  linea 
perpendieularis.  Et  quia  quslibet  illarum 
oftenfa  eft  congruere  cum  eodem  latere  mo- 
bili prsdido,crunc  per  9.ax.&  i.libr.i.om- 
nes  inter  fc  squales.  Et  quia  femper  eft  pa- 
rallelum hoc  latus  axi  cylindri  efiedi,  & ilis 
prxdids perpendiculares  reds  reprsfcntan- 
tur  in  illo , ideo  ilis  erunt  omnes  perpendi- 
culares dids  lines  , parallcls  axi  cylindri. 
Dcniquequiadu,s  quslibet  iftarum  perpen- 
dicularium bafi  ad  quam  dcmifTs  funt,elt  et- 
iam per  def.  5 .huius  librqperpendicularis  re- 
ds  chords  vnienti  earum  extrema  in  hac 
bafi,  dus  huiufinodi  perpendiculares  erunt 
per  prop.aS.lib.i. parallcls  interfe:  ergo  et- 
iam per  propof.3  3.1ibr.ciulclem  1.  reda  alia 
chorda  vniens  punda  iftarum  perpendicula- 
rium in  altera  bafi,  erunt  squales  Si  paralle- 
Ix  , vnde  refultabit  parallclogrammum  re- 
dangulum ex  duabus  huiufinodi  perpendi- 
cularibus , & duabus  chordis  earum  extrema 
contingentibus.  & fic  erit  ollcnfiun  propofi- 
tum conTequens, 
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si  durum  tmulnum  uijUtTum  & t{juidiftua- 
tium  diumeiri  frmfir  inttr ftfe  rujuidifim , & iffu 
ia  circultnm  fUaii  eirtu  muntai  itairum  circum- 
firuatar , & fiiaul  drtamfcruaiur  rtSu  liau  dU- 
mtircruta  ttrminonxudcmpurit  (OHiungeas,qu- 
ufjue  rur/nt  ia  tum  htum  rtHiiuuiur,i  que  mueri 
aepit:  fuptrficits  qutk  ciriumUtu  TtUt  Imeu  dtferi- 
tiiur , cjlmdrud  fupcrfidii  voutut ; qut  quidem  & 
in  infahum  augeri  peteji,  linuipftdtftribemtm 
iafinuum  pruduSu. 

Cplindrui,  tfi  fiffiru  que  (ircutu  uquidHluniibui, 
& cplindritu  fuptrfide  inter  ipfot  interieUd 
ceminetur, 

Cjlindri  biftt.funt  tireuliipli. 

Axie,  reSu  tmea,  qua  per  tireuhnm  ctnlru  du- 
citur. 

Lutus  uutem,  cylindri  lineu,qut  cum  reSu pt,& 
in  fuptrfide  ipfiut  cylindri,  bufet  nrufqut  cen- 
lingie  j quum  & eircumlutum , cylindri  fu- 
ptr fidem  difiribere  urtteu  dixtmut. 

Cjlindrcrum,  Stili  quidem  dicuntur , qui  axem 
hubtnt  ud  reSot  ungulus  exijleiuem  ipfu  bu- 
fibm. 

Scaleni  uutem,qui  ntn  ud  rtUui  ungulus  txifien- 
ttm  ipfii  bufibm  axem  bubent. 

Huiufmodi  Cylindrorum  figuras  confulc 
in  libro  la.prop.ia.  15. 

XXIV. 

Similes  Cuni  & Cylindri  fient-,  quurum  & uxis,  & 
bufium  diametri  pruptrtiuHultt  fiint. 

XXV. 

Cubus  fiui  Hexuedrum,  efi  figtuu  futidu  ,fiubfix 
quudrulie  uquulsbm  tuntentu, 

XXVI. 

Tttruidrum , efi  figtuu  fuMu  fub  quutuur  triungulie 
uquuiibiu  & aquUuteru  untentt. 

XXVII. 

Oilttdrum , eS  figura  fulidu  fub  uSu  truxsgnlk 
uquulibiu  & uquduteru  tmttmu. 

XXVIII. 

Dudteuedrum,  tfi  fipstu  fulidu  fub  duudedm  penlui 

gunu  uquaUbiu  dr  uqtdUttru  & uqmungu- 

(i)  euntentu. 


X X I X. 

Uufuedrum , e(l  figura  fulidu  fub  vigimi  'yriunguli 
aqualibus  & uquiUteri  tuntentu. 

HOrum  quinque  corporum  pofiremo- 
rum  figuras  in  plano  explicatas  quoad 
eorum  fupcrficics, confulc  in  propoCtionibus 
libri  ij.  14.  15.  16.  17.  quas  ii  iuxta  co- 
rollaria noftra  illarum  propofitionura  in  ma- 
teria plicatiU  dcfcripferis , & complicaueris, 
propofita  pridifta  corpora  obtinebis  fpe- 
Sabilia. 

X X X. 

Purullilepipeditm , tH  figura  fulidu  fex  figuris  quui 
dnluteru , quurum  qut  ex  uduerfu  parallele 
funt  , euntentu. 

ADuerte  quod  omne  parallclcpipcdum 
cft  prifmacx  defin.  ija  fed  non  omne 
prifma  eft  parallclcpipcdum , nam  prifma  op- 
pofita  bales  liabcns  triangulares  non  poteft 
efle  parallelcpipcdum,per  hanc  definitionem. 

XXXI?* 

Suridu  figura  in  fulidu  figura  dicitur  infailn,  quuni 
du  umntt  unguli  figura  inferipte  ctufiituumur 
vel  in  ungulu,Ttl  in  luteribui.yel  denique  in  pla- 
nis figura  cui  infiribitur. 

XXXII. 

Sulida  figura  fulidu  figura  vidjpm  circumferibi  dii 
(itar,  qutndu  vel  ar^uli,  vel  latera , rei  denique 
plana  figura  dreumferipet  tangunt  umnet  angu- 
lus Tei  fuptrficSfgssra,  cirium  quam  defcribiiur. 

HaE  funt  definitiones  Euclidis , fioucn- 
tes  addo  conducentes  iis  qus  in  libris 
folidorum  Authores  nofiri  traflant,  St  Geo- 
mctrElpcculari  polTunt,fit  ergo  definitio. 

XXXIII. 

Sulida  figura  Segularis , rei  Cerpiu  reg/sUre  ulunu 
tuntentum,efi  fulidu  figura  qua  planis  aqualibus, 
aquilattris,&  aquiangulii  cunimeiur. 

XXXIV. 

Sulida  figura  Regularis  planis  cumprehefit  Ctntrumi 
iB punBum  ex  mieriuribm  figura , i quu  ad  um- 
net  angulus  fulidut  figitra , rtSa  linea  duBa  funt 
aquales  mter  fe. 

XXXV. 
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PROPOSITIO  III. 

Si  duo  plana  Ic  mutuo  lecenc, 
communis  eorum  fedho  erit 
linea  redia. 

SVppoCcio. Duo  plana  AB,CD,fc  mutuo 
fcccnt;  Dico  communem  illorum  {c<5Uo- 
nem  eile  vnicam  folum  redam  lineam , puta 
liF. 

Demonilratio.Imprimiscum  eorum  com- 
munis fcdio  recipiatur  in  vtroque  plano , &: 
ipfa  pJana  non  nnt  infinita  ex  natura  obiedi 
Mathematici , fcdio  ifta  communis  termina- 
ta erir,&:  iliuiGbilis ; diuiflbilis  nuidem,  quia 
planum  fecans  aliud,  fccat  illud  Iccundu  lon- 
gitudinem vcl  latitudinem  Tuamdiuilibilcm, 
vnde  rcfuliat  fcdio  comunis  diuiflbilis.  Sed 
ifla  fcdio  communis  non  poceftefle  fuperfi- 
cies  vcliGFjcum  enim  recipiatur  in  vtroque 
plano , & vnum  fu  fublimc  rcfpcdu  alterius, 
tequeretur  & fupcrficiem  EGF  elTe  in  plano 
CD,  &:  fiipra  cius  planum  in  alio  plano  AB 
fupcriorc,qux  fe  mutuo dcftruuntjquare fc- 
dio communis  planorum  non  potcfl  clTc  fu- 
perficies.  Sed  neque  poterit  eilc  linea  curua 
v.g.  EGI-:  nam  fumendo  inhac  curua  linea 
EGF  duo  punda  E,F,diuerfa,  poterimus  ea 
nedere  vna  linea  redaEF, qux in  vtroque 
plano  recipietur, ob  eius  extrema  duo  £,F,in 
eis  recepta:  cmare  fuperficies  £GF,claufa  ter- 
minis illis  duobus  EF  refla  linea  , & EGF 
curua,  exillencibusin  illisduobus  planis, exi- 
llcrec  in  eirdem  duobus  planis,c6tra  id  quod 
antei  dcmddrauimus.  Sed  neque  Icflio  com- 
munis huiufmodi,  erunt  du*  refla;  lincx,vcl 
mixtx  vt  EG,GF,angulum  efficientes  in  G; 
cum  enim  recipiantur  in  vtroque  plano, poP- 
lemus  extrema  E & F coniungere  refla  linea 
EF,  quE  fuftcntarctur  in  vtroque  plano  vti 
fuperius  oQcndimus:  & fic  refultarct  TuperS- 
cies  EGF,  communis  fcflioplanoriim,  fu- 
Hcmata  in  vtroque  plano,  contra  demondra- 
ta.  Denique  non  potcd  elle  feflio  illa  com- 
munis , in  duabus  reflis  lineis  aut  curuis,HI, 
EF,  fcparatis , aut  pluribus;  nam  cum  punfla 
H,E,F,1,  lint  in  vtroque  plano,  ducendo  re- 
flas HE , IF , fuperficiem  claudent  cum  aliis 
HI,EF,qua:  exidet  in  vtroque  pIano,contra 
demondrata.  Cum  igitur  Icflio  communis 
planorum  non  poffit  efle  ^nflum  indiuid- 
pile,  nec  linea  curua,  ncc  fuperficies,  nec  plu- 
res  linea:,  fupeted  vt  fit  vnica  refla  linea, 
quod  erat  dernoadrandum, 


PROPOSITIO  IV. 

Si  redta  linea  redlis  duabus  lineis 
le  mutuo  fecantibus , in  comu- 
ni  ledlione , ad  angulos  re<Sos 
inliUat:  Illa  eciadudtopevpfas 
plano  ad  angulos  redtos  erit. 

SVppofitio.Rtda  linea  ABjinflflac  ad  an-  tfg» 
gulosrcdosin  pundo B , communisfe- 
^tionis  duarum  reitarum  CD,  EF,  fc  mutuo 
fecamium : Dico  iiuod  ifta  reda  AB  linea  fit 
perpendicularis  puno  IK  fuftcniaoti  daus^ 
redas  CD,EF,iuxtaprop,2. 

Conllrudio.  Centro  B,intcrualIo  BC,dc-  • 
feripta  fit  circuli  circuferentia  in  plano  GH, 
quxfccct  datas  redas  CD,EF,  in  pundis  C» 

L,  D,  F;  & ab  vcriicc  A redx  A B datx  exi- 
ftente  in  fubliiDi  fcu  extra  planii  G H , furfum 
verfus , concipiantur  dudx  redx  linex  AC, 
AE,  AD,  AF,  qux  efficient  rcdangula  trian- 
gula ABC,  ABD,  ABE,  ABF,  ob  redosan- 
gulos  datos  in  B.  Prxtcrca  ex  omnibus  aliis 
poffibilibus  pundis  circufcrcniix  circuli  dc- 
fcripti,nosvnu  eligimus  inftaromniu,putaI, 
ex  quo  ad  centru  B ducatur  reda  IB  produ- 
cendam vfque  ad  K pundiim  circumfcrctia; 
didx  & alias  cocipimus  dudas  i K I A,  redas 
quidquid  enim  inferemus  de  ifta  diametro 
IBK , infcrcadum  erit  de  aliis  omnibus  dia- 
metris tranfmitccndis  per  quxcumquc  alia 
punda  circumferenti  xprxdidx. 

Conftrudio.Per  3 .prop.Iib,  i .fumatur  re- 
dx BC,BD,BE,BF  xqualcs;&:  punda  C,E, 
iungantur  reda  linea  CE , tumpundaD,F, 
alia  redaDF;  & ex  pundo  G redx  CE , per 
B pundum,  agatur  reda  G B,  fecans  in  H re- 
dam FD;&ex  pundo  A quod  infublimieft, 
rcfpcdu  plani  iK,  concipiantur  tranfminx 
rtdx  linex  AC,  AG,  AE,AD,  AH,  AF. 

Dcmonflracio.  Quia  datur  reda  AB  per- 
pendicularis in  B, redis  CD,EF,  erunt  trian- 
gula ABC,  ABE,  ABD,  ABF, rtdaguIa;idco- 
que  per  4^7.  prop.li.  1 .quadrata  redarii  ex  an- 
gulo B redo  exeuntium,  erunt  xqualia  qua- 
drato redx  fubtcndcniis  angulum  redum  in 
B;  funt  autem  cxcofhudionercdx  BC,BD, 
BE,EF,xqualcs,&:  communis  reda  AB;crgo 
quadrata  redx  AB,&  cuiuflibcc  ex  aliis  qua- 
tuor  didis,crut  ^‘qualia quadratis  redx  ciuf- 
dem  AB,  & cuiuflibet  alterius  ex  didis  qua- 
tuor  redis;  quare  quadrata  xcdaru  AC,  AE, 
AD,  AF,  erunt  xrqualiaintcrfepcr  i.ax.li.u 
A ipfx  redx  didx  xquales.  Sunt  autc  trian- 
gula CB£,DBF,ifofcclia  per  conftrudionc, 
ergo  pcrprop.5.1i.i*habebuc  angulos  ad  bafes 
Ii  ~ fua» 
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fuas  CE,  FD,  «quales  (ingula-,  Se  quiaanguli 
coru  EBC,FBD,advcrticesfunt  aquales  per 
prop.i^  .libr.  i .&  latera  coprehendcntiaiLlos 
funt  xqualia  per  coftrudionem,  erunt  anguli 
BC  E,  BEC , BFD , BDF , ad  bafes  aequales 
CE,FD,qquaIcs  inuicem  per  4.prop.&  i .ax. 
lib,  I. Cum  igitur  intriagulisGBE,HBF, an- 
guli in  B fint  xquales per  1 5 .libr.  i . & anguli 
ali)  in  E & F^  probati  xquales^  Se  latera  BE, 
BF,xqualia  pcrconftrudioncm,pcr  prop.  26. 
lib.i  .latera  nabebunt  xqualia  GEj  HF,  tum 
GBjHB.Prxtcrca  quiaolHdimusrcftas  AE, 
AF,AC,AD,cflc  xquales, & redtas  CE»FD, 
araualcs'^runt  in  triangulis  CAE,F  ADjiCof* 
celibus,anguli  CEA,DFA,pqualcsperprop. 
S. lib.i.  His  pofitis  quia  in  triangulis  duobus 
G EA,  HFA,probauimus  duo  latera  xqualia 
efle,  HF,  FA,GE;EA,  vtrumque  virique, 
anulos  G E A,HF  A,  inefle  xquales, compre- 
hcTosab  his  Iatcribus;cruntper4.prop.Ub.i. 
bafes  coru  redf  AG,AH,equales:Dcniqjquia 
intriangulisGBA,HBA,funt  oftefa duo  late- 
ra BGjBH,  xquaiia,  quibus  comunceft  latus 
AB,  &:  bafes  coru  AG,AH,vliimdfuntpro- 
batx  xquales ; angulos  in  B habebunt  redos 
fupra  rcflamduftamGHin  plano  IK  fuften- 
tantedatas  alias  redasdaas  CD,EF,Hoc au- 
tem artiheio  vtemur  ad  dcmonlEandam  re- 
dam A B perpendicularem  efle  omnibus  aliis 
redis  ducendis  in  plano  IK,  diucrlis  ab  datis 
CDjEF.Ergoper  def.  3 .reda  AB  erit  ad  an- 
gulos redos  plano  fuflentanti  duas  datas  re-r 
&is  CD,EF, quibus  orthogonia  erat  in  pun- 
do  B (edioniseanun  mutux « ejuod  eratde* 
monflrandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM, 


SVppofitio.  Reda  linea  EA infiflat tribus 
redis  lineis  AB,  AC,  AD,  ad  angulos  re- 
dos in  A pundo  communis  fcdionis  illa- 
rum. Dico  illas  tres  redas  AB,  AC»  AD,  ia 
vno  GH  exiflere  plano* 

Dcmonflratio.Perprop.z.duxredx  AC, 
AD, in  vno  exilVni  plano, puta  GH.  Quod  Ci 
reda  tertia  AB  non  exiflat  in  eodem  plano 
GHjlcd  infublimi  refpcdu  plani  GH,cxiftac 
fi  fieri  poflit  in  alio  EF  plano,  cum  reda  AE  • 
qux  per  cit.  prop.2.  exiflere  debet  in  eodem 
plano  in  quo  recipitur  reda  EA. la  vero  quia 
duo  plano  EF,GH,  fibi  mutu6  occurrunt  in 
communi  pundo  A,fi  cocipianturproduda, 
fe  mutuolecabuntjcorumquefcdio  commu- 
nis erit  reda  linea  per  j.propof,  quxfitv.g. 
AF : Datur  auie  reda  EA  orthogonia dua- 
busrcdis  lineis  AC, AD,fe  mutuo  fccatibus 
i n A, receptis  in  plano  GH,  ergo  per  prop.4, 
prxccd. eadem  reda  EA  erit  perpendicularis 
plano  GH,&:  per  dcf.j.ad  angulos  redos  ipfi 
AFredx:  IcdA:  cade  reda  EA  daturad  an- 
gulos redos-ipfi  rcd.c  AB  : eigo  cum  reda 
EA  lit  ad  angulos  redos  duabus  redis  AB, 
AFjin  eodem  plano  EF  exiflentibus  cum  re- 
da E A , & anguli  omnes  redi  rcdilinci  fint 
xquales  per  ax.  i a.Iib.i.erunt  duo  anguli  re- 
di EABjEAF,  xquales, pars  & totum,  con- 
tra S.ax.lib.i.hoc  abfurdum  indicat pofitio- 
nem  tertix  redx  linex  AB , non  exiflere  in 
eodem  plano  cum  aliis  duabus  AC, AD,  efle 
falfam , &:  propoficionem  veram, 

COROLLARIVM  NOSTRVM; 

Siucldfluuhut  quAmttthutn^klttttu  fimutuk 
fecantibm  in  communi  fundo » ud  un^uhs  ttSot 
infiflut : ili*  omnes  in  eodem  exiUem  pUno, 


Si  re^4  lines  multie  rtilit  lincit  sdsngules  reilet  efl  per  ifl^  propofi- 

«/?«« in  cmmnni,Hnaof,ai,«U  Lum:  itU 


dulio  per  eae  pUno  sd  sngules  uEtos  erit. 

NAm  fiduf  exiliis  airumantur,rcdailli$ 
infiflens  in  communis  Icdionis  carum 
pundo  ad  angulos  redos , erit  per  hanc  prop. 
ad  angulos  redos  plano  per  eas  dudo:ergo 
cura  rcliqux  dentur  in  eodem  plano , eadem 
reda  prxdida  erit  ad  angulo?rcdo$  ipfi  pla- 
no recipiente  omnes. 

PROPOSITIO  V. 

5i  refta  linea  redtis  tribus  lineis  fe 
mutuo  tangentibus,  incom- 
muni ledtione  ad  redos  angu- 
los infiftac:  IU*  tres  redtacin 
vno  funt  plano. 


rum  exiflat  in  alio  plano:  Quia  vero  compa- 
rata cum  eadem  reda  infiflente  ipfi  ad  angu- 
los redos, Se  duabus  ex  receptis,  in  eode pla- 
no trium  receptarum  exiflere  debet  per  prx- 
fentem  propolitioncm : pugnantia  fcquuntur 
ex  pofitione  aducrfarij,  qux  ideo  falfacrit,  & 
alTertio  corollari)huiu5vera, 

PROPOSITIO  VI. 

Si  dux  redtx  fine»  eidem  plano 
ad  redtos  fint  angulos; paralJe- 
1»  erunt  ill»  redi»  line». 

SVppofitio.  Dus  redlje  AB , CD , eidem  Fiff.uo. 

plano  £F , ad  redos  fint  angulos ; Dico 
illas  efleincerfc  parallelas. 

Conftrudio.  In  plano  EF,  ponatur  par 
1 1 .prop.  li br.  1 , reda  G D , ad  angulos  redos 
redx  BD  duccndx,fiatquc  per  j.prop.Iib.  i, 

reda 
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reda  GD , xqualis  ipC  AB ; & concipiantur 
dux  redx  lincx  AD,  AG,  BG. 

Demonilracio.Pcr  deiin.j,  rcdta  AB  ,erit 
ad  angulos  rcdos  ipli  redx  BD,  & rsda  CD 
ipH  rc^  DG , & redx  DB.  Porrd  in  trian- 
gulis ABD,  BOG,  quia  duo  latera  AB,  BD, 
iiuit  xqualia  duobus  lateribus  BD , DG,  ref- 
pediu^  , continentque  angulos  xquales  re- 
dos,bafes  oorufb  AD,BG,erunt  xquales  per 
^.progaHIibr.t.  InTuper  quia  duo  triangula  ' 
ABG,  ADG,  duo  lacera  habent  xqualia  ref- 
pediue,  AB,BG,  & GD,D^,  balimque  AG 
communem  obtinent,  erunuser  8,prop.  libr. 
I. anguli  eorum  ADG, ABG,  xqualesjoflen- 
dimus  autem  hunc  ABG  elle  redum , ergo 
alterangulus  ADG  erit  etiam  redus.  ^um 
igitqr  probaucrimus  redam  GD  ede  ad  an- 
gulos redos  tribus  redis  AD  ,BD  , CD^Ie 
mucud  in  D lecancibus , illx  tres  redx  AD, 
BD , CD , in  vno  exillenc  plano  per  prxced. 
prop.5.  ftd  per  j.prop.reda  AB,  recipitur  in 
eodem  plano  in  quo  fune  dux  redx  DB, 
D A ; & reda  CD  odenfa  eft  recipi  in  eodem 
plano  in  quo  funtdux  redx  DB,DA,exdem 
prxdidx;  ergo  dux  redx  AB,C D,  recipien- 
tur in  eodem  plano  redarum  DA , DB : Ad 
hxc  odendimus  angulos  ABD,  CDB,  redos 
ede;  ergo  per  prop.  aS.libr.  i. erunt  dux  redx 
AB , CD , parallelx.  quod  erat  demonftran- 
dum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Si  fimo  fiiam  Jtu-rtOt  /imd  liiltm  fUiu  fnt  di 
dKguUi  rtSn ; iffd  tmnu  ttma  fdtaUtid. 

, £ duabus  certum  ed  per  hanc  pro(l.  6. 
'quxlibct  autem  reliquarum  comparata 
cum  vnaex  prxdidis,erit  etiam  parallela  ip- 
G per  Idam  Dropof.  Igitur  G tantum  dux  ef- 
fent  paraUelx , nulla  reliquarum  ab  duabus 
prxdidis , edet  parallela  cuilibet  ex  illis, 
contra  i4quod  mixlo  odcndimus.Ergo  cum 
demondrencur  omntsparallelx  vni  cuilibet, 
erunt  inter  Ic  parallelx  omnes.  ^ 

PROPOSITIO  VII. 

Si  dux  Hnt  parallelx  redlx  lincx, 
in  quarum  vtraque  (umpta 
flnt  quxlibct  pundla : illa  linea 
re£la  qux  ad  pundla^iungi- 
tur , in  eodem  eft  cum  paralle- 
lis pland. 
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in  eode  plano  £F  exidences,  &accepcaqux- 
libet  duo  punda  in  illis,  pundura  quidem  G 
in  reda  AB  , pundumveroH  inaliareda 
GD ; Dico  redam  GH  nedentem  ida  duo 

{>unda  exidere  in  eodem  plano  £F,  paralle- 
arum  redarum  datarum  AB,  CD. 

Demondritio.  $i  reda  linea  GFInedens 
punda  G,  H,  non  exidat  per  condrudionem 
in  plano  BF  parallelarum  datarum  redarum, 

' AB,  Ct>,  planum  non  adaequabitur  redx  li- 
•ex  applicatx  illi  fecundum  /ua  extrema; 
contra  def.  planx  fuperdeiei  aTlatam  ab  He- 
rone  Geometra,  fh  def.y.lib.  i . ergo  vti  pro-  • 
politum,  reda  Unea  Connedens  punda  duo 
adiimpta  in  parallelis  redis  lineis , vnum  in 
vna ,, alterum  in  alia,  exidet  in  eodem  plano 
ipfarum  parallelarum  datarum,  quod  erat 
probandum. 

COROLLaIuvM  NOSTRVM 


DI 


StSd  lidu  tmiiMgmi  fmSdim  dtaftd  in  iiuhu 
riSn  ntn  fdrdIUlii  in  laim  fldnt  iuBi, 
mim  tn  vnd,dltcrnm  m dlid-,  ruifmin  • 
in  uim  fldnt  lUturnm. 

Eodem  artidcio  ac difcurlu  demonlVa- 
bitur,  quo  propoGcio  ida  7. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 

RiOd  linu  reuineitm  fttnBd  iua  in  dtupidfldn» 
vciBniidJnSpadUa  tmn  ilidm  ptoiuSd  in 
tfji  fldnt  pnnSnmn  ipfnnm . * 

Applicando  enim  latus  plani  alicuius  ' 
ipfum  terminantis  quod  ed  linea  rc; 
da,ip(ispudisdatis,  produdum hoc  planum 
(ecabit  ludentans  pupda  data , & quidem  in 
reda  linea  exidete  in  ipfo  plana  pundorum, 
ergo  reda  linea  reuinciens  ipfi  punda  exidet 
in  plano  ipibrum , etiam  produda , alioqui 
contra  i.  propof.  pars  eius  aliqua exideret  in 
fubUmi. 

PROPOSITIO  VIII. 

Si  dux  Hnc  parallelx  retftx  linex, 

3[uarum  altera*ad  re^os  cui- 
am  plano  (ic  angulos  ■,  & reli- 
qua eidem  plano  ad  redios  an- 
gulbs  erit. 


C Vppofitio.  Dux  redx  linex  AB,CD,pa-  ■C  VppoCtio.ConfulaturGguraprop.6.Pla-EM,iio. 
rallelxCntiuxu definitionem  J4.  lib.i,  no  EF,  incidant  dux  rede  lincx  AB,  . 
* ' Ii  I CD, 
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CD,  parailclx,  vna6u«  iliarum  puta  CD , ad 
reftos  angulos  fii  plano  ipfi  EF : Dico  ouod 
altera  AB  cidem  plano  £F  erit  perpendicu- 
laris. 

Condru^io.  Punda  B & C,cxiPentia  in 
plano  EFjin  quibus  datsrcdsB  perforant  ip- 
fum  planum , rcuinciantur  refta  linea  BD, 
Qux  exiftet  in  plano  EF  per  a.corollar.  no- 
(trum  prxced.propoftum  in  plano  parallela- 
rum AB,  CD  datarum  per  prxccd,  prop.  7.  * 
Prarterca  in  ^no  EF , ducatur  per  1 1 .prof^ 
libr.i.  r^ftaDG  perpendicularis  rcftx  BD, 
.Battue DG  xqualis  ipfi  AB per  j.prop.libr. 
1.&  concipiantur  du(4x  reftx  AD,AG,BG. 

Dcmonftratio.  lntrianguIisDBG,ABD, 
quia  duo  latera  AB , BD  , funt  refpcdipc  x- 
qualia  lateribus  BD , DG;  angululquc  ABD 
per  dcf.3 . cft  redus,  & alter  BDG,  etiam  rc- 
ftuscfijidcoquc  xqualcspccia.axio.  libr.  i. 
bafes  habebunt  xquales  AD,G13,pcr^.  pro- 
pof.libr.i.Infupcr per  5*dcfin.augulus  ABG 
re^us  erit;  & in  triangulis  ABG,  ADG, quia 
duo  latera  AB , BG,  funt  rcfpediuc  xqualia 
lateribus  GD,  D A,bafifque  A G cft  commu- 
nis,erunt  per  S.propof.libr.  i.  anguli  ABG, 
ADG,xqualcs;  & quia  vnus  ABG  oficnfus 
cft  rc^s,  alter  etiam  ADG  rcduscritrcft 
autem  per  2 9.  libr.  i . angulus  BDC  regius, 
exiftente  alio  angulo  ABD  reSovtiproba- 
uimus  |>cr  5.dcfin.Ergo  GD,crit  ad  angulos 
regios  in  puncto  D , reflisduabus  lineis  DB, 
DA;  ideoque  per  a.propof.  plano  fuftentanti 
ipfas  BD,DA : fed  dux  rcftx  BD,D A,  exi- 
ftunt  in  plano  rcftx  AB,  iUa  quidem  vti  pro- 
batum cft,  hxc  vero  per  2. prop.  & reda  CD 
eft  ^tiam  oftenfa  cxifterc  in  plano  redarum 
AB,BD;crgo  tres  redx  linex  CD,AD,BD, 
exifient  in  eodem  plano,  cui  eft  ad  angulos 
^cdos  oftenfa  reda  GD , qux  ideo  per  j.dcf. 
etiam  ad  angulos  redos  erit  ipfi  redx  DC. 
Denique  quia  reda  CDeft  ad  anpilos  redos 
oftenu  duabift  redis  BD,DG, erit  per  4.pro- 
pof.  orthogonia  plano  EF  fuftentanti  redas 
BDjDG.  Si  ergo  dux  redx  linex  fint  paral- 
Iclx , & vna  illarum  ad  angulos  redos  alicui 
plano  fit,  altera  etiam  eidem  plano  perpendi- 
cularis erit. 

COROLLAIUVM  NOSTKVM. 

V.cLUtum  ommum  fi  vna  fuerit  aluui 

plano  ptTptndUuUru  , uiiqux  mnes  eidem  « 
phmo  erunt  perpenduulant, 

De  duabusdcmonftratio  procfflai.  lam 
vero  per  indudionem  quxiibet  reli- 
quarum cum  quauisex  iftis  iam  dcmonftratiS' 
•perpendicularibus  eidem  plano , oftendetur 


etiam  perpendicularis  ipfi  eidem  plano;  61^0 
omiies  crynt  perpendiculares  eidem  plano, 
quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  IX. 

Qu2e  eidem  redlac  linex  lunt  pa- 
rallel.T,  fed  non  in*eodem  cuni 
illa  plano  :hx  quoque  funt  in- 
ter fe  parallelx.  ' 

» 

Vppofitio.  Redx  linCsT  AB,CDjfinrpa-Fi^. 
rallclx  vni  tertix  EF  , verum  tertia  hxc 
cxiftat  in  diucrfo  plano  recipiente  datas  alias 
redas,  v.g.  AB,CD  ;Dico  ipfas  AB  &CD 
etiam  parallelas  interfe. 

Conftrudio.  Farallelx  datx  dux  redx 
linex  AB,  EF , exiftent  in  eodem  planoper 
34.dcf.libr.t.ergo  per  prop.iz.lib.ciufdem, 
poterimus  emittere  exG  pundoredx  EF, 
redam  GH  perpendicularem  redx  AB  : fi- 
mili  modo  aliam  redam  Gl  perpendicula- 
rem redx  CD  parallelx  datx  ipfi  EFjquod 
pundum  cikn  fit  extra  planum  redarum 
recipientium  datas  AB , CD , ex  datis , an- 
gulum efficient  in  G , fe^uc  mutuo  fcca- 
bunt : quare  per  2.  prop.  ipfie  GH , GI , re- 
dx exiftent  in  eodem  plano ; Porro  cum  re- 
dx GH,  GI,  fint  ad  angulos-rcdos  ipfis  AB, 
CD,  parallelisdatis  tertix  EF,  etiam  per  co- 
roll.noftrum  ad  propof.29*  libr.  i. erunt  cx- 
dem  redx  GH,GI,perpcndiculares  ipfi  EF; 
vnde  reda  EFviciftim  erit  ad  angulos  redos 
ipfis  GH , GI,in  communi  pundo  G fedio- 
nis  illarum,  vnde  etiam  per  4.propof.eadcm 
reda  FG  erit  ad  angulos  redos  plano  fuften- 
tanti  ipfas  redas  GH,GI ; Et  qiiiaFGE,& 
AB , dantur  parallelx , & oftenfa  cft  vna  ea- 
rum FGE  ad  angulos  redos  plano  recipienti 
redas  GH,Gl,crit  per  Mop.prxcc<B8.ctiam 
altera  AB  ad  angulos  redos  eidem  planb  fii- 
ftentaq^i  redas  GH,GI:  Eodem  modo  pro- 
babimus redam  CD  cllc  ad  angulos  redos 
plano  recipienti  didas  redas  GH,  GI. 

Dcmoftratio.Rcdx  linex  AB,CD,oftcn- 
Ix  funt  in  conftrq^ionc,  ad  angulos  redos 
eidem  planofuftentanti  redas  GH,GI  ,crgo 
per  prop.  6.  erunt  ipfx  parallelx.  Eodem  ar- 
tificio dcmonftrabunturrcliqux  omnes  alix 
redx  Imv?  datx  parallelx  tenix  cuidam 
EF , clFc  parallelx  inuu;em.  quare  demon- 
ftrata  eiu  propc^itio.  , 


PR.Q- 
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PROPOSITIO  X. 

Si  duae  redae  linea:  fe  mutuo  tan- 
gentes ad  duas  redas  fe  mutuo 
'I  tangentes  Hnt  parallelae,  non 
autem  in  eodem  plano  : Illae 
angulos  aequales  comprehen- 
dent. * 

C Vppofitio.  Duircfixline»  AB,  AC  ad 
i!7lcinuiccininclinat2&  angulum  facien- 
tes in  A , Hnc  paralleLe  aliis  duabus  rciftis 

DE, Dr>  ad  ie  inuicem  inclinatis  & angulum 
cBicicntibus  in  D \ itaque  Hnt  parallcTr  vna 
vni,al(cra  alteri,  v.g.  ABipGD£,<^  ACipH 

DF,  vt  duai' prima  cxiflant  in  vno  plano  iux- 
ca  a.prcpoC  & alixciux  in  alio  plano : Dico 
angulos  BAC,LDF,ab  ipfis  ludios efle*- 
qualcs  inter  fe, 

Conlifudiio.  Per  j.propjib.fiant  AB, DE, 
parallcl.r,.xqualcsi&  ali^dux  parallclx  AC, 
DF , Eant  etiam  xquales : tum  ducantur  re- 

a®  be,Ad,cf,bc,ef. 

Demonflraiio.  Quia  parallelas  squales  re- 
aas  AB,D£,coniungunt  redar  B E,  ADjipfs 
erunt  per  5 3«prop.  iibr.  1.  equales  A:  paralle- 
lae : Ita  etiam  redx  AD,CF,  erunt  paralle- 
Ix  inuictm  & xquales.  Cum  igitur  dux  rc- 
dx  B£  , C F,  (int  parallelx  tertix  AD  ollcn- 
iae, erunt  p^r  prxccd.  propof.  9.  parallelx  io- 
uicem  ; 6c  quia  etiam  olrcnrx  lunc  xquales 
tertix  eidem  AD,  erunt  per  i .ax.Iibr.xqua- 
Jes  inter  fe.  Ergo  per  cit.propof.^  ^.libr.dux 
redx  BC,£F,  nedentes  xquales  & parallelas 
redas  B£,CF,  erunt  etiam  xquales  inter  fe. 
Denique  cum  in  triangulis  BAC,  EDF , fint 
latera  B A,C  A,  xqualia  fada  rcfpcdiud  late- 
ribus ED  , FD , & bafes  BC , EF , xquales, 
cnmt  anguli  BAC,  EDF,  xquales  per 8. 
propof.libr.  I.  quod  erat concluccndum. 

PROPOSITIO  XI. 

A pundo  dato  in  fublimi,ad  fub- 
iedum  planum  perpendicula- 
rem redam  lineam  ducere. 

%*54*  C Ad  Tubic^m  planum  BC, 

demittenda  fit  reSa  AI  perpendicularis 
ab  A pun^o  in  fiiblimi  dato. 

Conftruftio.  Ducatur  quilibet  refla  DE 
in  dato  plano  BC : & appficando  lineam  re- 


flam  Iat;rjlcm  alicuius  plani , huic  refle  D, 
tum  planum  datum  datopuiiflo  A.dcmftu- 
turper  la.prop.  Iibr.  i.  in  illo  plano  applica- 
to fic,  refla  linea  AFperpcndicularisdud^ 

DE  , qui  tefla' AF  condpiatti/pci-m.Aic+e 
fiiblaco  dicio  plano  applicbto:  Tpm  in  pttno 
BC,  per  1 1 .propof  Irbr.  i . ex  pupflo  F,rcfla: 

DE , educatur  refla  perpendicularis  GFH. 
Pritcrcl  huic  refle  GFH  , appliceturpla- 
nuni,  Sepueiodato  AjVti  antea  pricepimdJi  ,Sf;. 
in  quo  plano  ducatur  per  i t.prop.lib.i.Afla 
AI  pcrpcndicularisipli  rccia;GFH,fubUto- 
que  plano  ifto  applicato  concipiaturreraanc- 
rc  recta  AI.  Vltimo  per  punflum  I,  dueptur 
per  5 1.  propof.  libr.i.  refla  Kl  parallela  ipli 
DE  refli.  Dico  reflatu  Afjcflc  perpciuJiCu-> 
larem  duflam  plano  dato  BC  fubicflo.'  ■ r 
Demonftratio.  Refla  DF  pcrconliruflio- 
nem  cIl  pcrjKodicularis  duabus  reflis  EA, 

FH,fc  mutuo  fecat  b.is  in  F,  ergo  per pro- 
pof erit  perpendicularis  plano  recipienti  di- 
flas  l A,t  H:  fcd  fiint  per  conllrudioncni  paa 
rallclirefli  K i, Di- E, ergo  per  prop. 8. refla 
KI  erit  perpendicularis  eidem  plano  fufien- 
tanti  reflas  FA  , l H;  fcd  per  coroll.nollrum 
I .ad  propof  7.  refla  Ai , ell  in  eodem  pbno 
cum  rcfli5FA,FH,crgopcrdef.j.  refla  KI, 
erit  ad  angulos  reflos  ipfi  reflee  AI.  Cum 
igitur  refla  AI  , fit  oftcnfa  porpFndicnIaris 
duabus  reflis  KI,I  H,  exiftentibus  feu  duflis 
inplanodato  BC,  erit  per  4.  prop. refla  AF 
pcrpcdicularis  plano  BC,  quod  cf  at  proban- 
dum. Fecimus  ergo  imperatum.  Notandum 
porrdeft.quod  fi  refla  AI  ad GH reflaro 
perpendicularis  cadat  in  punflum  I j erit  apii 
AF  quxfica  perpcndiculans  ad  planum  fuo- 
ieflum  BC  : quia  tunc  eft  perpendicularis 
duabus  reflis  DE,  GFH  j quare  per  4.  prop. 
erit  perpendicularis  plano  iplarum,dato  BE. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Ex  punSf  in  fidilimi  di  fuiieSum  fUnam  non 
fo{nn!  flurii  viu  linea  teSa  ferpaduu- 
larii  iemmi. 

SI  enim  demitterentur  pluries  vna,qui  fint  ^>.1.4. 
AI,  AF,adplanumBC,expunaoAin  ' 

fiiblimi : Dufla  refla  F I,  qui  per  toroll,  no- 
firum  z.ad  propof  7,  recipietur  in  vno  plano 
BCjenim  per  j.dcf.  anguli  AFI , AIF,fin- 
guli  refli  in  triangulo  F AI , contra  prop.  1 7. 
iibr.  I.  quod  abfiirdum  indicat  politionem 
contradicentem  huic  corollario  elle  fallam, 

& ipfum  corollarium  verum. 
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PROPOSITIO  XII.  PROPOSITIO  XIII. 


Dato  plano , ^ pundio  quod  in  il- 
lo datum  cft,ad  rcftos  angulos 
rediain  lineam  excitare. 

l 

C Vppoficio , cx  pun^io-C  dato  in  plano 
ABjCXciure  oporteat  rc^^am  lineam  CD 
perpendicularem  ipn  pla.no  AB  dato. 

ConBru&io.  Lx  punAo  quouis  puta  F in 
fliblimi  eledo  refpectu  plani  AB,  demittatur 
re^  linea  FE  perpendicularis  plano  AB,  per 
prop.pr£C«dentem  ii.&  punda  E,C,  in  pla- 
no Afi  Bto,re^  linea  £C  connedlantur,c]us 
per  corollar.a.noBrumad  prop.7.  recipietur 
in  ipfo plano  AB.  RcdaFEcritpcrj.dcf. 
perpendicularis  re6be  £C;&  per  a.prop.dux* 
ifts  vc6tx  exillcnt  in  aliquo  plano  vno  puta 
GH,  diuerfoabAB,  nam  tota  redta  F£  in 
fubltmi  cft  rcfpc<ftu  plani  AB , excepto  pun- 
&o  £.  Deinde  in  hoc  plano  GH,ducacur  per 
prc^.  5 1 . libr.  i . refla  CD  parallela  alteri  re- 
flx  £F.  Dico  rcftam  CD  elle  perpendicula- 
remqufGtam  ipli  plano  AB,  inpunflocius 
C dato. 

Demonftratio*  Reftarum  FE,  CD,  paral- 
lelarum, vna  FEdcmondratacUperpendicu- 
larisplano  AB,ergopcrprop.8.  altera  CD, 
erit  eidqm  plano  AB  perpendicularis , quod 
erat  probandum ; iWimus  igitur  imperatum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 


Dato  plano,^  pundloquod  in  illo 
datum  eR,  du2  ret^linezad 
redlos  angulos  non  excitabun- 
tur ad  eafdem  panes. 

SVppofitio.  Conful3tur  figura  prxceden- Fw.  ijj. 

lis  propofitionis.  Ex  pundo  C dato  in 
plano  aliipjo  A li ; Dico  non  polle  duas  refias 
lineas  excitari  perpendiculares , veluti  CD, 

CI,  adplanum  AB prrdiftum,  ad  eafdem 

eius  partes,  ptita  fuperiores,  vel  inferiores. 

Demonftratio.Si  enim  duat  aut  plurcs  hu- 
iultnodi  refla-  linei  excitati  poflfcnt  refli  li- 
nea- verfus  eafdem  partes  puta  fuperiores 
plani  AB ; quales  funt  rcfli  CD,  CI,  & alis 
huiufmodi  perpendiculares  ipfi  plano  AB: 
Confidcrari  poflint  demilfe  ex  diuerfis  pun- 
flis  in  fublimi  ad  planum  fubieflum  AB, 
pcrpc-ndiculafes  ipfi  , in  eodem  eius  punflo 
C ; contra  demortllrationera  allatam  in  co- 
rollario nolb-o  prxccd.  propofitionis  la.  hoc 
abfurdum  manifdhim  reddit  pofitionem 
contradicentem  huic  propoCtioni , qu*  ideo 
dcmonllrata  remanebit. 

PROPOSITIO  XIV. 

Ad  quae  plana,  eadem  re£b  linea 
redla  eft  , illa  funt  parallela. 


Ex  duffbitt  tW  pkribm  ptmS»  tn  fublim*  dstk  sd 
ufdm  ftrm  ^um  »cn  pfffunt  r*ds  ii- 
nu  dimitti  ptrpittdituUm  iUi  sd  idm 
pun&um  iUim. 


SI  enim  C pundum  plani  AB,dua?  demit- 
teremurperpendiudares refta;  CD,  CI, 
ad  planum  AB,  eflent  perdefin.  3,  Gneulx 
perpendiculares  red®  CH  ducend®  in  plano 
ex  eodem  eius  punflo  C : vnde  anguli  HCX, 
HCD,  eilent  reda  Gnguli,  & squakrs  per  i z» 
axio,  libr.x.  cotum  & pars, quod  repugnat. 
8«  axio.  libr.  Ciuldcm.  igitur  faUacritpontio 
vnde  procedit  contradicens  huic  coroiiar. 
quod  ideo  demon(lrat\im  relinquetur. 


SVppofitio.  Ad  plana  AB,  CD,  fit  eadem  fu.itS;, 
rc-da  linea  EF  pcrpciudicularis:  Dico  pU-  ^ 
oa  illa  AB,CD,  dic  inter  (e  parallela. 

Conftrudio.Si  non  Cnt  parallela  data  pla- 
na AB,CD,  concurrent  cxdcfin,8.produ- 
daque  vitra  concurfum  fe  mutuo/ecabunt 
in  reda  linea  GH  iuxta  prop.  3 . cx  cuius  ali- 
quo pundoi,  tranfmitti  poterunt  diuerf® 
red®  line®  ad  punda  E,F,  diucrfa  planorum 
datorum  AB,  CD,  qu®  triangulum  lEF 
conflituent. 

Demonftratio.  Datur  reda  EF,  perpendi- 
cularis ambobus  planis  AB,CD;crgopcrdc- 
fin.  3.  erit  perpendicularis  duabus  redis  lE, 

IF : cigo  in  triangulo  lEf-,  erunt  duo  anguli 
E,  F,  redi , contra  prop.  !7.iibr.  i .abfurdum 
hoc  arguit  falfitatis  poutionem  inuedam 
contradicentem  huic  propoCtioni , qu®  ideo 
probata  relinquitur. 
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PROPOSITIO  XV.  • PROPOSITIO  XVI. 


Si  duz  linex  (emunio  tati- 
gentes  id  duas  redtas  lineas  fe 
mutuo  tangentes  iint  paralle- 
Ix , non  in  eodem  conliftentes 
plano  : parallela  (unt  plan.i, 
qux  ducuntur  per  illas. 

SVppofitio.  Dui  reftx  linea;  Afi,  AC,  (c 
mutud  tangentes,  aoguluc^ue  conQituen- 
tcSjHnc  parillel^  duabus  aliisrc^is  lineis  DE, 
Db,  in  alio  plano cxiftentibusdiuerfb  ab  fu- 
ftentante  alias  duasprsdiftas,  angulumquc 
efficientibus ; fitdue  redta  AB  paralfcia  rcctx 
DE,  &alia  AC  alteri  DF:  Dico  planum  C A 
recipiens  duas  primas  redas  AB,  AC,  die  pa- 
rallelum plano  £F  fudentanti  alias  duas  re- 
das DE,  DF. 

Conftrudio.  Per  prop.i  i.ex  pundo  A in 
fublimi  rcfpcdu plani  £F, demittatur  reda 
linea  AG  perpendicularis  plano  EF , in  pun- 
do G ;cx  quo  per  3 1 .prop.lib.  i .ducantur  rc- 
d*  Gl,GH,in  plano  EF,  illa  quidem  paral- 
lela redae  DF , hxc  vero  parallela  rcdi  DE: 
His  duabus  re^s  GI , GH , perpendicularis 
eri  t reda  AG  per  dcf.  3 . 

Dcmonftratio.  Per  conftrudionem , reda 
GI  poGta  efl  parallela  redx  DF , Sc  data*  eft 
wda  AC  parallela  redz  DF,  creo  per  j.pro- 
pof.redx  AC,Gf , erunt  paraUelae;  ergo  quia 
oQendimus  redam  AG  efle  ad  angulos  re- 
dosipli  rcd£Gl,critctiam  per  29.prop.Iib. 
I.  angulus  redus  GAC.  Similiter  quia  reda 
GH  polita  cfl  parallela  redx  D£ , & data  cll; 
reda  AB  parallela  eidem  redae  DE , erunt 
per9.pr0p.redf  GH,  AB,parallcU ; & quia 
probauimus  angulum  AGH  efle  redum , re- 
dus etiam  erit  angulus  G AB  per  2 9.  propof. 
lib.i.Cum  igitur  probauerimus  redam  GA, 
cUc  ad  angulos  redos  tim  duabus  redis  AB, 
AC,  qu^m  aliisduabus  redis  GI , GH , erit 
per  4.prop.  ad  angulos  redos  planis  CB,£F, 
ipfas  recipientibus : vndeperpropoflprf  ced. 
1 4.  parallela  erunt  ipla  plana  BC , E F , qu£ 
ducuntur  per  datas  redas  fe  mutuo  tangen- 
tes AB,  AC,  D£,DF.  quod  erat  concluden- 
dum. 


Si  duo  plana  parallela  plano  quo- 
piam iecentur;  communes  il- 
lorum leftiones  erunt  paral- 
lelx. 

SVppofitio.  Planaduo  AB, CD, plano  alio  Fig.238, 
EF,GHfeccntur;Dicofedioncscommu- 
nesEH,  FG,  cQe  redas  lineas  parallelas.  « 

Demonfiratio.  Quod  ille  lectiones  com- 
munes £H,  FG,  fim  redx  line;e,patecpcr  3. 
prop.  Quod  fi  noii^int  parallelae,  conuenient 
in  I aliquo  pundo ipGu redae  £H,FG;  fcd 
quia  cx  natura  ledionis  communi  s,tota  reda 
HEI,  recipitur  in  plano  AB  , & alia  reda 
GF  J,  in  alio  plano  C D,fi  conueaiaut  ilke  re- 
df  in  I,  etiam  plana  AE,^D,conuenicnt  in  « 
I;idcoque  non  erunt  furallela:  hxceonfecu- 
tioddb  uit  datum  Sc  receptura,  ergo  politio 
contradicens  huic  propofitioni  falfa  erit , &c 
iplapropoGtiovcra. 

COROELAK,XVM  NOSTRVM 

• ■ • • M;*  T'‘ 

I. 


Si  faemt  du$  p/4«M  p4rdBtU  $ uSa  Iima  qu*  4d 
f»m  mumfutrit  ptTpepdnultuut  ad 
erit. 

EAdcm  plana  AB,CD,fcdain  figura  138, 

ius  propofitionis  plano  EG,duasledio- 
nes  lineares  redas  EH,FG,  habent  parallelas 
per  illam  propoficionem : Ad  pun^m  verd 
KredxEHexiftentis  in  plano  AB,  fit  reda 
perpendicularis  KL,  ipfi  plano  AB,  incidens 
in  aliud  planum  CD  in  pundo  L alterius  rc- 
dsEG  rcccptx  in  iplb  plano  CD.Dicohanc 
redam  KL  elTe  etiam  perpendicularem  ad 
planum  CD. 

Conftrudio.  Planum  MN  applicatum  rc- 
djt  KL  Iccct  iterum  duo  plana  AB , CD  da- 
ta,&  fedionesfintredx  MK,LN,illa  m pla- 
no AB,  iftain  plano  CD:  ipfie  erunt  paralle- 
1®  redx  MKjLN,  per  iftam  propof. 

Dcmonftratio.  Datur  reda  KL  perpendi- 
cularis plano  AB,  ergo  per  def.3.  erit  ad  an- 
gulos redos  ipfis  £K , MK  redis.  £c  quia 
parallclf  funt  redae  EK , FL , erit  reda  KL 
ad  angulos  redos  ipfi  redf  FL  per  i9.prop. 
libr.i.  Simili  modo, quia parallcfr funt rc- 
df  MK,LN,crit  per  cit.propofit.29.libr.  i , 
eadem  KL  ad  redos  angulos  ipfi  LN.  Cum 
igitur  reda  KL  fit  oftcnla  ad  angulos  redos 
114  duabus 
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duabus  regiis  FL,LN,  erit  pCT  4.propof.per- 
pcndicularis  plano  CD  , ipfas  recipienti.. 
(]uod  erat  concludendum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 

rUna  paTdUeU  pUn»  cuipUm  ,/««r  iuffr 
[t  pardUeU. 

SI  enim  reda  linea  concipiatur  perpendi- 
cularis plano  tertio  ad  quod  reliqua  dan- 
tur parallela,  & intclledu  producatur  ad  alia 
plana  data  parallela  huic  tertio  plano,  erit 
pcrandicularis  ad  illa  penj>rjECcacns  coroll, 
noltrumiCum  ergo  eadem  hxc  reda  linea  fit 
perpendicularis  ad  illa  plana  reliqua  ; ipfa 
erunt  parallela  per  i^.propofit.  quod  erat 
demonllrandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
III. 

St  fuerint  due  pUnx  pdrdUeU^  &dh  vao  ex  iUit  dd 
aliud  dedtthd  fuerint  redd-lmedmultdperpe»- 
duuUres , ipfit  omnes  erunt  dqudles  inter  fe , & 
pdrdUetdddittuUem. 

N Ara  per  coroll.  noftrum  r.adhancpro- 
pofieruxit  perpendiculares  etiam  plano 
c quo  dedud*  umt : quare  fi  du*  fumantur, 
& carum  extrema  redis  lineis  ncdantur,ipfis 
etiam  erunt  perpendiculares  per  defin.  vn- 
de  per  propof.a8.Iib.  i.crunt  parallelx  reds 
ifix  duae  lincxdudat  in  planisparallelis,  vna 
in  vno,altcra  in  altero;&  per  propof.^.erunt 
etiam  parallclx  alix  dux  perpendiculares: 
vnde  erit  parallclogrammum  planum  cx  his 
quatuor  redis , iuxta  propof.7.  Quod  fi  alias 
omnes  redas  perpendiculares  huiufmodi  de- 
dudas  ab  vno  plano  ad  aliud  ^ datis  paralle- 
lis coniugcnturredislineiscum  vna  exprx- 
didis  perpendicularibus,  femper  eodem  mo- 
do oftendentur  parallclx  eidem,  ideoque  pa- 
rallclx  ad  inuicem^  ideoque  parallclx  omnes 
inter  Ic  per  propoC9.  & quia  feroper  efficien- 
tur parallclogrammata  ao  cis  perpendicula- 
ribus redis,  &:  aliis  carum  extrema  nedenti- 
bus : ideo  per  propofit.  3 4.  libr.  i . didr  per- 
pendiculares cnint  xquales  vni  tertix ; ideo- 
que per  r.ax.libr.i.xqualcs  inter le. 


PROPOSITIO  XVII. 

Si  duae  re^ta;  lineae  parallelis  pla- 
nis fecentur ; In  eafdem  ratio- 
nes fecabuntuD 

SVppofitio.  Dux  redx  AB,  CD,  fiuc  pa-  Fig.155). 

rallclx,  vel  non  parallclx,  in  eodem  pla- 
no cxiftenicsjvcl  in  diuerfis  fi  in  tranfuerfum 
fint  pofitx  non  parallclx;feccnturplanis£F, 

GH  , 1 K , parallelis , prima  quidem  AB  in 
pundis  L , M , N,  altera  vero  CD  in  pundis 
O,  P,  Q^i  Dico  illas  fic  fccari  proportionali- 
tcr,vi  fit  LM  ad  MN,ficut  OP  ad  PQ. 

Conftrudio.  Ex  pundo  L ad  pundum 
Q, extendatur  reda  LQ , qux  etiam  fetabi- 
tur in  R ab  intermedio  plano  GH.  Tum 
punda  0,L,  in  plano  EF , nedantur  reda  li- 
ncaOL  :&  alia  duo  pQnda  K,  Q,  plani  IK, 
alia  reda  linea  reuinciatur:  denique  ex  pun- 
do  R ad  punda  M,&:  P, plani  GH,tranfinit- 
tantur  redx  linex  RM , RP.  Refultabunt 
t riangu  la  redili  nea  LN  Q,  LOQ,  qux  fingu- 
la  per  a.propofit.in  planis  propriis  erunt.  Et 
quia  plana  parallela  GH,  IK , fecantur  plano 
LN<itrianguli,fedioncs  lineares  communes 
MR,NQ,  erunt  parallclx,  pcrprop.prxccd. 

16.  Simili  ratione  quia  planum  trianguli 
LOQ , fccat  {^rallcla plana  EF,  GH,  fcdio- 
nes  communes  erunt  redx  parallclx  LO, 

RP , per  cit.  propof.i  6. 

Dcmonftratio.  Quoniam  in  triangulo 
LNQ,  reda  MR parallela  cft  lateri  NQ,crit 
per  i.prop.libr.6.  vt  LR  ad  RQ,  ficLM  ad 
MN. Sic  etiam  quia  reda  RP  parallela  eft  la- 
teri LO, trianguli  LO<i  erit  per  cit.  propof. 
iibr.  . vt  LR  ad  RQ,  dc  OP , ad  PQ : cr%o 
per  n.prop.lib.5.cril  vt  LM  ad  MN,GcOP 
ad  PQ.  & lic  dc  aliis,  quod  erat  propofitum 
& comprobandum. 

PROPOSITIO  XVIII. 

Si  rcfta  linea  plano  cuipiam  ad 
re<ftos  fic  angulos:  Et  omnia, 
quae  per  ipfam  plana , cidem 
plano  ad  reftos  angulos  erunt. 

SVppofitio.PIano  AB,reaa  CD  Ct  ad  an-  Fg.a4o' 
gulos  reflos  fiue  perpendicularis  : & ali- 
quod planum  GHappIicatu  huicreflsCD, 
ita  vtfuftctctur  hxc  reda  CD  in  plano  GH, 
ipli  applicato.  Dico  hoc  planum  GH  efle  re- 

Sum 
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£tum  plano  AB;  & omnia  alia  plana  fic  ap> 

f>licata  ad  hanc  redam  CD,  dic  pcrpcndicu- 
aria  plano  eidem  AB. 

Confttudio.  Cum  hoc  planum  GH,  ap- 
plicatum perpfljjdicularitcr  infiftcnti  red« . 
CD  fupra  planum  AB,  ipHl^at  plano  AB,  le- 
cabitipfum  H concipiatur  produdum,  inre- 
dalincalDH,  iuxta^.prop.  Itaque  per  31. 
propofit.poterimus  cduccrcex  pundis redx 
i DH,  parallelas  redas  ipfi  redae  CD , exem- 
pli gratia, redam  EF,cx  pundo  E red*  IDH 
cxiScntisinplanisGH,&  AB. 

Dcnlbnftratio.  Ked^  FE , CD , funt  pa- 
rallela? per  conftrudioncm,  &ex  datis  reda 
CD  cllad  angulos rtdosplano  AB,  ergo  per 
S.propof,  altera  FE , erit  diam  plano  ^B  ad 
angulos  redos ; & lic  de  omnibus  aliis  paral- 
lelis ipliCD,  edudis  ex  pundis  aliis  reda? 
lEDH,  oftendemus  ipfas  dic  perpendicula- 
res plano  AB,  Porro  pCTprop.J9.1ibr.i.  an- 
guli quos  efficient  ilis  reda?  parallciscum 
reda  IH , erunt  redi*,  qus  reda  IHdl  com- 
munis fcdio plani  GH,d  plani  AB.  igitur 
cum  reds  omnes  vt  CD,  F£,  perpendicula- 
res ad  communem  Ixionem  IH  planorum 
GH,  AB,  Cnt  in  vno  pUno  GH  cx  didis , & 
ad.ai^ulos  redos  alteri  AB  plano ; per  4.dcf. 
erit  [Manum  GH  applicatum  red^  CD  per- 
pendiculari ad  planum  AB,  pcrpendicuWc 
plano  AB.  Et  nc  de  aliis  planis  applicatis  ad 
eandem  CD  probabuntur  die  pci^ndicula- 
ria  plano  AB.  quod  erat  dcmc^flrat^am. 

CORO  LEA  RIVm"  NOS  TRVM 


I. 


i itt  pUno  , cri^m  pldnum  per- 
pendicmdre  ilU  pUne, 


Fw.1^0.  P Lsno  AB  erigendum  Ht  planum  perpen- 
1 diculare,  per  redam  IH  in  iplb  plano  AB 
dudam. 

, Conftrudio.Pcr  propof.  i a.cx  pundo  ali- 
qu(5  £ reda?IH,  excitetur  reda  EF  ad  an- 
gulos redos  plano  AB;&  applicetur  GH  pla- 
num huic  redsE  E^e;-pcndiculari  : Dico 
hoc  planum  GH  efle  perpendiculare  plano 
, AB.  • 

Dcmonftratio.  nam  planum  GH , per  re- 
flam  EF  perpendicularem  plano  AB,  du- 
flum  cft , (eu  applicatum  ipfi  j ergo  per  hanc 
prop.  I S.crit  perpendiculare  plano  AB:  fei- 
• mus  ergoim^ratum. 


COROLLARIVM  NOSTR.VM 

f 

I I. 

PUm  fnptnimUtU  fiMt  tmi»,  effiuauU  • 
niiummimistiiUtlmtmftuIltUniffi 

funt  fttuUtit.  ^ 

» 

PLano  AB,  fint  exempli  gratia  duoplana  ..q 
KL,  GH, perpendicularia,  & facientia  * ’ 
(eftiones  communes  lineas  reSas  parallelas 
AL,  IH,  in  plano  AB,  incjifo  fi  ducatui; ad 
redam  AL  perpendicularis  NM  ex  pundo 
N altcriusrcd®  IH,  per  i i.prop.libr.i.  erit 
etiam  per  a 9.1ibr.eiuldem  ad  anguliM redos 
eidem  red.r  IH ; quare  per  dcfin.q.  Sm  fint 
plana  RL  , GH , perpendicularia  plano  AB, 
erit  reda  MN , ad  angulos  redos  ipfis  planis 
KL,GH:  ergo  per  propof.i4.planaiplaKL, 
GH,cnirit  parallela,  ficuti  propofitumfuit. 

• 

COROLLARIVM  NQST-RVM 

• I I I.  . 

PardUeUtum  fUni^lt fi  vnum  fiinit  pirpettikn-^ 

Ut  e tlkui  fiunt , ttit  irnitt  fetfmiiiuUri* 
rtidm  fltnit.  ' 

♦ • 

EXempb  gratia , Parallcloruni  planorum  F«.»40. 

KL,GH,altcrumKLfitperpendiculare  " 
plano  AB  : Dico  quod  aliud  CH  fit  eidem 
plano  AB  pcrpentficulare.’ 

, Dciponfiratio.  Imprimis  per  propof.rS.  * 
fcdione»  communes  linea:  redae  AL,  IH,di- 
dorum  planorum  cum  plano  AB , erunt  pa- 
rallek.  Ergg  II  per  propofit.  i a . libr.  i . ex 
pundo  aliquo  N , redr  IH , ducatur  reda 
NM  ad  angulos. redos  ipfi  «da:  AL , erit 
reda  NM  ad  angulos  redos  pl.ino  KL,  & 
per  corollarium  noftrum  i.  propofit.  1 6.  ea- 
dem reda  NMerit  ad  angulos  redos  plano 
GH._  Quia  igitur  planum^AB  dudufc  eft 
per  redam  MN  pespendicidarcm  plano  GH, 
erit  planum  AB  ad  redos  angulos  ipfi  plano 
GH , pcriftam  propofit.  i8.  quare  viccucria 
planum  GH  erit  redum  plano  AB  : & fic 
aliis  planis  pluribus  parallelis,  quod  erat  de- 
monfirandum. 
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CommtntariHi-  in 

, PROPOSITIO  XIX. 

Si  duo  plana  (c  mutuo  fccantia, 

. plano  cuidam  ad  rcAos  One 
angulos ; communis  etiam  il- 

• lorum  lectio  ad  redlos  eidem 
plano  angulos  erit. 

e Vppofitio.  _Ad  planum  AB  Cnt  perpen- 
dicularia  plana  EF,CD,lc  mutu6  in  refla 
linea  CH  fccantia  i uxta  j.propof.Oicohanc 
communem  iliorum  leflionem  GH  efle  ad 
reflos  aigulos eidem  plano  AB. 

Conllruflio.  Vel  refla  GHa<A  angulos 
reflos  rtflis  lineis  LD,MF,  communibus  fe- 
flionibiis  planorum  CD,£F,  cum  plano  AB 

• ad  quod  refla  dantur  : vel  neutri  illarum. 
Vel  vni  folu,puta  LFID,  & non  alteri  MHF. 
Si  fecundum,  excitabinfus  in  plano  CD , re- 

* , flam  liAcam  HI  ad  angulos  reflos  ipC  reflx 
LHD,  per  1 i.prop.  libr.i.  tum  etiam  in  pla- 
no EF , aliarorfeflam  FUi  ad  angulos  reflos 
lineie  refl£  MHF.  Si  t^hm , per  cit.  prop. 
II. erigamus  in  plano EFreSam fineamHK 
ad  angulos  reflos  ipli  refla;  MHF. 

Demonliratio  primi  membri  diuiConis. 
Quia  refla  GH,e(l  angulos  reflosduabus  re- 
flis  lineis  MHF, LHD,  receptis  in  plano  AB; 
’ ipfa  GH  per  4.  propoC  erit  ad  aAgulos reflos 
plano  AB. 

Demonllratio  fecundi  menbri.  Quoniam 

* in  plano  CD  ad  reflam  LD  leflionem  com- 
munem plani  CD,  refli  ad  planum  AB,cdu- 
flaeflHl  pcrpendicularis,ipfaper 4. deterit 
perpendicularis  plano  AB : Itaetiamquiain 
plano  EF  reflo  w planum  AB , polita  cft  re- 
fla HK  perpedecularis  refla;  MHF  commu- 
ni Icflioni  tpfius  plani  EF  cum  plano  AB, 
ipfa  HK  erit  per  cit.  dcfin.4.  perpendicularis 
plano  AB:  ergo  contra  prop.>3.flrunt  ex  eo- 
dentfl  punflo  plani  AB.,  oduflz  ad  e^ldem 
partes  ana;  rcfbedincse  amangulos  reflos  ipli 
plaoio  AB.  Haeccon^cutioabfurda  indicat 
fallitatcm  poGtionis  quod  refla  linea  AG 
otutr!  reflatum  MHF , LHD , fit  perpendi- 
cularis. _ 4, 

Demonllratio  tertij  membri.  Per  conllru- 
flionem , refla  HK  in  plano  EF  dufla  reflo 
. ad  planum  AB  efl  ad  angulos  reflos refle 
MFIF  ,ergopcr  dcf.4.  cr|( etiam  eadem  KH 

* ad  ang^os  reflos  plano  AB ; Datur  autem 

ad  angulus  ipfi  LHD  rc^ 
communi(]Uc  fcdioni  planorum  AB^CD, 
plonumque  CD  datur  redum  ad  plaou  AB, 
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ergo  per  def.4.etiam  refla  GH  erit  ad  angu- 
los reflos  plano  AB : Igitur  contra  prop.i  j. 
duz  re^  HG,HK,excodcmpun^  H pla- 
ni AB , & ad  eafdem  partes,  erunt  Ipli  plano 
. AB  ad  angulos  reflos ; qugd  cft  abfutdum, 
ideoque  poGtio  vndefcquitur  falfaeriqvide- 
licet  reflam  GH  foli  reflx  LHD , & non  al- 
teri MHF , perpendicularem  efle.  Relinqui- 
tur igitur  primum  membrum  diuifionis  al- 
latxin  conftruflione  demonftratum. 

PROPOSITIO  3^X. 

S^folidus  angulus,  tribus  angulis 
planis  contineatur  Ex  his  duo 
quilibet  vt  alTumpci  , tertio 

funt  maiores. 

• 

C VppoCcio.  Solidus  an^usin  A, iuxtar^.a4t. 

definit.  I i.continea‘tur  fub  tribus  angulis 
planis  BAC,DAD,CAB : Dico  duos  ez  his 
quoflibetangulos,ellefimulmaioresreliquo.  * 
Conllruflio.'  Vel  omnes  ilh  anguli  plani 
erunt  squales:  vel  duo  xquales,&  tertius  mi- 
nor vrrouis;vel  vnusex  illis  tribus  maximus 
cft  refpeflu  aliorum  duorum  squalium  vel 
insqualium  inter  Ic.  in  vltimo  hoc  cafu  de- 
monllrandu  erit , etia  illos  duos  minores  elle 
maiores  nfaximo ; hoc  <A  angulo  B AC  ma- 
ximo eife  fim^l  maiores  duos  BAD , CAD: 

In  quo  cafuin  pUno  anguli  BAC  maximi, 
ad  punflu  A,rcflsBA,&tper  i}.prop.li.i.  . 
angulus  reflilincus  BAE  squalis  angulo  mi- 
nori B AD ; duflaque  BEC  quam  lecst  io  E 
refla  AE,  fumatur  per  3.proBoClibr.^efla 
AD  squalis  ipli  AE  ^^ucantur^ue  reflx 
BD,CD:  refultabit^ue  triangulum  BDC. 

’ Demonftraiio  primi  cafus.  Ciun  dentur 
anguli  trcsBAC,BAD,CAD, squales  inter 
feiclarum  cft  duos  ex  illis  quomodocumque 
fumptos  maiores  elfe  fimul  reliquo  tertio. 

Demonllratio  fixauidi  cafus : certum  «11 
duos  aequales  angulos  e datis  tribas  ede  ma- 
iores tertio  minore  dato  vtrolibet  ex  aliis 
duobus:tum  etiam  certumell  minorem  hunc 
adiunflum  cuicumque  cx  aliis  duobussqua- 
libus  & maioribus  illo  difiunfliue,  eflcG-  . 
mul  maiores  tertio. 

Demonllratio  prims  partis  tertij  cafus.  , 
manileftum  ell  maximum  & quemhbet  eS 
aliis,  cQe  fimul  maiores  tertio. 

Demonllratio  Ijcundx  partis  tertij  cafus.. 

Quia  triai^ula  B A E , BAD  , habent  latera. 

B A , AE , relpefliu  j squalia  lateribus  BA, 

AD,  angulofquc  in  A squales  habent,  bafes. 
obtinebut  B£,BD, squales  per4.prop.lib.t. 

fed  * 
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fcd  & per  prop.20.  eiufdcm  libri,  duo  latera 
BD,DC,funt  maiora  reliquo  BC ; ergo  fi  de 
in^qualibus  £D,DC,&  BC^xqualia  deman- 
tur BD,B£,rclinqueturper  5.ax.lib.i»  rc<fta 
DC  maior  quam  £C.  Denique  quia  in  tri- 
angulis EAC  , DAC,  duo  latera  EA , AC, 
funr  xqualia  rcfpeAiue  duobus  lateribus 
DA , AC,  & bafis  DC  maior  cfi  qu^m  bafis 
£C,  erit  angulus  CAD  maior  angulo  CAE 
per  propof.  a 5 . Ubr.  i . Igitur  fi  angulis  B AD, 
BA£  squalibus,  inaequales  anguli  addantur 
CAD, CAE, fient  percit.axio.5«libr«  i.  duo 
anguli  B AD , CAD,  fimul  maiores  toto  an- 
gulo BAC,.TquaIiduobusBA£,CAE,  At- 
que ita  abunde  demonfirata  erit  propofitio. 

PROPOSITIO  XXL 

Omnis  folidus  angulus  filb  mi- 
noribus , quam  quatuor  redtis 
angulis  planis  continetur. 

Ft  141  C Datus  fit  angulus  folidus  in 

^ A,  quotcumque  planis  angulis  pluribus 
qu^m  duobus  contentis , videlicet  quinque, 
BAC,CAD,DAE,EAF:Dico  illos  angulos 
efficientes  foEdum  angulum  A,  cfie  minores 
quatuor  redis  planis  angulis.  Et  fic  de  om- 
nibus angulis  planis  confiituentes  fulidum 
angulum  , dico  eos  omnes  ellfe  minores  qua- 
tuor .planis  angulis» 

Conftrudio.Concipiatur  ille  angulus  fb- 
lidus  alicuius  pyramidis  habentis  planam  ba- 
fim  redilineam  coi  laterum, quot  lunt  anguli 
confittuentes  datum  folidum  angulum  A,  vt 
in  exemplo  allato  quinquelateram. 

Demonfiratio.  Bafis  redilinca  BCDEF, 
quinquclatcra , angulos fuos habet, xquales 
" lex  redis  angulis  planis , cx  coroU.  noftro  6, 
* ^ely.ad  prop.}i.  libr.i.  & redangula quin- 
que BAC,  CAD,DAE,EAF,F  AB,an^os 
luos  obtinebunt  omnes  decem  redis  angulis 
planis , quandoquidem  fingula  per  cit.  prop. 
32,  obtinent  fuos  angulos  tres  radilineos 
duobus  redis  «quales.  Sunt  autem  per  pro- 
pofipr^cedentem  xo.duoanguE  CAB,PAB, 
fimul  maiores  angulo  FBC  , qui  tres  anguli 
confiituunt  angulum  foEdum  in  B;  igitur 
hoc  modo  in  finguUs  angulis  foli  dis  b^eos, 
femper  duo  angulorum  prsdidorum  erunt 
maiores  angulo  alftro  tertio  bafeos,  ergo  fi- 
mul  fumpti  ilE  omnes  anguli  triangulorum 
przdidorumad  bafes  illorum  quz  funt  la- 
tera bafeos  pians  pyramidis , erunt  maiores 
qu^m  anguli  baTeos  plame.  Applicando  au- 
tem ia  exemplo  aUato  ^ omnes  angoE  ad  ba- 


fes  quinque,  quinque  triangulorum  prsdi- 
dorum , fimul  fumpti , cnmc  maiores  quim 
quinque  anguli  plani  bafeos  BCDEF  quin- 
quelatcT£:rcd  hi  quinque  anguli  bafeosquin- 
quclatcrxfunc  oftenfi  «quales  fex  redisjigi- 
tur  decem  anguli  triagulorum  quinque  pr«- 
didorum  ad  bafes  fuas  propriasjcrunt  maio- 
res quam  fex  anguli  redi.  Qiiod  fi  ex  dccera 
angulis  planis  omnium  quinque  triangulo- 
rum pndidorum  , demantur  plusqi^m  fex 
anguli  redi , relinquentur  minus  quam  qua- 
tuor anguli  redi  pro  valorc  anguloru  plano- 
rum conftituentium  angulufoUdum  A quod 
erat  in  hoc  cxeplo  declarandu.  Et  fic  de  om- 
nibus aliis  foEdis  angulis  difeurrendum  erit 
proportione  feriiata , determinando  cx  prop. 

3 t.libr. I . &:  noftris corollariis  vaiorem  om- 
nium arfgiilorum  planorum , triangulorum 
rcfiiltantium  cx  conflitutionc  bafeos  pyra- 
midis dcfmctis  in  angulum  datum  folidum, 
tum  ipfius  bafeos  plana' , demendo  enim  cx 
numero  angulorum  redorum  «quiualcn- 
tium  omnibus  angulis  triagulorum  illdrum, 
numerum  maiorem  numero  angulorum  re- 
dorum quibus  anguli  omncs||ifis  xquipoU 
Ict  iuxta  prop.  prxCed.  20.  femper  relinque- 
tur numerus  minor,  angulorum  redorum, 
quam  quatuor  redi,  indicans  vaiorem  an- 
gulorum planorum  confiituentiumlbEdum 
datum. 

PROPOSITIO  XXII. 

Si  fuerint  tres  anguli  plani , quo-' 
rum  duo  vt  libet  affumpti  re- 
liquo Hnt  maiores  jcoprehen- 
dant  autem  ipibs  redta?  linea: 
acquales.fieri  poteft,vt  ex  Uncis  . •> 
aequales  illas  redfas  connedben- 
tibus,  triangulum  c5(Utuatur. 

SVppofitio.  Sint  tres  anguli  plani  reftili- 
nci,  A,  B,C,  contenti  fub  redis  lineis  s- 
qualibus  AD, AEjBFjBOjCHjCIjita tamen» 
vt  omnes  inter  fc  fint  «quales  ill«  rcd«  li- 
nes , non  fblum  ill«  qu«  vnum  ex  illis  datis 
angulum  comprehendunt : cdm  etiam  duo 
^ilibet  exiliis  angulis  fint  tenio maiores. 

Dico  cx  Uncis  redis  tribus  DE.FG,HI,con- 
nedentibus  latera  prxdida  «qualia, triangu- 
lum redilincum  pofTe  confiitui*,  feu  ex  tribus 
bafibus  ilEs  triangulorum  refultantium. 

Demonflratio.  $i  tres  anguli  dati  A,B,C, 
fint  «qualcs^ccrtum  e0  primoquoiEbecduos 
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cx  illis  angulis  llmul  fumptos , elTe  reliquo 
maiores:  &:  perpropof.4.  libr.i.  bafcsdi<^as 
DEjFG^HljfubteUs  illis  angulis  ciTc  squa- 
les^ idcoque  quaQibcr  duas  cx  illis  tribus , fi- 
mul  fumptas  cllc  reliqua  maiores : qaarc  per 
propof.aa. libr.i  ^olTc  confiitui  trianguli  ex 
aliis  tribus  rcifiis  Icu  bafibus.  Quod  fi  duo  an- 
guli fint  squales  inter  fe,  & tertius  minor 
vtrolibct ; manifefium  cfi  etiam  duos  quoQi- 
bec  cx  illis  angulis  ellc  reliquo  maiores;  tum 
' per  prop.24. libr.i.  bafim  oppoficam  minori 
angulo  cllc  minorem  qualibet  bafium  squa- 
lium per  4.prop. libr.i.  oppofitarum  angulis 
illis  squalibus  maioribus  lingulis  dato  mi- 
nore : & fic  duos  quallibct  cx  his  bafibus  feu 
rc(^is  lineis  maiores  cUc  tertia, & ex  illis  pofi- 
fe  triangulum  redilincum  fieri  iuxta  prop. 
22. libr.i.  Quod  11  vnus  angulorum , puta  A 
fit  maximus, &:  reliqui  B, e,  o:qualcsaucina;- 
qualcs;  certum  efi  maximi  quantitatem  ad- 
iundam  quantitati  cuiullibct  B , C , effice- 
re quantitatem  maiorem  reliquo  tertio  an- 
ulo; per  propofiid.libr.i . maximam  ba- 
um  ede  D£  oppuutam  angulo  maximo 
DAE  , vnit^m  cuilibet  bafi rcliquaru  FC, 
HI  , cfficcrr  quantitatem  maiorem  reliqua; 
vnde  percitat.prop.  2 2 .poterit  cx  illis  tribus 
bafibus  conditui  triangulum  rc(fUlincum. 
Nunc  fupercll  demonftrandum  quod  pofico 
maximo  aliquo  angulo,v.g.A,c  datis  tribus, 
exidentibus  aliis  duobus  B & C , fimul  ma- 
ioribus reliquo  A maximo,  bafes  FG,HI,  fi- 
mul ede  maiores  reliqua  D£  oppofita  maxi- 
mo angulo  A , vt  cx  illis  tribus  bafibus 
poffit  triangulum  effici  iuxta  propofi  cit.22. 
Lbr.  I.  Per  prop.a  j . libr.  i . cx  pundlo  A ma- 
ximi anguli  A,re^  DA  extremo, fiat  angu- 
lus DAK -squalis  angulo  B ; & per  3«  prop. 
libr.i.  ponatur  AK  aequalis  reds  AD  ; Im^ 
primis  hxc  recta  AK  tranfilict  bafim  DE  ip- 
Amfecandoia  L ; fi  enim  terminaretur  inL 
puado  bideos  DE , edent  per  < .prop,  bbr.  i , 
anguli  ALH,AEL  squales,  ob  squalialatc- 
' ra  AE , AL  ;fcd  & anguli  AED,  ADE  funt 
squales  per  eandem  5 .prop.  cit.  igitur  per  i . 
ax.libr.i»angulus  ALE  externus  cllet  squa- 
.lis  internp  ,ADE  & oppofito,  contra  propofi 
, j^.libr.t,.  quare rcdtaAKjtranliliet bafim 
DE,  iplam  fecabit  in  L ; Du^is  autem  reftis 
DK,  EK,  rcfultabit  triangulum  rcdilineum 
,DK£.  lam  vero  quia  in  triangulis  DA  K, 
FBG , duo  anguli  D AK , & B,  comprehcnfi 
funt  ab  squalibus  lateribus  DA , AK  ,BF, 
BG, bafes  eorum  DK,FG,xquales  erunt  per 
4.prop.  libr.i.  Ecquiacx  datis  funt  duo  an- 
guli B,C, fimul  maiores  angulo  DAE,&  de- 
traximus ab  hoc  maximo  D A £,  angulum 
D AK,  angulo  B squalem , remanebit  angu- 


lus KAE  minor  angulo  C.Porrdquia  trioni 
gulum  KAE  habet  squalia  latera  KA,  AE, 
squalia  lateribus  FIC, IC, trianguli  HCI,fed 
angulum  KAE  obtinet  minorem  angulo  C, 
bafes  cius  KE  minor  erit  bafeHi  per  24. 
prop.  libr.  I.  Sed  per  prop.20,  libr.  ciulHem 
primi, duo  latera  DK,KE,(cu  FG,  KE,  fune 
maiora  reliquo  DE ; multo  magis  duo  latera 
l G,HI,crum  maiora  reliquo  DE.  Quare  cx 
tribus  lateribus  DE, FG,HI, poterit  fieri  tri- 
angulum iuxta  prop.  22. libr.i.  atque  ita  dc- 
mondrata  erit  propofitio  in  omni  cafu. 

PROPOSITIO  XXIII. 

Ex  trihiis  angulis  planis, quorum 
duo  quomodocumque  aflum- 
pd  reliquo  fune  maiores,  foli- 
dum  angulum  conftituere. 
Oportec  autem  illos  tres  angulos, 
quatuor  redtis  minores  efle. 

SVppofitio.  Ex  tribus  angulis  A,B,  C,  i 
planis  rctiilineis , quorum  duo  quomo- 
documque fumpti  fimul , fint  reliquo  maio- 
res,& tres  fimul  fumpti  fint  minores  quatuor 
reftis  planis  tcdlilineis, propter  propofitiones 
pra:cedcntes  ao.Bc  ai.  oporteat  angulum  fo- 
lidum  in  D conftituere. 

Conftruflio.  Per  prop.  j .libr.i  .fiant  refte 
AE,BF,BG,CG,CF , aquales  ipfi  AF;  tunc 
per  I .axio.libr.i  .erunt  omnes  aquales  inter 
fe,  & rcfta:  linex  asjualcs  comprchcdentda- 
tos  angulos  AB,  C,tres(  vnde  per  prop.  pra:- 
cedentem  rcdlx  tres  FE,  EG  , G F,  fubtenfE 
illis  ai^lis,  triangula  efficient, & cx  illis  po- 
terit heri  triangulum  planum  rciftilineum 
EGF.  Si  ergo  mente  accipiamus  tria  trian- 
gulaillapraEdiSa  FAE , FBG , GCF , & fi^l 
perponamus  eorum  bafes  FE,EG,GF,fupr» 
redtasiplis  squales  FE,EG,GF,  eifdem  cha- 
raSeribus  tcrminatas,qus  triangulum  EGF 
conftituerunt  jhoc  eft  bafim  F£,fupra  reSam, 
EF ; & bafim  EG  fupra  redam  EG , incli- 
. nando  plana  ipforum  triangulorum  FAE, 
EBG,  ad  planum  trianguli  EGF,  & ad  inui- 
cem,ita  vt  bafibus  prediaisconfiftentibuj 
fupra  fuas  rcftas  proprias  squales  in  trian- 
gulo EGF , & immotis  j tandem  congruent 
duo  latera  £ A,EB,squ^ia  facb,iuxta  axio- 
ma 9.  libr.  1.  i nobis  explicatum  ;&  pun&a 
A & B,  concipiantur  mutata  in  puntium  D. 

In  hac  inclinatione  duorum  triangulorum 
FAE,EBG/:onucrfis  A & B in  Djrclultabit 
triangulum  GDF  quod  vocabimus  vt  ita 
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loquar  aereum  ex  vna  parte  tertia  fupratri» 
anulum  F:GF,  inclinatum  ad  ipfum.  hoc 
verd  triangulum  aereum  (ic  vocatum  GDF, 
ollcndcmus  efle  xquale  triangulo  reliquo 
GCI-;  nam  latera  DG,  DF,  hoc  cll  AF,  BG, 
aqualia  1'unt  lateribus  CG,  CF3&  bafis  GF, 
.xqualis  ba(i  G F ; ergo  per  coroll.  8.  prop. 
libr.  I.  triangulum  illud  GDF,  erit  aequale 
triangulo  GCF,  & anguli  in  D & C^quale, 
& reliqui  etiam  anguli,  latera  infa,  lingula 
lingulis;  vnde  etiam  erunt  limilia  illa  duo 
trianguU : quare  per  9.  axio.lib.  1 .congruent 
fupcrimpollta.  Claudet  igitur  triangulum 
hoc  GCF, angulum  folidum  in  D;  & tres  dU 
^i  anguli  A,  B,  C,  folidum  angulum  conUi- 
ruent.  Igitur  cx  tribus  angulis  planis,  &c. 
conibtuimus  angulum  folidum  , licuti  flitt 
imperatum. 

PROPOSITIO  XXIV. 

Si  (olidum  parallelcpipedum  pa- 
rallelis planis  contineatur ; ad^ 
ucria  illius  plana  , parallclo- 
gramma  funt,(imilia,  & zqiia- 
fia. 

O VppoCtiOi  Solidum  parallelcpipedum  fit 
Ocontentum  fex  parallelis  planis,  ABDC, 
EFHGj  & ACGE  , BDHFj  & ABFE, 
CDHG , iuxtadelinitionem  30.  Dico  plana 
aduerfa  commemorata  & reuinda  particula 
cHe  parallclogramma  xqualia  & limilia. 
Dcmonlhatio.  Quia  plana  AD , £H , le> 
cantur  plano  CH,  erunt  per  prop.  1 6.  fcdio- 
• nes  eorum  communes  rcftx  linex  C D,  GH, 
parallelx : Et  quia  etiam  plana  AG,BH,pIa> 
no  CH  fccantur,  erunt  per  citat,  propof.  1 6, 
legiones  eorum  communes  CG , DH,paraU 
lelx  re^x  linex.  Quare  cum  ollenderimus 
planum  CH  contineri  parallelis  reftis  lineis 
aducrljs  CD  , GH  , & CG  , DH ; parallelo- 
grammum  erit  planum  CH:£odera  artificio 
dcmonllrabuntur  rcLqua  alia  plana  paralie- 
Icpipcdi  dati  cflc  parandogrammata  y quod 
erat  prim6  oOendendum.Cum  vero  per  pro- 
pof 5 4.1ibr. I • in  omnibus  parallclogratnmis 
aduerfa  la^ra  fint  xqualia,  erunt  latera  BA, 
A£,  xqualia  lauribus  DC , CG,  refpediu^; 
cumque  lint  parallela  etiam  rcfpcdiue  per 
1 6,  propof  cit.  propter  (ediones  communes 
planorum  duorum  CH , parallelorum 
ab  alio  plano  fc^ruf^arallelas , qux  in  di- 
uerfis  planis  exiftunt , erunt  anguli  BAE, 
DCG,  ab  illis  lateribus  prxdi^iscompre- 


henfi  xqualcs,  per  propof  i o.  cilm^uc  etiam 
fint  anguli  oppoliti  inparallclogrammo  quo- 
libet,xqualcs  per  cit.prop.libr.  i .54,crunt  in 
duobus  aJuerlis  parailelogrammis  AF , CH, 
latera  proportionalia,  hoc  cfl  AB  ad  AE,fic- 
ut  DC  ad  CC , hoc  cft  xqualcs  rc«5cx  ad  x- 
quales  rc«5fas,  iuxta  coroll.  noflrumad  propi 
7.iib.5.quare  aducrfapianaparallelogramma  * 
erunt  HmiJia  iuxta  defi  .lib.^,  quoa  eraclc- 
cundo  propofilura.Deniqucquia  oBendimus 
latera  duo  B A,  AE,  comprehendentia  paral- 
Iclogrammum  AF  , cflc  xqualia  rcfpcdiue 
duobus  lateribus  DC,CG,fub  quibus  conti-» 
netur  oppoGtum  parallclogrammum  CH;  & 
angulos  xquates  continent ; erunt  per  lemma 
noflrum  t.  ad  libr.  2.  ipfa  parallclogramma 
oppoflta  AF,CH,  xqualia.  Et  cum  eodem 
mc^o  demonBrcntur  alia  aduerfa  parallclo- 
gramma parallelcpipcdi  cdcfimilia  & xqua- 
Jiaintcrlc,  manitcftaerithxcpropontio. 

PROPOSfllO  XXV. 

Si  Iblidum  parallelcpipedum  pla- 
no lececur.aduerlis  planis  pa- 
rallelo : Eric  quemadmodum 
ba(is  ad  bafim , ita  folidum  ad 
folidum. 

Vppolitio.  Solidum  parallelepipedum 
ACH,  plano  IL  fecetur  parallelo  aduer- 
fis  planis  AC|EG:  Dico  efle  folidum  EMK, 
ad  folidum  IDB  , vt  cft  bafls  £14  ad  bafim 
10 : & contrH. 

Conflru&io.  Concipiantur  iuxta  quam- 
cumque  multiplicationem  fumpex  multipli- 
ces baieos  EM , qux  fint  NO , & fuper  illos 
lingulas  fblida  arqualia  & fmilia  ipfifblido 
EMK , quorum  fumma  fit  PQ ; erunt  NO, 
PQ,xqucmultipliciaprirox  £M  magnitudi- 
nis , & tertix  EMK  ;funt  enim  tot  numero 
fblida  xqualia  (olido  illi , quotfunt  bales  x- 

Suales  bafi  EM , quia  fune  illa  concepta  con- 
rufta  fupra  acceptas  bafes  pr^diftas.Prg  tcr- 
ea  iuxta  quamcumque  aliam  multiplicatio- 
nem, concipiStur  RS  multiplices  baieos  ID, 

& fuper  eas  alia  folida  (imilia  & xqualia  fb- 
lido  IDB ; quorum  fumma  fit  T V j erunt  vti 
modo  explicauimus  RS,T  V,  xquemultipli- 
ciabafcoslD,&:  folidilDB,  ^udx  & quar- 
tx  magnitudinum,  lam  vero  fi  concipiantur 
NO, RS, multiplices  bafium  EM , ID,  fuper- 
pofitx  inuicero, certum  cfl  quod  earum  lati- 
tudines xqualcs  ipfis  EH,  AD,xqualibus 
oftcnfisredis congruent  per  S.axio.lib.i . (ed 
• K k carum 
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earum  logitsdines  vel  inter  (e  aquales  erunt, 
vel  incquales;  Prxtcrca  G concipiatur  altitu- 
dines multiplicium  PQ , T V , quia  atqualfs 
Gmt  aItitudinibusHG,DC  xquuibus  often- 
Gs  Iblidorum  £MK,  IDB,  6c  ipla  hxc  folida 
conflitutaGipra  bales  Tuas  NO, RS,prpdidas, 
fe  inuiccm  diuinitus  penetrare , certum  cll 
quodG  baGs  folidi  PQ,  flt  squalis  baG  folidi 
TV,  squalia  etiam  efle  ipla  loiida  PQ,  TV: 
quod  G baGs  folidi  PQ  excedat  baGmfobdi 
TV , excedere  etiam  Iblidum  PQ.,  Iblidum 
TVtGverddeGciat  baGs  illius  ab  baG  huius, 
etiam  Iblidum  PQ  deGcere  ab  (blido  TV. 
£x  quibus  fequitur  euidens. 

Demonllratio.  Si  NO  baGs  totalis  Iblidi 
PQ,eft  squalis  baG  RS, Iblidi  T V,vel  maior 
aut  minor;  erit  etiam  Iblidum  PQsquale  vel 
maius  aut  minus Ibiido  TV : lunt  autem  per 
conllru&ioncm  NO  , PQ,jtquemultiplicia 
primx£M,&  tertis  £MK  n^nitudinum; 
& KS,TV,  xquemultiglicialecunds  ID,  & 
quarts  IDB  maenitudinum:  ci^  per  deK$. 
ubr.5.erit  vt  baus  £M  ad  baGm  ID , Gc  foli- 
dum  parallelepipedum  £MKad  folidum  pa- 
rallelepipedum  IDB,quod  erat  deroonGran- 
dum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I. 

Si  ftrtUtkfiptitm  fU»>  fatuir  tiuttfi  pUnk  fu- 
raSda;  [tSit  nfultum  fiifitnuumfUiitfitm- 
u,  erit  frttTfdti  fUm*f*r*HeU ciutAttflM» 
es  iufater/i>  ftrMt  fUiuftumtu 

VT  In  exemplo,  leSio IL fullentata in 
plano IL  lecante,eritparallela,  cuili- 
bet plano  AC,£G,parallelo  ipG  plano  IL  fe- 
canti.  Nam  planum  ILfccans,  ponitur  pa- 
rallelum cuibbet  plano  AC,£G,  emo  lettio 
rdulians  erit  fuperGcies  plana  IL  luGentata 
ex  natura  Gia  in  pianolccanteIL,eritperi. 
corolLnoArum  ad  prop.  i tf.parallda  cuilibet 
e planis  AC,EG,  quod  erat  concludendum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 

£i  fri(m*fiau  ftttnr  ndmfit  fl0m  am  paraSr- 
b:  fiSit  nfnUt»t  ia  pUat  faami  /Uianeta, 
tritimlihtixiiii  fUmm  tiaejfis  foroBtU. 

D£cIaratio  huius  corollarij  eft  eadem 
qus  fuperiotis  in  Icftione  parallelepi- 
^di,pIano  adueiGs  cius  duobus  planis  paral- 


COROLLARIVM  NOSTRVM. 
III. 

Si  frifma  pUas  fiettur  aiairjii  plent  paraStlr.  ni$ 
qiumddmidiim  idfit  ai  iafim , itdftIuhM 
ai  fttidum, 

D£monftratio  allata  in  hacprpGmtipro- 
poGtione,  applicanda cG  inhuiuTmodi 
ledionc  prifmatis  ; idem  enim  concludet 
quod  oGcnfum  cG  in  fc3ione  huiuGnodi  pa- 
rallelepipcdi. 

COROLLARIVM  NOSTRVM  ' 

I V. 

Si  paraBtltplptdiimplam  fntuaaiattfapimmpa- 
rattU  : rtfutlahu  ia  piant  fttaatt  fptra  plaa* 
fmilk  Cr  aqaalu  , ip/if  ptaaa  epptfoit  fttai~ 
«(r/f». 

NAm  TCrfcdioncm  illam  reliiltant  duo 
paralfelcpipeda;  quia  oGcndimus  in  co- 
rollario primo  ad  hanc  propof.  Gguram  pla- 
nam rcfultantem  ex  leflione  data , eGe  paral- 
lelam cuilibet  plano  ex  aduerGs ; reliqua  au- 
tem plana  aduerfa  remanent  parallela  qua- 
drilatera ; igitur  refulubunt  ex  def.  30.  duo 
parallelepip^a:  fedper  jprop.aq.aduerfa  hu- 
iufmodi  plana  Gmt  Gmiua  & pqualia;eigo  fi- 
gura plana , vtpot^  IL  io  plano  («ante  IL, 
parallela  ipG  aduerfs  £G,  vel  AC,erit  fimi- 
lis  & squalis  cuilibet  aduciGirum  planorum  ' 
£G,  AC,  quod  erat  declarandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM  * 

V. 

si  prifma  pUm  fiettur  adterju  ptaam  paraBilti 
nfaltiAitia  plaat  ftcaau  pgma  fianlii^a- 
qualk  tppe/itit  plaaii  iOim  pt^aialit. 

Similiter  enim  vtparalIeIepipedo,te(ul- 
tabunt , duo  priGnataper  huiuGnodi  (e- 
diionem  prifmatis,  ergo  per  13. defin.  figura 
refultans  in  plano  lecante  cum  Gt  par^lcla 
cuilibet  oppofitorum  planorum-  aduerlb- 
rum , per  coroUarium  noGrum  a.ericGmiUs 
& aequalis  cuilibet  ex  illis. 

• . 
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PROPOSITIO  XXVI. 

Ad  datam  redlam  lineam,  eiuf- 
^ue  pundtum  , angulum  foli- 
dum  conftituere , folido  dato 
angulo  atqualem. 

SVppoHtio.  Ad  punfluin  A , rc&£ciat£ 
AB  lincx’ , (it  contlicucndus  augulus fo- 
lidus, folido  angulo  in  C dato,  aqualis. 

Conftrudio.  Rc6:a^  linea?  omnes  angu- 
lum C conftiruentes,qux debent elTcplurcs 
uam  du£,ad  fcinuicem  inclinata?  & non  in 
iredum  iacentes , & non  in  eadem  fuperfi- 
cie,iuxta  dcf.i  i , (int  exepii  gratia,  tres  DC, 
HC,FC, plano  aliquo  fecentur  IK;Quiafin- 
gula;  dua;  rcflx  linea;  cx  his , vtpotc  dux 
DC,  EC,  angulum  conftiiuunt,  DCE,  ipfe 
erunt  in  vno  plano  per  z.propof.(imili  modo 
redta;  alix  dux  linexDC,  FC,angulu  DCF 
conilituentes,  in  vno  erunt  plano:  tiim  et- 
iam alix  dux  ECj  FC,  angulum  ECF  com- 
prehendentes in  vno  erunt  plano;  &f}cdc 
pluribus  aliis  rc(flis  H adfint  angulum  foii- 
dum  efficientibus:  qux  omnes  non  poterunt 
exiftere  in  eodem  plano : Vnde  fit  vt  diuerfi 
plani  anguli  redilinci  efficiant  angulum  fo- 
lidum  iuxta  definitionem  fecundam  anguli 
folidi  allatam  in  dcfin.ii. citata.  Ex  quibus 
etiam  confequiturvt  planum  (ccans  IK,  om- 
nes prxdiftas  lineas  angulum  C conficientes 
datumfoiidum,fccct  etiam  planaangulorum 
confiituentium  eundem  datum  angulum  fo- 
lidum  in  C ; quare  in  hoc  plano  1 U fecante, 
fcAiones  communes  illius  & di(^orum  pla- 
norum diucrforum , fintredx  linex  per  3. 
prop.  tot  numero  quot  sut  plana  angulorum 
planorum  prxdi(Sorum : Et  quia  plana  hu- 
iufmodi  planorum  angulorum  communes 
habet  rectas  duas  lineas  angulum  C folidum 
partialiter  efficientes,  etiam  in  feftionedifta 
communi  rc<ftx  linex  qux  funt  fectiones 
communes  prxdidx  , angulos  efficient  pla- 
nos, tot  numero  quot  funt  plana  partialiter 
efficientia  folidum  datura  angulum,  propter 
tot  lineas  rcftas  qux  funt  fettiones  commu- 
nes tot  planorum  fetiorum  ab  plano  fecante, 
confiituentes  in  plano  fecante  planam  figu- 
ram multilatcram  ; qux  erit  triangulum  fi 
tria  plana  fint  triangulorum  efficientium  fo- 
lidum datum  angulum , vel  tres  linex  rc^lx 
eundem  folidum  anguluconftiiucntcs;qua- 
drilatcram  vero  fi  quacuor;  quinquelateram 
fi  quinque,  &fic  de  aliis.  Quare  in cafu& 


exemplo  noflro,  feftio  communis  plani  IK 
fecancis^  planorum  confiituentium  angu- 
lum (olidum  C datum, erit  triangulum  DEF 
rediltncum.  His  pofitis,  per  coroil.  noftrum 
ad  prop.22.Iib.  I. confici  poterit  triangulum 
BGH,  xquilatcrum  & xquiangulum  alteri 
triangiiloDEF;tumaliud  triagulum  BAH, 
xquilatcrum  & xquiangulu  triangulo DCF: 
tum  aliud  triangulum  H AG , xquilatcrum 
& xquiangulum  triangulo  FCE  : tum  aliud 
triangulum  GAB  xquilatcrum  & .equian- 
gulum  triangulo  ECD;  & ficdcaliisfiad- 
ellcnt,  efficientibus  partialiter  angulu  datum 
C (olidum. Denique  applicando  BAC  trian- 
guli latus  BH,  fupra  latus  BH  triaguli  BGH; 

& trianguli  GAB,  larus,fupra  latusCB, tri- 
anguli BGH; &: trianguli  HAG  latus, fupra 
latus  HG  , trianguli  BGH ; & fic  de  aliis  fi 
adtflcnt;&  inclinando  pana  horum  triangu- 
lorum ad  inuicem,  vti  tccimus  in  propofitio- 
nezj.  Dico  quod  confiituuntinApunfto 
redtx  linex  datx  B A, dato,  angulum  in  A fo- 
lidum, xqualcmdato  angulo  C folido. 

Demonfiratio.  Cum  enim  per  coftruclio- 
nem  fint  rc(ft.x  BH , DF , xquales , ipfx  con- 
gruent per  8.ax.  libr.  i . Eodem  modo  con- 
gruent rcflx  linex  EF,  GH , xquales ; tum 
ED,GB,xquaIcs:tumCD,AB,xquales:tum 
CF,AH, xquales:  tum  EC,GH, xquales:  fic 
fic  dcaliisu  adedent ; in  illa  inclinatione  tri- 
angulorum planorum  ad  inuicem:  pun^um- 
c^iicC,  punAo  A,  congruit  quandoquidem 
terminant  in  fublimi  prxdidasrc<5tas  lineas 
congruentes  : &:  clauditur  fpatium  circa  A 
folidum. Et  quia  tot  numero  funt  anguli  cir- 
ca angulum  A folidum,quot  funt  circa  angu- 
lum C folidum,funtque  xquales  per  confiru- 
dionem;  erit  ex  didis  in  definitione  1 1 . foli- 
dus  angulus  A xquais  folido  dato  angulo 
C.  Fecimus  ergo  imperatum. 

PROPOSITIO  XXVII. 

In  data  re(5Ia  linea , dato  folido 
parallelepipedo,  fimile  & fimi- 
liter  pofitum  folidum  parallc- 
lepipedum  deferibere. 

Vppofitio.  Tn  data  reda  linea  AB,defcri-  fig, 
bendum  fit  folidum  parallclcpipedum 
fimile  fimiliterquc  pofitum  datoparallclcpi- 
pedo  CDG. 

Condrudio.Perprop.pr.rccd.z^.ad  pun- 
dum  B,rcdxdatx  AB,  fiatangulusfolidus 
xqualis  angulo  folido  C,  parallclepipcdi  dati 
Kk  2 CDG. 
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CDG.  Deindcpcrpiopof.il.  libr.6.  fiat  vt 
FC  ad  CG  , ita  Ali  ad  AI : tum  vt  GC  ad 
CE,ita I A,ad  AHicritq^uc  per  prop.ii.libr. 
5.cxpijualitatc,vt  FC  adCE,ita  BAad  AH. 
Prstcrciper  Icmm.  noftrum  i.ad  lib.i. per- 
ficiantur parallelogramata  BI,  BH,HI,BK, 
IK , HK.  lam  vero  quia  per  prop.3  j.  libr.  1 . 
funt  parallclsc  re&s  linei  HA , LB;  tum  rc- 
aa:  I A,MB;  erunt  per  prop.  1 5 . parallela  pa- 
rallelogramma  HI,BK  aduerfa:  Eodemque 
artificio  dcmonllrabuntur  parallela  paraUc- 
logramma  aduerfa  IK , AL  j tiim  parallclo- 
gramma  aduerfa  HK , AMj  parallela : quare 
pcrdefin.50.crit  parallclepipedum  AMN,in 
data  AB  refta  pofiturajqiiod  allero etfcfimilc 

fimiliterq;poCtu,datoparallclcpipedoCDG. 
Dcmonftratio.PcrconftruiSioncm,  Anguli 

B AH,  FCE,  funt  aiquales,  & circa  ipfos  late- 
ra proportionalia, crut  per  def.  1.  lib.S.paral- 
Iclograma  HB,FE,  limilia  fimiliterque  pofi- 
ta,cum  fint  anguli  praidi6ti  adcaldcm  partes, 
& reliqui  anguli , 3c  reliqua  latera  dictorum 
parallclogrammorum  Ic  mutuo  confequen- 
tia  , proportionalia  circa  iquales  angulos  fc 
xnutub  etiam  confequentes:  Eodem  artificio 
probabuntur  parallclogramma  HI,  EG,tum 
IB,GB,  fimilia  fimiliterq;  poCta.  Quare  tria 
plana  BH,HI,IB,  parallclcpipcdi  fafli,erunt 
fimilia  fimiliterque  polita , tribus  planis  FE, 
EG,GF,parallcltpipcdi  dati:  & sut  per  prop. 
24.  tria  reliqua  parallclcpipcdi  fadli  xqualia 
oppofitis  tribus  prf  didEs  planis  illius,&  Cmi- 
lia ; fimiliter  etiam  in  parallelepipedo  dato. 
Igitur  cum  fint  fex  plana  parallclcpipcdi  fadti 
fimilia  Gmibtcrquc  pofiu , fex  parallelcpipc- 
di  dati  planis,  erunt  per  defin. 9. fimilia  limi- 
Eterque  pqfita  fadia  in  data  AB.  Atque  ita 
fecerimus  imperatum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Udem  *nifi(io fiet  prifmd , & qiadcumque  tUud 
coTpm  pUnii  termitutum , ad  datam  re^am  li- 
neam , fmile  fimiliter  jj  pefitum  date  ptifmati, 
rei  Jelide  dateplanii  teimiiute. 

PROPOSITIO  XXVIII. 

Si  folidiim  parallelepipedum  pla- 
no lececur  per  diagonales  ad- 
uerforum  planorum:  bifariam 
lecabitur  Iblidum  ipfum  ab 
ipfo  plano. 

0.  C Vppofitio.Parallclcpipcdum  ACF,plano 
' O fedtum  fit  actum  perdiagonalcs  FD,GC, 


Librum  Vndeemum 

planorum  ajucrforum  EB , AH  & inceden- 
tes per  angulos  xqualcs  EFB  , AGH,  &cis 
propofitos : Dico  feftum  efle  in  duas  partes 
aequales  folidas. 

Dcmonftratio.  Impumis  quia  per  def.  50, 
funt  fex  quadrilatcrx  pianx  AP,  CB; 
AHjEB-,  ADjGB;  quarum  dux  aduciTx  funt 
parallclx;  ipfxmet  aduerfx  erunt  per  propof. 
a^.parallclogramx  fimiles  & xquales. Quare 
per  prop.5  4.  lib.  I .redtar  linex  E A, PG, erunt 
xquales  & parallelx , itcf^ue  rcftx  EA,  DC; 
vnde  per  1. axio.  libr.  1. erunt  rcftx  CD,GF, 
xquales  inter  fe,&  pcrprop.9.parallclx  inter 
fej  & pcrpropof.7.  rcftx  FDjGCjCxiftent  in 
eodem  plano  parallelarum  oftcnlanim  1 G, 
DC:  quare  planum  erit  vnum  GD  fccans  da- 
tum parallclepipedum  per  diagonales  PD, 
GC,aducr(brum  planorum  EB , AH,  fcd  Sc 
quia  oftenfr  funtrcftx  FG,DC, parallelx  & 
xquales, & per  prop.  5 5 .lib.  i .funt  xquales  8c 
parallelx  rcftx  linex  PD , GC, planum  ip- 
fum  GD,  erit  parallelogrammum.  lam  vero 
quiaconOat  tx  prop.24.cic.parallelogramraa 
dic  xqualiaEBjAHjqUsX  per  54.1ibr.i.diui- 
dunt  bifai  iam  diagonales  FD,GC, erunt  tri- 
angula FED,PBD,GAC,GHC,xqualia  in- 
ter (e : & quia  etiam  per  eandem  24.  eadem 
parallclogramma  EB,AH,lunt  etiam  Hmilia, 
erit  per  def.  i.Iibr.fijFB  ad  BD,  fcut  GH  ad 
HC;  quare  per  propof.^.libr.6.crunt  fmilia 
triangula  PBD,GHC:Etquia  per  34.1ibr.i. 
latera  FB,DEfuntxqualia,tum  etiam  xqua- 
lia  latera  BD,EFjcrit  per7.prop.libr.5.  co- 
roll.noftnim^B  ad  BD,vt  DE  ad  EF:fImiIi 
modo  erit  GH  ad  HC,  vt  C A ad  AG , circa 
angulos  xquales  per  cit.  3 4,  libr.  1 . Sed  & per 
cit.prop.24.quia  fimilia  uint  parallelogram- 
ma  EB,  AHjCri t FB  ad  BD,(lcut  GH  ad  HC: 
quare  per  1 1 . prop.  libr.  5 . eri  t vt  FB  ad  BD, 
iic.GB  ad  HC,&  fic  DE  ad  EF,&  fic  CA  ad 
AGjvnde  per  ^.propofit.libr.^.erunt  fimilia 
triangula  PBD,  FED,  GHC,  CAG,  oBcnla 
priusxqualia.  Porro  condat  per cit.24.  die 
xqualia  & fimilia  plana  CB  , AF , tum  AD, 
GB  dic  fimilia  xqualia.  Ergo  foUdum  com- 
prehensu planis  GD,CB,GB,parallcIogram- 
mis  tribus, fle  duobus  triangulis  FBD,CAG; 
erit  xqualefolido  comprt^enfo  planis  GD, 
AF,  AD,  parallclogrammisjflt  duobus  trian- 
gulis DEF, CAG,  xqualibus  fle  fimilibus  rc- 
f^diuc  odenfis,  iuxta  dd.  i o.  quare  paralle- 
Icpipcdum  plano  Icdum  per  diametros  ad- 
uerforum  planorum , bifariam  fecabityrab 
iplb  plano,  in  duo  illa  prxdi<^afoIida. 

COKOL- 


EUmentmim  Geometricorum  EttclidU: 

COROLLARIVM  NOST^VM 


I. 

Omnt  ftrtSiUgrtmmitm  rtOUiiiiHm  iB  M 

MiUm  fUnt  jtu. 

HOc  probatum  eft  in  parallelocrimmo 
GD,  Scmanifclbim  eft  ex  definitione 
3 ; . libr.  t.  exiftcnte  parallelogrammo  vna  e 
figuris  planis. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

StBit  fdTilliltfiftdi  ftr  fUrmm  pruUSum , tS  ft- 
Sic  in  dnt  prifnuu  nqunlid,  & fimilu. 

NAB>  quod  squalia  Cnt  conftat  ex  dictis; 

& quod  priftnata  fint,  pacet  ex  di  Ais  & 
defin.13.  tum  etiam  quod  limiliafincoften- 
fum  eft. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

Si  duc  ftifnuU  tjtuUU  & fimitu 

hnbtntu  ttwiguUru  pUnn  cpfcfiu  diu ; iu  n 
fint  fimnl  duc  furulctcptmmut»  tUcrum  uijun- 
li*  & fimUi* , & dlufimili*  furnUclcgTnmmt- 
14  dqunlid  cffcfiiu,  ccnftitm  pnrcUelcptftdnm. 

HOc  etiam manifeftum ex diAis & def. 
30.  parallelepipedi. 

PROPOSITIO  XXIX. 

Solida  parallclepipedafuper  ean- 
dem bafim  conftituta,&  in  ea- 
dem alcicudine,  quorum  infi^ 
ftentes  lineae  in  eifdem  collo* 
canturlineisre^s:  fune  inter 
le  aequalia. 

Q VppoCtio.Super  eandem  bafim  AB,con- 
^ ftituta  fint  parallelepipeda  duo  ABC, 
AGF,  & in  eadem  altitudine,  quorumque 
infiftences  reAx  Unes  ex  quatuor  angulis  A, 
E,B,H,  videlicet  AI,AK;EL,EM;HC,HF; 
BD,  BG ; in  eifidem  terminentur  reAis  Iin,eis 
CD,IL,protraAis;  Dico  illa  parallelepipeda 
efte  xqualia  inter  fe. 
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Dcmonftratio.  Parallelepipedi  ABC,  pla- 
na AL,  HD,  adueiTa,  cum  fint  parallela  per 
defin.  30.  & parallelepipedi  AGF  plana  op- 
pofita  AM,  HG,  fint  parallela : & plana  AL, 
AM,  fint  parallelogramma  per  prop.Z4; 
etiam  plana  HD,KG:  & exdacis  reAx  iinex 
HC,HF,  BD,  BGineirdem  terminentur  re- 
Ais iineisHB,CG,paralIclis,rcAx  ipfx  Iinex 
HC,  HF,  BD,  BG , in  eodem  cxiftrat  plano 
ipfaruni  parallelarum  HB,CG,  per  7.propofi 
quare  plana  parallelogramma  HD , HG , in 
eode  exiftent  plano.  Lodem  artificio  proba- 
butur  reAx  alix  Iinex  AI,AK,EL,£M,ter- 
minatx  in  eifile  duabus  rcAis  parallelis  IM, 
A£,cxiftcre  in  eodem  plano  parallelarum  ip- 
farum  IM,  A£,  & plana  ipfa  AL,  AM  in  eo- 
dem fiiilineripiano'!  vnde  quia  plana  aduerla 
parallelepipedi  fiint  parallela  ex  natura  ipfius 
per  defin.  30.  ipfa  duo  parallelepipeda  ABC, 
AGF,  continebuntur  inter  eadem  duoplana 
adueifii  parallela.  lam  vero  cum  planum  AF 
fit  parallelogrammum  per  prop.  24 ; tuih  et- 
iam planum  HC  fit  etiam  parallelogramum, 
erunt  rcAx  C1 , FK , parallcix  tertix  reAx 
HA  , quare  per  9. prop,  erunt  parallcix  inter 

lere^CI,FK;  8tquiarcAxHA,CI,runC 

xquales  inter  fe,  per  prop.34.  libr.i . tum  et- 
iam rcAxHA,  FK;eruncper  i.axio. libr.i. 
reAx  CI,FK,pquales  inter  letfcd  Sc  CF,IK, 
rcAx,quia  parces  fiint  parallelarum  CD,IL, 
( nam  per  propor.a4,  parallelogrammum  eft 
CLJ  erum  iplx  rcAx  CF,IK,parallelx;  vn- 
de parallclograifamum  erit  CK;&  per  prop. 
34.libr.  i .aequales erunt  reAx  CF,  IK ; cum 
etiam  HC , AI  ;tum etiam  HF,  AK : quare 
criagulorum  HCF,  AI  K,  latera  omnia  erunt 
rcTp^uc  xqualia , & ipfa  xquiangula  per 
coroll.prop.8.  libr.i . idcoque  per  propoC4. 
libr.6. latera  obtinebunt  circa  xquales  angu- 
los proponionalia , ac  propterea  per  defin.  i . 
libr.  6.  erunt  fimilia  ipfa  triangula  ACF, 
AIK.  Simili  modo  probabimus  duo  trian- 
gula BDG , ELM,  habere  lacera  xqualia  re- 
lpeAiue,&  cl&  xquiangula , & fimilia.  Cum 
autem  per  prop.35.1ibr.i.parallclogramma- 
u AL,  AM,  fint  xqualia,  fidemacurab  illis 
commune  trapexium  AKL£ , relinquentur 
per  3,ax.libr.  1 . triangula  AI K,£LM,  xqua- 
iia ; Verum  per  34.1ibr.l.reAx  IL,KM,lunt 
xquales  ipfi  A£  , ergo  ab  illis  fi  dematur 
communis  KL.relinquenturrcAx  IK,  LM, 
xquales ; fcd  & per  propof.cit.34.  rcAx  AI, 
£L,func  xquaies;tum  etiam  reAx  AK,£M: 
ergo  ctim  triangulorum  AIK , £LM,  Xqua- 
lium  oftenforum,  lacera  omniafintrcIpcAiue 
.xqualia,crunc  percoroll.prop.S.lib,).  xqui- 
angula , jc  per  4.prop.libr.6.  obtinebunt  la- 
tera circa  xquales  angulos  proportionalia,  Sc 
K k } per 
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per  defin.i.  libr;  eiurdem  (imilia  erunt : Sed 
cum  parallelogrammatalF,  LG,lint inter 
parallelas  redas  CG,IM,  & fuper aequales 
bafesIKjLM, erunt  per  propoC  3 £.  libr.  i . ae- 
qualia : Praterea  cum  per  aj.propof.  libr.i . 
anguli  CIKjDLM,  lint  aequales ; tum  etiam 
anguli  FKIjGML  squales;&iis  squales  an- 
guli oppoliti  in  didis  parallelogrammatibus 
IF,LG,per  34.prop.Ubr.i.  tum  latera  oppo- 
(ita  xqualia , erunt  proportionalia  latera  ip- 
Ibrum  circa  angulos  squales,  per  coroll.  no- 
Jfaaim  ad  7.prop.libr.i.ergo  per  dcf.i.lib.f. 
erunt  Cmilia  ipfa  parallelogramata  I F , LG. 
Triangula  igiturquatuor  AIK,tLM,HCF, 
6DG,cum  unt  odefa  Gmilia  & squalia;  tdm 
etiam  per  i4.prop,plana  AF,EG,nnt  Cmilia 
& squalia ; tum  etiam  plana  AC, ED;  erunt 
per  definit.  10.  prifmata  duo  AIKFCHj 
£LMGOB,squaUa  & Cmilia' : quibus  fi  ad- 
datur (olidum  commune  AHFKDBE,  fient 
duo  parallelepipeda  ABC , AQF , Cuper  ea- 
dem baC  AB  condi  tuta , & in  eadem  altitu- 
dine , & quorum  inCfientes  lines  in  eilHcm 
collocats  funt  redis  lineis , squalia  inter  (e 
per  2 .ax.Ubr.  i . quod  erat  demonftrandnm, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

r. 

StUi*  ftniiBtkfipidt  faptr  tandim  itfim  ftfin, 
quenun  mfijltnia  tmu  in  lifdm  uttuu  fini 
jtSu  linta  -Juni  ima  ttdtm  dat  fUnn  fattU- 
U i»  quiim  fnStnuntmr  infifiatu  nrum  riO* 
linu. 

HOc  ofienlum  eft  initio  dcmonlba- 
tionis. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

Eifilem  lUtiqiumfn/vfititni,  & anfirnSimt 
^ fnadmifnSt:  fri/huu  AIK(CH,EUdCDB, 
atmt  ufutli*  & Sioui  dmmfiratHm 
tS. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

/ tdinUiUpipiit  fnfa  fUaum  undem  hnp fu , & 
in  udem  aliiiudin*  etd  ttjion^  fartu  ■,  fimi 
ima  diu  udem  pUna  paraSela  eppifiia,qnnnm 
vnnm  tfi  bafis  ammunie. 

SI  enim  elTent  inter  duo  plana  diucrla  pa- 
rallela , vnumellct  altius  altero  relpedu 


bafeos communis,  & Cc  perpendiculares re- 
ds  demi(ls  ab  his  ad  balim  edent  insquales, 
ideoque  diuerFa  altitudo,contradatum.Prs- 
terea  C non  edent  parallela  illa  duo  plana, 
vnum  conueniret  cum  baC  communi  ,&  Cc 
contradcC  3 o.parallelepi  pedum  haberet  duas 
oppoCtas  luperficies  non  parallelas,  hsc  ab- 
Curda  indicant  pofitiones  aduetfantes  huic 
corollario  ede  falfas,  & ipCim  verum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

ParaUelepipida  fiea  intra  eadem  plana paraBela  ep- 
pofitasbafei  fiiae  habentia  in  diSiiplaiuiparat~ 
Mi,  funt  in  eadem  altitudini. 

NAm  per  coroll.  noflrum  3.adprop.r6. 

reds  omnes  lines  perpendiculares  de- 
dude  ab  vno  pia  noedatis  parallelis  adaliud, 
funt  atquales  inter  d;  ergo  per  def.  vltimam, 
erunt  dida  parallelepipeda  in  eadem  altitu- 
dine. 

PROPOSITIO  XXX. 

Solida,  parallelepipeda  fuper  ean- 
dem bafim  conftituta,  & in  ea- 
dem altitudine, quorum  infi- 
ftentes  lineae  non  in  eilHem 
collocantur  redii»  lineis ; inter 
le  funt  zqualia. 

C Vppofitio.  Supra  bafim  eandem  AB  Cta 
fint  parallelepipeda  AIK , AML , in  ea- 
dem altitudine , ideoque  iuxta  corollar.  no- 
ftrum  3. ad  propofi  prsced.  inter  eadem  duo 
plana  oppofita  parallela  IML , AB , quorum 
vnum  A bafis  data  communis  AB;&  horum 
parallelepipedorum  reds  lines  ex  quatuor 
angulis  A, K,B,H,bafeosAB,infiftcntes,  AC, 
AE,KG,KL,HI,HM,BD,BF,  non  fint  ter- 
minats  (eu  collocats  in  cifdem  redis  lineis; 
hoc  eft  neque  CX , GD , produds  tranfeant 
per  punda  E,L,M,Fj  neque  CG,ID,protra- 
ds  incedant  per  eadem  punda  E , L,  M,  F, 
terminantia  redas  AE,  KL,  HM,  BF : Dico 
ipraparallelcpipedaAIK,  AML,  efleinterle 
squalia. 

Conftrudio.  Quandoquidem  ex  datis, 
plana  IGjML,  exiftunt  in  eodem  plano  IML 
oppqCto  & parallelo  bafi  pians  AB  com- 
muni; producendo  redas  ID,CG,vltra  D & 
G,illa  fecabit  redam  FL  in  Q,&  iftaeandem 

redam 
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Elementorum  Geometricorum  ^ucltdis. 


rcflara  FL  in  D : fcd  & refla  ME  , fecabit 
obuiam  rcflam  ID , in  punflo  P , & rcflam 
CG  in  punflo  N , ii  refla  ME  producatur 
vitra  E.  Denitjue  ducantur  reflat  AN , KO, 
HP , BQ. 

Dcmonftratio,  Quia  parallclogrami  HD, 
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propoli  25.  ablciflum  & bumilius'vtbaiisad 
ba(im,t)uarc  cum  bales  iint atquales , erunt' 
folida  parallclepipeda  humilius  & abfciirum 
a-qualia;(ed  datur  altius  a;quale  humiliori, & 
abrcilTum  eft  aquale  huic  humiliori,  ergo 
pars  & totum  hoc  ed  abfcilTum  & altius 


latus  ID  ed  parallelum  lateri  oppolito  HB;  erunt  aqualia,  quod  cum  abfurdum  iit,  non 

O. II  I . _ • 1 »r-  I * J !•  -A i!_  j; f:„  /"  j • j . a 


& parallelogrammi  HF,  latus  MF  efl  p»arallc- 
lum  iateri  HB , erunt  parallele  refie  linee 
W FQ)  p€r  9.prop.Sed  & parallelogrammi 
BF,  latera  oppoHta  MB  > LF , funt  parallela^ 
igitur  reite  MP,  FQ,  partes  illorum  erunt 
parallele  : vnclc  refultabit  parallelogram- 
inum  PF.  Verumperprop,  34.  libr.i.refta 
MF  eft  ecualis  ipu  HB , & PQ  equalis  ipfi 
MF  oftenu  •,crgopcr  i.axio.  libr.i.  ipfa  PQ^ 
reda  ecjualis  erit  reds  HB , fed  eadem  PQ^ 
eft  oftcnfa  parallela  ipli  HB , cum  lit  pars  rc- 
delDQ;  ergorede  PQ,  HB , erunt  inter 
rexqualcs&  parallele  probate : quare  HP, 
BQjipfas  rcuincicntcs , erunt  per  propof.3  3. 
libr.i.  equales& parallele ; vndcrcfultabic 
parallclogrammum  HPQB.  Simili  artificio, 
probabuntur  parallclogrammata  HPNA, 

A NOKjKOQB,  AOQB;[gitur  habebimus 
Tolidum  contentum  fex  planis  quadrilateris 
parallclogrammis  predidis  inter  que  eft 
balls  AB  : Bt  quia  dux  rede  linee  HP,PN, 
funt  parallele  refpcdiue  duabus  redis  linei  s 
BQ,QO,  erunt  per  prop.i  5.  plana  AP,  KQ, 
parallela  aducru;  & Hc  olundentur  reliqua 
^ia  plana  aduerfa  didi  folidi  eife  parallela: 


erunt  in  diucrfis  altitudinibus  fcd  in  cadcnl 
altitudine  data  parallelcpipeda. 

PROPOSITIO  XXXI. 

Solida  parallelcpipeda  fiiper  ae- 
quales bafes  conftituta , & in 
eadem  altitudine,  aequalia  funt 
inter  fe. 


C Vppolltio.  Super  rqualcs  bales  AB , CD,  Fis-iyji 
lita  lint  parallelcpipeda  ciufdcm  atitudi- 
nis : Dicoilacflciqualia. 

Condruflio.Produflis  lateribus  CE, DE, 
vitra  E,fiat  per  i 3 .prop.libr.  t.angulus  FEG 
Equalis  angulo  LjNper  prop.3.1ib.ciufdem, 
fiat  iqualis  refla  EF,rcflE  LB , & refla  EG 
xqualis  reflx  LA;&  per  i .lem.ad  libr.a.per- 
ficiatur  parallclogrammum  Gl',quod  erit  x- 

?|uale  & fimile  parallelogrammo  AB , quia 
unt  xquiangula,  & latera  habent  proportio- 
nalia circa  angulos  xqualcstPerficiatur etiam 
parallclogrammum  DF,  & produflo latere 


quare  per  defin.so.folidum  AOP,erit  paral-  KF,  vitta  F .occurrat  latu‘  GH  produflum 
lelcpipedum.  Et  qma  parallelep.pedu  AIK,  Copusfit,reflisDE,KF;  flfen  I,huic  in  M: 
eft  fupra  eandem  bafim  AB,  cum  parallclepi-  refultabit  aUud  paraUclogrammum  IF  , & 
pedo  AOP;&  in  eadem  altitudine  per  corol-  aliud  totale  IK  j & parallclogrammum  GF 
larium  noftrum  q.  ad  pr^.  prxccd.  eo  quod  xquale  dei^onftratum  paraHelogrammum 
plana  qppoCta  AB, OP,lint  parallela oftenfa;  ABdatoxquali  ipfi  CD, erit  per  i.axio.lib. 
& in  cifdcmreflis tincis CO,  IQ  , finteoi-  i.  xquale  parallelogrammo  CD.  Denique 
AC,  AN,  concipiantur fijper  parallclogrammata  GF, 


KG,  KO,  HI,  HP,  BD,  BQ;  erunt  per  prx- 
ced.  propofit.  19.  ipfa parallelcpipeda  AIK, 
AGP , xqualia:  Ex  eildem  principiis  proba- 


buntur xi 
ergo  per 


tqualia  parallelcpipeda  AOP.AML; 
I .axio.libr.i  .parallelcpipeda 


AIK, 


IF , DF  , conftituta  parallelcpipeda  ciufdcm 
altitudinis  cum  parallclcpip^is  datis  fuper 
AB,ACD. 

Dcmonftratio.  Parallclepipedum  fuper 
GF  erit  xquaic  parallclepipedo  fuper  AB, 


AML  , erunt  inter  le  «qualia  quod  erae  perdefin.io.proptcrplanalimilia&xqualia 


concludendum. 


illorum  relatiUe  iuxu  conftrudionem:ied  Sc 
funt  parallelcpipeda  fupra  GF , IF , cum  ha> 
COROLLAR.IVM  NOSTRVM,  beant  eandem  balim  iniiftcntcm  plano  IK, 

cuius  bafeos  vnum  eft  reda  EF,  per  prop/z  9. 
vcl  30.  xqualia:  igitur  per  t.ixio.libr.i.pa» 
rallclepipcdum  fuper  AB  xquaic  erit  paral> 
Iclepipcdo  fuper  IF.  Prxterea quia  per  prop. 
35.1tbr.i.  parallelc^rammataGF , IF  ,fuac 
C I enim  vnum  Gt  altius  altero , & fccctur  xqualia  > & GF  xqu^e  eft  oftenfum  ipG  CD^ 
Apiano  parallelo baGiuxea altitudinem  hu>  xqualiaerunt  per  i.ax.lib.  i.  parallclogram- 
milioris ; quandoquidem  abfeiffum eandem  ma  1F,CD:  vndeiuxca7.prop.lib.5.erit  IF 
habet  baOmeum  humiliore  ex  datis,  erit  per  ad£K*  vt  CDad£K;^auce  per  i^.prop. 

Kk  4 vtlF 


SoMm  pdraHtltpiptdddquMllt  fftprd  undem  bdfim, 
fm  tt^Hentts  tinu  in  eifdem  cvSgantur  re£U/, 
fiuendn;  inudmlkntdltitudine. 
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PROPOSITIO  XXXIII. 

Similia  (olida  parallelepipeda,  in- 
ter le  funt  in  triplicata  ratione 
homologorum  laterum. 

SVppofitio.  SJmilia  parallelcpipcda  data 
fint  ABC,  EFG,  qua;  per  dehn.9,  (imiles 
habebunt  bafes  AB,  EF , quarum  perdcf.i. 
libr.iJ.  homologa  erunt  latera  AI,  EK:Dico 
ifta  parailclcpipeda  habere  inter  fe  rationem 
triplicatam  homologorum  laterum  AI,  EK 
prxdi^orum,  iuxta  def.io.  libr.5. 

Conftrudio.  Produfto  latere  AI  vitra  T, 
capiatur pcT  5.  propof.libr.t.  rcdtalL  xqua- 
Iisrcd.f  EKvclGR,  vel  OF,xquaIiBus: 
tiim-produdo  latere  DI  vitra  1 , fumatur  re- 
da IM  xqualis  ipfi  red.v  HK  , vclGO , vcl 
RF , xqiulibus:  tiim  produdo  BI  latere  vi- 
tra Ijfccctur  IN  xqualis  ipfi  KF,vcl  GS,  vel 
OE,  xqualibus.  Prxtcrca  completo  parallc- 
logrammoLM,  per  i.lemm.ad  libr.i.  &'  pa- 
rallclogrammo  IT,  concipiatur  moucri  pa- 
rallclogramraum  LM , fupra  parallclograni- 
mum  ITjfcruandocundcm  inclinationis  an- 
gulum quem  habebat, quando pcruencrit  ad 
redam  NT,pcrfcftum  erit  parallclcpi  pedum 
TVljfimilc  & xqualc  ipli  parallclcpipcdo 
EFG,  iuxta  dcf.  i o.fquia  per  prop.  1 5 .lib.  i . 
anguli  AID,  LIM,funt  aN^ualcs,&  angulus 
A ID  xqualis  eft  angulo  EKH,ob  data  fimi- 
lia  paralielepipeda , vnde  per  i.  axio,  libr.i. 
anguli  LIM  , EHK , erunt  xqualcs;  ideoaue 

fjarallclogrammum  EITxqualc  erit  parallc- 
ogramoML,&  limiIc:o:  ficdercliquis aliis 
lanis  parallclcpipcdorum  EFG,  TVI,  pro- 
abitur.)Concipiaturpra‘tcrca  planum  QM 
fluere  fupra  DX,  feruando  Icmpcr  eundem 
inclinationis  angulum  quem  cum  ilio  efficit, 
quando  peruenerit  in  reda  ZX, efficiet  paral- 
Iclcpipedum  MXQ^j  & fimul  cum  hoc  motu 
planum  QI  efficiet  parallclcpi|>cdum  DLQ; 
& planum  BM  , efficiet  parallclcnipcdum 
MXB. 

Dcmonftratio.  Quia  funtfimiliaparallc- 
Icpipcda  ABCjEFGjcrit  pcrdcfin.9.vt  Al 
adHK,  hoc^i^ad  IL,  propter  xqualcsfadas 
EK,IL,  iuxta  y.prop.  libr.5.  ita  DI  ad  HK, 
hoc  eft  ad  IM  BI  ad  1 K,hoc  cflad  IN: 
fcd  eft  vt  AI  IL,  ita  parallclogrammum  AD 
ad  parallclogrammum  DL,  per  i.prop.  lib.6; 
& vtDI  ad  IM  , ita  parallclogrammum  DL 
ad  parallclogrammum  LM;  & vt  BI  ad  IN, 
itaparallclogramum  BL  ad  parallclogram- 
cmmLN ; Igitur  per propof.u.  libr.5.  crii 


vt  AD  ad  DLjita  DL  ad  LM,&:  BL  ad  LK; 
fcd  per  propof  52.  c-ft  vt  balis  AD  ad  bafim 
DL,  ita  paralleicpipedum  ABC  ad  parallclc- 
pipedum  DI  Q;&  vt  bafis  DL  ad  bafim  LM, 
ita  paralleicpipedum  DLQad  parallclcpipc- 
dum  MXB ; & vt  bafis  BL  ad  bafim  LN  , ita 
paralleicpipedum  MXB  ad  paralleicpipedum 
TVI : idtoijuc  per  prop.  1 1. libr.5. erit  pa- 
rallclcpipcdimi  ABC  ad  paralleicpipedum 
DLQ , iti  paraHclcpipediim  DLQad  paral- 
IcIcpipcdumMXQ,  & paralielepipeda  MXQ^  ^ 
ad  paralleicpipedum  TVI;  vnde qualuor  illa 
paralielepipeda  funt  continue  proportionalia 
ABC,  DLQ,  MXQ,  TVI ; ideot]uc  iuxta 
defin.io.  libr.  <.  primum  ABC  ad  quartum 
TVI,  hoc  eft  ad  EIG  fibi  aequale  iuxta  pro- 
pof.7.1ibr,  5 . habebit  proportionem  triplica- 
tam,quam  habet  ®d  fecundum  DLQ.  Sed  per 
prop.  ji. eft  ABC  paralleicpipedum  ad DLQ_ 
paralleicpipedum, vt  bafis  AD  ad  bafim  DL; 

& per  i.propuf.libr.C. eft  bafis  AD  ad  bafim 
DL,  vt  re^ta  A I ad  regiam  IL  vel  EK  fibi 
xcj  u a lem : ergo  per  propof,  n . 1 i br.  5 . eri  t pa- 
rallclcpipcdum  ABC  ad  paralleicpipedum 
DLQ,  in  proportione  triplicata  proportio- 
nis laterum  homologorum  , AI  videlicet  ad 
EK , quod  erat  dcmonftrandura. 

COROLLAKIVM. 

Si  futmt  quatucr  rtdi  imeAcommuifroportiit^ 
ndlts  \ vt  ejl  prima  dd  qudrtdm  i irgrit  paral^ 
Ultpipedtan  juptr  primam  dtfcriplttmt  ad paraU 
UUpipedMtn  ftmile  ftmiliterjj  pofuum  ejft  (e- 
eundam, 

NAm  dcmonftrauimus  paralleicpipedum 
ad  paralleicpipedum  habere  rationem 
triplicatam  laterum  homologorum ; &:  con- 
ftatex def.io. iibr.5.  primam  quatuor  rcfta- 
rum  continue  proportionalium  , habere  ad 
quartam  proportionem  triplicatam  quam 
habet  ad  fecundam , videlicet  laterum  ho- 
mologorum. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

yEqualium  folidorum  parallele- 
pipedorum  bafes  & altitudines 
reciprocantur. 

Et  quo Aim  folidorum  parallele- 
pipcdoniin  bales  & altitudines 
reciprocatur,  illa  funt  asqualia. 

SVppofitio.  Sint  iqnalia  paralielepipeda 
ABC,EFG;Dico  bafes  eorum  AD,EH, 
reciprocari 


I 
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reciprocari  cum  altitudinibus  illorum.Quod 
fidius  illorum bafesrcciprocentur  : ailcro 
illa  e(Tc  «equalia. 

Multos  cafus  continebit  hxc  propofitio. 
Aut  enim  re<^£  linex  infiftentes  AI  ,EK, 
perpendiculares  erunt  ad  bafes  proprias  AD, 
£H,  prxdidas , xqualclque  erunt  prsdi^x 
linex  perpendiculares , vel  inxquales.  Auc 
enim  prxdidlx  lincx  iniidentcs  minime 
erunt  perpendiculares  prxdicHs  bafibus,  ft- 
mulque  xquales,  vclinxquales* 

^'onftruftio,quandorc^l;clincx  AI,EK, 
infiftentes  perpendiculares  fune  bafibus  ^ro- 
priisfimulqueinxqualcs  ; nam  quando  funt 
squales  , nulla  opus eft conftru^ione.  Sint 
igitur  infiftentes  linex  perpendiculares  KE, 
FQ,&  reliquxbafiEH  maiorcsaliisIA,BO, 
& reliquis  perpendicularibus  bafi  AD.  De- 
trahatur ex  EK  maiore, rcifta  EL  squalis  ipfi 
AI  minori, per  j.propof.  libr.i.&:  concipia- 
tur feflum  pardlclcpipcdum  EFG  , plano 
LM  tranfeunte  per  L,  parallelo  bafi  EH , re- 
fultabit  parallcfepipedum  ENP. 

Dcmoftratio  huius  cafus,  & primo,quan- 
do  prsdicls  lines  infiftentes  bafibus  AD, 
EH  funt  squales , vt  in  primis  duabus  figu- 
ris : tunc  enim  altitudines  datorum  paralle- 
Icpipcdum  erunt  xqualcs  inter  fe,  cxdiftis  in 
def,4.Iibr.tf.  lam  vero  quia  dantur  parallelc- 
pipeda  ABC,  EFG,  xqualia,  & ciufdcm  funt 
altitudinis, bafes  AD, EH, obtinebunt  xqua- 
lcs,pcr  coroilar.noftrum  ad  propof.  3 1 .Igitur 
erit  vt  bafis  AD  ad  bafim  EH , ita  altitudo 
K£ad  altitudinem  IA  , in  proportione  a?- 
qualitatis:  ergo  per  dcf.j.Iibr,6.  bafes  &:  al- 
titudines datorum  parallelepipcdorum  x- 
qualium^rcciprocabuntur.  Age  verd  demon- 
ftremus  idem  in  conftruftione  fafta.  Quia 
dantur fblida  ABC,  EFG,  parallclcpipcda 
xqualia , obtinebunt  ad  idem  parallclcpipc- 
dum  EN  P, eandem  rationem, per prop.y.lib. 
5.ftd  per  prop.52.  vtfolidum  ABC,ad  foli- 
dum  ENP  , ita  eft  bafis  AD  ad  bafim  EH, 
quandoquidc  habent  xquales  altitudines  1 A, 
LE:&  fi  confidcrctur  parallclcpipcda  ENG, 
EN Pjfiipra bafes  KN,  LN,  in  cade  altitudi- 
ne, quia  iunt  inter  plana  parallela  KN , GH, 
parallcicpipedi  totalis  EFG, per  corolIar.no- 
rtrum  4*ad  prop.ip.critctia  percit.prop.52. 
vt  folidum  EI  G vclENG,  ad  folidu  ENP, 
ita  bafis  KNad  bafim  LN:fll^o  per  prop.ii. 
libr.5.  erit  baliniHH,  ita  ba- 

fis KN  ad  balim  LK  : Verum  per  i.  propof. 
libr.6.cft  bafis  KN  ad  bafim  LN , vt  altitu- 
do KE  ad  altitudinem  LE  vcl  lAxqualcs 
reftas ; lioc  cft  bales  datorum  parallclepipc- 
dorum  xqualium  erunt  retiproex  cum’ eo- 
rum altitudinibus.  Ad  hxc  oftendamus  in 
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hoc  cafu  fecundam  partem  propofiiionis? 
Sintque  bales  & altitudines  prxdi^x  r^i- 
proex,  & in  particulari  altitudines  squales: 
Imprimis  erit  altitudo  AI  ad  altitudinem 
1 K,  vt  bafis  EH  ad  bafim  AD,  cx  datis;alti- 
tudines  autem  funt  xqualcs , ergo  etiam  ba- 
fes erunt  xqualcs , quia  dantur  reciprocx  al- 
titudines & bafes  : igitur  per  prop.  51. paral- 
lclcpipcda data  ABC , EFG,  xqualia  erunt. 

Sint  autem  altitudines  inxqualcs,  & pona- 
tur conftru^tio  allata  j quia  cft  ex  datis , vt 
bafis  AD  ad  bafim  EH  , ita  altitudo  EK  ad 
altitudinem  AI,  fcu  EL  ipli  xqualem  fa- 
ciam i&pcr  32.  propof.  cft  vt  bafis  AD  ad 
bafim EHjitafoIidum  ABC  adlbliduENP, 
propter  xqualcs  altitudines  AI,  HL;&per 
prop.  I.  libr.6.  cft  vt  EKad  EL , ita  KNad 
LN;  &:  percit.  propofi32.cftvt  bafis  KN  ad 
bafim  LN  , ita  fijlidum  EI  G vcl  ENG , ad 
folidum  ENP  ,( quandoquidem  pofitisbafi- 
bus  KN,  LN  , eandem  habent  altitudinem 
exiftentem  inter  duo  plana  parallela  KN, 
GH,parallelcpipcdi  EFG)crgo  ner  prop. il. 
libr.5. erit  vtlolidum  ABC  adlolidu  ENP, 
ita  folidum  EFG  vel  ENG  ad  folidu  ENP; 
quare  per  prop.9.1ibr.5.xqualiaerunt  folida 
parallclcpipcda  ABC,  EFG. 

Conftrudlio , quando  rcftx  linex  infiften-  Fi|-i57^ 
tes  AI , EK  , non  funt  pcrpcndiculaxcs  baC- 
bus  AD  , EH.  Ex  eilllem  pungis  quatuor 
baltum  AD,  EH,  educantur  perpendiculares 
ad  rcftas  IB , CM,  terminantes  ex  vna  parte 
plana  ipfa  parallela  bafibus  datis,  per  prop. 
I2.1ibr.  1.  erunt  duo  parallclcpipcda  ABC, 

ADN  fupra  eandem  bafim  AD,  in  eadem  al- 
titudinu  AL  , quorumque  infiftentes  linex 
AI,  AL  licdc  <tliquis,incifdem  coUo- 
catxfunt  lineis  rectis  IB,CM;  quare  per  29« 
erunt  ifta  duo  parallelepipeda  xqualia  ABC, 
ADN:  Simili  modo  probabuntur  alia  duo 
parallelepipeda  EFG,  EHN,  xqualia:  Dan- 
tur autc  xqualia  parallclcpipcda  ABC, EFG, 
ergo  per  1 .axio.libr.r  .erunt. equalia  paralle- 
Icpipcda  ADN,  EHN : fcd  quia  per  primum 
cafum  demonllraium  reciprocantur  bafes 
ADjEH,  & altitudines  ALjEL, parallclepi- 
pedorum datorum  xqualium  ADN, EHNj 
& eorundem  parallelepipcdorum  quia  bales 
& altitudines  reciprocantur  cx  datis,  ipfa 
funt  xqualia ; & quia  aliorum  parallelcpipc- 
dorum  ABC,  EFG,  exdem  funt  altitudines 
AL,  EL  , qux  dictorum  duorum  ADN, 

EHN,  per  noftrum  coroll.q.  ad  propof.31. 
vcl  per  corollarium  noftrum  ad  propof  32. 
tum  bafcsexdcm  AD,  HHjpcrconftruiftio- 
ncm  : manifeftum  cft  etiam  in  xqualibus  pa- 
rallclcpipcdis  ABC,  EFG,  reciprocari  bafes 
cum  aititudinibus ; A:  data  ifta  reciproca- 
tione 
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(ione  baGum  & altitudinum , ipla  ellc  pa- 
rallelcpipcda  ABC,  £FG,  annualia,  omnia 
erant  demonGranda. 

COROLLARIVM  NOSTRV.M. 

Pnftjitimtt  a9.  & tmUtfi* 

ittrum  uffbtmfpnt  frijiiuiiim,  tffumtndt 
htfiiUTum  'm 
terctUru  iicfin  ftcundt  dd  propefit,  zp,  tzdttn 
^ nim  tmutt  iimm/hdtiemi  mfnmmi. 

,,  PROPOSITIO  XXXV. 

Si  fuerint  duo  plani  anguli  xqua- 
les, quorum  verticibus  fubli- 
mes  redfce  line*  inlHlant  ,'quz 
cum  lineis  primopofitis angu- 
los contineat  aequales , vtrum- 
• que  vtrique;  In  (ublimibus  au- 
tem lineis  quzlibet  fumpta 
fuerin  t punAa,&  ab  his  ad  pla- 
na, in  quibus  confiftunt  angu- 
li primto  politi  du(5bc  fuerint 
perpendiculares  •,  a pundUs  ve- 
ro,quz  in  planis  a perpendicu- 
laribus fiunt,  ad  angulos  pri- 
mum politos  adiun^  fuerint 
reftat  Uncae ; Hae  cum  fublimi- 
bus  aequales  angulos  compre- 
hendunt. 

.ij8.  t VppoGtio.  Duo  anguli  B AC , EOF,  Gnt 
J xquales;  quorum  verticibus  A , D ■ inG- 
Gant  extra  plana  ipGarum  rcfbc  linex  AG, 
HD , fublimcs , ita  tamen  vt  angulus  CAG 
xqualis  Gtangulo  FDHiGimptaquc  Gntpun- 
flaG,H,in  reda  illis  fublimibiv  AG , DH, 
cx, quibus  demiflx  Gnt  rc£be  linex  G1,HK, 
perpendiculares  ad  plana  angulorum  dato- 
rum B AC,EDF,  per  prop.ii.libr.huius.in- 
cidentes in punfia  1 , &Kdidorum  plano- 
rum; ttlm  adiunfix  Gnt  re^  linex  I A,KD, 
vincientes  punda  prxdidla  I,  K,  cum  angu- 
lorum datorum  punflis  A , D : Dico  has  re- 
dasIA,  KD,  efficere  cum  Giblimibusteflis 
AG,DH,an^osMualeslAG,  KDFI. 

Conlbuoio.  5)auxrc&crublimes  AG, 
DH , Gnt  inaequales , De  maiore , puta  AG, 
detrahatur  per  3,prop.libr.i  J'efia  AL  xqua- 


lis  minori  DH  ; & ex  punflo  L ducatur  per 
prop.5  i.lib.i.reda  linea  LM, parallela  tecbe 
GI,in  plano  trianguli  G AI,quod  conGat  per 
a.prop.in  smo  exiGerc  plano.  lam  verd  quo- 
niam re&x  LM,GI,  parallelx  funt,  & GI  ex 
datis  eG  perpendicularis  plano  anguli  BAC. 
Prxtcrci  ducantur  ex  puniGis  M , K , ad  re- 
flas AB,AC,DE,DF,perpendiculares  rcftx 
linexMB,MC,KE,KF,  pcrprop.ia.  libr.i. 
vel  per  I i.libr.huius;  & cranGuittanturre- 
flx  BC,BL,LC,EF,EH,HF. 

DemonGratio.  Ex  oGenGs,  refla  LM  per- 
pendi^^ris  eG  ad  planum  anguli  BA  C,ergo 
per  dcnf.efficlet  angulum  LM  A rcSum;vit-, 
de  per  prop.^47.Iibr.^.  quadratum  reftx  AL, 
xquale  eriCqihdratis  rearum  LM,AM;  fed 
per  eandem  47.  prop.  quadratum  reflx  AM, 
xquale  eG  quadratis  reflarum  CA,MC,ergo 
quadratum  reflx  AL  aequale  erit  quadratis 
reflarum  CA,CM,ML;  fed  etiam  per  citae 
47.  propof.  quadratum  reflx  CL  xquale  eG 
quadratis  reflarum  CM,ML,eo  quod  per  3 . 
ocGn.reflaLMGt  perpendicularis  ad  reSam 
MC,  ergpciuadratumilfflx  AL  aequale  erit 
quadratis  reflarum  AC, CL, quare  per  prop. 
48.1ibr.i , angulus  ACL  reflus  erit,  Infupcr 
quia  quadratum  reflx  AL  xquiualerquadra- 
tis  reflarum  AM,ML,per47.prop.libr.t.  Sc 
quadratum  reflx  AM  eG  xquale  quadratis 
reflarum  AB,  BM,  ergo  quadratum  reflx 
AL  axjuiualebit  qu^ratis  reflaru  AB , BM, 
ML;  fcd  reflarum  BM,ML,quadratis  angua- 
le  eG  quadratum  reflx  BL,  ergo  quadratum 
reflx  LA  , aequiualebit  quadratis  reflarum 
AB,BL;ideoqueper4g.prop.libr,i.angulus 
ABL  reflus  erit.  Simili  modo , per  eaLdem 
citatas  propoGtiones  47.  & 48.  hbr.  i . oGeg- 
demus  reflos  eOe  angulos  DFH,  DEH.  Quia 
ergo  anguli  ABL,LAB,trianguli  ABL, fune 
xquales  angulis  D£H.HDE,triaguli  DEH, 
vterque  vtrique,  funtque  latera  AL,  DH,  x- 
qualia;erunt  per  aS.prop.lib.l.reGqua  latera 

AB, BL,  rehquis  lateribus  DE,  HH,  xqualia 
refpcfliu^iExeilcIemprincipiisprobabuntur 

AC, CL,  arqpales  reflis  DF,  FH,  relpefliuJ. 
Vnde  cGm  .A  B,  AC,  tri  aguli  B A C,Gnt  xqua- 
lia  refpefliue  lateribus  D£,DF,rflpefliue  in 
triaguloDEF,&  an^i  BAC,£DF,ab  illis 
contenti  lateri  bus,Gnt  aequales  , erunt  per  4. 
propof.lib.i  .bafes  BC,£F,Xquales,&  anguli 
ABC,  ACB,pquales  reipefliueanguGs  DEF, 
DF  £;Sunt  aute  anguli  ABM,  ACM,nfli,x- 
quales  angulis  reflis  DEK,  DFK : ergo  per 
ax,3.1i.i.  illi  detrafli  aequales  ab  iGis  totali- 
b'us  reflis,rclinquAitur  anguli  MBC,  MCB, 
xquales  refpefliue  angulis  KEF,KF£ : 8c  cd 
latera  BC,  EF,  Gnt  anjuaha,  erunt  per  pcqp. 

2 6.  libr.  1 . latera  reliqua  BM  , CM  , xqualia 

i^pafliot  , 
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refpc&iue  reliquis  latcribusEKjFK.Quonia  O VppoGtio.  Tres  rcft*  line*  A,B,C,  Gotfij.xjp. 
erEohtcri  AC,CM,in  triangulo  ACM.funt  iJ  continue  proportionales:  Dicoparallcle- 
equalia  lateribus  DF.FK.rcfpcaiue  in  trian-  pipcclum  EDH  ex  tribus  illis  teais  conftru- 
Eulo  DFK,  & anguli  ACM,  DFK,  contenti  ftum , hoc  eft  habens  longitudmein  DE  *- 
ab  praidiais  lateribus  liint  secjualesquia  ro-  qualem  ipfi  A , & Jatitudinem  E squalem 
ai , erunt  per  q.  propoli  libr.  i • bales  AM,  ipG  C , altitudinem  EG  squalem  ipfi  B, 

DK,  squales  inter  fe..  Quia  vero  demonflra-  elTe  squale  parallelepipcdo  KlN  confiruSo 
uimus  redas  BL,  EFl,  squales  cITc,  quadrata  ex  media  reda  B,  hoc  eft  habente  longitudi- 
illarum  erunt  etiam  squalia  interTe , per  co-  nem  i K.latitu^inemque  KL,  Sc  altitudinem 

rollar.  noftrum5.adpropof.46.  libr.  I.  & MK,  squalesipfi  B meaisruiSi. 

quia  per  47.  prop.  libr.  eiufdem  quadratum  Demonftratio.  Nam  per  prop.  17.  libr.6.  • 
reds  BL  squiualet  quadratis  redarum  BM,  parallclogrammum  DF.fub  D£,EF,hoceft 
ML;&  quadraturo  reds  EH.xquiu^t  qua-  fub  extremis  A & C redis  datis , squalceft 
dratis  redarum  EK,KH;erunt  qu JRta  re-  parallclogrammo  IL  fub  media  B reda , s- 
'datura  MB , ML , squalia  quadratis  refpe-  quiangulo  alteri  DF  parallelogrammo,iuxt» 
diue  redarum  EK,KH,  per  iwicio.libr.  t . fi  eaqus  diximus  in  coroll.  noftro  ad  cit.prop. 
igitur  tollamus  quadrata  redarii  squalium  i pjibr.d.  duoautem  parallelepipeda  EDH, 
BMjEK,  relinquentur  per  3. ax.  lib.  i . squa-  KlN, eandem  obtinent  altitudinem, fiue  re- 
liaquadrataredaruLM,HKiidcoque  reds  ds  GE,  MK,  squales  linguis  ipfi  B medi* 

• LM,  HK, erunt  squales  per  coroll.noftrum  Cnt  perpendiculares  bafibusDF,lL,fiuenon, 

4.ad  prop.46.  libr.  I.  Denique  quia  in  trian-  modo  squales  fint  alis  altitudines  ipforum, 
^oLAMiduo  latera  AL,AM,funt  squa-  tjuandoquidcm  ponuntut  squiangula  ipfa 
UarefpcdiueduobuslateribusDH,DK,in  parallelepipeda;  ( Cumenimanpli  DEF, 
trianmlo  HDK ; &J>afcs  illorum  LM,  HK,  1 KL,  fint  squalcs,squalcfquc  fublimesrcd* 
sut  squales,anguli  EAM,feuG  AI,8:  HDK,  EG,KM,emcientcs  angulos  DEG,IKM  s- 
erunt  squales,  quod  erat  demonftrandum.  quales , tum  FEG , LKM  squales  erunt  per 

corollar.  prop.  pr.sccdcntis  reds  lines  GO, 
COROLLARIVM.  Ml>,  perpendiculares  pwallelogrammis  DF, 

IL,  squales , hoc  eft  altitudines  ipforum  pa- 
Sifittrint  dM9  dngttli  pVni  , ^aontm  vrt/i-  rallelcpipscdorum : ) ergo  per  prop.  5 a.  inter 

tiim  fdUimti  nat  linu  tqutda  'mfatnt , qat  fe  erunt  vt  bafes  eorum  DF , IL ; qu*  cum 

• (im  liiicii  frimi  pcfitii  tqutlts  titui-  oftenfs  squales , ipfa  erunt  squalia.  quod 

«tt»t,  vtrumq,  wrij^  i cnmt  i pa»3«  txtrmk  erat  concludendum. 

-.  linctmmfuUmiiimtdfUndtiiiulirumfrmk 

fcfiinumicmijltftrfediaildrisiiiittfttqtittei,  COROLLARIVM  NOSTRVM 


Q Vppofitio  eft  eadem  qus  propofitionis 
9 huius  35.  nili  quod  ponantur  fublimes 
reds  lines  LM,HK,  squales  inter  le.  Nunc 
vero  cocludere  oportet  redas  LM,HK,  per- 
pendiculares ad  plana  angulorum  BAC, 
EDF  datorum  primo  loco , clle  squales  in- 
ter fe.  Sed  iam  hocoftendiraus  indemon- 
ftratione  allata,  quare  rede  deducitur  hoc 
corollariu  ex  hacpropofitione^monftrata. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Si  tres  retfb:  line*  proportionales 
fuerint : Quod  ex  his  tribus  fit 
(olidum  parallelepi^cdum,  <e- 
quale  eft  deferipto  a media  fo- 
lido  parallelepi|»edo , quod  ar- 
quilaterum  quidem  fit,  a:qui* 
arigulq  vero  prxdidio. 

A j tr 


I. 

Duo  ftrdStlefipidd  tquiduguld , bdhiitid  idftstd 
qudUs  ;fuM  in  tJdim  dliiiudiy;querum  rnui» 
pt  fub  iribut  reais  linru  proptniontlUui,  bapj^ 
tim  Jui  extrimu;  tliud  reri  fub  midit  ttau. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
. I I. 

Si  f4rdiUeUpiptdam  M ttibm  reSk  lineit  dtfttU 
ftum , 4(fu»ltfutrit  pdtralleltfiptdt  Jibi  gquUnm 
guh  4 medid  Irnea  defcixfU  j erunt  tret  uda  li- 
nea mtinui  frefertunalu, 

NAro  pofitisangulis  DEF, IKL planis 
xquaJibus , ex  quibus  squales  reds  Ii- 
nex  £G,  KMjxqualef^ucnngulx  ipfi  mc- 
ab  G & ^^decidc^t  re&x  tinex  arquales 
perpendiculares  planis  (cu  paralleloerammis 
DP I IL;  vnde  habebuntipfaparall^epipeda 
xquales 
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sqoales  dcitudines*  Dantur  autem  zqualia 
ipfa,  igitur  per  corollar.noftrum  ad  prop.  3 1 . 
arcjualcs  habebunt  ba(<^  DF  > IL  : ergo  cum 
squales  habeant  D£F,IKL,  erunt  per  prop. 
14.  libr.  6.  latera  circa  illos  reciproca,  hoc 
meritDEad  lK,vtKMreulKad£G;hoc 
A ad  E,  vt  5 ad  C. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

Si  quatuor  redi*  linea:  proportio- 
nales fuerint : Iblida  paral- 

lelepipeda  qua:  ab  ipfis  , & fi- 
milia  , 6c  fiiniliter  delcribun- 
tur,  proportionalia  erunt. 

£t  Ii  folida  paralMepipeda,qua:  & 
limilia  Sc  firrmiter  delcribun- 
tur , fuerint  proportionalia;  Sc 
ipfa:  redlac  linea:  proportiona- 
les erunt. 

SVppomio.  Sit  A rc^a  ad  B rcAam,  vt  C 
recta  ad  D rci^m  : Dico  ita  ellc  parallc- 
Icpipcdum  A ad  B paraliclcpipcdum , vt  C 
parallclepipedum  ad  D parallelcpipedum  ; fi 
fint  fimilia  fimiliterque  defcrjpta.  Quod  fi 


reda  ad  D redam : Dico  ita  eflc  paralle- 
Icpipcdum  A ad  B paraliclcpipcdum , vt  C 
parallclepipedum  ad  D parallelcpipedum  ; fi 
fint  fimilia  fimiliterque  defcrjpta.  Qiiod  fi 
ifta  parallelepipcda , A,B,C,D,  fimilia  fimi- 
literque deferipta,  fint  proportionalia : Dico 
redas  A,  B,C,D,efle  proportionales,  hoc  cft 
cfle  A ad  B,  vt  C ad  D. 

Demonftratio.  Perpropof.  53.  Parallcle- 
pipedum A ad  paraliclcpipcdum  B , habet 
proportionem  triplicatam  proportionis  A 
rcdse  ad  Brcdam  ;tiim  etiam  Parallelepipc- 
dum  C f ad  parallclepipedum  D , habet  pro- 
portionem triplicatam  .proportionis  C reds 
ad  redam  D : quare  proportio  eadem  erit 
parallelcpipcdi  A ad  parallelcpipedum  B, 
quaeparallclcpipedi  C ad  parallepipedum  D, 
videlicet  triplicata,  quod  erat  primo  propo- 
fitum.  Prsterci  cum  per  cit.propofi 3 3. pro- 
portio parallelcpipcdi  A ad  parallclcpipc- 
dum  B lit  triplilfata  proportionis  redx  A ad 
redam  B ; & proportio  parallelcpipcdi  C ad 
parallclepipedum  D fit  triplicata  proportio- 
nis redz  C ad  redam  D ; erunt  proportio 
eadem  red*  A ad  redam  B , qu®  C redx  ad 
redam  D,  videlicet  triplicata folidi  A ad  fo- 
lidum  B , qux  eadem  cll  lolidi  C ad  fblidum 
D : quare  erit  A ad  B vt  C ad  D.  quod  erat 
fecundo  propollturo. 


COROLLARIVM  NOSTRVM 


I 

Sifieriat  ira  itnu  pioptriitnaUs;  trunt  & 
ItUfiftdd  fimtlid  dtjtriptd  ex  tk^  pra- 

fortiendlU. 

£/  fifeltdM  pjratUlefipedd /tmiHaJimiliterjjdefifu» 
ptd  fuerint  preportmdiia ; & ipfit  re&d  ImU 
prepermuides  erunt,  t 

ASfumpta  enim  bis  media  reda  linea, 
tunc  quatuor  erunt  red*  lines  pro- 
portionales,^ fic  idem  Jcmonfirabicur  quod 
dc  quatuor  fecimus, &c. 

COROLLA  RIVM  KOSTRVM 


Tftd  hi£  prepefith  t & ceroSarium  precedm  dp- 
pludri  petefi  pTifmdtibuty  puerum  dueptdffddd* 
uerfd  dqudlid  funt  trUnguU, 

NAra  additis  aliis  prifinatibusatqualibus 
& fimilibus , vti  pr^cepimus  in  corol- 
lario noftro  3.ad  propof.  28.  rcfultabuntpa- 
rallelcpipeda  huius  propofitionis:  ergoper 
propof.15.  libr.  $.  prirmacaiftaquiafuntdi- 
midiahorum  paraflelepipcdorum  iuxtaco-' 
rollar.i.ad  cit.propof.i8.  eandem  habebunt 
rationem  cura  ipfis  parallelcpipcdis,  hoc  cft 
erunt  proportionalia,  &c. 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Si  planum  ad  planum  reffum  fue- 
rit ; & ab  aliquo  pun<fto  eo- 
rum , qua:  in  vno  funt  plano- 
rum, ad  alterum  planum  per- 
pendicularis du(Sla  fuerit : in 
communem  leftionem  cadet 
planorum  du(ffa  perpendicu- 
laris. ' ■ 


kJ  redos  planum  CB;  fitque  reda  AB^cora- 
munis  fcdio  ipforum4uxta  oropof.  3.tQm  ex 
pundo  E plani  CB  duda  ut  reda  linea  EF 
perpendicularis  ad  planum  AD  : Dico  quod 
hscreda  EF  fit  perpendicularis  ad  redam 
AB  fcdionemcothiibcm  datoru  planorum^ 
Demonftratio;  Si  reda  EF  noiVetadat  ad 
L 1 angulos 


Digitized  by  Google 


3 9 * Commentaria  in  Librum  Vndecimum 


angulos  reAos  fupn  AB,  communem  icdio- 
nem  datoium  planorum , fed  in  pun<51o  G 
plani  AD,  extra  fcdionem  communem : de- 
mittemus per  prop.i  a.lib.i . rc6tam  EI'  per- 
* pcndicularcm  ipli  redf  AB  in  plano  CB: 
veru  per  def.4.h^c  reda  £F  erit  perpendicu- 
laris plano  AD ; ergo  contra  coroll.  noflrum 
ad  prop.i  I .duae  reda?  lineae  £F,EG,ex  pun- 
do  £ in  fublimi  demittentur  perpendicula- 
res ad  idem  planum  AD.  hoc  aoCurdum  ma- 
nifcHam  facit  pofitionem  contradicentem 
huicpropofitioni  quae  ideo  vera  erit. 

PROPOSITIO  XXXIX. 

Si  folidi  parallelepipcdi  eoru  quae 
ex  aduerib  planorum  latera 
bifariam  fedta  fint ; per  fedtio- 
, nes  autem  plana  fint  extenfa: 

communis  fedho  planorum,  & 
folidi  parallelepipedi  diagona- 
lis,bifariam  (c  mutuo  fecabut. 

C Vppofitib.  Solidi  parallelepipedi  HAB, 
i3  duopIanaBD,  AC,  aduerfa  fumantur, 
eorumquclatcrabifariikmfccenturini,K,L, 
M,P,  Q,  N,0,  per  quas  fcdiones  extenfa  fint 
plana  duo  1 N,  KO , fe  mutuo  fecantia  in  re- 
da linea  R.S:  Dico  quod  heee  mutua  fedio 
KS,  & diagonalis  B A parallelepipedi  dati,lc 
mutuo  fccabunt  bifariim  in  pundo  T, 
Conftrudio.  Dudis  redis  duabus  RB, 
RD;  tiim  aliis  duabus  S A,  SC.  Quia  per  dcf. 
30.  Parallcicpipcdum  continetur  planis  pa- 
rallelis , plana  eius  aduerfa  omriia , erunt  per 
24.prop.paralIelograma,  videlicet  BD,CA; 
AE,HB;AF,GB  : Cum  igiturper  34.iib.i. 
latera  BF,  LD,fint  w]ualia,&ex  datis  fint 
eorum  dimidia  BM,F.K,xquaIia;&  parallela 
«ia  fint  vt  tota  latera,  rcclxlincx  BE,MK, 
erunt  parallelx  B^xqualcs,pcrprop.33.1ib.i. 
vnde  paralldogrammum  erit  BK;  & eodem 
artificio  prob^itur  ede  paralldogrammum 
MD;  tum  etiam  FI,  & DI : ied  etiam  paral- 
Iclogramma  erunt M( , RE,  FR, LK, quan- 
doquidem latera  illorum  aduerfa  oftcnla  fint 
parallela,  qux  etiam  perpropof.cit.34.lib.  A 
erunt  xqtidia  quare  erant  MK,RK  xqualia, 
quiafuntxqualiaxqualibus  FL,  LD ; idque 
per  i.ax.  libr. I.  eodem modoerunt  xqualia 
inter  Ic  MB , DK ; vnde  erit  in  proportione 
xqualitatis  MR  ad  RK  : vt  MB  ad  DK , & 
permuundo,  MBadMR:  vtDKadDR. 
Confideremus  amem  duo  triangula  MR.B, 


KRD,  quia  anguli  eorum  BMR,DKR,fiint 
xquales  per  aj.prop.  lib.i;&  latera  circa  il- 
los funt  ofiefa  proportionalia,  erunt  ipla  tri- 
angula xquiangula  per  propof.S.  Iib.6.  quare 
anguli  MRB,DRK,  xquales  erunt, & anguli 
MBR,KDR,xqualcs;vnde  per  4.prop.  lib.i. 
erunt  latera  BR,RD  xqualia.  Sut  autem  per 
z.coroU.nofirum  adprop.  1 3. Ii b.i. anguli  in 
R,fupra  rectam  MRK,verfus  partes  I, xqua- 
les duobus  reflis,  videlicet  tres  anguli  M RB, 

BRI,  IRK;  ergo  fi  duobus  angulis pofterio- 
ribus  BRI  ,IRK,  addatur  angulus  KRD  x- 
qualis  ofienfus  angulo  MRB,  erunt  tres  an- 
guli BRI,  1RK,KRD,  aequales  ctia  duobus 
rcdlis;quare  ad  pundum  R,rc6l.E  IR,edu3x 
reSx  linex  RB,RD,  ad  partes  diucrfas, quia 
efficiunt  angulos  BRK,KRD,  xquales  duo- 
bus rcftis,ipfx  refix  RB,  RD, efficiet  vnam 
rcftam  BRD.  ExAfilcm  principiis  proba- 
buntur dux  redlx  Xy  S A,  efficere  vnam  re- 
ftam  CSA,&  efle  xouales  CS,AS.Eftauiem 
DA  xqualis  & parallela  ipfi  FH  in  parallcfo- 
grammo  AF;  tum  etiam  redla  BC,xqualis  Sc 
parallela  ipfi  FH , in  parallclogrammo  HB; 
ergo  per  i.ax.lib.i.crunt  xquuesintcrleip- 
fe  rcftx  BC  & DA,tum  per  o.propof.  huius 
lib.parallclx  inter  fc ; ergo  vfleriUs  per  prop. 

3 5. lib.i. rcftx  BRD,CSA,erunt  etia  xqua- 
fes  & parallelx, quandoquidem  pcr7.prcpoC 
libr.huius  exillunt  in  eodem  plano  parallela- 
rum BC , B A , paralldogrammum  ergo  erit 
CDjCiufquc  diameter  BA , & rcfta  RTS  in 
ipfo  plano  pcralldogramiCDdu£la,coquo<l 
earum  extrema  fuftententur  in  diSo  plano. 

Demonfiratio.  Per  prop.  1 9.  libr.  1 . RBT, 
xqualis  cft  angulo  ST  A,tum  etiam  per  prop. 

1 5.1ib.dufdem,anguli  BTR,ATS,xquale$; 
ergo  in  triangulis  ATS,  BTR,quia  iilididB 
anguli  duo  funt  xquales,illis  du(mus,&  late- 
ra S A,RB,funt  xqualia,  vtpote  xqualiu  BD, 
CA,dimidia  ofienfa;  erunt  per  prop.26.libr. 

I .latera  RT,ST,xqualia,tum  BT,AT.Du5 
ergo  linex  BA  diagonalis  parallelepipedi , & 

RS , feftio  communis  prxdiftorum  plano- 
rum lN,KO,fe  mutuo  lecant  bifarUm io  T. 
quod  cratdcfflonllrandum, 

' C O R O L L A*R  I V M. 

I»  «»»i  ftttSeltfiftiIt  iumetri  tmnts  fi 

ij/ariam/rtant  in  ni.  niirn^  piuiff. , 

uninm  lim  sMatiir, 

Am  fc  deb«  quxiilwt,  fecare  bifarijmrij.i6; 
in  T , cum  rcfta  linea  RTS  qux  cft  * 
communis  feftio  prxdiftornm  pIanorum;cr- 
go  omnes  fc  mutud  fteabunt  diagonales  in 
vno  eodem  punfto.quod  merito  centrum  pa- 
rdlcpipedi  vocari  debet. 

P R O- 
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PROPOSITIO  XL. 

Si  fuerint  duo  priflnata  zqualis 
altitudinis  habentia  duo/trian- 
gula  oppolita  parallela ; quo- 
rum hoc  quidem  habeat  ba- 
lim,  parallelogrammum;  illud 
vero,  triangulum;  duplum  au- 
tem fuerit  parallelogrammum 
trianguli : i£qualia  erunt  ipfa 
prilmata. 

SVppofitio.  Duo  priiinati  ABCDEF, 
GHIKLM,  fint  xciualis  altitudinis,  pri- 
mumdue  habeat  baHm  parallelogrammain 
ABCD, fecundum  vero  triangularem  bafim 


GHXjfubduplam  dic^i  parallelc^ammi : & 
Cngula  prifmata  oppouta  habeant  plana  tri- 
angularia parallela.  Dico  quod  hsc  prifinata 
Hnt  zqualia. 

ConlVudlio  lingulis  hifce  prifmatibur 
concipiantur  adiundaGbi  HmiliaA  xquaiia 
ica  vt  plana  fimilia  & xqualialint  parallela, 
& duo  alia  (imilia  & xqualia  Gnt  limul ; effi- 
cientur per  coroll.  noBrum  3.  ad  propof.aS. 
prifmata  AFO,GPL. 

DcmonfXratio.  Datur  triangulum  GHI 
fubduplum  paraltelogrami  AC,  & per  prop. 
34.1ib.i. triangulum  idem  GHI,  fubduplum 
& parallclogrammi  GP,  ergo  perax.6.fib.  u 
parallclogrammata  AC,  GP,  erunt  xqualia: 
Ergo  parallcicpipeda  AFO,GPL,  cum  ean- 
dem habeant  altitudinem  datam  prifmatum 
datorum,  & inlidant  ba(ibus  AC,  GP  xqua- 
libus , erunt  per  prop.  3 1.  xqualia;  idcoque 
per  prop.i5.libr.5.  prifmata  elata  horu  dimi- 
dia erunt  xqualia.  quod  erat  concludendum. 


COMMENTARIVS 

I N 

LIBRVM  DVODECIMVM 

ELEMENTO  R VM 

G E O M E T R I C O R V M 


EVCLIDIS 


PROPOSITIO  I. 


Qu*  in  circulis  polygona  fimi  lia; 
inter  fc  funt , vt  a diametris 
quadrata. 


VpposiTio.IncirculisGntduo 
Cmilia  polygona  ABCDE,  FG 
HIK , vniun  in  vno  alccrum  in 
altero  circulo : Dico  ita  cfle  illa 
poly-gona  inter  le , vt  quadrata  i 
diametris  circulorum;  hoc  cil  ita  ede  poly- 
gonum ABCDE , ad  polygonum  FGHIK, 
vt  quadratum  ^ diametro  circuli  primi  ad 


quadratum  i diametro  circuli  l^ndi, 

Con(lru6lio.  Ab  vno  angulo  polygoni 
ABCDE , puta  ab  A , tranfmittatur  diame- 
ter AL  circuli  circuferibentis  ipfum  polygo- 
numtSe  ab  angulp  F fquali  angulo  praediSo, 
ducatur  FM  diameter  alterius  circuli : tum 
fubtendantur  reft®  AC , FH , aequalibus  an- 
gulis A BC,  FGH,  quandoquidem  dantur  C- 
milia  polygona ; tiim  fubtendancur  aliae  re- 
a*BL,GM. 

Demonllratio.  Per  def,  i .libr.d.quia  dan- 
tur Gmiliapolygona,eruntintriagulis  ABC, 
FGH,  latera  proportionalia  circum  angulos 
ABC,FGH;vndcperpropor.5.Iibr.(S.crunt 
aequiangula  triangula  ABC,  FGH  ;aequalef- 
^uc  erunt  anguli  ACB,  FHG ; fed  per  prop. 

Ll  s 21. 
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21.  libr.3.  aDguIi  ACB,  ALB  fune x<qualcs, 
tum  etiam  anguli  FHG,  FMG  fune  aequales; 
ergo  per  1 .ax.lib.  i .anguli  ALB,  FMG  erunt 
xquales  inter  fe.  Sunt  autem  in  triangulis 
ABL,FGM,  anguli  in  B & G,  refti  per  prop. 
3 1 .libr.5.  ergo  per  i z.ax.libr.i.enint  aequa- 
fes 'inter  le:  cum  igitur  in  di6tis  triangulis 
ABL , I'GM , ol^enn  (int  duo  anguli  aequales 
duobus  angulis , vterque  vtrique,  erunt  reli- 
qui anguli  BAL , GFM , aequales  per  coroll. 
noilrum  5>ad  prop.  52. libr.i.  Cum  ergo  (int 
zquiangula  triangula  L AB , MFG , erit  per 
prop.4.1ibr.d.  vt  MF  ad  FG,ita  L A ad  AB; 
&pcrpropoL22,  libr.  5.  permutando  erit  vt 
MF  ad  LA,ita  FG  ad  AB:Quod  (I  concipia- 
musquadratafupcr  MF,&  LA  ;tiim  (imiiia 
data  polyeona  Fuper  FG  ,&  AB;  cum  fint 
quadrata  hmilia,  erit  per  propof.  21.  libr.6. 
vt  quadratum  ex  MF  ad  quadratum  ex  LA, 
ita  poK  gonum  fimilc  fuper  FG  ad  polygo- 
num nmiie  fuper  AB , conditutum.  quod 
^ erat  concludendum. 

Haec  conftruftio  ac  demonllratio  propria 
cft , quando  redilineum  polygonum  cft  pluf- 
quam  tetragonum.  Quare  vt  in  vniuerfum 
propofitionem  demondremus,  reftat  vt  con- 
llrudionem  >n  triangulis  & quadrangulis  in 
feriptis  in  circulis  datis , tum  demondratio- 
nem  proferamus  in  medium. 

Fjf.2tf4.  Ineifdc  circulis  fint  duo  triangula  BAE, 
GFK,  fimilia.  Ducantur  diametri  AL,  FM» 
ex  analis  BA£,  GFK,  aequalibus , fccantcs 
oppoiita  latera  BE,GK;  &cx  angulis  squa- 
lious  £,  K,  cranfmittantur  reda:  £L , KM. 
Erunt  per  prop. 2 1 . lib. 3 .anguli  ABE,  ALE 
zquales , tum  etiam  anguli  FGK,  FM  K , ae- 
quales; fed  dantur  anguli  ABE,  FGK  aequa- 
les,ob  fimilitudinem  triangulorum,  ergoper 
1 .ax.lib.i.anguliAL£,FMK, aequales  erunt. 
Cum  igitur  in  triangulis  AEL , FKM , duo 
anguli  AEL,  FKM,  fint  redi  per  21. propof. 
libr.3.ideoque  aequalcspcr  1 2.ax«ubr.i.tum 
anguli  ALE,FMK,odcnfi aequales, erunt  per 
coroU.nodrum  3.adpropof.3z.lib.i.  reliqui 
anguli  LA£,MFK,  aequales,  quare  triangula 
ipU  AEL, FKM, erunt  a^quiangula;  idcoque 
pcr.4.  propof.  libr.6.  erit  vt  L A ad  AE,  ita 
MF  ad  FK,  & per  22.prop.libr.5.permutan- 
do,eht  vt  LA  ad  MF,  ita  AEad  FK : ci^o 
per  22.prop.lib.d.  erit  vtquadratum  diame- 
tri LA  ad  quadraturo  diametri  MF,fic  trian- 
gulum ABE  fuper  AE  conlHtutum , ad  tri- 
angulum FGK  fimile  conditutum  fuper 
FK. 

^/^.1^4.  In  cifilcm  circulis , fint  fimilia  quadrilate- 
ra  BAEL,GFKM.  Si dudx diametri  AL, 
FM  • ex  angulis  squalibus  BAE , GFK,  tcr- 
minentur  in  angulis  aliis  xqualibus  BLE, 


GMK;  tunc  anguli  AEL,  FKM,  erunt  redi 
per  prop.  3 1 . libr,  3 . squalcique  per  1 2.  axio, 
libr.  1 . & quia  ex  datis  cd  LE  ad  £A,vt  MK 
ad  KF, erunt  per prop.6. libr.6. triangula  ipfa 
LEA,  MKF,  xquiangula:  quare  per  prop.4. 
Iibr.6,critvtLAad  AE,ita  MF  ad  FK,& 
permutando  iuxta  prop.i  d.libr.5  .erit  vt  L A 
ad  MF,fic  AE  ad  FK  : ideoque  per  prop.zz. 
lib.^.  erit  vt  quadratum  cx  diametro  L A ad 
quadratum  ex  diametro  MF,  ficquadriUtc- 
rum  ABLE  fuper  AE  dcfcripturo,ad  quadri- 
laterum  FGMK  fuper  FK  fimile  prxdic^o 
deferiptum.  Quod  fi  did®  diametri  AL,FM, 
dud®  ab  angulis  xqualibus  fimtlium  qua- 
drilateroriim  non  terminetur  in  eorum  aliis 
angiilis®qualibus,led  fcccnt  latera  illorum, 
vt  in  quadrilatcris  ACDE  , FHIK , fimili- 
bus:  fic  erit  agendum,  cx  angulis  D,^tranf- 
mittend*  erunt  red®  DA,£L;&  cx  angulis 
l,K,alix redx  IF,KM:  Turic  vero ob fimi- 
litudinem datorum  quadrilatcrorum,philo- 
Ibphandum  erit  circa  triangula  AED,  AEL, 
FKI,  FKM,  vti  fecimus  initio  circa  triangu- 
la,ABC,  ABL, FGH,  FGM  concludetur 

ita  efle  LA  ad  AE,  vt  MF  ad  FK,&  permu- 
tando elTe  ita  LA  ad  MF,  vt  AE  ad  FK  :& 
per  propof.  22.  libr.  6.  itaclle  quadratum  ex 
diametro  LA » ad  quadratum  ex  diametro 
MF,  ficutquadrilaterum  CAED  fuper  AE 
deferiptum , ad  quadrilaterum  fimile  HFKI 
fuper  FK  deferiptum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

5i  in  cmulUdefmhtntuTpmiUaftljganA  vnm^t- 
titii  titm  diis  fimilid  patygand  dlttrius  Jpectii  vel 
diutrfd  : erunt  tiufdem  inter  fepeljgenu 
fimilid , vt  dlidpoljfgond  dmerfit  fimUid  in  ipfit 
(OtuUr» 

Xempli  gratia  erit  triangulum  BAE  ad 
fimile  triangulum  GFK , vt  quadnlate- 
rum  BAEL  ad  quadrilateru  fimile  GFKM: 
Nam  Uro  illa  triangula  fimilia,  quimqua- 
drilatera  ifia  fimilia,  funt  vt  H diametris  cir- 
culorum iplbrum  quadrata  circumferiben- 
tium  didas  figuras  fimiles;  ergo  per  prop.  ii. 
libr.  5.  erit  triangulum  ad  triangulum  fi^Ic, 
ficut  quadrilaterum  ad  quadrilaterum  fimi- 
ie , fi  defcripca  fint  incifdem  circulis  diuer- 
fis. 
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PROPOSITIO  II. 

Qrculi  inter  (e  fune , quemadmo- 
dum a diametris  quadrata. 

SVppofitio.  Duo  circuli  ABCD,  EFGH, 
obtineant  diametros  fuas  proprias  AC, 
£G : Dico  ede  vt  quadratum  diametri  AC 
ad  quadratum  diametri  £G  y ita  circulum 
ABCD  ad  circulum  EFGH. 

..  . Conflrufkio,  fi  non  fit  circulus  datus  ad 

circulum  datum  , vt  diametri  circuli  primi 
quadratum  ad  quadratum  ex  diamctrocir* 
culi  fecundi ; erit  per  axioma  i.libr.  5.  circu- 
lus primus  ABCD  ad  aliquam  magnitudi- 
nem puta  1 , vt  quadratum  diametri  AC  ad 

3uadratum  ex  diametro  £G  : qus  magnitu- 
o I , vel  erit  minor,  vel  maior,  vel  squalis 
circulo  EFGH.  Si  squalis,  habebit  circulus 
ABCD  ad  circulum  EFGH,  & ad  quantita- 
tem 1,  eandem  rationem,  iuxta  prop.7.1ib.5. 
quare  cum  detur  vt  quadratum  ex  diametro 
A C ad  quadratum  ex  diametro  EG  • ita  cir- 
culus ABCD  ad  quantitatem  1 ; & ut  ofien- 
fus  circulus  ABCD  ad  circulum  EFGH , vt 
circulus  idem  ABCD  ad  quantitatem  I;erit 
perprop.ii*  libr.5.  vt  quadratum  ex  diame- 
tro AC, ad  quadratum  ex  diametro  £G,ita 
circulus  ABCD  ad  circulum  EFGH,  quod 
hadenus  euidensnon  efi,  nifi  prius  demon- 
(Irauerimus  quantitatem  1 afiumptam  com- 
parabilem cum  circulo  ABCD,  nonpofle 
efie  maiorem,  vel  minorem  circulo  EFGH: 
tuncenimeuidens  erit  difeurfus  fa^us,  & 
propofitio  demonfirataerit. 

Age  vcr6  dcmonllrcmus  quantitatem  I, 
non  polle  efie  minorem  circulo  EFGH.  Efio 
fit  minor  dido  circulo,  magnitudine  K,qus 
fit  dilTercmiacirculi  EFGH,  & quantitatis 
I^itaque  vt  circulus  EFGH , fit  squalis  ma- 
gnitudinibus I & K fimul  fumptis , dc  circu- 
lus EFGH  excedat  quantitatem  I,  quantita- 
te K.Pcr  propof.6.bb.4.In  circulo  EFGH, 
toferibatur  quadratum  £FGH,&  per  y.pro- 
por.eiufdem  libr.4.  circa euademcirculum 
deferibatur  quadratum  XZ ; quod  latus  ha- 
bebit squale  diametro  £G  circuli  EFGH, 
vcldiamctro  £G  quadrati  infcripti;nam  EG 
erit  ad  angulos  reaos  lateribus  quadrati  XZ 
circulum  EFGH  deferipti,  idqueper  propoC 
1 8.&  1 9.  libr.3 . quia  per  defin.^*  libr.  eiuf- 
dem  5. latera  quadrati  XZ,circulum  tangunt^ 
vnde  parallelogrammapcr  propof.ay.libr.i. 
refultabunt  GX,  EZ^  & per  propofi54.Iib.i. 
diameter  £G,&  latera  quxuis  quadrati  circa 
circulum  deferipti  y videlicet  quadrati  ZX, 


erunt  squalia.  Prstere^  , fi  EG  diameter 

3uadrati  EFGH  in  circulo  infcHpti  non  fit 
iameter  circuli; erit  angulus  EHG quadra^ 
ti,  vel  maior  redo,  vel  minor  redo,  iuxti 
propof.3i.l)br.3.  vtpotccxificns  infegmen- 
to  maiore  vcl  minore  qu^m  femicirculus; 
hoc  vero  efi  contra  naturam  quadrati , ergo 
diameter  EG  quadrati  in  circulo  infcHpti, 
erit  diameter  circuli  ipfius ; ideoque  etiam 
quadratum  ZX  circulo  EFGH  circumferi- 
pturo  latus  habebit  squale  diametroquadra- 
ti  EI  GH  in  circulo  ipfoinfcripti. Et  quia  per 
propof.47.libr.  i.quadratum  ex  EG  , squale 
efi  quadratis  ex  £H,  HG,  squalibus  per  co- 
rollar.nofirum  3.  ad  propof.4<^.  libr.i.  quia 
lacera  EH,HG, squalia  funt;  cric  quadratum 
ex  EG,  hoc  cfl  quadratum  ZX,  duplum  qua- 
drati EFGH  cx  EH  latere,  in  circulo  inferi- 
pti . Eft  autem  quadratum  ZX  maius  circulo 
EFGH,  & quadratum  EFGH,  minus  eodem 
circulo  EFGH  : & ipfum  quadratum  EFGH 
non  pocefi  e(lc  dimidium  circuli  EFGH, 
alioquin  circulus  ipfe  E FGH  duplus  quadra- 
ti EFGH  ex  hac  politione,  & quadratum  ZX 
duplum  ciufdc  quadrati  HFGH,eiEnt  squa- 
lia per  6.axio.Ubr.  1 . contra  id  quod  ofiendi- 
mus , videlicet  quadratum  ZX  maius  ellc  cir- 
culo EFGH.  Sed  neque  quadratum  EFGH 
potell  minus  quim  dimidiu  circuli  EFGH, 
nam  quadratum  ZX  ofienfum  duplum  qua- 
drati EFGH,  cllct  minus  circulo  EFGH, 
contra  dcmonfiraca.  Relinquitur  ergo  vt 
quadratum  EFGH  fit  maius  qu^m  dimi- 
dium circuli  EFGH,  quandoquidem  ollen- 
dimus  nonpofle  efle  eius  di  midium , nec  mi- 
nus dimidio  eiufdem.  Prscerea  arcus  qua- 
tuor  EF,FG,  GH,HE,  squales  per  coroUar. 
nofirum  ad  propof.aS.  libr.  3.  (dentur  bifa- 
riam per  propof.  30.  libr.  eiufdem  3 . in  pun- 
dis  L,  M,  N,0 ; & ducantur  reds  £L , LF, 
FM,MG,GN,NH,HO,OE,  qus  erut  squa- 
les per  cic.corollar.  tum  pcrcoroll.  nolbrum 
i.ad  propof  17.  libr.  3.  ex  puudo  L,  ducatur 
reda  VLT  tangens  circulum  in  L;&cx  cen- 
tro A circuli  EFGH,  ducantur  reds  AL, 
AF , illa  liabit  obuiam  chordam  F£  io  ht 
Cum  autem  arcus  L£ , LF  ,fint  squales  vt- 
pot^dimidia  totius  FLE, anguli  LA£,LAF, 
erunt  squales  per  propof.  17,  libr.  3.  quare 
per  4.propof  lib.i.  in  triangulis  BA£,BAF, 
cum  latera  £A , AB , fint  squalia  lateribus 
F A , AB , xquald^uc  comprehendant  angu- 
lol,  anguli  circa  B squales  erunt,  ideoque 
rc^  ambo  per  defin.  10«  libr.  i.  Sed  & per 
propof.18. libr.  3. anguli  in  L funt  redi  cfli^i 
ab  AL  & VLT,&pcr  propof.  15. Ii br.i.  an- 
guli in  B verfus  L (unt  etiam  redi , ergo  per 
propof.i8.1ibr»uparallels  erunt  reds  linc^ 
L 1 3 yLT 
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VLT,FBE;  verum  vnaillarumFE , fecat 
parallela  latera  HE,GF,  quadrati EFGF, 
ergo  per  coroUar.  noftrum  i.  ad  propof.  42. 
liW.i. etiam  rc6ca  VLT,(ecabit redlas paral> 
lelas  eafdem  H£ , GF»  produdas  vitra  £,  & 
F : quare  parallelogrammum  erit  VE.  Q^a 
vero  per  propof.4i.libr.i.  triangulum  FLE 
eft  diraiaium  parallelogrammi  V£  , quod 
maius  cft  ftgmcnto  FLE  circuli , oftende- 
mus  eodem  modo  triangulum  FLE  maius 
qudm  dimidium  Tegmenti  FLE)  quo  proba* 
uimus  quadratum  EFGA  maius  ede  quam 
dimidium  circuli  EFGH.  Simili  autem  ra* 
tione  demundrabuntur  reliqua  triagula  ma* 
iora  e(Te  dimidio  Tegmentorum  in  quibus 
funt;  ideoq-,  Gmul  Tumpta  illa  triangula  erunt 
maiora  quam  dimidium  omnium  iimuHcg* 
mentorum  Tuorum.  Qtiod  TirurTuslidcmar*- 
cus  minores  LE,  LF,  & fic  de  reliquis,  biTa- 
riimdiuidanturper  50.  propoT.  libr.5.  Gc 
dcincepsin infinitum, & tranTmittanturTub* 
unTs  ipTis  arcubus  minoribus  A:  minoribus 
reTultamibus,con(litucntur  triangula  qu£  li- 
mul  Tumpta  maiora  erunt  dimidio  Tegmen- 
torum Gmul  Tumptorutn  in  quibus  exidunr, 
per  eadem  principia  citata.  Igitur  quia  ab 
circulo  EFGH  , ablatum  cO  quadratum 
EFGH  quod  maius  ed  quam  dimidium  ip- 
fius  circuli;  & ab  reliquis  Tegmentis  ablata 
Tunt  triangula  prxdidta  maiora  quam  dimi- 
dium didorum  Tegmentorum  reliquorum; 
& fic  deinceps  ; relinquetur  tandem  per  i. 
propoT.  libr.  1 o.  minor  quantitas  vel  magni- 
tudo quam  K,  excelTus  circuli  £FGH,Tupra 
magnitudinem  I.  lam  vero  Gnt , exempli 
gratia,  circuli  Tegmenta icli<daEL,LF,FM, 
MG,GN,NH,  HO,  OE,  fimul Tumpta, mi- 
* nora  qu^m  magnitudo  K : Quia  circulus 
EFGH  ponitur  xqualis  magnitudinibus  I & 
K Timui  Tumptis;  Ticx  cirailoillp  ablata  Tint 
ilLi  didia  Tegmenta ; & cx  I & K ablata  fit 
magnitudo  K quae  maior  cd  didis  Tegmentis 
iimul  Tumptis  odenfa:  erit  reliquum  multila- 
terum  ELFMGNHOE  maius  reliqua  ma- 
gnitudine I,  & I magnitudo  minor  roultila- 
tcroELF,  &c.  Quod  Ti  in  circulo  ABCD, 
multiiaterum  APBQCRDSA  concipiatur 
inTcriptum  , Tiinilc  proedido  muliilatero* 
ELFM,&c.  quia  multiiaterum  APBQ,  &c. 
edperpropoT.  1.  ad  multiiaterum  ELFM, 
A:c.  vt  quadratum  ex  diametro  AC  ad  qua- 
dratum tx  diametro  EH;  & poTitus  eO  circu- 
lus ABCD  ad  magnitudinem  I , vt  quadra- 
tum cx  diametro  AC  ad  quadratum  cx  dia- 
metro EG; erit pcrpropoT.il.  Iibr.5.  multi- 
latcrum  APBQ , &c.  ad  muhilatcru  ELFM, 
&c.  vt  circulus  ABCD  ad  I magnitudinem; 
cd  multiiaterum  APBQ,  &c,  minus  circulo. 


ABCD,  erit  igitur  per  propof.  14. Iib.5.mui- 
tilatcrum  ELFM, &e.  minus  quam  1 m^ni- 
tudo.  Idem  ergo  multiiaterum  ELFM , &c. 
erit  maius  quim  1 , & minusquim  I.  quod 
abTurdum  cft ; ergo  pofitio  quod  1 Gt  minor 
circulo  EFGH,  vnde  procrait  illud abTur- 
dum,faITa  erit.  Eodem  artificio, & cx  iifdcm 
principiis  probabitur  non  pofie  efle  circulum 
EFGH  ad  circulum  ABCD,  vtquadracum 
cx  diametro  £G  ad  diametrum  cx  quadrato 
ACiita  vt  in  vniucrTum  verum  fit,  nunquam 
circulum  priorem  ita  Te  babere  ad  magnitu- 
dinem minorem  circulo  poderiore  Teu  con- 
fequente;  vt  quadratum  cx  diametro  antece- 
dentis circuli  , nd  quadratum  conTcquentis 
circuli,  quo  poGto 

Rcdat  vt  odendamus  magnitudinem 
non  pofle  effe  maiorem  circulo  EFGH.  Edo 
fi  fieri  poffit  magnitudo  1 maior  circulo 
EFGH»  Ponitur  autem  circulus  ABCD  ad 
I,vt  quadratum  diamatri  AC  ad  quadratum 
diametri  EG,crgo  percorolIar.propoT.4.1ib. 

5 . erit  inuercendo,  magnitudo  1 ad  circulum 
ABCD,  vt  quadratum  diametri  EG  ad  qua- 
dratum diametri  AC:  Ponatur  vero  vt  I ma- 
gnitudo ad  circulum  ABCD  , ita  circulus 
EFGH  ad  magnitudinem  aliquam , putaK 
per  cit.axiomaTibr.  5 . Verum  quoniam  I ma- 
ior ponitur  circulo  EFGH,  erit  per  prop.  14* 
libr.  5.  circulus  ABCD  maior  quim  magni- 
tudo K : Tcd  ex  antecedentis  comparatione 
fit  per  propoT.  1 1 .lib.  5 . vt  fit  quadratum  dia- 
metri EG  ad  quadratum  diametri  AC  , ita 
circulus  EFGH  ad  magnitudinem  K mino- 
rem oficnfam  circulo  ABCD  , quod  cft  ab- 
Turdum:nam  in  prima  parte  probauimus  noa 
pofle  ofTe  vt  quadratum  diametri  ad  quadra- 
tum diametri,  ita  circulum  antecedencem  ad 
magnitudinem  circulo  conTcqucnte  mino- 
rem : TalTa  ergo  erit  pofitio  quod  magnitudo 
1 fit  maior  circulo  EFGH. 

Demonftratio.  Si  non  fic  circulus  ABCD 
ad  circulum  EFGH  , vc  diametri  AC  qua- 
dracumad  diametri  LG  quadratum;  crieper 
ax.i.lib.5.  circulus  ABCD  ad  aliquam  ma- 
gnitudinem puta  1 , vc  quadratum  diametri 
AC  ad  quadratum  diametri  EG  : Qus  ma- 
gnitudo I,vel  erit  minor , vel  maior , vel  x- 
qualis  ipfi  circulo  EFGH;  oftendimus 
non  polFc  dici  minorem  , neque  maiorem 
circulo  ipfb  EFGH ; relinquitur  ergo  vt  ma- 
gnitudo I fit  opqualis  circulo  EFGH : igitur 
per  y.propoT.  libr.  5.  circulus  ABCD  aa cir- 
culum EFGH  eandem  habebit  rationem, 
quim  ad  magnitudinem  I;  f^eftcircuiut 
ABCD  ad  magnitudinem  I,  vtquadracum 
diametri  AC  ad  quadratum  difemetri  EG; 
ergo  per  prop.  1 1 .lio.  j .erit  circulus  ABC  D, 
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ad  circulum  BFGH»  vt  quadratum  diametri 
AC  ad  quadratum  diametri  £G,iicutiin 
principio  coftru^oms  probaueramus,Qua« 
rc  circuli  inter  fe  fuot , vt^  diametris  qua> 
drata  y quod  erat  propoiitum  ac  demon- 
Arandum. 

COROLLARIVM. 

Circulm  dd  draSum  » vt  multiUttram  in  iSo 
defcriptnm  dd  multildtrrum  (imiU  in 
bic  infiriptmn. 

QVia  per  hanc  propoGtionem  eA  circu- 
lus ad  circulum  vt  quadratum  cx  dia- 
metro illius  ad  quadratum  ex  diametro  hu- 
ius f & per  praecedentem propof.funt  multi- 
latera  fimilia,  in  circulis  inferipta , vt  ^ dia- 
metris quadrata:  ergo  per  propoC  1 1.  libr. 
erit  circulus  ad  circulum,  vt  multi  laterum 
in  illo  deferiptum  ad  muliilaterum  (unilc  in 
hoc  inferiptum* 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I. 

S^itddrdtum  fiuumfitiptum  drfuU  ^ Utut  bdUt 
dqudlt  didmttro  iffim  emuii, 

£r  ijuddrdtum  in  (trada  inferiptum  $ dUmetrum 
bdbet  dqudlem  dimttra  drculi  ipfius. 

£f  quddfdtum  tmumfettftum  tmulc , Utut  bditt 
dqudle  didmetra  qtudrdti  in  tadsm  ipfa  ciratU 
injtripti, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

Ddta  quddrsta  (tredCmulum  deftrtpta  fidhpun^ 
&a  cantd^HS  vnim  Uttrii  quadrati  & tmuli  per 
tentrum  cireuli  rt&ddmdtuTt  praduSs  vltrs 
emrum , dd  dbud  punSum  (antraSm  appajai 
Uteru  quddrdti  pradi^a  iaddtt. 

Et  fi  db  ungula  quadrati  dafir^ti  m drtuta  ducatur 
diameter  ipfim  draiii , ad  angulum  quadrati 
appafitum  iatidtt, . 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I h 

Qt^ratum  cirtuk  emumfiriptum  , duplum  efi 
qu  adrati  'm  ndem  ipfa  eircuta  mfet^ti* 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

Quadratum  H tinula  in/iriptum , maiut  eS 
dimidio  ipfim  (iuuli, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
V. 

Ke&a  linea  iinulum  ungent  m punUe  rrudia  arem 
eiuit  parallela  tfi  xhardajubtenfa  illi  anui, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 


Triangulum  re^ilineutn  bafim  habent  ebordam  ar» 
eut  eireuh  » angulum  vnb  idi  bafi  appafitum , in 
punSo  medta  iUiiit  arem ; eH  figritnti  di» 

tnidia  etreuti  in  qpa  exijht, 

HJEc  noAra  fex  corollaria  demooArata' 
funt  in  c6nAniftone  politionis  quod 
magnitudo  I non  lit  minor  circulo  EFGH. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

V I r. 

Cireuli  funt , vt  a fimidiamttrk  quadrata, 

CVmenim  perpropof.  15.  libr.  j.  Htie- 
midiamecer  vnius  circuli  ad  (emidia* 
metrum  alterius  circuli , vt  dianaeter  illius 
ad  diametrum  huius;  (imiliterque  le  ha- 
beat quadratum  ex  (emidiametro  illius  ad 
quadratum  femidiametri  huius , vt  quadra- 
tum totius  diametri  illius  ad  quadratum 
tius  diametri  huius,  eo  quod  tim quadru- 
plum Gc  vnum  fui  proprij  quadrati , quim 
aliud  fui  proprii  ,iuxca  corollarium  nolmim 
adpropoL  lo.  libr.6.  & per  hanc  propoCz* 
circuli  Gnt  vt  quadrata  cx  eorum  mametris; 
erunt  eti^m  per  propof.  ii.  libr.  5.  iidem 
circuli  vt  quadrata  eorum  cx  femidiame- 
uis. 
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PROPOSITIO  III. 

Omnis  pyramis  triagularcm  ha- 
bens bafim,  diuiditur  induas 
pyramides  aequales,  &fimiles 
inter  Ic , triangulares  habentes 
bafes ; & in  duo  prifmata  ae- 
qualia , qux  prifmata  maiora 
sud  totius  pyramidis  dimidio. 

SVuppofitio.  Data  fit  P\’ramidis  triangu- 
larem habens  bafim  ABC,&  verticem  D : 
Dico  diuidi  in  duas  pyramides , &:c.  in  pro- 
pofitionc  aiierta. 

Confirudio,  fecentur  bifariam  in  E,F,G, 
,K,  omnia  eius  latera,  per  prop.  i o.lib.  i . 
& ducantur  rcdjc  1 inex  EG  y EH,  HG , HI, 
HK,IK,  IF,FG:  Diuifa  erit  pyramis  in  duas 
pyramides,  quarum  prima  erit  AEGH,  ba- 
^ habens  triangularem  AEG  , vcrticcm- 
^ucH;(«undx vero HIKD , bafiscrittri- 
angulum  HKI,&  vertex  D:tum  in  duofoli- 
da  quorum  primum  EBFGHI  y bafim  obti- 
nens EBFG  paralIelogramroum;alterum  ve- 
ro CFGHIK  , balim  habens  triangulum 
CFG:  Probandum  autem  efi  duo  illa  folida 
EBFGHI,  CFGHIK, efle  prifmata  squalia 
inter  fc,  & fimul  fumptaeOe  maiora  dimidio 
totius  dat£  pyramidis , &r  pyramides  duas 
AEGH,HIKD,cflc  xquales  inter  fc,&  fimi- 
lesinterfc  & toti  ^ ipfafque  cum  duobus  illis 
folidis  prifmatibus  componere  totam  pyra- 
midem  datam. 

Dcmonllratio.  Latera  AD , BD,  triangu- 
laris plani  ADB^diuifafunt  perconftrudio- 
nem, bifariam  in  H ^ I,hoc  e(l  proportiona- 
liter,ergo  per  i.propof.Iibr.^.  re£ta  HI , erit 
parallela  ipfi  AB;  (imilitcr  ob  idem  princi- 
pium , rc^  HK  erit  parallela  re^x  AC ; Sc 
re^  1 K ipti  BC  rc3x;&  reda  EG,ipfi  BC; 
& reda  GF  ipfi  AB;  & reda  EH , ipfi  BD;& 
reda  IF,ipfi  DC;  & reda  HG  ipfi  DC:  Sunt 
autem  ofienfx  redx  i G , HI , eile  parallelae 
ipfi  AB, ergo  per  propof.9.1ib.i  i. erunt  inter 
le  parallelx  ; Simili  modo  quia  dux  redx 
HG  > I F , funt  oficnfx  parallelx  eidem  DC, 
erut  inter  fe  parallclx:  quare  parallelogram- 
mum  critFGHr:  Non  aliter  oftendentur 
parallclogramatacflcEHlB>GHKC,FlKC, 
EGBH.Iam  vero  quia  dux  redx  EH,HG, 
funt  paraliclx  probatx  duabus  redis  BD, 
DC , angulos  continebunt  xquales  EHG, 
BDC,pcrpropof.io.libr.i  i.pcrquam  etiam 


anguli  HEG,DBC,xquaIes  erur,  tdm  etiaiS 
anguli  HGE  , DCB:  quare  in  triangulis 
EHG,  BDC,  xquiangulis  ofienfis , propor- 
tionalia erunt  latera  circa  didos  angulos  x- 
quales  iuxta  4.propor.libr.d.vode  per  def.i« 
libri  eiufdcm , erunt  dida  triangula  fimilia: 
fcd  & per  corollar.propor.cit.4.Iibr.d.trian- 
gula  HAE , H AG , AEG,  fimilia  triangulis 
D AB, D AC,  ABC;  ergo  per  defio.^.libr.ii. 
pyramis  AEGH  , fimi  fis  erit  pyramidi, 
A BC  D.  Infiiperquoniam  redx  HI,HK/unc 
paraliclx  redis  AB , AC , erunt  per  propoC 
lo.libr.i  i.angulilHK,  BAC  xqualesjeo- 
dem  artificio  probabuntur  xquales  anguli 
HIK,ABC;&  HKI,ACB; igitur  in  xquian- 
gulis triangulis  H!  K,  ABC, latera  erunt  pro- 
portionalia circum  xquales  angulos  per  4. 
propof.  libr.d.ideoque  per  defin.i.libr.eiuf- 
dem,  dida  triangula  erunt  fimilia;fed  & funt 
rcorollar.propof.4.1ibr.6.triangulaDHl, 
iKjDKA,  fimilia  triangulis  DAB,  DBC^ 
DCA , ergo  per  9.  dcfin.  libr.ii.  pyramidis 
HIKD  fiinilis  erit  pyramidi  ABCD.  Quia 
vero  triangula  HAH,FlDX,fimiliaoftenden- 
tur  triangulo  ADB,  pcrcorollar.  propof.  4. 
libr.  6.  ipfa  quoque  erunt  fimilia  inter  (e  per 
prqpof.a  1 .libr.  ciufdcm  6.  fcd  funt  confiicu- 
ta  fupra  xquales  redas  AH , HD ; ereo  erit 
per  i.dcf.  libr.£.  vt  HA  ad  A£  ,itaDHad 
HI , videlicet  latera  circa  aequales  anguJos 
EAH,1HD  per  19. propofjib.i. probandos; 
fcd  propof. ii.Hbr. 5. ent  HAadHD,vi  AE 
ad  HI, ergo  ficut  HA,HD,funt  xquales, erut 
xquales  redx  AE,IH;cum  ergo  in  triangu- 
lis HAEjDAI,  fini  circa  xquales  angulos 
prxdidos,Iatcra  xqualia,  vtrumque  vtrique, 
erunt  per  4.propom.  libr.i.  ipfa  dida  trian- 
gula xqualia , & bafes  habebunt  H£,  DI,  x^ 

J[uales.  Eadem  arte  probabuntur  xqyaJia3e 
imilia  triangula  AHG , HDK , quia  fimilia 
demonfiratafunt  triangulo  ADC , &pofiu 
fint  fupra  xquales  redas  AH , HD : Item  fi- 
milia & xqualia  erunt  triagula  AEG,  HIK, 
cuffl  fimilia fmt  triangulo  ABC,  &fuper  re- 
das xquales  AE  ,HI,  ofienfas : Denique  x- 
qualia  erunt  & fimilia  triangula  £HG,IDK, 
oflcnfa  fimilia  triangulo  BDC , & fuperre- 
das  HE,Dr,ofienfas  xquales;  I^ramtdeser- 
go prxdidx  HEGH, HIKD , axjualcs fimt 
& fimilesperdefin.  10.  libr.  11.  quandoqui- 
dem omnia  plana  earum  ofienfafunt  rcfpe- 
diue  effe  xqualia  & fimilia  : Prxrereiquia 
pyramis  AEGH  oflenia  eft  totali  ABCD  C- 
milis , erunt  plana  huius  fimilia  planisillius 
rcfpe^u^;  fcd  plana  pyramidis  AEGH,  funt 
oficnfa  fimilia  planis  refpediu^  pyramidis 
AI  K D;  ergo  per  propof.  z x .li  br.tf.plana  py- 
ramidis Hi  KD, erunt  fimilia  plani  s rclatiu^, 
pyramidis 
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pytamidis  totalis  ABCD:  ergo  perdcfin.9. 
Lb.  1 1 .pyramis  HI KD, erit  etiam  fimilis  to- 
tali pyramidi  ABCD, dcmonftrauimus  ergo 
pyramitlcs  duas  AEGH,HI  KD,clTc'  jequales 
ic  iimilcs  inter  fe,&  totali  ABCD  pyramidi 
iiinilcs. 

Ad  hsc  quia  latera  EH,HG,G  E,  cequalia 
funt , & parallela  lateribus  BI , IP,  I'B,  per 
prop. ?.f.libr.i. cum  parallclograinmata linc 
oftenia  EHlBjFGHl,  Bi'GL, erunt  pcrco- 
rolI.propoilt.S.  libr.  1 . triangula  xquiangula 
EHG  , BIP,  & xqualia , ideoqueumilia  per 
dchn.i.  lib.6.  & quiaEH  ,HG  ,rcftx,funt 
oHcnfjB  parallx  re^is  erunt  plana  jpfa 

triangulorum  quaj  per  illas  ducunturparal- 
Icla  per  prop.  1 5 . lib.  1 1 . quare  folidum  BI F- 
GHll,  contentum  duobus  illis  triangulis 
EHG,BlF,fimilibus,;rquaIibus  ^ paralle- 
lis oppofitis,  tum  tribus  parallclogrammis 
EGI  B,BHHI,IFGH,prifma  cfl ex dcfin.i  j. 
libr.  n.Frxtcrci,  quia  per  prop.  34.1ib.i.rc- 
ftx  FC,CG,GF,  xqualcs runt,&  parallclx 
rctiis  1K,KH,  HI,quia  funtparallclogram- 
mata  probata  CFIK,  CGHK,  FGHI;  erunt 
vti  in  prxccdcntibus,  triangula  CFG,  HIK, 
arqualia  & xquiagula  & fimilia,percorolIar. 
prop.S.libr.i.&dcbn.i.  libr. 6.  Ted  Se  etiam 
pcrprop.i  j.libr.i  i.quia  re<fia!  CF,CG,funt 
parallclx  redlis  KI,K A,plana  triangulorum 
CFG,  HIK,  dufta  per  illas , erunt  parallela; 
Igitur  folidum  CFGHIK  terminatum  pla- 
nis duobus  triangularibus  C FG,H1  K ,oppo- 
litis, parallelis, squalibus, & Gmilibus,tum 
parallelogrammis  tribus  CFIK  , CGHK, 
FGHI , critpcrdefin.  1 3.  prifma.  Denique 
quia  duo pri (mata EBFGHI,CFGHlK,funt 
inter  duo  plana  parallela  BCGE , HIK , eo 
quod  oBeaderimus  plana  triagulorum  HlK, 
CFG  elfe parallela, & planum  CFG  cft  in  eo- 
dem plano totiusplani  £BCG,ltu  totius  tri- 
anguli ABC  icruntdidla  duoprifmata  eiuf- 
dem  altitudinisperprop.29.libr.it.  coroll, 
noBrum  4.  & coroll.  noBrum  ad  propof.34. 
eiuidem  libri  1 1.&  infupcTpcr  prop.41.libr. 
i.bafis  parallelogramma  EBFG  eB  dupla  ba- 
feos  triangularis  CFG  j ipfa  prifmata  duo 
praedida  EBFGHI,CFGH1  K,erunt  squalia 
pcr4o.feu  vltimam  prop.libr.i  1. 

Vltimd  quia  pyramis  EBFI , squalis  eft 
«c  (imilis  pyramidibus  fcorlim  fumptis 
AEGH,AIKD,ob  triangularium  planorum 
squalitatem  & iimilitudin6m,&  mulcitudi- 
nem:&  prifma  EBFGFU  maius  eBpyramidc 
EBFIjVt  totum  parte-, etiam  aliud  prifma  CF 
G HI  K , maius  eri  t pyramide  altera  HX  K D: 
Ergo  duo  prifmata  illa  (imui  fumpea , erunt 
maiora  pyramidibus  illis  duabus  limul  fum- 
ptis: Et  quoniam  tota  pyramis  data  ABCD, 


diuifa  cB  in  illas  duas  pyramides , 8c  duo  illa 
prifmata,  hxc  duo  fimul  fumpta  erunt  maio* 
ra  dimidio  totius  pyramidis  & Gc  tota  pro- 
pofitio  demonftrata  remanebit. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

Aquatu  & /tmiliM  re^Hlined , vti  trun^uUifimi^ 
literqueanflirutMjuntfuprd  rtiids  dqudlts, 

H Oc  demonttratum  cft  in  prima  parw. 

PROPOSITIO  IV. 

Si  fuerint  Jua: pyramides  eiufdem 
altitudinis  , triangulares  ha- 
bentes bafes;  fit  autem  illarum 
vtraque  diiiila  & in  duas  pyra- 
mides xquales  inter  le , & fimi- 
lestoti,  Si  induo  priirnatax- 
qualia:  ac  eodem  modo  diuifa 
nt  veraque  pyramidum , quae 
ex  fuperiorc  natae  funt;  idque 
femper  fiat. 

Erit  vt  vnius  pyramidis  bafis  ad 
alterius  pyramidis  bafim,ita  & 
omnia  quae  in  vna  pyramide 
prifmata,  ad  omnia  quae  in  al- 
tera pyramide  prifinata  multi- 
tudine aequalia. 

Vppofitio.Superba(es  triagularcs  ABC, 
EFG,fintduspyramides  ABCD,EF-  * 
GH, eiufdem  alcitudinis;&  carum  latera  om- 
nia bifariam  diuidancur , Se  reiBx  lines  du- 
cantur, vt  in  prsccdenris  propofitionis  3, 
conBru(Bione;ita  vt  prima  pyramisABCD, 
feda  fit  in  duas  pyramides  AILM , MNOD, 
squales  Se  nmilcsinterfe  Se  coti;  tum  induo 
prifmata  squalia  IBKLMN,  CKLMNO: 

Altera  vero  pyramis  EFGH  etiamdiuifa  fit 
in  duas  pyramides  EPRS,  STVH,fimiIcs  Se. 
squales  inter  fe.  Se  toti  pyramidi  EFGH  fi- 
milcs ; & in  duo  alia  prifmata  squalia  PFQ- 
RSTjGQRSTV, quemadmodum  in  prsce- 
dente  propofitione  fadum  cB:  Atque  ita  fiat 
circa  refultantes  pyramides.  Dico  ita  efle 
omnia  prifmata  enata  ez  huiufmodi  diuifio- 
nibus,in  prima  pyramide,ad  omnia  alia  prif- 
mata c0eaa  in  alia  pyramide,  per  huiufmodi 
diuiflo- 
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diuidonesy  IlUs  multitudine  aequalia;  vtcfl 
bafis  ABC  ad  ba(ini  £FG. 

Dcmon(lratio.  Quandoquidem  percon- 
(Iru^ionem latera  CB^GF^diuifafunt  bifa- 
riam in  K&  Q;  erit  in  ratione  dupli  CB  ad 
CKjVt  GF  ad  GQ;  ftd  fle  pcrcoroll.prc^f. 
4.1ibr.^.  triangula  ABC,LKC, iimilia  uint, 
ob  parallelas  re&as  AB,LK  oQcnfas  in  prop. 
przccd.  Similiter  fimilia  funt  triagula  UFG, 
KQG  ; ergo  per  propofit.a  i .lib.fl.erit  trian- 
gulum ABC  ad  triangulum  LKC , vc  trian- 
g;ulum  £FG  ad  triangulum  R.QG  ; fle  iuxta 
propof.aa.Iibr.5.  permutando  erit,  vt  trian- 
gulum ABC  ad  triangulum  £FG  , ita  trian- 
gulum LKC  ad  triangulum  RQG.(Iam  ve- 
ro intelligantur  ex  verticibus  D,  H,  pyrami- 
dum datarum , demiiFe  rc6l£  linc£  perpen- 
diculares ad  bafes  earum  ABC  ,£FG ; ipfs 
perpendiculares  erunt  xqualcs  inter  fe  per 
del.4.1ibr.fl.  quia  dantur  ipHi;  pyramides  ae- 
qualis altitudinis:  A quia  in  propofit.  15, 
prxcedentis  demondrationc  oBendimus  pia- 
na  ABCjMKO,  efle  paraUcla,  qux  (ccat  duas 
redas,  nimirum  DC,  fic  perpendicularem  cx 
D demiOam  ad  planum  ABC ; ipfas  per  pro- 
poGt*  17.  libr,  1 1.  fccabunt  proportionalitcf; 
icdper  conftrudionem  fccatur  reda  DCin 
O,bifariam,crgoetiamdida  perpendicularis 
bifariam  fccabitur  ab  plano  MNO:  (imili  ra- 
tione concludetur  perpendicularis  prxdida 
reda  cx  H demi0a  ad  baGm  £FG , bifariam 
fccari  ab  plano  ST  V : icitur  quia  totx  per- 
pendiculares funt  squales,  ipfarumfcmilles 
erum  squales , videlicet  altitudines  prifma- 
tum  CKLMNO,  GQRSTV  ;quare  per  co- 
rolI.noQrum  :td  propof.t4.1ibr.ii.ci}untdU 
da-iftaprifmata,vtcaru  bafesLKCjRQG.) 
Cum  igitur  fit  vt  LKC  triangulum  ad  trian- 
gulu  RQG,ita  prifma  CKLMNOad  prifina 
GQRSTV, atqjitaprifmalBKLMMadprif- 
ma  PFQRST  cu  hsc  illis  fint  squaliajflt  per 
prop.  12*11.5,  fit,vt  vnum  prifma  IBKLMiV, 
ad  vnum  prifmaPFQRST,  ita  duo  prifinata 
IBKLMM,  CKLMNO, ad  duo  PFQRST, 
GQRSTV:  critperprop.il.  Iibr.5.  vt  bafis 
ABC  ad  bafim  EFG,itaduo  prifmata  in  vna 
pyramide  ABCD  ad  duo  prifmata  inpyra- 
midc  EFGFl.  Ex  cifdem  principiis  prooabi- 
mus.  ita  efle  duo  prifmata  in  pyramidibus 
AILM,MNOD, enatis  in  pyramide  ABCD, 
ad  duo  prifmata  rcfultantiainpyramidibus 
EPRS,  STV'H,  enatis  inpyramidcEFGH, 
vtlunt  bales  AIL , MNO,  illarum  pyrami- 
dum, ad  bafes  EPR,  STV, harum  pyrami- 
dum : fl:  fic  deinceps,  fi  fiant  plures  &plures 
fubdiuifiones  imperats.  Verum  vt  ilis  bafes 
ad  has, ita  eft  LKC  bafis',  qus  illis  cft  aequa- 
li s fl:  fimilis,  ad  bafim  RQp  qus  cft  his  s- 
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qualis  & fimilis,  ficuti  probatum  eft  inde<^ 
mflftrationcptf cedentis  prop. itaquecft bafis 
ABC  ad  baum  EFG,per  prop.i  i.libr.5. Igi- 
tur per  citat.ifiam  propofit.  1 1 . erunt  quoque 
vt  bafis  ABC  ad  baiimEl  G,  ita  prifmata 
cuiuflibct  pyramidis  fa6Is  in  pyramide 
ABCD  , ad  prifmata  cuiuflibei  pyramidis 
enatx  modo  prxdido  inpyramidcEFGH: 
vnde  per  eandem  prop.  1 1,  libr.  5 . erunt  vt 
prifmata  pyramidis  ABCD  ad  prifmata  py- 
ramidis EFGH,  ita  prifmata  tam  pyramidis 
AlLM  ad  prifmata  pyramidis  EPRS,  quam 
prifmata  pyramidis  MNOD  ad  prifmata  py- 
ramidis SI  \^Hi&  fic  dcincepsin  infinitum. 
Q^mobrem  quia  funt  vt  duo  prifmata  py- 
ramidis ABCD,  ad  duo  prifmata  pyramidis 
EFGH,  ita  omnia  prifmata  inpyramidibus 
ABCD,  AlLM, MNODj&c.  ad  omnia  prif- 
mata in  pyramidibus  EFGH  , EPRS, 
STVHjfltc.  fi  hsc  illis  fint  multitudine  s- 
qualia, iuxta  propof.  1 2 .libr.  5.  denique  k pri- 
mo ad  vitimum  , erit  per  prop.i  1 . libr. 5.  vt 
bafis  ABC  ad  balim  EFG,  ita  omnia  prifma- 
ta in  pyramide  ABCD,  ad  omnia  prifinata 
in  alia  pyramide  EFGH.  quomodo  fuit  pro- 
pofitum. 

PROPOSITIO  V. 

Sub  eadem  altitudine  exiftentes 
pyramides,  & triangulares  ha- 
bentes bafes; inter fe funt,  vt 
bafes. 

SVppofitio.  Sint  in  cadem  altitudine py-r;, 
ramides  ABCD,  EFGH,  bales  habentes  * 
triangulares  ABC, EFG:  Dico  itaeflepyra- 
midemad  pyramidem , vt  baiisad  balim. 

Conftruaio.  Diuidatur  iuxta  conllru,- 
flionem  propolitionis  3 .vel  4.pr»cedetium, 
Pyramis  EFGH  in  duas  alias  pyramides  ®- 
qualcs , & duo  prifmata  *qualia ; Rurfulijue 
faftE  pyramides , in  alias  duas  pyramides  ae- 
quales , & duo  prifmata  aequalia  Icceniur : & 
ita  deinceps , in  infinitum. 

Dcmonliratio.  Si  non  itaCt  vti  proponi- 
tur vel  alfcritur.  Ponatur  Ii  fieri point,vt  ba- 
fis ABC  ad  bafim  EFG,  ita  pyramis  ABCD  ' 
ad  folydum  X , quod  vel  minus , vel  maius 
erit  pyramide  EFGH,  vel  illi  aequale. 

Eftoli  fieri  polEt  minus,  ita  vtdifiircntia 
illorum  fit  folidum  Y.  lam  verd  fi  i pyrami- 
de EFGH  auferantur  duo  prifmata  aqualia 
PFQRST,  GQR.STV , maiora  limul  quam 
dimidium  ipfius  pyramidis,  per  prop.^.pra- 
cedent.  Tum  i reliquis  pyramidibus  EPRS, 
STVH„ 
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STVH,  plus  qii^m  dimidium , nimirum  ea-  vt  ad  folidum  X ; fitque  vt  bafis  ABC  ad  ba« 
rum  duo  prifmata ; & Gc  deinceps,  in  infini-  Gm  EFG  ira  pyramis  ABCD  ad  folidum  X; 
tum;  relinquetur  iuxtapropofit.  i.  libr.  10.  erit  etiam  pcrprop.ii.  libr.  5.  vt  bafisABC 
Undem  minor  magnitudoquam  Y (olidum,  ad  baiim  HFG,  ita  pyramis  ABCD  ad  pyra** 
'exceflus  pyramidis  EFGHfiipra  folidum  X;  midem  HrGH;hoccft  pyramides  data:  erunt 
acqueica  reliserit  magnitudo  minor.  Cum  vt  bafes  ipfarum. quod  erae  demondrandum, 
autem  pyramis  EFGH  ponatur  aqualis  duo- 
bus folidis  X,  Y;  erunt  reliqua  prilmata  in  COR.OLLAR.IVM  I. 
dida  pyramide  EFGH,  maiora  (imul  folido 

X;(namfunt  illa  odcnfa  Gmul  maiora  dimi-  Pjrgmidet  iiufdm  Mltitudmu  fupertdndtm  hafim» 
diototiuspyramidis;&aliaciiamrcIiquaG-*  vel  dqUdUs  Ifd/es  trUnguUres , fuMtinter 

mill  maiora  faftaru  in  eadem  pyramide  prr-  fi  dquales, 

difta  pyiamidum. ) Prxterca  vti  fecimus  in 

con(\ru6lionc,  fecetur  pyramis  ABCD,  in  VT  Am  per  hanc  propofitionem,  ipfx  py** 
duaspyramides  AILM,MNOD,xquaIcs,&:  ramideseadem  habent  proportionem, 

dua prifmata  squalia;  didxquc  pyramides  qulm  bafes  illarum,  & iGarumbafmm datur 
ift^in  alias  duas  aequales , & duo  prifmau  projwrtio  aequalitatis;  ergo  etiam  pyramides 
xqualia;  &fic  deinceps  toties  quoties  jdfa-  erunt  squales. 

^um  cft  in  pyramide  EFGH.  Nunc  verd 

quia  funt  per  prop.4.Iibr.huius,  omnia  prif-  COROLLAR.IVM  II. 
mata  pyramidis  ABCD,  ad  omnia  prifmata 

multitudine  xqualia  pyramidis  EFGH ,'  ve  Pjrdmtdes  truniguUm  dqusUe , fufer  idttdtm  vd 
baGs  ABC  ad  baHm  EFG , hoc  c(l  perprop.  dqHdlet  bdfiry  t/mdim  hdhtnt  dUitudinem, 

1 1. libr.  5.  vt  pyramis  ABCD  adfolidum  X;  Etpjrdmtdes  nuuguldreSt  edndem^hdhtnteidltf 
& funt  omnia  prifmata  in  pyramide  ABCD  tudinem ; bdfit  vbimmt  dqudUt  fi  Hon  undtm 
minora  quam  pyramis  ipfa  ABCD, quia  non  babmint, 

computantur  pyramides  particulares ; erunt 

perpropofit.i4.-lib.5.ctiamprifmataomnia  TXOc  corollarium  eodem  artificio  de- 
pyramidis  EFGH, minora  qu^m  folidum  X,  X A monfirabirur  quo  demonfirauimus  eo* 
conceda  infupcrioribusmaiuraqu^mipfum  rollar.nol^rumadprop.5i.libr.ii.  fitamin 
folidum  X : hxc  pugnantia  indicant  pofitio-  altitudine  qu^m  ia  bafi  abfciCla  confiituatui’ 
nem  e(Te  falfam,  videlicet  X folidum  cllc  mi-  alia  pyramis, 
nusquam  pyramis  EFGH. 

Efto  vero  maiu^  folidum  X,qu5m  pyra-  COKOLLARIVM  NOSTR.VM* 
mis  EFGH.  Quia  poniturpyramis  ABCD 

adfolidumX,  vt  bafisABCadbafim  EFG;  Sipjrdmidts  tridnguldmhttfrfi/intvtbdfirfi^ji 
eritpcrcorollar.propofit.4.1ibr.5.  inuerten-  tiunt  fub tddm  diiituiinu 

do, (olidum  X ad  pyramidem  ABCD,  vt  ba- 

fis  EFG  adbafiro  ABC;  Ponatur  vcrdvtfo-  O Ecando  cnimab  maiore alcitudinexqua- 
lidum  Xad  pyramidem  ABCD , ita  pyramis  C)  Icm  minori, & abfeftionispundoad  om- 
EFGH  ad  Folidum  Y : lam  quia  folidum  X nes  bafeos  angulos  redis  immittantur  lines,  - 
maius  cfi  qu^m  pyramis  EFGH  , erit  per  conQitucntur  nouaplanatcrminantiareful- 
propof.  14,  libr,5.  pyramis  ABCD  maior  fo-  tantem  pyramidem, nam  per  i.prop.libr.ii# 
lido  Y : quare  perpropoiit.  11.  libr.^.erit  omne  triangulum  efiin  vno  plano : eritque 
vtbafisEFGad  bafim  ABC,  ita  pyramis  vt  bafis  ad  bafim  ita  pyramis  minoris  alticu*» 
EFGH, ad  folidum  Y,quod  minus c(t  pyra-  dinis  ad  pyramidem  modo conftitutam, per 
mide  ABCD.  Hoc  autem  abfurdum  cfi;nam  hanc  propof.  prteC  Sed  datur  eadem  pyramis 
pfiendimus  non  pofie  e(Tc  vt  bafis  ell  ad  ba-  data  ad  totam  datam,  ergo  per  9.propof.lib» 
fim,  ica  pyramidem  ad  folidum  {^ramide  5.  pyramis  confiituta  (eu  refultans  soualis 
minus.  Igitur  falfa  erit  pofitio  quod  folidum  erit  totali  pyramidi , pars  toti , quod  aofur- 
Xfit maius p)Tamidc EFGH.  dum:  ergo  & pofitio  repugnans  aflercions 

Cum  ergo  demonfirauerimus  folidum  X huius  coroliari} ; quare  demonfiratum  erit 
nonjpofic  adfirui  minus  nec  maius  pyramide  intentum  & alTertio. 

£FGH,eritsqualeipfi.  Igitur  cilm  ponatur 
vt  bafis  ABC  ad  bafim  EFG,  ita  pyramis  * 

ABCD  ad  folidum  X ; fit  autem  X Folidum 

cqnale  pyramidi  E F GH , eri  t per  propof.  % • P R.  0<* 

lib.5 . pyramis  ABCD  od pyramide  EFGI^ 
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cum  per  citat. dcmoniVationcmpriccdcntis 
cafus,  cft  vt  bafts  ADE  ad  bafim  GHKL,  ita 
pyramis  ADEF  ad  pyramidem  GHKLI; 
erit  pcrcit.prop.24.1ib.5.  vt  bafis  ABDE  ad 
bafim  GHKL, ita  pyramis  ABCDEF  ad  py- 
ramidem  GHK  L1  .cjuod  erat  concludendum. 

A^e  ita  in  vniucrfiim  dcmonfiratacrit 
prop<^itio  ifta  fexta, 

COKOLL  AR.IVM  I. 

tiufdem  altitttdinit  t fuper  dqudhs  bafts 
multangulas  confttma  , vtl  fuper  eandttrii 
funt  itutr  [e  aqualts. 

• 

NAm  cum  dentur  xquales  bafes , vel  ea- 
dem, illarum  pyramidum  eiul^cm  al-* 
titudinis;  & per  hanc  propofiiioncm  fint  py- 
ramides illx  vt  bafes ; & bafes  fini  xquales  ex 
datis ; trunt  ipfx  pyramides  aquales. 

COROLLAtUVM  II. 

Pyamtdts  aqualts » multangulas  habentes  bafts 
aquales , vtl  eandem  ; eandem  obtinent 
altitudtnem» 

COR.OLL  ARIVM  III. 

TjramJes  aquales , eandem  habentes  altitudinem, 
funt  fuper  aquales  bafes , fs  non  habeat 
eommuntm* 

HJEc  duo  poftrema  corollaria  demon- 
firabuntur  fimili  artificio , quo  innui- 
mus dcmonflrari  fecundum  coroll.prop.5. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Tpamtdes  quarumlibet  bafium  , qua  hittr  fe  funt 
vr  bafes  ^ eandem  habent  altitudinem. 

• Adcm  mcthoilo  dcmonflrabitur . hoc 

Ci  noflrum  corollarium, quoali uti  nollrum 
vnicumcxplicauimusad  propof.5, 

PROPOSITIO  VII. 

Omne  prifma  triangularem  ha- 
■ bens  bafim  , diuiditur  in  tres 
pyramides  aequales  inter  fe,  tri- 
angulares habentes  bafes, 

SVppofitio.  Datum  fit  prifina  ABCDEF, 
bafim  habens  triangularem  ABF,  oppofi- 
tum  huic  triangulo  planum,  erit  triangil*^ 
lare  DCE,  iuxu  dcf.i  ^.lib.i  1.  Dico  autem 
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hoc  prifma  diuidi  in  tres  pyramides  aequales 
inter fc,  quarum bafeserunt triangulares. 

Conftruftio.  Parallelograrai  ABCD,dia- 
meser  AC  ducatur,  tum  parallelo^ammi * 
AFED  tranfmittatur  diameter  DF;  tum  pa- 
rallelogrami  tertij  BCEF,  diameter  FC  im- 
mittatur : ( hffc  enim  tria  parallclogrtmma 
pertinent  ad  prilma  datum , quia  tot  debent 
parallelogrammata  confiitucre  illud,  quot 
funt  latera  in  bafi  triangulari  vna^vii  often- 
d imus  in  def.i  j.lib-i  i.)  Refultahunt  ex  du- 
alibus harum  diametrorum , & lateribus  pa- 
rallclogrammorum  prifmatis,S:  bafium  cius 
triangularium  lateribus  diucrfa  triangula, 
quai  cum  fint  plana  per  a.prop.lib.i  i.confti- 
tuent  iftas  tres  pyramides  ABCF  , ADCF, 
ErDCjdiucrfc,  conftftucntcs  ipfum  prifina 
datum,  quarumque  bafes  erunt  triangulares, 
ABCjADCjEFD.Iam  vero  probandum cft, 
didas  tres  pyramides  cfl^cuales  hitcr  fc. 

Demonfiratio.  Q^tia  l^pirallclc^rammo 
ABCD , duda  cft  diameter  AC,  rcfultabunt 
pcrprop.^q.Ii.i.duo  triangula  ABC,ADC, 
xqualix,  quorum  primum  ABC  cft  balis  py- 
ramidis ABCF,  & fecundum  ADC  eft  bafis 
pyramidis  ADCF ; porro  fi  ducatur  intelle- 
ctu reda  linea  perpcndicuUrir  cx  vertice  F 
communi  didis  j^  ramidibusaH  planum  AB 
CD,  in  quo  cxiftuntdua?  illarum  aequales 
bafes  prxdid»  ABC,  ADC,  eandem  obtifle- 
bunt  altitudinem, illi  pyramides : quare  per* 
propofit.  5 .coroli,  1 . ipfe  dua-  pyramides  A B 
CF,  ADCF,  erunt  aquales  inierfc.  Confi- 
deremus autem  pyramides  ADFC,  EI  DCj 
confti  tutas  fuper  aquales  bafes  triangulares 
ApF,EFD,iuxta  propofit. cit.54.  Ob,  r.can- 
d^que  habentes  altitudinem, videlicet  per- 
pendicularem redam  cmiffam  cx  vertice  C 
illarum  communi  ad  planum  ADHF  in. quo 
exiftunt  pradidaillacyra  bafes:quia  pyramis 
ADFC,  cft  eadem  cum  pyrajnidc*fuperius 
confiderata  ABCF,  quandoquidem cifdcm 
contineatur  planis  ADC,  ADF,ACF,DCF; 
& ifta  pyramis  ADFC  .aqualem  habent  alti- 
tudinem cum  pyramide  EI  DC,^  xqualcm 
bafim  ADF,  bafl  EFD  pyramidis  EFDCjip- 
fc  pyramides  ADFC,  flu  ADCF , EFDC* 
erunt  xquales,  per  cit.cproll.i.ad  propof.5» 
Tres  igitOrpyramides  ABCF,  ADCi  , EF 
DC,  datum  prifma  componentes , erunt  i- 
qualcs  inter  fe  per  i .axio.lib.  i .quod  craede- 
•monftrandum, 

COROLLARI VM  h 

Qualibet pjranii/  triangularem  babins  bafm, tertia 
pars  ejl prifmaiis  quod  eandem  eum  tOa  bafim 
altitudinem  obtinet, 

M m Prifma 
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PRifma  enim  triangularem  habens  bafim, 
diuiditur  per  hanc  propof.y.in  tres  pyra- 
mides ajqualcs,  triangulares  habentes  bafcsj 
‘ergo  (i  prifma  concipiatur  eandem  habens-al- 
titudinem  cum  data  pyramide  habente  ba- 
fim triangularem' , candemque  bafim  cum  ip- 
fa ; erit  tertia  pars  huius  prifmatis , data  py- 
ramis. 

CO^OLLARIVM  II. 

fufmau  cmfitm  dkitudmis,  tqutUiiit- 

fu  iinfinuu  , yil  fupn  ttndm  bafim , fiint 
imir  fc  aqualia. 

COROLLARIVM  III. 

eiifriat*  aqualia  (uptr  aquaUsbafti  ,ytl  tandtm-, 
in  tadtm  junt  ahiludint. 

COROLLARIVM  IV. 

Prifmatd  dquslis  , eiafdemjj  altUudivh  . bdheat 
bafis  aquslcs , Ji  nen  bubuerinturuUm. 

HtEc  poftrcma  corollaria  rmpiicittma- 
nifclUfum  cxcoroll.noft/o  ad  propof. 
J4.libr,  11.  connotando  pr^poHi  ones  &:  co- 
rollaria ex  quibus  dependet  dicum  noilrum 
corollarium.  , 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

Omni  pdrdUeleftipidum  fex  pUmrum  diuiiittgun 
fex  fjrdmidesdqudlesinttrfij  trunffildrt^ 
bdbentes  bdfts. 

NAm  per  prop.aStliljr.u. tale  parallcle- 
pipedum  fecatur  bifariam  plano  per 
diagonales  aduerforum  planorum  adtoifc- 
aioquceftin  duo  prifmataxqt^lia  & fimi- 
lia,  triangulares  habentia  bafes  per  coroll.i. 
noftrum  ad  illam  propof.  cit.  quare  cum  per 
hanc  propof  7.  quodlibet  horum  orqualium 
prifmatum  fecetur  in  tres  (quales  pyramides, 
triangulares  habentes  bafes, &:  xqualium  ter- 
ti* partes  fint  *qualcs,  per  7.  ax.libr.  1 , qu*- 
iibet  trium  pyramidum  dimidij  parallelcpi- 
pedi,  id  cH  prifmatis  vnius , erit  xqualis  cui- 
libet pyramidi  dimidij  alterius  ciufdcm  pa- 
rallclcpipcdi  nimirum  prifmatis  alterius : & 
(Ic  totum  parallclcpipcdum  fecabitur  in  fex 
pyramides  *qualcs, triangulares  habentes  ba- 
fes,  quod  erat  explicandum. 


Librum  Duodecimum 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

fyrmu  qHdinUterdm  bdfm  pdraBeligrdmmdm 
bdbens  \ efl  teuUpdrt  pdrdIleUpipedi,  edndm 
dltttudinem  & bdfm  hdbentit  pdrdlUlffpdm» 
mam  (um  i\Std  pjrdmtde. 

COncepto  cnimparallelcpipedo  ifto , Se 
du61is  diametris  tam  in  baf  communi 
ipii  Se  pyramidi  dat*,  qu^m  in  aduerfo  hiA 
l^ffplano;fccabitur  per  pr*ced.coroU.in  fex 
pyramides  «quales , triangulares  habentes 
Dofes;  harum  vero  du*  fupeV  «quales  bales . 
^iangularcs  totius  bafeos , cum  eiuidem  Hnt 
altitudinis , erunt  «quales  per  t.coroliar.  ad 
prop.5.  compofitumergoexhis  duabus,  vi- 
delicet pyramis  data , erit  tertia  pars  di^ti 
parallelcpipedi. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
III. 

Qudlibet  pyrdmittfi  tertid  pdu  prifmdti  tdrtdim 
dltitudinem  & bdfm  cum  iSd  bdbentu» 

SI  enim  bafis  communis  eft  triangularis, 
vel  quadrangularis  j id  conflat  cxcoroU. 

I , anteriorum , ex  coroll.noftro  fecundo. 
Quod  fi  bafis  communis  fit  plurium  laterum 
uam  quatuor  , diuidenda  erit  ifta  bafis  in 
iuerfa  triangula  ; fupra  qu«  concipienda 
erunt  diuerfa  prifmata  ciutdem  altitudinis 
cum  dato,  «qualia  ipfi  dato  fi  fumantur  om- 
nia fimul  particu]aria,etiamfi  fint  diuerfa  ra- 
tione inclinata refpcAu dati , idqueperco- 
roll.nofirum  ad  prop.34.lib.!  i.  quod  fi  finC 
eodem  modo  inclinata , afliimptum  verum 
erit  per  axio.  19.  lib.i.  lam  vero  ex  omnius 
angulis  horum  triangu larium  bafiiim  ad  ver- 
ticem pyramidis  dat*  fi  concipiantur  du(5l* 
rcd.e  linc« , tum  ad  aliquod  pundhim  trian- 
gularis plani  oppofici  bafi  propri«  triangula- 
ri ; diucrf*  rdultab6m  pyramides  eiuldcm 
altitudinis  vt  prifmata  parti cularia& totale: 
Se  qu«libet  ex  iflis  in  proprio  prifmatc  tri- 
angularis bafeos  inclufa  erit  tertia  pars  ipfius 
prifmatis  per  corollar. i .anteriorum : quod  fi 
quxlibct  ex  iflis  comparetur  cum  alia  pyra- 
mide terminata  in  vertice  dat«  pyramidis, 
quia  iil«  dux  triangulares  habent  bafim  ean- 
dem, Si  eandem  altitudinem,  ipf*  du«  erunt 
«quales  inter  fc  per  prop.  5 .componetur ergo 
totalis  pyramis  data  ex  his  particularibus; 
<^u«  cum  fint  fingiil*  tertia  pars  fui  prjfma- 
tis  , Si  omnia  illa  prifoiata  fimul  fumpta 
adxqucn- 
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ajacqucntur  prifmati  totali  dato;  onincsfi- 
mul  fumpta:  videlicet  totalis  data  pyramis, 
erunt,  tertia  pars  totalis  prifmatis. 

PROPOSITIO  VIII. 

• * Similes  pyramides, quae  triangu- 

lares habent  bafes ; funt  in  tri- 
plicata ratione  laterum  ho- 
mologorum. 

17?  C Vppofitio.  Sint  Hmilcs  pyramides  AB 

* CD , KI  GH , triangulares  habentes  ba- 
ABC  \ £FG:  Dico  illas  pyramidcsel&in 

triplicata  ratione  Homologorum  laterum 
BC,  FG,  exempli  gratia. 

Conllrudio.  concipianturprifmata  ABC 
DlK  , EI  GHML , quarum  funt  tertis  par* 
tesproprix  iuxta  prop.  prxccd.  7.  & eius  co- 
rolfar.  i.  ita  vt  lint  (imilia  i(hi  privata. 

Dcmonftratio.  Per  coroUar.  nollrumad 
prop.  3 4,  lib.  1 1 . iHa  duo  prifmata  funt  in  tri- 
plicata ratione  laterum  homologorum  BC, 
FG.&  daix  pyramides  ABCD,  EfGH,funt 
Tubcriplx  partes  illorum  ; ergo  per  prop.  15. 
libr.  5.  erunt  illx  pyramides  etiam  in  tri- 
plicata ratione  laterum  homologorum  BC* 
FG.  . 

COHOLLARIVM. 

qu4rm  bafts  ptwtd  Utetd  quam 
tri4  tontment , pdforttontm  tuflUdUm  /4/f- 
rum  bom9t9gorum  Mntnt. 

NAm  in  triangula  Gmilia  bales  earum 
refoiuentur,  educis  ex  angulis  xquali^ 
bus  redlisad  alios  angulos,  per  prop.  ao.hbr. 
6,  quia  iplx  bales  funt  (imiles ; eruntque  tot 
numero  in  vna  baG,  ^uot  in  atia.Tum  often- 
dentur  Gmilia  relatiue  triangularia  plana  ter- 
minantia ilhs  pyramides  particulares  trian- 
. flares  habentes  bafes  prxdidas;  igitur  Gmi- 
Icserum  diclx  p)  ramidcs  rcrpcftiuc  parti- 
culares iuxtay.dcf.Iib.i  i.Qi^rcciim  oGcfae 
fint  fimiles  ill^-  particulares  pyramides  relpe- 
Aiue^abetes  triangulares  bafc$;&  binx  fimi- 
lef  per  hanc  prop.  8.  duplicata  habeant  ratio- 
nem laterum  bomologoru:  omnes  Gmul  par- 
ticulares componentes  vnam  e datis,  ad  om- 
nes alias  Gmul  componentes  aliam  e datis, 
Gni  pcrprop.u.li.^.  vt  vnaGmilisad  aliam; 
& hac  ad  aliam  Gt  in  duplicata  ratione  laie- 
fura  homologorum  ex  prop.illa  8.  omnes  G- 
•roul  ad  omnes  Gmul  prxdiaas,  hoc  eft  pyra- 


mis totalis  data  ad  pyramidem  datam  tota- 
lem , ciim  Gnt  GmiJes , duplicatam  habebit 
rationem  laterum  homologorum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

quarum  hfet fimt  plurium  U- 
terum  qusm  trium  \ diui4uniur  in  fimilts  rtjpt- 
aiue  pj/rumida . trUnguUut  hdbtutts  bM/ts» 
aquaU%  muUitudm$t  & immrhga 

HOc  manifeftum  eft  ex  difcurfu  demon- 
Rrationis  prscedentis  corollarij. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 

frifmata  fimtiu  buMunt  tripiutam  pre- 
prtimm  latttum  hemrUgorum. 

Explicatio  huiuscorollararij  dependet  ex 
corollario  noftro ad  prop.  ? 4.lik  1 1 .tum 
ex  demonGrationis  diRurfu  fa^o  in  expli- 
catione propoGt.33. libr,  citat.  **•  ’ 

^ . 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

rtifmtt»  idfn  ffifiiu  b»h»iU  fliitigm  Uttrua 
f «im  lti»a,  & fmilu ; iiuiiliintiir  i»  fnfmd- 
u/imilid  itidupiUutbdbtaiU  tdfii,  & malti- 
tiuliiH  d^tdlid , & btmltgd  mb.  vt  fdUi  tx 
difin[u  (mlUrij  di  fjfdmMm. 

PROPOSITIO  IX. 

i£qualium  pyramidum , Sc  trian- 
gulares bales  habentium^  reci- 
procantur balb,&  altitudines. 

Et  quarum  pyramidum  triangu- 
lares bales  habentium  reci- 
procantur bal^  & altitudines: 
illx  Ilint  zquales. 

QVppofitio.  Sint  xquales  pyramides  ABrj- 
i3cD,  EFGH, &primx  Gt  baGs  ABC  tri-  * ^ 

angularis,  & fecuodx  bafis  Gt  etiam  triangu- 
laris EFG.  Dico  ita  efle  baGm  ABC  ad  ba- 
Gm  EFG,  vt  altitudo  pyramidis  EFGHad 
altitudinem  pyramidis  ABCD ; Gcenimre- 
M m a ciprocan- 
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ciprocanturbafes  & altitudines  clatarumpy- 
ramidum.  Prxurca  carundem  pyramidum 
reciprocantur  hafes  pradidtje  triangulares: 
Dico  ipfjs  pyramides  efle  arquales. 

Conrtructio»  Concipiantur  paralleUpipe- 
da  duo  , quorum  \ nius  Ht  pyramis  AliCD, 
pars  fexta;  &;  aiurius  lli  etiam  fexu  pars,py- 
lamis  lil  CjH  *,  eandemque  habeant  altitudi- 
nem iJh  parallcicpiptda  cuam  propria:  py- 
ramides pndict.r  ; ntque  balis  iC  parallclo- 
grammuni  paralickpi|>edi  fcxiupli  pyrami- 
dis ABCD;  &:  parallclogrammum  KG  (it 
bafis  parallcUpipcdi  fextupli  pyramidis 
i-lGH. 

Dcmonftratio. Pcrprop.34.  lib.i  i.Lftvt 
h^Hs  JC  parallclcpiptdi  lui  pra*diCti  ad  ba- 
llm  KG  parallclcpipcdi  fui  proprij  pndifti, 
ita  altitudo  huius  parailcicpipcdi  ad  altitu- 
dinem illius  parallclcpipcdi , hoC  tft  bafes  & 
alcitudincshorumparallciepipcdoru  recipro- 
cantur: fcd  pcrprop.i  5.  lib.  5.  cft  vt  balis  IC 
ad  bafim  KG,  ita  triangulum  ABC  ad  trian- 
gulum liFG ; eum  lint  difta  triangula  femif- 
Hs  illorum parallclogrammorum  luxtaprop, 
5 4.  li  b.  1 . ergo  per  prop.  1 1 . Ii  b.  5 . eri  t v t ba- 
mtriangularis  ABC, ad  bafim  triangularem 
El'G  , ita  altitudo  parallclepipedi  lexiupli 
pyramidis  EFGH,ad  altitudinem  parallcle- 
pipedi  (extupii pyramidis  ABCD;  Quando- 
quidem ex  conllrudione  eandem  haocne  al- 
titudinem pyramides  cum  Tuis  parallelcpipc- 
dis  fextuplis : Ergo  cum  fit  eadem  altitudo 
rxdida  , erit  vt  bafis  triangularis  ABC  ad 
afim  triangularem  EFG,  ita  altitudo  pyra- 
midis EFGH  ad  altitudinem  pyramidis 
ABCD;  hoc  tft  tnangularcsbalcspyrami- 
midum,  fc  cai  u altitudines  reciprocabuntur: 
quod  erat  primo  propofitu.  Quod  ad  lecun- 
dam  partem  attinet  lic  demoliatur;  Cum  fit 
per  prop.  1 5 Ji.5  . vt  parailclogramum  IC  ad 
parallclogrammum  JvG,ita  ABC  triagulum 
ad  triangulum  EFG,vti  olkndimus;  lintque 
pavallclcpipcdorum  & pyramidum  fuarum 
prjdidarumfubrcxtuplaruroaltitutlincs  cx- 
dcm;crunc  rcciprocx  bafes  prxdi^lj  paralle- 
pipcdorumrcciprocf  cum  altitudinibus  illo- 
rum; epare  per  prop.34.lib.!  i.xrunt  ipfa  pa- 
ralleltpipcda  prxdi^a  aqualia  ;idcoc]Uc  per 
7.  axio,  iib.i.  fubfcxtuplaillorum,  videlicet 
pridiftx  pyramides  ABCD,  EFGH,  xqua- 
Ics  interfe,  bafes trianguhms  obtinentes, 
reciprocas  cum  carum  altitudinibus. 


e O K O L L A K I \-  M K O S T R V M 

1. 

MqUAlmn  ^retmidum  ttuvt  plunum  ltnr.trun$ 

quum  inuin  bu(es  bubrniiutu-f  raipTO-  • 
iuniur  bufes  atqm  uUitudiua, 

Er  fi  eannn  pyrumuium  bufis  ptudUti  altitudf 
nes  rtuprcuniur;  squalisjunt. 

SI  dux  pyramides  habeant  fingulx  luas 
bafes  muitilatcras  fupra  triangulum  ; ex 
illis feorfimfumptis per  propolit.  45.  libr.i. 
liat  paralklograrrmum  ; fic  lingula  illa  pa- 
rallclogrammarcducanturad  triangula,  hac 
ratione,  dudtis  diametris  iftorum  parallelo- 
grammorum , vna  in  vno , altera  inalio,  per 
propolit,  54.  libr.  1.  triangulum  vmim  rc- 
fultans  in  vno  parallclogrammo,  erit  IcmilTis 
illius,  di  lic  etiam  triangulum  refultans in 
alioparallelogrammocrit  fcmiflisilhustlam 
vero  prodi!  Ais  bafibus  horum  triangulorum, 

& per  3.  prop.  libr,  I,  fumendo  ab  termino- 
rum illarum  alterutro  rectam  lineam  xqua- 
Jem  ipfis ; rcAaquc  linea  ducendo  ab  ver- 
ticibus illorum  triangulorum  , ad  alterum 
extremum  rcAariim  linearum,  rcfultabunt 
triangula  dupla  priorum  iuxta  prop.i,lib.6. 
quare  per  ax.  6.  lib.i  .erunt  ifia  triangula  du- 
pla priorum,  & parallclogrammata  prxdida 
dupla  eorundem  aequalia  inter  E.  Si  ergo 
concipiamus  pyramides  faAas  fupra  iftas  ba- 
fes  triangulares  eiufdcmquc  altitudinis  cum 
prioribus  datis ; certum  cft  per  prop.^.  quod 
quxiibet  iftarum  pyramidum  triangulares 
bales  habentium  fit  ad  fuam  propriam  p)’ra- 
midtm  datam  bafeos plurium  laterum  quam 
trium , vt  funt  ipfx  bales  inter  fc ; nam  funt 
ciufdcm  altitudinis  ifta:  pyramides : porro 
bafes  ipfr  funtxqualcsfadxac  demonftratx, 
ergo  pyramis  triangularis  balis  tada  erit 
xqualis  fux  p)'ramidi  bafim  habeti  plurium 
lateruraquam  trium, Urgo  per  i.axio.libr.i. 
pyramides  iftx  dux  faftx  erunt  xquales  inter 
fc  , ficut  ipfx  dat.T  pyramides  quibus  funt 
oftcnfx  xquales;  Infuper  per  hanc  prop.rcci- 
procabuntur  bafes  8c  altitudines  iftarum  py- 
ramidum faAaru  ; ergo  cum  habeant  altitu- 
dinem eandem  cum  iftis  fadis  datx  pyrami- 
dcs,&  yqualcs  bafes  liafibus, reciprocabuntur 
etiam  illarum  bafes  & altitudines,  quod  erat 
concludendum.  Quod  fi  vna  tantum  ex  py- 
ramidibus datis  bafim  habeat  triangularem, 
altera  vero  habeat  pldrium  laterum  quim 
trium  , facilior  erit  ex  cifdcm  principiis 
dcmonftratio  huius  primx  partis  corollarij 

huius. 
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haius.  Ad  cuius  fecundam  partem  explican- 
dam dcTccndimus , Tuppofiia  eadem  conllru- 
^tone  prardi^a.  Datarum  pyramidum  reci- 
procantur bafes  & altitudines  cx  datis;fada- 
rum  pyramidum  $ut  ezdem  altitudines  qu« 
datarum,  Sc  infuper  xquales  bafes  habent  re- 
Ipe^iue  cx  conftru^lionc ; ergo  etiam  reci- 
procabatur bales  & altitudines  fjfbrum  py- 
ramidum per  7.  propof.  libr.  5.  fad^  autem 
pyramides  obtinent,  bafes  triangulares,  ereo 
per  z.  partem  huius  propofit.9.  ipfae  quales 
erunt;  ergo  per  i .axio.libr.i. etiam  datae  py- 
ramides his  fa«5lis  squalibus  oUcnfe  aequales 
incondrucflione, ecquales  erunt  inter  ie.quod 
erat  concludendum. 

COROLLARIVM  N.OSTRVM 
r I. 

(umijut  Itdjii  hdbmtium  rtUtUwdt , reafncM  - 
tur  bdfes  • & dltttudmes. 

Et  qupntm  ptifmdtum , ptrdifUpipUdritmjj  f»df~ 
fumqiu  bdftt  bdbtnttum  h&IImuu  , rutprKdn- 
tm  bdfti  & dUttudma  j ipfd  funt  dquslid* 

SI  enim  prifmata  vel parallciepipeda  fint 
xqualia,  eorum pyramidescandem cum 
ipfis  altitudinem  habentes, & fupraeafdem 
bafes,  :equalc$  erunt , cum  (mt  eorum  tertiae 
partes,pcrcorolIar.t.prop.7.  libr.huius,  vel 
corollar.nc^ra  z.&  3.  ad  eandem  propof.  7. 
citat.quarc  vti  oQcndimus  in  hac  prop.  9.vcl 
noftro  corollar.  1.  reciprocabuntur  ^fes  & 
altitudines  iftorum  prif^tum  vel  parallele- 
pipedorum. 

Quod  fi  illonim  bafes  & altitudines  reci- 
procentur , etiam  pyramidum  propriarum 
bafes  & altitudines  reciprocabuntur : quare 
vti  in  hac  prop.  vel  eius  coroll.  nofho  offen- 
dimus,iAc  pyramides  xquales  erunt, carum- 
que  prifmata  vel  parallcpipeda  vtpote  tripla 
eorum. 

PROPOSITIO  X. 

Omnis  conus  tercia  pars  eft  cylin- 
dri eandem  cum  ipfo  baiim 
habentis, & altitudinem  aequa- 
lem. 

Fi^.zrj.  Q V^Ctio.  Hibeant  eaad«m  b«Cm  cir- 
cularem  A BCD , Conus  & Cylindrus, 
tum  Mndcm altitudinem : Dico  Conum  bu- 
iufraodi  elTe  tertiata  putem  illius  Cylindri. 


Conftruftio.  Per  prop.  7.  libr.  4.  circum- 
feribatur quadrato  FGHI , circulus  ABCD; 
& per  prop.S.  libr.ciurdcm  4.  in  ipfomet  cir- 
culo ABCD , inferibatur  quadratu  ABCD; 
Tum  per  propollt.  5 o.libr.  ? . diuiCs  arcubus 
B A,  AD,  DC,CB,  circuli  bifariam  in  K,  I., 
M,  N ;du6tilque chordis  adeatremadido- 
riim  arcuum,  rcfultabunt triangula  AKB, 
BLC,  t'  MD , DN  A : & Cc  iterum  fi  fubdi- 
uidantur  refiiltantes  arcus,&  ducantur  chor- 
dx  huiufmudi,  rcfulcabuntaliatriangula;& 
fic  deinceps  in  infinitum  fi  opus  fit.  Denique 
ex  medlb  pundo  alicuius  arcusex  prxdidis, 
exempli  gratia  ex  pundo  K medio  ucus 
AKB,  ducatur  iuxta  corollar.  nofirum  ad 
propof.  i7.libr.j,  reda  linea  OKP, circulum 
tangens  ABCD,qurpercoroUu.nonrum  5. 
ad  prop. 2.  libr.  huius,  erit  parallela  chordx 
AB,prxdidi arcus  AKB  ;quarcfiex  pundis 
extremis  A & B,  chordx  AB  , educantur  ad 
ipfim  pcrpcdicularcs  redx  AP,BO,fecabunt 
produdx  redam  OKP,  in  0,&  K,  eruntt^ue 
Per  aS.libr.i. parallele  inter  fci  vnde refiilta- 
oit  cum  aliis  duabus  parallelis  OKP,BA,re- 
dis,parallelogrammum  OA.  lam  verocon- 
cipiatur  fiipra  quadratum  H I paiallelepipe- 
dum  eandem  al  t i t ud  inem  habens  cu  m cy  hn- 
dro  balees  ABCD  1 tum  aliud  parallclepipe- 
dum  eandem  altitudinem obtinenscum cy- 
lindro prxdido : Quandoquidem  per  coroll, 
nofirum  5.ad  piopofit.a.quadratum  FH  du- 
plum cflquadrati  ABCD,  & per  propof  ji. 
libr,  1 1.  parallciepipeda  eandem  altitudinem 
habentia,  inter  fe  (unt  vt  bares,crit  parallele- 
pipedum  baTcos  FFI,  duplum  parallcicpipcdi 
oalcos  quadrate  ABCD,  lill  autem  patalle- 
lepipedum  balcos  FH,maius  cylindro  baTcos 
circularis  ABCD , vt  totum  parte ; & cylin- 
drus ille  maior  cft  paratleleplpedo  balcos 
quadrate  ABCD , vt  totum  parte ; ergo  pa- 
rallelcpipedum  bafeos  qua^ate  ABCD, 
maius  erit  quim  dimidium  cylindri  il4ui; 
nam  ofienfiim  ell  cile  dimidium  parallelepi- 
pedi,  maioris  cylindro  illo.  Porro  parallele- 
pipedum  bafeos  quadrate  ABCD,  abfcindec 
de  cylindro  balcos  circularis  ABCD , par- 
tem equalcm  fibi,  relinquendo  legmenta  ba- 
Cum  AKB,BLC,CMD,DNA.mixtilinca- 
rum  ex  arcubus  & eorum  chordis  re^s,qu2 
fegmenu  eidem  habebunt  altitudinem  cum 
cylindro  illo  & parallelepipedo  interiore. 
Preterei  quia  parallelogratiunuan  OA  ma- 
ius ell  legmento  AKB  circuli  ABCD,vtto- 
tum  parte,  & triai^ulum  refiilineum  AKB, 
ell  femillis  illius  parallelogramani  per  prop. 
41 , libr.  I , Si  concipiamus  prifinata , vnum 
fiipra  bafem  OA  parallelogrammam,  aliud 
fujira  balem  triangular«m  AKB,cand^  ha- 
M m } beniia 
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bcntia  aUitudincm communem  prfdi<flis  pa- 
rallclcpjpcdii  Sc  cylindro , erit  per  dr.  prop. 
5 i.lib.  1 1 coroll.nodrum  ad  prop.54.  lib. 

ciuidem  prifma  fupra  bailm  AKBfubdu- 
lumprilmatis  baleosOA  ; tt  quiaprifma 
jfeos  OA  maiuscft  fegmento cylindri  ha- 
bente bafem  AKB,  mixtilineam  ve  totum 
parte;  erit  prifma  bafeos triangularis  AKB, 
maiusdimidio  fcgincnti  c)'lindricjuod  habet 
bafim  fcgmciitiim  AKB  mixtilincum. Simi- 
liter fi  concipiamus  fupra  bafes  t^uadratas 
FH , ABCD , pyramides  ciufdem  altitudinis 
cum  cono  &:  cylindro prardictis,fin^lx  crut 
pcrcoroll.noftrnm  2. ad  prop.j.fuorum  pa- 
rallelcpipcdorumpra.'di«orumfupra  cafdcm 
bafespropriascpjadratas,  tertia:  partcs;c]uarc 
cum  parallclcpipcdiim  bafcosquadratx  AB 
CD  ht  oftcnlum  dimidium  parallclcpipcdi 
bafeos  l’H  ; erit  per  prop.  15.  iibr.5.  pyramis 
bafeos  cjuadrat.e  ABCD,  dimidia  pars  pyra- 
midisbalcos  quadrata:  I H ; At  pyramis  ba- 
Icos  quadraLc  l'H  continet  conum  bafeos 
circularis  ABCD  ; ergo  dimidium  illius  py- 
ramidis videlicet  pyramis  bafeos  quadratx* 
ABCDjCrit  maiordimidioillius  coni. Quod 
fi  concipiantur  etiam  pyramides  fupra  bafes, 
OA  parallelogrammam,  AKB  triangularem 
eiufdcm  altitudinis , & coni  cylindrique  da- 
torum ; quia  ofiendimus  parallclogrammum 
OAclfccluplum  trianguli  AKB,eritpcrco- 
rollar,  noftruravltimum  ad  prop.  7.  erit  py- 
ramis bafeos  parallclogrammx  OA  dupla 
pyramidis  bafeos  triangularis  AKB:  Etquia 
pyramis  bafeos  parallelogrammir  OA  eft  ma- 
ior coni  fegmento  eandem  altitudinem  pra?- 
di<^m  habentis  cum  did:a  pyramide  & reli- 
quis aliis  , fub  bafi  mixtilinca  AKB  , ipfum 
enim  continet;  ideo  pyramis  bafeos  triangu- 
laris AKB , maior  erit  dimidio  fegmenti  di- 
coni  fub  bafi  mixtilinca  AKB : Igitur  et- 
iam pyramides  alia:  huiufmodi  fupra  bafes 
triangulares  alias  BLC,CMD,DNA,  aequa- 
les oitcnfas  inter  fc  & di6tc  AKB , erunt  fin- 
gulac  fuorum  propri<5rum  fegmentorum  coni 
prjedidti  fub  baiibus  mixiilineis  prxdidis, 
dimidio  maiores , & fic  de  aliis  pyramidibils 
fupra  alias  minores  baies  triaguiares  aquales: 
Quare  fimul  omnes  huiufmodi  pyramides 
bafium  triangularium , erunt  maiores  dimi- 
dio omnium  illorum  fegmetorum  coni  pra- 
diiflorum.  quo  fit  vt  li  ex  tono  bafeos 
ABCD  circularis  auferatur  pyramis  bafeos 
ABCD,  auferetur  ab  eo  plus  qu^m  dimi- 
dium: & fi  ab  reliquis  omnibus  fegmentis  il- 
lius coni  bafes  habentibus  mixtitineas  AKB, 
BLC , CMD , DMA , demantur  pyramides 
bafium  triangularium  AKB , BLC,  CMD, 
DNA,  tolletur  ab  cis  fimul  fumptis , plus 


qu^m  dimidium.  His  pofitis  ftquiturpro- 
poiitionis  huius 

Dcmonftratio.  Si  conus  bafeos  circularis 
ABCD,  non  fit  tertia  pars  cylindri  bafeos 
eiufdcm  circularis  ABCD,  eandem  altitudi- 
nem habentes:  non  erit  cylindrps  ific  illius 
coni  triplus , fcd  vel  maior  vel  minor  triplo 
coni.  Lrto  primum  maior  cylindrus  triplo 
coni,  folido  aliquo  11  iQiiia  vero  abcylindro 
bafeos  ABCD.  auferendo  parallclcpip>edum 
baleos  quadrata:  ABCD , aufertur  plufquam 
dimidium  ; & ab  reliquis  fegmtntis  AKB, 
BLC,  CMD,  DN A , prxdifti  cylindri , de- 
mendo prifinata  bafium uiugularium  AKB, 
BLC,  CMD,  DN  .A,  aufertur  plus  quam  di- 
midium;^ h^dcinccpsaufcrcndocx  reliquis 
fegmentis  prxdi<Jti  cylindri, huiufinodi  prif- 
mata,  demitur  plufquam  dimidium;  tandem 
iuxtaprop.  1.  libr.  10.  relinquetur  quxdam 
fegmentadifti  cylindri,  qux  fimul  erunt  mi- 
nora folido  11.  Atque  vt  procedamus  in  de- 
monflrationc  , fupponamusdi<ftafcgmenta 
fimul  minora  folido  L,  efle  fegmenta  bafium 
mixtilincarum  AKB,  BLC, CMD,  DNA: 
Verum  quoniam  datur  cylindrus  ille .equa- 
lis  triploconi  illius  & folido  H fimulfum- 
ptorum ; fi  ex  cylindro  auferantur  didfa  feg- 
menta reliqua  minora  folido  H;  & ex  triplo 
coni , & folido  E, tollatur  ipfuin  E folidum; 
relinquetur  triplum  coni  illius  minusquam 
prifma  bafeos  multanguix  AKBLCMDN, 
eandem  obtinens  altitudinem  quam  conus 
ille  & cylindrus;  quare  conus  ille  erit  minor 
quam  tertia  pars  pnfmatis,  per  prop.i  5.lib. 

5 .fcd  per  nolirum  corollar.  5 .propof.7.  pyra- 
mis bafeos  did.craultanguix  AKBL^tc.eft 
tertia  pars  prifmatis  bafeos  ciufdem  didx 
multangulx  AKBL,&:c.  quadoquidem  ean- 
dem obtinent  altitudinc;crgo  conus  ille  mi- 
nor erit  qua  pyramis prxdifta;  fcd  conus  ba- 
feos circularis  ABCD  datus, cft  maior  predi- 
(fta  pyramide  quia  ipsd  continetjcrgo  eadem 
magnitudo  nimirum  conus  ille  erit  & minor 

6 maior  pyramideprxdida.  Hxc  pugnantia 
indicant  pofitionem  c)'lindri  maioris  triplo 
coni  eandem  bafim  altitudine  habentium, 
cfTe  fallam.  Eflo  fecurtdd  fi  fieri  pofTit,  cylin- 
drus minor  triplo  coni : fcquiturneccferid 
vt  conus  fit  maibr  tertia  parte  cylindri , foli- 
dp  aliquo,  puta  E;  ita  ve  folidum  E,&  tertia 
pars  C)’Iindnfimul  fumpta,fint  xqualiaco- 
noiQ^d  fi  d cono  bafeos  circularis  ABCD, 
auferatur  pyramis  bafeos  quadratx  ABCD, 
demetur  ab  eo  plufquam  dimidiu  vtioflcn- 
fum;&  abreliquisfegmentis  huius  coni,  ba- 
fi?s  habentibus  mixtilineas  AKB , BLC,&c. 
demamus  pyramides  bafium  triangularium 
AKB, BLC  yikc,  tollemus  ab  eis  fimul  fum- 
ptis 
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ptis  plus  quam  dimidium  vti  demonftratum 
eft:  ^ fic  deinceps  (i  ab  reliquis  minoribus 
fegmenlis  diAi  coni  Hmul  fumptis,  adima- 
mus pyramides  baiium  trianguLirium  fimul 
fumptas  tot  numcro,quoc  funi  bafes  Tegmen- 
torum illorum  coni, detrahemus  ab  illis  pius 
quam  dimidium;&  hc  deinceps  in  infinitum*, 
tandem  per  prop.  i . Irbr.i  o.  relinquetur  ali- 
quid minus  E folido,de  cono bafeos circu- 
larisABCD.  Sunt  vero  exempli  gratia  fig- 
menta coni  bafium  mixtilincarum  AKB, 
BLC,  &c,  fimulfumpia  minora qii^m  E Ib- 
lidum:  Q^a  autem  Conus  prardiAus  poni- 
tur a;quahscylindri  pr.rdidi  tertijp  parti  &' 
fblido  E fimulfumptisi  fi  ex  cono  demantur 
fegmenta  cius  illa  relicta  minora  quam  E fo- 
lidum  i & ex  cylindri  prxdidi  tertia  parte  & 
folido  E fimul fumptis , tollaturlblidum  E: 
remanebit  pyramis  bafem  habens  multilate- 
ram  AKBLCMDN  maior qu.\m  tertia  pars 
cyliqdri  reliqua;  vnde  fiet  vt  triplum  illius 
pyramidis  rcliqux  fit  maius  cylindro:  cft  au- 
tem prifmabaleos  AKBLCMDMprxdidtx 
eandem  habens  altitudinem  cum  di«fla  pyra- 
midc  ciufdcm  bafeos  triplum  illius  pyrami- 
dis per  corollar.  noftrum  vltimumad  prop. 
7.  ergo  hoc  prifma  erit  'maius  cs  lindro'  illo 
bafem  circularem  habente  A BCD  prxdidlo, 
pars  raaiorioto,  quixl  abfurdumcit.  Igitur 
pofjtio  vnde  procedit , falfa  erit ; videlicet 
aod  cylindrus  datus  Iit  minor  triplo  coni 
ati.  Cum  ergo  demonfiraucrimus  cylin- 
drum non  pofle  efle  maiorem  triplo  coni  ean- 
dem bafim&  altitudinem  cum  ipfb  haben- 
tis; nec  pofle  minorem  triplo  ciufdcm  coni: 
fcquitur  vt  cylmdnis  ille  triplus  fit  coni ; vel 
quod  idem  efl  conus  fit  tertia  pars  c)'lindri 
eandem  cum  ipfo  bafim  & altitudinem  ha- 
bentis. quod  erat  demonftrandum. 

COROLEARIVM  NOSTRVM 

I. 

ParaUeltfipedum  ttufdem  altitudinu  cum  cytindroy 
bdftm  bdbens  quadratum  (ircumfcrtptum  circu- 
lari baji  cylindri ; maim  tfi  cylindro. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I r. 

ParaUtUpiftdum  habens  bafim  quadratum  inferi- 
ptum  in  circulari  baji  cyltndri » & ttufdem  alti- 
tudinu  cum  iUo  ; /ubduplum  effe  paradelepipedi 
bafim  habentis  quadratum  encumferiptum  ei- 
dem circulari  bafipradidt  cylmdrt , aqiultmqui 
altitMdifum  habentis  cum  di^o  eylmdro. 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

ParaSelfpiptdum  aqualem  altitudinem  habens  cum 
cyltndroy  C“  bafim  quadratum  inferiptum  tn  ctr~ 
salari  bafi  diOi  cylmdrt  ^ maim  ell  quam  dimi- 
dium cylindri  pradtni. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

Prifma  ftl  parallelepipedam  aquatis  altitudinis  cum 
cylindro  i bafim^  habent  par  aHelegrammum  cu- 
im  vnum  latus  fit  chorda  arem  ctrcularis  bafeos 
di(li  cylmdrt , aliud  vero  latus  huic  parallelam 
tangens  cinuUrem  ipfam  bafim  cylindri ; maim 
tfi  fermento  cylindri  bafim  habente  mixtUtneam 
ex  chorda  prxdiOa,  & eim  arcu. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
V. 

Prifma  aqualis  altitudinii  cum  cylindro  dato  , & 
paraBeltpipcdo  ftu  prifmaee  coroll-practdentis 
bafim  habens  triangulum  cuim  vnum  latm  fit 
(horda  arem  bafeos  circularis  cyltndri  dsOi , reli- 
qua vero  duo  Utera  aqualia  procedentia  ex  me- 
dio punUo  arcus  pradtUt ; maim  efl  ^midio  feg- 
mtmi  cylindri , de  quo  egimm  in  (oroBar,  pract- 
dente  4. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
V I. 

Pyramit  ttufdem  altitudinit  cum  cono  • bafim  ha- 
bens quadratum  circumfcztptum  baji  eheu- 
Uri  coni ; mator  efi  cono  ipfo. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
VII. 

Pyramk  itufdtm  altitudinu  cum  cono , bafem  jj  ha- 
bens  quadratum  inferiptum  in  circulari  bafi  ca- 
ni ; efi  fubdupU  pyramidi/  ttufdem  altttudmm 
cum  cono  pradi9o  t bafem  babtntk  Madratum 
circa  circuUrm  bafim  coni  ipfim  defwptwn* 


Mm  4 COROL- 
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COROLLARIVM  NOSTRVM 
V I I r. 

mfitm  dltim/limi  emt  hdhtit 

qiuirditm  idfiiiftum  ia  linuldti  hdfi  iffiiu  n- 
mdut  iimiUd  am  frddiBi. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I X. 

Tjrdmi  tidfdtm  dllinulidu  tum  nt»,hdfii»  hdbem 
fdrdiclefrdmmam  imtdTij  ntfiri  q.  ttiditr  ifi 
fcimtKtQ  tdni  frddiBi  bdftm  iditnie  figmemum 
artnldri  hdftds  tm  diOi  qatd  tfi  bdfit  ftgmttili 
cylmdii  dc  quo  rjimia  ia  aroll.ai.q.nelln, 

COltOLLARIVM  NOSTRVM 

X, 

Pjrdtni  ein/dim  dllitiidmi  eam  ani,  bdhm  hifim 
iridagaldum  dt  qad  igimui  in  urit,  ntlhe  }. 
fafttme ; «uiir  tft  itoiif»  fegmati  ani  diOi, 
bdfim  bdUatt  ftgttuatam  cmaldra  (a/m  («ai 
diBi,  de  qai  igimm  m faftridri  9.  ani.  mjlri. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

X I. 

rjrdmi  eiafdem  dUUadina  eam  aai.hdbembafim 
reBitinedm  melafdm  in  bn/i  eiteaUtri  Ceni  iffim 
ftddiBi , miniten  iffi  emi, 

PROPOSITIO  XI. 

Sub  eadem  altitudine  exiAentes 
coni  ,&  cylindri  j inter  fefunt 
vt  bafes. 

’$  C Vppoiltio.  Datus  fmt  conus  bafe>scir- 
^ cuiaris  ABCD,&  alius  conus  bai^s  cir^ 
cularis  £FGH»candemc}ue  altitudinem  feu 
:eaualcs habeant  altitudines  KI  y ML  : Dico 
dlcconum  ABCPK  ad  conum EFGHM, 
vtell  balisABCDadba(iixi£FGH.  Simili 
modo  fi  duo  cylindri  dati  fintmrcdidos  cir- 
culos habentes  probaribusycaldemoueaititu- 
dines  Kl,  ML : Dico  itaefiecylinarum  ba« 
(cos  ABCD,  ad  cylindrum  baieos  £FGH,vt 
cftbafis  ABC:D  ad  bafim  HFGH* 

Conftrudio.  Per  prop.^.libr.4.  In  circu- 
lo £FGH,  inferibatur  quadratum  cildem  li- 


teris defignatum:  & per  prop.^o.lib.^.arcufi 
quatuor  £F,FG,GH,HLtbifari^m  dtnidan- 
tur  in  P,Q,K,S,&:  chordxcis  fubtendantur: 
tum  concipiatur  circulus  ABCD  , eodem 
modo  diuilus  *,  hoc  cil  quadratum  ABCD  in 
eo  inferiptum , tumo^pgonum  ATBVCX 
DY:&  ducantur  diametri  BLD,FLH, circu- 
lorum prxdi^orum. 

Demonfiratio.  Si  non  fit  vt  bafis  circula- 
ris ABCD  ad  baitm  circularem  £FGH,  ira 
conus  ABCDK  fupra  bafim  primam  ad  co- 
num LiGHM  fupra  bafim  fecundam:  fit  fi 
fieri  pofiit  vt  bafis  prima  ad  bafim  (ccudam, 
ita  conus  ABCDK  ad  aliquod  (olidum  N; 
iuxta  Auchurum  axiomaiib.5.quod  vcicrit 
minus  cono  LFGHM , vcl  maius  illo,vei  x- 
'qualc  illi.Efio  primum  minus  folidum  ipfum 
N quam  conus  EFGHM  & quidem  (olido 
alio  aliquo,  v.g.  O,  ita  vt  conus  EFGHM  fit 
xqualis  (olidis  duobus  N , O,  fimii)  furoptis. 
lam  vcrd(i  exconoEFGM  detrahatur  p)Ta- 
mi  s fupra  bafim  quadratam  £1  GH,eiu(dem- 
que  altitudinis  cum  cono  illo , tolletur  pluf- 
qu^mdimidium  illius, per  coroll.nonrum  8. 
propofi  prxced.  1 o.  & fi  ab  reliquis  fegmen- 
tis  coni  prxdii^  tollantur  pyramides  fupra 
triangulares  bales  EPF,  FQG , GRS,  HSE, 
eiufdem  altitudinis  cumdi&oconoy  aufere- 
tur ex  illis  plus,  quam  dimidium, per coroll. 
nofirum  lo.cit.  prop.prxccd.  & fic  deinceps 
fi  femper  adimantur  nuiufmodi  pyramides 
de  reliquis  fegmentis  coni  , detrahetur  plus 
qullm  dimidium : quare  per  i.propoClib.  10. 
tandem  relinquentur  fegmenta  coni  prodidi 
(imul  minora  folido  O:  (intque  exempli  gra- 
tia huiufinodi  (cgmcntaconi,  (upraoao  ba« 
(cos  cius  fegmeta  EP,PF,I'Q,QG,GR,RH, 
HS , $£ , conftituta,  fimul  minora  folido  O: 
Cum  ergo  conus  EFGHM,  ponatur  aqualis 
folidis  N,0.fimul  fumpti  s‘Xi  cx  cono  ilio  au- 
fcramusdidalcgmenta  reliqua  minora  fimul 
quam  Oi  & ab  Alidis  N,0, detrahamus  (oli- 
dum O;  remanebit  dc  cono  illo, pyramis  ba> 
fem  habens  redi  linea  HPFQp  RHSEM  ciu(^ 
demque altitudinis  cumconodido,  maior 
quam  folidum  N:£tquiapercoroll.prop.a« 
vtcficirculus  ABCD  ad  circulum  EFGH, 
itacftmultilatcrum  ATBVCXDY,ad  mul- 
tilaterum  EPFQ^&c.  prxdidum ; & quia  vt 
efi  circulus  ABCD  ad  circulum  EFGH , ira 
ponitur  conus  ABCDK  ad  (olidum  N ; & 
quia  efi  per  6«j>rop.  vt  multilaterum  ad  mul- 
t^terum  bales  pyramidum  ambo  mulcila* 
tera , ita  eft  pyramis  ad  pyramidem  eiufilem 
altitudinis  cum  conis  ;erit  per  prop.  1 1 . Ubr. 
5.  vt  pyramis  ATBVCXOYK  adpyrami- 
dem  EPFQGKHSM,iucoims  ABCDK  ad 
folidum  N ; Verum  p}'ramis  ATB  V,&c.cft 

minor 
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minor  cono  AI5C  DK,vt  pars  toto,  crgo|w- 
ramis  EPE  QGRHSM,  erit  minor quamio- 
lidiim  N,  iuxta  prop.i4.1ibr.5.  contra con- 
ccfli : pugnantia  iiU  indicant  politionem  cllc 
falEm  equa  proucniunc,  videlicet  foiidum 
N cfle  minus  cono  EFGHM  :non  igitur  erit 
N foiidum  minus  di^o  cono:  Quare  maneat 
conum  non pofll'  cfle  ad  tblidum  minus  alte- 
ro cono  eiuldcm  altitudiniscum  didco cono, 
vt  cft  bafis  idius  coni  ad  bafim  huius  coni. 
Sed  cOo  lolidum  N (it  maius  cono  ipfo  Ei' 
GHMjvcru  quia  ponitur  vt  cirpulus  A BCD 
ad  circulum  Ef  GM.  ita  conus  ABCDK  ad 
(bIidumN;crit  iuxta  corollar.prop.4.1ib.5. 
conuertendo  vt  circulus  EPGH  ad  circulum 
ABCD,  itafolidum  N ad  conum  ABCDK; 
Ponatur  autc  per  ax.l.5.  vt  foiidum  N ad  co- 
num ABCDK  , ita  conus  EFGHM  ad  foii- 
dum O:  fcd  quia  ponitur  N foiidum  maius 
cono  EFGHM:  erit  per  prop.14.lib. 5. conus 
ABCDK  maior  folido  O : qu  a re  per  propof. 
l i.libr.5.  erit  vt  circulus  EFGH  ad  circu- 
lum ABCD,  ita  conus  EFGHM  ad  foiidum 
O , quod  minus  eft  cono  ABCDK  ; (cd  hoc 
abfurdum  elE  : nam  probauimus  non  poflc 
efle  conum  ad  foiidum  minus  alio  cono,  ve 
eftbafis  illius  coni  ad  balim  huius  coni:  Non 
ergo  maius  cft  foiidum  N , cono  EFGHM. 
Cum  ergo  demonftraucrimus  foiidum  N af- 
fumptum  non  pude  maius  ede  nec  minus  co- 
no EFGHM  j igitur  erit  illi  cono  squale. 
Quia  vero  ponitur  vt  baiis  ABCD  ad  balim 
EFGH  , ita  conus  ABCDK  ad  foiidum  N; 
& perprop.7.  iibr.5.  cft  vt  conus.  ABCDK 
ad  (olidum  N , ita  conus  idem  ABCDK  ad 
conum  EIGHM}  erit  per  propof.  ii.libr.  5. 
vtbafis  ABCD  ad  balim  EeGH,  ita  conus 
ABCDK  ad  conum  £1 GHM  ,quod  erat  in 
conis  demonOrandum. 

Etquia  per  propof.i  5.Iibr.5.  c(l  vt  conus 
ABCDK  ad  conum  EI  GHM,  ita  cylindrus 
fupra  angularem  balim  ABCD,  ad  cylin- 
drum fupra  balim  circularem  EE  GH,  polita 
eadem  altitudine  conorum  & cylindrorum; 
nam  per  propof.  prsccdcntcm  cylindri  prar- 
didi  funt  tripli  luorum  propriorum  cono- 
rum prxdidorum;  erit  per  prop.  II.  libr.^. 
etiam  vt  balis  ABCD  ad  bafim  EFGH  , ita 
cylindrus  ABCDK  ad  cylindru  EFGHM. 
quod  erat  in  cylindris  dcmonfbrandum. 

COROLEARIVM  I. 

Olli  esndem  b*fm  » vtl  dqualti 

b*fti ; funt  mttr  ft  dqualtty  fi  hdbutrint 
undem  nUttudmtm. 


COROLLARI  VM  II. 

Cylindri  fuprn  undem  buftm  tonfiituti , vtl  dqud» 
les  baja ; funt  mter  fe  tqualtf , ft  hibuerint 
undem  dltiiudmtm. 

CVm  enim  dentur  bafes  xquales , vel  ea- 
dem conoruffi  vel  cylindrorum, eadtm- 
que  altitudo  ; fit  v t per  hanc  propofitioncm, 
ipfi  coni,  vel  cylindri  lint  xquales  inter  fe. 

COROLL  AIU  VM  NOSTR  VM 
I. 

Si  coni  vel  tfim/lri  in/er  ft  fint,  vt  bufes ; ipfifub 
udtm  dltitudme  erunt. 

SI  enim  non  habeanteadem  altitudinem: 
concipiatur  de  illo  qui  cftahiordctra- 
<Sus  coqus  vel  cylindrus  , eiufdem  altitudi- 
nis cum  humiliore  ; tunc  detraftus  contine- 
bitur in  altcriore  vti  pars  in  toto , idcoque 
minor  erit  illo:  fcd  quia  humilior  & detra- 
^lus  xqualcm  habent  altitudinem,  xqualcf- 
que  bales  ; ipfi  per  corollarium  alterum  ad 
hanc  propofitioncm  erunt  xquales  inter  Ic: 
Verum  datur  fublimiorxqiiaiis humiliori, 
ei^o  per  primum  axio.libr.  i.detradlus  etiam 
erit  xqualisfublimiori , pars  toti,  quod  cft 
abfurdum:  ergo  politio  contradicens  afler- 
lioni  huius  corollari)  falfa  erit  & corolla- 
rium dcmonftratum  erit.  4 

COROLLA  KIVM  NOSTRVM 

1 I. 

Aquales  coni , vtl  tylindri , & in  udem  vel  xquali 
dJtitudineifupertiqualcs  baftt  funt,  ft  tiou 
lubuertnt  eandem. 

E Sto  inxquales  bales  habeant,  li  fieri  pof- 
lit : Ec  concipiatur  de  maiore  bafc  , dc- 
trafta  alia  xqualis  minori,  qux  continebitur 
in  ipla  maiore  ; tum  fupra  hanc  detractam 
balim , conus  vel  cylindrus  eiufdem  altitu- 
dinis cum  aliis  datis:Hic  conus  vel  cylindrus 
continebitur  in  eoqui  habet  maiorem  bafim, 
idcoq;illo  minor  erit.  Veru  quia  datus  conus 
vel  cylindrus  minoris  bafeos , eft  xqualis  al- 
teri habenti  maiore  bafim, ex  fuppoationc;,V 
per  alterum  corollarium  luiiusproTOluionis, 
dctradlusSc  datus  minoris  bafeos, funt  xqua- 
ics;crunt  per  i.axio.lib.i.  detra6Ius&  datus 
fub  maiore  bafc  xquales  inter  Ic,  contra  con- 
certa. ergo  pofitiocontradiccnsalltrtioni  hu- 
ius corollari)  falfa  erit,  Se  corollaria  verum. 

COROL- 
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COK.OLLAR1VM  NOSTRVM 
1 I I. 

Xtf»  potefttjfe  (oiiiu  ad  folidtWKono  altero  miftftf, 

( /?  hjhdnt  lom  batufKtdi  td/idctn  rtUqudUm 
aUtiudmcm  ) vt  eU  bsjis  iHnu  (0Kt  ad  bjjtm  hu- 
iits  ttni» 

COROLLAIUVM  XOSTRVM 
I V. 

Si  duo  cylindri  habeant  eandem  altitudinem  y ncn 
pettjl  ejfe  cjhndrus  conus  ad  foltdum  minm  cj- 
Itndro  altero  e datis , vt  tfi  bafis  tUm  cjiuidri  ad 
baftm  huim  cylindri. 

TErtium  quidem  corollarium  oflcnfum 
cft  in  prima  pofitiorte  dcmon|Jrationis 
huiuspropof.i  I.  Qi^rtumvcr6  lic  explica- 
bitur. Quia  Icx:o  pyramidum  afTumpcarum  in 
dcmonrtrationc, aflumi  poliunt  prifmata  ea- 
rundcm  altitudinum  cum  cylindris  datis ; Sc 
eodem  arti^cio  concludi  in  cylindri  , quo 
conclufum  c(l  in  conis  corollarium  tertium; 
ideo  iudicauimus  addendum  ilhid  corolla- 
rium quartum  pro  cylindris. 

PROPOSITIO  XII. 

Similes  coni,&  cylindri  jih  tripli- 
cata ratione  funt  diametro- 
rum , qujc  in  bafibus. 

SVppofitio.  Sint  fimilcs  coni  vel  c)dindri, 
AiiCD  , ETCH  : quorum  primus  biilm 
obtineat  circularem  ABCD  , diametri  BD, 
& axem  £K;fccundus  vero  bafim  circularem 
habeat  diametri  FH , &:  axem  LM.  Dico  co- 
num ad  conum, vcl  cylindrum  ad  cylindrum 
habere  proportionem  triplicatam  diametri 
ad  diametrum. 

Hanc  propohtionem  primo  loco  demon- 
(Irabimus  in  conis,  deinde  in  cylindris,  fed 
confulc  figuras  fuperioris  pro^fitionis. 

Si  non  ita  fit  , vti  proponitur.  Habeat  fi 
fieri  polTit  Conus  ABCDK  ad  folidum  N, 
proportionem  triplicatam  diametri  BD  ad 
diametrum  lH,iuxta  axioma  libr.^.Iam  ve- 
ro iftud  folidum  N,vel  erit  minus, vel  maius, 
vcl  aequale  , rcfpc^tu  coni  EhGHM.  Sicque 
primum  minus  cono  illo,  cortimquc  dinc- 
rentia  fit  Iblidum  O.  Conftrudio  autem  fit 
qux  in  fuperiore  propofitionc , & vt  ibi  feci- 
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mus  , concludatur  dcmonflratiuc  Pyramis 
EPPQGRHSM  maior  folidoN  : Tumdu- 
cantur  rcA.c  KB,KT,  MF,  MP,  vtrcfultcnt 
duo  plana  triagulariaBKTjF  MP, in  pyrami- 
dibus EPFQjSirc.  ATBVCXDY  K, primum 
in  fecunda, fecudum  in  prima:dcniquc  tranf- 
mittanturred^a:  >T1,  KI,PL,ML.  I.im  verd 
quia  ABCDK,EFGHM,  (deinceps  quando, 
hos  conos  nominabimus , & pyramides  con- 
fritutas  fupra  bafes  multilateras  ATBVCX 
DYK,  EPFQGQRHSM,  ciuldcm  altitudi-  • 
nis  cum  coni%pra:dictis,  vt  breuius  eos  indi- 
cemus , defignabimus  illos  extremis  literis 
AhTjEM.)  lirailesfunt  ex  datis , erit  per  def. 
iq.  iibr.  1 1 . vt  diameter  BD  ad  diametrum 
EH,ita  axislK  ad  axim  per  prop.15. 

Iib.5.  quia  cft  vt  diameter  BDad  diametrum 
EH  , ita  cftfemidiamciCT  BI  ad  Icmidiamc- 
trum  FL;  ergo  per  prop.i  i.  Iibr.  ciufdcm  5. 
erit  vt  femidiameter  BI  ad  /emidiametrum 
FL , ita  axis  IK  ad  axim  LM;  & iuxta  prop. 
id.Iibr.5.  pcrmutando,critvtBIad£K,ita 
FL  ad  LM  : Qiiod  fi  ponantur  duo  coni  dati 
fimilcs  AK,  HM,  rcfli,  eorum  axes  IK,  LM, 
erunt  ad  angulos  redtos  planis  circularium 
fiiarum  bafium  propriis,  iuxta  def.  19. 18.  & 

3.  Iibr,  u.  idcoque  per  def.  3.  ipfiuslibri  1 1. 
anguli  BI  K,  FLM,  erunt  refti;  vnde  refulta- 
bunt  triangula  BI  K,  FLM , ^quiangula , per 
prop.^.lib.(5.  ( Quod  fi  coni  dati  non  fint  re- 
cti,fed  fcalcniyita  vt  eorum  axes  fint  lL',Lm, 
inclinati  ad  plana  bafium  propriarum : intel- 
ligantur  fuper  cafdem  bafes  circulares  ho- 
rum conorumfcalenorum,alijduo coni  redi 
earundem  cum  ipfis  fcalenis  altitudinum, ha- 
bentes axes  proprios  IKjLM,  rc^losad  bales 
proprias;  & concipiatur  pcrrciftas  IK,Ik,an- 
gulumin  I facientes, planum  incedens;  tum 
per  redtas  LM,  Lm , angulum  in  I.  coftitucn- 
tes, planum  aliud;finguTaque  ifta  plana  fecan- 
tia  fuas  proprias  bafes  circulares  planas,  in 
rcdtisBlDjFLH,  iuxta  z.Sc  3. jprop.libr.i  i. 
qur  erunt  diametri  illarum  bafium, nam  axes 
prxdidi  tranfeunt  per  centra  propria  bafium 
circularium  conorum:Et  quoniam  axes  IK, 

LM , conorum  redtorum  funt  redii  ad  bafes 
proprias  circulares,crunt  per  prop.  1 8. lib.  1 1 . 
plana  prxdidta  fccantia  ipfas  bafes,  perpendi- 
cularia ipfis  bafibus  circularibus : quare  io 
his  planis  perpcdicularibus  fi  ab  k,  &:  m, pun- 
ctis illorum, concipiantur  demilTe  perpendi- 
culares redtx  linea?  ad  bales  circulares fubic- 
dtas,  cadent  in  communes  fedtiones  BID, 
FLH,per  propofit.  38.  libr.i  i.  Porro  anguli 
Dlk,  HLm, erunt  anguli  inclinationum, iux- 
ta dcfin.<5.Iibr.  1 1 .quiqueerunt  squalcsinter 
fc,  quia  dantur  fimilesconi:  fed  & anguli 
DIK, HLM, funt redti, per def,3.  Iibr.  citat. 
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ideocjuc  squales  inter  fc, ergo  per  aKio.3.Iib. 
j .anguli  reliqui  kI  K,m  MI., squales  erunt,  fi 
ab  squalibus  DIK,  HI.M, adimantur  squa- 
les pradiifti  DIk,HLm.  Iit  quia  coni  AK, 
Ak, ponuntur  ciufdem  altitudinis , erit  rc(^a 
Kk  , per  axium  vertices  ducla  parallela  ipfi 
BD,  pcTprop.jj.lib.r. quia  reda  Kl  ortho- 
gonia cllplano  balcosinpundo  I,  & reftacx 
K dcmifla  perpendicularis  cfi  ad  idem  pla- 
num bafeos,  vndeperpropof.^.  lib.i  i. erunt 
parallcl.v  inter  fe ; &:  quia  ipfa;  fun:  xquales 
ex  datis  ob  squalitatem  altitudinis  ipforum 
contorum  : inde  vero  fiet  vt  perpr0p.z9.Iib. 
i.lit  angulus  kKI,  redus.  Simili  dil^rfu 
concludemus  angulum  mML  efie  redum. 
Cum  ergo  in  triangulisdtrobus  KIk,  MLm, 
ofienderimus  angulos  in  K & Mefle  squa- 
le»:, tum  angulos  in  I & L,c(l'e squales, erunt 
reliqui  eorum  anguli  in  k & m , arquaJcs  per 
3 .coroll.  nofirum  ad  prop.  3 i.libr,  i . quare  i 
pnmo  ad  vlcimu triangula  KlK,MLMjcrunt 
xquiangula. ) Redeamus  ad  conos  rcdbs  pri- 
mo loco  afluniptos.  Cum  fintofienfa  trian- 
gula BIK,FLM, erit  per  ^.prop.lib.d.vt  KB 
ad  BIjita  Mfiad  FL;  vt  autem  BI  ad  BT,  ita 
FL  ad  FP,ob  fimilia  triaguiaBIT,FLP,nam 
anguli  in  1 & L,  fiint  xquales  quia  infifiunt 
fimilibus  BT,  F P,  arcijbus,  videlicet  odauis 
partibus  circiimtcrcntiarum^A’  reliqui  angu- 
li ad  bafes  B7  , FP , cum  lint  a quales  per  <. 
prop.Iib.i.infingulis  didis  triangulis,  & fi- 
jTunfumpti  ambo  in  vnofint  xquales  duol^ps 
fimulfumptis  in  alio,  per  3.ax.iib.i.fi  ex  tri- 
bus fimul  fumptis  tam  in  vno  quam  in  alio, 
xqualibus  duobus  redis  per  3 i.propof.lib.i. 
demantur  anguli  xquales  oftenfi  in  centris 
feu  verticibus  I,&  L ;quarcfinguli  ad  bafim 
BT,  erunt  fingulis  ad  bafim  FP  xquales , per 
*7-ax.lib.i.Ergopcrprop.2  2.1ib,5.cx  xqua- 
litate  erit  vt  KBad  BT,  ita  I L ad  FP.  Prx- 
terea  cum  latera  KI,IB,  triaguli  KlB,xqua- 
Jia  fintlatcribusKl , IT, trianguli  KlT,5e 
anguli  contenti  ab  ipfis  lateribus  defignatis 
xqualcs^  tpotc  redi  per  defin.  5 .lib.n  .erunt 
ncceflarid  per  q.prop.lib.  1.  bafes  eorum  KB, 
KT  xquales:  Similibus  mediis  ollendcntur 
bafes  ME,  MP , xquales, in  triangulis  MLF, 
ML  P:&:  propterca  rtdx  KB,  K T,  redi  s M F, 
MP,  proportionalescrunt  in  proportione x- 
qual^tatis.  Qiiia  autem  per  y.prop.Iibr.^.  vt 
KB  ad  BT  , ita  KT  ad  BT ; itemque  vt  MF 
ad  l Pjita  M P ad  FP;erat  vero  vt  KB  ad  B I', 
ita  MFadFP ; erit  etiam  per  ii.prop.libr.5. 
vt  KT adUT,  itaMPad  FP  jctiamqucerii 
conucrccndo  iuxia  propofq-  libr.  ^.corollar* 
vt  BT  ad  KT,  ita  FP  ad  MP  : igitur  cum  fit 
vt  KT  ad  KB,  ita  PN  ad  MF  ; Ce  vt  KBad 
BT,ita  i>lF  ad  FPj&  vi  B1‘  ad  TK , ita  FP 


ad  PM , vti  in  prxccdcntibus  dcmonfiraium 
cfi;  triangula  RKT,  FMP,  obtinebunt  latera 
proportionalia  i quare  per  propof.  6.  libr.  6, 
erunt  xquiangula  jideoquc  fimilia  per  i.def. 
libr.ciuldem  6.  Ex  cifdcm  principiis  proba- 
tur reliqua  omnia  triangula  circumambien- 
tia  pyramides  AK,  EM  ,eflc  inter  fe  fimilia: 
qux-cum  fint  multitudine xqualia,  ob  bafes 
xquilatcras  multitudine  ; pyramides  ipfx 
AK,  EM, erunt  pcrdcfin.9.  libr.  n.  fimilcs: 
Vndeper  propol.8.  coroll.  ipfx  didx  pyra- 
mides habent  rationem  triplicatam  laterum 
homologorum  BT,FP.Scdef^  vt  BT  aiFP, 
ita  Blad  FL,  propterca  quod  fimilia  fint  tri- 
angula BITjFLP;  & vt  BI  ad  FL,  ita  BD  ad 
FHjpcr  propof.  1 5 , libr.  5.  ergo  per  prop.  i r . 
libr. 5.  erit  pyramis  AK  ad  pyramidem  EM, 
in  triplicata  ratione  diametrorum  BD , FH; 
Pofita  vero  cft  proportio  coni  AK  ad  N , in 
proportione  triplicata  diametrorum  BD, 
1 FI;  ergo  per  propof.  ii.  libr.  5.  erit  vt  pyra- 
mis AK  ad  pyramidem  EM,  ita  conus  AK 
ad  Iblidum  N;fid  pyramis  AK  cft  minor  co- 
no A K per  corollar.  noftrum  1 1 . j »-opof.  i o. 
ergo  per  propof.  1 4.libr.5  .erit  pyramis  EM, 
minor  folido  N:  fcd  oftcnfafticrat  in  princi- 
pio huius  dcraonftrationis  eadem  pyramis 
Ei\l  maior  folido  N : ergo  pugnantia  ifta 
procedentia  tx  politione  quod  fofidum  N fit 
minus  cono  EM , indicabunt  ipfam  pofitio- 
nem  cllc  falfim  & non  pofte  adftrui  neque 
affumi.  Mineat  itaque  non  pofle  Conum  ad 
folidum  alio  Cono  minorem  habere  tripli- 
catam proportionem  eius  quam  habent  dia- 
metri bafium  illorum.  Sed  cfto  ipfum  foli- 
dum  N maius  cono  EM.  Poniturtamen  co- 
nus AK  ad  folidum  N , habere  triplicatam 
rationem  diametri  BD  ad  diametrum  FH; 
■ habeat  vero  pyramis  AK  ad  pyramide  EM, 
triplicatam  rationem  diametri  BD  ad  dia- 
metrum FHjVti  paulo  ante  oftendimus:  erit 
vt  conus  AK  ad  folidum  N,ita  pyr.imis  AK 
ad  pyramidem  EM,pcrpropof.n.  Iibr.5.  Se 
inucricndo  iuxtacoroll.propof.4:Iibr.5 . erit 
vt  folidum  K ad  conum  AK , ita  £M  ad  py- 
ramidem AK;  fcd  per  coroll. propof.8. pyra- 
mis EM  ad  pyramidem  AK , proportionem 
habet  triplicatam  laterum  homologorum 
PFad  TB;  atque  vt  in  finedcmonftrationis 
fuperioris  politionis  oftendimus*,  erit  inuer- 
tendo  eadem  pyramis  EM  , ad  pyramidem 
AK,  proportionem  habens  triplicatam , dia- 
metri FFI  ad  diametrum  BD ; Ponatur  vero 
vt  folidum  N ad  conum  AK , Ita  conus  EM 
ad  folidum  O ; habebit  per  propof.  1 1 . libr.  5 i 
conus  EM  ad  folidum  O , proportione  tri- 
plicatam diametri  FH  ad  diametru-m  BD: 
Verum  quia  N folidum  datur  maius  cono 

EM, 
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EM,erIt  perpropof.  i4.Ubr.  ^.conusAK  bus.  Abunde  igitur  dcmonftratacfl  propoG- 
maior  folidoO:  ex  quo  fit  vt  contra  con-  tio  ifta  duodecima. 
celTum  in  fine  dcmonfiratlonis  primae  pofi- 

tionis,  conus  HM  ad  (olidum O minorem  COR.OLLARIVM  NOSTRVM. 
probatum  cono  AK,  proj>ortionero  ^labeat  , 

triplicatam  diametri  bH  ad  diametrum  BD,  Nen  pottfl  tanw  Ad  (oUdum  iom  altero  minorem, 
quod  abfuidum  cum  fit  , .non  potcritergo  habere  rationem  tnpluaram  diametri fua  hfeot 
adftrui  folidumN  maius  cono  EMjCumigi-  ad  dtamttrum  baftos  alttrm  dult  com  confe- 
tur  non  poflic  etiam  poni  idcmfolidiim  N quentu.  idem  deejiindro, 
minus  cono  EM;  relinquitur  idem  folidum 

N eife  xqualc  cono  EM.  Quare  per  propof.  TT  Oc  elicitum  cfl  ex  dcmonfiraiione 
y.libr.  5.  conus  AK  ad  folidum  N,  & ad  co-  iT.  primx  pofitionis  ad  dcmonftrationcm 
nurrt  EM,  eandem  habebit  rationem  : fcd  huius  propofit.  12. 
ponitMconus  AK  ad  folidum  N ,habcrera- 

tion»  triplicatam  diametri  BD  ad  diamc-  PROPOSITIO  XIII. 

trum  bH;  ergo iuxtapropof.  I I. Ubr.51  erit  ^ 

conus  reftus  AK  ad  conum  retfium  EM , m bi  cylindrus  plsno  lecetur  a,ducr- 

proportione  yblicata  diametri  liD  au  fis  planis  parallelo : Eritvtcv-  . 

metrum  fH.Scd  age  abfoluamusdcmonfira-  1 j i-  1 ' • • 

tionem  in  conis  (calenis  inchoatam  in  prima  lytldrUS  2d  Cylindriim  , ItJ  3X1S 
piofitionc.  Quandoquidem  oftcnfafunt  xqui-  aXCm. 

angula  triangula  Ki k,MLm,  erit  per prop.4. 

Jibr.fi.vt  k1  ad  IK,  ita  iviLad  LM;  fic  iuxta  Q Vppofitio.  Cylindrus  ABCD,fcdus  fit  Fi^.177. 
propof.i6.lib.eiufdcm,pcrmutandovt  xlad  plano  GH  parallelo  aduerfis  planis  circu- 
ML,ita  IK  ad  EM:&  quia  dantur  fimilcscO'  laribus  bafibus  cius  AB,CD,  &lWanteaxem 
ni  ifii  (calcni,erit  vt  axis  xl  ad  mL  axem, ita  EF , cylindri  ipfius  inpun^o  I ; rcfultabunt 
BD  diameter  ad  FH  diametrum  : ergo  erit  duo  cylindri  ABHG,GHCD  : Dico  ita  efle 
perpropof.  11.  libr.  5.  vt  IK  axis  coni  refti  cylindrum  ABHG  ati  cylindrum  CDHG, 
ad  IK  axem  coni  re^i,  vt  diameter  BD  ad  vccfi  axis  EI,ad  axem  FI. 
diametrum  FH;  vnde  ilii  coni  rcifti  erunt  fi-  Conftrudio.  Concipiatur  parallclogram- 
milespcr  def.  24.  libr.  1 1.  vnde  vti  probaui-.  mum  EC  produdlum  vitra  E&  C,quodge- 
mus  illi  coni  redi,  habebunt  rationem  tripli-  narauic  cylindrum  datum  iuxta  det.  21.  li.ir/ 
catamdiamctronim.  Quia  vero  conus  reftus  & in  latere  EF  immobili, & produi^octiam, 

AK,  & conus  fcalenus  Ak  , ciufdcm  funi  al-  fumantur  redx  EK,KL,xquales  fpfi  EI,  vel 
titudinis,  eandemque  bafim  obtinent , ipfi  alix  deinceps  xquales  quocumque  numero, 
crunc  squales  inter  fc  pcrcoroll.  propof.  x 1.  pcrprop.5.hbr.i.  ‘1  urnalis  quocuTnqucnu- 
antecedcniis; fimili  modoeVunt  squalesco-  racro,vi FM,MS, NO, squales ipfitF;Dcin- 
ni  EM,Em,  illcrcftus,  hic  fcalenus:  ergo  illi  depcrprop.51  .lib.i.  in  plano  EC  produfto, 
ad  iftos  eandem  habebunt  rationem  pereo-'  ducatur cx  pundis  I,K,L,M,N,0,reds  IH, 
roll.nofirum  ad  propof.y^libr.^.  Rcclus  au-  KP, LQ,  MI  ,NV,OX,parallcls  cuilibet  re- 
tem conus  AK  ad  redum  EM,  ollcnfus  eft  darumEB,  FC,parallclaruob  naturam  pa- 
habere  rationem  triplicatam  diametri  BD  ad  rallelogrammi  EC ; erunt  ip(s  omnes  paral- 
diametrum  FH;  creo  etiam  conus  A k fcale-  leis  inter  (c,perprop.jo.li.i.a:pcr34.prop. 

• nus  ad  conum  Em  Ualcnum, rationem  habe-  ciufdcm  lib.  & axioma  i. erunt  squslcs inter 
bit  triplicatam  diametri  BD  ad  diametrum  (c,&  prsdidis  EB,FG;  qus  quide  omnes  ad 
FH.  quod  erat  in  conis  omnibus  concludcn-  reuolutionem  totalis  parallclogrammi  LX, 
dum  iimilibus.  * coniinentisparallaIogramumEC,defcribcnt 

Demonfiratioin  cvlindris  omnibus  fimi-  circulos  GH,  PR,QS,Ta,ZV,  YX,  squales 
iibus  fiuc  redis  fiuc  (caienis.  Quia  coni  funt  quidem,  &:  aliis  duobus  AB, CD,obsquali- 
tertis  partes  cylindrorum  eiufdem  altiiudi-  tatemredarumprqdidarumrcuolutaru  LQ, 
nis&  bafiscum  illis,  vel  squalis  altitudinis  KP,EB,lH,bC,MT,NV,OX,  & parallelos 
S:  bafis  cum eifdcro,iuxta propof  10. eandem  inter  feiquod  fi  noncfllnt  paralleli  illi  circu-  • 
obtinebunt  rationem  cylindri  iftiquamCo-  li,plana  eorum  tandem  c6currcrcnt,&  licad 
ni,  quorum  funt  tripli^  idkia  propof.  1 5 .libr.  concurfum  dus  reds  lines  ab  centris  circu- 
5.  Sed  oftendimus  conos  fimilcscfleintri-  lorum  ipforu  concurrerent, hoc c(l dus reds 
plican  ratione  diametrorum  qus  in  bafibus  parailcls  illos  circulos  efficictcs  in  fuis  reuo- 
fiiis  ; Crgo  etiam  cylindri  limilcs  erunt  in  lutionibus,noncnemparallcl^ cotrailippofi- 
triplicata  ratione  diametrorum  qus  in  bali-  tionem, vclprobauoncprsccdcntcmiquarcfi 

planum 
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planum  concipiatur  applicatum  horum  cir- 
culorum plano,  fccabjt  cylindrum,  ^ circuli 
rduliabunt  ex  hac  fcdionc , paralleli  bahbus 
cylindri  iedli.  Quorum  circumferentia:  circu- 
lorum PjftcniaDuntur  in  (uperficic  eviindri 
rotunda  , vii  docuimus  in  dcHn.  z i . libr.  1 1 . 
Quare  cylindri  rcfultabut  SP,RB,  AH,GC, 
D T,aV,ZX,  per  dcfin.a  r.cit. libr.  r r.  com- 
ponentes totum  cylindrum  SX,  rectum  ejui- 
dem  vt  partiales  pr.rdidos,  fj  rcuoluium  pa- 
rallclogrammum  illum  efficiens  fuerit  rc- 
<Rangulum  j obtufum  vero  vt  alios,  fi  ob- 
lufangulum  : Qiiarc  Ii  refti  fuerint  omnes 
cylindri  dati  dfi di,  altitudo  eorum  fume- 
tur penes  axes  illorum  perpendiculares  bafi- 
bus.  Itaque  fi  redi  fu  wint,  cylindri  illiSP, 
KB,  AH,  ecqualem  altitudinem  habebunt, 
ob  arquaics  axes  EI,£K,  KL,fumptos , per- 
pendicularcsbafibus  xqualibus  ollcnfis pro- 
priis ; quare  xquales  erunt  prardidi  eviindri 
j>P,RB,AH,  percorollar.  propof.  1 1.  Simili 
modo  cylindri  XZ,  Va,  TD,  CG  ,a:quales 
erunt,  quia  oi)tintnc  bafes xqualcsoRcnfas, 
& funtciufdcmaliitudinis,  ob  a:qualcsaxes 
ON,  NM,  MF,  FI,  perpendiculares bafibus 
prxdidis.  Hnt  vero  tam  multiplex  cylin- 
drus SH , cylindri  AH , quim  multiplex dl 
axislL,  axeos  lE  : Tum  tara  multiplex  erit 
cylindrus  XG  cylindri  CG,quain  multiplex 
cftaxis  IO,  axeosIF.  Quod  fi  cylindrus  da- 
tus, & refuitantes  fint  fcalcni , ob  parallclo- 
grammum  eos  efficiens  obturanguIum;nihiI- 
ominus  fi  ex  L centro  bafeos  primi  SP  cy- 
lindri ex  prxdidisdcmittaturpcrprop.il. 
libr. II.  reda  linea  Lb  perpendicularis  ad 
bafirn  RP  oppefitam  Ik  parallelam  ciufdtm 
cj  lindri;  &:  concipiatur  planum  anguli  OLb 
iuxta  propol.2.  libr.ii , fecans  bafirn  planam 
circularem  RP,  fecabit  per  propof.  3.  Jib.ii. 
in  reda  aliqua  KP,  vel  xquiualcntc  illi,  exe- 
unte  ab  centro  eius  K , quia  reda  OL  per  il- 
lud tranfit;  Icd  & Iccabit  alias  omnes  bales 
circulares  aliorum  cylindrorum  prxdido- 
rumpcrccntraiIlori*nobcandcm  rationem, 
in  redis  EB,  IH,  &c.  prxdidis,  vel  xquiua- 
ientibus  illis, exeuntibus  ab  centris  circuloru 
illorum  : quare  cum  planum  illud  fecans  hos 
circulos  parallelos  fit  redum  circulo  vni  RP, 
pcrprop.i8.libr.  i i.crit  etiam  redum  circu- 
lis reliquis,  quare  ciim  hoc  planum  fecans 
incedere  per  centra  circulorum  iltofum  om- 
nium probatum  fit.redx  omnes  perpendicu- 
lares ab  centris  prxdidisinhoc  planodudx, 
cadet  per  prop.58.1ibr.i  i.in  ftdioncs  com- 
munes lineares  huius  plani  fecantis  & circu- 
lorum fcdoruro  , vcluti  funt  redx  Lb  , Kc, 
Ed,  lE,Fr,Mo,  NHjvndc  refultabunt  per  3. 
def.li.  I i.anguli  omnes  redi  in  b,c,d,£,  f,c. 


H;idcoquc  triangula redangula  KdL,EcK,. 
IdE,  Fi:I,MfI,NgM,OhS':  Se  quia  planum 
prxdidum  fecans,  fccat  parallelos  circulo**, 
lediones  lineares  LQ,Kf>,&c.  prxdidxcruc 
arallelxper  prop.itf.libr.ii.Rurfus  quia  in 
as  redas  incidit  reda  OL, erunt  anguli  om- 
'nes  interni  externis  xquaics per  prop.29.lib. 

I . vcluti  ifii  duo  LKP , KLB  , & fiede  reli- 
quis : In  triangulis  igitur  rcdangulisprxdi- 
dis  duoeruht  anguli  fqualcs,redi  nimirum, 
& nunc  ofienfi  iqualcs,  vndeper  coroll.  no- 
Rrum  5. ad  prop. 32. lib.i. reliqui  etiam  erunt 
aquales:  quare  iriagula  illa  redangula  erunt 
icquianguJa.Sedin  primii  tribus  KbL,EcK, 
li>E,  latera  LK,KE,  EI,fiint  fada  aqualia, 
ergo  cum  referantur  iuxta  4.  propof.  iibr.6. 
ad  perpendiculares  Ln,Kc, Eo, redas  prpdi- 
das,  ipfcmct  perpendiculares  erunt  xqualcs, 
ptrprop.12.  & II.  libr.^.  vndccylindri  SP, 
KU,  AH,  erunt  xqua%altitudy3is ; &:  quia 
obtinent  bafes  xquales,  ipfi  criint  «quales 
per  2. coroll.  prop.ii.  Eadem  methodo  pro- 
babuntur «quales  redx perpendiculares  Ir, 

I r,  Mg,  Nm,3c  cylindri  CC,  DT,  a V,  ZX, 
ciufdcm altitudinis,  & «quales  inter  fc:  Vn- 
dc  fiet  vt  in  c)'lindris  prxdidis  fcalcnis,  cy- 
lindrusSH  tam  multiplex  fit  cylindri  ftaleni 
AH, quam  multiplex  cfi  IL  axis  illius,  axeos 
1 E, huius:  Se  cylindrus  fcalcnus  GX  tira 
multiplex  cylindri  GC  fcalcni,  quim  multi- 
plex cR  10  axis  illius,axc'osIF, huius, 

DcmonRratio.  lam  vero  dcmonftrcmus 
propofitum, videlicet  ita  clTe  cylindrum  AH 
ad  cylindrum  GC, iicut  cft  axis El, ad  axim 
i F.  iiuc  totus  conus  AC  fedus  fuerit  redus, 
fiuc  Calenus.  Quia  prira«  quantitatis  AH 
cylindrica:, tertix  EI  axeos  illius  cylindri, 
fumpta  funt  xqucmultiplicia  propria  SH, 

I i,iuxtaqudumquc  mulciplicacionemitum 
fecunda:  quantitatis  GCcyiindric®,  A:  quar- 
te IF  axeos  huius,  fumpta  funt  etiam  xquc- 
multiplicia propria  GX,IO,rccudum  quam- 
cumque  multiplicationem : certum  cft  quod 
fi  cylindrus  SH.  redus  fingendo  penetratio- 
nem corporum  includaturincylindro  redo 
GX^  vclcylindrus  fcalcnus  SH,  in  cylindro 
fcalcnoGX,  inclinationes  eorum  ad  eandem 
partem  accomodantesjcum  fint  bafes  eorum 
circuli  «quales,  congruent  inter  le,  &:  fuper- 
ficies  eorum  rotundx  fad«  ab  reuolutionc 
ciufdem  parallclogrammivnaintraaliam  in- 
cludetur : lam  vero  fic  fc  mutuo  penetrantes 
huiufmodi  cylindri,  & coparati  vti  diximus; 
vel  cylindrus  SH  «qualis  erit  cylindro  GX; 
vel  maior  feualtiorjvcl  minor  fcu  depreffior: 
Si  xqualis,cum  habeant  ambo  «quales  bafes, 
imo  eandem  cum  congruant,axcscorum  Ll, 
10,  «quales  etiamerunt,  fieniraeflentin- 
N n «quales, 
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xqualcs 
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y congruentibus  bafibus*  eflene  ct- 

^quales  ipfi  cylindri  contra  fuppoC- 

tionem  : fi  maior  fit  cylindrus  SH , cylindro 
GXjvel  altiorialtiuV  etiam  erit  & maior  axis 
Ll,  quam  axis  lO  : fi  mioor  fcu  depreffior  fit 
cylindrus  SH,cylindroGX;minor etiam  ent 
vel  dcprcltior  erit  axis  LI,quim  axis  lO. 
Q^rc  cum  xqucmultiplicia  prima;  iJ:  tertix 
quantitatum  umul  iqualia  lint , vel  maiora, 
vel  minora  , rcfpcau  xqucmultiplicium  Ic- 
cundx  & quartx quantitatum  propofitarum: 
erit  per  fi.dcf.lib, 5. Cylindrus  AH  ad  cylin- 
drum GC  , vt  axis  IU  illius  ad  axim  II-  hu- 
ius. quod  erat  demonfirandum, 

COROLLAIUVM  NOSTRVM. 

Cylindro  ^Uno  \ntfihui  em  (tHo  y u(uUat 

exfeame  ilUiUnulus  cuius  circum firemia 

rfl  in fupvfutt  cylindri  rotunda. 

PROPOSITIO  XIV. 
Super  aqualibus  bafibus  exiften- 
tes  coni  & cylindri  ; inter  fe 
funt  vt  altitudines. 


Fif.i7 8.  e VppoGtio.  Coni  duo  ABn , CDF , vel  — - , , ... 

J duo  cylindri  ABGH,  CDlK.fupcrs-  j^.li.i.jcquales:  Eodem  modo  erunt  altitu- 

. . .y  ...  i*  nr • T\:  J: /^T;t  /"'R  ftxTtt 


ralleli,ex  didis  in  illa  dcf.cit.cruntc[;  cylin- 
dri HP,C1,  ciufdc  altitudinis  propter  aequa- 
les perpendiculares  N E , FM  , squales ; tum 
erunt  fuper  barcs-tqualcs  HG,CD,  nam  CD 
ponitur  aqualis  ipn  AB,  & huic eft  aequalis 
HG,vnde  per  i .ax.li.  i .erunt  HG,CD,^qua- 
Icsiquarcpcr  cotoll.r.  prop.ii.crut  iqualcs 
cylindri  FIP , CI , vel  vt  dcmonftrauimus  in 
principio  huius  conftruftionis:  quare  concipi 
poterit  cylindrus  totalis  APjfcftus  plano  pa- 
rallelo hafibus  in  HG.  Quod  fi  cylindri  dati 
fint  fcalcni  vt  AX  altior,  & CR  depreffior; 
ex  centro  E bafis  fuperioris  cylindri  ducatur 
per  ji.prop.li.i.rcda  eH  parallela  reftsLB 
femidiametro  bafis  inferioris  AB,&  expun- 
do  Lccntrobafis  huius  inferioris  excitetur 
reda  L E ad  angulos  redos  ipfi  AB,pcrprop. 
ii.li.i. occurrens  in  E ipfi  nH;tum  demitta- 
tur per  prop.12.bb. ciufdc  i.  ex  h centro  ba- 
fis VX,reda  linea  perpendicularis  EY,adte- 
dam  AB  ptodudam, erunt  redf  EL,EY,pa- 
rallclx  per  prop.28.1i.i.&  parallclogramum 
rcfultabit  LX;  quod  fi  ex  pundo  B, alia  reda 
BG  excitetur  ad  angulos  redos  ipfi  LB , oc- 
currens in  G ipfi  eFI,  refultabit  rcdangulum 
LG , ex  cuius  reuolutione  fiet  cylindrus  rc- 
dus  AG:  eruntque  altitudines  cylindrorum 
AG, AX.fqualcs, nam  LE,eY, funt  perprop. 


qualibus  bafibus  AB,CD,  fint  conlbtutiiDi- 
cocflc  conum  ABE  ad  conum  CDF;  vel  cy- 
lindrum ABGH , ad  cylindrum  CDIK  ;vt 
efl  altitndo  antecedentis  ad  altitudinem  con- 
fequentis. 

Confiruftio.  Si  altitudines  conorum,  vel 
cylindrorum  fint  iquales  , nulla  opus  erit 
conilrudione : nam  per  coroll.  i . ad  prop.  1 1 . 
ipfi  erunt  xquales  coni  data  ; & per  coroll.  2. 
eiufdcm  propof. cylindri  dati  erunt  xquales: 
fed  & dantur  bafes  eorum  xquales:  ergo  dm 
coni  dati  crut  inter  fe  vt  aquales  altitudines; 
qulm  c)  bndri  dati  erunt  inter  fe  vt  altitudi- 
nes eoru  xquales.  Quod  fi  altitudines  eorum 
fint  inxquales : Produdo  autem  axe  LE  cy- 
lindri redi  furfum  vel  deorfum,  in  exemplo 
produximus  furfum,  fumatur  per  5 .prop.dib. 
i.rcda  EN  xqualis  ipfi  MF  axi  cylindri  dc- 
prefIiorisrcdi;&  produdo BG,redaguli  pa- 
rallelogrammi  LG  , efficientis  cylindrum 
ABGH,  furfum; ex  pundo  N,  ducatur  reda 


dines  cylindrorum  CEI,  CR, xquales,  fi  vti 
diximus  flat  cylindrus  redus  CE , xqualis 
altitudinis  cum  cylindro  fcalenodato  CR 
fuper  eadem  bafi  CD:  lam  vero  produdo  ex 
altitudine  eo  cylindri  altioris  fcaleni, reda 
er  xqualis  altitudini  ST,cylindri  depreflio- 
ris  fcalcni;&  plano  pcrpcdiculari  redf  eo, in 
pundo  eius  F,cOcipiatur  fcdus  cylindrus  to- 
tus Aa  fcalcnus,fcdio  refultabit  VX circulus 
in  cylindro  Aa,pcr  coroll. nollrum  ad  prop. 
priecd.  nampcrprop14.lib.t1. planum  hoe 
fecans  & bafis  AB  cylindri  fcalcni  Ab  , funt 
parallela;eruntque  vti  in  redis  cylindrispro- 
bauimus  bafes  VX,CD,paralleIf  :Etquia  per 
conftrudioncm  illam  altitudines  cf,ST,cy- 
lindrorum  Va,CR,  funt  xquales, & bafes  eo- 
rum VX,CD,  funt  xqualcs,crut  ipfi  cylindri 
xquales, per  coroll. i .ad  prop.  1 1.  & rcfulta- 
bunt  duo  triagulafimiliaLcD,AEY,ob  pa- 
rallelas e D,  E Y,  na  funt  perpendiculares  ipfi 
AB  redx  produdx,quarepcrprop.28.Iib.i 


NP  parallela  redx  EG,pcr  prop.  j i .lib.i  .fe-  erunt  ipfi  didx  rcdxpar^lcIx.Quod  fi  dati 
cans  in  P,  totam  BG  produda,ilIa  reda  NP  fint  coni,erunt  ex  didisefficicdi  cylindri  fu- 
parallela  etiam  erit  redx  LB  per  jo.propof.  P«r  bafibus,&  in  iUorum^^^^^^ 


Reiurdem  I . vnde  rcTuItabit  p^rallelogram- 
mum  EP,  & LP;quare  fi  concipiatur  rcuolui 
parallelogrammum  LP  circa  immobile  latus 
NEL,dcfcribct  iuxta  z i .dcf.U.i  i .cylindros 
HP,&  AP,  quorum  bafes  circulares  crut  pa- 


Demonftratio  in  cylindris  rcfiis-AG,CI. 
Per  conftru<S»oncm  C)  lindrus  AP , feftus  cft 
plano  parallelo  aduerfis  cius  planis  in  HG; 
ergo  erit  per  prop.prsccd,  12.  cylindrus  AG 
ad  cylindrum  HP , vtaxis  tL  ad  axim  NE, 

hoc 


.glc 
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hoc  cftvt  altitudo  EL  ad  altitudine  EM,  in 
huiufmodi  reftis,  cenatura  altitudine  cylin- 
drorum: Et  quia  oftcnfifunt  inconflru^ionc 
cquales  cylindri  rc£ii  HP,Ci;erit  pcrprop.y. 
/i. 5,  cylindrus  AC  ad  cylindru  CI,vc  ad  cy- 
lindrum HP  ; (ed  oftendimus  cflc  cylindrum 
AC  ad  cylindrum  HP,  vt  EL  altitudo  ad 
altitudinem  EN,crgo per prop.  1 5.crit 
cylindrus  AG  ad  cylindrum  Ci,vt  altitudo 
EL  ad  altitudinem  LM.cum  fint  xqualcs  al- 
titudines ESI , 1 M , per  conftru6tionem. 

Dcmonftratio  in  fcalenis  cylindris  AX', 
CK;  Quia  feftuscft  cylindrus  fcalcnus  tota- 
lis Ab  , in  VX  circulo  , plano  parallelo  bafi- 
bns  aduerfiSjCrit  per  prop.prxtcd.  cylindrus 
AX  ad  cylindrum  Va  , vt  axis  eL  ad  axim 
ic;(cd  per  prop.<i.lib.$,vt  Lr,ad  tYjiia  r.c 
ad  CF,ob  parallelas  rectas  tF,AD;ergoaItcr- 
nando  iuxta  prop.  id.  libr.  5.  critvtLtad 
ECjitatY  adci,vclad  ST  o:qualcni  ipficF 

f>ofiiaro,cx  prop.7.1ibr.5 . Ergo  per  prop.  1 1 . 
ibr.5.  erit  cylindrus  AX  ad  cylindrum  Vb, 
ficut  altitudo  eY  adaltitudincm  cf  , & ad- 
uocando  7.  prop.ciufdcm  libri  5.  erit  cylin- 
drus AX  ad  cylindrum  CR , vt  altitudo  e Y 
ad  altitudinem  ST. 

Demondratio  in  vno  cylindro  rc^o  AG, 
A Icalcno  CR.  fiat  pci  conflru^ioncm  fuper 
eadem  bafi  CD,  Tcalcni  trianguli , c)'Iindrus 
reatus  C7,  ciufdcm  altitudinis  cum  cylindro 
fcalcno  CR.  Erut  cylindri  CR,CI,  a-quales 
er  corollar.  i . ad  prop.  1 1 . quare  per  y.prop. 
b,^.  erit  cylindrus  AG  ad  cylindrum  CR, 
vt  ad  cylindrum  Ci  : fcd  exclcmondratione 
in  cylindris  redis  , ed  cylindrus  AG  ad  cy- 
lindrum CI,  vt  altitudo  EL  ad  altitudinem 
FMjCrgo  per  1 1.  prop.  Jibr.  5.  erit  cylindrus 
AG  ad  cylindrum  CR,  vt  altitudo  EL  ad 
altitudinem  S i'. 

Dcmonftratio  vniucrTalis  in  conis,  fiant 
cylindri  ciufdcm  altitudinis  cum  conis  da- 
tis, fuper  eorum  bafibus  aequalibus.  Quiaidi 
cylindri  erunt  tripli  fuorum  conorum  dato- 
rum, i uxta  propof.  10.  & per  prop.  1 5 . li  br.  5 . 
partes  habent  eandem  rationem  cum  xque- 
multipiicibus  fuis:  &exdemondrationibus 
cylindrorum  in  omnibus  cafibus,  cylindri 
huiufmodi  fe  habent  vt  altitudines ; coni  idi 
dati,  etiam  fe  habebunt  vt  altitudines  ex- 
dem  cum  cylindris. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Cjlmiu  finfinit  & (tni  propertionem  bg~ 

btnttt  egttdem  uim  4/titudifitbm ; bafa  ba- 
btftf  dqugUs, 

SI  enim  non  obtinerent  bafes  squales;  de 
maiore  detra<5ia  voa  squalis  ipu  minori, 
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& fuper  hac  sdificato  cylindro,  vel  cono, 
ciufdcm  altitudinis  cum  illo  qui  habet  maio- 
rem bafim  : cum  idc  faiflus  fit  squalis  dato 
minori,  per  corollar.  i,  vd  2.  prop.ti.  ean- 
dem habebit  rationem  cum  maiore , vt  mi- 
nor datus , per  7. propof  libr,^.  quare  totum 
pars , hoc  cll  cylindrus  vel  conus  inclufus  (eu 
contentus  in  alio,  erunt  squales,  per  p.prop. 
lib. 5»quod  abfurdum  ed  ; nafesergo  non  ha- 
bebunt insquales,  fcd  squales  erunt. 

PROPOSITIO  XV. 

j£(]ualium  conorum  , de  cylin- 
drorum • reciprocantur  bafes 
& altitudines. 

Et  quoriim  conorum  , & cylin- 
drorum reciprocantur  bafes  de 
altitudines  •,  illi  fune  sc|uales. 

Vppofitio  in  cylindris  AG,  DI,  squali-  Fi^.279. 
bus&:  primi  altitudo  fit  CL,  fecundi  ve- 
ro altitudo  fit  MF:  Dico  ita  dic  bafim  AI5 
primi  ad  bafim  DE  fecundi , vt  ed  altitudo 
f’M  fecundi  adaltitudincm  CL  primi;  hoc 
ed  reciprocari  bafes  & altitudines  illorum. 
Sintvero  horum  cylindrorum  AG , DI,  rc- 
ciproes  bafes  & alti  tudines;  d ico  illos  cy lin- 
droscllc  squales. 

Condrudioquando  altitudines  funt  ins- 
quales. De  maiore  puta  FM  detrahatur  MM 
squalis ipfi  minori  CL, per  prop.  j.libr.i.& 
concipiatur  fcdus  cylindrus  DI,  plano  pa- 
rallelo bafi  ciusDE,  refultabit  circulus  NO 
in  cylindro  DI,  per  coroll.noftrum  ad  prop. 

II.  duoque  cylindri  fadi  erunt , DO , OK, 
eri  tque  circulus  NO,squaIiscirculorumcui- 
libct  DE,  KI,  ex  natura  cylindri. 

Demondratio  in  c)'Iindris.Pcr  y.prop.Iib. 

5. cylindrus  AG  ad  cylindrum  DO, ita  fe  ha- 
bebit vt  cylindrus  DI  ad  cylindrum  DO;fcd 
ed  per  propof  10.  cylmdrus  AG  ad  cylin- 
drum DO,  vcbafis  AB  ad  bafim  D£,propter 
squale* altitudines  CL  , MN  ;fed  etiam  ed 
cylindrus  DI  ad  cylindrum  DO,vt  altitudo 
MF  ad  altitudinem  MN , per  prop.  1 4.  prx- 
cedent.  propter  bafim  eandem  DE:  ergo  per 
propof  II,  libr,  5.  erit  vt  bafis  AB  ad  bafim 
DE,  ita  altitudo  FMad  altitudinem  MN, 
vel  DE  squales : hoc  ed  rcciprocx  erunt  ba- 
fes  & altitudines.  Sed  age  probemus  fecun- 
dam partcm.Datur  A B ad  DE  vi  1*M  ad  CL 
hoc  cQ  HM  ipfi  squalem ; ed  autem  per  1 1 . 
prop.  vt  bafis  AB  ad  bafim  DE, ita  cylindrus  ‘ 
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iam  diui<iatur,&:  chordsfubtcndantur  du:rj 
in  toto  cjuadraic  BC,  erunt  chorda?  fubtenfx 
numero  pares , per  ii . prop.  libr.  9.  quod  fi 
quadrans  alter  BA  in  lut  arcus  diuidatur , in 
quot  fuit  diuifus  alter  quadrans  BC,fubtcn- 
fifquc  his  arcubus  chordis  , erunt  numero 
pares  vt  in  alio,  fummat^ue  totaparerit  per 
citat^ropofit.  1 1 . libr.  1 . Denique  fi  femicir- 
cumferentia  AC^',  in  tot  arcus  diuidatur  in 
quot  fuit  diuiU  alia  fcmicircumfcTcntia 
ABC,  erunt  in  illa  vt  in  ifta  pares  numero 
arcus,  & fumma omnium  par,  per  eandem 
propofit.  citat,  tum  etiam  fumma  cUorda» 
rum;  Et  quia  hi  omnes  arcus  funt  a?quales, 
cum  Gni  partes  aliquotx'  totius  circumte- 
rentix circuli, etiam  chordo;  illorum  omnes 
erunt  xquales  per  corollar.  noOrum  ad  pro- 
pofir.  19.  libr.j.  Dico  autem  hoc  multilate- 
rum  inferiptum  in  circulo  maiore , ellc  illud 
quod  propofit um  fuit. 

Dcmonftrotio.^quilaierumcft  imprimis 
vti  oftendimus  inconftrudlione,  Separium 
qumero  laterum.  Supereft  vt  oftendamus 
hoc  multilatcrum  nullo  modo  tangere  cir- 
culum minorem  DE.  Q;iiadua?rcctjc  GE, 
KM , ad  angulos  redos  funt  ipfi  EC  , paral- 
Iclx  erunt  inter  fc,  per  propofit.  zS.  hbr,  i. 
(ed  GE  circulum  minorem  tangit  in  vnofo- 
Jumpun^o  E,  ergo  alia  re<Sa  KM  ,eum  cir- 
culum non  continget, alioquin  produdta  oc- 
curre ret  ipfi  GE  produftx  fi  opus  fit,  ergo 
minusredta  CK  vnum latus multilatcri  pri- 
di^ti  circulum  ipfum  minorem  contingere 
potcQ  , cum  longius  abiit  ab  illo : Et  cum 
alia  latera  huius  multilateri  fint  cqualia  pro;- 
di<Ho  e K , xqualiterdidabunt  ab  centro  F, 
per  propofit.  14.  libr.  3.  qua?  fi  contingerent 
circulum  minerem  DE,  non  aequaliter  di- 
fiarent  ab  centro  F,ficuti  prxdidlum  CK, 
contra  conceflum:  nulla  igitur  latera  mul- 
tilateri  inferipei  prxdicli  in  circulo  maiore, 
minorem  contingent.  Et  fic  probata  erit 
conftrudio  Se  fecerimus  imperatum. 

e O K.  O L L A R I V M. 

tA  extremitdte  tdtau  poljfgoM  ftu  muUiUttri 
inj(ripti  in  tiiMtre  cmulo  ^uod  db  di4mgiro 
t^tdsfur,  dd  ^dmttrum  dmtttdtur  reUa  Ittud^ 
(trtulum  mmtrtm  huiut  ptoppfiucnu  n$n  ran- 
get  t totdque  (xira  drculum  tpfum  erit. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

X. 
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Urie  dd  tdndttn  dUmetrum  cir<uU  prddi^jtn: 
ftcdbit  didmetrum  in  pun^g  ftto  mttr  puuHum 
eius  midenttd  dlurim  dUU  perpendiiuUru , ^ 
extremum  dumtin  vtrfm  pArttt  pundt  femicir- 
tumfereniid  fetundo  ha  dicepn. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

a^dlibet  ttild  lineu  perpendkuUtU  didmttro  einu» 

/i  demtjfddb  uUquo  (mumfmnvditiiHs pundo^ 

Jtidbit  dumetrum  ipfum  mtrd  etreulum,n9n  du- 
ttm  in  extremu  tiut  pun^lie,  dut  txttd  ttrculum. 

DVo  corollaria  prxccdcntia,iam  oftcnfaFi^.280. 

funt  in  dcmonftratione huius  propofi- 
cionis.Sccudum  vero  noftrum  fic  declaratur. 

Efio  in  eadem  figura,  reda  KM,dcmiflapcr- 
(>cndiculari$  ad  diametrum  AFC  circuli , ab 
pundo  K circumferentia?  illius,  cadat  fi  fieri 
pollit  in  e pudum  extremu  diametri  AFC, 
dudareda  KA,rcfuItabittriagulum  AKC, 
cuius  angulus  AKC  redus  erit  per  prop.51. 
lib.j.  fed  Se  redus  eft  angulus  KCA  ob  per- 
pendicularem dudam  ex  K in  e per  aduerfa- 
rium,crgo  contraprop.i7.Iib.i. in  triangulo 
duo  erunt  anguli  redi.  Efio  etiam  eadem  re- 
da KM,  cadat  in  H vitra  circulum  fupra 
diametrum  eius  AFCH  produdam  ;duccn- 
do  redas  KA  , KC  ,relul{abit  triangulum 
AKH , cuiusangulus  A KH, maior  erit  redo 
AKC  ex  prop,  cit.  51.  lib.3.  fcd&  ex  aducr- 
fario  redus  eft  angulus  AFIK , ergo  contra 
cic.prop.i  y.lib.  r .in  triangulo  erunt  duo  an- 
guli maiores  duobus  redis.  Abfurda  hxc 
condemnant  politiones  aduerfarij : relinqui- 
tur ergo  vt  reda  KM  cadat  incracirculum, 
fccctquc  in  M.  diamctrumcius  AFC , inter 
extrema  ipfius  diametri. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

si  IX  dreu  circttii  aufndtur  dimidium,<ir  tx  uliijut 
duu  iitdm  dimidiam  , & fu  dtincifs , td»dim 
ubnquuut  dnm  miiur  dtiu  ddtt  mimri  qaim 
drtui  primai  ddtm, 

HOc  dcmonftrauimus  in  arcu  CK 

norc  auam  arcus  CG  minor  arcu  ma- 
iore primo  aaco  CBA. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I V. 


In  cirailt  fi  dh  diufut  >iai  tiriamfetentid  fimO»,  ri-  Dim^hi  ddiii  md^ndndiiiibm  lofdrdlilihu  mdifUd- 
Sd  Inud  dtmiitdHir  dd  iim  dumtiram  fnftn-  libm/i  de  mdieri  duferiur  dimidii,  & ex  iiliqud 
duuUrie  j &dbdlu  pmOeemfdem  femitirium-  dimidiam,^  fii demiifiin  mfimium, undem  re- 
ferenlid  dlid  leSd  Imu  d/miiuikr  perfenduu.  bnqaaarmdgmtadeiiiineTqadddldmmerdmed. 
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NAm  de  maiore  (i  fubtrahocur  minori 
xqualis  ab  vno  cius  extremo , h^c  fub- 
tradla  ve-Icaditin  alic^uoddimidium  fubtra- 
hendorum  de  maiore^  vel  non.  fi  cadit  in  di- 
midium^ certum  cfi  huius  dimidij  dimidium 
elTc  minus  illa  minore  data,  fi  non  cadit,  erit 
dificrcntia  aliciua  inter  illam  & aliquoddi- 
niidium  aduerfus  extremu,  quaredimidium 
aliquod  horum  dimidiorum  erit  minus  illa 
minore  data  quantitate. 

PROPOSITIO  XVII. 

Duabus  fphxris  circa  idem  cen- 
trum exiftencibus,  in  maiore 
rpharralblidum  polyedrum  in- 
Icribere,  quod  non  tangat  mi- 
noris fphatra:  luperficiem. 

SVppoficio.  Dua*  datx  fint^ihcer^  AB 
CDjEFGH, idem  centrum  1 obtinentes; 
A:  oporteat  in  maiore  ABCD  Jolidum  po- 
lyeclrum  infcnbcre,  quod  non  tangat  mino- 
ris rph.rr.v  £FGH  rupei  ficicm. 

Confiruftio.  luxtadcf.iq.libr.i  i. conci- 
piantur duolemicirculi  ABC,  LPG, concen- 
trici in  pundo  I communi  ccntro,in  vnoex- 
iilere  plano  imaghiarioamplifiimovndcqua- 
que  , Cfe  immobili ; tum  fimul  A:  vna  moucri 
hosduosfcmicirculoscircadiamctrum  AiC 
communem  immobilem , ita  vtfemicirculus 
minor  EI  G,  conlifiat  femper  etiam  in  hoc 
motu  in  plano  femicirculari  maiore  ABC; 
In  hac  reuolutionc  integra  horu  femicircu- 
lorum,  generabuntur  du*  praedictae  fphir® 
concentricae ; A:  in  huiufmodi  rcuplutionc 
planum  fcmicirculi  maioris  fuflincs  planum 
fcmicirculi  minoris,  tandem  aliquando  repe- 
rictur  in  plano  prodidi  amplilTimi  plani  in 
fitu  contrario  primo  vnde  incepit  ille  motus: 
A:  fic  rcfultabuntduo  circuli  maior  ABCD, 
minor  ErGH,cooftantc5  ex  duobus  fcmicir- 
culis  pra'diclis  communes  diametros  haben- 
tibus immobiles  pra-didtos ; qiioru  vnuscrit 
vcfiigium  relictum  in  plano  illoamplilfimo 
vnde  incepit  motus  fcmicirculorum  ifiorum, 
alter  vcroconfificns  per  imaginatione  (emi- 
circulus  in  parte  contraria  dido  fitui , in  eo- 
dc  plano  ampliflimo  pradido:  Porro  hi  duo 
fcmicirculi  maior  & minor, fic  concepti,  cir- 
culos duos  cffieie't  concentricos  maiorem  & 
minorem , cruntque  communes  tam  fpha^rs 
ededx,  qua  plano  illi  ampliflimo  extra  fphs- 
ram  partim  cgredictc,  partim  penetrante  feu 
diuidencc  ipfam : vnde  fit  vt  fphxra  fcfta  ab 
plano  percentrum,  f^io communis  cius  & 


plani  fit  circulus  habens  idem  centrum  cum 
fphxra,quod  proponemus  in  primo  corolla- 
rio noftro  ad  irtam  prop.  Ducamurautem  in 
his  duobus  circulis  concetricis  in  I,dua;  dia- 
metri AICjBlDjfc  mutuo  fecantes  ad  angu- 
los redos  in  I,pcT  prop.ii  Ji.T.erutquatuor 
quadrantes  illorum;  AB, BC,C  D,D  A in  ma- 
iore circulo;  A:  in  minore  aiijquatuor  qua- 
drantes EF,FG,GH,HE,per  coroll.  z.prop, 
3 3.1i.6.Pra:tcrc3 per  prop.pr^*ctd. 1 6.in  ma- 
iore circulo  ABCD  infcnbatur  multilate- 
rum  squilatcrum  U parium  multitudine  la- 
tcrum^non  tangens  circulum  minore  EFGH. 
Verum  vt  domonfiraiio  intenti  facilior  fit, 
ita  multilarcrum  infcribacur  ; Ex  pundo  G 
excitetur  per  prop.  ii.  Ub.i.rc^taGy  ad  an- 
gulos rciffosipfi  EiGdiamctrocirculi  mino- 
ris, qu»  Gy  refla  circulum  ipfum  minorem 
continget  in  G,  iuxta  coroll.prop.  1 6.  lib.  5 . 
fccclq;in  y hxc  refla  Gy  fcmicircufcrentiara 
ADC  circuli  maioris;  tum  per  i.prop.lib..^. 
in  hocfemicirculo  ADC, ex  puCto  A appli- 
cetur refla  A«  xqualisipfiGy.  Quod  fi  arcui 
Cy  concipiatur  refla  fubtcnfa  Cy,  rcfultabit 
triangulum  CGy  rcflangulum,in  quo  nullus 
alius  angulus  erit  maior  reflo  CGy,pcr  pro- 
p0f.i7.lib.  r . quare  per  prop.19.  lib.  ciufdcm 
I . latus  Cy  maiuserit  latere  Gy;5<  per  i.axio. 
hbr.  1 .eadem  refla  Cy  maior  erit  refla  Ae  x- 
qiiali  ipfi  GyjDuflisautem  ly  If  femidiame- 
tris  fi>hxrx;quia  triaguli  yl  C duo  latera  CI, 
yl, funtxqiialiaduobuslateribus  AI,el,  tri- 
anguli AI « , A:  bafis  yC  maior  cft  ofienfa  bafi 
Aj;  erit  per  prop.  i 5 .li.  i .angulus  Cly  maior 
angulo  Alt.  Et  quiaeft  per  prop.  33.118.6.  vt 
anguIusClyad  angulum  Alt,  ita  arcus  Cy 
ad  arcum  At,  miorquetfl  ofienfus  angulus 
CIy,angulo  Alt, erit  per  coroll.  noftrum  2. 
ad  prop.  14.  libr.r.  arcus  Cy  maior  erit  arcu 
At.  Sccctur  C^  «qualis  arcui  At,  qui  arcus 
C^  minor  erit  arcu  Cy,quia  ofttfus  arcus  Cy 
maior  arcu  At.lam  vero  fi  ex  quadrante  CD 
auferatur  dimidiu  DL.;&  ex  reliquo  CL  tol- 
latur dimidiu  LKjA:  fic  deinceps  tande  relin- 
quetur arcus  mi  nor  arcu  C ^ feu  A t,pcr  prop. 
prxccd.  coroll.  noftrum  3.  Sit  autem  nuiuf- 
moili  arcus  CK  minor arcuCi^vclAt;crit 
chorda  CK  minorquam  chorda  At  vel  Gy, 
ex  cifdem  principiis  paulo  ante  allatis.  Tunc 
vero  refla  CK  erit  vnum  latus  multilatcri 
prxdifli  inferibendi  in  circulo  maiore  AB 
CD:Cumenim  chorda  Ci  arcus  O minoris 
arcu  Cy , non  tangat  circulum  minorem  EF 
GH,vtiex  dcmoftrationcfupcrioris  propofi- 
tionis  manifcftu  eft;multo  mi  nus  chorda  C K 
arcus  minoris  arcuC^,cud«m  circulum  con- 
tinget ex  diflis  in  cadcmdemonftrationc.ln- 
fuper  ducatur  refla  diameter  KXN  ;A:  per  i z . 
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propoClibr,  1 1 . ab  centro  I erigatur  ad  plana 
circulorum  ABCD  , 1*FGH,  re^la  linea  IO 
ad  angulos  redos,(cu  perpendicularis, occur- 
rens in  pundio  O,  fupcrficiei  fphxrx  maioris; 
hxc  refta  IO , erit  perpendicularis  diametris 
AICjNlK,  per  dcf.^.libr.i  I.  Quod  fi  plana 
applicentur  redtis  Ol,  AC;  OI,KN;  hxc  pla- 
na erunt  ie<fta  feu  perpendicularia  circulo 
ABCDjiuxta  prop.iS.Iib.i  i.  efficientque  in 
rupcrfitic  fphxrx  communes  fcdiones  circu- 
lares vti  initio  huius  conftrudtionis  ofiendi- 
mus, centrum  I comunc  habentes  cum  fphx- 
ra  ABCD ; horum  vero  circulorum  femicir- 
culi  erunt  AOC,NOK:Et  quia  anguli  OIC, 
OIKjOftcnfi  fune  redti,  erunt  per  corollar.a, 
prop,33.1ib.d.quandrantcs  OC,  OK;  xqua- 
lefquc  per  7.  ax.  libr.  i.  quia  circuli  ABC  D, 
AOC , NOK , funt  xquales , ob  diametros 
iphxrx  maioris  xqualcs  qux  lunt  etiam  dia- 
metri horum  circulorum ; & proptcrhanc 
rationem  erunt  quadrantes  CD , OC  , OK, 
xqualcs.  Si  ergo  arcus  DL  in  tot  partes  x- 
quales  fccetur,  in  quot  fcdtuscft  arcus  CL;&: 
quadrantes  OC,OK,in  arcus  mimero  ma- 
gnitudine xqualcs  diuidantiir  , arcubus  qua- 
drantis CD;crunt  per  prop.iy.lib.3.coroll. 
noBrum,  chordx  nis  omnibus  xc]uatibus  ar- 
cubus fubtcnfx  xquales, videlicet  CK,  KL, 
LM,  MD;  CP,  PQ,  QK,  RO;  KS,ST,T  V, 
VOjxquales.Coniundtisautcm  punctis  P,S, 
Q,T,R,V,per  redtas  PS,QT,R  V;  demitan- 
tur  per  prop.  i r Jib.  1 1 ,cx  pundtis  P,S,ad  pla- 
num circuli  ABCD , perpendiculares  icctx 
PX,SY,quxper  prqp.  38.ciurdcm  lib.r  i. ca- 
dent in  communes  Icdiioncs  AC,N  K circuli 
ABCD,&  planorum  prxdidtorum  redtoriim 
illi,&  per  5.prop.  emlclcm  libri  1 1 .erunt  in- 
ter le  parallelx.  Et  quia  triangulorum'  PCX, 
SKY,  anguli  in  X , & Y funt  redii  per  dcf.5. 
lib.i  t.&  anguli  per  coroll.noftru  ad  prop.  17. 
li.3.PCX,SKY  sut  xqualcs, ob  xqualcs  peri- 
pherias  AOP, NOS, quibus infiftunt, demptis 
ab  fcmicirculis  AOC,  NOK,  aqualibus,  ar- 
cubus aqualibus  CP , SK-;  erunt  duo  anguli 
PCX, PXC,  trianguli  PCX , xqualcs  duobus 
angulis  SKY,  SYK,  trianguli  SKY ; & funt 
latera  PC,SK,f  qualiajergo  pcrprop.a6.1i.  1 . 
reliqua  latera  PX,XC,  reliquis  lateribus  SY, 
YK,xqualia  erunt  rtfpcdliuc.lgitur  fi  rectx 
PX,SY  xqualesfii  parallelx  oBcnlx,rcdtis  li- 
neis coneiBantur  PS,X  Y ; erunt  per  prop.  33. 
Iib.i.£qualc5&  paral]elx,ipfxredtx  PS,XY, 
Quod  fi  cx  femidiametris  1C,IK, ^qualibus, 
tollantur  xqualcs  redtx  oBcnfx  CX,  K Y,rc- 
Enquentur  Xvjualcs  rectx  lX,lY;cruntq;duo 
latera  lC,lK,diuifaproportionalitcr ; quare 
per  a.prop.li.6.  redta  linea  XY  erit  parallela 
ipfi  CK;  ac  proinde  erit  per  cit.prop.  vel  co- 


roll.4.propof.^'  dcf.  i .lib.^.  vt  IX  ad  XC,ita 
I Y ad  YK.Et  quia  oBcnfx  funt  dug  redtx  li- 
ncxPS,KC,paraIIeIxcidem  redtx  YX, erunt 
pcr9.prop.hb.T  r . parallelx  inter  lc;&  redtx 
CP,KS,eas  nedtentes,  erunt  in  codccum  ip- 
fis  plano, per 7.prop.lib.cit.i  i. Totum  igitur 
quadrilatcrum  CKSP  in  vno  erit  plano.  lam 
vero  cx  Q,&  T,fi  demittatur  ad  planum  cir- 
culi ABCD  perpcdiculares  redtx  vti  de  aliis 
diximus  cx  P & S;&  conedtantur  redtx  QC', 
TK;probabrmuseodem  artificio  CK  , Ql', 
efle  parallelas,  A'  redtas  ipfas  PS,  QT  cfle  et- 
iam parallelas,  quia  sut  eidem  CK  parallelx; 
totumqiic  quadrilatcrum  PSTQ  in  vnocflc 
plano.  EtquiaoltendimuscflcIKad  KC,vt 
I Y ad  YX;  A'  KI  maior  cB  IY,crit  per  prop. 
i4.Iib.  5.ipfa  KC  maior  quam  YX,  &quam 
PS'  oBcnfa  xquaiis  ipfi  YX.  Eodem  artificio 
oBendemus  inquadrilaterisSPQT,TQRV; 

A'  fic  in  reliquis  huiufmodi  inclufis  inter  ' 
duos  quadrantes  circulorum, vcrfusO,latcra 
SP,TQ,BV,cflc  parallela, & ipfum  SP  maius 
cUcqu^m  TQ  ; A TQmaius  cflcquilm  VR. 

Sed  A latera  in  hisquadrilaterisnedletia  ex- 
trema i nxqualium  aidtoru  laterum  concur- 
rere vitra  minus  latus  probandum  cft  fic; 
verbi  gratia  latera  CP,KS,  concurrere  vitra 
CP  minus  latus;  fi  non  cocurrant  ad  neutras 
partes , parallelx  erunt  redtx  linexCP,  KS,. 
ergo  cum  parallelis  KC,SP, efficicntparallc- 

logrammum  KP;vnde  per  prop.  34.  fib.i.x- 
qualcs  erunt  redtx  KC,  SP,  contra  oBenfa: 
igitur  concurret  redtx  CP,KS;lcd  non  vitra 
C & K,  v.g.ad  pundtum  ^nam  intriangujo 
PfS , haberemus  redtum  CK  parallelam  ipfi 
bafi  PS,  idcoque  per  coroll.prop.4.  lib.t>.di- 
uifiim  cllet  dictum  triangulum  in  duo  trian- 
gula P|S,C^K  fimiIia;A  pcrdcf.r.lib.tf.cflct 
CP  ad  PS,  vt  ad  CK ; cB  autem  maior 
quam  ^C, ergo  per  i4.prop.  lib.5. maior  eflet 
PSquim  CK,  contra oBcnfum;  non  igitur 
concurrent  PC,  SK  vitra  K & C ; ergo  con- 
current vitra  minus  larus  SP:  Et  fieprobaui- 
mus  etiam  quamcumque  redtam  tineam  du- 
dtam  parallela  ipfi  KC,  intra  quadrilatcrum 
KPjfcmpcr  eflic  minorem  lateri  K C.Et  fic  de 
aliis  huiufmodi  quadrilatcris  dicendum  erit. 

Ex  cifdcm  principiis  probabitur  quadrilate- 
rum  QTVRin  vnofuBcntari plano;tum alia 
huiufmodi  quadriIaccra;£B  vero  triangulum 
RVO  in  vno  plano  per  a.prop.lib.i  i. Quare 
fi  eadem  conBrudtio  fiat  liipcr  reliqua  latera 
KLM,LM,MD,duccdoquadratcsOL,OM, 

OD,  qui  probabutur  cllc  quadrantes  xquafes 
eodem  modo  quo  probati  funt  quadrantes 
xqualcs  OC,OK;fic  alios  quadratos  reliquos; 

A in  alio  hemifphcrio  etiam , vt  tota  fpnxra 
referatur  quadrilatcris  A triangulis,  qux  fi- 
N n 4 milia 
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milia  fia  prxdittis  inter  c]uadrantc.s  OC, 
OKjiupcTlatusCK  tonllruclis;  infcripuim 
crii  in  maiore  ABCD  fphxrapolycdrura  fo- 
iicium  circumferiptis  dictis  quadrilatcris  & 
triapguHs.Hoc  vero  dito  non  tangere  fphx- 
ram  minorem  lifGH. 

Dcmonrtratio.  Cumcircumfcrcniixqua- 
drantts  circulorum  maioris  fphxrx  ABCD 
fint  in  fupcrficic  fphxrx  illius  maioris, 
cjuadrilaicrum  CKSP,  & fic  dcrclicjuis  aliis, 
tum  iriangulu  BOR,&  lic  de  aliis  pr.rdictis, 
angulos  fuos  habeat , fcu  terminos  linearum 
plana  illa  quadrilaterorum  ^ triangulorum 
prxdictorum  terminantium  incireuhrentiis 
quadrantum  illorum  minime  contingttium 
rphxram  minorem  interiore  El*GH;(fi  enim 
contingerent  iiU*  circufcrcntix  quadrantum 
minorem  fpharam  , redtx  femidiametri  ab 
centro  I communi  duabus  fphxris, maiori  isc 
minori, ad  illapundta  contadus  ellcnt  xqua- 
Its,  & Hc  contra  datum , Client  xqualcsilJx 
fphxri:>ipri  anguli  quadrilaccrorum  &:  tria- 
gulorumprxdiuoruin,  noncotingent ipfam 
Ipharam  minorem  Ef  GH.  Sed  neque  latera 
CP,CK,cjuadrilatcri  CKS P, ipfam  minorem 
fphxrans  c6tingent,alioqui  circulum  III  GH 
minoris  rpharx  cotingerent, contra  eonftru- 
dionem  ex  prop.prxccd.nam  funt  latera  po- 
lygoni in  circulo  maiore  AiiCD  inferipti 
non  contingentis  circulum  minorem  prxdi- 
dum.Sed  neque  latus  KS,quia  cft  latus  poly- 
goni inferipti  in  maioris fphxrx  circulo,  vti 
kcera  KC,CP,oftcnfa  non  tangere  fphiram 
minorem.  Sed  neque  latus  SP  fphxram  mi- 
norem tagetmam  efto  eam  tangat:  Tunc  ap- 
plicando planum  infinitum  plano  trianguli 
IPSjfccans  fphfras  datas  cocentritas  per  cen- 
trum 1 communcipfis,refultabunc  cii  cumlc- 
rentix  circuli  tam  in  fupcrficic  fphxrx  ma- 
ioris quam  minoris,  vti  diximus  initio  con- 
finidionis;&  reda  PS  circulum  rcfultantcm 
hunc  in  fupcrficicfphxrx  minoris  continget 
in  pundo  vno;quarc  ab  hoc  pundo  cotactus 
ad  centrum  I li  ducatur  reda  linea , erit  ad 
contingentem  redam  SP  perpendicularis  per 
prop.i8.Iib. j.Vnde per prop.i.li,4,fi in  cir- 
culo dido  maioris  fphxrx  accomodetur  re- 
da aqualis  ipfi  KC  maiori  probatx  quam 
.SPiminusdiftabit  a centro  I , quilm  redaSP 
minor,iuxta  prop. 1 7.lib.  3 . quare  per  def.4. 
iibr.eiufdc  3 .ad  eam  cadet  minor  reda  linea 
perpendicularis  abeentro  I»  quim  ad  redam 
SP  minorcmthxcigitur  reda  KC  fecabit  cir- 
culum minoris  fphxrx  concentricum  ipfi; 
contra  concdla:rcda  igitur  linea  S P non  tan- 
get circulum  EPGH, nec  fpharam  minorem. 
Sed  neque  idem  quadrilaterum  continget 
Ipharam  minorem  in  quouis  alio  pundo  fico 


intra  ipfius  arca,  v.g.  in  K;nam  pcrprcp.51. 
lib.i  .per  pundum  K ducendo  rectam  lineam 
parallelam  ipfi  KC, probata  erit  minor  quam 
KC , ex  didis  in  conllrudionc  verfus  finem; 
ergo  fi  tangat  hxc  reda  fpharam  minorem, 
mulio  magis  eam  tanget  ipfa  KC  maior,  ex 
difcurfu  modo  fado , contra  concefla.  Quod 
vero  diximus  de  quadrilatcro  KCPS , idem 
dicedum  erit  de  aliis  prxdidis  quadrilatcri>, 
A:  triangulis continctibuspolycdrumdeferi- 
ptum  infphxra  maiore.  Ergo  cum  demon- 
ftraucrimus  nullum  punctum  laterum  qua- 
drilateri  KCPS,  nec  vllum  pundu  internum 
cius,  contingere  fpharam  minorem  EFGH; 
nulla  ratione  eam  contingetjncquc  etiam  re- 
liqua alia  plana  comprehendentia  polyedrum 
propofitum  deferiptum, contingent  Iphxram 
minorem  eandem.  i'ccimus  ergo  i mperatum. 

e O R O L L A R I V M. 

si  Wi/uauu  Iph^ra  de/mbatuT  fdidum  ptljtdrum 
fimtlc  poljedro  folido  in  alu  Jpbtra  dtjwpto'.  p9- 
Ijtdrum  in  tdn  Jpbxru  dtfiriptum  ad  polyedrum 
inbxt  dha  Jphxra  deferiptum,  ptoponmem  bd-> 
btbit  trtpludtdm  dumcm  iilm  ^hirtaidis- 
metrum  huius  Jpberd. 

SI  enim  ex  fphxrarum  centris  ad  omoes 
angulos  bafiumpolyedrorumillorum  re- 
da linexintclliganturtraicdx , diuidentur 
polycdra  illa  in  pyramides  numero  aquales 
fimiies  re*fpcdiuc,quarum  homologa  funt 
latera  femidiametri  fphararum;ficoncipian- 
tur  concentrica  illx  ipharx,  confluent  enim 
illa  latera  in  vnani redam, a ccntrocommuni 
ad  bafium  (imilium  angulos:  Igitur  cum  fin- 
gulx  pyramides  in  vnalphxra  ad  lingulas 
pyramides  in  alia  fphxra  fimilcs , habeant  ex 
liidis  in  prop.8.  libri  huius,  rationem  tripli- 
catam laterum  homologorum, id  e-ft  femidia- 
metrorunj  fphxrarum  : fintque  vt  vna  py- 
ramisad  vnam  pyramidcm,  itaomnes  pyra- 
mides illx  ad  omnes  pyramidcsillas,pcr  pro- 
pof.i2.1ib.5.hocclt  folidum polyedrum  ex 
pyramidibus  omnibus  vnius  fphxra  compo- 
fitum,  ad  folidu  polyedrum  ex  omnibus  py- 
ramidibus alterius  l|)hxrxcoagmttacum:ha- 
bebi r quoq; per  prop.  1 1 ,li.  5 .polycdru  vnius 
fphxra  ad  polyedrum  limile  alterius  fphx- 
rx  , rationem  triplicatam  femidiametrorum 
lphxrariiipfarum;&:  pcrprop.15.li.  ciufdcra 
quinti, diametrorum  ipfarummetfphyrarum. 

COROLLARI VM  NOSTRVM 

I. 

Si  JpbdTd  plduo  fetetur  per  centrum  tim  dile  : fediu 
communis  erit  circulus  cenceutruiss  jpbdrd » cir~ 
(U/nfiremidm  bdbens  in  fuperficie  ipfius  Jpbdrd. 

COROL- 
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COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 

Si  maict  thsfdd  in  iircult  mditre  htfaiptd  vtl 
fpdtd  maiore , minorem  (ireuIS  concentrUum  iUi 
maiori  vel  jpharam  minorem  concentrium  iBi 
minori,noH  conttngattminor  (horda  in  eodem  iQo 
firculo  maiore,  vtl  jpbara  maiore  inftripta,  non 
fontinget  minorem  didum  anulum,  vel  mino^ 
rem  £^am  Jfharjm. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

Se&ianei  omnet  tirculatts  eiuflem  Jpbara  per  plana 
incedentia  per  centrum  illiue,  (unt  ctriuli  aquales 
inter  fe  ioncpnrici  /pbara,  & inttrfe» 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

Si  dud  reUa  linea  jtnt  paraUela&  inaqualts',  alia 
dud  re^a  Irnea  earum  txmma  ad  eajdem  partti 
ionneUentes , concurrent  produR*  vitra  mino- 
rem iBam  parallelam  reUam : & qualibet  alia 
re&a  mtraquadrilatmum  tftud  jeu  trapez.ium, 
duSa  paraOela  vni  datarum  parallelarum  ir.a- 
qualium  \ minor  ejl  maiore  e datis  paruBelu, 
nidior  vero  minore  ex  etfiem  datie  paraBelu. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 


V. 

Si  duo  quadrantes  circulorum  Jpbara  tranfeuntium 
per  centrum eim,proctdentei  ab  eodem punde  fu- 
perjiciei  tim  in  aquales  arcus  diusd^ntur  ■.  ttSla 
irnea  reuincientes  arcuum  iforum  aqualium  ex- 
tremaJuntparaBela,  initium  ducendo  ab  pri- 
mk»  &Jic  deinceps, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
V J. 

Si  plani  alicuim  nuBum  punUum  Jpharam  datam 
contineat 'j  ipjum  planum  Jpharam  baiunon 
continget,  necjtcabit, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
VII. 

7n  eodem  circulo  vel  circulie  aqualibus ; maior  chor- 
da, [uhtendituT  maiori  arcur,^  minor  chorda 
^ minori  anui. 


PROPOSITIO  XVIII. 

SphacrJE  inter  fe  funt  in  triplicata 
ratione  fuarum  diame- 
trorum. 

SVppofitio.  Duffi  rphsrac  ABC,  DEF,pj„.jgj 
quarum  diametri  fint  AC,  DF;  Dico  efle 
fphxram  ABC  ad  Tphaeram  D12F, in  tripli- 
cata ratione  diametri  AC  ad  diametrum 
DF. 

Si  non  ita  fit. Habebit  iuxta  axioma lib.^. 
fph.vra  ABC  ad  aliam  rph.tram  GHI  mino- 
rem,vel  maiorem  KLMjqu^mfphiraDEF, 
vel  xqualcm  illi , rationem  triplicatam  dia- 
metri AC  ad  diametrum  DF, 

Conftru^lio.  Coiicipiantur  fphsr®  inae- 
quales , DEF  maior,  GHI , minor , concen- 
trica: ; & per  prop.  pr,Tcedcnt.i 7.infcribatur 
in  maiore  fpharra  DEF , polyedrum  DNEO 
I PC^, , minorem  fphxram  GHI  minime 
contingens : & intelligaiurin  Tpha^ra  ABC, 
aliud  polyedrum  ASBTCVX  inferiptum 
limilc  prxdido. 

Demoflratio  ex  politione  aduerfari j (phx- 
rxGHl  minoris  ouam  fphxra  DEF.  Quia 
e(>  cx  politione  aduerfarij  fphxra  ABC  ad  » 
iphxramGHl  minorem  quam /phxra  DEF, 
in  triplicata  ratione  diametri  AC  ad  diame- 
trum DF  j & per  corollar.  propofit.  prxccd. 

17.  cft  polyedrum  ASBTVYX  ad  polye- 
drum DNEOFPQR,  in  triplicata  ratione 
diametri  AC  ad  diametrum  DF : erit  per 
propofu.ii.libr.5.fphxra  ABC  ad  fphxram 
GHI,  ita  polyedrum  ASBTCVYX  ad  po- 
lycdrum  DNEOFPQR  ; fedfphxra  ABC 
maior  cftpolycdro  ASBTC,  &c.  ergo  per 

Q.  14.  libr,  5 . Iphxra  GHI  maior  erit  po- 
ro  DNEOF,&c.  contentum  maius  con- 
tinente,(eu  pars  maior  toto,  quod  abfurdum 
eft ; ergo  politio  vnde  fequiiur  falfa  erit;  vi- 
delicet (phxram  GHI  efle  minorem  (phxra 
DEF,  Hinc  deducitur  cx  difeurfu  demon- 
flrationis , non  pofle  fphxram  ad  Iphxram 
alia  minorem , habere  proportionem  tripli- 
catam diametrorum. 

Dcmoftratio  quodfpbxra  ABC  ad  (phx- 
ram  KLM  maiorem  quam  fphxra  DEF,  non 
polfit  habere  rationem  triplicatam  diametri 
AC  ad  diametrum  DF.  Efto  (it  ita , (i  fieri  - 
poBii.  Ex  corollar.  prop.prxcedent.  Polye- 
drum ASBTC, &c.ad  polyedrum  DNEOF, 

&c.  habet  rationem  triplicatam  diametri 
AC  ad  diametrum  DF  ;crgo  per  propof.  1 1 . 
libr.  5.  erit  vt  (phxra  ABC  ad  fphxram 

KLM, 


Digitized  by  Googlc 


430  Commentarius  in  Librum  Duodecimum 


KLMjita  polycdrum  ASB,  &c.  adpolyc- 
drumDNE , &c.  ergo  per  corollar.prop.4. 
Iib.5.crit  vtfphiraKLMadfphsram  ABC, 
ita  polycdrum  DNE  , &c.  ad  polycdrum 
ASB , ^c.  Sed  per  citat,  corollar,  propofit. 
pr>fccd,  Eft  polycdrum  DNE,&c.  ad  polyc- 
drum ASB , &c.  in  triplicata  ratione  diame- 
tri Dr  ad  diametrum  AC;crgo  per  propofit. 
ij.  libr.  5.  erit  fphaera  KLM  ad  fphairam 
ABC,  in  triplicata  ratione  diametri  DF  ad 
diametrum  AC.  Ponatur  autem  iuxtalcn- 
fum  axiomatis  libr.  5.  vt  fph»ra  KLM  ad 
fphiram  ABC,*  ita  fph.cra  DEF  ad  aliam 
^hxram  Y ; obtinebit  ergo  (phxra  DEF  ad 
(phxram  Y , rationem  triplicatam  diametri 
DF  ad  diametrum  AC, per  propofit.i  I.  lib. 
5,  Veru  ponitur  ab  aduerfario  fphxra  KLM 
maior  fphxra  DEF,  erit  ergo  per  propofit. 
14,  libr.  5.  fphxra  ABC  maior  c^u.am  fphxra 
Y : Quare  fphxra  DEF  ad  fphxram  Y mino- 
rem c^u^m  fphxra  ABC  , proportionem  fibi 
vendicabit  triplicatam  diametri  DF  ad  dia- 
metrum AC , contra conedTa  in  primxpo- 
fitionis  demondrationc ; videlicet  non  pofle 
rphxramad  fphxram  alia  fphxra  minorem, 
habere  proportionem  iriplicatain  diametro- 
rum. Falfa  igitur  erit  hxc  fecunda  pofitio. 
Relinquitur  ergovt  fphxra GHl  fit  xqualis 
ipfi  DEF.  Igitur  cum  ponatur  fphxfa  ABC 
ad  Iphxram  GHI , in  triplicata  ratione  dia- 
metri AC  ad  diametrum  DFsfitque  per  7. 


prop.  libr,  5.  fphxra  ABC  ad  fphxram  DEF, 
ficut  ad  fphxram  GHI;  erit  per  propofit.ii, 
lib. 5.  fphxra  ABC  ad  fphxram  DEF,  in  tri- 
plicata ratione  diametri  AC  ad  diametrum 
DF.  quod  erat  demonfirandum. 

COROLLARIVM. 

Sfbira  efi  ad  Jpbaram , vt  j>ol)eirum  in  illa 
ptttm  ad  peljtdrum  m bof  jimdt  df/ifiptum, 

NAm  per  corollar.  propofit.  prxccd.  cfl 
polycdrum  in  vna  fphxra  deferiptum 
ad  polycdrum  in  alia  fimile deferiptum,  in 
triplicata  ratione  diametri  fphxrx  illius  ad 
diametrum  fphxrx  huius;  & per  hanc  prop. 
fphxra  ad  fphxram  cfl  in  triplicata  ratione 
diametri  fux  ad  diametrum  huius  alterius: 
ergo  per  prop.  1 1. libr. 5. erit  fphxra  ad  fphx- 
ram, vtpolytdnim  in  illa  inferiptum, ad  po- 
lycdrum in  hac  fimile  deferiptum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

pottfi  vna  ^haraadjfbaram  alia  ttrtiami^ 
nvrm  habere  proporttomm  tripluatam  diame^ 
tri  fua  ad  diametrum  huim  ttuta, 

HOc  corollariuiT^cccfrarid  dedudum 
cfl  in  demonflratione  primx  pofitio- 
nis. 
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COMMENTARIVS 

I N 


LIBRVM  DECIMVM- 
T E R T I V M 

ELEMENTORVM 


GEOMETRICORVM 


EVCLIDIS 


PROPOSITIO  I. 

Si  rcfta  linea  fecundum  extre- 
mam Sc  mediam  rationem  fc- 
cetur : maius  fegmentum  afTu- 
mens  dimidiam  totius ; quin- 
cuplum poteft  eius , quod  ^ di- 
midia totius defcribitur,  qua- 
drati. 


V J*  P O S 1 T I O. 

Seda  fit  retta  AB  in 
C,  exrrema  & me- 
racionc  , ita  vt 
maius  fegnadum^fit 
AC,  & minus  CB: 
tumfeda  fit  per  me- 
dium in  R : Dico 
quod  quadratum  cx 
reda  AC,  AR,tanqu3tnvna,ficquintuplum 
quadrati  redz  AR:  (cd  quod  idem  cB, maius 
fggpgntiim  AC  afTumens  dimidiam  AR, 
totius  AB, quincuplum  poffit  cius , quod  ab 
dimidia  ARdefcribicurquadrati. 

Conlhudio,  Produdi  rcdaBA  vitra  A, 
fumatur  per  5.  prop.  libr.  i . reda  AD  rqua- 
lisipfi  AR : & per  prop.  46.  libr.i.  fuper  re- 
da DC  fiat  quadruum  CE,  &fuperrcda 
AB,  aliud  quadratum  AM  ; iflud  erit  qua- 
dratum ex  DC  compofitacx  dimidia  DA 


totius  AB  dat®,  & AC  maiore  cius  (egmen- 
to;  hoc  vero  erit  quadratum  ex  tota  data  re- 
da AB.  Prartcrca  producatur  latus  FC,vItra 
C donccfccct  in  N,  latus LM  quadrati  CM, 
rcfultabunt  rcdangula  AN , CM,  nam  cum 
angulus  ACFfi^redus,  critangulus  BCM 
redus  per  propofit.  15.  libr.  i.  tum  angulus 
ACN  redus  per  propof.i  t .Iib.ciufdem;qua- 
re  cum  anguli  B&  A,  nnt  etiam  redi  in 
quadrato  AM»  cnintpcrpropof.  a8.  libr.i. 
parallcl®  red®  FCN,  BM , AL  ; rcdangula 
igitur  eruntparallelogramma  AN  ,CM.  Si- 
mili modo  u producatur  reda  L A vitra  A, 
donec  fecet  redam  EI  ,in  G,&  intermediam 
diametrum  FD  in  H,  quadrati  EC  ; refulta- 
bunt  duo  rcdangula  A E,  AF.Dcoiquefidu- 
catur  XHK  parallela  ipfi  I> AC , refultabunt 
per  lemma  noflrum  a. ad  librum  a.redangu- 
la  DK,  KE,  DG,  AF,  & quadrata  lA  redx 
ADfeudimidisAR, totius  AB;  tumGK 
reda:  AC  maioris  fegmdi  totius redx  AB: 
& re^angulum  AK  fub  maiore  fomento 
AC  & AH  squale  ipfi  AD  dimidix  totius 

AB. 

Demonfbatio.  Quia  perdata,  reda  linea 
AB  feda  ef)  in  C extrema  & media  ratione, 
erit  ex  def.j.ltbr.^  tota  AB  ad  AC  fcgmcni- 
tum  eius  maius , vt  ipfa  AC  ad  CB  Tegmen- 
tum eius  minus ; quare  per  propof.i7.1ibr.^. 
erit  redangulum  lub  AC,  &C  CB,hoce{lre- 
dangulum  CM,  xqualc  quadrato  GK,rcdx 

AC. EB  autem  reda  AL  dupla  redx  AH  (eu 

AD . crg6  redangulum  AN  per  i .prop.libr, 

tf.erit 


m 
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& AC  maiore  eius  Tegmento,  quintuplum 
ciTe  oftendimus  (juadrato  rciftx  DA  : ergo 
quadratum  rcctarAB,  minus  erit  quadrato 
reiSx  DAC,  quadrato  rcfty  DA  dimidix' 
totius  Ali  fcd.E  hnex  media  5:  extrema 
ratione. 

COK.OLLAR1VM  NOSTR.VM 


6.  erit  duplum  rc<5languli  AK;  fcdcftper 
prop.45. Ubr.i.  rcttangulum  IG  xqualc  tft 
fcdangulo  AK  ; ergo  rc^langula  IG  , AK, 
erunt  xqualk  rcdhngulo  AN  :^sxqualibus 
(i  addantur  xqualia  oOenfaGKjCM  redtan- 
gula,  fient  ex  vna  pane  gnomon  IPQ,  & ex 
alia  totum  quadratuin  AM  xqualia.  Verum 
per  corollar.noftrum  ad  prop.20.lib.6.qua* 
dratum  AMquadruplumcftquadrati  f Anoc 
cft  rcefr  DC  vel  All  ; ergo  etiam  gnomon  I I J. 

IPQ.  quadruplus  erit  ciuidem  quadrati  IA, 

jKr7.pr0p.libr.  5.  Igitur  li  gnomoni  illi  IPQ^  Sltxnumis  quadrati  ECjhtenhm  DE,  DC,(U-  F/».2$c. 


addatur  quadratum  IA  , tict  totum  quadra- 
tum £C  ex  reda  AC,  & AD,  hoc  cft  maiore 
Tegmento  totius  AB,  & dimidio  AK  totius 
ciiiTdcm  , quintuplum  quadrati  IA  dimidia: 
AK  lotius  AB.  quod  erat  concludendum. 

COROLLAKIVM  NOSTKVM 


I. 


Si  rtHangidi  vel  parallelogrammi  vniusUtut  com» 
mune  habeat  jegmtnxum  lum  Utere  alttrm 
, te{langult  nl  paralltiogrammi:  produilie  late~ 
ribui  horum  reiiangulotum  vel  patallelogram- 
morum  extrema  habentibus  icmmunia  dtdo 
fegmento  vitra  tlla  punila  ecmniuma , intra  te~ 
{iangulum  vel  paTallelogrammum  aliud ; rtfuU 
tabunt  aha  rtUatiguU  vel  paraiiehgramma  in~ 
tra  data.  • 

Fi^.183.  U Ocprobauimusin  conftruftionc,in  rc- 
jn  ^langulis  EC  , AM,  quoru  latera  DC, 
AB,  commune  Icgmentum  habent  AC:nam 
produdo  latere  L A vitra  A punCtum,  &: 
produdo  latere  PC , vitra  pundum  C;  rcTul- 
tarunt  redangula  EA  , CjC,  in  rcdangulo 
ECj  & rcdbngula  AN  , CM  , in  rcdangulo 
CM.  Quod  fi  redangula  non  eflent  EC,  AM, 
fcd  parallclogramma  alia,  eodem  modorc- 
fulurcnt  alia  parallclogramma,  ob  ratiojncs 
allatas  in  conQrudione. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 

Quadratum  totius  uda  ftdt  media  & extrema 
ratione,  mmus eft quadrato dimtdta  (ua partis, 
quadrato  ex  eadem  dimidia /ua  parttyO-  ma'ore 
jegmemo  fuo,  tanquam  ab  vna  uda. 

VT  Am  iftud  quadratum  AM,  red®  AB 
ledx  in  C media  & extrema  ratione 
prol>auimus  efle  quadruplum  redx  ADdi- 
midi®  totius  AB  j & quadratum  EC , red® 
DAC  compoilt®  ex  DA  dimidia  AB  red®, 


trabaniUT  reda  DS,  DV  , aquales  lateribus  AB, 

AL,  quadrati  ptrf, datur  quadratum  sy: 

( auipietido  quadrata  pradida  huius  propofim- 
nis)  Gnomon  TFA',  entaqualu  quadratolA, 

CVm  enim  fit  ofienTum  quadratum  AM, 
quadruplum  quadrati  IA;  ^ quadra- 
tum EC, quintuplum ciufiiem quadrati  IA; 

& ob  arqualcs redas  AB,  DS  , fint  xquaha 
quadrati  S V,AM*, etiam  quadratum  SV  erit 
quintuplum  quadrati  I A,  per  prop.7,  libr.5 . 

ErgofidctrahamusdequadratomaioreEC, 
quadratum  minus  S V, hoc  dequintuploqua- 
druplum  ciuTdem  IA  quadrati ; relinquetur 
gnomon  TEX  xqualis  ipfi  quadrato  IA. 

PROPOSITIO  II. 

Si  reeSa  linea  fui  ipfius  legmenti 
quintuplum  pofsic  : Duplae 
praedidH  legmenti  extrema  ac 
media  ratione  feiftx  , maius 
Tegmentum  , reliqua  pars  eft 
eius , quae  a principio  tcAx. 

SVppofitio.  Refla  linea  DC  diuifa  fit  in  F/g.iSj. 

A,  & tota. DC  mfiit quintuplum  feg- 
itienti  DA  fui  propr*;&  ACB  dupla difli 
Tegmenti  DA , ita  Icfla  fit  extrema  & media 
ratione  in  C,  vt  AC  fit  maius  eius  Tegmen- 
tum: Dico  quod  hoc  AC  malus  Tegmentum 
cum  DA  refla  , componat  reflam  lineam 
DAC  initio  datam. 

Dcmonflratio.  Vel  h.-cc  refla  DAC , ell 
ax|ualis  refla;  alTumpta;  DC.vel  mindFvt 
DV , vel  maior  vt  DB.  imprimis  perprop. 
priccd.  quia  refla  ABfefla  eft  extrema  & 
media  ratione  in  C , & maius  eius  Tegmen- 
tum eft  AC  , quod  fi  componatur  cum  AD 
dimidia  parte  totius,  quintuplum  potcftdi- 
midi*  fu*  partis  AD.  lara  vero  fecunda  po- 
fitio  adftrui  nequit ; nam  per  eandem  propofi 
refla  DV  quintuplum  poteft  ciuidem  AD, 

vnde 
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vnde xqiiales  erunt DC,DV,  pars  & to- 
tum. Sed  neque  tertia  pofitio  allumi  poteft; 
nam  ex  eadem  prop.  reda  DBquintuplum 
potert  ciulHem  DA,  licuti  DC;  ergo  aquales 
erunt  rcftx*  DC,DB,  pars  & totum.  Ex  dua- 
bus portremis  politionibus  Icquuntur  abfur- 
da,  ergo  ipHp  politiones  erunt  FaJHe,  fecunda 
te  tertia.  jKclinquitur  ergo  prima , hoc  td  vt 
alTumpta'  D AC  rectae  compofit.e  ex  ftgmcn- 
lofuoDA,  &:  maiore  diito  fegmcnio  AC, 
duplx  DA  fed*  media  & extrema  ratione, 
pars  altera  ab  DA,  fit  maius  di6tum  fegmen- 
tum  AC. 

PROPOSITIO  III. 

Si  reita  linea  fecundum  extre- 
mam 5c  mediam  rationem  fe- 
cecur : minus  Tegmentum  a(Tu- 
mens  dimidium  maioris  Teg- 
menti,quincuplum  potefteius, 
quod  a dimidia  maioris  ftg- 
mentideTcribitur  quadrati. 

Fi|.x94.  e Yppofitio.  Reda  linea  AB  , itafecetur 
i3  extrema  & media  ratione  in  C,  vt  maius 
eius  (^mentum  fit  AC,  & minus  CB,&  ma- 
ius AC  Tegmentum  fedum fit  in  D bifariam: 
Dico  BCD,  hoceft  minus  Tegmentum  BC, 
& CD dimidiummaioris  AC,rimiiI fumpta, 
pofie  quintuplum  cius  quod  a dimidia  DC, 
maioris  ACfegmcnti  ,ddcnbitur  quadrati. 

Conftrudio.  Per  prop.  46,  libr. i.fupcr 
AB  deferibatur  quadratum  A£  ; & ex  pun- 
dtisD  , C , redx  AB,  ponantur  redi  line® 
DH,  CG,  parallel® , lateri  BE,p>cr  prop.  j 1 . 
lib.i.  (ccantcs  diametrum  PB,  quadrati  facU 
A£,  in  pundis  K,Y,cx  quibus  iranfmittan- 
turred®  NKO,LVM,paraIlel®ipfi  AB:re- 
fultabunt  per  lemma  nofirum  2. ad  li.z.  qua- 
dratam LG , redx  AC ; & quadratum  DO, 
red®  DCB;&  quadratum  PQ,  red®  DC;& 
rcdangula  AM,  AP,DV,VO. 

Demonfiratio.  Per  prop.  ^ 6.1ibr.  1 .redan- 
gula  AP,  D V , fuper  squalibus  bafibus  AD, 
DC,&  inter  parallelas  AB,  LM, fune  aqualia; 

& perprop.45.  libr.eiufdcm , rcdangula 
DV,VO,  funt  ®qualia  ;ergo  per  1 .ax.lib.i. 
rcdangula  AP  , VO,  xqualia  erunt : his  po- 
fberaisfi  addatur  commune  redanguIuDM; 
erit  cotum redangulum  AM, gnomoni  RST 
arqualc.  £t  quia  reda  AB  leda  efi  media  & 
excrema  ratione  in  C,  erit  per  dcT.  3.hb.6.  vt 
tota  AB,  ad  maius  cius  (egmentum  AC,  ita 
ACad  CB  minus  eius  Tegmentum:  ergo  per 


prop.17.l1br.tf.  redangulum  AMfub  AB  &: 

BM  Teu  CB , ®qualc  erit  quadnitoLG  red® 

AC;  fed  pcrcoroll.  noftrumad  prop.20.lib. 
tf.  quadratum  LG  quadruplum  cIl  quadrati  , 
PQ.,  red®  DC;crgo  per  prop.y.libr.  5. gno- 
mon RST,  vel  redangulum  AM,  quadru- 
plum erit  quadrati  PQ,  rcd®DC  : Igitur  fi 
gnomoni  RST,  addatur ipfum quadratum 
PQ,  red®  DC;totum  quadratum  DO,rtd® 
DCBcompofit®cx  CB  & CD, quintuplum 
erit  quadrati  PQ,  red®  DCrhoc  reda  DC  B 
compofita  ex  minore  Tegmento  CB,  & dimi- 
dio CD,  maioris  Tegmenti  AC,  totius  red® 

ACB  fed®  media  extrema  ratione,  quin- 
tuplum poterit  quadrati  red®  DC  dimidi® 
totius  didi  maioris  Tegmenti  AC.  quod  erat 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  IV. 

Si  re<5la  linea  fecundum  extre- 
mam & mediam  rationem  fe- 
cetur:  Quod  a tota, quodque 
a minore  Tegmento  vtraque  fi- 
miil  quadrata,  tripla  Tunt  eius, 
quod  a maiore  Tegmento  de- 
Tcribitur , quadrati. 

SVppofitio.  Reda  linea  AB , ita feda  fit 
in  C , extrema  6c  media  ratione,  vt  AC 
fit  cius  maius  figmentum,  5u  CB  minus:Di- 
co  quadrata fimul  fumpta,  totius  AB,&  CB 
minoris  Tegmenti,  tripla  die  quadrati  ex  AC 
maiore  Tegmento. 

Conftrudio,  Perprop.4tf.Iibr,i, fuper  re- 
da AB, liat  quadratum  AD ; & perprop.51. 
lib.eiufilcm, ducatur  reda  CF  parailclalatcri 
BDjfccansdiamctrumEB  in  G,&  latus  ED 
in  F;  tum  alia  reda  IGH  parallela  ipfiAB, 
fecansin  l,latus  AE,?e  latus  BD  in  Hircful- 
tabunc  quadrata  IF , CH,  illudquidem  red® 

AC  maioris  fegmenti , iftud  vero  red®  CB 
minoris  fegmenti,  tum  rcdangula  AH,CD, 
per  lemma  noftrum  2.  adlibrum  z.quxduo 
rcdangula  AFl , CD,cruntfub  tota  AB,  te 
minore  figmento  CB. 

Demonfiracio.  Qina  datur  reda  AB, fida 
in  C,  extrema  &:  mediaratione,  c-ritpcrdcf. 
j.lib.tf.  reda  tota  AB  ad  maius  figmentum, 
vt  ipfum  maius  figmentum  AC, ad  minus 
CB  : quare  per  prop.  i y.libr.tf  .erit  redangu- 
him  a!h  fub extremis  AB,  CB,  xqualc  IF 
quadrato  AC  medi®  red®.  Quod  fi  iterum  * 
alTumamus  redangulum  CD  fub  cifdcm  ex- 
tremis redis  AB,CB  ®qualc  etiam  ouadrato 
O o FI, 
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ir,ipfius  AC  tnedisrcftj.'  percit,  prop.  17. 
iftj  duo  rcdangula  AH,CD,fub  tota  AB,?£ 
Cii  minore  fcgmcnto  Cii,  dupla  erunt  cjua- 
drati  U' , cx  refta  AC  maiore  fcgmcnto  to- 
tius. Infupcrfi  illis  duobus  rcftangulis  AH, 
CD, addatur  quadratum  lF,rcft.t  AC, erunt 
per  1 9.axioma  Hbr.  i .xqualia  quadratis  AU, 
& CH,  illo  quidem  totius  Ali,  hoc  vero  mi- 
noris cius  fcgtncnti  CIi*,quxredangula  AH, 
CD,5^  quadratum  IV  , tripla  erunt  quadrati 
1 F ; ergo  totum  quadratum  AD  , & quadra- 
tum C H fmul  fumpta, illud  totius  rcax  AB, 
hoc  minoris  cius  Tegmenti  CB , erunt  per  7. 
prop.  libr.  5.  tripla  quadrati  IF  cx  reda  AC 
maiore  Tegmento  totius  Ali.  quod  erat  dc- 


minusciuTdem  Tegmentu:  vnde  pcrpiop.17» 
lib.ciuTdcra  6.  rettagulum  EK  iub  extremis 
redis  A ii,  CB,  erit  aquale  quadrato  I C,  vel 
BL,rcdr  AC  vel  BD  xqualibus : His  xqua- 
Iibusrcdangulo  HK, quadrato  BL,G  addatur 
commune  rcdangulum  IB, fient  cx  vna  parte 
quadratum  EB  totius  reda  datx  AB,  & cx 
alia*partc  rcdangulum  AL  cx  tota  ACBD, 
& BDTcu  AC,  xqualia  per  2. ax.libr.i  .ergo 
per  prop.  17. libr,  6.  erunt  tres  ii\x  redx  pro- 
portionales ACBD, Ali, nU.igiturex  dcf.5. 
libr.6.  erit  reda  linea  ACIJD,Tcda  media  & 
extrema  ratione  in  B,  maiufi]uc  cius  Tegmen- 
tum critreda  AB  ab  initio  data,  quod  erat 
concludendum. 


monftrandum. 


PROPOSITIO  VI. 


PROPOSITIO  V. 

Si  lefta  linea  fecundum  extre- 
mam & mediam  rationem  (e- 
cetur , apponaturque  ei  xqua- 
lis  maiori  fegmento : Tota  re- 
fta  linea  fecundum  extremam 
& mediam  rationem  fccatur, 
& maius  fegmentum  eft , quae 
a principio  re<5ta  linea. 

SVppoTitio.Ktda  linea  AB  Teda  fit  media 
& extrema  ratione , & ei  in  redum  appo- 
natur AC  maius  Tegmentum , vel  xqualc  illi 
BD , ita  vt  tota  reda  fit  ACBD  : Dico  hanc 
redam  ACBD,  extrema  Se  media  ratione 
efle  Tedam,  maiuTque  cius  Tegmentum  ede 
redam  AB  datam. 

Conftrudio,  Super  data  AB  fiat  quadra- 
tum BE  per  prop.4<J.  libr.  i . & per  prop.  5 1 . 
libr.  eiiiTdcm , cx  pundo  C ponatur  paral  Icla 
reda  CG,  lateri  BF,  Tccansobuiamdiamc- 
trum  AF  in  pundo  H,&  latus  EF  inG;tum 
alia  reda  I HK,  parallela  ipTi  AB,  Tccans  in  I 
latus  AE,&:  in  K latus  BF:deniquc  produca- 
tur reda  IK  vitra  K donec  occurrat  redx 
DL  in  E,  paralie!®  ipli  BF.  RcTultabuntper 
lemma  noflrum  i. ad  libr,  i.  quadratum  Cf, 
red®  AC  ; A:  quadratum  GK  , red®  CB;& 
rcdangulum  EK  Tub  AB  tota  data  reda , & 
CB  minore  eiusTcgmento  ; & rcdangulum 
AL  Tub  tota  ACBD,&  BD,Tcu  AC  Tegmen- 
to maiore  dat®  recb®  AB;&  quadratum  BL 
red®  BD  Tcu  AC. 

Dcmonftratio.  Quiadaturreda  ABlcda 
in  C, extrema  & media  ratione , critpcr  dcT. 
j.Iib.6.rcda  AB  ad  AC  maius  cius  Icgmcn- 
lum,  vtipTum  AC  maius  Tegmentum  ad  CB 


Si  redta  linea  Ration.ilis  extrema 
& media racionefecetur;Vcriiq; 
fegmctoriim  Irrationalis  linea 
cft  j quae  vocatur  Apotome. 

Vppofiiio.Rcda  AB  RationalisTeda  fitFi^.iS^ 
in  C , extrema  media  ratione  : Aflero 
vtrumque  Tegmentorum  .\C maius,  & CB 
minus,c(Tc  lineas  Irrationales,  qu®  vocantur 
Apotom®. 

Conftrudio.  Addatur  in  redum  maiori 
Tegmento  AC,  reda  AD  xqualis  dimidi® 
totius  AB^edv. 

Dcmonftratio.  Per  i .propofic. libri  huius, 
C^uadratum  red®  DAC  quintuplu  cft  qua- 
drati red®  AD; ergo  quadratu  illud  adqua- 
dratum  iftud  proportionem  habebit  quam 
numerus  ad  numerum,  hoc  cft  quam  5 ad  I, 
vel  2 5. ad  5 .ergo per  6. prop. lib.  1 o.tommen- 
Turabilia  erunt  quadrata  redaru  DAC,  AD; 
ergo  per  defin.5.  libr.  10.  commenTurabiles 
erunt  Taltcm  potentia  ipT®  red®  DAC,  AD, 

Sed  cft  Rationalis  reda  AD, quia  cftTcmillis 
totius  Rationalis  dat®  AB  ; ergo  & tota 
DAC  Rationalis  erit, per  fi.dcT.Iib.i  o.Quii 
vero  per  cofoll.prop.i4.1ibr.8.quadrata  re- 
darum DAC,  AD,noa  habet  proportionem 
qu.\m  numerus  quadratus  ad  numerum  qua- 
dratum, nam  illud  cft  quintuplu  huius  often- 
Tum  ;erunt  perprop.p.libr.io,  red®  DAC, 

AD, longitudine  incommcnTurabilcsjS:  pro- 
ptcTca  Rationales  tantum  potentia  commen- 
Turabiies  pcr6.dcf.lib.io.lam  vero  fi  ex  Ra- 
tionali DAC  dematur  DA  potentia  tantum 
commenTurabilis,  remanebit  reda  AC  Irra- 
tionalis qu®  vocatur  Apotome , iuxta  prop. 

74.  lib.i  o. Denique  applicato  redanguio  AE 
Tub  AB&  CB,ad  reda  AB;quia  cft  perdcf.j, 
li.6.vt  ABad  AC, ita  AC  ad  CBjerit  per  17. 

prop. 
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propoCIibr.(J.  rcftanguLum  AE  xcjualc  qua- 
drato ex  AC  ; vnde  quadratum  Apotomc 
AC,  videlicctrt^angulum  AE,  applicatum 
fecundum  lineam  Rationalem  AB,  efficiet 
per  98.  propof.  lib.io.  alterum  latus  DE,  ni- 
mirum CB  illi  jqualcm,  Apotomen  primam. 
Dcmonftrauimiis  ergo  vtrumquefcgmento- 
lum  AC,CB,  datsc  rc«5la?  AB  Rationalis  ex- 
trema &:  media  ratione  in  C,cflc  Apo- 
tomas. 

PROPOSITIO  VII. 

Si  pentagoni  icqiiilatcri  tres  an- 
guli, fiue  qui  deinceps, fiue  qui 
non  deinceps  fintjarquales  fue- 
rint: dEquiangulum  erit  ipfum 
Pentagonum. 

O 

SVppofitio.  Pentagoni  squilateri  ABC 
DE,  tres  anguli  deinceps  fc  mutuo  con- 
fcquentes,  A,R,C,  (intxquales ; ve)  trcsalij 
non  fc  mutuo  confequentes  A,  C,  D,  fint  ae- 
quales: Dico.Tquiangulumefic  pentagonum 
illud  jLquilaterum. 

Conflruftio.  Angulis  dati  pentagoni  fup- 
ponatur  re  dias  BE,AC,BD,C.E,AD:  & duc 
BE,AC,fc  mutuo  Icccnt  in  F,&  dudafit  rc- 
fia  I D. 

Dtmonftratio.Cum  dentur  in  primo  cafu 
angui  i tres  deiuceps  B AE,  A BC,  BC  D, ^‘qua- 
les mter  fc,&:  latera  eos  comprehendentia  c- 
qualia;crut  bales  BE,AC,HD  ^quales  per  4. 
prop.li.f  .in  lnangulisEAB,ABCjBCD:fcd 
etiam  in  fingulis  illis  triangulis  anguli  ad 
bafes  diiftas  erunt  cqualcs  inter  fc  perprop. 
5.1ibr.  I.  Q^d  H ab  duobus  redis  quibus 
iunt  equales  anguli  tres  omnium  triangulo- 
rum rcdilincorum, per  52.  propof. lib.i. de- 
mantur illi  anguli  EAB,  ABC,BCD,  relin- 
quentur in  didis  triangulis  duo  anguli  ad 
bafes  nmul,gqualcs  duobus  angulis  huiufmo- 
di  (jmul  ad  bafes  aliorum, per  5.  axio.libr.i. 
horum  vero  femiOes  videlicet  Unguli  anguli 
ad  bafes  didas  BE , AC,  BD,  erunt  equales 
per  7.ax.lib.  i.  videlicet  anguli  AEB,  ABE, 
BAC,BC  A,CBD,  CDB.  Sed  per  propof.5. 
libr.  I.  in  triangulo ifofceli  DBE , anguli  ad 
balim  DE  erunt  cqualcs,  videlicet  anguli 
BED,  BDE;  quibus  H addantur  xquales  an- 
gu li  oilcnfi  AEB, CDB;  fient  per  2 ,ax. lib. i . 
anguli  toti  AED,  CDE  equales.  Quia  vero 
prob.>uimu$  duos  angulos  FAB, l'B  A, equa- 
les efie  , erunt  latera  FA , FB  cqualia  per  6. 
prop.  iibr.  1. quibus  fublaus  ab  totis  BI:,AC 


cqualibus,rcmanebunt  .cqiialia  FE,FC,  per 
t.  axio.libr.i . Quia  vero  in  duobus  triangu- 
lis FCD,  FED,  duofunt  latera  FC,CD,  ae- 
qualia rclatiuc  duobus  lateribus  FE,  HD,  & 
oafis  eft  communis  FD  , erunt  per  propofi  8. 
libr.  1. anguli  FCD,FED,  equales;  illis  ergo 
fi  addantur  xquales  anguli  probati  BCA, 
AEB, fient  per  z.axio.  libr. i. toti  anguli x- 
qualcs  BCD , AED.  Cum  igiturprobaucri- 
mus  duos  angulos  C DE,  AED,  cllc  xquales 
inter  fc  , & angulum  AED  ellcxqualcm  an- 
gulo BCD, cui  suedati  anguli  jqualcs  ABC, 
EAB;  erunt  per  i. axio.libr.i,  omnes  anguli 
ptintagoni  dati , xquales  inter  le , quod  erat 
probandum  in  primo  dato  cafu.  Accedamus 
ad  Iccundum  cafum.  Cum  dentur  anguli 
EAB, BCD,  CDE,  xquales, & latera  circa 
illos  xqualia,  erunt  per  4.prop.libr.r.in  tri- 
angulis cifdcm  charadcnbusdcfignatis,  qui- 
bus anguli  ilii  dati,  bafes  BE,BD,CE,xqua- 
Ics;fle  eodem  difcurfu  quo  in  primo  cafu, an- 
guli AEB,ABE,CBD,CDB,  DCE,  DEC, 
xquales:  Etquiaoficnfa  funt  latera  BD,BE, 
xqualia,  erunt  anguli  BED,  BDE,  ad  balim 
DExqualesper  ^.prop.libr.i.  qui  fiaddan- 
lur  angulis  xqualibus  AEB,CDBoftenfis, 
fient  anguli  totales  AED,  CDB, xquales 
per  axio.  2.  libr.  i , Eodem  modo  quia  latera 
EB  , EC,  ofienfa  funt  xqualia , erunt  per 
proDof.libr.i,  anguli  EBC,  ECB, xquales, 
quibus  C addantur  anguli  ABE , ECD  pro- 
bati xquales,  fient  per  z.axio.libr.i.  anguli 

ABC,  BCD, xquales;  Rebquos  ergo  angulos 

ABD,  AED  ,ofiendimus  xquales  xqualibus 
datis  inter  (c  angulis  BCD, CDE,  & angulo 
tertio  C AB;  ergo  per  1.  axio,  libr.i.  omnes 
anguli  pentagoni  xquilatcri  dati , erunt  x- 
quale-s  iq  he>c  altero  cafu.  Frobauimus  ergo 
intentum. 


PROPOSITIO  VIII. 

Si  pentagoni  acquilateri  &acqui- 
anguli  duos  angulos  qui  dein- 
ceps fint , fubtcnjjant  redae  li- 
neat: hac  extrema  & media  ra- 
tione fe  mutuo  fecant ; & ma- 
iora iplarum  fegmenta,  aequa- 
lia funt  pentagoni  lateri. 

SVppofitio,  Pentagoni  xquilatcri  & x-F/^.189. 

quianguli  ABCDE,duos  angulos  BCD, 
CDE,dcinccps  fc  mutuo  confequentes,  fub- 
tendantredx  BD,  CE,  qux  fe  mutuo fcccnt 
O o 2,  in 
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in  F.  nam  vt  altera  ad  lateris  extremu  vnius 
efficientis  angulum  vnura  ^ datis  percingat  ab 
alterius  lateris  excremo  eundem  angulum 
efficientis,  obuiam  aliam  chordam  fccabit; 
Dicocjuodhxduarreft.tfc  mutuo fecant  in 
F, excrema  & media  ratione,  & quod  maiora 
eorum  fegmencaEF,  EF,func  xqualia  penta- 
goni lateri. 

Dcmonftratio.  Qviia  in  triangulis  BCD, 
CDEjduo  latera  UC  ,CD,  funt  arqualii  duo- 
bus lateribus  CD,DE,  ex  datis , anquiofque 
ex  eifdcm  datis  aequales  compremndunt 
BCD,CDE,pcr  4.propof. libr.i. erunt  ipfa 
triangula  aequalia  , bafcfque  BD , CH,  erunt 
scqualts,&  reliqui  eorum  anguli  erunt  xqua- 
les,  tum  per  ^.propof.libr.i.S:  i.axio.lib.i. 
Lc  quia  funt  anguli  squales  £CD,CDB, 
nunc  probari, erunt  in  triangulo  C4'D,latcra 
FC,  I D,  ojqiialiaper  d.propof.  libr.i.  quae  II 
auferantur  ab  aequalibus  redis  BD , CE,  re- 
linquentur aequales  redx  BF,  EF.  Quoniam 
autem  duo  triangula  BCD,  CDE,  oftcnfa 
funt  .vqualia, erunt  per  propof.  \ 9.lib. i.inter 
cafdcoi  parallelas  redas  BE  > CD  : quare  per 
propof.29.  libr.i. anguli  BEC,  DCE  erunt 
«quales, tum  anguli  EBD,BDC,idcoquc  per 
1. axio. libr.i.  erunt  anguli  BEC,  DCE,  «- 
quales  inter  fc,  & angulis  CBD,DEC  : fcd 
etiam  in  triangulis  BA£, BCD, quia  duo  la- 
tera, angulos  aequales  BAE,  BCD,  compre- 
hendentia, funt  aequalia  ex  datis, erunt  per  4. 
propor.lib.i.&  5.prop.&:  ax.  i . anguli  AEB, 
ABC,  «quales  angulis  CBD,CDB,  ideoque 
«quales  angulis  oilenfis  «qualibus  BEC, 
EBD,  aliis  CBD,  CDB.  Quod  (i  ex  angulis 
«qualibus  A£D,  BCD , datis,  fubtrahantur 
anguli  «quales  offenft  CED  , ECD, relin- 
quentur «quales  AEC,  BCE  : cfl  mtem  an- 
gulus AEC  duplus  anguli  BEC,vclAEB, 
eo  quod  fit  «qualis  illis  «qualibus , ergo  an- 
gulus BCE  duplus  erit  eiufde  anguli  BEC, 
vel  AEB : fed  per  propof.  3 z . libr.  i . angulus 
BFC  , «qualis  eu  duobus  angulis  FDC, 
FCD, «qualibus, ergo  duplus  erit  vnius  illo- 
rum; porrd  quilibet  illorum  eftoftcnlus  «- 
qualis  angulo  AEB,  vel  BE  A;ergo  cum  an- 
gulorum quilibll  BCF>  BFC , lltoftcnfus 
duplus  anguli  vnius  ex  didis,  ipH  erunt  «- 
quales  inter  fepcrC}.  axio.  libr.  1.  latus  ergo 
BF  eff  «quale  lateri  BC  pentagoni : ideoque 
etiam  latus  EF , nimirum  (cgmentum  maius 
red«  BD , «quale  ipfi  BF , «quale  erit  lateri 
BC  pdagoni  dati.Dcniq:quiaBFE  angulus 
«qualis  langulis  duobus  CBD,BCF,  per 
ei ta t . prop.  3 z . li b.  i . & a ngu  1 us  C BD,  oflen- 
fus  e(t  «qualis  angulo  DCB,  idem  angulus 
BFE  «qualis  anguli  totali  BCD  pentagoni 
dati : fca  per  prop.  1 5.  libr.  i . angulus  C FD, 


«qualis  eff  angulo  BFE  , & anguli  CBD, 

FDC,  CDB,  FCD,  funt  oftcnfi  «quales , «- 
quiangula erunt  duo  triangula  CFD,  BCD: 
quare  per  4.propor.lib.<S.cric  BD  ad  DC,  vel 
BF  «qualem  vt  CD  vel  BF  ad  DF  ; ideoque 
per  defin.3.  libr.($.  feda  erit  reda  BD  in  C, 
extrema  & media  ratione  , tum  etiam  reda 
CE  in  F,  maioraque  earum  fegmenta  BF, 

FE  , erunt  «qualia  lateri  pentagoni  dati  «- 
quilateri  & «quianguli. 

COROLLAIUVM  NOSTRVM 

I. 

Krffa  litU4  fubttnfd  anguli  pittugoni  tqmUtefi 
^ & 4quungult , pdTdOfU  eQ  Uteri  oppefiti 
dUl9  dnguh, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

Vut  ftSid  fultenfd  Mngulk  duobm  deinceps  fe  mu- 
tu9  (tnfequentihm  pentdgdni  dqmidteri  & dqui* 
dnguU ; eficiunt  dngnlum  in  communi  feQiont 
Tfium  oppofiium  duguh  ipftm  pentdgoat , gqud^ 

Um  ipfi  dnguU , alterum  pero  deinceps  aqudUm 
dngu/o  oppofito  maiori  figmento  dltetutttm, 

PROPOSITIO  IX. 

Si  hexagoni  latus  & decagoni  in 
eodem  circulo  deferiptorum 
componantur  : Tota  redla li- 
nea, extrema  ac  media  ratione 
Iccatur ; & maius  legmentum 
eft  hexagoni  latus. 

Vppofitio.  In  circulo  CBA , centrum  D f^.zoo 
habente , fit  latus  decagoni  A B , & latus  ^ 
hexagoni  BH  compofitum  in  redum  AB  la- 
teris decagoni  pr«didum ; Dico  totam  re- 
dam lineam  EBA,  efle  fedam  in  B, extrema 
& media  ratione,  & maiuseiusfegmentum 
efle  latus  EBhexagoni. 

Conftrudio.DucaturCDA  diametcrcir-  « 
culi,  iiim  rc*d«  DE,DB.  1 mprimisfemidia- 
meter  DBjVcl  DA  erit  «qualis  lateri  JiE  he- 
xagoni dati  ineodemcirculodatoinfcripti, 
pcrcorollar.  prop.i5.Iibr.4.  Quarcin  trian- 
gulo EBD  ifolceli  erunt  pCT  5. propof,  libr.i. 

«quales  anguli  ad  bafimED:  Similiterin 
triangulo  ADB  , anguli  ad  bafim  AB , erunt 
«quales , quia  eff  triangulum  ADB  irofccles. 

Eff 
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autem  angulus  CDB  pcrprop.5i.libr.i. 
«cjualisduobus augulis  D \B,  DBAoUenGs 
arqualibus,  ergo  erit  duplus  alterutrius,  puta 
anguli  DBA;fcd  angulus  DBA  pcrcit.prop. 
efl  squalis  duobus  angulis  £,  BDE  oltcnlis 
squali bus^cigo  erit  (Hjplus  anguli  BD£:cr> 
go  angulus  CDB , erit  quadruplus  anguli 
BDE,  cum  Hc  duplus  dupli  ABD  anguli,  hu- 
ius BDE.  Datur  vero  refta  AB  latus  deca- 
goni , ergo  arcus  AB  erit  decima  pars  totius 
circumferentia;  circuli  , & quinta  femicir- 
cumferentis  CBA  , quo  rubfacoab  femicir- 
cumferentia  ipfa,  relinquetur  arcus  CB, qua- 
druplus arcus  AB; quare  pcrprop.5 3.  libr.^. 
annutus  CDB,  quadruplus  erit  anguli  ADB. 
Cum  igituridem  angulus  CDB, nt  probauis 
quadruplus  anguli  BDE,  & anguli  AD]3,ip(i 
anguli  ADB,  BDE,  cnint  aequales  per  9.pro- 
poi,  libr.  5.  Duplus  ergo  erit  angulustoialis 
AD£ , anguli  E «qualis  angulo  BDE  : De- 
monftrauimus autem  angulum  ABDclTedu- 
plum  anguli  E , & anguium  A cfle  «qualem 
angulo  ABD,ergo  per  i.axio.lib.i. anguli  A 
& ADE , erunt  «quales.  Habemus  ergo  tri- 
angula «quiangula  AED,  ADB  ;nam  anguli 
£,ADB,i  fune  probati  «quales, tum  anguli  A, 
ABD , ADE  «quales. 

Dcmonilratio.  in  triangulis  «quiangulis 
AED,  ADB,  per  prop.4.  libr.6.  erit  EA  ad 
AD,  vel  EB «qualem, vt  DA  vel  EB  «qiia- 
lisad  BA:  hoc  cfttuta  EA  ad  maius  cius  tlg- 
mentum  EB  , ira  maius  fegmemum  EB  ad 
BA  miuus eiusfegmentum  , Icd  maiusfeg- 
ffientum  «EB  cll  aquale  politum  icmidiamc- 
tro  DA,  quod  per  corollar.  cicat.  propof.i^, 
iil>r.  4.cfl«qualc  lateri  hexagoni  in  circulo 
CBA  inferipti.  crgoprobauimus  intenturo, 
ciim  iuxtadeHn.3.  Iib.6.fc6a  Hc  AEin  B. 

PROPOSITIO  X. 

Si  in  circulo  pcnragonum  sequi- 
laterum  deferibatur:  Pentago- 
ni latus  poteft  & latus  hexago- 
ni, & latus  decagoni,in  eodem 
circulo  delcriptorum. 

SVppofilio.  In  circulo  ABCDEcentrum 
F habente,  {itpentagonumaquilaterum 
inferiptum : Dicoquodlibctcius  lacus, v.g. 
AB , pofle  latus  hentogoni  decagpni  in  eo- 
dem circulo  inferipti ; hoc  dl  quadratum  la- 
teris AB  efle  «quale  quadratis  ftmul , & late- 
ris hexagoni,  & lateris  dccagoni  ioeodem 
circuli  imcnptorum. 


ConflruAio.  Ducatur  diameter  circuli  ex 
aliquo  angulo,  puta  A, pentagoni  dati,  (itque 
AFG  : &per  propof.30.1ib.3.  Diuidacur  ar- 
cus AB  bifariam  inH;&  arcus  AH  bifariam 
inK;tum  ducanturchordx  BH,HK;&fc- 
midiametri  EB,EH,EK;vcrum  EH  fecet  in 
1 chordam  B A obuiam;&  £K  eandem  chor- 
dam BAobuiam  fccccin  M ,&  altam  KA  in 
L;vltim6  tranfmittaturre^aHM. 

Dcmonflratio.  Pcrcoroll.noftrum  adpro- 
pof.29.]ib.5  .chord«  HB,HA,fubtcnf«  «- 
qualibus  arcubus  HB,  HA,  erunt  «quales; 
ideoque  in  ttj^angulo  ifofcelc  BHA  , angtdi 
HB  A,H  AB,  erunt  «quales  per  propof.  ^ .lib, 
I.  Et  quia  in  triangulis  BHF,  AHF,duo  lace- 
ra HF,  HB,  fune  «qualia duobus  lateribus 
HF,HA,&  bales  BF,  AF,funt.«quales,  erunt 

fter  propof.S.iib.i. anguli  BHI  ,AHF,«qua- 
cs : ergo  cum  in  triangulis  BHl,  AHl,  duo 
Hiic  anguli  1 BH,IHB,o(Ienli  aquales  duobus 
angulis  i AH,lHA,  rcfpedliut',  erunt  per  co- 
roll.  noUrum  3. ad  propof.  32.  libr.  1.  anguli 
duo  reliqui  ad  I deinceps  «quales,  & per  dc- 
Hn. 10.  libr.  1.  redi  ambo,  & reda  linea  FlH 
ad  angulos  redos  chord.e  A B,  duda  ab  cen- 
tro F circuli  ad  H pundjm  medium  arcus 
AB  cui  fubtenfa  ell chorda  AB:  & proptcrca 
etiam, FLK,  erit  pcrpcdicularischords  AH, 
&ang.ilos  redosin  L , ipfimctcbord«  AH, 
eo  quod  ex  centro  F duda  Ct  ad  K pundum 
medium  arcus  AH:  diuif«quc  erunt  chord« 
AB,  AH,bifari^m,illaquc  in  l,ifta  vero  in  L, 
per  3.  propofit.libr.3.  £c quia  in  triangulis 
L AM,  I HM,  duo  latera  L A,LM,funt  «qua- 
lia duobus  lateribus  LH , l M , angulolque 
continent  «quales  redos  m L , erunt  per  4, 
prop.lib.i.  bafes  M A, MH, «quales,  & anguli 
LAM,EHM, «quales,  ideexjueper  i.ax.libr. 
I.  anguli  LHM , HB  A , erunt  «quales , quia 
oHenl)  fune  xqualcs  tertio  angulo  BAHc  De- 
nique quia  triangula  ABH , AHM , angulos 
ABH,BAH,MHA,  MAH,  habent  «quales, 
reliquos  duos  obtinebunt  «quales  BHA, 
AMH,percic.coroll.  notirum  3. ad  prop.32. . 
libr.  I.  ideoque  triangula  erunt  «quiangula 
ABH . AHM : quare  per  4.  prop.  litr.6.  erit 
B A ad  AH,  vcHA  ad  AM;d  per  propof.i7. 
libr.6.  rcdangulum  fub extremis  BA,  AM, 
erit  «quale  quadrato  gicdi«  rcd«  AH.  Pr«- 
terea  Ci  ex  femicircumfcrcnciis  «qualibus 
ABCG , AEDG , auferantur  arcus  «quajes 
ABC,AED,percoroll.noHrum  ad  prop.28. 
libr.  3 . quia  cis  fubtenduntur  redx  A B,BC, 
A£ , £D , «quales  fcu  latera  pentagoni  dati 
«qu  i lateri ; relinquentur  arcus  «quales  CG, 
DG , hoc cdfcroiflcs  arcus  totalis  CD  «qua- 
lis arcui  BA,xqualcsreminibus  AH,BH,  ar- 
cus totalis  AB.  Eft  autem  angulus  BAF  vel 
Oo  5 BAG, 
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BAGjinfiftcns  arcui  BCG  compofito  ex  ar- 
cu vnoqucm  fubtendit  latus  vnum  BC  pen- 
tagoni, & f<jmilTe  CG, totius  CD  alterius  ar- 
cus ; ergo  angulus  ABb  i Ili  arqualis  per  prop. 
5.1ibr.i.  infiltct  arcui  aequali  ipfi  BCG  iuxra 
noftrum  corollar.ad  propof.  z6.  libr.  fcd 
angulus  BbK  infiftit  arcui  BHK  dimidio 
totius  BCG:  ergo  per  propof, 35. lib,  6.  fub- 
duplus  anguli  Bl  G,  ideoque  squalis  angulo 
B A F , vef  ABF,  nam  per  propof.  2 o.  libr.  3 . 
angulus  BFGcQ  duplus  anguli  BAF.  Igitur 
in.triangulis  duobus  ABF,  FBM,  cum  often- 
derimus  MFB,FAB,  eflcsqu^cs,  angulum- 
^ue  FBA  vel  FBM  communem  obtineant, 
erunt  reliqui  anguli  FMB,  AFB  xqualcs  iux- 
ta  corollar.  noHaum  3. ad  propof.  31.  libr.i. 
xquiangula  igitur  erunt  triangula  ABF, 
FMB, quare  per  ^.propof  libr.6.  erit  AB  ad 
BFjVtBFadBM;  vnde  pcT  propof.  i7.1ib.6. 
erit  rcdangulumfub  AB, BM , scjualequa- 
drato  re^l*  BF  , hoc  eft  quadrato  lateris  he- 
xagoni, nam  per  corollar.prop. 1 5.1ibr.4.  Ic- 
midiameter  circuli  eft  squalis  lateri  hexa- 
goni inilloinfcripti.  Quia  igitur  antea  pro- 
bauimus  rcdangulum  fub  AB,  AM,  squale 
ede  quadrato  reas  AH  feu  lateris  decagoni 
zquilatcri  in  hoc  circulo  inferipti , fupponi- 
tur  enim  chorda  AH  fcmidi  arcus  A B penta- 
goni, vnde  fit  vt  fit  chorda  decagoni  :&  mo- 
do demonib^auimus  rcdangulum  AB,  BM, 
ede  squale  quadrato  reds  BF  lateris  hexa- 
goni in  hoc  circulo  inferipti ; & per  prop.  i. 
libr.  2.  quadratum  totius  AB  lateris  penta- 
goni, eft  aiquale  redangulis  fiib  AB,  AM,  & 
lub  AB,  BM;  erit  per  j . axio.  libr.  1 . quadra- 
tum reda;  AB  feu  latens  pentagoni,  soiialc 
quadratis  laterum  FB  hexagoni,  AHaeca- 
goni  in  eodem  circulo  inferiptorum.  quod 
erat  dcmonftrandum. 

COROLLARIVM  I. 

KtSd  lintd  e centrt  circuU  duSs  dd  medutm  drem 
eimfuaSum ; ihnddm  buim  dteus  biftri^ 
diutdit  i&dd  dHgulti  rtUcs. 

COROLLARIVM  I I. 

Humttn  (ircttit  edulfd  ex  dtt^ulo  penugoni 
Uteri  in  co  tuferipti  ^ Utm  penugani  huim  eppe~ 
ftnm  iUi  dtlgulty  bifdti^  diuidit»  & ad  angu- 
hs  reSos , & dreum  (ui  fultenditut  bn  Utm 
ftnugtm  btfdridm  patium. 


Si  Pentagoni  aqutUteri  & a^jaunguli  in  ttuuh 
inferipti , AB  arem  {ubienfu  Utttt  eim  bifariam 
fecetur  mH  » & iterum  AH  anus  bifariam  fe~ 
cetur  in  K:  reHa^  ducantur  BF,  aF  ad  centrum 
F circuli , & reda  FK  fecans  chordum  AB  feu 
lutas  fitntugoni  in  li : erit  angulus  BMF  aqualu 
ungulo  AFB-,  & angulm  MFB  aqualis  angulo 
BAF  vel  ABF  aqualibm. 

PROPOSITIO  XI. 

Si  in  circulo  Rationalem  habente 
diametrum  , pentagonum  at- 
quilaterum  deferibatur : pen- 
tagoni latus,  Irrationalis  eft  li- 
nea, quae  vocatur  Minor. 

Vppofitio.  In  Circulo  ABCDE, (It pen-  Fij.iyi. 
cagonum  cifdcm  charaderibusdiftis  in- 
feriptum  zquilatcrum , habentediametrum 
AG  Rationalem:  Dico  quod  latus  quodlibet 
buius  pentagoni,  verbi  gratia  AB,  fu  linea 
Irrationalis  qua:  vocatur  Minor. 

Conftruftio.  Ex  angulo  A ducatur  per 
centrum  F circuli,  diametercius  AFG  ,ipfa 
fccabit  in  I ad  angulos  reftos,  latus  CD  pen- 
tagoni dati  oppolitum  angulo  A , per  coroll. 
a.prop.priced.  tum  arcum  CD  bifariam  in 
G,per  idem  coroll.  Ducatur  etiam  ex  angulo 
B pentagoni, alia  diameter  BFH  circuli,quar 
arcum  DE  fccabit  in  H bifariim  ,pcrcit.co- 
rollar.Pritcrca  ducanturreciae  AC,  AH,  fc- 
cetque  AC , in  K obuiam  diametrum  BFH. 

Et  quia  HFB  diameter  circuli , arcum  ABC 
bifariam  fecat  in  B , f coquod  latera  omnia 
pentagoni  squilatcri  abfeindant  i circulo 
arcus  aequales  iuxta  coroll.  nollrum  ad  prop. 

28.  libr.  3. ) fccabit  bifariim  & ad  angulos 
reftos  cbordam  AC  in  punSo  K:  ergo  fi  per 
propof.  IO.  libr.  I . fecetur  KC  bifarijm  in 
M, erit  CM  quarta  pars  totius  AC.  Qnpdfi 
etiam  Icmidiameter  FH  fecetur  bifariim  in 
O;  & eius  femidis  FO,  bifariam  in  L,erit  FL 
quarta  pars  ipCus  FH,  & odaua totius BH 
diametri. 

Dcmonftratio.  Quoniam  BFH  diameter 
circuli  datur  Rationalis , erunt  per  debn.8. 
libr.  I o.  femiflis  cius  BF , & FL  odaua  cius 
parr.  Rationales:  & tota BLcompofitaex 
BF,S:  FL,commenfurabiIibus,  ( nam  FL  eft 
quarta  pars  totiusBF  feu  FH,)erit  commen- 
furabiUs  vtrique  ipfarum,  per  propof.  1 6.1ib. 
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lo.idcoque  percitat.dcfin.6.c(ic  Rationalis 
eadem  BL.  lam  vero  quia  triangula  AlC, 
AKr, obtinent  ex  didtis  in  conRrudione  an- 
gulos in  1 & K rcdos  xquales , communem- 
que  fibi  vendicant  angulum  CAl  vel  FAK; 
reliquos  habebunt  xquales  angulos  ACG, 
AFK,  per  coroiljr.noftrum  5. ad  propof.  ja. 
libr.  I.  vnde  xquiangula  erunt : ergo  per  4. 
propof.libr.d.  erit  IC  ad  C A, ita  KFad  HA; 
& iuxta  propof.  1 6,  iibr.  5 . alternando  vt  IC 
ad  Kl'  ,ita  CA  ad  FA  vel  FH  aequalem  : Vt 
autem  C A ad  FH , ita  CM  quarta  pars  ipfius 
CA  , ad  FL  quartam  partem  ipHus  FH,pcr 
propof.  r ^ . libr.  5 .ergo  per  prop.  1 1 . lib.  5.erit 
vt  CI  ad  FK,  ita  CM  ad  FL;  & permutando 
iuxta propof.cir.i6.  libr.5.  vt  Cl  ad  CM,  id 
eft  vt  CDdupIa  ipGus  Cl  ad  CK  duplam  ip- 
HusCM, per citat.prop. 15. libr.5. ita 
FL : tum  per  coroll.prop.  1 8, iibr.  5 . compo- 
nendo,vt  CD,CK,iimul,ad  CK,ita  FK,FL 
fimul, videlicet  rc^a  KL , ad  FL  : quare  erit 
per  propof.  22.  libr.6.  vt  quadratum  re^x 
compoutxex  CD,CK,ad  quadraturo  redx. 
C K,  ita  quadratum  re<^£  KL  ad  quadratum 
re^x  FL.  Qiiod  fi  concipiatur  rettaduda 
BD  fccans  obuiam  redam  AC,fccaretur  ipfa 
AC,extrema&  media  fcdione , maius  eius 
Tegmentum  per  prop.8.lib.huius,cflct  xquale 
lateri  pentagoni  dati, puta  lateri  CD;erit  per 
l.propof.libr.huius,  quadratum redx  com- 
poHix ex CD maiori fcgmeto,&  CK  femifle 
totius  CA  redx,quintuplum  quadrati  redx 
CK  , dimidix  totius  C A : vnde  quadratum 
redx  KL,  quintuplum  erit  quadrati  redx 
FL,per  prop.  1 i.li.  5.  quare  quadratum  redx 
KLcommcfurabile  erit  quadrato  redx  FL, 
per  i.def.Ii.io. tum  pcrprop.6.Iib. lo»  redo; 
KL , Fl.,commenfurabilcs  erunt  faltem  po- 
tentia: fedodendimus  redam  1 L cile  Ratio- 
nalem, ergo&  KL  reda  erit  Rationalis  per 
^.defin.libr.io.  Prxterca  quia  qualium  par- 
tium quatuor  cft  BF , talium  vnaeft  FL  per 
coD(lrudionem;tum  qualium  partium  quin- 
qucdl  BL,talium|vna  ell  FL:erit  quadratum 
redx  BL  talium  partium  25  .qualium  vna  efl 
uadratum  red{  FL,(vt  in  numeris  hifcc  vi- 
ere  efl  1.5.2  5 . nam  quadrata  habent  portio- 
nem duplicatam  laterum,  per  propof.  20.  li  b. 
6.)  Qualium  vero  partium  vna  c(l  quadra- 
tum redx  FL , talium  quinque  oQcnlum  cll 
quadratum  redx  KL:  qualium  igitur  viginti 
quinAe  ede^adratum  rede  BL,  taliu  quin- 
que quadratum  redx  KL;  vnde  quadra- 
tum redx  BL,quintuplu  erit  quadrati  redx 
KL.  Quoniam  igitur  quadrata  redarum  BL, 
KL,proportionero  non  habent,quam  nume- 
rus quadratus  ad  numerum  quadratum ; ( vc 
manitedum  eRcxcoroil.  propof.  24.  iibr*  8. 


cR  enim  eorum  proportio  qux  25  ad  5,  vel  5 
ad  I.)  erunt  redx  BL , KL , longitudine  in- 
commcnfurabiles  per  propof.  9.1ibr.  i o.  quare 
quia  oRcndimus  cas  eilc  Rationales , erunt 
Rationales  potentia  tantum  commenfurabi- 
Iesper6.dchn.  libr.io.  Quod  li  ex  Rationali 
BL  tollatur  Rationalis  KL, potentia  tantum 
commenfurabilis,  erit  per  propof  74.libr.10. 
reliqua  BK  Irrationalis  qux  nuncupatur  A- 
potomCjci  vcrocongrucnserit  KL. 

N unc  autem  reda  BL  pofTit  plus  qulm  re- 
da KL , quadrato  redx  N.  Quia  igitur  qua- 
dratum red.e  BL  arquale  cR  quadratis  reda- 
rum KL  & N ; qualium  vcr6  partium  5, fuit 
quadratum  rcdxBL,  talium  i,fuit  quadra- 
tum redx  KL ; critreliquum quadratum  re- 
dx  N , talium  partium  4,  qualium  5 cR  qua- 
dratum redx  BLrpropterea^ue quadrata  re- 
ctarum BLfie  N,  proportionem  obtinebunt 
quam  numerus  ad  numerum ; vnde  per  prop.; 
6.  Iibr.  10.  commenfurabiliaerunt , & redx 
BL  & N commenfurabiles  faltem  potentia: 
cR  vero  BL  reda  probata  Rationalis,  ergo 
erit  & Rationalis  ipfa  reda  N , per  def  n.  6» 
Iibr,  10.  Quoniam  vero  quadrata  redarum 
BL , & N : proportionem  non  habent  quam 
numerus  quadratus  ad  numeru  quadratum, 
iuxta  coroll.propof.24.  libr.8.  eo  quod  pro- 
portio eorum  fit  qux  5 ad  4,  erunt  redx  BL 
& N , longitudine  incommenfurabiles , per 
prop.  9.  libr.io.  quare  Rationales  erunt  po- 
tentia tantum  commenfurabiles.  Quarecum 
tota  BL  Rationalis, longitudine  fit  commen- 
furabilis  Rationali  BH  ; ( nam  qualium  par- 
tium 8 & BH , Calium  5,  BL  )po(ticqueplu$ 
quim  congruens  KL,  quadrato  redx  N,fibi 
longitudine  incommcnfurabilis,  vti  proba- 
uimus;crit  BK  Apotogic  quarta,  iuxta  de- 
finitionem. 

Denique , quoniam  AB  reda , eR  medio 
proportionalis  inter  BH,BK,pcrcoroll.  pro- 
pof 8.  libr.6.  eo  quod  triangulum  ABH  ob- 
tineat angulum  redum,  in  A,  per  propof.3 1. 
Iibr.  3.  cx  quo  ad  bafim  BH  demilfaeRper- 
pendicularis  AKicricperpropof.iy.  libr.6. 
quadratum  redx  AB  squale  rcdangulo  fub 
BH,  BK.  Quare  cum  fuperficiem contentam 
fub  Rationali  BH,  & Apotoma quarta  BK, 
poRic  reda  linea  AB;  erit  AB  linea  Minor. 
£igo  fi  in  circulo  Rationalem  habente  dia- 
metrum, pencagonum  squilacerum  deferi- 
batur:  Pentagoni  latus.  Irrationalis  erit  li- 
nea qux  vocatur  Minor,  quod  cratdemoiH 
Rrandum. 
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PROPOSITIO  XII.  C O L L A R.  I V M. 


Si  in  circulo  triangulum  xquila- 
cerum  defcribatur  : Trianguli 
latus  potentia  triplum  efteius 
linex  quxex  centro  circuli  du- 
citur. 

SVppofitio.  Incirculoccntruni Dhabcn- 
tc , triangulum  xquilatcrum  ABC  fit  in- 
fcriptumi  Dito  quod  Trianguli  huiusquod- 
libet  latus,  v.g.  AB,  polTittriphim  fcmidia- 
mctri  circuli  huius:fcu  quod  idem, dico  quod 
quadratum  lateris  AB,  fit  triplum  quadrati 
iemidiametri  huius  circuli. 

Conftru^io.  Ex  angulo  B AC  , trianguli 
huius  diameter  ADE  circuli  tranfmittatur, 
qux  arcum  BC  bifariam  in  E diuidet : nam 
per  coroll.  nofirumad  prop.iS.libr.j.  latera 
trianguli  xquilatcri  huius , arcus  tres  abfein- 
dcntaeciualesde  tota  circuli  circumferentia; 
quare  fi  de  fcmicircumfcrcntiis  xqualibus 
ABE,  ACE,  tollantur  arcus  irquaJes  AB, 
AC,  relinquentur  arcus  squales  B£,C£;vn- 
de  iuxta  corollar.  1.  prop.io.  libr.huius , re- 
(Sa  BC  chorda  arcus  EEC  diuifi  bifariam 
in  E ab  diametro  ADE  circuli,  fecabiturbi» 
fanimin  F,  &ad  angulos  rcdlos, ab  ipfadia- 
metro  ADE.Dcniquc  rcfta  BE  ducatur, que 
erit  chorda  hexagoni  equilatert  in  eodem 
'circulo  inferipti , quia  fexte  parti  totius  cir> 
culi  fubienditur,  videlicet  arcui  BEquiell 
fcmiflls  tertie  partis  BEC  ipfius  circuli:  vn- 
de  per  corolUr.propof.  t ; .iib.4.  chorda 
BH  erit  squalis  fcmiCHamctro  circuli.  Porrd 
refultabit  triangulum  ABE  re<flangulum,6b 
angulum  ABE  rci^tum  per  prop.  j 1. 11K3. 

Demonflratio.  Per  corollar.  noftrumad 
{>rop.ao.lib.6. quadratum  totius  reds  ADE 
diametri  circuli , quadruplum  cA  rcftx  BE 
squalis  femidiametro  circuli  fubdupls  ip- 
fius ADE  : cA  autem  per  propof.  47.  libr.j . 
quadratum  idem  rc€tx  ADE  squale  quadra* 
tis  re&arum  A B,BE;  ergo  per  axio»  i .libr.  1 . 
quadrata  iAaduo  redarum  AB,BE,fimul 
(umpta,  erunt  quadrupla  quadrati  reds  BE. 
Igitur  fi  demamus  ex  his  duobus  quadratis 
quadratum  reds  BE , relinquetur  quadra- 
tum latens  AB , trianguli  squilateri  in  cir* 
culo  inferipti , triplum  quadrati  BE  sqnalis 
femidiametro  circuli. quod  erat  demonAran* 
dum. 


S<midi4meter  DEcirculi  ftutur  hifitrikm 4b  Fir.ip;. 
Ister  e BC  trunguU  s^fuiUtm 

NAm  ducU  BD  femidiametro, quss- 
qualiscrit  reds  BEoAenfs  squali  fe- 
midiametro Ipfius  circuli,  refultabit  trian- 
gulum squilaicrum  DB£,feuiforceles,cuiu$ 
anguli  duo  in  D & £ erunt  squales  ad  bafim 
DE, per  propof.^.  libr.i.funt  autem oAenfi 
duo  anguli  ad  F deinceps , redi , ideoque  s* 
quales;cTgopernoArum  coroll.5.ad  propof. 

5 2.  libr.  1 . in  triangulis  BFD , BF£ , reliqui 
duoanguii  FBD,FB£, erunt  squales:  squl* 
angula  ergo  erunt  iAa  duo  triangula  FBD, 

FBE;  & per  4.propof.libr.  6.  erit  BF  ad  FD, 
vt  BF  ad  FE ; idcoque  per  propof.  9.  libr.5. 
squales  erunt  reds  I D,  i E.  fecaturergo 
DE  bifariim  in  F , ab  latere  BC. 

COROLL  AR  I VM  NOSTR  VM 

I. 

7ots  dismeter  ADE»  ^UsdritfUtBrtffsFDiVil 
FE.  E;  (tmtdismeter  ttroiU  butm  dtipU  FD,  vil 
FE.  Et  reSsADF , mpU  rtiis  DF  vel  FB. 

Et  re&s  AF  JefqHtlsters  u&s  AD  jeu  [emtdts- 
mttJU 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

Lsm  trhnguri  sqmUtm  prtentU  fefqititertium 
tfi  Itnu  ptipendkuUtu  sb  rne  snguls  si 
cppefitum  Utm  dtiu&s, 

N triangulo  squilatero  ABC  dcmifla  fit  Fr^.295. 
reda  perpendicularis  AF  ab  angulo  BAC 
ad  oppoutum  latus  BC;  qucxl  fecabit  in  F,eA 
angulum  BAC  bifariam  diuidet  per  coroll. 
nolEum  primum  ad  propof.  ji. lior.  1.  Dico 
latus  AB  efie  potentia  Icfquitcrcium  reds 
AF. 

Nam  per  4.  propof.  libr.i.  rcdaBC  bi/a- 
riimfecabicur  in  F ab  reda  AF , quia  latera 
BA,AF,  funt  squalia  lateribus  C A,  A F,  an- 
gulofque  concinent  squales , ergo  per  pro- 
pof. citat,  bafes  BF , CF  erunt  squalet,  iam 
vero  quia  latus  AB  duplum  eA  lateris  BF, 
erit  per  ooArum  corollar.  propof.  ao.  libr.6. 
quadratum  reds  AB  quadruplum  quadrati 
reds  BF  : eA  autem  quadratum  reds  AB 
squale  quadratis  redarum  BF,  AF,perpro- 
pof.47.  libr.i.  Ergo  fi  Aatuamus  quadratum 

laceris 
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I J h. 

Si  4t^h  trianguli  dtjuiUttri  ad  op^ptum  U^ 
tus  rtda  Unt4  dttmstdtur  perpenduuUrii  t 
ipfum  fttdbit  bifdfum. 


H 


Oc  in  explicatione  priccd.  corollarij 
demontlrandum  el\« 
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laterh  AB  4 partium  fqualti^^|uadratum  centro  H deferibatur  circulus  F£G,  in  quo 
reft*  BF  erit  vnius  talium  pKium  , quod  triangulum  E.FG  infcribaiur  per  2.  propoC 

3uadratum  rc£tB  BF  fi detrahamusex qua-  li. 4. tumrcftsIinca:HE,HF,HF,immittan- 
ratoreiftar  AB  , relinquentur  tres  partes  il-  tur, quaerunt  aequales  inter  (e  cx  natura  cir- 
iarum  4.  pro  quadrato  redae  AF  ; eft  autem  culi.  Prxtercaperpropof.ii.  libr.ii.cxccn- 
4 fclquitertium  numeri  5 , ergoquadratum  tro  H circuli  tadi  £1G,  excitetur  adpla- 
redar  AB  fefquitcrtium  tft  quadrati  rcd*e  num  ipfius  circuli,  reda  linea  Hlperpendi- 
AF, quod  erat  demonftrandum.  cularis,  rqualirque  ponatur  ipfi  red®  AD 

per  3.  propof.  libr.  t.  Deniquccxl  ad  angu- 
los E , F , G , trianguli  jequilatcri  prodicti 
tranfmittantur.  Dico  primo  folidum  con- 
tentum quatuor  triangulis  EFG,  I EF,IFG, 
IGE,eflc  Pyramidem  feu  Tetraedrum defi- 
nitum in  defin,  2^. libr.  ii.  Dico  fecundo 
hanc  Pyramidem  efle  fpha:ra  comprthenfam 
cuius  diameter  fit  reda  AB.  Dico  rertiodia- 
mcirum  AB  huius  Iphaerje  comprehendentis 
Tetraedrum  pnedidum  iuxta  defin.  31.  vcl 
3 a.Iib.i  I .clTe  rcfquialccram  lateris  EF,  plani 
huius  Tetraedri. 

Demonfiraiio.  i.  aflertionis.  Quia  in  tri- 
angulis CDA , EHl , duo  latera  CD , DA, 
fune  i-qualia  relatiuc  duobus  lateribus  EH, 
Hi,  per  conftrudionem  j & angulus  CDA 
redus  cft , per  conftrudioncm , tum  angulus 
EHi  per  3 .dtfin.lib.i  i . erunt  per  q.propofi 
libr.i*  bafes  AC,  EI  ecquales.  Eodem  artifi- 
cio probabuntur  bales  AC,  FI  xquales,  tum 
bafes  AC/jI.Prxtereaquia  per  coroU.prop. 
8.1ibr.fi.Eft  AD  ad  DC,  vt  DC  ad  DBjerit 
per  coroll.  propoCio.  lihr.6.  vt  AD  ad  DB, 
ita  quadratum  red.e  AD  ad  quadratum  re- 
di DC;  8c  componendo  per  corollar.  prop. 
iS.libr.^.  vt  AB  ad  DC  , ita  quadrata  fimul 
redarum  ADjDC,  vel  quadratum  redi  AC 
Pyramidem  confticucre,  de  data  iquale  illis  per  qy^ropof.  libr.i.  ad  quadra- 

fphxra  compleai  ; & demon-  (td  reft»  ABp«conftru- 

^ j r 1 ^ ctioncm  mpla  cit  redx  DB,crgoctiam  qua- 

Rrare  , <JUod  Ipharrar  diameter  dratum  retti  ac  triplum  erit  quadrati  re- 

potentia  fit  felquialtera  lateris  fcd  per  propof.  pnccd.  u.  quadra- 

r p , tum  redi  EF,vtl  redi  FG  , vcl  redx  GE, 

IpllUS  pyramidis.  laterum  trianguli  iquilateri  , triplum  cfl 

quadrati  redi  DC,  vcl  HE,  vcl  HF,vel  HG 


COROLLAR.IVM 


I V. 


N(f 


STRVM 


lined  iu34  ub  unguh  trUnguit  dquiUteri 
cir€umfiripit  itrttih  ptr  (tntrum  eius  dioppsfi- 
imm  Idtui  tdt  angulo  , fnat  bot  Utu^i  angulos 
rc3os  & bifariam. 


H 


Oedemonfiratum  in  conllrudione. 


PROPOSITIO  XIII. 


Fi{.»94. 


SVppofitio  clara  cfi.  Accedamus  ad  con-  squalium  per  confirudionem;  ergo  quadrata 
firudionero.  Sphira  aliqua  intclligatur  


(eda  plano  per  cius  centrum  L tranfeunte; 
(cdio  communis  erit  circulus  ACB  centrum 
L commune  habens  cum  ipfa  fphira,  iuxta 
corollar.  nofirum  1.  ad  propof.  17.  libr.  12. 
tum  perpropof.  9.  libr.d.  ab  diametro  ALB 
duda  io  hoc  circulo  ACB, auferatur  BD  ter- 
tia eius  pars  ; relinquetur  AD  dupla  iplius 
BD;  & tota  AB  tripla  erit  iplius  BD,  & tota 
AB  erit  fcfquialtcra  iplius  AD.  Excitetur 
deinde  per  propof.  1 1 . lib.  1 . ex  pundo  D,rc- 
da  DC  perpendicularis  diametro  AB;^:  du- 
cantur redi  C A, CD,  lam  vero  fumpta  HE 
squali  ipfi  DC ; intcruailoque  huius  HE, 


redarum  AC,EF,vcl  FG,  erunt  xqualiapcr 
6.  axio,  libr.t,  idcoqucredi  AC,  EF,  FG, 
GE,  iqualcs erunt  per  nofirum  coroll. 4.  ad 
propoi.46.  iibr.i.  Et  quia  ofiendimus  redas 
E1,FJ,G1,  elfe  iqualcs,crunt  triangula  qua- 
tuor EFG,  EFX,  FGI,  GEI , iquiiatcra,  & 
per  coroll.propol.8.1ibr.i.iqualia:quicum 
componant  tetraedrum  fub  illis  ipfis  qua- 
tuor triangulis,  ipfum  tetraedrum  definitum 
26.  defin.  ii.  confiruxerimus,  vti  fuit  pro- 
potitum. 

Dcmonllratio  2 . alTcrtionis.  Produda  in- 
telligatur  reda  IH  vitra  H,  8c  pofitaHK 
iqualis  ipfi  DB,per  propof.  3 .lib.  1 . erit  tota 

IK 
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IK  xqualis  ipfi  AB,  njmfi  xqualibuspo(itU  crum  IK  , tranfibit  p«r punda 

antea  IH,  AD,  squales  addantur  HK,  DB,  F,G,I,  qux^Bt  vertices  triangulorum  pr*- 
fientqqiwlcstotx  AB,IKicftautcmpcrcon-  dictorum  quatuor  squilatcrorum  & arqua- 
ftrudionem  angulus  EHl,rcdus,vt  angulus  lium  E1^G,EIF,FIG,GIE,  terminalium  te- 
ADC  , & redx  DC  squalis  pofita  HE:  traedruro  prxdidtuin  faftum ; igicurfphxra 
quemadmodum  ergo  per  corollar.  propof.8.  facta  per  hanc  circumuolutionem,  iuxtade«> 

Iibr.6. tres redx lines  AD,  DC,DB,funt  fin.i4.libr.ii.circumrcribetfeu  compIe(^e> 
pruporcionales,  erunt  etiam  tres  illis  squales  tur  tetraedrum  prxdidtum  perdefin.  52.  lib. 
codemque  ordine  erunt  proportionales  IH,  ii.quod  erat  fecundo  loco  propofiium  ac 
HEjHK : & quia  etiam  oftcnfx  funt  xciuales  demonftrandura, 

HG,HF,ipfi  HE  velDCjfingulx;  & oltcnfx  Demonftratio  5.  aflertionis.  Qma  per  2. 
perpendiculares  ipfi  IHK  in  H ; erunt  eodem  partem  coroll.prop.8.1ibr.(S.trcs  rec^lx  linex 
modo  trcsiftx  red? proportionales IH,HG,  fune  proportionales,  AB,  AC,  AD  ; erit  per 
HK,  tum  iftx  alix  tres  IH,  HF,HK;quarum  coroll.propoCao.  libri ciufdcm  6.  vt  AB  ad 
omnium  mcdixHG,HF,HE,  ptrpcndicula-  AD,videlitctpcr  conftrudionem  in  propor- 
res  toti  IHK  copofiix  & extremis  IH,  HK,  tionc  felquialtera;  ita  quadratum  redx  AB 
ficut  media  alia  DC  pcrpedicularis  cft  com-  ad  quadratum  re<5tx  AC  , etiam  in  propor* 
pofitxADB,  abcxiremis  AD,DC.  lamvc-  tiontTcfquialtcraifcd oftendimusdiametrum 
ro  fi  circulus  deferibatur  circa  rcclam  IK  fphxrx  comprehendentis  tetraedrum  fa<5him 
compofitam  ex  duabus  extremis  IH,  HK,  cncxqualcmdiamctrofcuredtx  AB, & latus 
tranlibit  per  extrema  E, F,  G,  redarum  HE,  quoduis  ipfiifc  tetraedri  efie  redam  xqualem 

HF , HG  ,*perpendicularium  ipfi  redx  IK;  ipfi  AC  ; ergo  diameter  fphxrs  huiufmodi 
quemadmodum  reda  DC  xqualis  cuilibet  erit  potentia  fcfquilacera  lateris  tetraedri  ia 
didarum  trium  , perpendicularis  redx  AB  ea  inicrlpti,quod  erat  tertio  loco  propofitum 
xquali  ipfi  IK , & compofitx  ab  AD , DB,  ac  probandum. 

xqualibus  prxdidis  IH,HK, admittit  in  fuo 

extremo  C circumferentiam  circuli  ACB,  COJ.OLLARIVM  1. 
dcfcripii  circa  totam  AB;  fi  enim  circumfe- 
rentia eiufdcm  circuli  circa  diametrum  IK  DUmeter  cinumferibentit  tetrdtdrum  ^ ef 
dcfcripticompofitamabduabuscxrrcmisrc-  fotentu  quddrupU  fejquidltnd  fmidUmtri 
dis  IH,  HK,  non  tranfirct  per  extremum  £,  wcuti  bdfim  tttrdedri  (mumfirtbentii» 
vel  F j.vcl  G , redarum  mediarum  HE,  HF, 

HG,  inter prxdidas  duas  1H,HK,  perpendi-  T^T  Am  ex  polVcma affertione  huius  pro- Fij.194. 

culares  totali  IK  in  pundoH;  fingendo  re-  portionisquadratumredxABdiame- 

damADlocorcdxlH,&rc6bm  DBloco  tri  fphxrx  datx  cfi  fefquialterum  quadrati 
rcdxIK,  redam  DC  loco  cuiufuis  reda-  redx  AC  xqualis  lateri  cuilibet  tetraedri  da- 

rum  HE,HF,HG,circuli  circumferentia  de-  ti ; &:  per  propof.iz.  libri  huius , quadratum 
feripti  circa  AD , non  tranfirct  per  C extre-  redx  AC  fcu  lateris  EF  trianguli  xquilatcri 
mum  fed  vel  infrain  M,  aut  fuprain  N;lcm-  EFG  circulo  inferipti  cuius  femidiameter 
perperpropof.ji.libr.  3.  angulus  AMB  vel  tft  HE  vel  DC  squalibus  per  conftrudio- 
ANB , in  Icmicirculo  clTct  redus , idcoque  nem , 8c  triangulum  illud  xquilatcrum  eft 
per  coroll.  propof.S.lib.iJ.rcda  MD,vcl  N D vna  e fupcrficicbus  tetraedri  dati ; ergo  cum 
edet  media  proportionalis  inter  redas  AD,  quadratum  redx  AB  (eu  diametri  Iphsrx 

DB,  vtcAoftenfa  DC  i atque  adeo  per  17.  circumferibetis  tetraedrum  datum,critqua- 
propof.libr.6.quadrataredarumDC,DM,  druplum  fefquialtcrum  quadrati  DC  vel  (e- 
vclDN,c(Tentxqualiarcdagulocodcmfub  midiametri  circuli  circumferibentis vaume 
AD,  DB;  idcoque  xqualia  inter  (e  quadrata  triangularxbusplanistctraedridati. 
redarum  DC,  DM,  vel  DN;  K'  per  corollar, 

noArum4.adpropof46.1ib.i.xqualc$redx  COROLL  AR.IVM  II. 

DC,  DM  vel  DN  , totum  pars, quod  cft  " 

abfurdum;  ergo  abfurda  erit  pofitioquod  Rtdd  pirpendituUrk  db  ctntrt  Jpbdtd  uttdtdtum 
circuli  circumferentia  deferipti  circa  redam  ctnumfiribentu  dd  pUtum  tridngitUre  buim 
compofitam  ab  duabus  extremis  redis , non  utrdtdn  \ fextdpdrs  dumetri  ^bdfd  prddi» 
cranfeat  per  extremum  medix  redx  propor-  ifd , vd  ttrtid  ftmuUdmttri  riw, 

tionolis  inter  illas  duas  extremas , perpendi- 
cularis ipfi  compofitx  in  extremo  ipfis  com-  Vm  enim  oftenderimus  diametrum  F^<294* 

muni:  idem  ergo  circulus  deferiptus  circa  fphxrx  huius  corollari)  e(&  xqualem 

IK  incedet  fi  circumuoluacur  circa  diamc-  ipfi  redx  AB,  centrum  Leut  centrum  vel 

loco 


# 
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loco  centri  huius  fphxra?,  cum*fit centrum 
circuli  ACB  tranfcuniis  per  cenfrum  huius 
fpham;&  cum  pofucrimus  rectam  HI  aqua- 
lem ipfi  AD;  reda  LD  erit  arqualis  redx'  dc- 
mifli  ab  centro  L fphxr*  ad  planum  EFG 
vnius  triagularc  ictracdri  dati  vel  Fadi.  lam 
vero  probandum  cft  ex  didis  indcmonftra- 
tionc  nuiuspropofitionis  redam  LDefle  Tex- 
tam partem  totius  AB,  vel  tertiam  LB.Quia 
in  conftrudionc  poTuimus  redam  Ali  totam 
clTe  triplam  red*  DB,  fi  tria  bifariam  fecc- 
mus  ,qu3flibet  pars  erit  LA  vel  LB  i);  ex 
quarum  alterutra  puta  LB  fi  detraxerimus 
DB  pofitam  Tubduplam  redx  AD, relinque- 
tur i pro  tertia  parte  ipfius  I.B  vel  LA  ferai- 
diaractri,vel  1 pro  Texta  parte  totiusdia- 
metri  AB  5.crgoreda  LD  perpendicularis  i 
centro  Tphxrx  huius  nd  planum  triangulare 
ictracdri  huius , erit  tertia  Temidiametri , vel 
Texta  pars  diametri  Tphxrx  prardida*. 

COROLL  AR.1  VM  NOSTRVM 
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DEmonftratio  allata  in  probatione  le- 
cunds  allertionis  Tatisiacit  huic  co- 
rollario. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

Si  WdnguU  (\udtuor  itjuiUterd  funt,  i«.v- 
t4  Adiundam ^gUTdmy  ttd  vt  (ompliuu  ptjfmt ^ 
reftda  fere  t$to  juhitcio  borutn  niangutorum 
iuxtd  (ommunti  reiias  tineas  : ienfumur  Je- 
tiatdrum. 

Am  primum  Se  tertium  cleuata  & in-F/^.zp/, 
clinata  ad  inuicem,  eorum  duo  latera 
AB,  BC,  aequalia , adaquabuntur,  punda  A 
& e confluent  manente  immoto  fecundo: 
tum  inclinando  quartum  ad  partem  vacuam, 
latera  EF,ED  .xqualia  etiam  adxquabuntur, 

& latera  etiam  CF , AD  ; pundaqueF  &:  D 
confluent  in  vnumjatque  itacomprthenTum 
erit  Tpatium  Tub  quatuor  xquilatcris  Se  x- 
ualibiis  triangularibusplauis,  quod  efl per 
cT.i^.libr.  I i .tetraedrum. 


Altitudc  ttiratdritft  fultfefjuidlttradumeiri 

unumfiTtbtntu  ipfum,  COR  OLLARI  VM  NOSTRVM 


TVT  oflenTa  aqualis  diametro  cir- 

culi  circadiametrum  ABxqualtmdia- 
metro  Tphaera:  huius;  & polita  1-U  altitudo 
tetraedri  huius  adaequans  redam  AD  pofi- 
tam  TubTeTquialtcram  lotius  AB;crgo  altitu- 
do ictracdri  cftTubTcTquialtcradiamctri  Tphe- 
rae  circumTcribcntisipTum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 

Qualium  partium  9 panetur  quadratum  diametri 
Jphara  buiui , tabum  4 erit  quadratum  al* 
tituditiu  tetraedri  imut. 


V. 

5i  triangula  alia  quatuor  aquilattra  & aqualia 
jiant , fecundum  banc  alum  figuram , ita  vt 
(ompluari  pojjint  fecundum  latera  communia 
medi9',  confictetur  Tetraedrum. 

Am  ad  Te  inuicem  inclinabuntur  tiiaFig.i9$. 
medium  inutile  circumflantia  eorum- 
que  latera  duo  quia  a-qualiaad.equabuntur, 
verticcTquc  illorum  A,  B,C,invnum  pun- 
dum  quod  erit  v<ttcx  tetraedri  vnum  , reli- 
qua vero  tria  erunt  anguli  trianguli  medij. 

PROPOSITIO  XIV. 


POnitur  enim  AB  diameter  Tphxrx,j. 

partium,  & altitudo  tetraedri  AD  Tcu 
HI,  duarum,  harum  quadrata  funt  4. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I ?i. 

Si  fuerint  tres  reBa  Tmea  proportionales , dut^  ex^ 
trema  pofita  m dirtHum , & medta  perpendieu- 
larit  ipfis  in  punilo  communi  ibatum  extrema- 
rum : cinulm  fadm  circa  campofitam  idam  re- 
Qam  ex  dtuLsu  extremu  , veluti  circa  diame- 
iTum,  tncedet  per  extremum  aliud  media  reda. 


Odlaedrum  conftituere,&  Iphacra 
compledti  qua  Se  pyramidem 
leu  tetraedrum : & demonftra- 
re , quod  fpharrx  diameter  po- 
tentia fit  dupla  lateris  ipfius 
odlaedri  ? 


CVm  fit  clara  propofitio,  Tuppofiiio  non  Fi^.197. 
eget.  Sit  itaque  conftrudio  propoliti. 
Aflumatur  fphrra;  comprehendentis  te- 
traedrum, diameter  AB,  circa  quam  fit  Temi- 
circulus 


I 
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Elementorum  Geometricorum  Euclidis. 


^rit  duplum  quadrati  lateris  ipfiusodaedri. 
quod  erat  concludendum. 

C OKOLLARI  VM  I. 

yj|,2  $7.  Trt$  diametri  KL>  EG,  FH.eSaedri,  fi  mutuo  fetant 
ad  angulos  rt^of  in  I,  communi  pundo. 

COROLLAKI  VM  I I. 

OSatdrum  diutditur  in  duoi  pjramides  fimilts  & 
aquales  > bafm  communem  quadratam  ba~ 
bentes  > & aquales  aliitudmts. 

Fij.197.  T^T  oftendimus  quatuor  triangularia 
plana  illorum  clTc  xqualia  & limilia, 
crgopcrdefin.io.libr.i  1.  erunt  Hrailcs  & ae- 
quales illje  dua:  pyramides  odaedri  y quarum 
altitudines IK , vel  lL,o(lcndimuseHie  ae- 
quales. 
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oppolita  £K , GL , erunt  ex  di^is  parallela: 
ergo  per  propofitionem  15.  libr.  11.  planum 
triangulare  £HK  incedens  per  duas  reclas 
EH,  EK  , erit  parallelum  plano  triangulari 
FGL  du(3(»per  retbs  duas  FG,GL,  & fic dc 
reliquis  planis  triangularibus  oppofms  odae- 
dri  erit  philolbpbandum. 

COROLLAIUVM  NOSTKVM 

I. 

In  quadrato  dua  diametri  funt  aquales  inter  fe , & 
fe  mutub  fetant  bifariam , & ad  angulos  redoSf 
& figmenta  harum  diametrorum  funt  aqualia, 
ex  funSo  feiUonu  mutuq, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 


COROLLARIVM  III. 

Tetraedri  latus  ef  potentia  fefquitvptium  lateru 
odatdrt  tn  eadem  fpbara  injcriptorum. 

SI  enim  ponatur  quadratu  diametri  fphs- 
ts  cfle  fex  partium  aqualium  , erit  per 
prjeced.  propof.  i j .quadratum  latus  tetraedri 
quatuor  illarum  partium,  videlicet  rubrefqui- 
altcrum.  Et  quia  per  hanc  propof,  diameter 
eiufdem  fphxrae  c-R  potentia  dupla  lateris 
o^aedri , quadratum  lateris  odaedri  trium 
partium, qualium  dl  fex  quadratum  diametri 
fphzr^.  quare  quadratum  4 , ad  quadratum 
l erit  fcfquitertium  hoc  cil  latus  tetraedri 
erit  potentia  fefquitcrtia  lateris  odaedriin 
eadem  fphsra  infcriptoruni. 

COROLLARIVM  IV. 

P/4M  oppofita  oHaeiri  erunt  parallela. 


Si  oilo  triangula  aquiUtera  & aqualia  fant  iuxta 
bant  formam , m altqua  materia  pluatili  m la^ 
tetibm  ipfis  communibus component  oHaedrum. 

Omplicando  enim  latera  communia 
BF,  CIvEF,  & applicando  latus  EI  la- 
teri l‘G  ita  vt  punfla  I & G confluant  in 
vnurtv,  refultabit  pyramis  vna  verticem  ha- 
bens F , comprchcnfa  ab  quatuor  triangula- 
ribus planis  fecundo  tertio  quarto  dc  qumtd, 
& ab  bafi.quadrata  laterum  illorum  quatuor 
BC,CG.BE,EI  vcl  EO,  confluentibus  pun- 
gis I & G in  vnum.  Quod  plana  triangulari 
primum  & fextum  inclinentur  ad  inuicem 
concurrentibus  pundis  A & D in  vnumjtum 
odauum  inclinetur  ita  vtpundum  K inci- 
dat in  pundum  B ; tum  inclinetur  feptimum 
concurrente  pudo  H cura  pundo  E,  conclu- 
detur fpatiura  folidura  fubhis  odo  planis  tri- 
angularibus  xquilatcris  & aequalibus,  quod 
erit  per  defin.  27. libr.  ii.odacdrum. 


-•  Via  enim  in  quadrato  EFGH,  reda 

is‘*y7'  (jft  parallela  redz  FG , quia  cft  pa- 

rallclograraraura  quadratum ; & quadrilatc- 
ra  flgura  ELGK  efl  quadrata,  nam  anguli 
circa  I funt  oflcnfi  xqualesredi  fadi  abdua- 
I bus  diagonalibus  KIL , ElG , & redx  lE, 

^ IK,  IG,  IL , oflcnfx  funt  zqudcs , erunt  ae- 
quales anguli  ad  bafcsxqualcs  KG,KE,£L, 
LG  oflenfas  equales , per  4.  propof.  & i .ax. 
libr.i.idcoqucfcmirecli  omnes  per  z.coroU. 

f>ropoC  32.  libr.  1 . erunt  didi  anguli  omnes 
cmircdi;component  ergo  duo  cx  illisangu- 
los  redos  quadrilateri  prxdidt  ELGK, 
quod  cum  lli  ollenfum  xquilatcrum,erit  per 
dcfin.29.1ibr.i.  quadratum, cuius  latera  duo 


PROPOSITIO  XV. 

Cubum  conftituere , feu  Hexac- 
drum  ; & fphxra  comple(fti, 
qua  & priores  figuras : & dc- 
monftrare  quod  Iphxrx  dia- 
meter potentia  fit  tripla  lateris 
ipfius  cubi. 

VppoGtio  clara  cft.  ConftruSio  Gt  hu- j, 
luGnodi : Sic  AB  diameter  fphxrx  com- 
prehendemis  tetraedrum  & odiaedrum ; & 
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circa  hanc  diametrum  AB  fit  fcmicirculus 
ACB , & per  propof.9.  Iibr.6  auferatur  to- 
tius AB,  pars  tertia  BD  ; erit  AB  tota  tripla 
ipfius  BD  , & AD  dupla ciufdcni  BD.  Prae- 
terea per  propof.n.Iib.T.  excitetur  in  D,  re- 
«^a  DC  perpendicularis  toti  AB , fccanfcjuc 
fcmicirculum  in  C,cx  ejuo  tranfmittantur  rc- 
Ax  CAjCB,  quxeum  AB  efficient  triangu- 
lum ACB  reclangulum,  ob angulum  ACB 
redum  perprop. j i. lib.j.  Ad  hxc  per prop. 
46.1ib.[.  fuper  reda  EF  jcquali  ij^fi  BC , fiat 
quadratum  EFGH;&:  per  prop.  Ii. lib.i  i.cx 
fingulis  eius  angulis  educantur  ad  cius  pla- 
num redx  linex  pcrpcdiculares  E1,FK,GL, 
HM  ,qux  fiant  xquales  ipfi  BC  per  prop.  3, 
lib.i. denique  tranlmittantur  redx  ML,LK, 
KI,iM,crunt  per  i.ax.libr.i.  aquales  inter 
fc  & quatuor  redisquadrati  HFGH.lam  ve- 
ro quoniam  per  conftrudioncm  dux  redx 
EI,  FK,  funt  perpendiculares  eidem  plano 
EFGH,cruntpcrpropof.6.1ibr.i  i.parallelx 
inuicemjA:  quia  lunt  xquales  oftcnlx  ; erunt 
redx  EF,  IK,  parallclx  & xquales  per  prop. 
3 5.1ibr.i  .parallelogramum  ergo  erit  EI  KF, 
cuius  Utera  triaEI,!  K,K  F,cum  fint  probata 
aqualia  lateri  EF,crit  parallelogramum  iftud 
quadratum  , ob  angulos  redos  EFK  , lEF, 
per  conftrudione,&:  alios  eis  oppofitos  etiam 
redos  per  prop.  34.  lib.  i . Ex  cildem  princi- 
piis ofiendentur  elle  quadrata  1'GHK  , GL 
MH,  AMIE.  Et  quia  dux  redx  linexHE, 
EF , funt  parallclx  duabus  redis  lineis  MI, 
I Kjrcfpcdiue,  erunt  per  prop.  1 5 .libr.  1 1 .pa- 
rallela plana  H F,MK,per  i lias  applicata:  Ea- 
dem ratione  ofiendentur  plana  EM,  FI.,  pa- 
rallelajtum  plan:  EK,HL.Solidum  ergo  ha- 
bemus feX  planis  comprehenfum , ergo  per 
prop.24.libr.!  I . aduerla  cius  duo  plana  HF, 
MK, erunt  parallelogramma fimilia S:  xqua- 
lid ; cfi  autem  planum  HF  quadratum  , ergo 
aliud  MK  planum,eriteiid quadratum.  Hoc 
vero  folidum  comprehenfum  fex  illis  planis 
HF,MK,EM,M.,  EK,FU.;Dico primo efie 
cubum.  Secundo  includi  in  fphxra  in  qua  tc- 
traedruro  & odaedrum  prxccdcntia.  Ter- 
tio fphxrx  huius  diametrum  effe  potentia 
triplum  lateris  huius  cubi  vel  hexaedri. 

Demonfiratio  primx  aflertionis.  Oilendi- 
musfex  illa  plana  comprehendcntiafolidum 
hoc  fadum,cllcquadrata;&;  xqualia  funt  per 
corolIar.3.nofirumad propor.46. lib.i.  quia 
funt  fub  redis  xquahbusodcnlft  : ergo  per 
definitionem  a^.Iib.i  i.  folidum  hoc  factum 
erit  cubus  fcu  hexaedrum. 

Demonftratio  fccundx  alfcrtionis.  Quia 
quadrati  diametri  funt  xquales  inter  fc  per 
corollar.  nofirum  primum  ad  propolit.  prx- 
cedent.  i?c  diametri  quadratorum  xqualiura 


funt  xquales,  per  applicationem  prop,4.1ibr. 
1.  fit  vt  quadratorum  xqualium  continen- 
tium cubum,  diametri  MG,HL,IF,EK,fint 
xquales  inter  fc  ;idcoque  femiffes  illarum  x- 
qualcs  ab  pundo  communi  in  quo  fc  mutuo 
fccant  in  eodem  quadrato  , vtl  aqualibus 
quadratis,  & ad  angulos  redos,  per  citat.co- 
rollar.  noflrum.  Si  ergo  quadrata  xqualia 
ifiarum  diametrorum  xqualium  addantur 
quadratis  xqualibus  laterum  a*qualium  qua- 
dratorum xqualium  , fient  duo  quadrata  fi- 
mul  xqualia  duobus  quadratis  hmul  pert. 
axio.  libr.  1.  erunt  quadrata  redarum  MG, 
GF,  xqualia  quadratis  redarum  IF  , FG , Se 
quadratis  redarum  I.H  , HG  , & quadratis 
redarum  KE,  EH  ;qux  ideo  erunt  xqualia 
imerfe,pcr  i.axio.libr.j.  Ergo  perpropof. 
47.1ibr.i.  quadrata  redarum  MI , Gl,  HK, 
ELyojmofitarum  angulis  redis  quos  efficiunt 
per  denn.  3.  libr.i  i.  latera  quadratarum  ba- 
liumcubi  orthogoniarum  aliis  bafibusciuf- 
dem  cubi  quibus' adhxrent,  applicatarum  ad 
latera  perpendicularia  ipfis , iuxta  propof.18. 
libr.  II.  xqualia  illis  duobus  quadratis  fimul 
fumptis , erunt  xqualia  inter  te , per  i.  axio, 
libr.l.ipfxque  diagonales  cubi  EL,HK,MF, 
Gl,  xquales  erunt  pcrcoroll.  noftrum  4.  ad 
propof.46.l1br.!.  & quia  per  coroll.propof. 
39.  libr.  1 1 . diametri  omnes  cubi , videlicet 
EL,  HK,  MF, Gl,fc  mutuo fecant  bifariam 
in  vno  pundo  P,  femifles  illarum  xqualium 
oftenfarumerunt  xquales, videlicet  PM,  PF, 
PI,PG,PH,PK,PL,PE.Ergofifcmicirculus 
concipiatur  fadus  centro  P , intcruallo  PL, 
tranfibit  per  extremu  xqualisPE  totius  re- 
dx* HPL  ; & fi  concipiatur  reuolui  manente 
diametro  EPL, integra  rcuolutionc, tranfibit 
per  extrema  redarum  aliarum  xqualium  ab 
eodem  centro  Pegredientium  prx*didarum 
PMjPF,  A: e.  hoc  efi  per  angulos  omnes  cubi, 
ifc  liccoprchcndcturab  fpharaiuxtadcf.3r. 
vel  32.1ib.u.  efftda  iuxtadcf.!4,  libri  ciuf- 
dcm.  lam  vero  quia  in  triangulo  rtdangulo 
EFK  quadratum  redx  EK  xqualcdl  per 
|)ropof.47.  libr.  I.  quadratis  redarum  xqua- 
liuni  EFjLK,  idcoque  xqualibus  pcrcoroll. 
nofirum  3.  ad  propolit.  46.  libr.  1.  duplum 
erit  quadratum  redx*  LK  quadrati  redx  • 
EF , vel  BC  xqualium  ; ergo  fi  quadrato  re- 
dx EK  addamusquadratum  redx  KLx- 
qualis  ipfi  BC  ,duo  quadrata  fimul  reda- 
rum EK,  EL,  fumpta,  erunt  tripla  quadra- 
ti redx  KL  vel  BC  ; tllautcni  in  triangulo 
rcdangulo  EKL , quadratum  redx  EL  *- 
quale  quadratis  redarum  EK,  KL;ergo 
per  I i.prop.lib.5. quadratum  tedx  EK  erit 
triplum  quadrati  redx  KE  vel  BC.  Sed  per 
coroli.  propof.8.  libr,6.  cum  fit  AB  ad  BC 
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vt  BC  ad  BD ; & per  conRru<^ioncm  Ht  AB 
ad  BD  tripla  , erit  per  corolLpr^of.io.lib. 
tf.vt  AB  ad  BD ; itaquadratumUiper  AB  ad 
quadratum  fupcr  BC ; hoc  cB  quadratum  ex 
AB  triplum  erit  quadrati  cx  BC.  Cum  igi- 
tur quadrata  rearum  £L , AB»  lint tripla 
quadrati  cx  BC, erunt  per  propof.9.1ib.5.x- 
qualia  quadrata  redarum  £L,  AB;  idcoque 
pcrcoroll.noilrum  4»ad  prop.46.iib.i.rcd£ 
linex  AB»£L, erunt  xquales,3tquc  adeo  cir- 
culi circa  illas  squales  perdeHn.i.  libr.3.  & 
fphsrx  cx  illis  cfiedx  squales  exdidisiia 
definit. 1 4. libr.i i . fcd fphsra diametri  AB, 
comprehendebat  t^traedrum  & odaedrum, 
iSc  rphxra  huic  squalis  fub  diametro  EL  x- 
quali  ipli  AB,  comprehendit  cubum,  c^o 
squalis  (phxra  comprehendit  tetraedrum, 
odaedrum,  &c  cubum,  quod  erat  concluden- 
dum. 

Demonfiratio  tertis  aflertionis  iam  alla- 
ta cA  , cum  oAcndcrimus  diametrum  £L 
fphsrs  circumfcribcntis  cubum  fadum  cHe 
potentia  triplum  latis  LK,  vel  BC , cubi 
tiidi. 


COROLLARIVM  NOSTRVM 

I,  ' 

Sii^r4t$ntm  tqutUum  dUmttri  mna  funt  iqun- 
lamttrfti  & fmtdtMmari  um  dtjudUs. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I I. 

S^dtMcr  fUmd  (ubi  (onjifiunt  addngulosrtOu 
jdffd  bdftm  ttm. 

Am  ad  angulos  quatuor  bafeos  cubip;- 
£,F,G,H,creximusquatuor  redas  EI, 
^K,  HM,  GL,  perpendiculares  ipfi  bafi  qua- 
*dratx  El  GH;  vndcplanaquatuor  MG,LF, 
IF,EM  , applicata  ad  has  perpendiculares, 
erunt  per  propof.  1 S.libr.  1 1 . perpendicularia 
ipfi  bafi  EFGH. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 


COROLLARIVM  I. 


I I I. 


Di^mrfri  emna  (ubi  fnnt  inter  ft  d<iudUs  , &fe 
mutu9  btfiiridm  ficait  i»  vnd  fommuni  pan^f, 
^U9d  tji  (mtum  j^bad  (ircumfiribtntn  tpjum, 

PRima  pars  oflenlacA  in  diametris  EL, 
HK , MI- , IG , «qualibus,  fe  mutuo  fc- 
cfantibus  in  vno  pundo  P communi  iuxta  co- 
rolI.Dropof.  59.  Hbr.ii.  &quiaprobauimus 
fe  mtcud  fecarc  bifariam  in  dido  pundo  P, 
quod  ede  centrum  fphxrx  cubum  iAum  cir- 
cumfcrilxntis  oAendimus,  manifcAum  erit 
corollarium  iftud. 

COROLLARIVM.  II. 

paentid  dUmetri  (pbdtd » ftn  (ubi ; d<pHdUt  efl  p#- 
tinitklduium  tttJdtdri  & tubi  JimitlJumptn. 

NAmperprop.  15.  qualium  partium  eA 
quadratum  diametri  Tph^rx,  9,  talium 
cA^  , quadratum  lateris  tetraedri, illud  exi- 
Aens  (cfquialterum  huiu$;&  per  iAam  propo- 
fitionem  cum  fit  quadratum  diametri  (phx- 
rz  huius  triplum  quadrati  lateris  cubi,n  po- 
natur 9 partium  earundem  quadratum  dia- 
metri fphxrx  leu  cubi,falium  erit  5, quadra- 
tum lateris  cubi : Iam  vero  fi  6 & 5 addan- 
tur,cum  effici  ant  noucm,ni3nifeAum  cA  hoc 
' corollarium  fecundum. 


si  fex  dqudUd  quadrdtd  mxu  fiiunm  i!Jdm  in 
tHdtiru  pludnii  aUqUd  in  Uteubns  edtum  r«m- 
mnnibnt , fidnt : ex  tu  tempenetur  tubmjeu  be~- 
xdtdrum, 

I 

ELeuando  enim  ad  angulos  rcdosqua-Fiff.pci* 
drato  fecundo, circumAantia  quadrata  i,  ^ 
5,6,&  3,  congruent  latera  eorum  a-qualia,  & 
punda,AL, conAucne  in  vnum;ium  in  aliud 
punda  K,N;  tum  in  aliud  punda  M,D;  tum 
in  aliud  punda  G,  O : & complicando  quar- 
tum , fecundum  latus  DG , pundum  E cum 
pundis  L & A,concurret;&  pundum  F cum 
pundis  K & N ; & fic  folidum  comprehen- 
dent,quod  iuxta  dcfin.25.1ibr.5.  cric  Cubus 
fcu  hexaedrum. 

PROPOSITIO  XVI. 


Icolaedrum  conftituere,&  fphacra 
compleri,  qua  & antedidlns 
figuras : & demonftrare  quod 
Icofaedri  latus  eft  linea  Irra- 
tionalis , qua;  vocatur  Minor, 


SVppofitio  clara  eA  expropofitione,  ad  Fij.301. 

conArudionem  veniamus.  Spha  rx  qu.c 
prxdidas  figuras  tetraedrum,  odaedrum,  & 
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hcvacdrum  comprehendit , fit  diameter  AP, 
circa  ouam  fcmicirculus  ACB.  Ex  hac  refta 
AB,aukratur  per  9.propof.libr.6.pars  quin- 
ta HD;  lota  A B quincupla  erit  red«  BD ; Se 
jpfa  tota  AB  fcfquiquarta  erit  ipfius  AD , 
ipfa  ADquadrupla  rccla  BD.  Tura  ex  prop. 

1 x.libr.i.  erigatur  ex  D puncto, reda  DC  ad 
angulos redos  ipfi  AB,fccans  circuli  circuin- 
fcTcntiam  in  C;  & redae  AC,  DC,  iranfmit- 
tantur,  qu«cum  A13  reda , triangulum  con- 
ficient redangulum  ACB,  ob  angulum rc- 
dum  ACBpcr  prop.ji.  libr.5.Iam  vero  ad 
intcruallum  tP  red^  aqualis  ipfi  BC  , fiat 
circulus  ex  centro  E , in  quo  per  propof,  1 1 , 
libr.4f.  pentagonum  a:quilatcrum  Se  a;quian- 
gulum  inferibatur  FGHIKuum  per  propof. 
30.1ib.3.  diuidantur  bifariam  in  L,  M,N,0, 
P,arcuslat«um  pentagoni  prsedidi,qui  tum^ 
fint  aequales  inter  fc  per  corolJ. prop. 28, libr. 
3.fcmillcs  eorum  erunt  xqualcs;&  fi  ifiisar- 
cubusdecem  aqualibus  circuli , chorda;  fub- 
tendantur,  ipfa;  erunt  iqualcspercoroll.no- 
ftrumadprop.2  9,libr.3.  Se  ideo  decem  late- 
rum fcu  decagonura  squilaterum  Se  axjuian- 
guiumconftituent.  Deinde  ex  centro  E cir- 
culi pra;didi , &:  pundis  L,  M,  N,0,  P,  cir- 
cumlercntia»  circuli  pra;didi,  erigantur  per 
propof.  12.  libr.  n.  perpendiculares  reda;  li- 
nes, code  ordine  quo  punda  prsdida,EQ, 
LR,  MS,  NTjOVjPX, ponenda:  squales  ipli 
redi*  EF  vclBC,pcr  prop.3.1ib.r.qus  ideo 
erunt squalesintcrfcpcT  i.ax.lib.ciufdcm  r. 
fed  & parallclxcnint  inter  fc  per  prop.6.lib. 
iia;rgo per propor3i.lib,i.  rtdxdux  lines 
duas  quafcumquccx  illis  conncdcntcs erunt 
inter  Ic  squales  & parallclx , diftindx  com- 
matibus , EL,  Qli : EM,QS:  EN,QT : EO, 
QV  : EP,  QX  : EtquiarcC^a:EL,liM,EN, 
EOjEPjfunt  ex  natura  circuli  xqualesfcmi- 
diametro  EF  circuli  fadi,vel  rcdlx  BCjCiut 
squales  inter  fi;  per  1. axio.  libr.  1.  tum  etiam 
iplis  squales  prxdidx  QR , QS  , QT , QVj 
QX , erunt  xquales  inter  fe , Se  fcmidiamcti  o 
£F,vcl  redx  BC.  Quoniam  autem  per  prop. 
15.  libr.  1 1 . planum  per  redas  QR  , QS , du- 
dum, parallelum  ell  plano  FGHIK  inceden- 
ti per  redas  EL,EM;tiim  planum  per  redas 
<^S,QT  dudum,  parallelum  cfi  plano  eidem 
FGHlK  tranfeunti  per  redas  EM,EN:con- 
iienit  autem  planum  per  redas  QR,  QS,cum 
plano  per  redas  QS,  QT,  in  reda  QS  ; fi  non 
fufiententur  ifia  duo  plana  prxdida,  vnum 
incedens  per  redas  QR,QS  j alterum  per  re- 
das QS,  QTj  communem  tamen  obtinentia 
redam  QS;  in  eodem  plano  RSTQ;cumfint 
oBcnfa  parallela  plano  eidem  FGHlK  ; ipfa 
fi  concipiatur  prerauda  circumquaque  in  in- 
finitum,fc  mutuo  fccabunt  in  reda  illa  com- 


muni linea  QS  : quandoquidem  non  datur 
medium  induobus  planis  comunem  lineam 
habentibus  ,Sc  non  iufientatis  in  eodem  pla- 
no. lam  vero  quia  eade  duo  plana  funt  oUcn- 
la  parallela  ^lano  eidem  FGHlK,  cum  ipfb 
non  conucnient  vlla  ratione,  iuxtadefin.  8« 
libr.i  I . atque  adeo  ipfum  non  fccabuntrcrso 
ii  per  propoCi i. libr.i  1 . ex pundo aliquopla- 
ni  tranfeuntis  per  redas  QR,  QS  , quod  non 
fit  in  reda  QS , demittatur  aliqua  reda  linea 
j>crpcndicularisad  planum  RSTQdixcrcda 
produda  in  infinitum  perforabit  obuium 
planum  incedens  per  rectas  QS,QT;tunc  au- 
tem ex  pundo  aliquo  redx  QS,  adduo  pun- 
da in  quibus  perforantur  plana  ilia  duo , per 
redas  QS,  QR,  & QS,QT,ab  haeperpendi- 
tuiari  reda,  ducantur  dux  redx  linex,  qua- 
I rnm  vna  fuficntabiturlR  vno  ex  illisduobus 
planis  fe  mutuo  fecantibus,  altera  in  alio,  & 
cum  perpendiculari  prxdida  reda , triangu- 
lum efficient  habensduos angulos  redosad 
bafim  qux  tft  porlio  prxdidx  perpendicula- 
ris redx:  Reda  enim  linea  perpendicularis 
vni  plano  parallelo  alteri  plano, A etiam  per- 
pendicularis huic -plano  parallelo,  vtmodd 
probabimus , ei^o  per  5 dcf.libr.ii. erit  per- 
pendicularis ifta  reda  ad  angulos  redos  du- 
dis  redis  lineis  aliis  duabus  (eu  lateribus  , 
trianguli  fadi  prxdidi ; hxc  porro  confccu- 
tio  quod  hoc  triangulum  halxatduos  angu- 
los xquales  duobus  redis  ,cfi  contra  projwf. 

17.  libr.i.  falfatrgo  erit  pofitiovnde  proce- 
dit, videlicet  prxaidaduoplana  vnumtran- 
fiens  per  redas  QR,  QS , alterum  per  reda* 
Q>,QT,  communem  habentia  redam  QS,5c 
parallela  eidem  plano  RS  f Q,  non  c(Ic  di- 
redum,  fe'u  non  fufientari  in  coelcm  plano, 

(cufe  mutuo  fecareindidareda  QS  : erunt 
igitur  in  cotiem  plano. 

Probemus  autema(Tumptum,fint  duo  pia-  yj#  >01. 
na  AB,  CD , parallela , & reda  linea  FE  per- 
pendicularis  plano  AB;dicoquod  eritetiam 
perpendicularis  plano  CD ; Nam  fi  concipia- 
tur planum  aliquod  applicatur  ad  redam  EF 
perforantem  plana  data  parallela , AB , CD, 

Se  fccans  illa  , fediones  erunt  redx  linex 
GH,  lK,parallclxiuxta  propof.  i($.  libr.ir, 
i n quas  incidit  reda  EF;&  cum  per  dcf.  3 ,lib. 
ii.rcda  EF  fit  ad  angulos  redos  ipfi  GH  re- 
dx, alter  angulus  IFEvclKFB,  cfitpcr 
prop.aS.libr.redus:  Quod  concipiatur  idem 
planum  applicatum redxEF,rcuolutuni  cir- 
ca illam  , &:  fccans  eadem  data  plana  in  aliis 
redis  LM,ON,paralleiis,  erunt  anguli  OFE, 
NFE,dm  redi  quam  ali)  duo  LEF,MEF,cx 
eifdecitatisprincipiis;Cumigi cur  habeamus 
redam  EF,  redam  lineam  EF,  redis  duabus 
lineis  IK,  QN , (e  mutuo  fecantibus  in  F , iti 
pundo 


Fij.jOi 
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'pun«So  F (cftionis,  ad  angulos  reciosinfi- 
ftentem,erit  per  prop.4.  re<ita  III', ad  angulos 
redox  ipn  plano  CD  fuAentantt  di«das  redas 
IK,  ON,  c]uod  erat  oAendendum. 

ilodcm  aniRcio  probabimus  planum  per 
redas  QT  , QV,  & planum  per  redas  QR, 
QS , QT , vnum  conftitucre  planum ; & hoc 
•planum  conAitutum  ex  illis  prsdidis,  vnum 
efficere  planum  cum  pl-no  per  redas  QV, 
QX,  cum  pbno  per  redas  QX,QR:Quarc 
rcCt®  lincx  ouinque , QR,QS,QT,QV,C^, 
in  eodem  fuAincbuntur  plano.  lam  veru  G ex 
centro  Q,interualloQK,circulusdcfcribatur 
in  plano  pr.t’dido  fuAcntantc  illas  ouinque 
redas  lineas  cx  Q^procedenics  xqualcs,  cir- 
cumfcremiaillius  tranfibic  per  alia  pundaS', 
T,V,X,  iuxta  25. axio.Iibr.i.eritqucliic cir- 
culus squalis  circulo  l'GHi  K,pcr  i.dcf.lib. 
3. Porro  punda  R,S,T,V,X, nedantur  hifce 
redis  RS , ST,  TV , VX,  XR.  Nunc  autem 
quia  LR,  PX,  i*qualcs  funt  parallela , per 
propof.(>.  libr.n.  G concipiatur  duda  LP  rt- 
da,erunt  per  35.prop.  libr.i,  parallela.'  & a;- 
qualcsredzlinex'  RX,  LP;  qu£  iuxta  prop. 
28.  lib.de  circulis  squalibus  detrahent  arcus 
3qualcs;fed  redaLP  fubtenditur  quint*  par- 
ti circuli  FGHl  K:ergo  etiam  rc(^  alia  RX, 
Tubtendetur  quints  parci  circuli  alterius  z- 
cjualis  RSTVX  praedido : & eadem  ratione 
oAendemus  alias  redas  RS , ST,  TV,  VX, 
fubcendi  quintis  partibus  eiurdem  circuli; 
<}uare  pentagonum  erit  x-quilatcrum  RST 
~VX  in  dido  circulo  infcriptum.  Prsccrca 
immittantur  cx  angulis  pentagoni  huius 
ad  angulos  pentagoni  alterius  FGHIK, 
redcRF,  RG,  SG,SH,  TH,  TI,  VI, 
VK,  XK,  XF.  Quoniam  ergo  reda  per- 
pendicularis LR  aequalis  poGia  cA  diame- 
tro EF  , Tcu  lateri  hexagoni  circuli  FGH 
IK,  &rcdaLF  cA  per  conArudionem  la- 
tusdecagoni,  in  eodem  circulo  infcripti,eric 
per  propof.  1 o.  libr.huius,  quadratum  lateris 
pentagoni  xquaJe  quadratis  redarum  LR, 
LI  ;cA  vero  perpropor.47.lib.!  .eildem  qua- 
dratisquadratum  redx  FR  xquale,eo quod 
in  triangulo  FLR,  angulus  in  L Gt  redus  per 
dcAn.  3.  libr.  ii.  ergo  quadratum  red«  FR, 
zqualc  cA  quadrato  lateris  pentagoni ; quare 
reda  FR  ,xqualis  erit  pentagoni  lateri  Ll’, 

' vel  FG, vel  redi  RX  xquali  oAcnGa;  ipG  LP. 
Simili  modo  concludentur  reliqui  redi  li- 
ne* RG,SG,SH,  &c.  prididar, reliquis  late- 
ribus vtriufquc  pentagoni  xqualcs.  Vnde 
dcccm  triangula  RFX,  RFC  , RGS,  SGH, 
5HT,THl,TlV,VIK,VKX,XKF,*quiIa- 
tcra  crut,&  inter  fe  zqualia  per  coroll.prop. 
8.  lib.  I . Infuper  reda  Itnca  £Q,  in  vtramque 
partem  producatur , Si  per  propof.  3.  libr.i. 


fumantur  in  ea,red«  line*  squales  QY,E7^ 
*qualcs  lateri  FL  decagoni,  & connedantut 
red*  line*  VQ,  VY,XQXY,GE,GZ,HE, 
HZ.Quia  igitur  QX  cA  femidiameter  circuli 
RSTVX , hoc  cA  latus  hexagoni, & QY cA la- 
tus decagoni  ciuGic  circuli,  erit  per  10. prop, 
libr.huius,  quadratum  XV  lateris  pentagoni 
*qualequadratisredarumQX,  QY  ;fcd cA 
per  propoCqy.lib.i,  cifdero  quadratis  aequa- 
le quadratum  red*  XY  , co  quod  angulus 
VQY  redus  Gt  perdef.  3,libr.i  i.fcum  enim 
plana  circulorum  FGHIK,  RSTVX,  Gnt 
parallela  oAenfa,  Gtque  EQpcrpcndicularis 
plano  FGHIK  pcrconftrudioncm,  erit  ex 
antedidis  etiam  orthogonia  alteri  circulo 
RSTVX , reda  EQ,  idcoquead  angulos rc- 
dos  ipG  red*  QX  : ) ergo  quadratum  red* 
XY  iquaieeritquadratorcdxXV,  & red* 
ipfe  *quales  per  coroll.  noArum  4.  ad  prop. 
46.  libr.i.  Gmili  ratione  probabuntur  red  e 
XV,  V Y,  xqualcs;quare  triangulum  VYX, 
xquilatcruro  erit.  Quod  G ducerentur  rcd.r 
line*  RY,SY,TY,quas  obeonfuGonem  vi- 
tandam in  Ggura  non  duximus , codem  arti- 
Geio  demonArabantur  quatuor  triangula 
RYX,  RYS,SVT,  TYV,*quiIatcra  & *- 
qualia  triangulo  V YX;&  etiam  anterioribus 

decem  triangulis  enumeratis,  quandoquidem 

omniumillorum  latera  Gnt  xqualia  lateribus 
pentagoni.  Simili  ratiocinio  *quilaccrum 

f>robabicur  triangulum  GZH  ; (quiaEG  cA 
atus  hexagoni,  fcufcmidiamcter , & £Z  la- 
tus decagoni,  angulufquc  GEZ  redus  per 
dcBn.3.libr.ii  .)tum  etiam  quatuor  triangu- 
la HZI,IZK,KZF,FZG, quorum  tamen  la- 
tera omnia,  nc  cofundcrctur  delineatio,  non 
duximus ; qu*  omnia  antedidis  quindecim 
triangulis  xquilatcris,  xqualia  erunt  ob  cau- 
fam  allatam.  Quia  ergo  viginii  triangula  hu- 
iufmodi,*qualia  & xquilatera,  vniunturper 
lineas  redasqusfunt  eorundem  latera, & ob 
id  fpaiium  Gnidum  comprehendant ; conAi- 
tuent  ex  dcf.  z 9.  lib.  1 1 . icofaedrum. 

Age  vero,  demonAremus  hoc  Icofaedrum 
fph*ra diametri  AB  comprehendi,  qua  &: 
alia  corpora , videlicet  Tetraedrum , odac- 
drum,  ^ hexaedrum. 

Secetur  per  propof.  1 9.libr.  i.reda  EQ  bi- 
fariam in  A,&  tranfmittanturred*  aF,aX, 
aV.  quandoquidem latara  aQ,QV, trian- 
guli aQV  ,funt  *quaiia  lateribus  aQ,  QX, 
trianguli  aQX,  nam  QV,  QX,  funt  femidia- 
metri  circuli  RSTVX , Sc  anguli  aQV, 
AQX, funt  squales,  vtpote  redi  per deHn. 
3.1ibr.ii. erunt  per  4.prop.  libr.i.  bafes  aV, 
AX,*qualcs.Quod  G ducerentur  omnes  red* 
ex  pundo  A 9 & ex  pundo  Q,  ad  R , S,  T; 
probarentur  ex  eifdc  principiis  squales  inter 
Pp  5 fc, 
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fe , fic  ipfis  aV  , aX.  Infupcr  quoniam  latera 
A<!5,Q^,uianj'uli  aQV  , a’qualia  funt  lateri- 
bus At,Jlb,triaguli  aEH,  nam  QX',EF,  funt 
fcmidiamctri  circuloru  prxdidorum  iqua- 
lium,  ?«;  HQdiuilatft  bifariam  in  a ; & Aini 
anguli  aQX,  AEF,a:qualc5, videlicet  redi  cx 
dcliii, 5. lib. 1 1. erunt  etiam  per  pro|>or.4.1ib. 
i.bafcs  aX,  AF,xquaIcs.Pari  modo  C cx  a & 
E, ducantur  redx*  ad  G,H,l,K, probabuntur 
«quales  aG,  aH,a1,  aK,  & ipli reda;  AX; 
nare  decem  rcd«  lincx'  dudx  ad  angulos 
cccm  F,G,H,I,K,R,S,T,V,X, erunt  «qua- 
les, Quia  vero  reda  QE  dl  Icmidiametcr, 
feu  latus  hexagoni  circuli  FGHlK,iuxtaco- 
roll.propor.i^.Iib.4.&  reda  EZ  eft  latus  de- 
cagoni  ciufdcm  circuli,  critpcr9.prop.  libr. 
huius  reda  QZdiuifa  in  E,  extrema  d me- 
dia ratione , maiufc|uc  Tegmentum  erit  reda 
QE ; vnde  minus  Tegmentum  ZE  , aflumens 
E A,  dimidium  maioris  Tegmenti,  hoc  efl  aZ, 
poterit  ptr  5,propoT.libri huius, quintuplum 
cius  quod  cx  Ea  deTcribitur  quadrati : Ted 
reda  aF,  quintuplum  poteft  ciuTdera  quadra- 
ti rcdsAE;  (cum  cnimquadratum  rcd« 
EF, quadruplum  fit  quadrati  rccl«  AE,iuxta 
noftrum  corolhadpropi-jf.io.lib.^.  quod  re- 
da EF  dupla  fit  red«  Ea  ; erunt  quadrata 
redarum  EF  , Ea  , fimul  quiniupla  quadrati 
red«  Ea:  ciim  ergo  quadratis  redarum  EF, 
Ea, «quale  fit  quadratum  rcd«  AF,pcr  pro- 
poT.47. libr.  I. critquoqucqnadraium rcd« 
AF,quintupIumouadrati  rcd«  Ea.)  Igitur 
aqualia  Tunt  quaarata  redarum  aZ  , aF  , & 
per  nofirucoroII.4.prop.4<5.Iib.  «.ipTe  red« 
aZ  , aF,  «qualescruDC.  iam  verocum  reda 
Z YjTccctur  in  a, bifariam, eo  quod  fi  «quali- 
bus redis  a£  > aQ,  rcd«  «quales  addantur 
EZ,  QY,  tota  Z A, Y a , «quales  erunt  pef  2. 
a xio.libr.i.erunt  ergo  omnes  rcd«iinc«  du- 
d«  ad  omnes  angulos  IcoTaedri  ex  a , «qua- 
les. Quare  Tphara  deferipta  fit  circa  diame- 
trum ZY,  ex  centro  A ; per  omnes  angulos, 
icoTacdri,hoceftpcrextrcmaduodccim  reda- 
rum linearum  «qualium  ortenfarum,  ex  pun- 
do  A procedentium , tranfibit;  illudquccir- 
cumferibet  feu  comprehendet.  Quod  autem 
icoTaedrum  duodecim  tantum  angulos  Toli- 
dos obtineat, probatur.  Viginti  quinc^uetri- 
angulis  «quilateris  & «quuibus  continetur, 
qu«  fineula  tres  angulos  Tibi  vendicant;  qua- 
re in  hike  viginti  triangulis,  fexaginta plani 
anguli  rcdilinci  continebunt : & quia  angu- 
lus Tolidus  icoTaedri,  componitur  cx  quin- 
que planis  angulis  rcdilincis,  fi  fexaginta  an- 
gulos illos  planos  diuidantur  per  quinque, 
quotus  numerus  erit  duodecim, pro  numero 
angulorum  folidorum  mfius  icolaedri. 

H«c  porro  iphsra  hc  deferipta  ab  femi- 


circulo  habente  diametrum  ZY  , ofiendenda 
eft  «qualis  fphara  fada  ab  femicirculo ha- 
bente diametrum  AB;hoc  efl  diametros  ZY, 
& AB, clfe «quales. 

Za  dupla  eiUpfius  Ea,&  QE  dupla  ciuf- 
demEA;  & YZ  dupla  ipfius  Za,  ficuti  pro- 
batum fuit  in  antccedemibus ; ergo  per  pro- 
pofit.15.libr.  5,  erit  ZAad  Ea  , ficuti  Y/  ad 
QE  ; ergo  per  propofit.  22.  hbr.6.  critqua- 
draium  rcd«  Za,  ad  quadratum  redx  Ea, 
vtquadratum  redx  YZ  ad  quadratura  rc<ii« 
QE.  Verum  ofiendimus  quadratum  rcd« 
Z A, quintuplum  cflc  quadrati  redx  Ea;  ergo 
uadratum  redx  YZ,quimuplumerttqua- 
ratircdxQE  , hoc  eft  per  propof.7.Iibr.5. 
quadrati  redx  BC  , nam  recta  QE  «qualis 
eft  pofira  ftmidiameiroEF,&:  hxc  BF  pofita 
«qualis  redx  BC  : Ted  etiam  quadrati  itc^x 

BC,  quintuplum  eft  quadratum  redx  AT, 
( eft  enim  per  corollar.  pro[K)fit.8.  libr.6.  vt 
AB  ad  BC  , ita  BC,  ad  BD; ergo iuxta pro- 
pofit.20.  libr.6.  corollarium , erit  vt  AB  ad 

BD,  ita  quadratum  redx  AB  ad  quadratum 
redx  BC ; quia  vero  reda  ABquintupla  re- 
dx BD,  erit  etiam  quadratum  redx  AB, 
quintuplum  quadrati  redx  BC  ; Quadrata 
ergo  redarum  YZ,  AB,  «qualia  erunt  per 
^.propofit.  libr.  5.  quare  per  coroll.  noftrum 
4.ad  propofit. 45.  lior.i.  redx  YZ , AB,  «- 
quales  erunt , idcoque  pcrdcfin.i.  libr,  5,  ft- 
micirculi  fubhis  redis  «qualibus,vti  diame- 
tris, «quales  erunt;  fic  fphxrx fad« exiliis 
fcmicirculis  «qualibus  «quales erunt , cx  di- 
dis in  dcfin.14.  lib.ri.) 

Vliima  pars  propofitionis  dcihonftratur 
hac  ratione.  Quia  oftendendum  eft  latus 
IcoTaedri  deferipti  cflc  Irrationalem  redam 
lineam  qux  vocatur  Minor , rcfpedu  diame- 
tri fphxrxAB,  ipfa  ABcricRationalisper 
dcfin.5  .libr.i  0.&  ipfa  AB,  probata  eft  quin- 
tuplum pofle  quadrati  retis  BC , vel  EF  *- 
qualium  redarum ; erit  etiam  Rationalis  Ic- 
midiametcr EF  circuli  FGHIK,  percit,  dc- 
fin.  quia  quadrata  redarum  AB,  EF,  habent 
proponi  onera  i ntcrfe,  vt  numerus  ad  nume- 
rum, videlicet  5 ad  i , vel  to  ad  2.  vnde 
erunt  dida  quadrata commenfurabilia  inter 
feper  ^.propof.libr.io.  vnde  etiam  did«  re- 
dx line*  AB , EF , erunt  commenfurabilct 
interjfe,  faltem potentia.  CumergoEFfe- 
midiameter  circuli  FGHIK  fit  Rationalis, 
tota  diameter  ciufdcm  circuli  erit  Rationa- 
lis; Ted  oftendimus  latus  FG  pentagoni  in 
illo  circulo  inferipti  efle  latus  IcoTaedri  fa- 
di,ergo  pcrpropof.il.  libri  huius,  FG  reda 
feu  latus  IcoTaedri  fadi  erit  linea  reda  Irra- 
tionalis,qu«  vocatur  Minor,  quod  erat  vlti- 
mo  demonftrandum. 
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COROLLARIVM  I.  COROLLARIVM  NOSTRVM 


Sfbtrd  iumtiir  ejl  fctniiijmntiipldfimidumt- 
tri  (iutiliambtenlk  qmnqut  UtersliifMdri,  & 
ptr  qutnqu*  anguUi  ftlidis  tim  wtdentin 

NAm  probauimus  quadratum  diametri 
AB  quintuplum  efle  quadrati  red^  BC^ 
Ceu  remidiametri  £F , circuli  FGHIK , am> 
bientis  quinque  latera  FG,GH,H1,1K,KP, 
icolaedri  fa6li. 

COROLLARIVM  II. 

SpbttT4  dumtttr  cmpnbmdtntk  h$faedru»t  cm- 
ptnUur  ex  Utere  hexetgent , duebm  Uteribtu 
detegom  eiuldtm  (trfulu 

NAm  YZ diameter Iphsraccomprchcn- 
dcntislcofacdrumfadum, componitur 
ex  £Q  latere  hexagoni, feu  £F  femidiametro 
circuli  FGHI K,  &:  duobus  QY , EZ , lateri- 
bus decagoni,  in  przdidio  circulo  inferipei. 

COROLLARIVM  III. 

Lsterd  Icfdtdti  tppefitd , (unt  pardStU. 

NAm  exempli  gratia  oQendcmus  latera 
RX,  HI,  ede  parallela^  quia  iam  proba- 
uimus re^as  RX,  LP,  elTe parallelas:  & inter 
redas  L P,  HI , intercipiuntur  aquales  arcus 
LGMFI,  PKOI,  videlicet  tres  arcus  decago- 
ni  aequilateri,  tnTcripti  in  circulo  FGHIK, 
ergo  Ii  concipiatur  reda  linea  LItraduda, 
ai^ulus  ILP , «qualis erit  angulo  HIL , per 
coroil.nolirum  aa  propof.£7.  lib.^.ergo  per 
propof.  i7.1ibr.  i .erunt  parallels  rcd«  lines 
LP,  HI:  ergo  pcrprop.9.1ibr.ii.red£lines 
RX , HI  /oBenTs  parallelz  eidem  reds  LP, 
erunt  inter  fc  parallels.  £t  fic  de  reliquis  hu- 
iufmodi  oppoOtis  lateribus  Icofaedri. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

SiduopUtiMcmmiixem  hdbetitid  reUdm  tinedPif 
fkerint  pdrdMtU  tertie  dikui  pUne;  fufientdbun» 
tnr  m ttdm  pUne , ftu  amt  ia  direSm , /iti 
faitm  pUtmm  teti/ittaent. 


I I. 

Si  fuerint  dut  pldUd  puruUeU , & n&d  lintd  fuerit 
vnietrum  perptndituUrit  tpetfurum  dliudp  vel 
multus  m dltud  prddtUum  plamem » erit  etUm  * 

ipfi  perptuduuldTk, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

Uefdtdrum  teutmet  dugulet  felides  duedecimj 
fiugules  (empefitos  ex  quinque  pUnie 
dnguUf  dqudbbui. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

/« tirtult fi  iuter  duue  (berdue,  ut  tue  dqudles  inter- 
fipidutur,  ipfd  erunt  pdrdBtU, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

* V. 

si  defifibdntur  huiufmedi  viginii  triduguU  eqm- 
Utera  aqualta , in  materia  aliqna  phtatili  fe- 
iundktn  Utera  eemmuma  : refiiitabit  Uefae- 
dium. 

NAm  1.2.5. 4.  ^ 5*  triangulorum  latera  Fi^.505, 
difiunda  (i  complicentur , & inclinen- 
tur eorum  vertices  ad  inuicem,  ipfa  latera 
uia  «qualia  congruent , & vertices  con- 
uent  in  vnum ; timili  modo  latera  quinque 
poBremorum  «qualia  congruent,  & vertices 
in  vnum  concurrent : & Hc  (patium  (olidum 
refultabit  conclufum  viginti  triangulis  pia- 
nisa^qualibus  & «quilateris,quod  perdedn. 
a9.libr.11.  erit  Icofaedrum. 

PROPOSITIO  XVIL 

Dodecaedrum  c5ftituere;&:fphae- 
ra  comple<fti  , qua  & pra:di(5tas 
figuras  j & demonihrare  quod 
Dodecaedri  latus,  eft Irratio- 
nalis linea , quae  vocatur  Apo- 
tome- 

SVppoGcio  clara  eft , td  conftrudionem 
veniamus.  Sit  quadratum  ABCD.vnai 
Pp  4 baftbus 
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bafibu»  cubi  coprchcnfi  thta  fphira ; & huic 
quadrato  inHftat  ad  rc6los  angulos  aliud  x- 
quale  quadratum  AD£F,  ita  vt  communis 
amborufcdio  fitrccia  ADioiiendimusenim 
in  corollario  noftro  fecundo  ad  prop.  1 5 . lib. 
huius , quatuor  plana  iniidentia  bali  quadra* 
t£  cubi,  cumque  efficientia,  cilc  perpendicu- 
laria ipfi  bali  quadratar.  Diuidantur  perpro- 
pof.io.libr.i.  lingula  latera  horum  duorum 
quadratorum , bilariam  in  G,  H,  I,  K,L,M, 
N i & in  lingulis  quadratis  iHapun^ladiui- 
lionum  propria,  redlis  vniantur  lincis,fe  mu- 
tuo fecantibus  in  O quidem  in  bali  ABCD, 
A:  in  P punfto  in  alio  quadrato  ADEF:  Im- 
primis refultabunt  in  lingulis  bilce  triangulis 
parallclogrammata  AH , KC  ; nam  xquales 
AK,BH,  rcfta?,  vtpotc  squalium  laterum 
quadrati  ABCD,  dimidia,  &paralldxinui- 
cem , quia  per  coroll.  nollrum  i . ad  propof. 
4^.  libr,  I.  cft  omne  quadratum  paralJelo- 
crammum,  rcuinciuntur  aequalibus  & paral- 
lelis redtis  AB,  KH,  per  propof. 5 5. libr.  1 .G- 
mili  modo  probabuntur  squales  & parallcls 
KH,DI,  &parallelograramum  KC:tum et- 
iam parallclogramma  AI,GC;  quorum  qua- 
tuor parallelogrammorum  cum  anguli  duo 
fint  redi»  videlicet  communes  quadrato  toti 
ABCD,  erunt  reliqui  eorum  anguli  oppoiTti 
per  34.propof.lib.i.  vnde  etiam  refultabunt 
quatuor  parallclogramma  rcctangula  AO, 
CO,Kl,  HG,  qus  quia  duo  latera  circa  an- 
gulos quadrati  ABCD  habent  xqualia, vide- 
licet femifles  squales  laterum  ^qualium  di<51i 
quadrati , alia  etiam  ipGs  oppolita , erunt  s- 
qualia  per  citat,  propof.  54.  libr. i.  quare  ex 
natura  quadrati , erunt  ipfa  di^a  quatuor  pa- 
rallclogramraa  AO,CO,Kl,  HG,  quadrata, 
in  qus  rcfoluitur  quadratum  A BCD,ex  du- 
dtu  diftorum  rcdlarum  GI,  KI,  Ic  mutuo  fe- 
cantiom  in  O.  Quod  fi  concipiantur  duds 
diametri  AO,CO,DO,BO,  illorum  quadra- 
torum,quiafubficrncntur  angulis  reftis  jplb- 
rum , contentis  ab  lateribus  squali  bus  ipfo- 
rummet  quadratorum  squalium, ob latera 
eorum  squaJia,eruntipfs  diagonales  prsdi- 
ds  perpropor.4.1ib.i.  squales, procedentes 
abeommuni  pundoO;  igitur  per  axio,  z 3. 
libr.  I .circulus  delcribendus  ex  O vti  centro, 
& interuallo  cuiufiibet  didarum  diametro- 
rum,puto  OA,tranfibit  per  extrema, B,C,D, 
aliarum  \ ideoque  centrum  circuli  deferiben- 
di  circa  quadratum  aliquod , erit  in  fc^one 
communi  O,  didarum  rcAarum  GI,KI, du- 
rarum ex  mediis  pun<^is  laterum  ipfius  qua- 
drati, & parallelarum  ipfius  lateribus.  Qus 
diximus  in  quadrato  illo  ABCD,  intclligen- 
da  funt  etiam  in  quadrato  ADBF,  nam  P(e- 
dUo  eofiUBums  redarum  MK ) NC,  paralle- 


larum lateribus  cius , cdudarum  ex  mediis 
eorum  pundis,  erit  centrum  circuli  circum- 
feribemis  ipfum  quadratum  ADEF.  lam  ve- 
ro per  propof.50.  iibr.^.  rcfts  OK,FL,PN, 
fecentur  extrema  & media  fcdione  in  Q,  R, 
S , ita  vt  maiora  fegmenta  fint  ab  pundis  O, 
P*»  A:  ex  illis  pundis  Q,R,S,ad  plana  quadra- 
torum emittantur  reds  lines  perpendicula- 
res QT,RV,SX,iuxta  propof.iz.lib.i  i.qus 
per  propof.  libr.i.  fiant  squales  maioribus 
figmentis  OQ,  PR. , PS  , qus  erunt  squalia 
inter  fc,  eo  quod  tots  PN,  PL,  OK,finta> 

?ualcs  inter Ic  ,cumcnim  cxdefin.5.1ibr.5. 
it  tota  PN  ad  maius  fuum  fegmentum  PS, 
ita  totaPL,  ad  fuum  maius  fegmentum  PR, 
A:  ita  tota  OK  ad  maius  fuumfegmentum 
OQ  ; A:  tocsills  fint  squales,  cruntper  14. 
propof.  libr.  5.  maiora  carum  fegmenta  PS, 
PK.,  OQxsqualia,  qux  detrada  ab  illis  totis 
relinquentur  minora  earum  fegmenta  SN, 
RL,  ^K,squalia:  deinde  reds  tranfmitcan- 
tur  AT,  AX,  DT,  DV,  VX.  Dico  rcfultans 
pentagonuro  ATDVX,  elTevnum  e duode- 
cim planis  pentagonis  squiiateris  A:  squi«- 
angulis  Dooccaedri  conllituendi. 

Quia  reds  RV,SX,  funt  perpendiculares 
pofits  ad  quadratum  AD£F,ipfs  per  d.pro- 
toC  libr.  1 1.  erunt parallclsinter  fe;  & quia 
funt  squalesinter  Ic,  eoquod  fint  pofits  s- 
qualibus  PR , PS  ;rcds  lines  RS , VX,  eas 
coniugantes  squales  inter  fi  A:  parallclspcr 
propof  3 3 . li br.  z . Sed  dl  reda  A D,  parallela 
ipfi  SR ollenfa,  ob  parallelogrammumND, 
ergo  per  propofit.9.  libr.u.  reds  AD,  VX, 
erunt  parallcls ; ergo  per  propof  7.  libr.  1 1 ♦ 
reds  lines  AX,  DV , in  eodem  erunt  plano 
cum  aliis  duabus  parallelis  AD,  XV ; ideo- 
que  trapezium  ADVX,in  vnofuftentabitur 
plano  : fid  ell  etiam  per  z.  propofit.  libr.  1 1 . 
ATD,in  vno  plano.  Verum  ex  pundo  P, du- 
catur pcT  propof  3 1. libr.  I.  reda  PY  paralle- 
la ipfi  R V,qus  per  propof  8.  li b.  1 1 . erit  per- 
pendicularis ad  quadratum  AE , vt  ell  per- 
pendicularis eidem  quadrato  reda  RV  per 
conllrudionci  qusque  squalis  erit  ipfi  R 
per  propof  34.  libr.i.  eo  quod  fit  parallelo- 
grammum  PYVR;&  reds  alis  Jus  tranf- 
mittantur  KT,  K Y , quas  ofiendemus  vnam 
efficere  reda  lineam  TKY,  hoc  modo:Qma 
ell  per  defin.3.Ubr.6.  vtOK  ad  OQ,ita  OQ^ 
ad  QK  ; ell  vero  KPsqualis  ipfi  OK,  quia 
funt  laterum  squalium  quadratorum  fimif- 
fis,  vel  latera  quadratorum  squalium; ellque 
etiam  PY  squalis  ollenfa  ipfi  RV  squali 
pofits  ipfi  OCG  'uro  QT  squalis pofita 

ipfi  OQ:  ergo  per  propof  7.libr.i.corolL  no- 
ftrum,  erit  vt  KPad  PY  , ita  QT,ad  QK: 
quamobrem  cum  triangula  PKY  , QJ1'K, 
obtineant 
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obtineant  duo  latera  squalia  duobus  lateri- 
bus proportionalia,  fmte^ue  ad  angulu  vnum 
compoma  in  puncto  K,  xia  vt  homologa  la- 
tera nnt  parallela,  videlicet  PK,  QT,  ( nam 
QT  per  conftructioncm  cQ  perpendicularis 
ipG  plano  quadrati  AC  , & quia  quadratum 
AE  etiam  pcrconftruftioncm  [>erpendicula- 
rccidcm  quadrato  AC , eorumque  commu- 
nis feftio  dt  re^ta  AD  , ad  quam  rc<^a  PK 
perpendicularis  ex  natura  red^angqjorum 
AM,MD,  ideoque  eadem  PK  perpendicula- 
riscric  eidem planoquadrati  AC,  perdefin. 
4.libr.  1 1 . vnde per  propof.  6.  libr.ciufdem 
du®  reft®  PK , QT , perpendiculares  plano 
quadrati  AC, erunt  inter  fe  parallela?.  ) tum 
etiam  duo  alia  latera  homologa  PY ,QK^pcr 
cit.  prop.  6.  quia  funt  eidem  plano  quadrati 
A E ad  angulos  rcdlos:  ergo  per  prop.  5 a.libr. 
6,  erunt  indireAum  du®  red®  line®  KY, 
KTjleu  vnam  coponerft  redtam  YKT.Cura 
igitur  re^a  linea  YKT  pund^a  duo  habeat 
T,K,in  plano  trianguli  ATD,  & duopun- 
fta  K,  Y,in  plano  trapezij  ADVX,  ipfaduo 
plana  ATD,  ADVX , vnum  planum  confti- 
tucot , feu erunt  in  diredum , leu  in  vno  pla- 
no fuftentabuntur:  ft  enim  duo  plana  cllent 
ad  inuicem  inclinata,  rcc^®  line®  YKT, pars 
qupdam  YK,cflct  in  fubicdlo  plano  AD  VX, 
pars  verd  alia  KT,  in  fublimi,  vel  contr^; 
quo<i  repugnat  1. propof.  libr.i  1.  igiturduo 
illa  plana  vnum  conGituunt  planum  quin- 
quelatcrum  ATDVX  , quod  erat  demon- 
lirandum. 

lam  verd  probare  nos  oportet  hoc  penta- 
gonumc(Ie®quiIatcrum.In  triangulo  ANS, 
utera  duoAM»  NS,  funt  ®qualiarelaciu^ 
duobus  lateribus  AK,KQ,  trianguli  AKQ: 
nam  prima  funt  quadratorum  squalium  la- 
tera ®qualia,&  fecunda  funt  redarum  ®qua- 
Eum  ffiinorafcgmenta , fedarum  extrema  Sc 
inedia  fedione;  & anguli  contenti  ab  illis  la- 
teribusfunt  redi : ergo  per  4.propof  libr.  i. 
bafes  AQ,  AS , erunt  squales.  Et  quia  in  tri- 
angulis ASX,  AQT,  funt  latera  duo  AS,SX, 
relatiu^  squalia  diipbus  lateribus  AQ,  QJI', 
sngulofque  redos  concinent  squales  per  5. 
dehn.  libr.  1 1 .erunt  per  4.propof  libr.  i . ba- 
les eorum  squales  AX , AT.  Quodlitraii- 
ciaturreda  DQ, eodem  artlGcio  odendemus 
redas  AQ,DQ,  cHe  squales;  tum  etiam  re- 
das AT, DT.  Et  fi  tranfmittatur  reda  DR, 
iimili  m<^o  probabimus  redas  DR,DQ,c(le 
squales,  & redas  alias  DV,  DT,  elTc  squa- 
les. Quare  per  1 .axso.libr.  1 .habebimus  qua- 
tuor  latera  XA,AT,TD,  D V,quinqucJatcri 
prsdidi  aqualia.  Refiat  ofiendendum  lacus 
VX  quintum  efie  squale  cuilibet  didorum: 
Per  4.  propof  libr.  huius , quadratum  reds 


PSvcl  SX  eft  fubtriplum  quadratorum  re- 
darum PN , NS ; & quadrata  redarum  PN, 
AN, funt  zquaiiaintcr  fc  per  noftrum  coroll. 
3. ad  prop.45.Iibr.  I .ergo  quadrata  redarum 
AN, NS, funt  fimul  tripla  quadrati  red®  SX: 
Icd  per  propof  47.  libr.  i . quadratis  redarum 
AN,NS,ert®qualcquadratum  red®  AS;er- 
go  quadratum  red®  AS,cripIum  eri  t quad  ra- 
ti red®  SX:  ergo  quadrata  redarum  AS,SX'^ 
fimul  fumpta, 'quadrupla  erunt  eiufdem  qua- 
drati red®  SX : ergo  quiapcfcit.propof 47. 
libr.  I.  quadratis  redarum  AS , SX , squale 
cft  quaJratum  red®  AX;  hoc  quadratum 
red*  AX  : erit  quadruplum  quadrati  re- 
d®  SX , vcl  red®  PS , vcl  red®  XY , ®- 
qualium  ; nam  per  propofit.  34.  libr.  i. 
in  parallelogrammo  SY  oftenfo,  rcdxPS, 
XY  funt  *qaalcs,& per  conftrudionem  funt 
squales  red®  PS,SX.Et  quia  reda  SR  dupla 
cft  red®  PS  ; 6c  reda  XV,  squalis  eft  red® 
SR ; Sc  reda  PS , ipfius  XV  squalis ; reliqua 
PR  squalis  erit,reliqu®  Y V;igitur  ficui  PR 
cft  femilfis totius  SR,  etiam  Y fcmilfiscrit 
totiusX  V;  ergo  etiam  tota  XV  dupla  crii  ip- 
fius YV,  ficut  ipfa  PR  eftfubdiipla  totius 
SR ; ergo  per  coroll.  nolbiim  ad  propof  20. 
Iibr.5.  quadratum  totius  red®  XV, erit  qua- 
druplum quadrati  red®  Y V , vcl  XV  squa- 
lium , vel  etiam  red®  SX  squalis  cuilibet  il- 
larum : Igitur  quia  quadrata  redarum  AX, 
XV , funt  diuifim  fumpta  quadrupla  quadra- 
ti red®  SX,  ipla  erunt  squalia  per  7.propof 
libr.  5.  & ipf®  reds  AX,XV,  squales, per 
coroll.  noftrum  4,  ad  propof  46.  lib.i.  De- 
roonftrauimus  ergo  quinquelaterum  ATD 
VX , cfie  squilatcrum. 

Quod  autem  fit  squiangulum  fic  adftruc- 
tur.  Tranfmiftis  redis  lineis  A V,  AR ; quia 
PN  feda  cft  media  & extrema  ratione  in  S, 
eique  adiunda  PR  maius  illius  fegmentum, 
vcl  squalis  maiori  cius  fegmento  PS  ; erit 
tota  NR , ftda  media  9c  extrema  ratione  in 
P,  maiufqueil!iusfcgmcntum,iuxra  5«prop.. 
libri  hutus;eigo  per  4.propof  lib.huius,  qua- 
drata redarum  NR , J<.P , fimul  tripla  erunt 
quadrati  red*  NP,  vcl  AN  squalium  reda- 
rum. Sed  eft  per  coroll.  noftrum  3.  ad  prop. 
45.1ib.i.  quadraturo  red®  RV,  xquaiequa- 
dratoredsRP,  ergo  & quadrata  redarum 
NR , RV,  AN , fimul  quadrupla  erunt  qua- 
drati red®  AN  : Sed  per  propof  47.  iibr.i. 
quadrata  redarum  NR , AN  , squalia  funt 
quadrato  reds  AR,  ergo  & quadrata  reda- 
rum RV,  AR,  quadrupla  erunt  quadrati  re- 
d®  AN  : Quandoquidem  igitur  quadratis 
redarum  AR^RV,  cft  squale  quadratum  re- 
d®  AV4>erprop.47.  libr.i.  eritquadratum 
red®  AV,  quadrati  red®  AN,  quadruplum. 

fcd 
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«ratum  fcmidiamciri  Tph-Yrr  cubum  conti- 
Dcntisjquia  cftper  15.  propoC  Iibr.5.  vt  dia- 
meter ad  latus  cubi , itacd  (cmidiamccer  ad 
dimidium  Iatcri$>&:  per  propof.ia.libr.^.eft 
ve  quadratum  diametri  ad  quadratum  late- 
ris, ita  quadratum  femidiametri  ad  quadra- 
tum dimidi}  latcris:Quoniam  igitur  |>cr  pro- 
poC  f 5.1ibr. huius,  quadratumdiametri  tri- 
plum (It  quadrati  lateris,  erit  etiam  quadra- 
tum femidiametri  triplum  quadrati  dimidij 
lateris.  Ergo  quadratum  reftx  ZX , xqualc 
erit  quadrato  (cmidiamciri  fpharx  fcucubi; 
& inde  ipfa  ZX  aroualis  fcmidiamctro.Sirai- 
li  methodo  probal>iturrcdlaZV  arqualisfc- 
midiametro  eidem  prxdids.  Sunt  autem  & 
rcftr  ZA,/D,  ad  angulos  cubi,  fcmidiamc- 
tro  fphxrx  iqualcs  ex  di<flis:  igitur  iam  ob- 
tinemus quatuor  rc<5las  ex  Z centro  fpharx 
ad  quatuor  angulos  A , D,  V,  X,  xqualcs  fe- 
midiametro  f^arx. 

lamvcrovt  probetur  redi  duftaZT  ad 
^ ^quintum  angulum  T jfcmidiameirorphxrx 
xqualis;concipiatur  deferiptus  circuiuscirca 
pentagonum  ATDVXfquiIaterumSc  xqui- 
angulum , ve  c(l  in  hac  figura  particulari,  Se 
ad  planum  ciusex  Z centro  fphxrx  demitta- 
tur perpendicularis  Zl  per  1 1 .propofit.  libr. 
I i.5c  tranfmittanturcx L,rcdxLA,LT,LD, 
1.  Quia  vero  per  propof.qj.  lib.i. qua- 
dratum redx  ZA , xqualc  cft  quadratis  Zl, 
lA,  A:  quadratum  redtx  ZX, xqualc  cQ  qua- 
dratis redarum  ZL,LX;(nam  reda  ZL,ert  per 
dehn.  5.  libr.  ii.  perpendicularis  redis  Al, 
LX,Ll',ium  L V,&  lD)  funt  autem  quadrata 
redarum  Zl,l  A,xqua!ia  quadratis  redarum 
Zl,  tX,  eo  quexl  redx  Z A , ZX , fint  oftcnfx 
xqtialcs:  crgo&  quadrata  redarum  Zl,  lA, 
xqualia  funt  quadratis  redarum  ZL,LX;qua- 
re  n dematur  ex  illis  commune  quadratum 
redx  Zl  , relinquentur  xqualia  quadrata  re- 
darum l A,  LXjvndc  redx  lA,  lX,  xquales 
erunt.  Similiter  probauimus  redas  lV  , lD, 
xquales  cflc  intcrfc,8e  redis  z.  A,LX,coquod 
redx  ZV,ZD  xquales  fint  oftcfx  redis  ZA, 
ZX  : Igitur  quia  ex  L , plures  dedudx  fine 
qu^m  dux  redx  linex  ad  circumferentiam 
circuli, xquales,  pundum  L erit  centrum  cir- 
cuIi,pcrpropof.9.1ibr.5.QuareLT  reda  erit 
xqualts  reliquis  ex  centro  circuli  redis  ad 
cius  circumferentiam  dudis ; vnde  quadrata 
redarum  Zl,l  A, xqualia, erunt ^adratis  re- 
darum ZL,LT,fed  illis  duobus  quadratis, cfi 
xqualc  quadratum  redx  ZA  ; his  vero  qua- 
dratum redx  ZT,  per  propof.47.  libr.  i . igi- 
tur erunt  xqualia  quadrata  redarum  ZA, 
ZT,&  redx  ipfx  ZA,ZT, xquales  pcrcoroU 
lar.  noflrum  4.  ad  propof.  4^.  libr.  i.  Ergo 
fphxra  compledens  cubum  ex  centro  Z de- 


Eripta,  attinget  fua  fupcrficie angulos  peta- 
goni  ATDVX,  3c  reliqua  pentagona  huiuf- 
raodi  dodecaedrifadi,&  iplum  dodccaedrum 
complcdctur:(cd  Se.  hjcfphfra  continens  cu- 
bum modo  prxdido  & dodccaedrum, conti- 
net etiamex  prxccdentibus  propofitionibus, 
tctracdrumodacdcum  ,&  icofa«drum:crgo 
fphxra  ifta  comprehendente  reliqua  corpora 
cubum , t^traedrum , odaedrum , & icofac- 
drum  , oftendimus  comprehendi  dodccae- 
drum fadum. 

Pofirema  pars  propoficionis  fupcreft  de- 
monfiranda  hoc  modo.  Quia  cft  NP  ad  PS, 
vtPS  ad  SM  jCrit  per  propof.  1 5.  libr. 5.  NL 
duplj  ipfius  NPad  RS  duplam  ipfiusPS  , ve 
R.S  dupla  ipfiui  PS , ad  redam  compofitam 
ex  S N , K L , videlicet  ad  duplam  iplius  S M. 
lam  vero  fi  cubi  latus  NL , vel  cixquolisrc- 
da,  fccciur  extrema  & media  ratione , maius 
cius  fcgmcmu  erit  SRjfcd  tota  NL  ita  feda, 
cft  Rationalis,  nam  quadraturo  ciuscom- 
nicnfurabile  cft  quadrato  diametri  Iphxrx, 
qux  Rationalis  ponitur , cum  iJiud  fit  tertia 
pars  huius  ex  propoli  1 5.1ibr.huius  : ergo  per 
propof.6.Iibr.huius,  maius  fcgmcntuni  Sft, 
nimirum  latus  Dodecaedri  XV  illi  xqualc, 
erit  linea  Irrationalis  qux  vocatur  Apoto- 
rac,  quod  erat  vlcimo  dcmonftrandum, 

COROLLARIVM  I. 

Si  Utm  (M^i  fmttur  extrettut  & mtdu  utme^nu^ 
itu  tius  fcgmtntum  erit  Utm  Dtdttsfdri  in  C4- 
dm  jpbtr*  qu4  & cubm  dtJtrtptK 

Oc  enim  oftendimus  in  latere  LN  x- fig.304, 
quali  lateri  Cubi , & in  RS  xquali  la- 
teri Dodecaedri : & in  KS  portione  maiore 
totius  LN,  extrema  & media  ratione  fedx. 

COROLLARIVM  I I. 

Ldtm  (uli  jphtrd  (mpfthenfi,  tfl  di^Udlt  rtild  1'mtd 
[ubtendtnti  Mgulum  ptnugtni  Dtdtcntdri 
tddtm  JphdTd  (mprtbenji. 

HOc  probauimus  in  reda  AD,  <jux  cft 

latus  cubi  , & fubtenditur  angulo  T <^305. 
pentagoni  ATDVX , dodecaedri;  & aequalis 
redis  aliis  A V,DX,  fubtendentibus  alios  an* 
guios  X,  & V,  eiufdem  pentagoni. 
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COROLLARIVM  III. 

In  dodtutdrt  funt  fex  Idterd,  querum  h'ms  eppefad 
fmt  fsTdUcld  pUtm  eubi  fr^prif  & eorum  Ute~ 
ribuit  iddem  /pbdrd  infcripti  \ btfdTum^  fec*n~ 
tUT  t & dd  dngulot  rtSos  a ttdfut  rtUu  imit  £• 
qudhhut  fejt  'tneentre  Dodtcdedri  btfdridm  quo~ 
que  & dd  dtifftlos  rt^oiftcdnttbm.. 

EXcmpli  gratia,  duo  cx  didis  lateribus 
funt  VX,&  TF,quae  funt  parallela  latcr- 
libus  £F,  AB,  cubi:  alia<jue  huiufmodi  qua- 
tuor  reperiuncur  fuper  aliasquatuor  reliquas 
bafes  cubi:quorum  qu£  funt  fuper  bafes  cubi 
parallelas  oppofitas,  parallela  funt,  fecantur- 
que  cx  ollcnlis  bifariam  & ad  angulos  redos 
ab  lineis, qux  cetra  bafium  cubi  oppofitarum 
connedunt,  vc  funt  reda:  YZ , kZ,  &c.  qus 
fc  mutuo  fecant  in  Z centro  vti  probatum 
efl.  £t  quidem  bifariam  fe  fecant,  quia  cum 
rcd£  PZ,OZ,£qualcsfint  femifli  lateri  cubi; 
& YP , KO,a;qualcsmaioribusi^mentis£- 
qualibus  PS,OQ:  erunt  tots  YZ,kZ  xqua> 
Ids.  Similis  methodo  reliqux  redx  cx  Z ad 
fediones  oppofitorum  laterum  traiedx , £> 
quales  crut.  Vnde  tots  tres  reds  lines  funt 
squales,  feque  mutuo  fccent  bifariam  in  cen- 
tro Z.  Denique  quod  fe  mutud  fecent  ad  an- 
gulos redos , fic  probabitur : In  parallelo^ 
gramrao  KOZP  , angulus  OZP  redus  cft, 
quia  opponitur  redoOKP,  perpropof  34. 
libr.i.  Hademque  ratione  reliqus  reds  li- 
nes centra  ballum  coniugantes  ciHcicnt  an- 
gulos redos;  omnes  enim  parallcls  funt  late- 
ribus cubi  parallelis  redos  angulos  efficienti- 
bus. manifelhim  eP  igitur  corollarium. 

COROLLARIVM  IV. 

reSd  imed  diuidens  oppojitd  Uteri  Dodecdedri 
hifdrtam  & dd  ungulos  redos  , fecttur  extremi 
^ medtd  rdtione ; rniim  fegme:ttum  tH  Utm 
eubi  t minm  vab  Utm  Dodeeiedri  eidem  jpbird 
eomprehenji, 

. Vm  ofknfa  Cnt  quadrata  redarum  ZY, 

X^YP, tripla  quadrati  redf  PZ,critZY  fe- 
dain  P, extrema  & media  ratione,  maiufque 
fegmentum  PZ,vti  condat  ex  propof.q. libri 
huius,  quare  erit  vt  ZYad  ZP , ita  ZP,  ad 
PY ; vnde  per  propoC  1 5 . libr.  5.  vt  dupla  i p- 
fius  ZY,  videlicet  reda  linea  diuidens  latera 
oppoiita  Dodecaedri  bifariam , ad  duplam 
ipiius  ZP,  nimirum  ad  latus  cubi , ita  eadem 
dupla  ipiius  ZP,  ad  duplam  ipfius  PY,hoc  ed 
id  latus  Dodccacdri.Quamobrcmrcda  linea 
diuidens  oppofita  latera  Dodecaedri  bifa- 


riam, feda  extrema  & media  ratione,  maius 
fegmentum  eius  efficit  latus  cubi , Sc  minus 
ciufdem  fegmentum , latus  Dodecaedri  in 
eadem  fphsra  ioferiptorum. 

COROLLARIVM  I. 

N O S T R V M* 

quddrdti  dlktuue  Uteri  bifiriim  ftetniur ; & 
redi  vtsUnt  btc  meUi  pundi  pirilltU  Uterdmt 
ip/im  quddriti : diuidetur  totum  quidritum  'm 
qudtuor  iquilid  quddritd ; quorum  diimetri 
aunt  iqudlts  * & eentrum  emuli  eircumferU 
bentu  ipfitm  quidritum  erit  meommunsfedio^ 
ne  didirum  rtdirumpiTiUeldrum, 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

Diuifit  rtdk  iquihhm  extremi  & medii  Titione^ 
urum  fegmentd  miiori  erunt  iquilU » & isr- 
fiar4  etiim  iquilii, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

Si  vni  redi  itnei  pundi  biheit  diuerft  in  pUnm 
diuerfs , duo  vel  pluri  in  vno , ^ ilii  duo  vel 
pluri  in  alm  ipfi  pUni  aunt  mdsredumje»  i« 
vno  fudtntibuntur  pUno. 

HJEc  tria  nodra  corollaria  abunde  ex- 
plicata funt  incontextu  demondratio- 
nis  huius  propofitionis. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I V. 

Si  (onfieimtur  in  iliqui  mitaii  iuxti  bine  for- 
tttim , dttodedm  pentigoni  iquiUteri  & iqui^ 
inguUf  & ima  fe  iquilii,  & compluentur  /r- 
cundum  Utai  communii , & tnclmtmur  id 
inuicem  verfm  vnam  pirtem : refultibit  Dair- 
eieiruM, 

NAm  reliqua  latera  flparata  xqualia  Fij.jo6. 

confluent  & congruent,  fpatiumque  , 
comprehendent  folidum,  quod  erit  cx  defini- 
tione z8.  libr.ii.  Dodccacdrum. 
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PROPOSITIO  XVIII. 

Latera  quinque  figurarum  in  ea- 
dem Iphxrainfcriptorum  pro- 
cedentium exponere , & inter 
Ic  comparare. 

Fij.507.  OnftruAio.Eftorph;crxdijmetcr,rc«fta 
AB,  &:  femidiametri  cius  AC,  BC  : & 
per  prop.9.  lib.6.  cx  tou  AB,  auferatur  ter- 
tia Dars  BD,c\  c|uinta  BIi:Tum  cx  centro  C 
dcUriptofcmicirculo  AI  B,  intcruallo  CA, 
vel  CB.,  cx  puniris  C , D,  H,  excitentur  per 
prop. I i.Iib.  t . reifti:  perpendiculares  diamcr 
iro  AB  , tjuxfcccnc  circumferentiam  femi- 
circuli  fadi  in  F,  G,H;  & tranfmittantur  rc- 
as  AF,BF,  AG,BG,AH,BH.  Pritera  per 
propof.  libr.  i.  cxrc^aAFIqux  maior  eft 
Quam  chorda  dccagoni,quia  maior  cll  quim 
chorda  AF  quadrantis,  detrahatur  reffa  Ht 
xqualls  chordx  (eu  lateri  dccagoni  incircu- 
' lo  inferipti  cuius  femidiamctcriit  rei^a  BH. 
Denique  pcrprop.50.1ib.tf,  fecetur  rc<Sa  BG 
extrema  & media  rationc,&  traiiciatur  recta 
Bf  &:  ftgmcDium  Blv  Iit  maius  ditffcx  BG 
fcftx. 

Ad  expolitionem  laterum  quinque  foli- 
domm  propofitorum  in  eadem  f|)hxra  tn- 
fcripiorum  dcfccndamus.  Allero  redam  AG 
efle  latus  ‘Fetraedri , AF  latus  Odaedri,  BG 
iatusCubi,Bl  latus  Icofacdri,  BK  lacus  Do- 
decaedri. 

Prima  aflertio  probatur.  Per  corollar.pro- 
pof.S.iib.tf.  Eft  BA  ad  AG  , vt  ACiad  AD; 
ergo  per  coroll.propof.to. libri  ciufdcm,erit 
vt  BA  ad  AD , ita  quadratum  rcctx  BA  ad 
quadratum  redx  AG  : (cd  eft  per  conftru- 
dionem  B A reda  felquialccra  rtdx  AD, er- 
go quadratum  rcd.r  BA  erit  fcfquialtcrum 
quadrati  redx  AG;  igitur  per  propof.i  5. li- 
bri huius,  cum  fit  diameter  AB  fph.erx  po- 
tentia (eiquialtera  lateris  Tetraedri , erit  re- 
da AG  latus  Tetraedri. 

SccundaaflTcriio  explicatur.  Per  citatum 
coroII.prop.S.lib.tf.  dt  BAad  AF,  ficut  AF 
ad  ACjcrgo  per  coroll.cit.prop.jo.eiulUcm 
libri, erit  vt  BA  ad  AC, ita  quadratum  redx 
B A,ad  quadratum  redx  AF  : eft  vero  reda 
BA  percoftrudionem  dupla  redx  AC, ergo 
quadratum  redx  AB  erit  duplum  quadrati 
redx  AF  : ideoqucpcrprop.14.  libri  huius, 
erit  reda  AF  latus  Odaedri , vel  rct^a  BF  ei 
xqualis. 

Tertia afTertiodcmonftratur.  Percit.  co« 
rollar.propof.S.Iibr.tf.  eft  AB  ad  BG,vt  BG 


ad  BD;  ergo  per  corollar.cit.  propof.20.lib. 
tf.  critvt  ABad^BD  , ita  quadratum  redx 
AB  ad  quadratum  redx  BG:  fcdpcrcon- 
ftrudionem  reda  ABeft  tripla  rede  BD, er- 
go quadratum  redx  AB  erit  triplum  qua- 
drati redx  BG;  igitur  per  propof.  15.  libri 
huius,  erit  BGlatusCubi. 

Quarta  ancrtiooftcnditur.  Excifdcm  co- 
rollariis citatis  propofitionum  S.sSc  20.lib.tf. 
eft  BA  ad  BHvcBHad  BE;  & vtBAad 
B£ , ita  quadratum  redx  B A ad  quadratum 
redi*  BH  : fcd  per  conftrudioncm  reda  BA 
cftquintupla  rtdx*  BE,  ergo  quadratum  re- 
da: BA  erit  quintuplum  quadrati  r«d.E  BH. 
iam  vero  cum  fphin  diameter  (it  potentia 
quintupla  femidiamttri  circuli  ambientis 
quinque  latera  Icofacdri , iuxtacorollar.  i. 
propof.  itf.  libri  huius,  erit  reda  BHlcmi- 
diameterdidi  circuli,  fcu  per  corollar.prop. 
i5.1ibr.4.  lacus  hexagoni  in  eo  circulo  in- 
feripti;  eft  autem  HI  latus  dccagoni  ciufdcm 
circuli  per  conftrudioncm;  ergo  latus  penta- 
goni in  eodem  circulo  inlcripti,  potcrit& 
BH,  tfe  HI  fimul , jH-r  propof.i o. libri  huius; 
Ce  inde  quia  per  propof.  5i.libr.  5.  angulus 
BHA  eft  redus  , triangulum  cnilhB  re- 
da ngulura  , & per  propof.47.  libr.  i . quadra- 
tum redx  BI  erit  rqualcquadratisrectarum 
BH , HI ; erit  latus  Bi  latus  pentagoni  didi 
circuli  ciafdcm.  Ergoiuxtapropof.itf.  libri 
huius,  reda  BI  erit  latus  icofacdri. 

Quinta  aflertio  fic  manifcfta  fiet.  Cum  per 
conlirudioncm  latus  BG  Cubi  fcdum  fic  in 
K, extrema  & mcdiaftdionc,maiufquccius 
Tegmentum  fic  BK  lacus  Doclccacdri  in  ea- 
dem fph.era  inferipti,  percoroll.i.prop.iy. 
libri  huius,  manifefta  erit  hxc  vlcima  alfcr- 
lio.quinta.  & cxpofucrimus  latera  c|uinquc 
(blitiorum  prxdidorum  in  eadem  fphxra  m- 
feriptjrum. 

Age  vero  comparemus  latera  iftorum 
quinque  folidorum  in  eadem  fphira  inlcri- 
ptorum,  quod  \ Itimo  propofitum  fuit. 

Quia  oftendimus  diametrum  fph.rr.c  efle 
potentia  fcfquialrcram  lateris  Tetraedri,  du- 
plamque potentia  lateris  Odaedri , triplam- 
que  potentia  lateris  Cubi : manifcftumcftfi 
ponamus  quadratum  diametri  fphxrxeflc  tf 
partium,  talium  fore 4,  quadratum  lateris 
Tetraedri  , & talium  5 quadratum  lateris 
ocIacdri,8c  talium  2, quadratum  lateris  Cu- 
bi : Et  proinde  latus  Tetraedri  efle  potentia 
fefquitcrtium  lateris  odactiri,  potentia  vero 
duplum  lateris  Cubi ; Tum  latus  octaedri 
efle  potentia  Icfquialterum  lateris  ciibirQua- 
rc  quadrata  cx  latcribusharum  trium  figura- 
rum folidarum,  Tetraedri,  Odaedri  &;  Cu- 
bi feuhexaedri,  tum  cx  diametro  fph.rrx  illa 
Q q com- 
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compicUcndentis , proportionem  habebunt 
quam  numerus  ad  numerun^  £x  quibus  (c- 
qiiiiur  per  propolir.  libr.  lo.  diametrum 
fphrrr  & latera  didarum  folidorum  trium, 
efle  lineas  reftas  inter  fe  commcnfurabilcs 
per.dcfin,  i.Iibr.io.Htquiarph.-er.c  diameter 
ponitur  Rationalis  , erunt  didarum  trium 
figurarum  latera , I ctracdri  Cubi  &:  Oflac- 
dri , ex  defin.  6.  lib,  i o.  Rationalia.  Verum 
quia  dida  quadrata  non  obtinent  proportio- 
nem quam  numerus  quadratus  ad  numerum 
quadratum  , vti  nunitcfbum  c(l  per  corollar. 
propor.24.  libr.8. erunt  cxpropon9.libr.10. 
diameter  ipfius  fphxro.* , latus  tetraedri,  latus 
cubi , & latus  odaedri , longitudine  incom- 
menfurabilcs,  indedue  Rationales  potentia 
tantum  comintnfurabilcsiuxtadefin.6.libr. 
IO.  Et  quia  latera  lcofacdri&  Dodccacdri 
oftenfafunt  efle  lineas  Irrationales, illud  qui- 
dem Minorem  , hoc  verd  Apotomen  , nulla 
ratione  , id  c-ftncc  longitudine  nec  potentia 
commenfurabilia  erunt  lateribus  piidida- 
rum  figurarum  ; fi  enim  commenfurabilia 
eflent  latera  harum  poftrcmarum  figurarum 
lateribus  przdidariim  trium  ; quia  latera 
illarum  trium  prediflarum  fint  diametro 
fphxro;  commenfurabiiia , eflent  quoque  la- 
tera illarum  pollcriorum  eidem  diametro 
commenfurabilia  pcrpropof.i  2.  lib.  lo.qua- 
rc  cum  fil  diameter  Rationalis,  cl^nt  ipu  la- 
tera Icofaedri  & dodccacdri  Rationalia  per 
def  9.1i.i  o.  quod  abfonum  cll,nam  demon- 
ftrata  funi  Irrationalia.  Sed  neque ipfa  latera 
Icofaedri  & Dodccacdri  inter  Ic  commenfu- 
rabilia  erunt : fi  enim  ponantur  commenfu- 
rabilia longitudine,  cum  latus  Dodccacdri 
fit  Apotome , erit  etiam  per  propof.104.lib, 
IO. latus  Icofaedri  Apotome;tum  cum  latus 
Icofaedri  fit  linea  Minor,  erit  per  prop.iod. 
libr.  6.  latus  Dodccacdri  linea  qux  vocatur 
Minor:  Quod  fi  ponantur  illa  duo  latera, 
tantum  potentia  commenfurabilia  , erit  pvr 
citatas  propofitiones  106.  libr.  10.  latus  Do- 
decaedri  linea  vocata  Minor , quia  latus  Ico- 
faedri  ell  perid.  propof.  librihuius,  linea 
vocata  Minor, quod  abfurdilTimum  ellrcon- 
llatenim  cxcoroU.  nollro  ad  prop.t  1 2.  libr. 
IO.  Apotomen  &:  Minorem  lineas  efle  lineas 
Irrationales  plane  inter  fe  difterentes , ita  vt 
neutra  conucniateum  altera. 

Ollcndamus  autem  quod  Lacus  Tetraedri 
fir  maius  latere  Odlaedri,&  quod  latus  06la- 
edri  fit  maius  latere  Cubi, A:  quod  latus  Cu- 
bi fit  maius  latere  Icofaedri , & quod  latus 
Icofaedri  fit  maius  latere  Dotlccacdri. 

Primum  ficollcnditur.Latus  AG  Tetrae- 
drieft  chorda  maioris  arcus  AG,quam  chor- 
da Ab  latus  Otcacdn  quxfubtcnditurmi- 


nori  arcui  AF  , in  eodem  circulo , ergo  per 
coroH. noilrum  i.  adprop.S.  libr.iz. maius 
erit  latus  Tetraedri  qu^m  latus  Oftacdri. 

Secundum  fic  explicatur.  Arcus  Bf, maior 
cft  arcu  BG,  in  eodem  circulo;  ergo  perco- 
roll.  citat,  pollrcmo  loco : chorda  BFmaior>. 
erit  quam  chorda  BG:  fed  oflenfa  cft  chorda 
KF  lacus  Oiftaedri , & chorda  B6  latus  Cu- 
bi;crgoUtuso£lacdri  maiuserit  Utere  Cubi. 

Tertium  fic  probatur.  Quia  rtfta  AB  dia- 
meter fphanr  cft  tripla  rcflx  BD  pcrcon- 
ftriidioncm,  & per  prop.20.1ibr.<5,  quadrata 
habent  proportionem  duplicatam  laterum; 
erit  quadratum  reda:  AB,  noncuplum  qua- 
drati redx  BD ; quia  noncupla  proportio  fit 
duplicata  proportionis  dupla;,  vt  videre  cft 
ianifcc  numeris  1.  3.9.  Vnde  qualium  par- 
tium 9 ponetur  quadratum  diametri  AB, ta- 
lium 1 , erit  quadratum  rccl.v  BD  : qua-^ 

lium  partium  9c-ftquadratumrc<ftx  AB,  ta- 
lium 5 erit  quadratum  rcftxBG,  eo  quod 
per  propof.  1 5, libr.  huius,illud  huius  triplum 
iit ; quarcctiam talium  quoque  3 cruntqua- 
drata  regiarum  GD,BD,coquod  xqualiafint 
quadrato  GB  per  propof.  47.  libr.i.  Ergo  fi 
aufcraturquadraiumrcdxBD  partium  1 ta- 
lium, relinquetur  talium  partium  2,  quadra- 
tum rcdc.e  GD.  Et  quia  oftendirausquadra- 
tum  re^x  AB  efle  quincuplum  quadrati  re- 
BH,crit  quadratu  rcAx  BH  miniis  quam 
talium  partium  2 , nam  9 ad  2 habet  mino- 
rem proportionem  quincupla , quia  IO  ad  2 
quincupla  funt ; critque  ideo  per  propof  lo* 
hbr.5.  numerus  ad  quem  9 habet  proportio- 
ncmquintuplam,  minor  quam  a.  vnde  qua- 
dratum redtx  GD  maius  c-ft  quadrato  reiftx 
BH,  indeq;  rc£la  GD  maior  quiim  reda  BH. 
Infupcr  quoniam  diameter  AB  fphxrx,com*- 
poniturcxBHfcmidiamctrocirculi  ex  quo 
conficitur  lco(acdrum,&:  ex  linea  dupla  late- 
ris dccagoni  HI  eiufticm  circuli  |xrcoroll. 
a.propof.iiS.libri  huius, manileftum  cft  latus 
dccagoni  HI  minus  efle  tertia  parte  redx 
AB  , hoc  cft  minus  reda  BD.  Si  enim  reda 
HI  ponatur  tertia  pars  redx  AB,critdupla 
ipfius  Hi  xqualis  ipli  AD  duplx  ipfius  BD 
tci  tix  parcis  totius  AB;  idcocuc  BH  erit  x- 
qualisipfiBDi^c  cum  quadratum  redx  AB 
noncuplum  fit  probatu  quadrati  redx  BD, 
erit  idem  quadratum  reCtx  AB  noncuplum 
quadrati  rede  I3l  I,quod  abfonumcftjSi  con- 
tra dcmonllrata  , videlicet  quintuplumeflc 
quadratum  redx  AB  , quadrati  redx  BH; 
igiturreda  HI  no  erit  tertia  pars  totius  AB. 
Sed  neque  erit  cademreda  HI  maior  tertia 
partcipfius  AB:ficniin  poneretur  maiorter- 
tia  parte  redf  AB,&  proinde  dupla  ipfius  HI 
nuior  duabus  tertiis  ciufdcm  AU  , nimi- 
rum 


Elementorum  Geometricorum  Eucltdts^  459 


rum  maior  quam  AD  ; efict  BH  minor 
qnam  tertia  pars  BDj  vnde  quadratum  re(flx 
AB  maius  erit  quam  noncuplum  quadrati 
redtjE  BD,quod  niagisrcpugnatrationi:crgo 
reda  HI  f»on  pof^t  efic  maior  tertia  parte  ip- 
iius  AB. Itaque  cumantc^oHenderimus  non 
pofTe  eandem  redam  Hi  , xqualem' tertia 
parti  rcdsAB;  nunc  non  pofle maiorem 
eadem  tertia  parte  : relinquitur  vt  reda  HI 
fit  minor  quam  tertia  pars  iplius  AB , hoc  cd 
uam  Bp.  Habemus  igitur  rcdxGDjDB, 
mul  maiores  ellc  duabus  Hmul  redis  BH, 
Hi;  ergo  illarum  quadrata  fimul  maiora  crut 
quadratis  GmuUnarum  : (edperprupof  47. 
libr.  I . quadratum  redx  BG  cft  xqualc  ejua- 
draiisrccUrum  GD,BDj&  quadratum  redx 
BI  cft  xqualc  quadratis  redarum  BH,HI; 
ergo  quadratum  redae  BG  erit  maius  qua- 
drato redx  BI;  igitur  rcdaBGqux  ciliatus 
Cubi  erit  maior  e]u^in  reda  BI  qux  c(l  latus 
Icolaedri.  • 

Quartum  denique  de  dcmonllratur.Rcda 
BG  diuifa  tft  per  conftrudioncra  extrema  8c 
media  ratione, &:  maius  fegmentum  cius  BK, 
fic  minusGKjrcdangulumfub  BG,BK, ma- 
ius erit  redangulofub  BG,  GK  ;tum  etiam 
rc^langula  fub  BG,  BK,  & fub  BG,GK,  li- 
miil  maiora  duplo  rcdanguIifubBG  , GK: 
IcdcA  per  propof.  j.liGr.i.  quadratum  redx 
BG  a:quale quadratis  redarum  BG,  BK ; 
duobus  rcdangulis  fub  BG,GK  , xquali4 
funt  duo  quadrata  redx  BK  : ( eft  enim  per 
dtfin.  j.  iib.  6.  BG  ad  BK  , vt  BK  ad  GK; 
quare  {jcrpropof.  17.  libr.6.  erit  quadratum 
redi*  BK  xqualc  rcdangulo  fub  BG , GK; 
indeque  duo  quadrata  recti  BK  .rqualiafunt 
duobus  rcdangulis  fub  BG  , GK  ;)  Igitur 
m.iius  cll  quadratum  redi  BG  duobus  qua- 
dratis rediBK  ; idcoque  maiora  erunt  tria 
quadrata  redi  BG,(ex  quadratis  rcd.u  BK; 
icd  quadratis  tribus  redi  BG  xqualia  fune 
quinque  quadrata  redx  BH  ; ( nam  quadra- 
tum reda;  AB  triplum  eft  quadrati  redi 
BG,&  quintuplum  quadrati  redae  BH,ergo 
erunt  tria  quadrata  redi  BG,  & quinque 
quadrata  redi  BH , iqualia  eidem  quadra- 
to rtdi  AB;  quare  tria  illa  quadrata  erunt 
his  quinque  quadratis  xqualia.  ) Igitur  & 
quinque  quadrata  fcdx  BH , maiora  erunt 
Kx  quadratis  rtdx  BK.  (nam  fi  xqualc  eflet 
qUA^atum  rcdxBH,  quadrato redx  BK, 
vel  minus,  forent  quinque  quadrata  redi 
BH  minora  fex  quadratis  redx  BK , quod 
repugnat  demonftratis. ) Quare  &:  reda  ipfa 
BH  erit  maior  qu^m  redaBK.  Sed  & per 
propof.  19.  libr.  I.  reda  BI  maior  eft  quam 
BHjCrgo  rcdaBl  latus  Icofaedri  maior  erit 
qu^m  reda  BK  qui  eft  latus  Dodccaedri. 


quod  erat  concludendum.  Tota  ergo  pro- 

poHtio  demonftraia  eft. 

COROLLAIUVM  NOSTR.VM 
I. 

Ldferu  Tetraedri , OHaedri,  Cubi,  funt  inter  ft  ^ 
dtumttrt l^btrd  iUd  (orpord  anumfirthentu,  po~ 
ttnnd  folumcommenfurahilu. 

Ungiiudittt  vero  mcommenfurdbilUydC  proinde  Rrf.' 
tiorulu,  potentia  fotum  commenjkrabtlu. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
r I. 

Latera  Icofaedri  & Dcdecaedri  funt  incommenfu^ 
tdbilid  longitudine  & potentia  inter  fe,  d*  latim 
ubui  Tetratdn , OOdedri , cubi , fy Jubara  dia* 
mitro,  tUa  omnia  corpora  (ircumfcribtntu:  ideo^ 
que  Irrattonalia. 

j£cduo  corollaria  noftra  in  contextu 
demonftrationis  huius  propoGtionis 

explicata  funt. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

Prater  has  quinque  figurat  folidas  contentas  fuit  pro- 
prtk  planis  aqualibus  , aquiUteris , & aqutaU’- 
gulu , vnde  iuxta  definitionem  5 3 . libn  vndcci^ 
mi  Regularet  appelUntur : nuUa  at.a  conjlitui 
pojfunt  & fingi  y eodem  modo  terminata  planis 
aqualibus  y aquUaterit  dy  aquiangulis* 

PR imum  enim  folidus  angulus  ex  duo- 
bus planiTangulisquibufcumque  confti- 
tui  nequit  juxta  dchn.  z.  anguli  folidi  alla- 
tam in  dchn.  1 1.  libr.  1 1.  quare  nulla  figura 
folida  conflare  poterit  ex  duobus  triangulis 
etiam  quibufeumque  iqualibus,  iquilateris, 
& xqiiiangulis,  quandoquidem  angulos  Ib- 
lidos  cius  duo  anguli  plani  quilibet  efficere 
non  iMJlfunt.  Prxtcrea  fi  afllimantur  tria  tri- 
angula xquilatera , & xquiangula , & xqua- 
lia, conftabit  Tetraedri  angulus,  &iplum 
Tetraedrum  per  propof  1 5.  libri  huius,  Se 
non  aliud  corpus  diucrfum.  Tertio  ex  qua- 
tuor  triangulis  etiam  iquilateris  &xquian- 
gulis  & iqualibus,  Hecodaedri  angulus  & 
ipfum  odaedrum  ex  odo  illis  triangulis,  per 
propof.  1 4.1ibri  huius,  & non  aliud  ab  eo  di- 
uerium  folidum.  Quarto  ex  quinque  trian- 
gulis' iquilateris  etiam  & iquiangulis& x- 
qualibus,  rcfultabic  Icofaedri  angulus,  & ip- 
Q q > fum 
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furo  Icofacdrum  , cx  20.  illis  trianpilispcr 
propof.K^.libri  huius,  & non  aliud  ab  co  di- 
ucrfum  corpus.  Quinto  ilaiTumaniur  lex  trU 
angula  xquilatcra , &xautangula,  &xc]ua- 
iia,  ex  eorum  fex  angulis  relultabunt  oua- 
tuorre^li  , vt  videre  cft  in  fexilatero  inlcri- 
pto  in  circulo  rcfoluco  in  triangula  lex  squi* 
latera , quorum  fex  anguli  in  centro  circuli, 
funtxqualcs  duobus  reftis  iuxta  coroll.  no- 
ftrum  2.  ad  propor.13.  lib.i.  &quia  perpro- 
pof.20.  libr.  II.  quilibet  angulus  folidus 
coponitur  cx  angu  Iis  planis  minoribus  quim 
quatuorrefti,  ideo  iftiufmodi  fex  anguli  fo- 
lidum  angulumcfHccrenonpolTunt;&  mul- 
to minus  cx  quocumque  alio  maiore  nume- 
ro huiufmodi  angulorum  triangulorum  x- 
quilatcrorum  : Quare  nullum  corpus  confti- 
tui  poterit  angulos  habens  ex  fex  illis  angu- 
lis maiore  numero  quam  fex.  Sexto,  ficuti 
in  primo  probauimus  nullos  duos  angulos 
planos  (iue  (int  triangulorum  xquilatcrorum 
liue  Hnt  quadratorum  Hue  pentagonorum 
a-quilatcrorumjliuc  h exagonorum , (iue  alia- 
rum quarumcumque  figurarum  planarum 
^uilaterarum  & xquiangularum,  vtibiin 
vniucrfum  oflendimus  \ ita  etiam  nullum 
corpus  folidum  confici  poterit  ex  duabus 
quibufeumque  huiufmodi  figuris  planis  x- 
quilateris  & xquiangulis&xqualibus.  Sep- 
timd  ex  tribusangulisquadratorumconl^a- 
bit  angulus  cubi  Icu  hexaedri , vnde  rcful- 
tabit  hexaedrum , vti  conflat  ex  propof.  15. 
libri  huius,  ^ nullum  aliud  corpus  ab  hexae- 
dro.  Oclaud  cx  quatuor  angulis  quadrato- 
rum , multd  minus  ex  pluribus  huiufmo- 
di  angulis  quadratorum , nullus  angulus  fo- 
lidus  cfHci  poterit ; quia  pcrpropof.cit.2o. 
libr.  II.  omnis  folidus  angulus  conflare  de- 
bet ex  angulis  planis  minorib^miatuor  rc- 
flis;  atque  adeo  nullum  corpus  emei  poterit 
terminatum  pluribus  planis  <juim  fex  qua- 
dratis quod  efl  cubus.  Nono  cx  tribus  an- 
gulis pentagoni  xquilatcri  iquianguli  rc- 
fultabit  angulus  dodccacdri  per  propof.18. 
libri  huius ; non  autem  effici  poterit  cx  plu- 
ribus huiufmodi  angulis;  nam  cum  (int  ma- 
iores lineuli  quim  refti , fcquerctur  angulus 
folidus  heri  ex  angulis  maioribusquam  qua- 
tuor redi.  Hoc  argumentum  probat , angu- 
lum folidum  cfHci  nonpoflccx  tribus  angu- 
lis hexagoni  vel  heptagoni,  & aliarum  hu- 
iufmodi figurarum  plurium  angulorum  s- 
qualium,  qui  omnes  funt  maiores  quatuor 
rc<5lis,  vel  maiores  tribus  angulis  hexagoni 
xquilatcri  & squianguli , quorum  finguli 
funt  a.‘qualcs  duobus  angulis  trianguli  axjui- 
lateri  &:  xquianguli,  vti  conflat  cx  refolutio- 
ne  hexagoni  in  circulo  inferipti  a^uilatcri 


refoluti  in  triangula  fex  squilatera  & aequi- 
anguU:  quare  etiam  nullum  folidum  con- 
flare poted  ex  hexagonis  vel  heptagonis 
plurium  laterum  arqualium  & squauum  an- 
gulorum. Manifedum  igitur  fecimus  nulla 
alia  corpora  folida  regularia  fingi  polle  ab 
praediatis  quinque, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

iMtetd  mnid  quh<jue  urperum  reguldruim 
inutnrre. 

PRopofiti  regularis  folidibafcsmultipli- 
centur  per  numerum  laterum  vniusW' 
feos,  & producti  numeri  dimidium  aduma- 
tur;  hxcferoifTis  erit  numerus  laterum  foli- 
di  propofiti.  Naro  cum  finguix  bafcscopu- 
Icntur  aliis,  fit  vt  quodlibct*latu$  carum  fit 
communeduabus,quaredimidiumprodu(^ 
numeri  prardidli , erit  numerus  laterum  cor- 
porispropofiti. Exempli  gratia, quia  Tetrac- 
drum  condat  cx  quatuor  triangulis  xquilatc- 
ris,(i  numerus  hic  4,  ducatur  in  3 numerum 
laterum  trianguli ; progignetur  numerus  i z, 
cuius  dimidium  videlicet  6 , erit  numerus 
laterum  Tetraedri.  in  hexaedro  fiuc  cubo 
terminato  fex  quadratis ; fi  numerus  6,  mul- 
tiplicetur per  4 , numerum  laterum  vnius 
quadrati ; producetur  numerus  24 , cuius  fc- 
miflis  12  erit  numerus  laterum  Cubi.  Item 
in  Odaedro  condanteodo  triangulis,  fi  nu- 
merus 8 , ducatur  in  5 , fiet  numerus  24 , cu- 
ius dimidium  1 2 erit  numerus  laterum  (Ca- 
edri. Pnrtcrti  pro  dodccac<lro  fi  numerus  1 2 
bafium  multiplicetur  per  5 numerUm  late- 
rum bafeos ; procreabitur  numerus  6o;cu- 
ius  dimidium  30,  erit  numerus  laterum  Do- 
decaedri.  Denique  pro  Icofaedro,  fi  nume- 
rus 20  bafium  triangularium  ducatur  per 
numerum  3 , laterum  trianguli ; producetur 
numerus 60,  cuius (cmiffiscrit  3o,pronu- 
mero  laterum  Icofaedri. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

V. 

Anguht  pmnts  folides  cumftumqut  pripifti  Cdrpttk 
Reguldtu  de^ntrt» 

MVltiplica  bafes  corporis  dati  per  nu- 
merum angulorum  vnius  ^ balibus,& 
produdum  diuide  per  Qumerum  angulorum 
efficientium  vnu  angulumfolidum  illius  cor- 
poris;quotus  numerus  dabitoumerum  angu- 
loruBl 
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loram  folitiorum  cjuifiiu,  C um  enim  totus 
nurncms  angulorum  omnium  bafium  illius 
corporis hal>catur,&  fiat  diuifio  illorum  per 
numerum  angulorum  conflantium  vnum  fo- 
iidum  corporis  j quotus  numerus  dabit  nu- 
merum folidorum  angulorum  illius  corpo- 
ris cfftdlorumab  numcrodatodiuidcnte.ln- 
duclio  in  exemplis  omnibus.  Tetraedrum 
quiaquatuor  balcsobtinet  triangulares, qua- 
rum finguix  tres  angulos  habent , fi  multi- 
plicetur numerus  4, per  3, producetur  nume- 
rus 12  angulorum  omnium  bafium  illiiisicr- 
gt>  fi  diuidatur  hic  numerus  faftus  per  3 , nu- 
merum angulorum  planorum  efficientium 
vnum  ex  cius  angulis  iblidisj  quotus  nume- 
rus 4,  dabit  angulos  folidos  Tetraedri.  Et 
quii  Cubus  fiuc  hexaedrum  , fex  bafes  obti- 
net quadratas , quarum  finguli  habent  qua- 
tuor  angulos , fi  ducatur  numerus  6,  per  nu- 
merum 4,  fient  24 , qui  diuifus  numerus  per 
3 , numerum  videlicet  angulorum  planorum 
conficientium  vnum  folidum  angulum  Cu- 
bi j quotus  numerus  8 , dabit  numerum  an- 
gulorum folidorum  Cubi.  Tumetiamquia 
Oflaedruni  fibi  vcndicat  ofto  triangula  pla- 
na , fi  multiplicetur  hic  numerus  8 , per  nu- 
merum 3 , angulorum  vnius trianguli, pro- 
creabitur numerus  angulorum  planorum  hu- 
ius corporis , videlicet  24 , qui  fcdus  ab  nu- 
mero 4, angulorum  planorum  conficientium 
vnum  eius  angulum  folidum ; quotus  nume- 
rus 6,  dabit  numerum  angulorum  folidorum 
illius.  Dodecaedrum  vero  quia  continetur 
fub  duodecim  planis  pentagonis,  fi  ducatur 
numerus  12  pcrnumcru5  angulorum  vnius 
pentagoni,  producetur  numerus  6o,quidiui- 
fus  ab  numero  3 , angulorum  planorum  pen- 
tagoni efficientium  angulum  vnum  lulidum 
Dodecaedri ; quotus  numerus  20 , erit  nu- 
merus angulorum  folidorum  Dodecaedri. 
Denique  quia  Icofacdnim  comprehenditur 
ab  viginti  triangulis,  fi  numerus  zo multi- 
plicetur per  3 , numerum  angulorum  vnius 
trianguli , & numerus  60  produdus  diuida- 
tur per  numerum  5 , angulorum  planorum 
connantium  vnum  angulum  (olidum  huius 
corporis ; quotus  numerus  1 2 , erit  numerus 
angulorum  folidorum  Icofacdri.  Porro  nu- 
merus tam  planorum  comprehendentium 
corpora  ifla  , quam  angulorum  planorum 
voumex  eorum  angulisfolidi$,habcturex 
propofitionibus  prxccdcntibus  huius  libri, 
Tetraedri  videlicet , prop,  1 3.  hexaedri  pro- 
pof.  1 5.  OdUedrix4.Dodccaedri  17.  Icoiac- 


) 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

V r. 

Humttum  mniam  Mgahram  fUatnim  iurfi- 
ram  ijauqiu  fractiUaiiam  RigaUrium  /in- 
iHUnire. 

MVItiplica  bafes  omnes  corporis  dati 
Regularis  , ftu  numerum  illarum, 
per  numerum  angulorum  vnius,  producetur 
numerus  qua;fitus.  Hoc  iam  explicatum  in 
prjEccdcntc  corollario. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

VII. 

Teirdtdtum  filum  l JiSu  ferforiiiu  Kiguturiiiu, 
^ tci  «umiTt  tngults  filides  ohinit  quot  huftt. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

VIII. 

Cuhm  & OSuedrum , rnifrocu  fmt  iu  numtrt 
htfium  & dupilorutu  folidorum. 

NAm  cubus  oSo  anulos  folidos  fd)i 
vcndicat , quot  bales  obtinet  Oflac- 
drum ; & oflaedrum  libi  vendicat  fex  angu- 
los folidos, quot  bafes  poHulat  Cubus. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I X. 

Dodttotdrum  & Uofiedtum , recifroeu  fuut  quotd 
mmttam  bafium  & angulorum  folidorum. 

NAm  Dodecaedrum  poftulat  viginti  an- 
gulos fobdos,quot  Icofacdrum  bafes:& 
Icofararum  duodecim  angulos  folidos , quot 
bales  Dodecaedrum.  qu£  omnia  conllat  ex 
prxcedencibus  corollariis  noHns,Sc  citaris  in 
eis  propolitionibus. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

X. 

Telratdrum  tot  taura  fibi  rtuditat , quot 
bafii  btxatdrum, 

Qq  J COROL- 
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COROLLAR.IVM  NOSTRVM 
X I. 

Oclttibum  tot  Uter»  loJIuUt , quol  bifts 
Didiutdium. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
XII. 

lUxudmm  tot  Ulerd  tequirii , quot  hdfis 
Dodcttidium. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
XIII. 

oUxtdrum  (t  Hexttdtum  tot  numtro  Uter* 
fihi  vindicant. 

COROLLARIVM  No'STRVM 
X I V. 

Ooditaidrum  & Itofaidmm,  ut  unmtro  la- 
tera requirunt. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
X V. 

Hixaedrum  & oBatdrum  tot  numero  angulos 
licit  diuetfos  obtinent  pUnot. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

V I. 

Dodeeaedrum  cr  Uofaidtum  tot  numeio  angulos 
planos  habent  hut  dmrfos. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

XVII. 

Quantitas  quorumbkt  angulorum  planorum , Te- 
traediit  OBatdri.  co  leofaedrijtsl  eadem  -^vi- 
deliiit  rniui  anguli  Trianguli  aquiUtete.  '' 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
X V I.  I I. 

Anguli  plani  omnes  Jimul  fuinpti  in  Oliatdro ; funt 
dupli  angulorum  planorum  omnium  fimul 
fumptorum  in  Tetraedro. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
X I X. 

Ilexatdrum  tot  lattra  habet , quot  Icofaedrum 
angulos  /olidos. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
X X. 

OBatdrum  tot  latera  obtinet , quot  angulos 
[olidos  Itofatdrum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
XXI. 

Telratdrum  tot  latera  habet , quot  angulos 
[olidos  OBatdrum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
XXII. 

Humeiut  ar.guhrum  planorum  iuiu[cumqut 
corpora  Regularie , duplus  eji  numeri 
laterum  [uoium. 

HiEcomniacorollariapoflrcma  manifc- 
lla  fune  ex  pra.  ccdentibus,  comparatio- 
ne inuentorum  iacla. 
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I N 

ISIDOR  VM 

D E 

INCLINATIONE  PLANORVM 


QVINQVE  CORPORVM 

REGVLARIVM 


PROPOSITIO  I. 

Angulum  inclinationis  duarum 
Tctraedri  ballum,vnius  ad  al- 
teram inuenire,  & in  plano  ex- 
hibere. 


P P O S I T I O.TC“ 

Fig.jo8.  tracdriAliCD,  dua- 

rum baiium  ABD, 
CBD,  ad  inuicero, 
angulus  indinatio> 
lusutrcpcricndus, 
Coftruclio.Bacus 
vnuin,  puti  BD,  bi- 
fariim  in  E fccctur 
per  prop.io.li.i.A:  cxangulis  A &:  C,oppo- 
litis  huic  lateri  BD  communi  duobus  trian- 
gulis ABD,CBD,rcdir  linc.Ttranfmittantur 
AE>CE,cju3c  erunt  ad  angulos  rc(3os  ipfi  la- 
teri BD>n£ in  triangulis  ALB,ALD,cum  {it 
latus  commune  AH,&  xqualia  alia  £B,LD, 
per  hanccomlruclioncm,  & ba(cs  AB , AD, 
xqualeSybx natura  triagub  ABDxquilatcri, 
vnius  e bafibus  rc-traedri ; erunt  per  prop.8. 
lib.i  .anguli  deinceps  ad  E xqualcs,  idcoque 
per  def.  10 Jib.  i .ambo  redi.  Simili  ratione, 
probabuntur  refti  anguli  BEC,DEC,{cd  v^: 
rc(5lx  AIi,CE,  arqualcscrunt,  quiain  trian- 
gulis rcftangulis  AEDjCED,  cum  per  pro- 
pof.  47.  libr.  I . fini  duo  quadrata  fub  AE, 
ED , fimul  xqualia  quadrato  recti'  AD  ; & 
duo  quadrata  limul , rcftarum  CE , ED,  u- 
tjualia  quadrato  rettx  CD  ; & quadrau  rc- 


^arum  xqualiumAD,  CD,  fint  «qualia; 
erunt  per  i.aie.lib.i.  duo  illa  quadrata,  duo- 
bus itlis  quadratis  «qualia  , dempto  ergo 
communi  quadrato  re^x  ED , relinquentur 
quadrara  redarum  AE, CE, «qualia;  ac  pro- 
inde ipfA'  redi  AE,  CE, «quales.  lara  vero 
allero  angulum  ALC  efle  angulum  acutum 
quilicum  inclinationis  balium  ABC,  CBD, 
ad  inuicera,  Tctraedri : Q;md  angulus  AEC 
(it  acutus  ile  probatur , (it  fi  herj  polEt  re- 
di!s , tunc  per  propor.47.  libr.  i . quadratum 
redi  AC  erit  «quale  quadratis  limul  fum- 
ptisredarum  fqualium  AE,CE;hoccll:  qua- 
dratum redi  AD  «qualis  ipfi  AC,  erit  i- 
qualc  quadratis  duobus  redi  AE  : Ed  per 
coroll.noftrum  fecundum  adpropof.i  a.libr, 
1 Eucl.  quadratura  redi  ADku  AC^ po- 
tentia c(l  Efquitertium  redi  AE;ergo  (ifta- 
tuamus  quadratum  redi  AEcflc  trium  par- 
tium, erit  etiam  trium  earundem  quadratum 
redi  CE;  vnde  quadratum  redi  AC  erit 
quatuor  talium  partium:  debet  autem clfe  ex 
cit.propof.qy.lib.i . Elem.6  partium  ; Cum 
ergo  6 4 non  conucuiant,  abfurda  erit  po- 

litio anguli  AEC  redi;non  igitur critredus 
angulus  AEC.  EBo  ver6  fi  fieri  pofTit  obtu- 
fus  angulus  AEC,  tunc  per  propof.r  a.  lib.a. 
quadratum  lateris  AC  rt^aius  erit  quadratis 
(imulfumptis  redaru  AE,CE ; fed  eif  oBcn- 
fis  (i  ponamus  lingula  quadrata  redarum  il- 
larum AE,CE,3  partium;duolimulquadra- 
ra  illa  erunt  6 partium  ; & quadratum  redi 
AC,  quatuor  talium  partium  iuxta  corollar. 
noBrumcit.x.  ad  prop.12.libr.13. Euclidis. 
&.  lic  quadratum  redi  AC  minus  erit  quitm 
duo  fimul  quadrata  redarum  AE,CE,  con- 
tra cit.propoCii.libf.i.elcm.  igitur  angulus 
Ciq  4 AEC 
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ABC  non  poterit  efreobtufus.  Cumoften- 
fus  {it  non  polTc  clle  re<5tu$ , vel  obtufus , ehe 
acutus.  J^uic  vero  angulo  ABC  angulum 
xqualcm  in  plano  cxhil^bimus  hac  ratione. 
Super  reda  l G arquali  lateri  AC , dati  Tc- 
; traedri , Bai  per  propoHi.  iibr.i.  triangulum 
xquilatcruml  HG, cuius  latus  FG  bitari^m 
fcdusfitlpcrpropof.  lo.libr.i.  rcdaqueHl 
ducatur, quxeritadangulosrcdosiivX,  ipH 
FG,  vti  iamprobauimus  per  S.propof.lib.i. 
Tum  intcruallo  HX , &:  centris  F & G,  fiant 
duo  arcus  circulorum  fe  mutuo  fccantcsiQ 
K,  nam  per propof.  19.  iibr.  i .latus  HI  maius 
cfi  Utere  FI.  quia  opponitur  angulo  totali 
HFG,cum  aliud  latus  1 1 opponatur  parti  il- 
lius anguli , quandoquidem  per  coroll.prop. 

libr.  I.  triangulum  atquilatcrum  FHG  lic 
xquiangulum:quare  per  prop.ii.lib.r. pote- 
rit fieri  triangulum  ex  tribus  redis  FG , FK, 
GK,  quadoquidem  dux  pollrcmxfunt  fimui 
maiores  tertia  FG.  Dico  autem  angulum 
FKG  cfle  angulum  inclinationis  qu.efitx, 
xqualem  angulo  ABC  prxdido  acuto. 

Demonfiratio.  QuandoquftJcm  duorum 
triangulorum  AD£,HF1, duo  anguli  mediij 
litteris  lignati  funtxquales  videlicet  finguli 
vna  tertia  duorum  redorum,  in  triangulis 
«quilateris  ADB , HFG ; U per  conlhudio- 
Qcmfunt  latera  duo  AD,  HF,  xqualia  per  i . 
axio.  Iibr.  1.  quia  xqualia  eidem  lateri  FG, 
percon(Irudioncm;tum  aliaduolateraDB, 
FI , funt  xqualia , vtpotc  femines  laterum  x- 
qualium;  erunt  per  propof.4.1ibr.i  .bafes  eo- 
rum HE , HI , xquales : Eodem  modo  pro- 
t babuntur  xquales  bales  CE,  HI , xquales  in 
triangulis  CDE,HGf.  Ergo  quia  in  trian- 
gulis ABC,  FKG, duo  latera  AB, CB, funt 
xqualia  duobus  lateribus  FK  ,GK  ,quia  x- 
qualia  eidem  HI,  per  i.axio.  libr.i.  & bales 
AC,  FG  , funt  xquales  per  conllrudioncm, 
erunt  per  propof.  8.  iibr.  i.  anguli  eorum 
AEC,FKG  xquales:  fed  per  dcfin.6.lib.  1 1 . 
quiaduxrcdx  lincx  AE,CE,  dudxfunt  in 
vtroque  planorum  A BD  , CBD,  ad  idem 
pundum  E,  fedionis  BD,  mutux  didorum 
planoru, perpendiculares, erit  angulus  AEC 
acutus  oltcnius  inclinationis  didorum  pla- 
norum ABD,CBD;ergo  angulus  FK(j,huic 
xqualfs  A:  in  plano  cHedus,crit  etiam  acutus 
onguhis  didx  inclinationis.  Reperimus  ergo 
propofitum. 

COROLLARIVM. 

Omn€i  inclindtums  bdfim  Tttrdidn  , funt 
intn  fe  equeUs. 

f/j.  J08.  l^r  anguli  inclinationum  illarum, funt 

anguli  fadi  ab  duabus  redis  vt  AE, 


CE,  xqualibus  fubtenfi  ab  vno  latere  xqua- 
lium  balium  xquilatcrarum,  vti  ab  AC:crgo 
per  propof.8.  lio.r.  erunt  xquales  omnes  iui 
anguli  inclinationum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I. 

Diuijif  duabu  hafihm  dtmum  trkngulenm  equu 
Uterorum  equeltum  , htfariam  : rtQulwudb 
dngulii  oppojitu  duOd  dd  bde  medU  punOd» 
erunt  dqudits. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

Si  trUnguUdqaiUtm  mn'u  Utera  bifariam  feten-. 
tur : & reOd  Irnea  dh  dngulii  ipfit  oppofim 
ducdntur  ad  hac  media  purMa , etunt 
aqualet  inter  fe, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
III. 

In  friangulit  reOilinek  p quedratum  vnim  Uterk 
fuertt  minm  duebm  quadratu  Jimul  reliquorum  *■ 
duorum  Uterum  : angulus  illi  Uteri  fubtenfm 
erit  dcuiut, 

PROPOSITIO  II. 

Angulum  inclinationis  duarum 
Odaedri  bafium  , vniusad  al- 
teram reperirc , & in  plano  ex- 
hibere. 

Q Vppofitio.  Odaedri  ABCDEF  duarum 
t3balium  ABE , ADE , vnius  ad  alteram, 
angulus  inclinationis  fit  rcpericndus. 

Conftrudio,  & demonltratio.  Commune 
lacus  AE, duarum  didarum  bafium  triangu- 
larium xquilatcrarum  & xquiangularum 
ABE, ADE,  bifariim  in  G fccctur,  perpro- 
pof.io.  Iibr.i.  & redx  ducantur BG , DG, 
qux  per  coroll.  noftrum  i.  ad  propof.  1 . libri 
huius  erunt  perpendiculares  ipfi  A£  laceri 
communique  fedioni  didarum  bafium  dua« 
rum;  & percorolbnoflrum  i.ciufiiem  citat, 
propof.  erunt  xquales  inter  (e , ipfx  BG , & 

DG  : & iuxtadcf.5.  Iibr.i  1.  clcm.  contine- 
bunt angulum  BGD  inclinationis  didarum 
bafium : cricque  ille  angulus  BGD  obtufus. 

Nam  per  propof.  14.  Iibr.  1 3 . clcm.  diameter 
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BD  o(^acdri  dati , fphxrx  illud  com- 
prehendentis , eft  potentia  dupla  lateris 
AB  ipflus  otfiaedri  : & per  corollarium  no> 
(Irum  i. ad propof.  1 2.1ii>r.eiufdem  citat.i 
quadratum  lateris  ABjcftfcfquitcrcium  qua- 
drati redjp  BG.  Qualium  igitur  partiu  odo 
affumetur  quadratum  lateris  BDfeu  diame- 
tri y talium  erit  quatuor , quadratum  laceris 
AB  ; talium  trium  quadratum  redx  BG; 

J[uarc  cum  redi  BG,DG,  fint  oftcnfx  aqua- 
es,  quadrata  earum  erunt  «qualia,  & Ongu- 
la  trium  talium  pr«didarum  partium ; & H- 
mul  fumpta  erunt  fex  talium  earundem  par- 
tium: Cum  autem  politum  fit  quadratum 
jcd«  B,odo  earundem  partium;  In  triangu- 
lo BGD,  quadratum  lateris  BD,  maius  erit 
duobus  (jmul  quadratis  laterum  BG,DG. 
lam  vero  fi  angulus  BGD  non  fit  obtufus, 
rcdusjvcl  acutus;  fi  rcdus,crunt  per  pro- 
pof.47.1ib.i.elem.quadrata  fimulfumptare- 
darum  BG , DG , xqualia  quadrato  rcd« 
BD,  contra  demonftrata;  (i  acutus , eri  t qua- 
dratum refts  BD , minus  quadratis  (Imui 
iumptis  rectarum  BG,DG , per  propof.  13. 
iibr.a.clem.  contra  oltenfatrelinquitur  er^o 
vt  fit  obtufus  angulus  inclinationis  BGD 
duarum  bafium  ABE , ADE,. 

Huic  porrd  angulo  BGD , ponemus  in 
plano  angulum  «jualcm  MON,  hac  metho- 
do : Per  propof.  ai.libr.t.clcm.  ex  tribus  re^ 
dis  lineis  BD,  BG  , DG  , triangulum  BGD 
^cientibus,  fiat  fupra  MM  rcftam  iqualem 
ipfiBD,  triangulum  MON,  ita  vt  horum 
triangulorum  hnt  bafcsBD,MN.  Cum  duo 
latera  BG,DG,  fint  iqualia  per  confiruSio- 
nem  duobus  lateribus  MO  , NO,  & bafes 
BD,  MN,  fint  aequales ; erunt  per  propof  8. 
Jibr.i.clcm.anguli  BGD,MNO,3Equales:(cd 
anulus  BGD  obtufus  oftcnfus  tft  inclina- 
tionis quzfitus,  ergo  in  plano  pofucrimus 
angulum  MON  squalem  angulo  inclinatio- 
nisquzfitz.  Fecimus  ergo  imperatum. 

COROLLARIVM. 


In  trUngnlii  nStlmn  fi  nim  Utirk 

jnerii  mnitu  qundrdtufimut  fnmptn  uliijuorum 
dntrnm  Uimm : nnfnlm  iiiut  Interi  tppejitns, 
etil  chnfm. 

PROPOSITIO  III. 

Angulum  inclinationis  duarum 
cubi  bafium,  vnius  ad  alteram 

inuenirc-,  &in  plano  exhibere. 

* 

SVppofitio.  Cubi  ABCDEFGH,  dua-F/f.ijo. 

rura  bafium  ABCD,ADEF  adinuicem, 
angulus  inclinacioais  fit  reperiendus,  &in 
plano  exhibendus. 

Dico  angulum  EDC,  veiFAB,  redos 
ambos,  efle  angulum  inclinationis  duarum 
didarum  bafium. 

Dcmonftratio.Cum  enim  ad  redam  AD, 
u£  cA  communis  ledio  didarum  bafium, 

U£  redx  ED,  CD,  fint  perpendiculares  feu 
ad  angulos  redos , cx  natura  quadratarum 
bafium  cubi ; vel  dux  red*  FA,BA;  erit  per 
defin.  6.1ibr.ii,  elem.  angulus  EDC  redus: 
vel  angulus  FAB  redus,  angulus  inclinatio- 
nis didarum  bafium  cubi.  Quare  quilibet 
angulus  redus  redilmcus  in  plano  exhibi-  • 
tus,  erit  angulus  inclinationis  duarum  ba- 
fium  cubi. 

COROLLARIVM. 

Omnts  mlitutigum  duarum  bafium  (ubi 
quarumlibet*  fi  mutub  ficantiummfnartUa 
immuni  linea  * funt  aqualtt  tntet  fi ; quia  rt&i 
mnti  ex  ieminfiraik, 

PROPOSITIO  IV. 


Oanetinelinnlinnet  infium  OSneiti  fnnt 
nqaniet. 

NAm  omnes  diametri  oQaedri  vtpote 
eiufdem  fphzr*  funt  rqualcs;&  omnes 
didz  line*  perpediculares  vt  BG,  DG,  funt 
xquales ; ergo  per  propof  8.  libr.i.clem.  an- 
gulos continebunt  aequales:  qui  erunt  anguli 
diflarum  inclinationum,  vti  ptobauimus  de 
attulo  BGD. 


Angulum  inclinationis  duarum 
bafium  Icolaedri , vnius  ad  al- 
teram inuenire , & in  plano  cx  - 
bibere. 

Vppofitio.  Vna  ex  pyramidibus  Icofac-  F^.ji 
dri»  fit  ABCDEF , & reperiendus  angu- 
lus inclinationis  duarum  eius  bafium  BAF. 
£AF,  ad  inuicem,  remutudfecantium in, 
communi  AF  reda  linea. 

Conftrudio.  Triangulorum  ABF,EAF, 
«quilaterorum  & xquianguioruro  & «qua- 
lium, 
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fint  diift.r  in  pbnis  duobus  pcnngonarum 
baiium  dodccacdri,  ad  idem  N pun^um  fc- 
^iuniscommunis  linearis  KL  illarum , per- 
pendiculares ciJcmrcd:.B  KL , comprehen- 
dent angulum  inclinationis  duarum  data- 
rum l>arium,pcrdefin.6.Jib.i  i.clement.  Lt 
quia  in  triangulis  HNB , OQP , llnt  per  con- 
liruclionemduo  latera  ^qualiaHN^,BN', duo- 
bus lateribus  OQ,  PQ,  oarefque  KlJ,OP,i- 
qualcs,  comprehendent  illa  latera  «qualia, 
angulos  HNB,  OQP,  «quales,  per  propof.8. 
lib.  I . Tcccrimus  ergo  imperatum. 

f^uod  autem  angulus  ille  HSB  inclina- 
tionis (It  oblufiiSjfcu  illi  aqualis  ladus  OQP, 
(ic  probatur.  In  pentagono  ABRLK  recta 
KB,pcr  noftrumcoroI1.7.ad  propof.i8.ljbr. 
la.clcra. parallela  critlatcri  KL  , tum  etiam 
i c(Sa  BD  parallela  erit  lateri  KS',&  reda  DF 
parallciacrit  lateri  ST,  &rcdtaFH parallela 
erit  lateri  TV,&:  reda  HK  parallciacrit  la- 
teri VL.  Scd&  omnes  rcdti  KB,  BD , DF, 
FHjHK,  funt  «quales  inter  fe,  per  propof  4. 
libr.  I,  eo  quod  fintbafes  triangulorum  «- 
qualia  latera  pentagonorum  «quilatcrorum 
& «quiangulorum  .Tqualium,«qualefquc 
angulos  continentia.  Ergo  quia  duccrccta: 
KB,BD,  funt  parallcix duabus re<5lisLK, 
KS  ,in  diucrlirque  planiscxifunt,  angulus 
KBD  xqualis  erit  angulo  LKS , pentagoni 
LKST  V , per  propof  10. lib.  i i.clcm.  Simili 
modo  probabitur  angulus  BDF  «qualisan- 
gulo  KST,  & angulus  DPH  «qualis  angulo 
STV  , A:  angulus  FHK  xqualis  angulo 
TVL,& angulus  HKBjquaiib  angulo  VLK, 
Prxeerea  per  propof  15. lib. k .elun.quia  an- 
guli KBD,  ERS  , contenti  ab  dictis  paralle- 
lis KB,BD,  & LR,  RS,rclatiuc,funi  arqui- 
le$  * parallela  erunt  plana  triangularia  KBD, 
LRS;  & per  eandem  propof  citat,  cademque 
principia , erunt  parallela  plana  triangularia 
BDFjRST : Cum  ergo  habeamus  duo  plana 
triangularia  KBD, BDF,  commune  latus  BD 
habentia,  plano  eidem  pentagono  LRSTV 
funentami  prxdida  alia  duo  (riai^ularia 
plana  LRS , RST,  parallela ; erit  per  coroll. 
noftrum  i.ad  propof16.lib.15.clcm.  in  eo- 
dem plano  duo  triagularia  plana  KBD, BDF: 
ideoque etiam  tresred«linc«ifbe  KB,  BD,  » 
DF,  furtentabuntur  in  eodem  plano.  'I  um 
ex  eifjcm  principiis  modo  allatis, ali«  dux 
rcA«  linc«  FH , HK , fuftentabuntur  in  eo- 
dem plano  piM'didi;o  reclarum  alium  trium 
KB  , BD , DF  ; atque  adeo  quinquclatcrura 
erit  KBDFH  «quilacerum,  nam  oflcndimus 
illas  quinque  lineas  rc&as  clTc  «quales  jfcd  et- 
iam erit  «quiagulum,  ob  angulos  cius  oBcn- 
fos  «quales  angulis  pentagoni  «quilatcri  & 
«quianguli  LRSTV , quod  vnaclt  e balibus 


Dodccacdri.  Atque  hoc  modd  demonftra- 
bimus  reliqua  omnia  huiufmodi  delcripta 
petagona  in  fupcrficie  dodccacdri  eflexqui- 
jatera  & «quiangula , & «qualia  dic  inter  le 
ob  latera  «qualia  K'equales  angulos. Et  quia 
angulus  pentagoni  in  circulo  inferipti  infifit 
tribus  quintis  totius  circuraferentix  illius, 
angulus  quadrati  in  eodem  circulo  inferipti 
inlillit  in  Icmi circulo  per  propof  5 i,  iibr.i, 
clem.maiorcfquc  funt  tres  quintx  circumlc- 
rentix  circuli  fcmicircumlcremia  eiufdem, 
idc6  p€rprop.5  5.1ibr,6.clem.  maiorcrit an- 
gulus pentagoni  quam  redus  quadrati.  Ergo 
1)  in  plano  fupra  didam  redam  OP  xqualcm 
cuilibet  redi  HB,  vcl  BF , & Hmilibus  fub- 
lenfis  angulis  pentagoni  KBDFH , vel  alio- 
rum pentagonorum  huiufmodi  «qualium 
pr«didorum  in  fupcrficie  Dodccacdri  de- 
feiptorura , «qualibus  dcmonftrandispcr^. 
prop.l i br.  I . clem.  ob  latera  «qualia circa di- 
dos  «quales  angulos  pentagonorum  pr«di- 
dorum, fecerimus  triangulum  OYP,  «quale 
triangulo  H KB,  habens  latera  O Y , PY , «- 
qualia  lateribus  HK  , BK  ,adcafdcm  partes 
aliorum  laterum  OQ , PQ , triangulo  OQP; 
quia  oftertdimus  latera  HK,BK,c!Ie  maiora 
latcribusHNjBN, etiam  latera  OY,PY, ma- 
iora erunt  lateribus  OQ,  PQ,  Jam  vero  vcl 
irta  latera  OY,  PY, -cadent  in  lateribus  late- 
rum OQ,  PQ;  vtl  intra  triangulum  OQP, 
vcl  extra  triangulum  iflud  fupra  Q^imdum; 
vel  confluent  in  cafdcm  redas  OQ,PQ. Non 
vltimum  iftud,  nam  maiora  eflent  «qualia 
maioribus.  Non  in  laterum  QCJ , PQ,  pun- 
do  aliquo,  neque  intra  triangulum  OQP, 
nam  per  propof  2 1. Ii b.i. clem.  latera  illa  ma- 
iora clfcnt  limul  minora  duobus  minoribus 
OQ,  PQ;  quicum  fini  abfurda , pofitiones 
vnde  profluunt , falfx  erunt : relinquitur  er- 
go vt  cadant  in  pundo  extra  triangulum 
OQP,  fupra  pundumQ;  tunc  vero  per  pro- 
pof cit.  21.  libr.i.  elcm.  angulus OPQ^erit 
maior  angulo  OYP.  Sed  angulus  OQinft 
.«qualis  angulo  inclinationis  quxfitx , & an- 
gulus OYP  cft  aequalis  angulo  maiore  qu^m 
redus , ergo  angulus  inclinationis  quxfitx 
dl  obtufus.  quod  erat  concludendum. 

COROLLARIVM. 

Omnti  inilm*t  'tonts  bdfum  dedttaedri  duarum 
4d  inuHtm  funt  uqualts. 

NAm  fiunt  fupra  bafes  xquales,  ab  duo- 
bus lateribus  xqualibus  , quare  per 
propof  8. libr.  I.clcm.  anguli  comprchenfi  ab 
duobus  iliis  lateribus  xqualibus  aliis  omni- 
bus huiufmodi  lateribus  aliarum  inclinatio- 
num huiufmodi , erunt  xquales. 

COROL- 


Digitized  by  GoogI 


468  Comm.  in  1 fidorum  de  inclinJuarum  bafium  5 .corp.Rcgul. 

COROLLARIVM  NOSTRVM  COROLLARIVM  NOSTRVM 


omnes  linea  in  penta^onit  AuSa  ab  angulo 
vno  ai  medium  oppofitorum  Ultrum , funt 
perpenitiularti  liu. 

II*  'T  Oc  odcndimus  in  rcftaBN,  dudaab 
angulo  B opwjfito  lateri  KL  ad  me- 
dium pundura  N,  nuius  laceris. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

X I. 

In  pentagonii  aquiUteriit  & aquiangulut 
fubtenfa  angulu  illorum  terminata  in  extre^ 
fmtattbm  Uitrum  tf^nntium  angulos 
illos } funt  aquales» 

i»'TT  Oc  probauimus  in  rcftisKB,BDa?- 
X I qualibus  fubtcnCs  angulis  K AB,BCD, 
pentagonorum  KABRL , BCPSR,  squa- 
lium. 


In  pentagoni/  aquilaterit  , & aquiangulu\  refla 
Itnea  duQa  ab  angultt  tUoram  ai  meita  pun~ 
fla  Uterum  lUit  oppofitorum  , funt 
aquales  inter  fe, 

Oc  demondrauimus  in  rc&is  BN,  Fif.tn. 
HN. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

Keda  linea  iufla  ah  vno  angulo  pentagoni  ad  oppo* 
fitum  eiiii  Utut  perptniuuUtu  ; meitum 
huiut  Uteris  punQum  cadit » /eu  lUud 
bifariam  feeat. 

Eluti  rc<5Ia  BN,  qux  non  poteft  efle  Fiff.ji;, 
perpendicularis  ipH  lateri  KL  produ- 
co , nec  ad  cius  extremum  in  K vel  L, neque 
ad  vllum  aliud  pun^um  ex  intermediisprs- 
ter medium;  nam diujfo latere  KL  inN  bi- 
fariam , rc(fIaBN  clTcc  per  i.  noQrum  corolL 
fuperius  perpendicularis  ipH  KL,  ficaliacx 
aducrfario,crgo  in  triangulo  refultante  clTent 
duo  anguli  redi  contra  prop.  1 7.  libr.  i.clcm. 
igitur  cadet  in  medium  oiuspundumN. 
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COMMENTARIVS 

1 N 

LIBRVM  PRIMVM 

H Y P S I C L I S 

ALEXANDRINI 

ET  RECENTIORVM  DE  QVINQVE 

CORPORIBVS  REGVLARIBVS 

fercncix  circuli  <laticircurorcribcntis  pcnta- 
gonum  d.icurn , nam  arcus  BFC , cft  tjuinra 
pars  ciufdem  circumferentia  totius  circuli; 
quare  rc^ia  I C erit  latus  decagoni  in  eodem 
circulo  inferipti  fi  ducatur  {emidiameter 
AC,ciufilcm  circuli, erit  xqualis  lateri  hexa- 
goni in  eodem  circulo  inferipti  iuxta  coroll. 
prop.i  5. libr.4.elem. Dico  autem  quodre^a 
AE  fit  dimidium  totius  reda:  linea:  compo- 
fitT  ex  AC  latere  hexagoni  FC  latere  dc- 
cagoni  eidem  circulo  inferipti. 

Conftrudio.  Qui,a  funt  duo  triangula  rc- 
dangula  FEC,  AEC,critin  primo  quadra- 
tum red£  FC  squale  quadratis  duobus  fi- 
mul  fumptis  redarum  FE,EC;tum  in  fecun- 
do quadratum  redx  C A, eri  t aquale  quadra- 
tis fimul  fumptis  redarum  CE,EA,  per  pro- 
pof.^y.libr.i.elem.  Et  quia  per  nofirum  co- 
roll. i.ad prop.S.lib.ia.elcm.rccta  AC  latus 
hexagoni  maior  eft  qu^m  roda  FC,  latus  dc- 
cagoni  in  eodem  inlcriptorum , erit  quadra- 
tum redf  AC,maiusquam  quadratum  redx 
FC;crgo  fi  ex  his  inxqualibus  quadratis  fub- 
trahatur  commune  quadratum  redx  CE,  re- 
linquetur quadratum  redx  EA  maius qu^m 
quadratum  redx  FE  ; quare  ipla  reda  EA 
maior critquim reda  FE;crgopcr  5.  prop. 
libr.j.elem.  poterimus  detrahere  de  maiore 
reda  EA , redam  EG  xqualem  minori  FE, 
denique  traducenda  erit  reda  CG, 

Dcmonftratio,  Quia  in  triangulis  FEC, 
GECjduo  latera  FE,EC,  funt  xqualia  duo- 
bus lateribus  GE,  EC  , angulofquercdos 
comprehendunt  xquales,  erunt  per  prop.  4. 
lib.  t.clem.  bales  eorum  FC,GC  squales,  & 
anguli  eorum  EFC,EG,.equales;&  quia  FC 
Rr  efi 


PROPOSITIO  I. 

Ciuac  ex  centro  circuli  ciiiufpiam 
in  pentagoni  eidem  circulo  in- 
feripti latus  perpedicularis  du- 
citur ; dimidia  eft  vtriufque  li- 
neae fimul;  & lateris  hexagoni, 
& lateris  dccagoni  eidem  cir- 
culo inlcripti.  EftHypficlis. 

V P po S I T I o.In 
circulo  cuius  cen- 
tru  A, fit  inferiptum 
pentagonum  *qui- 
latcTuni  Aixquian- 
gulum  , BC  latus 
obtinens;  & ex  cen- 
tro dido  A in  hoc 
BC  latus  fit  perpen- 
dicularis A E duda,quxper  propof.j.lib.j. 
eltm.  ipfum  latus  BC  bifariam  in  E lecabit; 
& arcum  B1  C lalcrisBC  fccabit  fi  produca- 
tur vitra  E in  Fjsundum  circuferentix,  nam 
in  triaxigulis  rcdangulis  FE.C,  , ob  an- 
gylos  ri^os  ad  E ad  verticem  xquales  aliis 
deinceps  radis  AEB,  AHC  per  prop.i  lib, 

I .clcm.cOm  UteraFE,EC,lint  xqualia  late- 
ribus FE , EB  ,barcscrunc  redx  linex  FC, 
FB  ducendx  xqualcs,per  prop.4.Iib.  1 .elcm. 
idcoque  arcus  FC,FB,  erunt  aquales  per  co- 
rolf.  nofirum  ad  prop.aS.  libr.j.elem.  quare 
reda  FC,  ent  chorda  decimx  partis  circum- 
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cft  latus  dccagoni , erit  etiam  GC , latus  dc- 
cagoni  in  dato  circulo  inferipti.  Qualium 
autem  totafcmidrcumfcrcntia  I CD, circu- 
li,cft  quinque  partium  aequalium  , talium  erit 
re  arcus  vnius, videlicet  arcus  lateri  l'C  dc- 
cagoni fuppofitus,  Calium  eritauatuor,  ar- 
cus reliquus  CD  jergoperpropof.jj.libr,^. 
elem.  vt  arcus CD quadruplus  cftarcusCF, 
etiam  angulus  CAD  quadruplus  erit  anguli 
CAF.  Etquiaper  prop.jo.lib.3.cIem.angu- 
ius  CAD  dupluseft  anguli  AFC, ille  angulus 
AFC  erit  dimidium  anguli  CAD;  vnde  an- 
gulus ipfe  AFC  erit  duplus  anguli  CAF;  icd 
angulus  CGF  oftcnfus  cft  squalis  angulo 
AFC  vel  GFC,  ergo  etia  angulus  CGF  eft 
duplus  anguli  CAF  per  7.prop.libr.5.cltm. 
ergo  CAF  angulus  erit  dimidium  anguli 
CG F.Eft  autem  per  prop.  3 a. lib.  i .elem. an- 
gulus'CGF  xqualis  angulis  duobus  CAG, 
ACGjS;  anguIusCAG  vel  CAF, oftcnfus  cft 
efle  dimidium  anguli  CGF  ; ergo  reliquus 
angulus  ACGcritfiiam  dimidium  alterum 
anguli  CGF:  quare  duo  anguli  C AG,ACG> 
erunt  xquales  per  y.ax.libr.  i .elem.  vnde  per 
6. prop. Libri  ciuldem  i .elem. duo  latera  CG, 
AG  erunt  xqualia , & AG  xqualc  ipfi  CG, 
erit  xquale  lateri  FC  dccagoni  oftenlo  ^qua- 
li  ipfi  CG,pcr  1 .ax  Jib.i  .elem. Quod  fi  ad  has 
xquales  rctftas  CF,  AG , addantur  xquales 
rc^x  FEjGEoftenfx,  fient  pcri.axio.Iib.i. 
elem. dux  rc(ftx  CF,  FE , xquales  toti  rc(ftx 
AGE  quare  omnes  fimul  iundrx  , hoc  cft 
AGE,EF,FG,fcu  AF,FC,criintduplx  jpfius 
AGE  videlicet  perpendicularis  redtx  AE  ab 
centro  A duftxad  latus  BC  pentagoni  cir- 
culoinfcripci  centrum  A obtinenti:led  rciftx 
AF,  FC,  umt  latera  hexagoni  &:  dccagoni  in 
eodem  did:o  circulo  inferipti  ,crgo  dida  rc- 
<fta  A E,  eri  t fcmiftis  laterum  hexagoni  & dc- 
cagoni fimul  fumptorum , in  dato  circulo  in- 
llriptorum.  quod  erat  concludendum. 

COROLLARI VM  I. 

l\nu  rr/?4  fer^nduuUru  ab  (tntr«  fircult  du(U 
ad  iimdam  ttnt  , fttat  arcum  euifitm 
(horda  btfariam, 

3 13.  T T Oc  oftenfum  cft  in  rcfta  AE  perpendi- 
1 X culari  ad  redam  BC  chordam,  Iccante 
arcum  BC  bifariam. 


COROLLARIVM,  II. 

Linta  pirptndicularis  ex  centro  ctrculi  (irtumf(ri’‘ 
htntii  ptntagonum  aquilatnuw  & aquiatigulum 
ad  latus  hutm  petitagont  i aquulis  tfi  ptriqut  It- 
nea ptHul,  O’  qua  ex  centro  ad  latus 
aqufUim  eidem  circulo  tnfcrtpti  duettur  perpen- 
dtculuri , & dimidu  Uteris  decagoni  eidem  cir- 
culo mfcripti* 

NAm  per  coroll.  prop.  1 2,  libr.  1 3.  elem. 

reda  linea  ex  centro  circuli  perpendi- 
cularis ad  latus  trianguli  xquiiateri  in  illo 
inferipti , xqualis  eft  dimidio  femidiametri: 
ergo  cum  per  iftam  prop,  reda  linea  ex  eo- 
dem centro  circuli  prxdidi  ad  latus  penta- 
goni fit  dimidia  duarum  fimul  redarum,  fe- 
midiametri videlicet  circuli  prxdidi , & la- 
teris dccagoni  in  eo  inferipti;  dimidium  hu- 
ius Jinex , nimirum  Icmidiamctcr  vel  prxdi- 
da  linea  ex  centro  ciufiicm  circuli  ad  latus 
trianguli  didi  xquiiateri  orthogonia  , &:  le- 
miftis  lateris  decagoni , xqualia  erunt  fimul 
fumpta  didx  linex  ex  centro  circuli  eiur* 
dem  prxdidi  ad  latus  pentagoni. 

PROPOSITIO  II. 

Si  bin*  redtac  lineae  extrema  & 
media  ratione  fecentur;  ipfie 
fimiliter  fecabuntur,in  eafdem 
fcilicet  proportiones.  Eft  Hyp. 
ficlis. 

Vppofitio.Sintdux  redx  linex  AB,CD,  Fi^. 
quarum  prima  in  £,  &:  fecunda  in  F,fc6U 
fit  per  prop.  3 o.lib.6. elem. extrema  S<  media 
ratione.  Dico  ipfas  fedas  cflc  in  eafdem  ^a- 
tioncs;hoccft  eflc  vt  AB  ad  CD,  iu  AE  ad 
CF;  tum  cflc  vt  AE  ad  EB,ita  CF  ad  FD. 

Dcmonftratio.Namperdcf.5.Iib.6.elcra, 
cftvt  ABad  AE,ita  AEad  EB;S:  vtCDad 
CFjita  CF  ad  FD;crii  ergo  per  prop.  ij.lib. 
6.cit.  tam  rcdangulum  fub  AB,  EB,  xquale 
quadrato  redx  AE ; quam  rcdangulumfub 
CD,FD,xquaIcquadrato  redx  CFjac  prop- 
tcrca  proportio  xqualitatis  in  illis  duabus 
coparationibus.PrxtcTC^  per  coroll.  noftr.  ad 
prop. 2 2. libr. 5 .elem.  potitis  prxdidis  erit  vt 
quadruplum  redaguli  fub  A£,EB,  ad  redx 
AE  quadratum , ita  quadruplum  rcdanguli 
fub  CD,FD,adquadratum  redx  CF  : 3c 
iuxta  coroll.prop.  1 8.  lib.5.cit.componendo 
erit,  vt  quadruplum  redanguli  fub  AB,  EB, 
&qua- 
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& quadratum  rcflx  A£  y ad  ipfum  quadra- 
tum re<^£  AE,ica  quadruplum  redlaguii  fub 
CD,FD,& quadratum  reft^e  CF,ad quadra- 
tum ipfius  recl®  CF:  verum  perprop.S.Iibr, 
2.  clem.  re<Sanouium  quater  comprehenfum 
fub  AB,  EB,  & Hmul  quadratum  rc^ix  AE, 
zqualia  funt  quadrato  redx  AEB ; & etiam 
rcftangulum  quater  comprehefum  fub  CD, 
FD,  & fimul  quadratum  rc^tx  CF , xqualia 
funt  quadrato  redx  CFD ; ergo  cum  fit  in 
hifce  comparationibus  proportio  «qualita- 
tis,erit  per  prop.n.iib.  5. clcm.vt  quadratum 
rcftx  compofitx  tx  AB , EB,  ad  quadratum 
rccl.T  AH,  ita  etiam  quadratum  rc^ixeom- 
pofitx  ex  CD,  F D,  ad  quadratum  redlx  CF: 
quare  perpropof.  i ($.lib.(^.clcm.  erit  vtreda 
c5pofita  ex  AB,  EB,  ad  rcftam  AE,fic  re<Sa 
compofita  ex  CD,  FD,ad  refiam  CF : tum 
iuxta  corqll.cit.  propof.i8.Iibi^5.elcm.  erit 
componendo,  vt  rcdtxfimul  AB,  EB,  AE, 
vtpote  dupla  ipfius  AB , ad  rcftam  A E , ita 
redx  fimul  CD,FD,CF,  videlicet  dupla  ip- 
iius  CD,ad  redam  CF ; & permutando  iux- 
la  i^.propof.lib.^.clcm. erit  vt duplaipfius 
AB  ad  duplam  ipfius  CD,ita  AE  ad  CF;  fcd 
perprop.i  5.1ibr.cit,5.eft  vt  dupla  ipfius  AB 
ad  duplam  Ipfius  CD,  itaipfaABad  ipfam 
CDjergoper  prop.ii.Iib.cit.5.eritvt  ABad 
CDjitaAE  adCF;  Q^re  cum  fit  vt  tota 
A B,ad  totam  CD,fic  ablata  AE  ad  ablatam 
CFicritper  prop.i9.Iib.cit.5.rcIiquaEB  ad 
reliquam  FD , vt  tota  A B ad  totam  CD ; 3«: 
pcrprop.ii.Iib.cit.  vt  AE  ad  CF,  ita  EB  ad 
FD;  & permutando,  erit  ve  AEad  EB,ita 
CFad  FD.  & fic  per  omnes  ai^umcntandi 
modos  libri  quinti  elem.  dcmonflrauimus 
ergo  intentum. 

COROLLA  RIVM  NOSTRVM 
I. 

£4/«  bemgom  gd  Utm  dictioni  in  eodem  cirtulo 
deftriftotumy  tendem  properttonem  hgbttyqugm 
uOa  fnbttndm  dngulum  pentogonieqmldteri 
& gquidngult  gd  Utm  ipfliu  pentagoni. 

NAmper  9,prop.libr.i3.cIcm,  latus  he- 
xagoni & dccagoni  fimul  efficiunt  re- 
dam linea  mcdia&  extrema  ratione  ledam; 
cuius  maius  Tegmentum  cft  lacus  hexagoni, 

& minus  latus  decagoni ; & pcr8.prop.ciuf- 
dera  libr.redafubtcndcns  linea  angumm  le- 
da media  & extrema  ratione,  Tegmentum 
habet  maius  «quale  lateri  ipfius  pentagoni. 
Ergo  per  iftampropofitionem  erit  latus  he- 
xagoni ad  latus  dccagoni , hoc  cft  maius  Teg- 
mentum totius compofitx  ex  illis, ad  minus 
regmemum,  ficut  redaTubtendens  angulum 


pentagoni  ad  ftgmcntum  cius  maius  vide- 
licet lacus  pentagoni. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

I r. 

si  Untg  ptrptndiculgrit  ex  eentro  eirtuli  gd  Igtus 
pentggoHt  m eodem  tinulo  defcriptl  du£}g , /«e- 
tur  extrtmg  & medU  rgtioiu : mgitu  fegmtn~ 
tum  gqugie  eft  perpendicuUri  ex  eodem  centro  gd 
Utm  trUnguligquiUteriduagi  minus  verhg- 
quale  efl  dtmidto  Uterit  decagoni  eidem  circulo 
inftriptotum 

P X centro  A circuli  ad  BC  latuspentago-  Fif.?  re* 
.L/ni  in  eo  inferipti  duda  fit  perpendicula- 
ris AD,  ftdaque  in  E extrema  & media  ra- 
tione: Dico  maius  eius  Tegmentum  AEefle 
«quale  Temiffi  leraidiametri  ADF  circuli, 
qu«  per  coroll,  prop,ii,Iibr.5.elcm. «qualis 
cft  rcd«  perpendiculari  dud«  ab  eode  cen- 
tro A ad  latus  trianguli  f quiJateri  in  hoc  cir- 
culo inferipti;  Cum  dico  minus  legmcncum 
EDefTe  «quale  dimidio  lateris  FC  decagoni 
I n hoc eod e circulo  i nferipti : quandoquidem 
arcus  BFG  fit  quinta  pars  circuli,  &rcda 
ADF  Tccet  bifariam  hunc  arcum  in  F,pcr  co- 
rqll.propoT.  r . libri  huius;vnde  arcus  FC  erit 
dimidium  illius  BFC,  proindeque  decima 
pars  circuli, & chorda  FC,Iatus  dccagoni. 

*Eota  ex  AF,  FC,  compofita , per  9,prop, 
Iib.i3.elcm.fcdacftcxirema&:  mediaratio- 
nc  in  F,&  huius  totius  dimidiu  eft  reda  AD 
per  r .prop.libr.huius.Ergo  quiacft  Tefta  rc- 
^ia  AD  in  E,  extrema  & media  ratione ; erit 
pcriftam  propofitionem  , vt  ADad  AFC, 
ita  AEad  AF,&  ita  ED  ad  FC:  fcd  AD  eft 
oftenla  Ttmilfis  totius  AFC ; ergo  etiam  AE 
critlcmiffis  ipfius  AF  Icmidiametri;  ideoque 
«qualis Temidiametro  AF,vci perpendicula- 
ri rcft  r ex  centro  A ad  latus  trianguli  «qui- 
larcri;  tura  ED  erit  feroiffis  ipfius  f C lateris 
decagoni. 

PROPOSITIO  III, 

Si  in  circulo  pentagonum  xqui- 
laterum  delcribatur  : quod  ex 
latere  pentagoni, & qued  ex  ea 
qux  binis  lateribus  pentagoni 
lubtenditur  redia  linea,  vtraque 
fimul  quadrata,quintupla  funt 
eius , quod  ex  lemidiametro 
delcribitur  quadrati.  Eft  Hy- 
pficlis. 

R r 2 Suppo- 
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ptum  pentagonum  xquilatcrum  Se  xquian- 
gulum  KLMNP  , cx  quo  fit  Icofatdrum 
iuxtaprop.i6.  libr.i  ?.clcm.  ^ per  prop.14 
libr.4.  elem.  circumferibatur  circulo  didum 
pentagonum  ; tum  ex  centris  circulorum,  P, 
Qdljquxfuntpcr  coroll.noflrum  7. ad  prop. 
^Jib.^.clcm*  intra  figuras  ipfas  proprias  ira- 
iicianturrcmidiamctri  PL,  QH,  KM,adan- 
gulos  figurarum  pentagonarum  &:  trianguli 
iuperiorum.  T um  perpropof.  3o.lib.6.  c*km, 
(ecetur  in  5 , remidiameter  R.M  , extrema 
media  ratione,  ita  vi  RS'  fit  maius  illius  fcg- 
mcncum,quod  per  4.prop.!ibr. huius  erit  la- 
tusdccagoni  in  hoc  circulo KI.MNO  inferi- 
pti , in  quo  per  coroll.  prop.  1 5 . libr.q.clcm. 
ipfa  rtdla  RM,crit  latus  hexagoni.  Denique 
re^ta  CF  ducatur, qujf  per  i.coroll.prop.iy. 
libr.i  3.  elem.  erit  latus  cubi  in  eadem  fphxra 
inferipti  qua  &:  dodccaedrum  & icofaedrum 
pi.rdicla. 

Dcmonfiratio.Quia  per  coroll.  i .prop.  1 7. 
libr.  13. elem.  IIP  latus  Dodccaedri  cil  maius 
fegmentum  lateris  cubiCFjfcfti  media  Se 
extrema  ratione; erit  per  z.prop.Iib.huius,  vt 
lotaCr  ad  totam  RM,ita  BPmaiusfegmen- 
lum  ad  RS  maius  ftgmentum  : vnde  iuxta 
prop.  iS.lib.iS.cIcm.  erit  vt  quadratum  rc^lx 
CF  ad  quadratum  rcdlx  RM,  ita  quadratum 
redr  BF  ad  quadratum  redx  RS:  & per  no- 
ftrum  coroll. ad  prop.ia.  libr.5.eltm,  erit  vt 
triplum  quadrati  rect^  CFadquintupIuqua- 
drati  re^tx  RM,  ita  triplum  quadrati  rcftx 
BF  ad  quintupliim  quadrati  redxRS  : Efi 
vero  triplumquadrati  recta:  CF  iatcriscubi, 
xqualcquintuplo  quadrati  rc^lx  RM,(nam 
ex  propof.15.hb.13.clcm.  tam  triplum  qua- 
drati lateris  CFcubi  , quam  quintupliim 
quadrati  femidiamciri  RM  , cx  corollar.r. 
prop.16.libr.15.clcm.  xqualequadratoex  A 
diametro  fphxrx  pofita  ) ergo  & triplum 
quadrati  redx  BF  , erit  xquale  quintuplo 
quadrati  rc61x  RS.  Quoniam  autem  lateris 
MN  pentagoni  quadratum  cfi  xquale  qua- 
drato lateris  RM  hexagoni,  &.  quadrato re- 
<Sx  R.S  decagoni , iuxta propof  10.  libr.i  3, 
elem.  erunt  etiam  quinque  quadrata  fimul 
rc(flx  MN'  jxqualiaquinquc  quadratis rcclx 
RM  , Se  quinqucquadraiisrcftx  RS.crgo  & 
quinque  quadrata  re<5txMN,  xqualiacrunt 
tn bus  quadraris  rcAx  CF(quia  probata  fune 
xqualia  quinque  quadratis  re^x  RM,)& 
tribus  quadratis rcdxBF, qux xqualiatuc- 
runt  oftenfa  quinque  quadratis  rc61x  RS. 
Quia  vero  per  propof  3 . libr.huius, quadrata 
regiarum  CF,  BF,  lint  xqualiaquinque  qua- 
dratis femidiamciri  PE;Etquia  tria  quadra- 
ta re^x  CF,&  tria  quadrata  reftx  Bl  ,xqua- 
Jia  funt  quindecim  quadratis  rectx  PE  ; & 


quintjue  quadrata  rc61xMN,  funt  xqualia 
quindecim  quadratis  redx  QH  Icu  femidia- 
metri  QH,  ( cum  enim  MN  xqualisfic  lateri 
GH  icofocdrijfcu  trianguli  xquilatcri,&  per 
propof  1 2. libr.  15. elem.  fit  quadratum  ipfius 
Gfi  xquale  tribus  quadratis  femidiamciri 
QH;  erunt  quinque  quadrata  rc61xGH  vel 
MN  , xquali.i  quindecim  quadratis  rcctx 
QK:)  erunt  etiam  quindecim  quadraiarc6tx 
PE  xqualia  quindecim  quadratis  rcftx  QH; 
ideoque  vnum  quadratum  rcflf  PE,vni  qua- 
drato rcftx  QH , xquale ; quare  per  nofirum 
coroll.  4.  ad  prop.46.  libr.i.  rc6tx  ipfx  PE, 

QH , xquales ; & pcrdcl.i.  libr.3.clem.  ipG 
circuli  circumfcribentcs  dodccaedri  penta- 
gonum, & icofaedri  triangulum  in  eadem 
fphxra  inlcriptorum, xquales  erunt:  vel  idem 
circulus  illud  penugonum  &;  triangulum 
circumferibet,  ficuti  fuitpropofitum. 

PROPOSITIO  V I. 

Si  ex  centro  circuli  pentagonum 
Dodccaedri  circumfcribcntis, 
perpendicularis  ducatur  ad 
vnum  latus  pentagoni  : Erit 
ejuod  fub  didio  latere  & per- 
pendiculari compreheditur  re- 
dlagulum  trigefies  fumptum, 
Dodccaedri  l'uperficieia:qualc. 

Eft  Hypficlis. 

S\'ppofitio.  Sit  vnume  pcntagonisdodc-Fi^5lp. 

caedri,  ABCDE, circulo circuferiptum; 
cx  cuius  centro  F quod  per  coroll.  noftrum 
7. ad  prop.4.1ib.4.clcm.  erit  intra  ipfum  tri- 
angulum,ad  vnum  CDlatus,rc6lalincaI  G 
demilTa  fit  ad  angulos  redtos.  Dico  quod  re» 
«flangulum  trigclics  fumptum  fub  hac  per- 
pendiculari FG,  &:  latcrx  CD,fit  xquale  fu- 
pcrficici  dodccaedri. 

Conftrudiio.  Hic  perpendicularis  FG, ca- 
det per  noftrum  coroll.  4.  ad  prop.  5.  [fidori 
de  inclinatione  bafium  quinque  corp.rcg,  in 
medium  G pundtum , lateris  CD  : quare  fi 
per  prop.  5 1.  li.i.elcm.  per  centrum  F circuli 
ducatur  rcdla  HFl  parallela  rcdla  ipfi  CD;&: 
per  prop.  1 1 .lib.  ciuldcm  excitentur  redx  li- 
nex  CH,DI,pcrpedicularcs  ipfi  CD,  occur- 
rentes in  H & i,  ipfi  redix  HFl;crunt  per  i8. 
prop.lib.ciulHem,paralIeIxipfx  CH, DI: vn- 
de refultabit  parallclogrammum  CI,  redtan- 
guluni,  fub  CD,&  FG;  nam  etiam  per  citat. 
prop.aS.parallclx  erunt  reclx  FG,  iD;  vnde 
R r 3 per 
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pcrprop.54.libr.ciul«dcm  ,3PC|ualia  erunt la* 
tcra  FGjlD, 

Demonflratio.  Dodecaedrum  duodecim 
condat  petagonis  squalibus  dato  ABCDE^ 
qus  omnia  refolucntur  in  ouinque  triangula 
squaiia  : quare  tota  fuperneies  dodccacdri 
condabit  ex  fexaginta  triangulis  squalibus 
ipfi  CFD  triangulo:  fcd  c6  quod  triangulum 
CFD,  & rcctangulum  CI,  eadem  obtineant 
balim  CD,  & fint  inter  eafdem  parallelas  re- 
ctas HFi,  CD,  rc^ungulum  C1  duplum  erit 
trianguli  CFD  : ergo  trigefies  tale rcftangu- 
lum  fub  latere  pentagoni  CD , & perpendi- 
culari prsdida  l-G,critsqualcfcxaginia  hu- 
iufmodi  triangulis  squalibus, quibus  squa- 
lis cft  totafupcrficics  dodecaedri:  quare  tri- 
ginta buiuCmodi  reftangula  xqualia  erunt 
mperHcici  dodecaedri.  quod  erat  concluden- 
dum. 

COKOLLARIVM  NOSTRVM. 

V.tS<ingulum  fub  diH4  pttp(nd'uular\  & femijft  la^ 
Wu  ptntagm  t fexagejits  (umptum  ; tut 
dqHdte  [upafwtt  Dodtutdrt, 

SI  enim  huius  rcdanguli  GI,  duplum  CI, 
trigcHes  fumptum  squale  cft  (upcrficici 
dodecaedri : fcmilKsciusvidelicetrcdangu- 
IumGl,rubdidFa  perpendiculari  FG,&  GD 
dimidio  totius  lateris  CD  pentagoni , fexa- 
gefies  fumptum,  squale  erit  eidem  fuperfi- 
ciei  Dodecaedri . Quod  autem  G 1 , (it  dimi- 
dium CI,  patet  ex  i .propof.  libr.6.  elem.  fe 
enim  habent  vt  bafes  CD,  GD,  quarum  pri- 
ma cll  dupla  fccundx,  fcu  fecunda  cdfemir- 
fis  primx. 

PROPOSITIO  VII. 

Si  ex  centro  circuli  triangulum 
Icofaedri  circumicribetis,  per- 
pendicularis ducatur  ad  vnum 
latus  trianguli;  Eritquodlub 
di(5to  latere  & perpendiculari 
comprehenditur  redtangulum 
trigefies  fumptum  , Icolaedri 
fuperficiei  xcjualc.  Eft  Hypli- 
clis. 

SVppcfitio,  Icolaedri  Triangulum  ABC 
vnum  e fuisvigimi  squilaicris&  squi- 
angulis&:  squalibus, circulus  ABC  circum- 
fchbat , e cuius  centro  D , quod  intra  ipfum 
trianguluin  erit , per  coroliar.noUrum  7.  ad 


prop.4.libr.4.clcm.  ad  hiiis  BC  ipfius  trian- 
guli, redta  linea  DB  perpendicularis  ducla 
Iit,  qua?  per  ^.propof.lib. 3. elem.  ipfum  latus 
bitari^m  fecabit  in  E.  Dico  quoctrcdFangu- 
lum  fub  il}a  D£  & latere  £C  trigelies  fum- 
ptum.Ft  aequale  fupcrBcici  Icofaedri, feu  vi- 
cinti  prxdiAis  triangulis  adsquantibus  eius 
ruperheiem, 

Conftruftio.  Ex  centro  D circuli  ad  an- 
gulos ^,B,C,trianguIi,redx  hnex  ducantur, 
qux  erunt  aquales  inter  fe  per  dcf.  1 5.  Iibr.  1. 
elem*  & rcfolucnt  triangulum  in  tria  trian- 
gula ADB,  ADC,  BDC,  qua  quoniam  duo 
latera  habebunt  aqualia,  videlicet  femidia- 
metros  circuli,^  bafes  aquales,  nimirum  la- 
tera aqualia  trianguli  aquilaicri , erum  per 
coroll.  prop.S.Iibr.t.cIcm.  aqualia  inter  fe, 
lam  vero  per  propof.  5 1 .Iibr.  1 .elem. per  cen- 
trum D circuli  ducatur  redta  FDG  parallela 
lateri  BC;  6e  pcrprop.i  t.  libr.ciufdcm,  eri- 
gantur ex  pundlis  B&C,  reda  linea  BF, 
CG,  perpendiculares  ipfi  BC,  occurrentes  in 
F &:  G,  alteri  reda  FDG;  ifta  15F;CG, erunt 
per  prop.28.lib.cit. elem. parallela ; idcoque 
parallelogramroum  BG  , & parallclogram- 
mum  BD,&parallclogrammum  EG;omnia- 
qucrcdangulaperprop.54.libr.  eiufdcm.  & 
aquales  DE,  GC. 

Dcmonftratio.  Rtdaneulum  BC  fub  la- 
tere BC,&  reda  GC  aquali  ipfi  DE, duplum 
erit  trianguli  BDC,. per  prop.4i.hb.i  .elem, 
quia  eft  inter  eafdem  parallelas  I G , BC,  fu- 
pra  eandem  bafim  BCtaqualc  ergoerit  idem 
rcdangulum  BG  duobus  triangulis  BDC, 
ADB,  aqualibus  oftcnfts,hoc  eft  duabus  ter- 
tiis totius  trianguli  ABC  :Igitur  tria  redan- 
gula  huiufmodi  , feu  ter  rcdangulum  fub 
BC>DE,  aquale  erit  duobus  triagulis  aqua- 
libus ipfi  ABC.  Sumendo  autem  multiplex 
decuplum  horum  duorum  triangulorum  a- 
qualium  ipfi  ABC , erit  20,  pro  numero  tri- 
angulorum aqualium  adaquantium  totam 
fupcrficicm  Icolaedri,  igiturfi  muitiplicaue- 
ro  tria  illa  redangu!apradida.xqualia  illis 
duobus  triangulis, per  eundem  numerum  1 o, 
fient  triginta  rcftangula  fub  cifdem  redis 
BC,DE,vcl  rcdangulum  fub  BC,D£, trige- 
fies fumptum:  & fic erunt aquemultipiicia 
ifta  duo  poftrema , priorum  vcluti  partium: 
ergo  per  prop  15.  libr.5.  elem.  vt  tria  illa  rc- 
dangulafum  aqualia  duobusillis  triangulis 
aquilatcris^  aqualibus,  ita  etiam  triginta 
talia  redangula  erunt  aqualia  viginti  illis 
triangulis  aquilatcris  & aqualibus , ergo  re- 
dangulum  fub  BC , DE,  trigefies  fumptum^ 
aquale  erit  toti  fupcrficici  Icofaedri  ad  aqua- 
ta ab  illis  20  triangulis  aquilatcris  &;  aqua- 
libus. quomodoiuit  propofitum. 
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COROLLARIVM. 

SupirfiW  (gittjlibtt  DtdiCdtdrt  dd  fuptrfdem  cu~ 
idjhbet  Utfd<dri  ttUm  m dtMnfisJ^bdrk  infm- 
ptoTum  \ ejl  ficut  uddngulum  contentum  fui/  Id- 
tere  dodecdtdri  & rOid  perpendicuUri  dh  mtr» 
ptntdgoni  ipfm  dodeeatdri  mldtutdtSum  ydd 
rtRdngnlum  contentum  fub  Utere  Icofdedri  & 
rtQd  Untd  perpendicuUri  db  centro  trUnguli 
Icofdedri  dd  Utut  didum. 


ASfumencio  figuram  fiiperiorem.  Cura 
demonAraucrimus  innac  propofitionc 
triaredangulafubDE  perpendiculari  reda, 
& latere  BC , eilexqualia  duobus  triangulis 
xquilateris  cequalibus  ipfi  ABC  triangulo; 
&:  odo  huiufmodi  triangula  fint  tota  fuper- 
ficies  odaedri;  ccrtiirn  eft  duodecim  huiuf- 
modi  redangula  fcu  illud  fub  DH  & BC, 
duodecies  fumptura,  efle  squale  illis  odo 
triangulis,  feu  toii  fupcrficici  odacdri.quod 
erat  propofitum  in  hoc  corollario. 


NAm  per  d.prop.prsccd.fupcrficics  Do- 
dccacdri  euxqualis  redangulo  trigefies 
fumpto  pr.cdido;  Sc  per  prxced.y.fupcrHcies 
Icofacdri  cA  squalis rtdaguloirigclicsfum- 
peo  prxdido  : ergo  tam  rcdangulum  illud 
erit  trigefima  pars  fupcrficici  dodccacdri, 
<|uam  illud  Icofacdri.igitur  pcrprop.15.Iib, 
5.clcm.  erit  propofitum  inhoc  corollario. 

COKOLLAIUVM  NOSTRVM 

I. 

Si  ex  centro  circuli  circutnfcrikntis  rnum  e tfUdtuor 
trungulii  d<juildt<TU  & dtjutsngulu  ^ dqtult- 
btts  Tetraedri  <}ued  erit  percurotl.  nonrum  7.  dd 
pTep.4Mb.4.elem.intrj  artum  manguU  circum-- 
JCTiptt , recid  Imea  duda  fu  perptuduulitu  ad 
latus  vnutn  huim  trianguli  aquilateri. 
gulum  fexies  fumptum  fub  hac  perpendiculari 
rdla , & Idtt*e priAiRo  Tctrardrt  fiut  triangitli 
eius } ertt  aquale  toti  (uperfuitt  Tetraedri, 

ASfumendo  figuram  huius  propofitio- 
nis , cum  oAcndcrimus  redangula  tria 
BG  , fub  latere  BG , & reda  perpendiculari 
D£,  efle  xqualia  duobus  triangulis  xqui  late- 
ris xoualibus  ipfi  ABC  : manifcAum  cA,  fex 
huiulmodi  redangula  xqualia  clfe  quatuor 
huiufmodi  triangulis,  hoc  cA  toti  fupcrficici 
Tetraedri.  manifcAum  igitur  cA  hoc  corol- 
larium. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

Si  db  ceturo  circuli  ciraimfcribentk  vnum  e trian- 
guli/ aqwUterit  & aquiangulit  & aqualil/tu  ex 
odo  termtnaniibm  odaedrum , rtda  linea  duca- 
tur ptipendiiuUrii  ad  vnum  e Idteribm  huim 
trianguli : Redangulam  duodecies  fumptum  Jub 
idd  perpendiculart  reda  Utere  tjioy  aquale  erit 
toti  Juperfuiei  dodecaedri , feu  odo  fui/  trunguiU 
aquildteru  & aquiangulit  & aquaUbns  prodidit. 


COROLLARIVM  NOSTRVM 
III. 

Si  ex  centro  circuli  tircumferihentu  vnum  quadra* 
tum  e fex  trrmtnanttbm  hexaedrum  fiut  cubum, 
reda  linea  dtmiitaiur  perpendiculari/  vni  Uteri 
huius  quadratr.Redangulum  duodecies  fumptum 
Jub  hac  perpendicuUri  rtda  & Utere  huiw  qua- 
drati feu  Cubi , aquali  erit  toti  fuptrficiei  Cubi, 
vel  ex  aut  baftbut. 

ErcoroII.noAnim  7.  ad  propof.^.lib.^j.  Fif.jir. 
elcm.  centrum  1*  circuli  circuralcribcn- 
tis  quadratum  vnum  ABCD  cx  fex  termi- 
nantibus cubum  squalibus , cA  intra  ipfum 
quadratum  ; ergo  redx  lines  EA,  EB,  EC, 

ED,  duds  ab  hoc  centro  ad  angulos  huius 
quadrati  qui  exiAunt  in  circumferentia  cir- 
culi, erunt  squales  cx  natura  circuli , quare 
cu  triangula  iAa  quatuor  AEB,BEC,  CED, 

DEA,  in  qux  refoluitur  hoc  quadratum,  ha- 
be.ic  latera  xqualia , videlicet  lemidiametros 
circuli,  A:  balesaquales  nimirum  latera  qua- 
drati,erunt  per  coroIl.prop.S.libr.  i .elcm.x- 
qualia.  lam  vcrdfipcrprop.  ji.libr.i.clcm. 
tranfmittamusrcdamlincamGHparallclara 
lateri  DCjtranfcuntcmperE  pundum,& 
fecatem  inG  A:  H,  duo  latera  AD,  BC, qua- 
drati,rcfultabitparallelogramum  DH,quod 
erit  per  prop. 5 4.  libr,  ciufdcm  cit. rcdangu- 
lum,ob  angulos  in  D C redos  & proprios 
quadrati,  vndcaiij  duo  oppofiti  anguli  in  G 
& H erunt  redi;  vnde  etiam  alia  duo  redan- 
guia  DE, FH, minora  erunt  etiam  redangula, 
idcoque  per  cit.prop.  54.  latera  HC,  EF,op-  , 
pofita  xaualia , quare  totum  redangulum 
DH  erit  fub  latere  DC  in  quod  reda  EF  per- 
pendicularis incidit , Sc  fub  reda  CH,vel  FE 
xqualibus.  hoc  vero  rcdangulum  duodecies 
fumptum, dico  cAe  xqualc  toti  fupcrficici  cu- 
bi, vcl  fex  cius  quadratis  illum  complcdcnti- 
bus.  Imprimis  enim  per  prop.4i.Iib.i.clem. 
quia  triangulu  DEC  quarta  pars  totiusqua- 
drati,  eandem  habet  bafim  cum  redangulo 
panllclogrammo  DH,  cxiAuntque  inter  caf- 
R r 4 dem 
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dem  parallelas  reftas  DC,GHihoc  re<ftangu- 
lum  erit  duplum  trianguli  DEC,  feu  quartx 
arci  quadrati  dati  \ idcoque  ;^qualc  dimidio 
uius  quadrati ; ergo  duo  huiuimodi  redan- 
gula  erunt  xqualia  tori  quadrato:igitur  duo- 
decim huiufmodi  rcftangula  fub  DC  & EF, 
erunt  aqualia  fex  quadratis  fupcrficici  cubi: 
vel  quod  idem  cft , rcdlangulum  tub  DC  & 
EF , duodecies  fumptum  erit  a;qua]c  toti  fu- 
perBcici  cubi,  vellcxciusbafibusquadratis 
xqualibus, quomodo  fuit  propofitum  in  hoc 
corollario. 

PROPOSITIO  VIII. 

Reftangulum  contentum  l'ub  tri- 
bus quartis  partibus  diametri 
alicuius  circuli, & quinque  fex- 
tis  partibus  lineae  lubtendentis 
angulum  pentagoni acquilateri 
in  eodem  circulo  deferipti  •,  ae- 
quale eft  didto  pentagono.  Eli 
Hypficlis. 

^ Vppofitio  & conftruflio.Pcntagonu  AB 
^ CD, circulo  circumferibatur  per  propof. 
ia}.libr.i.  elem.  huius.circuli  centrum  F erit 
intra  figuram pcntagonam,ptT7.ax.noftrum 
ad  propof. 4. libr.cit.&  rcfoluctur  in  cuinque 
triangula  xqualia  per  coroll.noflru  vltimum 
prop.cit.4.  quorum  vmim  erit  AFB  fi  duca- 
tur reda  FB  femidiameter  circuli , & tota 
diameter  A FG,qu.T  iuxta  coroli.i.prop.io. 
lib.t  3,elem.iccabit  bitari^m  in  K rectam  BE 
ducendam  fubtcnfam  angulo  BAE  pentago- 
ni,cd  quod  arcum  B AE  bifariam  in  A diui- 
dac.  Prarterea  fi  pcrprop.io.libr.d.clcm.  di- 
uidatur  tota  diameter  AG  inquatuor  partes 
squales, eligendo  alteram  in  qua  fumpt.v  fint 
quatuor partes  xqiialcs  confequetes  ptrprop. 
j.libr.i.  elem.  erit  femidiameter  AFdiuifa 
induas  tales,  fitque  FM  vnaquarta  illarum 
quatuor:  Eodem  modo  fumptis  fex  partibus 
squalibus  confiquenter  in  vna  reda  linea, 
diuidatur  recta  BE  in  fex  squales  propor- 
tionales didis  fex  linex  aflumptx,  &:  illarum 
vlcima  fit  I E vna  fexta.  certii  c-ftquiaoltcn- 
dimus  redam  BE  fedam  efle  bifariam  in  K 
ab  reda  AF,  tres  partes  aequales  ex  illis  fex 
contineri  in  BK  ,61.'  duas  in  K1 , & lEcfic 
vnam,  atque  adeo  redam  BK  elTeitlquialtc- 
ram  rede  KI.  Simili  ratione  quia  reda  AG 
fedacft  in  quatuor  partes, earumque  tres  funt 
AH,&  du£  AF,  ipfa  AH  erit  fciquialtcra  al- 


terius AF'.  His  pofitis  pro  conftrudionc-,Dico 
rcdangulumfub  AH  tribus  quartis  diametri 
AG  circuli  pentagonum  circumfcribentis,& 
fub  BI  quinque  fextis  redae  BE  fubtcndtntis 
angulum  pentagoni  didi,  xqualc  efie  dido 
pentagono. 

Demonftratio.  Quia  tam  AH  eft  fefijuial- 
tera  redx  AF,quam  reda  BK  ipfius  KI,  per 
conftrudioncm  erit  iuxta  propof.  i6.\ib.6» 
elem.rcdagulum  fub  AHjKljiqualercdan- 
gulofub  AF,BK:fcd  pcrprop.41.lib.!. elem. 
redanguKim  fub  AF , BK,  duplum  efl  trian- 
guli A FB,  ergo  etiam  redanguium  fub  AH, 

KI,  ciufiiem  trianguli  AFBSupluro  erit;  er- 
go rcdangulum  fub  AH, lE,  aequale  erit  tri- 
angulo A1‘B, quia  per  prop.i.libr.6.clcm.re- 
dangulum  fub  AH  ,&:!£,  erit  fupra  bafim 
lE,qu®  cfi  femiffis  baleos  Kl,fiipra  quam  clI 
rcdangulumfub  AH,KI : fi  ergo  alfumaraus 
quinuiplura  rcdanguli  fub  AH, lE, videlicet 
rcdangulum  fub  AH,BI,iuxtacit.i  .propof. 
libr.6.  & quintuplum  trianguli  AFB, videli- 
cet totum  pentagonum  refolutum  in  quin- 
que triangula  «qualia  ipfi  AFB,vti  iam  dixi- 
mus;eric  per  prop.i  5.  lib.5.cJcra.  tam  aqua- 
le rcdangulum  fub  AH,  BI , toti  pentago- 
num, quam  «quale  fuit  oftcnfumrcdjngu- 
lumfubBH,  lE,  triangulo  AFB.  quod  erat 
concludendum. 

COR.OLLARIVM. 

5i  ftnta^onnm  pudiUum  fuerit  bafis  Hedecdcdei  fig. 
in  dUquM  fpkiTd  inftripu,  & refla  SEfuern  la- 
tut  iubt  in  eadem  ffhaa  defiriptitiuxta  eoroU.i. 
prep.i  j.lib-t^.eUm.  & triangulum  ALM  mee- 
dem  duuh  inftnptum  aijuilaterum » in  <ju»  di- 
dum  pentagonum  , angulum  in  A habtnspunda 
anguU  pentagoni  pradUlt, fuerit  bafii  Icofatdri  in 
eadem  jfbara  diela , tjua  dua  figura  plana  per  5. 
pTopofltbrt  buittSf  in  eodem  cmulo  infribuntun 
ijuandoquidem  per  (oroll.i.prop.n.lib*  t i.elem. 
Uiui  Lfd  didt  trianguli  aqmlateri  fnatfemu  '' 
^/4wrrr»m  diClam  TG , btfariam  in  H. 

Ridangulum  fub  AH  reda  perpenduulattduQa  ah 
angulo  trianguli  atjuilateri , ad  latw  Uofatdti, 
er  ejuintjue  fextu  partibm  lauru  BE  eubi  eidem 
jphata  wferipti  ejua  & Uofaedtum  & Dodecae* 
drum^erit  aquale  pentagono  vni (uperpdei  Da- 
deutdri  prodidit 
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PROPOSITIO  IX.  PROPOSITIO  X. 


Superficies  Dodecaedri  adfiiper- 
ficiem  Icolaedriin  eadc  Iphxra 
delcripti,  eandem  proportio- 
nem habet , quam  latus  cubi 
ad  latus  Icofaedri.  Eft  Hypfi- 
clis. 

Onftru<5lio.  In  circulo  ABCD  qui  cir- 
cumfcribat  iuxta  prop.5,iibr.  huius,  & 
pcntagonum  Dodecacdri , & Triangulum 
Icofaedri,  fit  latus  AD  trianguli  prxdidi , & 
latus  DB  pentagoni  ^rxdid^i,  inlcriptum  per 
prop.i.lib.^.elcm.  tum  per  prop.i  i.lib.i.ex 
centro  E circuli  demittantur  rci5trEF,  EG, 
perpendiculares  ad  difta  latera, rcfta  quidem 
EF  perpendicularis  ipfi  AD,  &:  refta  EG 
perpendicularis  ipfi  BCiilUfecabit  bifariam 
jn  Frcftam  AD,hxcverd  fecabit  BDin  G, 
bifariim  inG.  Denique  fit  rcftaCH  latus 
cubi  in  eadem  fphxra  inferipti  mia  Dode- 
caedrum  & Icofaedrum  prxdifta  lolida.  Di- 
co autem  clle  vt  latus  CH  cubi  ad  AD  latus 
Icofaedri,  ita  fuperficiem  Dodccaedri  adfu- 
pcrficiem  Icofaedri. 

Dcmonftratio.  Quadoquidem  pcrcoroll. 
a.prop.  ly.lib.i  j.elem.maiuslcgmentum  la- 
teris CH  cubi  fefti  extrema  & media  ratio- 
ne,eft  latus  Dodccaedri:  Et  pcrcoroll.  2.  no- 
ftrum  ad  prop. 2. libri  huius, Kci^xEG  fcA* 
media  & extrema  ratione,  maius  fegmentum 
cftEF  refta  jcritpcr  a.propof.libri  huius, vt 
CH  tota  ad  maius  cius  fegmentum  BD,  ita 
EG  tota  ad  maius  cius  fegmentum  EF  ; & 
per  prop.  1 6.1ib.^.clem.eri  t re^angulum  fub 
CH,  El  jXqualcrcftangulofub  BD,EG,  Et 
quia  per  i.prop.lib.6,cit.  cftvtCHad  AD, 
ita  re(51angulum  fub  CH , £F , ad  rcflangu- 
lum  fub  AD , EF;quandoquidem  funt  bafes 
CH,  AD,&  altitudocadcm  EF;  erit  per  pro- 
pof.i(.lib.5.clem.  etiam  vt  CH  ad  AD , ita 
rcaangulum  fub  BD,  EG,  (quia  xquale  re- 
6langulo  fub  CH,  EF, ) ad  rcaangulum  fub 
AD,EF.  Proinde  cum  pcrcoroll.  prop. 7. li- 
bri huius,  fit  vt  rcaangulum  fub  BD,  EG, 
ad  reftangulum  fub  AD , EF,  ita  fupcrficics 
Dodecacdri  ad  fuperficiem  Icofaedri,  erit  et- 
iam per  prop.  1 1 .li.  5 .elem.  vt  CH  latus  Cubi 
ad  AD  latus  [cofaedri,  ita  fuperficies  Dode- 
caedri  ad  fuperficiem  Icofaedri.  qiiodcrac 
demonfirandum. 


Si  redla  linea  fccetur  extrema  ac 
media  ratione:  erit  vtredia  po- 
tens id  quod  a tota,  & id  quod 
a maiore  legmento , ad  reilam 
potentem  id  quod  a tota,  & id 
quod  i minore  fegmento ; ita 
latus  cubi  ad  latus  Icofaedri  ei- 
dem fphaerJEcum  cubo  inferi- 
pti. Eft  Hypficlis. 

Vppofitio  &confirudio.  Seda  fitrcdaF(j.ji4. 
AB,  in  C,  extrema  & media  ratione,  fit- 
que  AC  maius  cius  fegmentum;  fitque  etiam 
D latus  Cubi , E latus  Icofaedri  in  eadem 
fphira  deferipeorum.  Prxtcrci  fuper  rcfta 
AB,  xquali  ipfi  ABpofitx  initio,  eredafit 
per  prop.  1 1 .lio.  i .elem,  reda  BC  ad  angulos 
redos  in  pundo  eius  extremo  B , xquaUfque 
ipfi  BC  minori  fegmento  totius  AB  pofitx 
initio;  &: reda  AC  traducatur : Refultabit 
triangulum  ABC  rcdangulum , & per  prop. 
47.1ibr.i.clem.quadratum  redx  AC  xqualc 
erit  quadratis  fimul  fumptU  redarum  AB, 

BC : quare  reda  AC,vcI  M xqualis  illi , po- 
terit id  quod  a tota  AB  & id  quod  \ minore 
fegmcntoBC.  Infuper  li  centro  A,intcruaIIo 
AB,  circulus  decircinetur,  & in  eo  per  prop. 

I i.lib.4.elcm.  inferibatur  pcntagonum  6FG 
HI  xquilatcrum  &:  xquiangulum;&:  perpro- 
poCa. triangulum  xquilaicrum  BKL.  Pofita 
igitur  reda  BF,  pro  latere  Dodecacdri  in  ali- 
qua fphxra  inferipti , erit  reda  ducenda  BG, 
lacus  Cubi  in  eadem  fphxra , Iuxta  coroll.a. 
ad  prop.  17.  libr.13.ciem.  Qi^aautempcr4. 

Sof.iibri  huius, AC  maius  regmentum^- 
ametri  AB  fedx  media  Sc  extrema  ra- 
tione , efi  latus  dccagoni  in  circulo  fado  in- 
feripti  , in  quo  reda  AB  eft  latus  hexagoni 
iuxta  coroli.prop.  1 5 .lib.d.clem.  poterit  per 
prop.10.Iibr.13.eIem.BF  latus  pentagoni,  & 
totam  AB  videlicet  lacus  hexagoni,  & maius 
fegmentum  AC , nimirum  latus  decagoni  in 
eodem  circulo  inferiptorum.  Aflero  autem, 
fic  c(Tc  lacus  D affumpeum  cubi  ad  E latus 
fumptum  Icofaedri , vt  eft  reda  BF  potens 
totam  AB  & maius  eiusfegmentum  AC  ,ad 
redam  M potentem  totam  AB  &:  minus  cius 
fegmentum  BC. 

Demonftratio.  Per  prop.  1 2.  libr.i  3 .elem. 
quadratum  lateris  BK  trianguli  xquilatcri 
triplum  eft  quadrati  femidiametri  AB;  & per 
4-prop. 
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4.prop.  libri  ciufde  : quadrata  retiarum  AB, 
BC,  nmul  fumpta , tripla  funt  quadrati  reda? 
AC;erit  vt  quadratum  BK  ad  quadra- 
tum rcftjE  AB,  ita  quadrata  rcAirum  AB, 
BC,  (imul  fumpta  , id  cft  quadratum  reda? 
M , ad  quadratum  red*  AC  ? Ei^opcrmu- 
tando  iuxtaprop.i6.1ibr.5  ,c!cm.  erit  vt  qua- 
dratum red  ir  BK  ad  quadrata  redarum  AB, 
BC  , firaul  fumpta  vtl  ad  quadratum  redx' 
M ,ica  quadratum  reda:  AB,  ad  quadratum 
redx'  AC  fCum autem  redarBGiedx  me- 
dia & extrema  ratione,  maius  fegmentum  Ht 
EF, per coroll.i .propof.17.lib. 1 3 clcm.  quia 
reda  BG  eft  latus  Cubi,  & latus  Dodecaedri 
fit  reda  BFjinfcriptorum  in  cadcmfphxra;5i: 
reda  AC  fit  in  C,fcda  media  &:  extrema  ra- 
tione, maiufi^ue  cius  fegmentum  fit  AC;  erit 
per  2 .prop  libri  huius,  Vt  tota  AB  ad  maius 
fegmentum  AC  , ita  tota  BG  ad  maius  fo- 
mentum BF;quare  per  prop.aj.li.^.clcm.crit 
vt  quadratum  redx  AB  ad  quadratum  redaj 
AC,  ita  quadratum  redx  BG  ad  quadratum 
redi’  BF.)  Ergo  per  prop.zi  .lib.  5 . eiem.  erit, 
vt  quadratum  redx  BG  ad  quadratum  reda? 
Bf , ita  quadratura  redx  BK  ad  quadratum 
rcd.e  M;&  pcrpropof.i6.lib.5.elem.vtqua* 
dratum  redae  BGad  quadratum  redae  BK, 
ita  quadratum  redx  BP,ad  quadratum  redx 
M:  Quare  perprop.ai.lib.^.elem.erit,  vt  re- 
da BG  ad  redam  BK,  ita  reda  BF  ad  redam 
M ; fcd  reda  BF  pcrconfirudioncm  poteft 
totam  AB  & maius  cius  fegmentum  AC,  & 
reda  M, poteft  totam  AB  i!c  minus  eiusfeg- 
mentu  m B C;  ergo  per  7 prop.lib.5  .elem.erit 
vt  reda  BG  ad  redam  BK , ita  reda  BF  po- 
tens totam  AB&  maius  eius  fcgmdum  AC, 
ad  redam  M potentem  totam  AB  Se  minus 
cius  fegmentum  BC. 

Quia  vero  quam  proportionem  habet  la- 
tus Cubi, ad  latus  Icofacdri  in  eadem  (ph.tra 
dcfcrjptorum , eandem  habet  latus  Cubi  ad 
Jaiiis  Icofaedri  in  quauis  aliafpbxra  inferip- 
torum;  Nam  exiftente  reda  A latere  Cubi, 
Se  reda  BC  latere  Icofacdri  in  eadem  fphx- 
ra;  tum  reda  D,  latere  Cubi,  Se  reda  EF  la- 
tere Icofacdri  in  alia  quauisfpha:ra;  Dico  cf- 
fc  vt  A ad  BC,  ita  D ad  EF:  Abfolutiscnim 
triangulis  BGC,  EHF,triangulisKquiIatcris 
Icofacdrorum  per  prop.i  .lib.  1 clcm.  Se  circa 
ipfadefcriptis  circulis  propriis  perprop.5. lib, 
4.  clcm.  i nferibantur  in  hifcc  circulis  propria 
pentagona  BIKLM,ENOPQ,pcrpropof.  11. 
lib.cit.tranfmittanturrcdxBK , EO,  CK, 
FO.  Quia  autem  per  i.prop.libri  huius, idem 
circuluscontinet  Se  Dt^ccaedri  pdagonum, 
Se  Icofacdri  triangulum  eiufdcm  fphara: , Se 
aifumiturBCG  triangulum  Icofacdri  in  ea- 
dem fphxra  in  qua  cubus  lateris  A,  eri  c BI K 


EM  , pentagODum  Dodecaedri  in  eadem 
fphxra  cum  ipfis  inferipti ; quare  pcrcoroll. 
2.  propof.  1 7.1ib.i  j.clem.  reda  BK  erit  latus 
Cubi  eiufdem  fphxra; , idcoque  xqualis  ipfi 
redas  A aftumpta? : Ex  cifdem  principiis  re- 
da EO  probabitur  lateri  D Cubi  squalis. 
Pntcrcacura  latera  pentagoni  fint  orqualia, 
duo  eorum  BI,  lK,ab(cindcnt  xquales  arcus 
de  circulo codcm,pcr  prop. 28. lib.3. 
elcm.coroll.noftrum ; Eoacm  modo  duo  la- 
tera EM, NO,  pentagoni  xquilatcri,a;qualia 
refeindent  de  circulo  alio,xquaIcs  arcus  EN, 
NO.  Cum  ergo lam  inprjmocirculo, arcus 
totalis  BiK,  quam  in  fecundo  arcus  ENO, 
fit  dux  quinta:  totius  circuli , ipficruntfimi- 
ies;  Se  eodem  argumento  concludcnturduo 
arcus  BGC , EHF , efle  fimiles ; e6  quod  fint 
finguli  dux  tertix  fuorum  circulorum:  qua- 
re per  naturam  fegmentorum  fimilium  an- 
guli BKCjEOF,  erunt  xquales , tum  anguli 
BCK,EFO,xquales,  Se  per  1 .coroll.propofi 
5 2. lib. I. clcm.  reliqui  anguli  CBK,FEO,in 
triangulis  BCK,EFO,  erunt  xquales. Igitur 
iuxta  prop. 4.  lib.S.  elem,  erit  ve  BK  fiue  A, 
latus  Cubi , ad  BC  latus  Icofacdri  in  eadem 
Iphxra  deferiptorum ; i ta  EO  vel  reda  D la- 
tus Cubi , ad  EF  latus  Icofacdri  in  alia  qua- 
uis  fphxra  delcriptorum. 

Cum  igitur  ex  nuncdcnionftratis  fit  vt  la- 
tusDcubi,  ad  latus  E Icofacdri  incadem 
fphxra  deferiptorum,  ita  BG  latus  cubi  ad  la- 
tusBK  Icofacdri  in  aliaquauisfphxra deferi- 
ptorum; eri  t perprop.  1 1 . lib.  5 .clcm.  vt  reda 
BF  potens  totam  AB  Se  maius  cius  fegmen- 
tum AC,  ad  redam  M potentem  totam  AB 
Se  minus  fegmcntuincius  BC;ita  affumpeum 
D latus  Cubi,  ad  E latus  affumptum  Icofac- 
dri. Ergo  fi  reda  linea  fecetur  extrema  ac 
media  ratione, Sec.quod  erat  dcmonftrandu. 

COROLLAKIVM  I. 

N O S T R.  V M. 

Vt  fe  hdhtt  lAmtubi  4d  lam  Ueftedriin  tAdem 
jpbxiA  defiripttrum;  itd  Utm  Cubi  ad  Utiu  Uo- 
faedri  m aUa  quAuy /plfarA  dtfiri^oTum. 

COROLLAiUVM  II. 

N O S T K V M. 

Suptrfdti  DQdtuidri  ad  fuperfidm  Uoftedri  tu 
tadem  jphara  dtfiriptaritm  t ft  habet , 7t  latm 
Cubi  ad  latm  hafaedri , etiam  in  alia  quauit 
Ipbara  deferiptorum, 

PRimum  hoc  corollarium  noftrum  often- 
dimusindemonftrationc  huius  propofi- 
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cionis.  Secundum  vero  ab  illo  dependet , & 
propoCitione  y,  prxccdente.  Nam  iuxia  9. 
propof.fupcrficiesdodccacdri  ad  fupcrficicm 
Icofjcdri , eandem  rationem  habet  quam  la- 
tus Cubi  ad  latus  Icofacdri  in  eadem  fphx- 
ra  cum  didlo  Dodccaedro  inferiptorum : £t 
perprxccd.  coroll.  vt  (c  habet  latus  cubi  ad 
larus  Icofaedri  in  eadem  fphxra  deferipto- 
rum , ita  latus  cubi  ad  latus  Icolaedri  in  alia 
quauis  fphxra  inferiptorum  ; ergo  per  prop. 
I i.lib.^.clcm.critfupcrficics  Dodecaedriad 
fuperficiem  Icofacdri  in  eadem  fphxra,vt  la- 
tus Cubi  ad  latus  icofacdri  in  quauis  alia 
fphxra  inferiptorum. 

PROPOSITIO  XI.  . 

Dodecaedrum  ad  Icofaedrum  in 
eadem  cum  ipfo  Ipharra  deferi- 
ptum,  eft  vt  cubi  latus  ad  latus 
Icofaedri  in  vna  eademcjuc 
fphaera.  Eft  Hypficlis. 

ANtequam  explicemus  hanc  propoH- 
tionem  vitimam  Hypficlis  , demon* 
liranda  a nobis  funt  hoc  loco , duo  theore- 
mata qux  Theodofius  alfumit  ac  dcmonflrac 
libri.fphxricorum. 

Primum  fit.  St  fphira  plano  ouopiam  fe- 
cctur;  communis  fcdlio  ent  circulus. 

Alterum  efi.  Circuli  in  fpha.ra  xquales, 
xqualircr  didant  ^ centro  fphxrx;  circuli 
xqualitcrdiftantes  "i  centro  fphtrx , xquales 
funt. 

Suppofitio  primi.  Sphxrx  ABC, centrum 
litD,  & hxc plano fecetur  per  centrum D 
aflo,  manifedum  cx  nofirocoroll.  ad prop. 
17.  libr.i  2.  elem.  fe^ionem  communem  elle 
circulum  maximu  fphxrx  ipfi  concentricum. 

Suppofitio  fecunda.  Sphxram  ABC, cuius 
centrum  D, planum  aliquod  HK  fccct  extra 
centrum , ita  tamen  ve  huic  plano  infidat  ad 
angulos  rc^os,  reda  aliqua  Ll,  maior  qu^m 
diameter  AM  fphxrx  fcdx , tranfeatque  per 
centrum  D;  tunc  redx  huius  portio  Df,  erit 
intra  fphxram  ipfam,quandoquidem  ed  pars 
diametri  eius  AM.  Dico  autem  fedionem 
communem  huius  plani  HK  , & fphxrx  fe- 
dx,  clfc  circulum,  hoc  ed  figuram  planam 
ex  cuius  aliquo  pundo  eorum  qux  intra  il- 
lam funt,  redx  omnes  hnex  dudx  ad  extre- 
ma illius  omnia,  xquales  erunt. 

Condrudio.  £x  pundo  I plani  exidente 
intra  fphxram  fedam,  redx  tres  linex  emit- 
tantur adpundatria  £,G,  1*,  fc- 


dionis  communis  fadx  prxdidx ; tum  ex 
centro  D,  fphxrx  ad  hxc  tria  puoda  E,G,F, 
(emidiamecri  DE,DG,Di’,  agantur. 

Demondratio.  Quia  reda  D£ , ed  perpen- 
dicularis plano  HK  fecante  fphxram , erunt 
per  dcfin.5,libr.  ir.  elem.  anguli  redi  DIE, 

DIG , DFG  , Idcoque  triangula  redangula 
DIE,DIG,DFG;&  pcrcoroTl.nodrum  5, ad 
prop.^d.libr.  r.  elem.  quadrata  redarum  fe- 
midiametrorum  DE , DG  , DF , xqualium 
eiufdcm  fphxrx,  xqualia:  erco  cum  hxc  fin- 
gula  quadrata  fintperpropofit.47.Iibr.cit.i. 
clcm.fuis  propriisduobusquadratis  laterum 
fuorum  circa  redum  angulum  ; erunt  per  i, 
axio.lib.cit.i. quadrata  bina  xqualia, Di, lE; 
Dl,lC;Dl,IF;ergo  fi  ab  illis  binis, dematur 
commune  quadratum  lateris  DI , relinquen- 
tur quadrata  xqualia  redarum  1 E,IG,I  F;ac 
proinde  per  coroll. 4.  nodrum  adpropof.4^. 
cit.ipfc  redx  IE,IG,IF,  xquales  inter  fc.  Et 
fic  eodem  artificio  probabuntur  omnes  alias 
redas  ab  I dudas  ad  ledionem  communem 
prxdidam , xquales  e(fe  inter  lc,&  prxdidis 
tribus:  quare  fcdio  communis  plani  HK  fc- 
cantis  fphxram  extra  eius  centrum  D,  erit 
circulus,  quod  erae  odendendum. 

Suppolitio  fecundi  theorematis.  In  fphx-Fi^i527r 
ra  ABC, circuli  non  concentrici  fphxrx, BE, 

CF,  iint  xquales;  Dico  illos  xqualitcr  dida- 
rc  ab  centro  D fphxrx.  Prxtcrea  circuli  BE, 

CF,  xqualitcr  dident  ab  centro  D,  fphxrx 
ABC  : Dico  illos  clle  xquales  inter  fc. 

Condrudio.  Ab  centro  D , concipiantur 
redx  DI  I,  DG  ,demilfx  perpendiculares  ad 
plana  circulorum,  per  prop.  1 1 .libr.  1 1 .elem. 

&rcdx  HE,  GF,  in  planis  circulorum  ex 
pundis  H,G,  illorum, in  quibusperforantur 
ab  prxdidis  perpendicularibus,  ad  circum- 
ferentias ipforum  circulorum , trajiciantur: 
tum  agantur  (emidiametri  xquales  DE,DF, 
fphxrx,  K.cfultabunt  triangula DHE.DGF, 
reftangu  Ia  ob  angulos  redos  in  & G , per 
defin.  5.  libr.  11.  elem.  Hxc  ed  condrudio 
pnmx  partis.  Pro  fecunda;  In  circulo  BE, 
ducantur  dux  diametri  BHE,  IHK,  per  eius 
centrum  H,  quxrcndum  per  propofi  1 . lib. ; . 
elem.  & cx  U centro  fphxrx  ducatur  reda 

DH,  tum  redx  DB,DE,Dl,DK  : lam  vero 
confiderando  triangula BDH , EDH,quia 
habent  duo  lacera  DH,  HE,  xqualia  duonus 
lateribus  DH,HB,&  bafes  DB,DE,x(^uaIes, 
cx  naturis  fphxrx  & circuli , vnumque  8c 
commune , nimirum  DH,  habebunt  angulos 
ad  H deinceps  xquales,  idcoque  per  def.io. 
libr.  I.  ambo  redi  : Eodem  modo  anguli 
DFU , DHK  probabuntur  redi:  quare  reda 

DI,  erit  ad  angulos  redos  diametris  BHE, 

IHK,  in  pundo  Hfedionis  communis  i Ha- 
rum: 
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rum  : quare  per  propof.  4.  lihr.i  i.  clcm.  eric 
perpendicularis  plano  circuli  BE  furtentanti 
didas  diametros  BHE,IHK.  Simili  modo 
dcmontlrabitur  reda  DG  efle  perpendicula- 
ris plano  circuli  CF. 

Demonrtratio.  Redarum  xqualium  DE, 
DF,  equalia  erunt  quadrata  per  corollar.no- 
ftrum  5. ad  propof.4<5.1ib.i.clcm.  Se  fingulis 
illorum, erunt  per  47.prop.Iib.ciurdcm, qua- 
drata proprioru  laterum  DH,HE; DG,G1‘, 
circa  angulum  redum  ;qu7  ideo  bina  erunt 
.equalia  inter  fc  per  i .ax.libr.i.  ckm.  ex  qui- 
bus fi  detrahantur  quadrata  cqualia  redarum 
(cmidiamcirorum  iqualiiira  circulorum  1- 
qualium  BE,CF,iuxtadcfin.i.libr,j. clcm. 
reli  nquentur  quadrata  pqualia  redarum  DH, 
DGjqujc  ideoper  corolI.4.noftrum  ad  prop, 
citat. 46.  xquales  erunt  r^sDHjDG;  qua; 
quiafunt  perpendiculares  circulorum  dido- 
nim  planis,  per  quasfumuniur  diflaniise  pla- 
norum ab  pundisdatis  , vtpotc  ^ centro  D 
iphar.Tjdiccntur  iUi  circuli  BE,CF,xquales, 
xqualiter  diUare  ab  centro  DfphxTx.  lam 
vero  ponanturifti  circuli  BE,  CF,  xqualitcr 
diftarc  ab  centro  D fphxrx , hoc  crt  perpen- 
diculares DH,DG,cflc  pquales:  dcmonftrarc 
oportet  illos  circulos  efle  aquales  inter  fc  : ab 
quadratis  jqualibus, aqualium  redarum  DE, 
DF,  adimantur  quadrata  xqualia , redarum 
xqualium  DH,DG  remanebunequadrata 
xqualia  redarum  HE,  GF , ideoqucipfx  x- 
qualcs  j qux  cum  fint  oftcnfx  fcmidianiCtri 
circulorum  BE,CF,  iph  erunt  per  defin.  1. 
libr.  j.clcm.  xquales.  his  dcmonftratis  acce- 
damus ad  propofitionis  huius  1 i.fuppofitio- 
nem , & tonltrudionem  Se 
Fw.taS,  Dcmonrtrationcm.Inlphfra  ABCD, cen- 
trum habente  i:  , (it  inicriptuin  Dodccac- 
drum, cuius  vnum  lit  pentagonum  FGHIK; 
tum  Icofacdrum  cuius  vnum  Iit  triangulum 
LMN.  Dico  clTc  Dodccacdium  ad  Icolac- 
drum,  vt  latus  Cubi  ad  latus  Icofacdriin 
vna  cademque  fphfrajliuc  hxc  Iit  eadem  qux 
fphxra  ABCD, vel  aliadiutria. Quoniam  ve- 
ro omnes  anguli  tam  pentagoni  quamfrian- 
guli  prxdidorum  fuucrhcicm  fphxrx  attin- 
gunt ex  natura  folidorum  inferiptorum  in 
Iphxra  ; fi  concipiantur  plana  pentagoni  &: 
trianguli  prxdidorum  producta  vndc*qua- 
Que,  Iphxram  ipfam  fecabunt,  A:  perprimum 
tneorema  dcmdftratum  ante  conftrudioncm 
& fuppofitionem  iltam,rcfultabiint  fcdiones 
communes, circuli  FGHlK,LMN,inruper- 
ficic  fphxrx,  qui  circumfcribcnt  figuras di- 
dasplanas  proprias,  quorumquccentraO,P, 
cxilwnt  intra  arcam  didarum  figurarum  pla- 
narum, vt  ofiendimusin  prop.4.1ib.4.clcm. 
&:  quia  illa  plana  funt  diUita  ab  centro  fphx- 


1.  Hypficlu  recentiorum 

rx,  circulorum  ifiorum  plana,  non  tranfibunt 
per  centrum  fphxrx ; ergo  ab  centro  E fphx- 
rx  ad  ifia  centra  0,P,  redx  linex  dudx  EO, 
EP , erum  perpendiculares  ad  plana  ipforum 
circulorum  propria,  vii  cxplicauimusin  fe- 
cunda parte  theorematis  fecundi  prxmilE: 
Et  quia  per  prop.;. libri  huius, idem  circulus 
comprehendit  Se  pentagonum  Dodecaedri, 
Si  triangulum  Icofaedri  in  eadem  fphxra, 
prxdidi  duo  circuli  FGHIK,  LMN,  erunt 
xquales, idcoque  per  theorema  fecundum  re- 
dx linex  EO,EP,xqualcs  erunt,  (eu  xquali- 
ter  diftabunt  ab  centro  E fphxrx , didi  cir- 
culi. Excifdcm  principiis  probabuntur  om- 
nes redx  linex  ex  E cmidx  ad  centra  circia 
lorum  circurafcribcntia  reliqua  pentagona 
dodecaedri,  & triangula  icofaedri  eiuldem 
huius  fphxrx, aequales  eflc.Igitur  fi  ex  E cen- 
tro fphxrx , tranfmittantur  ad  omnes  Ico- 
faedri & Dodecaedri  angulos, refblucturDo- 
decaedrum  in  duodecim  pyramides  xqua- 
lium altitudinum , Se  Icofacdrum  in  viginti 
pyramides  alias  aqualium  altitudinum:  Qua- 
re cum  bafes  Dodecaedri  omnes  fint  xquales 
inter  fc,&  bafes  omnes  Icofaedri  fint  xquales 
inter  fe  i erunt  per  coroll.  propof.  6Jibr.iz. 
clcm.  pyramides  omncsprxdidx  Dodecae- 
dri (quales  inter  fe,&  pyramides  omnes  Ico-i 
faedri  etiam  xquales  inter  fe.  Quia  vero  per 
tf.prop.cit.lib.i2.  cfi  vt  bafis  FGHIK  ad  ba- 
fim  l.MN,itap)Tamis  FGHlKEadpyrami- 
dem  LMNE,  quia  vtriufquccflcaJem vel 
xqualis  altitudo  probata;crunt  iuxta  coroiL 
noflrum  ad  prop. 2 1 .li b. 5 .clcm. vt  duodecim 
bafes  Dodecaedri  ad  bafim  LMN  Icofaedri, 
ifta  duodecim  pyramides  dodecaedri  ad  py- 
ramidem  LMNE  Icofaedri,  hoccflvt  tota 
fupcrficics  Dodecaedri  ad  vnam  bafim  Ico- 
faedri. ita  tota  fbliditas  dodecaedri  ad  vnam 
pyramidem  Icofaedri. Riirfusquiaefl  vttota 
iuperficies  Dodecaedri  ad  bafim  LMN  Ico- 
faedri, ita  Dodecaedrum  ad  pyramidem  LM 
NE , erit  per  idem  coroll.  nofh  um  cit.  prop. 
2 2.hbr.;.clem.  vt  tota  fuperficicsDodccac- 
dri  ao  bafes  Icofaedri , hoc  cftad  totam  fii- 
perfieiem  Icofacdri,ita  Ekxiccacdrum  ad  20 
pyramides  Icofaedri, nimirum  ad  totum  Ico-> 
faedrum.  Sed  per  prop.  9.1ibr.  huius,itacft 
Doilccac-dri  Iuperficies  ad  fuperficiem  Ico- 
faedri vtcubi  latus  ad  latus  Icofaedri  eiuf- 
dem  fphxrx : tum  etiam  ex  coroll. noftro  2. 
ad  prop.prxccdcntcm  io.librihuius,vt  latus 
cubi  ad  latus  Icofaedri  cuiufcumquc  alterius 
fphxrx.  Ergo  per  prop.  i i.Iibr.;.  clem.crit 
quotjuc  Dodecaedrum  ad  Icofacdrum,  vt  la- 
tus cubi  ad  latus  Icofaedri  cuiufcumquc 
fphxrx  , quod  erat  dcmonflrandum. 

Aduertenos  priora  duo  theoremata  prx- 
mifla 
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mifli  ante  ruppofitioncm  & conftruflionem 
huius  propolicionis , nos  referre  hoc  loco 
Unquam  corolUria  j & alia  etiam  inter  de- 
Diondraridum  probata.  Sitcigo 

COROLLAR.IVM  NOSTRVM 


I. 


a.  ii.demonllrauimusDodecaedrumad 

ledrum  eiufdem  fphxr® , vt  eft  latus  tu- 
bi ad  latus  Icofaedri  in  eadem  fphxra:  mani- 
fcftumell  pcrpropof.i  I .libr.j.elem.eandem 
habere  rationem  pridiSa  quatuor  antece- 
dentia ad  ptxdi&a  quatuor  enumerata  con- 
fcquentia  in  hoc  corollario. 


Si  ffihtrtflMt  fiultlr , toummh  fillit  (ritrircii- 
tm  : (Mintrient  quidtm  ^bortfifUnum ftetm 
irdnfiail  piT  Jpbdtd  [eiltdbtrtntTUm  j ntn 
iMuniriiui  ai  eant  fibtrt /tiuiUlm 

te  difltiu  , fi  fltnutn  fiunt  aia  meifierii  fer 
Jfbtu  fiSt  entiram. 

4 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

Grati  in  jphtrt  tjiutii , t^atUttr  diSat  i en- 
ntfibtrttEteiralitqiuburdilltnlitiem- 
tri  Jpbtit , tqtulet  [tua. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

ki3t  Utut  duOt  tb  untrt  fibtrt  td  tmtrttm  tti- 
imm  em  eirali  ntn  mttdaem  per  enirtm  eiar, 
tfl  ferfendtaltr*,nl  td  tngnlet  reBtt  iffi  fltni 
eneultri. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V. 

Ltim  Cubi  td  Ittm  hifttdrieaifdtm  fihtrt : ilim 
fnptrfeiet  Dtdeetidri  td  fiiftrfiiiem  letftedri 
eiufdem  Jphtrt : niiM  reSt  ittut  petent  retem 
futmcnmqiu  reStm  fiStm  airemt  & medit 
tttiene,&  eim  figmentum  mtmt  td  reStm  pt- 
leniem  tatam  itndem  teOtm , & eim  figma- 
tum  minmt  tum  Dedeetedrumtd  liejiedrum 
eitfdem  fhtrt , itndem  hebeat  rttunim. 

Explicatur  hoc  corollarium.  Qiiiaprop. 

9. libri  huius  probatum  efl  ita  ede  luper- 
ficiem  Dodccacdri  ad  fuperficiem  Icofaedri 
in  eadem  fphxra , vt  latus  cubi  ad  latus  Ico- 
faedri in  eadem  curo'  iphs fphxra : & propoL 
10.  prxcedentc  oRendinius  ita  elTecubi  la- 
tus ad  latus  Icofaedri  eiufdem  fphxrx,  vt  ell 
linea  potens  totam  Icdtamquamcumquc  li- 
neam extrema  & media  fciSione  , & maius 
figmentum  eius , ad  lineam  potentem  totam 
eandem  diuifam  lineam  extrema  & media 
raiiaoe,&  minus  fegmentum  ilUus : tum  illa 


COROLLARIVM  NOSTRVM 


V. 

Re3t  linet  duBt  tbemtte  Jphtrt  td  pUuitmeiri 
enltre  eim  nen  ineedent  per  eeatrnm  ipfitnt  fpbt~ 
rt , perpendialtrit ; etdit  in  eeatrnm  eirali. 

NAm  demonflrauimus  rcftam  EO  ex- FiV-US. 

euntem  ab  centro  E fphxrx  ad  cen-  ^ ' 

trum  O circuli  eius  feiunfti  ab  centro  difio 
E,  elTc  perpendicularem  plano  circuli  prxdi- 
ai.  Quod  reSa  alia  EQex  eodem  centro  E 
fphxrx  ad  planum  eiufdem  circuli  perpendi- 
cularisnon  incideret  in  centrum  eius  0,am- 
bx  EOjEQreiSf  edent  ad  angulos  rc3os  re- 
ftx  QO  ducendx : & fic  refultaret  triangu- 
lum OEQ,  habens  duos  angulos  recaos.coa- 
tra  prop.  1 7.libr.i.elemi  abfurdum  hoc  indi- 
cat politionem  negantem  reflam  perpendi- 
cularem demidam  ad  planum  circuli  fphxrx 
ex  centro  fphxrx,  incidere  in  centrum  huius 
fui  circuli  non  incedentis  per  centrum  ipfius 
fphxrx : igitur  iuxta  corollarium  iftud  cadet 
in  centrum  circuli  fui. 

PROPOSITIO  XII. 

Latus  trianguli  atquilateri,  poten- 
tia feTquitertium  eft  lineae  per- 
pendicularis ab  vno  angulo  ad 
latus  oppofitum  dedu<^. 

Eft  Campani. 

HAnc  propo{itionem  demondrauimus 
in  corollario  noftro  s.ad  prop.i  i.libr. 

1 5 . elcm.  tum  hoc  fequens  corollarium  ^ in 
corollario  nollro  5 .ad  prop. : . libr.  1 3 . eJem. 
quoad  partem  primam ; & quoad  partem  z, 
in  corollario  nollro  primo  ad  prop. } z.iib.i  • 
elementorum. 

COROLLARIVM. 

KtS4  tmeg  ^ptnduuldtrii  tx  vn$  fimgul9  trUnguH 
dqutUttri  dtd  tiMS  Utut  ufffitum  dfmifd ; fetut 
boc  Utut  Ufetridm , & bunt  dttguUm  ttUm  bU 
fdrUm. 
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PROPOSITIO  XIV.  PROPOSITIO  XV. 


Si  Tetraetkum  & 0<5laedrum  ei- 
dem fphacrx  infcribantur;  Erit 
bafis  Tecraedri  felquicertia  ba- 
fis  Oiflaedri:  fupcrficies  autem 
Odtaedri  fefquialteia  fuperfi- 
cieiTetracdri.  Efl  Campani. 


Redia  linea  ex  angulo  quouisTe- 
traedriin  Iphxra  deicripti  per 
centrum'  Iphxrx  dudla-,  cadit 
in  centrum  bafis  oppofitx;  eft 
perpendicularis  ad  didhim  ba- 
llm.  Eft  Campani. 


SVppofiilo.  SphaT®  diameter  (it  refta  A; 

in  qua  fphaera  deferipta  fiiu  Tctracdruni 
& Oebedrum;  Si  Terracdri  fit  vna  bnfis  tri- 
an«;uium  BCD  , & Odaedri  vna  bafis  trian» 
gulura  EFG.Dico  triangulum  BCD  cfle  fef- 
^uiicrtium  trianguli  EbG  \ & rupcrficiem 
Ofiaedri  efie  fcfquialtcram  fupcrncici  Tc- 
traedri. 

Dcmonflratio.  Pcrprop.ijJib.ij.  elem. 
cuadratum  diametri  A , ell  rcfquialt(.Tu  qua- 
orati  lateris  CD,  Tetracdrij&  pcrprop.14. 
lib.ciufdcm,idcmquadratum diametri  A,  efi 
duplum  quadrati  lateris  rG,Odaedri : Ergo 
qualium  partium  6,  erit  quadratum  diametri 
A , talium  eri:  quatuor , quadratum  lateris 
CD  , &:  talium  trium quaaratum  lateris  FG; 
ideoque  quadratum  lateris  CD,  ent  felqui- 
lertium  quadrati  lateris  i G.  Quia  vero  tam 
quadrata  ifla  fimilia  funt^Quain  triangula  ifia 
fim^jai  & per  propofit.vel  i9,vci  ao.libr.ij. 
elem.  bm  illa  quam  ifia  habent  inter ic  ra- 
tionem duplicatam  laterum  homologorum 
CD,  bGjcrit  vtquadratum  latcnsCD  ad 
quadratum  lateris  FG  > ita  triangulum  BCD 
fupra  latus  CD  , ad  triangulum  EFG  fupra 
latus  FGjhoc  eft  ita  irhngulum  BCD  ad  tri- 
angulum EFG  : ergo  ficut  quadratum  lateris 
CD  cft  fcrquitcrcium  quadrati  (ateris  FG, 
vti  oftendimusjita  erit  triangulum  BCD  fcu 
bafis  Tctraedri , ad  trianguli  EFG  fcu  bafim 
Odaedri,  hoc  eft  illud  fclquitcrtium  huius;& 
fic  primam  partem  explicaucrimus.  Pro  fe- 
cunda parte  dcmonftranda  ,fic  difcurrtmiis, 
Qiiia  ex ofteofis  triangulum  BCDcftfelqui- 
tertium  trianguli  EFG;  qualium  partiuqua- 
luor  erit  triangulum, talium  erit  triumiri- 
angulum  EFG  ; ac  proinde  iftud  odies fum- 
ptum,  erit  vigintiquatuor  talium  partium; 
pro  fupcrficieOdacdri;  & quater  uimptum 
triaDgulum^CD,crit  fexdecim  talium  par- 
tium profuperficie  Tctraedri : (ed  numerus 
24  ad  numerum  i5,lefquia[tereft;er^o  tota 
fupcrficies  Odaedri  erit  fefquialtera  tuperfi- 
cici  Tctraedri.  quod  erat  vltimo  loco  pro- 
poficum. 


SVppofitio.  Tetraedrum  detur  ABCD 
comprchcnfumquatuortriangulis  ABC, 
DAB  , DBC  , DCA  , in  fphjerainfcriptum 
habente  pundum  E pro  centro;  per  quod  ex 
pundoD  firu  angulo  Tctraedri,  reda  DE 
tranfmiira  incidat  in  pundum  E bafeosop- 
pofitac  dido  angulo  D,  fcu  trianguli  ABC: 
Dico  quod  hoc  pundum  E fit  centnim  cir- 
culi ABC  circumferibentis  triangulu  ABC; 
& quod  dida  reda  DEF,  fit  perpendicularis 
ad  aidam  bafim  ABC  triangularem,  vel  cir- 
culum illam  circumfcribentcm. 

Conftrudio.Expudo  Eicu  centro  fphx- 
rxjtraiicianturredne  EA,  EC,  EB  ; tura  ex 
pundo  F,  alix  rciji'  immittantur  FA  , FB, 


Dcmonftratio.  Quia  tres  redx  linear4IA, 
EC,EB,funt  ex  E centro  fpharxad  ciusfii- 
pcrficicm  duda;  in  qua  recipitur  circumfe- 
rentia circuli  circumferibentis  triangulum 
ABC  Tctraedri, funt  aequales  inter  fe;ln  tri- 
angulis AED , CED , duo  latera  AE,  ED, 
CE,  ED,  erunt  rqualia,  bafcfquc  AD,  CD 
xquales,  vtpote  latera  xqualia  triaguli  xoui- 
latcri  ADC;ergo  per  prop.S.lib.i  .elem.  an- 
guli eorum  AFU,CED,xqualcs  erunt:  quos 
ii  detrahamus  ex  duobus  angulis  deinceps 
AED,  AEF,  tum  C ED,  CEF,  qui  funt  per 
prop.i  5.  libri  ciufdcm  i,xqusles duobus  re- 
dis; relinquentur  anguli  AEF,CEF,xqua!cs 
per  3 .axio.lib.  ciuftlem  i.Prxtercil  quia  duo 
triangula  AEF, CEF,  duos  iftos  angulos  ob-v 
tinent  xquales , comprehenfos  ab  squalibus 
lateribus  AE,EF,CL,EF, habebunt  per  pro- 
pofit.4.1ibr.ciufdem,bafts  AF,CF,  aquale*:. 
Ex  cifdcm  principiis , fi  confideremus  trian- 
gula BEFjCEF,  erunt  xquales  redxfcu  ba- 
fes  BF,  CF;  quia  probabuntur  in  triangulis 
BED, CED, anguli  mediis  charaderibus  dc- 
fignaci  xquales.  Quia  ergo  in  circulo  ABC, 
habemus  tres  redas  lineas  FA,  FC,FBcflc 
xquales,  nam  eas  oftendimus  efic  xquales 
duas  FA,FB,tcrtlx  CF; pundum  F,crit cen- 
trum ipfius  circuli  ABC,cxiftctque  intra  tri- 
angulum xquilatcrum  circu  mferiptum  ab  il- 
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lo,iuxtacoroll.noftrum7.ad  prop.4.  lib.4. 
cIem.idcoqiie  etiam  centrum  trianguli  ABC 
circumfcrijxi , eo  qudd  cf dem  tres  rcdlse  li- 
ne® F A,FB,  f C,ab  eo  duS®  ad  angulos  eius 
iint  squales , per  noftnim  coroll.  6.  ad  citar. 
eandem  prop.Quodfi  refta  linea  DEF,tranC- 
iens  per  E centro  fph®r® , non  fit  perpendi- 
cularis plano  circuli  vel  trianguli  ABC  ; alia 
rc&a  ex  centro  eodem  E demitti  poterit  per 
prop.  1 1 . lib.l  I . ekment.  perpendicularis  ad 
idem  planum  circuli  ABC,qu®per  corollar. 
noftrum  5-ad  prop.n.  libri  huius  cadere  de- 
bet in  centrum  circuli  prsdifti , quod  often- 
dimus  elTe  puodlum  F;ergo  refla  EF  perpen- 
dicularis erit  bafi  prsdifl®  ABC; igitur  pro- 
dufta  refla  FE,  vitra  E,  vel  conuenieteum 
refla  ED.vel  non ; li  conueniat,  prsdifla  re- 
fla DEF.erit  perpendicularis  plano  bafeos 
A BC;  fi  non  conueniat, du®  refl®  line®  Teg- 
mentum habebunt  commune  FE  , contra 
ax.io.lib.i.  elem.ergodu®  refl®  line®  FE, 
ED,  vnam efficient  reclam  DEF , perpendi- 
cularem bafi  ABC  triangulari  Tctraedri  de- 
duflam  ab  angulo  D , incedentemq;  per  cen- 
trum E fph®r® , ad  bafim  ipfi  angulo  oppo- 
fitam.  qu®  duo  etant  demonllranda. 

PRoposmo  XVI. 

Oftaedriim  in  Iphacra  deferip- 
tum , diuiditur  in  duas  pyra- 
mides , awjuales , & fimiles , ae- 
qualium altitudinum  ; bafis 
ver6(Eft  Campani)  vtriufque 
eft  quadratu  fubduplum  qua- 
drati diametri  fpharr^. 

Hi£c  propofitio  dcmonftrata  iam  cft  in 
corolIiTtorecundopropof.i^.libri  1 5. 
elementorum. 

PROPOSITIO  XVII. 

Tetraedrum  Ipbaerae  impolitum, 
ad  Oiftaedrura  in  eadem  fphac- 
ra  delcriptum  ; fe  habet  vt  re- 
dlangulum  fub  linea  qux  po- 
tetia  eft  fublefquitcrtia  trium 
quartarum  partium  laterisTe- 
traedri,&  fub  linea  fuperquin- 
tuparticte  vigefimas  feptimas 


partes  eanmdem  trium  quar- 
tarum partium  lateris  Tctrae- 
dri contentum;  ad  quadratum 
diametri  fphjerjc.  EllCapani. 

Vel  vt  alij  proponut.  Tetraedrum 
fpharra:  impofitum , ad  odlae- 
drum  in  eadem  fphxra  deferi- 
ptum : fe  habet  vt  redtangu- 
lum  fub  linea  potente  viginti 
fepte  fexagefimas  quartas  par- 
tes quadrati  lateris  Tetraedri, 

& fub  linea  continente  odio 
nonas  partes  eiuldem  lateris, 
comprehenfum  ■,  ad  quadra- 
tum diametri  fphacrat. 

SVppofitio,  Sc  confiruflio.  Tetraedrum  Tit.ijt. 

fu  ABCD,  & OdacdrumETGHlK,  in 
cadem  fphxra  inferipeum , cuius  ccn(rum  L. 

T ranfmiitatur  diameter  DLM,huiusfpha?ra: 
per  centrum  cius  L , incidens  in  ba(im  ABC 
Tetraedri  in  punftum  N, bafeos  di(^,quod  f 
erit  per  prop.  1 5.  libri  huius  centrum  b^os 
ABC, circuli  eam  circumfcribcntis;eric- 
que  rc^a  DLN  , perpendicularis  ad  didam 
baCm,pcr  cit.  prop.  1 5 . Quoniam  autem  iux- 
ta  corollarium  z .prop.  j 5 . libr,  1 j .elcm.  pars  ' 
LNjdiamctriDLNM, inter  centrum  Liphf- 
rr,  & didam  bafim  ABC,  cftfcxta  parsdia> 
metri  tertiave  femidiametri;  erit  femidiame- 
ter  DL talium  partium  3, qualium  i,eftLN; 

Sc  proinde  DN, talium  4.  Prfterca  concipia- 
tur percentrum  L,  planum  OPQparallcfum 
plano  bafeos  ABC, erunt  per  prop,  i6.1ib.i  i. 
clcm.redar  QOjOPjPQjparallcla: redis  AB, 

BC,  C A ; A:  quia  per  prop.  i o.  libr.  eiufiicm 
1 1 .anguli  QOPjABC,  fimt£quales,tum  an- 
guli QPO,  ACB,tum  anguli  PQO,  CAB; 
erunt  duo  triangula  QPP,ABC,cquiangula; 
fed  triangulum  ABC  rquilatcrumdl  xqui- 
angulumpcr  coroll. prop.5. libr.  i.clcm.  ergo 
etiam  triangulum  QQP  critsquianculum. 

Si  ^tquiangulum , per  coroll.  prop. libr.  r . 
clem.  quare  fimilia  erunt  triangula  ABC^ 

QOP.  Sed  funt  triagula  DQO,DOP,DQP, 
per  coroll.prop.4.Iibr.6.e!cm.Similia  trian- 
gulis D AB,  DBC,  DAC,  a?quilateris : ergo 
perdcfin.9.1ibr.i  i.clcmcnt.dtfr  pyramides 
ABCD,  QOPD,  fimiles  erunt.  Inlupcrquia 
plana  ABC,  QOP,  parallela,  fecint  redas 
DN,  DC,proportionalitcr  per  prop.17.libr. 

I i.clcm,  trit  vtDN'  adDL,itaDC  ad  DP; 

often- 
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oflenctimus  autem  DN  eHetalium  panium 
4,quaiium  5 eft  DL,  ergo  & DC  ad  DP,  erit 
vt  4ad  5.c|uarcpcrprop.8.Iib.ii.clcm.cum 
fimiles  pyramides  habeant  proportionem  la- 
terum triplicatam,  erit  pyramis  ABCD,ad 
pyrarnidem  QOPD,  vt  6<f.ad  17,  ( iflaenim 
proportio  triplicata  cft  proportionis 4ad  ?. 
vt  videre  eft  in  his  numeris  ^4.48.  j(S.i7.  hi 
enim  numeri  funt  minimi  in  prop.4.ad  5. per 
prop  '.lib.S.cIcment.Infupcr  cum  perprop, 
zo.lib.6.  elcm.  q^uadrata  habeant  proportio- 
nem diiplicatamlatcrumi  erit  quadratum  rc*^ 
fte  DC  ad  quadratum  reds  DP , vi  6^  ad 

6y  prout  videre  cft  cx  cifdcm  numeris  pro- 
'atis.  Ad  hxc  Ht  triangulum  xquilatcrum 
KST  iqualc  trianguloDQP  zquilatcro,  & 
per  prop.  Ii, lib.i. elcm.  demifla  fit  i tda  KV . 
perpendicularis  ad  ST ; erit  iuxta  prop.  1 2. 
libri  huius, latus  R.T,vel  DP  illi  aquale,  po- 
tentia Icfquitcriium  perpendicularis  K.V:  ac 
propterea  qualium  partium  56  fuit  quadra- 
tum redar  DP,  talium  27  erit  quadratum  rc- 
d*  RV  : erat  vero  carundem  partium  ^4, 
quadratum  redae  DC ; igitur  RV  eft  potens 
viginti  Ic-picm  fexagefimas  quartas  partes 
quadrati  lateris  Tetraedri.  Denique  produ- 
da  reda  TS  vitra  S,  fiat  per  corollar.prop.^. 
lib.io.clement.reda  TXad  TS,vt  64  ad  27. 
tum  per  prop.io.lib.i.elcm.lccctur  bifariam 
in  Y , rcdaTXj  vtfit  TY  talium  partium 
32  , qualium  27  cftTSjfcuillixqualis  DP. 
Quia  autem  proportioDC  adDP,fuitofien- 
fa  vt  4 ad  3 , nimirum  fefquitertia , erit  DC 
talium  partium  3^,  qualium  DP  27,  videli- 
cet (efqui  tertia  i ideoque  qualium  partiu  TY 
eft  32.  Quamobrera  reda  TY, continet  o^lo 
nonas  partes  lateris  Tetraedri  DC.  Dico  er- 
go ita  cfll*  Tetraedrum  ABCD  ad  Odac- 
drum  EFGHIK  , vt  redangulum  conten- 
tum fub  reda  RV  , ( quae  potens  cft  viginti 
reptem  fexagefimarum  quartarum  partium 
quadrati  lateris  DC,  ) A:  fub  reda  TY, 

( qu£  continet  odo  nonas  partes  ciufdcm  la- 
teris) ad  quadratum  diametri  fphir*.  Sed 
ducantur  reda?  RX,  RY. 

Dcmonflratio.  Quia  trianguli TRX,ba- 
fim  habet  TX,  duplam  bafeos  TY,  trianguli 
TR  Y;cri  t per  prop.  i . libr.6.clcm.  triangu- 
lum TRX, duplum  trianguli  TRY  : &pcr 
prop.41.libr.!.  clem.  quia  redangulum  fub 
kVjTY,  duplum  eft  ciufdc  trianguli  RT Y; 
erit  per  axioma  d.lib.  t .dement,  triangulum 
T RX  xqualc  redangu  Io  fub  RV,  T Y : pro- 
jndc<^ue  perprop.7.ub.5.clcm.erit  vt  trian- 
gulum RTX  ad  triangulum  RST,ici  rtdan- 
gulum  fub  RVjTY,  ad  idem  triangulum 
RST : fcd  etiam  cft  per  cit.  propofit.  i . lib.  6. 
clem.triangulum  RTX  ad  triangulum  RST, 


vt  bafis  TX  ad  bafim  ST , vtpotc  ^4  ad  27; 
igitur  Se  redangulum  fub  RV,TY,ad  trian- 
gulum RST,  vel  ad  triangulum  DQP,vcI 
QOP,  aequalia oftcnla, erit  vt  (?4id  27.  Pro- 
bata verdfuit  pyramis  ABCD  adpyrami- 
dem  QpPDjVt  64ad  27, ergo  erit  vt  redan- 
gulum  fub  R , 'l  Y ^ ad  triangulum  QOP, 
ita  pyramis  ABCD, ad  pyrarnidem  QOPD. 
Cum  vero  reda  DN  firperpcndicularis  pla- 
no ABC,  erit  per  coroll.  noftrum  2,ad  prop. 
16.lib.t3. clem.  perpendicularis  plano 
QOP  parallelo  ipfi  ABC;  erit  reda  UL  alti- 
tudo pyramidis  QOPD.  Odaedrum  autem 
EFGHiK  diuiditur  in  duas  pyramides  x- 
qualcs  EFGHI  , EFGHK,  quarum  bafis 
communis  quadratura  EFGHjdimidiumcft 
quadrati  fphxrx,pcr  prop.i6. libri  huius,  & 
altitudines  habent  xquales,  femidiametros 
f|3hxrxLf,LK;lgitur  pcrpropolit.6.  libr.iz, 
clcm.crit  vt  bafis  QOP,  ad  bafim  EFGH,  ita 
pyramis  QOPD  ad  pyrarnidem  EFGHI, 
quare  per  coroll.  noftrum  ad  prop.  22.  libr.f . 
elcm.  vt  bafis  QOP  ad  duplum  bafis  EFGH, 
hoc  cft  ad  quadratum  diametri  DM  fphxrx, 
ita  pyramis  QOPD  ad  duplum*pyramidis 
EFGHI , id  cft  ad  Odaedrum  EFGHIK. 
Prxtcrca  cum  fit  vt  triangulum  QOP  ad 
quadratum  diametri  fphxrxDM,  ita  pyra- 
mis QOPD  ad  Odaedrum  EFGHIK  : ex 
xquo  erit  per  cit.22,  prop.  jibr.5. elcm.  vt  re- 
dangulum fub  RV  potente  viginti  feptem 
fexagefimas  quartas  partes  quadrati  laceris 
DC  Tetraedri, fubTYodononisciuf- 
dem  lateris  DC , contentum , ad  quadratum 
diametri  DM  fphxrx  ; ita  pyramisfeu  Te- 
traedrum ABCD, ad  Odaedrum  EFGHI  K, 
quod  erat  demonftrandum. 

Age  vero  propofitionem  dcmonftrcmus 
iuxta  verba  Campani.  Quoniam  rc^a  DC 
talium  partium  4 fuit,  qualium  trium  reda 
DP; habebit  reda  DPfeu  illi  xqualis  RT, 
tres  quartas  partes  lateris  DC,  Tetraedri; 
quare  cum  per  prop.  1 2. libri  huius, reda  KT 
m potentia  fefquitertia  redx  R V , erit  R V 
potentia  fubfcfquitertia  ipfius  RT, videlicet 
trium  quartarum  partium  lateris  Tetraedri. 
Infuper  quia  reda  TY , fuit  talium  partium 
3 2,  qualium  27  reda  ST  vel  DP,  (tres  nimi- 
rum quartx  partes  lateris  Tetraedri )critTY 
ruperquint^artiens  vigefimas  fepeimas  par-« 
tes  ipfius  ST,  ( id  eft  trium  quartarujartium 
lateris  Tetraedri. ) Quare  manifcftu  eriteOc 
quoque  Tetraedrum  ABCD  ad  Odaedrum 
EFGHIK,vt  redangulu  fub  RV,qu9  poten- 
tia fubfcfquitertia  cfttriuquanarum  partiu 
laterisTetraedrij&fub  TY  quf  fuperquintu- 
parties  eft  vigefimas feptimas  partes  earudem 
trium  quartorum  partium  lateris  Tetraedri. 

Sf  3 PRO- 
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PROPOSITIO  XVIII. 

Linea  perpendicularis  ex  cjiioli- 
bet  angulo  trianguli  xquilate- 
ri  ad  bafim  oppoficam  j tripla 
cft  eius  perpendicularis  quae  ex 
sentro  trianguli  ad  eadem  ba- 
fimdeducitur.  EftCampani. 

HjEc  propofitio  iamexplicacainpropo- 
Gtione  1 2.1i.  1 5.clem.&  pro^fita fcor- 

Gm  in  corollario  noftro  primo  ad  illam  pro- 

pofitioncm , tiim  etiam  corollaria  duo  huius 
propoGlioniS)  propofita  in  eodem  noftro  co- 
rollario citato  primo.  Quare  fi  hanc  propo- 
ilcionemiS.  & eius  coriaria  citauerimus, 
eorum  demonftrationcs  petcnd®  erunt  ab 
Jocis  citatis. 

PROPOSITIO  XIX. 

Si  06taedrum  fphacra:  infcriba- 
tur;  erit  femidiameter  ipha:rac 
potentia  tripla  eius  perpendi- 
cularis , quae  ex  centro  fphxrae 
in  bafim  quamcumque  0(flae- 
dri  ducitur.  Eft  Campani. 

,jj2.  ^ Vppofitio.  In  fphxra  fit  oflacdri  bafis 
^ aliqua  triangulum  ABC  iquiiatcrum,i!c 
centrum  fphaerx  comprehendentis  o^ae- 
drum  fitpuftum  D,  cx  quo  ad  bafim  diftam 
demilTa  fit  rc^a  linea  DE  perpendicularis 
ad  planum  triangulare  ABC  prxdidura , per 
propof.i I. libr.i i.elem.  & intc^igatu^rc^5ta 
DBlcmidiametcf  Tph-pra*.  Dico  kmidiamc- 
trum  DB  c(Tc  potentia  triplam  rtetx  perpen- 
dicularis DE.^ 

Conftru^lio.  Tranfmittatur  rcfta  UE. 
Demon{h*atio.  Refla  DE , incidet  in  cen- 
trum E circuli  circumferibentis  triangulum 
ABC,  pcv  coroU.  noftrum  5. ad  prop.i  i.  li- 
bri huius,  quia  circulus  ifte  non  incc*dic  per 
D centrum  fph*r®,ficuti  neque  planum  difli 
trianguli  circumlcripli , & illuu  E pundtum 
erit  etiam  centrum  dicli  trianguli.  Et  quia 
refta  DE  cft  perpendicularis  plano  trianguli 
ABCjCnt  etiam  ad  angulos  redos  rede  EB, 
per  dcfin.}.libr.i  i .clcm.Iam  vero  quia  qua- 
dratum diametri  fphxrx  duplum  eft  quadra- 
ti lateris  odaedri , videlicet  lateris  AB , per 


propof.  14.  libri  huius;  ^c  quadruplum  qua* 
drati  femidiametri  DB  fpharra: , per  coroU. 
noftrum  ad  prop.20.  libr.^.  clem.  fi  ponatur  - 
quadratum  diametri,  partium  la,  erit  qua- 
dratum lateris  AB  fex  partium  talium,  Sc 
quadratum  femidiametri  fphxrx, panium  3. 

Qiiia  autem  per  propof.i  a. lib.  15, elem,  qua- 
dratum lateris  A B triplum  cft  quadrati  femi* 
diametri  circuli  triangulum  ambientis,  rc- 
ftxnimirum  BE,  iuxta  coroll.noftrum  6,  ad 
propof.  4.  libr.  4.  elem.  erit  quadratum  redar 
BE  , talium  partium  1 , qualium  6 fuit  qua- 
dratum lateris  AB:  Igitur  cum  per  propofi 
47. libr.i. clem.  quadratum  lateris  BD  fit  x- 
qualc  quadratis  fimul  fumptis  redarum  BE, 

DE , fiiquc  oftenfum  quadratum  lateris  BD 
partium  3,  erit  reliquum  quadratum  perpen- 
dicularis DE,  talium  partium  I.  Qirarc  qua- 
dratum redx  BD, triplum  eft  quadrati  rcd« 

DE.  Si  ergoodaedrura  Iphxrx  inlcribacur 
ficc.quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XX. 

Duplum , quadrati  ex  diametro 
cuiufiibet  Iphxrac  delcripti , ae- 
quale eft  fuperficiei  cubi  in  illa 
Iphaera  collocati. 

Perpendicularis  autem  a centro 
fphacrae  in  aliquam  bafim  cubi 
demifta  , aequalis  eft  dimidio 
lateris  cubi.  Eft  Campani. 

S Vppofitio.  Cubus  ABCDEFGH  fit  inFg.53^* 
fphxra  delcriptus  centrum  1 habente,  cx 
quo  reda  IK  demiifa  perpendicularis  ad  ba- 
lim  ADEF,  ipfius  cubi.  Dico  duplum  qua- 
drati ex  diametro  Ipharx  efle  xqiialc  fuper- 
ficici  cubi  ; &;  pcipcndicularcm  didam  IK 
ciE  xqualcm  dimidio  lateris  cubi. 

Conftrudio.  Producatur  reda  KI  vitra 
I,ad  bafim  oppofitamBCHG,vfque  ad  pun- 
dumL,&:  rtdx  ducantur  AK,BL,  tum  dia- 
meter FlC. 

Dcmonftratio,  Per  prop.  1 5 .libr.  1 3 .elcm. 
quadratum  fphxrx  diametri  triplumcft  qua- 
drati lateris  cubi,  id  eft  xquafc  tribus  qua- 
draris cubi;  ergo  duplum  ciufdcm  quadrati 
exdumetro  fphxrx xqualccritfcx  quadra- 
tis cubi , hoc  cft  toti  fuperficiei  cubi , quod 
erat  primo propolitumi^:  probandum. 

Prxtcrc^  quia  reda  KIL  eft  ad  angulos 
redos  plano  A E,  erit  etiam  ad  angulos  redos 
plano  BH  parallelo  ipfi  A£,  iuxtacoroll.no- 

ftrum 
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COROLLARIVM  NOSTRVM. 


(Irufn  £.  ad  propof.t^Jibr.i|.clcni.  Infupcr 
quoniam  rc<^  AB,  KL,func  perpendicula- 
jcs  plano  BH, erunt  per  ^.prop.lib.ii.  clcm. 
parallclr  interie  ; ergo  planum  per  illas  ap- 
plicatum , fccabic  plana  oppoGta  parallela 
AE,  BH , IcctiontTquc  erunt  redi'  AK,BI-, 
parallcif,pcrprop.i6.  libr.i  i.clcm.  idcocjuc 
erit  parallclogrammum  BK  , vnde  per  prop. 
34.libr.  i.  eiem.  reda  KL  erit  iqualis  lateri 
AB, cubi.  Qioa  autem  reda  KL  perpendicu- 
laris ex  centro  I fphiro;  incidit  in  bafes  AE, 
BH,in  punda  K,L,  erunt  K,L,  centra  circu- 
lorum didas  bafes  quadratas  circumlcribcn- 
liura,pcrcoroll.noitrum  5. ad  prop.  ii.  libri 
huius;  idcoque  percoroll.i,  ad  prop.i  5.iib. 
1 3.elcm.rcda  ipfa  KLbihriam lecabitur  ab 
dida  diametro  CF.  Quare  cum  rcdaKLft 
oBcnfaxqualis  ipd  AB  lateri  Cubi , erit  IK 
dimidium  eiufdcm  lateris  cubi.  Igitur  du- 
plum quadrati  quadrati  ex  diametro,  &c. 
quod  erat  manif^um  faciendum. 

COR.OLLAR1VM  I. 

Sthdum  qatd  fit  ex  dimidio  Uttru  cubi  iu  dttxt  rrr- 
ti*t  partes  quadrati  dumem  Jubara  dt^um 
bum  cmumfiribeniu , aquale  t fi  tubo. 

QVia  enim  per  propofit,  1 5.lib.i3.  clcm. 

quadratum  diametri  (phf  rs  (it  triplum 
quadrati  latcri$cubi,cruntAE,BH, duo  qua- 
drata, dux*  tertix  parces  quadrati  diametri 
fphirx  ; fed  perpropof.u.lib.ij.clcm.  foli- 
Jum  quod  Ht  ex  IK  dimidio  lateris  cubi  in 
AE  tcitiam  partem  quadrati  ex  diametro 
fphxrx,  xqualc  eil  folido  quod  Et  ex  IL  di- 
midio lateris  Cubi  in  BH  tertiam  partem 
quadrati  ex  diametro  Iphxrx  \ quia  prxdicla 
lolida  habent  bafes  & altitudines  xquales. 
Quare  cum  dida  duo  folida  adxqucnc  to- 
tum cubum, Hc  vt  quod  procreatur  ex  dimi- 
dio lateris  cubi  in  duas  tertias  parces  qua- 
drati ex  diametro  fph.rrx , xqualc  Et  toti 
cubo,  quod  erat  propofitum. 

COROLLARIVM  I I. 


Solidum  quod  fit  ex  perpeuditulari  e centro  cuiuf^ 

(umque  corporis  regularis  ai  altquam  etus  bafim 
du3a  tin  tertum  partem  fuperfiitti  ipfirn  corpo- 
tu : siiude  efi  ds3o  torpori  Rtgulari, 

VppoEtio.  Sit  enim  corpus  quodeumque  Fi^.3  34, 
Regulare  ABCD,  contentu  planis  ABC, 
ABD,;ACD,  BCD  ; folidum  autem  EFGH, 
conietum  fub  EI  tertia  parte  fuperficiei  cor- 
poris di(^i  ABCD  , tL  fub  altitudine  FG, 
qux  aqualis  fit  perpendiculari  KLdcmiffx 
ex  centro  K ad  balim  ABC : Dico  folidum 
EFGH  xqualc  effe  dato  corpori  Regulari. 

Conftrudio.  Ducantur  ex  centro  K fphx- 
rx  complementis  Icu  circumfcribcntis  datum 
corporis  Regulare , quod  etiam  eft  centrum 
corporis  regularis,  reCtx  KAj  KB,KC,KD, 
ad  omnes  angulos  corporis:  rcfoluctur  regu- 
lare in  pyramides  xquales , quia  obtinent  x- 
qualcs  altitudines  & xquales  bafes : nam  cir- 
culi didas  bafes  xquales  circumfcribentcs 
xquales  erunt , idcoque  ipE  diflabunt  xqua- 
litcrabccntropcr  coroll.noErum  i.ad  prop. 

II.  libri  huius;  & proinde  perpendiculares 
redx  ex  K centro  ad  iplorum  plana  dudx, 
videlicet  altitudines, erunt  xquales  per  idem 
coroll.noftrum  cjt.  Et  quia  prifma conten- 
tum fub  bafi  ABC,  & altitudine  KL  triplum 
ede  conflat  ex'coroll.  1 .prop.y.libr.  1 1.  tlem. 
tum  prifinatacotenta  fub  reliquis  bafibusfic 
eadem  altitudine  KL,  tripla  Eintfuarum  py- 
ramidum: erit  prifma  contentum  fub  tota 
fuperficic  corporis  regularis,  & altitudine 
KL , videlicet  compoutum  ex  omnibus  illis 
prifmatibus,  triplum  corporis  regularis  AB 
CD.  Igitur  cum  idem  prifma  triplum  Ec 
rifmatis  EFGH,  quia  illius  bafis  tripla  Ec 
afis  huius,  vti  oEcndimus  inprop.y.iib.cit. 

I a.elcm.crunt  folida  EFGH, ABCD,  xqua- 
iia.  quod  erae  demonllrandum. 

PROPOSITIO  XXI. 


Solidum  quod  fit  ex  latere  cubi  in  tentam  partem 
quadrati  ex  diametro  jfibarataquaU  efi  Cubo. 

CVbus  enim  BE  generatur  ex  B A latere 
cubi  in  quadratum  AE,quodcE  tertia 
pars  quadrati  ex  diametro  fphxrx  ; igitur 
ioanifeftum  cft  propoiitum  in  noc  corollario. 


Idem  circulus  comprehendit  & 
cubi  quadratum  , & odtaedri 
triangulum,  eiufdcm iphaerx. 
Eft  Campani. 

S VppoEtio.  Concipiatur  Cubus  <^uius 
vnum  quadratum  lit  BCDE , in  fphxra  ^ 
diametri  A;  &odaedrum,  cuius  vnum  Ec 
triangulum  FGH.  Dico  eundem  circulum 
circumfcribcre  & quadratum  BCDE  , &: 

S f 4 trian- 
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triangulum  FGHjfcu  quod  idem , circulos 
illas  figuras  plana  circumfcribcntcs , clTc  ec- 
quales. 

Confiru«flio.  Ex  centro  I circuli  compre- 
hendentisquadratum,  cmittaturrcftjE  linear 
IB,IC,  efficientes  cum  latcrt  eius  BC,  trian- 
gulum EIC;  tum  ex  centro  K circuli  cir- 
cumfcribcntisdiclum  triangulum,  agaturre- 

<Sa  KE. 

Dcmonftratio.  Pcrprop.15.  Iib.15.  elem. 
Quadratum  diametri  A,  triplum  cft  quadrati 
lateris  Cubi  BC ; & quia  angulus  BIC  in 
centro  I circuli  fubtenditur  quadranti  BC 
circuli,  erit  per  prop.  5 j.libr.6.clcm.  refius: 
&quia  etiam  rtft*  lB,lC,funt  a:quale5,crut 
quadrata  earum  aqualia, per  coroll.  noflrum 
3. ad  prop.46.lib.!. elem.  quare  per  prop.47, 
libr.ciurdem , cum  quadratum  lateris  BC  fit 
aequale  duobus  fimul  quadratis  rcdfarum  IB, 
IC ; erit  quadratum  lateris  BC  duplum  qua- 
drati rectae  IB.  Qvjalium  igitur  partium  6, 
alTumetur  quadratum  diametri  A ; talium 
erit  z, quadratum  lateris  BC;&  talium  1, qua- 
dratum redla  IB.  Infupcr  quia  per  prop.  14. 
libr.i  3. elem.  quadratum  ciufdem  A diame- 
tri,duplum  efl quadrati  lateris  Odlaedri  1 G, 
& per  propof.  iz,  eiufdcm  libri , quadratum 
lateris  FG  triplumcft quadrati  redf  KF;qua- 
lium  partium  6 , ponetur  quadratum  diame- 
tri A,  talium  5 erit  quadratum  lateris  I G, 
&taliuni  I critquadratum  lateris  KF. Erunt 
ergo  quadrata  regiarum  KF , IB , tequalta,  & 
per  coroU.nofirum  4.ad  prop.46.  lib.  i .elem . 
redx  KF , IB,  femidiametri  didorum  circu- 
lorum ;rqualc$  ^ idcoqueperdefin.  i.  libr.3. 
elem.  circuli  prxdidi  xquales.  quod  erat 
concludendum. 

e O R O L L A R I V M. 

HeSd  lined  ffrptndicHUref  (vnrtm^^enw  eentrd  rir- 
euhrum  <jus  hdfts  dppofitds  Ium  Cnhi, 
OSdtdrt  circumfiritunt  i uquulti  ftmt. 

SI  enim  ex  centro  fphxri  ad  bafes  cubi  & 
odaedri  perpendiculares  demittamur, 
incident  per  coroilar.  nofiruro  3. ad  prop.i  i. 
libr.  huius  in  centra  circulorum  ipfas  bafes 
ciraimfcribcntiura ; funt  autem  iUi  circuli 
ta  m i n tubo  quim  in  odacdro,vti  conflat  ex 
ifta  propofitionc  1 1 ; ergo  per  coroll.noftrum 
z.ad  prop.ii.  libr.huius, ^qualiter  difiabunt 
iib  centro  fphxra? , per  arqualcs  redas  prxdi- 
dasperpendicu lares. Qux  redx fi  producan- 
tur vitra  centrum  fphxrx , donec  attingant 
bafes  oppoficas  parallelas  t^m  in  cubo,  qu^m 
in  odaedro , erunt  etiam  ipfis  perpendicula- 
res per  coroll. noflrum  z.ad  prop.i 6.libr.i  5. 


elem.  Ergo  cum  didx  perpendiculares  ex 
centro  fphxrx  ad  bafes  cubi  & odaedri , fine 
femifles  redarum  illarum  ncdentiuia  contra 
circulorum  prxdidorum  , tot*  ill*  red* 
coniungentes  contra prxdida,  erunt xqua- 
Ics  inter  fc  per  z.axio.fib.i . elem.  tirain  cu- 
bo, quam  in  odacdroificuti  propofitum  fuit. 

PROPOSITIO  XXII. 

Si  0(5taedruin, aeque  Tecraedriim 
eidem  Ipharr.e  inferibatur:  Erit 
Octaedrum  ad  tripi  umTetrae- 
dri,  velatus  Odtaedriad  latus 
Tetraedri.  Eft  Candallx. 

Vppofuio.  Odaedrum  ABCDEF, 

T etraedrum  GHl  K,in  eadem  fphxra  fini 
inferipta:  Diro  ita  efle  illud  ad  triplum  hu- 
ius, vt  latus  BF  Odaedri  ad  latus  HI  Te- 
traedri. 

Coflrudio.  Dudadiamciro  ADinodac- 
Jro,  diuidetur  odaedrum  in epatuor  pyra- 
mides; primam  BCDA,  cuius  bafis  BCD; 
alteram  BDFA,  cuius  bafis  BDF  ; tertiam 
CDEA,  cuius  bafis  CDEjquartamDEFA, 
cuius  bafis  DEF;verticem  communem  A ha- 
bentes; qux  quidem  omnes  bafesinfra qua- 
dratum liCEF  funt,  continentes  cum  ipfo 
dimidiam  partem  totius  Odaedri : Et  quia 
quxlibctillarumpyramidumconflat  duoDUS 
triangulis  xquilatcris  Odaedri,  & duobus 
aliis  triangulis  commune  latus  AD  habenti- 
bus , & alia  duo  latera  funt  latera  ipfius 
Odaedri  xqualia  , ifla  duo  triangula  erunt 
xqualia  per  coroll. prop.8. lib.  i.clem.&pro- 
ptcrca  quatuor  didx  pyramides  xquales 
erunt,  iuxta  defin.  1 o. Ii b.n. elem. quia  con- 
tinentur planis  squalibus  magnitudine  Se 
numero.  Prstcrci  conflituatur  fupra  bafim 
GHI  Tctracdri,prifmaGHlKLM,  ciufdem 
cum  Tetraedro  altitudinis, quod  iplius  Te- 
traedri fit  triplum,  iuxta  coroll. i.propof.7, 
libr.i  z.clcm.  Tum  fupra  NOP  bafim  odae- 
dri , & fupra  TVX  bafim  bafi  Tetraedri  x- 
qualcm,  fient  per  citat. coroll.prifroata  NOP 
QR.S  , TVXYZa  , ciufdem  cum  Odaedro 
vel  pyramide  cius  ACDE, altitudinis. 

Dcmonflratio.  Quia  per  prop.14.  lib.hti- 
ius , GHf  , vel  TVX , bafis  Tetraedri  eft  fef- 
quitertia  ipfius  NOP  bafeos  Odaedri  ,cric 
etiam  prifmaTVXYZAjprifmatis  NOPQ 
KSjfelqiiitcrtium, pcrprop.7.lib.i  z.  elem.  . 
cum  prifmaia  illa  fint  cififdcm  altitudinis. 
Eft  vero  Odaedrum  ABCDEF,  illius  NOP 

QKS 
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QRS  reT<]uitertiuin , nam  prlfma  ell  2^^ualc 
tribus  pyramidibus  y ex  coroU.i.  prop.y.lib. 
iz.  neat,  qualium  quacuorcontinct0^ae> 
drum  ex  di^is:  igicur  Odtaedrum  squale  ell 
pnfmaci  TVXYZa.  Ec  quoniam  prifma 
TVXYZa  ad  prifma  GHIKLM, habet  pro- 
portionem quam  altitudo  illius  ad  aicitudi- 
nemhuius,  vti  diximus incoroll.  nollroad 
prop.<4«  lib.iz.  e(l  autem  altitudo  prifmatis 
YVXYZa  squalis  O&aedro,  eadem  qus 
Oc^aedri  per  conlh^uctioncm  : erit  etiam 
Oclaedrum  ad  prifma  GHIKLM , id  eft  ad 
triplu  Tetraedri  GHlK,  vt  altitudo  O^ac- 
dri  ad  altitudinem  Tetraedri:  EflvcrdO- 
Aaedri  altitudo , videlicet  reda  perpendicu- 
laris centra  ballum  oppoluarum  conne^ens, 
squalis  lateri  cubi,  vtpot^  perpendiculari 
centra  balium  oppolitarum  vincienti , iuxta 
coroll.propof.prsced.z  1 . atque  vt  latus  cubi 
ad  altitudine  Tetraedri , ita  eft  latus  Odae- 
dri  ad  latus  Tetraedri , ( tam  enim  quadra- 
tum lateris  cubi  ad  quadratum  altitudinis 
Tetraedri , quim  quadratum  lateris  Odac- 
dri,  ad  quadratum  lateris  Tetraedri , eft  vt 
3 ad4:  pofitoenim  quadrato  diametri  iphs- 
rs  9,  erit  quadratum  lateris  cubi  5,perprup. 
I5.1ib.t3.clement.  & quadratum  altitudinis 
Tetraedri  4,percorollar.z.propof.i5.1ib.i3. 
elem.  quare  quadratum  lateris  cubi  ad  qua- 
dratum altitudinis  Tetraedri,  eft  vt  3 ad  4. 
ad  haic  alTumpto  quadrato  diametri  fph;^ rx, 
6, erit  per  propof.iS.lib.i  5.clcment.quadra- 
tum  lateris  O^aedri  5,  & quadraturo  lateris 
Tetraedri  4.  &c. ) Ergo  Odtaedrum  ad  tri- 
plum Tetraedri  eft , vt  laiUs  Odaedri  ad  la- 
tus Tetraedri.  quod  erat  demooftrandum. 

COROLLARIVM  I. 

A\tuud$  0&4tdii  dd  dUitudimm  Tttrdedh  tjh 
ft  Utu  O^dtdri  *d  lojm  Taratdh^ 
m tadtm  Jpbtrd, 

NAm  oftendimus  ita  efte  lacus  cubi  quod 
-zqualc  «Ih  altitudini  O^aedri  ex  di- 
dis, ad  altitudinem  Tetraedri  , vt  latus 
Odaedri  ad  latus  Tetraedri ; ergo  manife- 
ftum  erit  corollarium  hoc  1 . 

COROLLARIVM  II. 

pidmttn  ffhdr*  *d  Ittm  Tetrdtdn , vt  Utus 
OQdtdridd  Utut  Cubi  t in  udtm  [pbtrjL 

NAm  perpropofit.  18.  iibr.i3.element. 

quadratum  diametri  fphxrx , adqua^ 
dratum  lateris  Tetraedri,  & quadratum la- 


terisodaedri  ad  quadratum  laceris  cubi, pro- 
portionem habet  felquialteram. 

PROPOSITIO  XXIII. 

• 

Si  rc(5Ia  linea  propofita  potuerit 
totam  aliquam  lineam  fetftam 
extrema  & media  ratione,  & 
maius  eius  legmentum ; Item 
totam  aliam  fimiliterfedlam, 

Ac  minus  eius  IcgmentumcErit 
maius  legmentum  prioris  li- 
nea: latus  Icofaedri;  minus  au- 
tem legmentum  pofterioris  li- 
nea: latus  Dodecaedri  fcius 
fpha:rac,  cuius  rcAta  linea  pro- 
pofita diameter  exiftit. 

Eft  Candalla:. 

Vppofitio.  Reda  AB  poftit  rcdairi  CD,  Fi^. 
A cius  legmentum  maius  CE, tum  redam 
FG , ciufque  legmentum  minus  HG : Dico 
CE,  eile  latus  Icofaedri , A HG  latus  Dode- 
caedri in  eadem  Iphsra  deferiptorum , cuius 
reda  AB  fit  diameter. 

Conftrudio.  In  fphxra  diametri  ABde- 
fcnpcum  fit  Icofaedrum  AIBK,  & Dodecae- 
drum  ANBO,  laceraquc Icofaedri  oppofica 
fint  AI , BK  , reda  linea  IB  coniungantur, 
qu£  fubtendet  angulum  pentagoni  cx  Ico- 
laedri  lateribus  compofici , per  propof.  16, 
lib.  13  .elem.  ( in  ea  enim  figura  citat,  prop.fi 
ducatur  reda  ZF,erit  RSHZF  pentagonum^ 
propter  quinque  latera  Icofaedri  xqualia 
GR,GS,GH,GZ,GF,prouenientiacxGin 
fupcrficicm  fphxrx,  in  quo  reda  RH  lacera 
oppofica  RX,HI,coniugans, angulum  RSH 
fuotendit.  ) 

Dcmonftratio,  Quia  vero  AI,  BK,  latera 
oppofica  parallela  funt,excoroll.  5.  propof. 
citat.  i6.erunt  per  prop.z9.1ib.i.clcm.  anguli 
AIB,IBK,xqualcsduobus  redis:  dudave- 
rddiamecrolK,cum  latera  AI,I6,trianguli 
AlB,fint  xqualia  lateribus  KB,BI,  bafeique 
A B,IK,  fint  xquales,  erunt  per  S.prop.lib.  1 . 
clem.anguli  AlB,IBK,xqualcs,i<lcoque  fin- 
guli  redi : quare  per  prop.47.  lib.  1 .clcmcnt. 
quadratum  redx  propofitx  AB  erit  xquale 
quadratis  fimui  duobus  redarum  AI,IB;  fed 
erat  cx  fuppofitione  redx  AB 
squalis  quadratis  fimulduobus, 
darum^creoquadraca  redarum  IB, IA, erunt 
per  i.ax.lib.i.clem.  squalia  quadratis  fimui 
duobus 


quadratum 

CDjCErc- 
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drata  reSarum  DE,EF,ad  quadratum  refla; 

EF;  ( & per  propoFifiJib.5.citat.  permutan- 
do vt  quadrata  reflarum  GI , GH , ad  qua- 
drata reftarum  DE,  EF,  ita  quadratum  rc- 
fli  GH  ad  quadratum  reflat  EF. ) Ergo  re- 
fte  GH  quadratum  duplum  erit  etiam  qua- 
drati refla;  EF.  quod  erat  concludendum. 
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PROPOSITIO  XXV. 

Si  redla  linea  diuila  extrema  & 
media  ratione  , cum  minore 


si  uOt  linuJctitMT  ixtrmt  & mdu  rttient  v g. 
BC  . cF  4/«  huius  fefquidlteT4 fit  U~ 

m OSuiri  j mutus  ftgmmtum  AD  trit  Utus 
Dtdttueirt  iu  uim  ffhuru  isi  quu  oautdrum 
ftudiOum. 


QVia  enim  per propofig.Iib.  1 j.elem.la-  ,• 
tusEOflaedrt  cft  potentia  fcfquialtc- 

rum  lateris  Cubi , cuius  maius  iegmentum 
eft  AD  latus  Dodecaedri  ficuti  probauimus 
in  propof  q.libr. 1 3 . citat.  & quia  BC cft  ma- 
ius fegmentum  & AD  minus , refla;  AB  ex- 
trema & media  ratione  feflr,  manifeftum  eft 
propofitum  corollarium  buiuspropofitionis. 


Tegmento  angulu  retftum  con 
rtituat , cui  redla  fubtendatun 
Krit  retfla  linea, qua: potentia 
fit  fubdupla  ipfius  retfta:  fub- 
tefic , latus  Odiaedri  eius  fpha:- 

ra; , in  qua  ditftum  minus  feg-  Si  latus  Tetraedri  poTsit  maius  & 
mentum  Jjjfiic  i*  ^ 


PROPOSITIO  XXVI. 
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mentujp  -latus  exiftit  Dode 
caedri.  EftCandallae. 

SVppoCtio.  Refla  linea  AB  fit  fefla  in  C 
extrema  & media  ratione,  & ad  eius  ex- 
tremum A pofita  fit  per  propof.n.lib.  i.elcm. 
Kfla  AD  perpendicularis  AB,&  a;qualisipfi 
AC  minori  fegmento  totius  AB,  per  3.  pro- 
pof.Iib.cit.tumdufla  DB  fiibtendens  angu- 
lum reflum  A faflum  ab  tota  AB,  & minore 
eius  figmento  AC , vel  AD ; tum  fit  refla  E 
potentia  fub  dupla  ipfius  BD.  Dico  quod  E 
refla  fit  latus  Oflaedri  illius  fpharae  in  qua 
AD  vel  AC , cft  latus  Dodecaedri. 

Demonftratio.  Per  2.coroll.propofii7  lib. 
ij.elem. maius  figmentum  BC,latuseft  Cu- 
bi in  ea  fphxra,cuius  minus  fegmentum  AC 
vel  AD,  cft  lacus  Dodecaedri, ergo  diameter 
illius  fphatrx  potentia  tripla  eri  t maioris  fig- 
menti BC,vtpote  lateri  cubi.  Sed  funt  per  4. 
propof  libr.15  .elcm.quadrata  reflarum  AB, 
AD , nimirum  refts  compofita:  ex  AB  tota 
& minores  ciusfigmento  AC, tripla ciufdcm 
quadrati  maioris  figmenti  BC  : ergo  qua- 
dratum diametri  fphxra: , xquale  erit  qua- 
dratis reflarum  AB,  AD,  nimirum  quadra- 
to BD,pcr  i.axio.  lib.i.clem.  Igiturcftm  dia- 
meter IphxrxMtctia  fit  dupla  lateris  oflae- 
dri per  propoli  14.  libr.13  .eltrn.  & poflit  refla 
BD  duplum  rcftx  E , ed  quod  refla  E aftii- 
matur  potentia  fubdupla  ipfius  BDjerit  E la- 
tus Oflaedri  eiufdemfphxrx , cuius  AD  la. 
tus  Dodecaedri  ponitur.  Ergo  fi  refla  linea 
Ac.quodcratdcmonftrandum.  ^ 


minus  fegmentum  line?  rctftac 
extrema  ac  media  ratione  le- 
: Latus  Icofaedri  eidem 
fphatrx  inferipti  potentia  Tef- 
quialterum  eft  minoris  Teg- 
menti. EftCandallx. 

C Vp^fitio.  Tetraedri  ABCD,  latus  BC,  fi>.J4o. 
^pollit  maius  fegmentum  EF,  & minus 
FG,  reflx  EG  feflx  extrema  & media  ratio- 
ne in  F:  fitque  in  eadem  fphxra  in  qua  diflum 
T etraedrum,rcfla  HI,  latus  Icofaedri  HIK. 

Dico  reflam  HI  cirepotentiafefquialtcram 
minoris  fegmenti  prxdifli  FG. 

Cqnftruflio.  S upponatur  refla  HK  angu- 
lo vni  pentagoni  ex  Icofaedri  lateribus  elfc- 
fli , & refla  IK  tranfmittatur  diameter. 

Demonftratio.  Perpropofg.libr.  13.  clcm. 
refla  HI  cftmaiusfegmentumrcfliHKfe- 
fla;  media  & extrema  ratione:  ergo  iuxta 
propof  5. libr.eiufdem  13.  compofita KHI 
crit  etiam  diuifa  in  H extrema  Bc  media  ra- 
tione, maiul^ue  fegmentum  HK,  & minus 
Hl.Iam  vero  li  fiat  per propof  22.lib1.clem. 
cx  tribus  reflis  BC , EF,  FG , triangulum 

BCL,  itavt  BLipfiEF,  & CLipfilGifit 

squalis : erit  perpropofqg.  libr.i.  elem.an- 
gulus  L reflus , quia  refla  BC  poniturpolle 
reflas  BL,  CL,hoceft  reflas  EF,FG:  eft  vc- 
ro  Aangulus  IHK  reflus  vti  in  propof  2 3. 
libri  huius  probauimus : cftcjue  etiam  per  2. 
propof  libri  huius  vt  BL  ad  LC,  ita  KH  ad 
HI  jergoper  propof<5.1ibr.6.clem.  triangula 
BLC,KHI,  xquiangula  erunt:idcoque  iuxta 

prop. 
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propof.libr.tf.  citat,  vt  KI  ad  IH,  ita  BC  ad 
CL  ; & iuxta propof.id.libr.j.cicra. permu- 
tando vtKI  adUC,  italH  adCL  : Verum 
per  propof.  13 . Ubr.  1 3 . clero.  I K diameter  eft 
potetia  fcfquialtera  lateris  Tetraedri  BC, er- 
go & HI  latus  Icofacdri  erit  potciitia  fcfqui- 
altcrum  ipfius  CL,  hoc  eft  minoris  Tegmenti 
FC.  Urgo  fi  latus  Tetraedri  poHit,  &i.qucKl 
erat  oftendendum. 

PROPOSIlfo  XXVIL 

Cubus  ad  O^taedrum  in  eadem 
fphaira  cum  ipfo  dcfcriptum3 
cftvtfiiperficiescubiad  odtae- 
dri  fuperficiem , Item  vt  latus 
cubiad  femidiametrumfphx- 
IX.  £{l  Candallx. 

O Vppofitio.In  eadem  Tph^radeferipta  fine 
■ 3 Cubus  ABCDlil'GH  , & oaaedrum 
IKLMNO,  centruraque  cubi  fit  P,&  Oftac- 
driQ.  Dico  itaefle  CubumiliumadOdac- 
drum  iftud , ve  eft  fupcrficics  ipfius  Cubi  ad 
fuperficiem  ipfius0^acdri,vcl  vt  latus  ipfius 
Cubi  ad  lemidiametrum  fphxrs. 

Conftru^io.  Ducamur  ex  centris  P , & Q 
ad  omnes  cubi  angulos,  & Odaedri  rcdlx  li- 
ne* propri*.  Kcfoluctur  cubus  in  lex  pyra- 
mides *<)uales,  eo  quod  habeant  xqualcs  ba- 
fes,  videlicet  fex  quadrata  xqualia  cubi,  & al- 
titudines squales ;(  nam  circuli  circumferi- 
bentes  fex  quadrata  xqualia  cubi  xquaics 
funt  percoroll.  noftrum  vltimum  adprop.4« 
libr.4.elem.  quare  in  fphsra  xqualitcr  difta- 
bunt  ^ centro  eius  per  coroll.  noftrum  i.  ad 
propof.  1 1,  libri  huius, per  rcftas  perpendicu- 
lares aequales  dcmilTas  ab  centro  fphxrxfcu 
cubi  quod  eft  vertex  communisdidarum  py- 
ramicium,  qu*  perpendiculares  funt  altitudi* 
nespr*di(ft*.)  Kcfoluctur  etiam  Oftaedrum 
in  o<^  pyramides  squales , habentes  bales 
triangulares  squales  fub  quibus  continetur 
ipfum  Odaedrum,  tum  altitudines  squales, 
videlicet  redas  perpendiculares  squales  dc- 
monftrandas  eodem  artificio  allato  quo  alis 
tn  pyramidibus  cubi  ^ dedudas  ab  centro 
Odaedri  ad  bafesprsclidas,  quod  centrum 
vertex  c*ft  communis  didarum  pyramidum. 

Dcmonftratio.  Per  propof.6.lib.i  i.clem. 
erit  vt  vna  pyramis  Cubi  ad  vnampyrami- 
dem  Odaedri,  ita  bafis  pyramidis  cubi  ad 
bafim  pyramidis  Odaedri:  Quare  per  coroll. 
noftrum  ad  propof.  1 2.  iibr.  5 .elemeiit.  erit  vt 
fcxtuplum  pyramidis  cubi , nimirum  ipfc  cu- 


bus ad  pyramidem  Odaedri,  ita  fcxtuplum 
bafis  pyramidis  cubi, hoc  eft  tota  fupcrficics 
cubi  ad  bafim  pyramidis  Odaedri : idcoque 
per  idem  corollar.  erit  vt  cubus  ad  oduplum 
pyramidis  Odaedri,  nempe  ad  totum  Odae- 
drum, ita  fupcrficics  Cubi  adodimlum  bafis 
pyramidis  Odaedri , id  eft  ad  luperficiem 
Odaedri;  ficuti  fuit  primo  locopropofitum. 

Prsterei  fit  fuppofitio  & conftrudiopar- 
ticularis  pro  fecunda  parte  huius  prqpomio- 
nisdcmonftranda.  In  eadem  fphsra  fit  cubus 
AUCD,&  Odaedrum  EPGHlK;fiiquc  dia- 
meter fphsrs  Si  (Caedri  £G , centrumque 
L.Tum  per  propof. 9. lib.d.  clcm.  ex  AB  la- 
tere cubi  dematur  tertia  pars  AM,  item  ex 
femidiametro  £L , tertia  pars  £M. 

Dcmonftratio.  Quadratum  I FKH  lateris 
Odaedri  bafis  videlicet  duarum  pyramidum 
in  quas  Odaedrum  difpefcitur  iuxta  propof. 
16.  libri  huius, eft  fcfquialteru  quadrati  BD, 
lateris  BC  cubi  per  propof.  18.  libr.  1 j.elem. 
Si  per  conftrudionem  reda  AB  eft  fclquial- 
tcra  reds  BM ; ergo  rcciproiSbuntur  bafes 
IPKH,  BD,  & aItitudincs*AB,  BM,  ideot^ue 
parallclepipedum  fuperbafi  IFKH,  & fub  al- 
titudine BM , erit  squale  parallepipcdofu- 
per  bafiBD,  & fub  altitudine  AB,vtpot^ 
cubo  ABCD,per  propof.34.lib.  1 1 .elemcot. 
Infupcr  quia  reda  £L  tripla  eft  reds  £M^ 
erit  parallclepipedum  fuper  bafi  IFKH  & 
fub  altitudine  £L  , triplum  parallelcpipedi 
fuper  eadem  bafi,  & fub  altitudine  £M,  ex 
coroll.  noftro  z . ad  propof.  1 4.1ibr.  1 1,  elcm. 
Verum  idem  parallclepipedum  fuper  bafi  IF 
KH  & fiib  altitudine  £L  eft  triplum  pyra- 
midis IFHK£,  iuxta  coroll. i.propof.7.1ib. 
I a.elem.  Ergo  pyramis  IFKH£  erit  squalis 
parallclcpiprao  fuper  bafi  IFKH,  & fub  al- 
titudine £M,pcr  1. axio. libr.i. clcm.  Sed  hu- 
ius parallelcpipedi  duplum  eft  parallelcpipc- 
dum  fuper  eadem  bafi  & fub  altitudine  LM, 
iuxta  coroll.noftrum  a. ad  propof.  14  Jib.i  2. 
clcm.  eo  quod  altitudo  LM  dupla  fit  altitu- 
dinis £M;  t^m  odaedrum  £FGH1K  du- 
plum eft  pyramidis  IFKHE  per  propof.  16» 
libri  huius ; e^o  per  prqp.  9.1ibr. 5 .clcm.pa- 
rallclcpipedum  fuper  oafi IFKH,  & fub  alti- 
tudine LM,  erit  squale  odaedro  EFGHIK. 
Denique  quia  parallclepipedum  fuper  bafi 
I F KH  & uib  altitudine  BM,  eft  ad  parallelc- 
pipedum  fupcrcadem  bafi  & fub  altitudine 
LM,vt  altitudo  BM  ad  altitudinem  LM,  per 
citat.coroll.z.  noftrum  ad  propof.  i4.1ib.  12« 
elcm.  cftque  vt  BM  ad  LM,  ita  eft  AB  ad 
£1. ,(  nam  eft  AM  ad  MB,  vt  £Mad  ML,Sc 
componendo  per  pr<^>of.  18. li b. 5 .elemenr.  vt 
AB  ad  BM  ,ita£L  ad  LM , erit  etiam  iuxu 
propof  1 6.  lib.  5 .citat,  permutando,  v t A B ad 

EL, 
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EL,  itaBMad  l-M.  ) Tum  parallcpipcdum  B ad quadraum  reae  E,vt  rcaaCadreftam 
fuper  bafi  IITvH  S;  fub  altitudine  BM , FifcdeUpcrpropof.io.bbr.fi.citat.  propor- 
quale  efl  probatum  cubo  A BCD;  tum  etiam  tio  quadrati  red*  B ad  quadratum  rea*  E 
parallelepipedum  fuper  eadem  bafi  tk  fub  al-  duplicata  proportionis  rea®  B ad  reaam  E- 
titudine  I M equalc  Oaaedro  EfGHl  K ell  ergo  proportio  reae  C ad  reaam  F duplica- 
oftenlnm  : erit  ergo  per  prop.i  i .lib.  5 . elem.  ta  eft  proportionis  reae  B ad  reaam  E.quod 
vc  cubus  ABCD  ad  oaaedrum  EIGHIK,  erat  primo  propofitum.  ^ 

ita  AB  latus  cubi  ad  EL  femidiametrum  PretereJ.  Rcaa  D ad  reaam  A propor- 
fphxre,  ficuti  fuit  fecundo  loco  propofitum;  tionem  habet  triplicatam  proportionis  rea* 
&eratdcmonftrandum.  Bad  reaam  A,per defin.io. libr.J.clcm.  & 

Cubus  reae  B ad  cubum  reae  A , triplica- 


PROPOSITIO  XXVIII. 


tjm  obtinet  rationem  eiufdcm  rationisrca* 
Bad  reaam  A iuxta  33.propof.lib.11. elem. 
Ergo  erit  vt  reaa  D ad  reaam  A , ita  cubus 


Si  finr  niiarnrir  linr*a>  nrr,  reaa U ad  reaam  A , ita 

bl  imt  quatuor  linea?  rettac  pro-  rede  Badeubum  reae  A.  similiter  v..s  ve 

portionales  continue  , nec  non  '■‘■'Sa  G ad  reaam  a , ita  cubus  reae  E ad 


& alia:  quatuor  , ita  vc  fit  ea- 
dem antecedens  omnium:  Erit 
proportio  tertia  ad  tertia  pro- 
portionis fecunda:  ad  lecun- 


cubum  rc-ae  A ; & iuxta  corollar.propof.4. 
lib.  5. elem.  vt  reaa  A ad  redam  G, ita  cubus 
rede  A ad  cubum  rede  E.  Ergo  quoniam 
ell  Cubus  rede  B ad  cubum  reblt  A , vt  re- 
da D ad  reda  Aj&  cubus  rede  A ad  cubum 
E,vt  reda  A ad  redam  G ; eri  t per  prop.  a a . 


dam  duplicata  ; 6c  proportio  Cubus  redi  Bad  cubum  r^e 


quarta:  ad  quartam  eiufilem 
proportionis  fecundie  ad  le- 
cundam  triplicata. 

Eft  Cardani. 

’ C '^ppofitio.  rcftjr  lineae  A,B,C, 

i3  D, datae  fintcocinuc  proportionales,  tum 
alio;  c|uatuor  A, E,  F,G,  continue  etiam  pro- 

fiortionalcs,  ita  tamen  vt  \ fit  antecedens  ii- 
arum;  Dico  proportionem  C ad  f, tertiae  ad 
tertiam,  cHe duplicatam  proportionis  Bad 
£,fccund£  ad  fccundamjtum  proportionem 
D ad  G, quartae  ad  quartam , cilc  triplicatam 
eiufdem  proportionis  B ad  E , lecunds  ad 
fecundam. 

Demonfiratio.  Rc^la  C ad  rectam  A, 
proportionem  obtinet  duplicatam  propor- 
tionis rciS*  B ad  rcftam  A,  per  defin.  i o.  lib. 
5.  elem.  Habet  vero  per  propof.  20.  libr.  6, 
elem.  quadratun^c^i  B ad  quadratum  rc- 
taiwaiionem  cius  raiionisrc- 


E , vt  rc£la  D ad  reilam  G ; fcd  eft  per  prop. 
33. libr.  1 1.  clcm^proponio  cubi  reda;  B ad 
cubum  recta?  E triplicata  proportionis  reda? 
B ad  redam  E,  ergo  &:  proportio  redx  D ad 
redam  G,  erit  triplicata  proportionis  redar 
B ad  redam  E , ficuti  fuit  fecundo  loco  pro- 
pofitum. 

PROPOSITIO  XXIX. 

(Juadracum  lateris  triaguli  a:qui- 
lateri  ad  ipfum  triangulum 
habet  proportionem  duplica- 
tam proportionis  lateris  trian- 
guli ad  linea  medio  loco  pro- 
portionalem inter  perpendicu- 
larem ab  vno  angulo  ad  latus 
oppofitum  duplam , Sc  dimi- 
diam ipfius  lateris.EftCardani. 


d£  A, duplicatam 

dx  B ad  redam  A : ergo  erit  vt  reda  C ad 
redam  A, ita  quadratum  redx  B ad  quadra- 
tum redx  A.Simili  ratione  crit,vt  reda  V ad  xquitaten,  acducta  lit  rccU  AU  perpen- 

redam  A,  ita  quadratum  redx  E adquadra-  dicularis  lateri  BC  oppofito  illi  A angulo, 
tum  redx  A;&;  iuxta  corollar.prop.4.1ib.5.  certum  eft  per  corollar.propof.i  2.  lib.huius. 


SVppofitio.  Exangulo  A, trianguli  ABC 
xquiiateri,  deduda  fit  reda  AD  perpen- 


elem. conucrtcndo  erit, vt  reda  A ad  redam 
F , ita  quadratum  redx  A ad  quadratum  rc> 
dx  E.  Quia  ergo  eft  quadratum  redx  B ad 
quadratum  redx  A,  vt  reda  C ad  redam  A; 
& quadratum  redx  A ad  quadratum  redx 


hoc  latus  BC  in  D bifariam  fecari:  Tum  per 
propof. ij.lib.^.  element.  reperta  fit  reda  E 
media  proportionalis  inter  duas  redas  AD, 
BD.Dicoquod  quadratum  AB  lateris  trian- 
guli xquiiateri  ABC,  habeat  ad  ipfum  trian- 


E,  vt  reda  A ad  redam  1'  jeritpcrprop.az.  gulum  ABC  , proportionem  duplicatam  la 
libr.  5 . elem.  ex  xqualitate  quaaratum  redx  teris  AB  ad  redam  E. 

. T t Demon* 
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Dcmonftratio.  ReciagulumfubBC,  AD, 
duplum  efVtrianguli  ABC,  pcrpropor.41. 
iib.i  .c!cm.&  rc^anculunifub  BD,AD,fub- 
duplum  efl  rctSanguli  fub  BC,AC,pcr  i.pro- 
pof.lib.6.  clcmcnt.  cb  ciubd  BD  fitfubdiipla 
BC;  ergo  per  propof.9,lib.5.  clcmcnt. erunt 
a'qualia,  triangulum  ABC  & redangulum 
fub  BDjAD  : S<-  per  propor.i7.1ibr.6.clcm, 
quadratum  reftx-  U , trt  xqualc  rcftangiilo 
utb  AD,  BD-.crgo  per  i.  axdib.  i .clcm.crunt 
aqualia  quadratum  rccla*  E , A:  triangulum 
ABC.  Cum  autem  quadratum  Uteris  AD  ad 
uadrauim  rccbc  E,  proportionem  habeat 
upiicatara  lateris  AB  ad  r<(ftam  E,  per  pro- 
poi.io.  Iib.<5.clcm.  manifefturo  erit  quadra- 
tum lateris  AB  ad  triangulum  ABC, propor- 
tionem habere  duplicatam  lateris  ABad  re- 
dam E , quod  craidcmonftrandum. 

COKOLLARIVM. 

Si  m trutigulo  tquiUttra  reOd  ftrptndiiuUiU 
emittAittr  ex  vne  Angule  Ad  oppefiium  lAim: 
QuAdrAtum  teild  nttitt  preportunAlit  inter 
bAfic  perpendUu/ATem  & Uteru  ipfiui 

trumgnh , AquAle  tH  ipji  triAnguh, 

PROPOSITIO  XXX. 


ipfi  EF,  ( vti  oQendimus  mcoroll.  prop.i  1, 
libri  huius ) nam  quadratum  illud  EF,&  rc- 
daneuliimfub  EF,A:  FH, eandem  habent  al- 
titudinem LF,  Sc  balis  rC  , duplacll  balcos 
FH:cnt  crgoptrprop.p.H.^.elcm.redUngu- 
Jum  fubLF,  FH,  squale  quadrato  lateris 

AB.  Quare  iuxta  prop.17.  libr.6.elem*.  reda 
linea  A B erit  media  proportionalis  inter  BF, 
FH,&  tres  ifta:  re^^a:  I H,AB,EF,cruntcon- 
tinuc  proponit,  oalts  : fed  & funt  etiam  per 
conftru(fiionem,trcs  ifts  reds  continue  pro- 
portionales rH,lK,LH.Cum  ergo  tam  illa- 
rum quam  illarum  ft  antecedens  A:  prima 
I H,  ent  per  propof.  18. libri  huiusproportio 
rccbe  EF  ad  rectam  EH  , tertia*  ad  tertiam, 
proportionis  redis  AB  ad  icftam  lK,lccun- 
ds  ad  fecundam  duplicata.  Sed  Ac  quadra- 
tum AC,rcdlx  AB, ad  quadratum  reii.c  (K, 
videlicet  ad  triangulum  EFG , ( nam  per  co- 
roIlar.prop,i9.prated.quackatum  ex  IK  s- 
qualc  dl  triangulo  EI  G. ) proportionem  ha- 
bet duplicatam  proportionis  rc^ls  AB  ad 
rcdlam  IK  , per  propof.  10.  Iibr.6.elcm.  erit 
ergo  per  propof.ti.  libr.^.  elcm.  quadratum 

AC, cubi,ad  triangulum  EFG,Tctracdri,vc 
latus  EFad  perpendicularem  EH.  quod  erat 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXI. 


Si  cubus  &Tetraedrum  in  eadem 
fphscradefcribantur:  erit  qua- 
dratum cubi  ad  triangulum 
TetraedrijVt  latusTetraedri  ad 
lineam  perpendicularem  qiix 
ex  vno  angulo  trianguli  Te- 
traedri  ad  latus  oppofitum  de- 
ducitur. lift  Cardani. 

SVppofitio.  Cubi  cuiufcumquc  fit  qua- 
dratum ABCD,&  Tciracdri  tciangulum 
EFG , in  cadcni  fpharrainferiptorura : Tum 
reda  EH  perpendicularis  dedudaex  angulo 
E didi  trianguli  ad  latus  FG  oppofitum  illi 
angulo  E.  Dico  ita  ellc quadratum  AC  , ad 
triangulum  EFG , vt  latus  trianguli  EF , ad 
perpendicularem  pradidam  EH. 

Conftrudio.  PcTprop.ij.lib.6.  elem.  In- 
ucniatur  inter  redas  EH,  FH,  reda  linea  IK 
raedia  proportionalis. 

Dcmonftratio.Pcr  propof.  18.  lib.t^.clcm. 
Quadratum  lateris  EF  tecraedri  duplum ell 
quadrati  lateris  AB, cubi;  A:  per  prop.i. libr. 
tj.dcment.iplum  quadratum  EF, duplum  ell 
redanguh  uib  EF  Sc  FH  femifle  FG  aqualis 


Latus  Tetraedri  potentia  fefqui- 
alterum  eft  altitudinis  iplius. 

Axis  vero  fiue  altitudo  Tetraedri, 
potentia  fefquitertia  ed  lateris 
cubi , in  eadem  fphatra  defcri- 
pti.  Eft  Cardani. 

Vppofitio.  Tetraedri  infph.rrainfcripti  Tj.jqC 
triangulum  fit  ABC , latus  vero  AB ; al- 
titudo autem  fcu  axis  ipfius  Tetraedri  fit 
DE;latufquc  Cubi  in  eadem  fphara  curo  di- 
do Tetraedro  inferipti  fic^eda  F.  Dico  la- 
tus AB  Tetraedri  clTcpoicmiafefquialtcrum 
axeos  vel  altitudinis  DE  ; Axem  vero  DE 
efle  potentia  fcfquitcrtium  lateris  F Cubi. 

Conflrudio.  Per  prop.  5 .lib.4.elem.  circa 
triangulum  aquilatcrum  ABC  deferibatur 
circulus , cuius  centrum  erit  intra  ipfuro  tri- 
angulum ex  coroll.nollro  7.ad  prop.4.cit.  & 
reda  E A tranfmittatur  qua  erit  latus  tetrae- 
dri vel  trianguli  ABC  , tum  reda  AD  du- 
catur. 

Demonllratio.  Quia  per  prop.  15.  libri  hu- 
ius , reda  ED  fcu  axis  tetraedri  vcl  eius  alti* 
tudo  perpendicularis  nimirum  bafi  ABC,in- 
. cidic 
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ctdic 

(ju^m  baftos  cftquc  perpendicularis 

ipli  redlje  AD  per  dcfin.j.  libr.ii,  elem.  erit 
per  proporit.47.1ibr.i.  quadratum  rcfts  AE 
a?qiia!c  duoLus  limul  quadratis  redarum 
AD,Dn,&:  per  12. prop.lib.i  j.clem. triplum 
quadrati  (emidiametri  AD.  Ergo  fi  ponatur 
quadratum  lateris  AB , vel  A£  , partium  6, 
erit  carundem  partium  2 , quadratum  rcd,c 
ADj  quare  reliquum  quadratum  reda*  ED 
erit 4 partium:  hoceft  quadratum  rcdic  AB 
vel  AE,  6 partium , erit felquialterum qua- 
drati q partium  redr  £D  ,quod  erat  primo 
Jocopropofitum , ac  demonitrandum. 

Et  quia  ptrpro[)f>r.i8.  Ubr.13.elcm,  latus 
^ AB  Tetraedrt  potentia  duplum  cU  lateris  i- 
cubi;  erit  quadratum  redv  F,  talium  par* 
tium  3,  qualiiimeft^  , politum  quadratum 
lattris  AB;  oftcndimus*autcmcarundcm  4 
partium  efle  cjiiadratum  axis  DE;  ergo  qua- 
dratum axis  DE  quatuor  partium,  fc-lquitcr- 
tium  tfl  quadrati  lateris  F trium  partium, 
cubi.  Sicuti  fuit  poftremo  propofitum , ac 
demonftrandum. 

COROLL  ARIVM  I. 

T>umtur  fpbtn  potentia  eft  dupla  ftfqui- 
quarta  axu  Tttratdu, 

polito  quadrato  lateris  AB  par- 
tiumtj,  quadratum  diametri  fphira: 
erit  talium  partium  9,pcr  propor.i3.1il)r.i3. 
elcm.£arundcm  vero  partium  4,ollcndinujs 
cfle  quadratum  axeosDE.  Ergo  per  pm[Jor. 
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centrum  D tam  crrculi  deftripti  ^ Via  per  prt^.  1 1.  libri  huius,  tim  latus 

V.,'  trianguli  Mui  lateri  hoc  cll  latus  Tc- 
traedri  potentia  fcfobitertium  eft  perpendi- 
cularis ex  vno  angulo  ad  latus  oppofitnmde- 
duaa; ; quam  ex  propofitionc  illa  ipfc  axis 
1 ttraedri , lateris  cubi. 

PROPOSITIO  XXXII. 

Cubus  triplus  eft  Tecraedri 
eidem  (pli.rr.e  inferipti. 
tft  Cardani. 

e Vppofitio.  In  eadem  fphtera  ioferipta  (int  pie  7A-, 
Cubus  ABC,&:  Tetraedrum  D£rG:Di-  ^ 
eo  Cubum  ede  triplum  ipfius  Tetraedri. 

Conftruaio.  Super  bafi  D£F, concipiatur 
prifina  D£l  CHI , eandem  habens  cum  Te- 
traedro  DEFC  altitudinem. 

Dcmonftratio.  Quia  per  propof.  50.  libri 
huius,  cftbafisprifmatis  feucubi  ABC,  ad 
bafim  prifmatis  fcu  T etraedri,  D£P, vt  latus 
Tetraedri  ad  perpendicularem  duaam  ex 
angulo  quocumque  bafis  DEF  ad  latus  illi 
oppofitum  ; & eft  per  coroll.j.prop.  praeced. 
t t.vt  latus  ^ etraedri  ad  diaam  perjKndicu- 
larem , ita  eft  altitudo  cubi , ideoque  prifma- 
tis  DETGHI,  ad  latus  cubi, ac  proinde  ad  al- 
titudinem cubi  (eu  prifmatis  AliC : erit  ba- 
hs  prifmatis  ABC , ad  bafim  prifmatis  DEF 

CHI.vt  huius  altitudo  ad  illiusaltitudinem, 
per  propoCi  i.lib.5.  elem.  Igitur  per  eoroll. 
noftruni  fecundum  propof. «a. ii b.  1 1 .elem.  xi 


ao.lib.  tf.clem.  quiaquadratahabeaiu pto-  •',l“•'l'^cl■ul'tprifmata  ABC,DEFGHl,quii 
.!  I..  I-  ..  1 n ipforum  bales  A altitudines  reciprocantur. 

Sed  prifina  DEFGHI  triplum  eft  pyramidis 
DEI  G,  per  eoroll.  t . propof  y.libr.ij. elem. 
Cubus  ergo  ABC  triplus  erit  ciufiicm  pyra- 
midislcu  I etraedri  DETG , pcrprop.y.lib. 
5 . elem.  quod  erat  concludendum.  , " 


portionem  laterum  duplicatam , clarum  eft 
diametrum  fphir*  efle  fefquialteram  axis 
Tetraedri  ; nam  fcfquialtcra;  proportionis 
duplicata  eft  proportio  dupla  fcfquiquarta, 
vt  patet  in  hifec  numerisq.fi.p. 

COR.OLLARIVM  II. 

1/4  ift  txk  fcu  Mtudo  Tetradrt  td  Um  Cubi,  ei- 
dcmffbtrt  inferipti ; n Ucm  Tetraedri  ad  ptr- 
ptnduulartrrt  ex  vno  angulo  bajii  eius  ad  latus 
oppefsiurss  duUam. 


COROLLARIVM. 

Trifrtta  eandem  habens  er  bajtm  er  altieudinesrs 
cum  Tetraedro,ai]uale  ejt  cube  sn  eadem  eum 
Tetraedro  Ifbtra  in/tripto. 


eo  M- 
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IN  QVOVIS  EX  ILLIS. 


PROPOSITIO  I. 

In  dato  Cubo , Py  raraidem  feu 
Tetraedrum  defcribere. 

Eft  Hypficlis. 


fe,per  coroU.propor.S.iib.  i.  elcmenc.rcd  ifta 
quatuor  triangula  comprehendunt  (pacium 
folidum^eigoerit  per  deBn.i^.lib.ii.elem. 
hoc  rpatium  folidum , Tetraedrum.  Ver^ 
& anguli  huius  Tetracdri  in  angulis  cubi  fiti 
funt,  igitur  per  dcfin.51.libr.cit.  1 1.  infcrip- 
tum  erit  in  cubo.  Fecimus  ergo  imperatum. 


On  S T R VC  T I O.* 
Sitiaftribcndu  Te- 
traedrum in  cubo 
AliCDEFGH. 

Conrtnnftio.  Ab 
E angulo  vno  Cu- 
bi,ducatur  tres  dia- 
metri inbafibus  tri- 
bus hunc  angulum 
, nimirum  HA  , EG,  EC; 


cx  quarum  extremitatibus  dumccrorum, A, 
G,C,  ducantur  in  reliquis  tribus  bafibus  cu- 
bi,diametri  AG  ,GC,  C A , extrema  trium 


antecedentium  diametrorum  connefeentes. 


Dico  conftitutum  cficin  dato  cubo  Tetrae- 


drum ACGE. 


Demonfiratio.Diamecri  quadratorum  x- 
qualium  cubi  > funt  xquales , c6  quod  per 
propor*47.lib.i.eIcm.finC  potentia  duplx  la- 
terum xqualium  quadratorum  did^orum. 
Ergo  quatuor  triangula  exdidisdiametris 
efii^a  erunt  xquilatera , id  cft  AC£,GAC% 
GAE,  GCE^qux  etiam  erunt  squaiia  inter 


PROPOSITIO  II. 

In  data  pyramide  feu  Tetraedroj 
Oitaedrum  inferibere. 

Eft  Hypficlis. 

SVppofitxo.Sitin  Tetraedro  ABCD , in-Fijf  jiQi 
feribendum  Odaedrum.  ^ 

Conftrudio.  Per  prop.io.Iibr.t.elem.di- 
uidantur  bifariam  omnia  latera  Tetraedri,in 
E,F,G,  tum  ducantur  duodecim  re- 
ae line*  EH,  FG,G£,HI,  1K,KH,EI,IF, 
FKyKGjGHjHEirefultabunt  oao  triangu- 
la & inter  illa,  quatuor  EHI , IHK,  KHG, 

HGE,  cxiiFent  lupra  planum  ElKG ; & alia 
quatuor , 1 FE,E1'G,  G 1 K,KFJ,  infra  idem 
planum  exiftent.  Dico  autem  illa  ©ao  trian- 
gula enumerata  conflrtucrc  Odaedrum  in 
dato  Tetraedro  infcriptulff, 

Dcmonflratio.  In  tria  A£H , funt  latera 
duo  AE)  AH^squalia  duobus  lateribus  AG, 

AH, 
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ah,  trianguli  AGHjCjuiafuntxqualium Ia-  ji.Iibr.ir.  cfle  Odacdrum  incuboinfcri- 
tcium  Tctraedri  dimidia  ; di^quc  latera  pcum  ^Iicuti  fuerat  imperatum, 
comprehendunt  angulos  a;quales , videlicet 

triangulorum  xquilatcrorumjci^operpro-  COK.OLLARIVM. 

por.4.1ib.j.clcm.barcseorumEH,GH,erunt 

sequales.  Simili  difeurfu  offendentur  xqua-  /mra  (tntJd  blitum  tubi  pppcpt^tumttrmt^ 

lesreftx  EHjHf,  & reliqua  latera  iriangu-  Teates fe  ptMuh  fecdut  &bif4Tt4m&  ad 

lorum  oCto  enumeratorum.  Vnde  fit  vt  illa  unguUs 

triangula  odo  xquilatcra  (int,  & xqualia  per 

coron.propof.S.Iib.i.clem.  Odaedrumigi-  Am  pcrcoroll.i. prop.14.lib.15.clem. 

tur  conllituent  per  j7.dcfin.libr.il. clem.  & Diametri  Odaedri  fc  mutuo fccant  ad 

quia  omnes  cius  anguli  attingunt  latera  Tc-  angulos  rcdosjfcd  ifix  diametri  coniungunt 
traedri  per  conftrudioncm  , critinfcriptuni  centra  bafium  oppofitarum  cubi,ex  didis  in 
in  Tetraedro  hoc  Odaedrum  iuxta  defin.  demonftraiioncprxced.propof.j.ergorcdx 
31.lib.11.clcm.  iftx  linex  centra  bafium  cubi  oppofitarum 

vincientes , non  folum  fe  mutuo  fecabunc 


C O 11  O L L A R I V M. 

Si  in  Tetuedro  Odsedrum  infcribdtur,Tetr4edrum 
fetabitur  ab  tribus  quadratu  aqualt^ 
bui^  qua  etiam  OQatdtum  bifariam  fetabunt» 
&fefe  ad  angulos  redoi  fetabunt. 

QVia  tria  plana  EIKG,  GHIF,  FKHE, 
quadrata  funt  xqualia , coquod  latera 
Iliorum  fint  xqualia  triangulorum  xquila- 
terorum  xqualium  oftenforum  i fc  mutud 
ad  angulos  redos  fecanc  per  coroll.  i.  prop. 
14.lib.15*  clcm.  quorum  quodlibct  *l'etrae- 
drum  ABCD  bifariam  fccat,  ( nam  quadra- 
tum EIKG,  ipfum  diuidit  inj>yramidem 
HIKD,  Sc  prifma  HIKG  AE ; tum  in  pyra- 
midem  EBFl , & prifma  EFCGKl ; confiat 
vero  pyramidem  efle pyramidi  xoualcm  , Sc 
prifma  prifmati,  per  coroll. propoL8.iibr.ij. 
Eademque  methodo  reliqua  quadrata  GH 
IF,  FKHE , fecant  bifariim  didum  Tctrac 
drum  ABCD.  ) quare  probatum  erit  corol- 
larium. 

PROPOSITIO  III. 

In  dato  Cubo,  Odaedrum  inlcri- 
bere.  Eft  Hypficlis. 

COnftrudio.  Per  propof,  i.  libri  huius 
in  dato  Cubo  inferibatur  Tetraedrura; 
& in  hoc  Tetraedro  inftribaturOdacdrum 
perprop.j.  prxccd.  fidum  eritpropofitum. 

Demonfiratio.  Quia  per  dcmonftratio- 
nem  propoC  z.  prxced.  confiat  angulos  om- 
nes Oc*hedri  attingere  latera  Tetracdri  ; Sc 
per  dcmonftrationcm  propof.  i.  libri  huius, 
cuidens  cft  lateri  Tctraedri  fuftcniari  in  pla- 
nis bafium  cubi,  quia  funt  earum  diametri: 
neceflario  fequitur  angulos  Odaedri  deferi- 
pti  attingere  bafes  cubi } ideoque  per  defin. 


bifariam  per  coroll. i.  propof.15 . libr.  15.  fcd 
etiam  ad  angulos  redos. 

PROPOSITIO  IV. 

In  dato  Odaedro  Cubum  inlcri- 
bere.  Eft  Hypficlis. 

SVppofitio.In  dato  Odiedro  ABCDEF,Fj^.jjo. 
inferibendus  fit  Cubus. 

Confiructio.  Quadrate  bafeos  ABCD, 
pyramis  vna  eligatur  ABCDE,vemcem  ha- 
bens E, e duabus  odaedrum  confiituentibus^ 

& centrum  G, circuli  circumferibentis  trian- 
gulum xqui  lacerum  ABE  , reperiatur  per 
propof.  i . lib.  5 . clem.quod  centrum  erit  et- 
iam centnim  didi  trianguli ; & per  propof, 

5 1 .lib.i.elem.  per  ifiud  centrum  G,  ponatur 
reda  linea  LGM  parallela  lateri  AB  didi 
crianguli,(ccans  latera  A E in  L,B£  in  M;tiim 
cx  pundo  M , cranfmittacur  alia  parallela 
MN  lateri  BC  fecansin  N latus  CE;tum  alia 
parallela  NO  , cx  pundo  N , parallela  lateri 
CD ; denique  tranfinittatur  reda  OL , qu® 
etiam  erit  parallela  lateri  AD ; nam  per  pro- 
pof 2 . libr.d.  elcm.  reda  NO  fccabit  propor- 
tionaliter  latera  CE , DE , in  N & O , vnde 
erit  vt  EN  ad  NC , ita  EO*ad  OD ; fcd  per 
coroll.propof.4.  lib.  eiufiiem  5.efi  vt  EN  ad 
NC , ita  EM  ad  MB , tum  etiam  vt  EM  ad 
MBjita  EL  ad  LA  ; ergo  etiam  erit  per  pro- 
pof 1 1 .libr.5  .clem.  vt  EO  ad  OD,  ita  etiam 
ELad  LAjquarc  per  j.partem  propof  j.Iib. 

6.  clem.  reda  LO  erit  parallela  lateri  AD. 
Quadrilaterum  igitur  rcfultabit  cx  didis  pa- 
rallelis redis,  LMNO:  tum  etiam  refultabuc 
triagula  squilatera  & squalia  ELM,EMN, 
ENO,EOL,pcrcoroll.  propof 4. lib.cit.6. 
quia  fimilia  quatuor  triangulis  xquilateris  & 
xqualibus  AEB,  BEC,CED,  DEA,confti- 
tuentibus  cledam  pyramidem  bafeos  c^ua- 
Tt  5 drat® 
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p}Tamid)s  ducantur  rcdx  Iinci  per  centra  FO , FP  , FQ , fcAa  erunt  proportionajiter 
pr.rdida,  FGM,i  HN,  FlO,FKP,FLQ,  jj>-  in  G,H,I,K,L;  quareper  a.prop.Iib.d.elenii 
fc  latera  pentagoni  ABCDF,  diuidant  bifa-  reda  GL  erte  parallela  reft®  MQ ; &reda 
riaminM,N,  b,  P,Q  , Pe  ad  angulos  redos,  LK,rcdar  QP;&  reda  KI,rcd*PO;&  reda 
tum  angulos  ad  verticem  F communem  di-  IH,  reda*  ONj  & reda  HG, redi  NM;  ergo 
uident  l)ifariam.  Inlupe-r  redis  lineis  MN,  per  propoCi9.1ib.i  .dem,  anguli  ad  iftas  re- 
KO,OP,PQ,  Q^,  iunganturpunda  media  das  &:  alias  ex  centro  F ad  angulos  pentago- 
pr.vdida  M,  N’,  O,  P,  Q,  laterum  pentagoni  ni  AHCDExquilateri  & xquianguli,  verfus 
pr  vdidi  ABCDU  ; pemagonum  etiam  eon-  centrum  F , erunt  xquales  angulis  ad  eafdeth 
rtitucne  in  plano  pr.rdidi  pentagoni.  Et  quia  redas  ex  centro  in  pundis  M,N,0,P,Q^;  cr- 
triangula  quinqueM  AQ,QEP,POD,OCN,  go  duo  ex  illis  fimul  fumpti  ad  punda  G,Ff, 
NliM  , latera  habent  xquaiia , vtpotc  dimi-  I,  K,  L,  erunt  iqualcs  angulis  in  M,N,0,P, 
dia  xqualium  laterum  pentagoni  xquilatcri  Q,  videlicet  angulis  pentagoni  MNOPQ> 
Pe  jcquianguli  ABDE,  comprehendentia  an-  xquilatcri  & xquianguli ; igitur  xqiiiangu- 
gulos  xquales  pentagoni  xquianguli,  habe-  Ium  erit  pentagonum  GHIKL  : Denique 
bunt  per  propol.4.  libr.  i.  clem.  bales  xqua-  quia  in  pentagono  MNOPQ>  rcfolutoin  iri- 
Jes  MM,NO,OP,PQ^,  QA:  Adhxc  quia  di-  angula  quinque,  bafes  habentia  latera  ipla 
da  triangula  quinque  poflrcmd  enumerata  didi  pentagoni  xqualia,  anguli  in  centro  F 
funt  ifoiedia  ;obtincbuntpcr  ^.propof.iibr.  Tunc  xqualia  fubtcnfi  didis  xquis  lateribus 
eiufdem  citat,  angulos  xquales  ad  prxdidas  iJCrS.propof.Iib.i.elcm.ctiam  pcr4.propof, 
bafes , qui  cum  etiam  fintincifuem  triangu-  libr.ciufdfm  latera  GL  , LK,  KI,  IH,  HG, 
lis  quinque  xquales  rclatiue  per  citat. prop,  pentagoni  xquianguli  GHIKL, erunt  xqua- 
4.1ib.i.  erunt  per  i.axio.Iib.ciuldcm, omnes  ha,  idcoque  erit  etiam  xquiangulum.  quare 
illi  anguli  ad  bafe*sprxdie^as,  inter fc  xqua-  primum  propofitum  eritdcmonftratum, 

Ics:  quibus  fublatis  ab  angulis  redisprxdi-  Demortratio,  quodreliquavndccimpch- 
dis  in  M,  O,  P,  Q,  deinceps  relinquentur  tagona  inferibenda  in  reliquis  vndecim  py-* 
anguli  xquales,  quorum  duo  llmul  fumpti  ramidibus  Icofacdri  hnt  xqualia  prxdido 
efEcicni  angulos  xquales  pentagoni  prxdi-  pentagono  xquilatero&xquiangulo,  Quan- 
diMQj*ON,quod  paulo  ante  fuit  probatum  doquidem  ex  prxdida  conftrudione  latera 
xquilaterum  nunc  xquiangulum.  Deni-  pentagonorum  huiufmodi  hne  communia 
que  contra  prxdida  G,H,I,  K,L,  redis  iun-  duo  ilH  pentagono  GHIKL,  velxqualibus, 
gantur  lineis GH,  HX , IK,  KL,  confXitucnt  ipfa  erunt xquilatera  pentagona  xquian- 
aliud  pentagonum  xquilatcrum  & xquian-  gula,  applicando  principia  prxdida. 
gulum , quod  erit  vnum  e pentagonis  Dode-  DemonlXratio,  quod  ilH  iz  pentagona  s- 
caedri  infcribendiinlcofacdro:  Et  (i  in  aliis  qualia,  conPicuat  Dodecaedrum.  Per  eon» 
vndtcim  pyramidibus  Icofaedri , centra  tri-  ftrudionem  illorum  pentagonorum  in  Ico- 
angulorumrcdisvniatur  lineis, rcfultabunc  laedro,  latera  cuiufcumque  pentagoni  ex  la 
alia  vndccim  pentagona  xquilatera  & xqui-  prxdidisfunc  communiaaltcri  ex  illis, ergo 
angula  ,quxcum  prxdido  GHIKL,  Dode-  Ipatium  concludent,  quod  per  dcfin.^8. libr, 
caedrum  conPjiucnt  propofitum.  ii.clcm.  erit  Dodecaedrum. 

Dcmon(lratio,qu(^  pdagonum  GHl  KL  Dcmonftracio , quod  idud  Dodecaedrum 
(it  xquilatcrum  xquiangulum.  Cum  tri-  conllrudum  inlcriptum  Hc  in  Icofacdro» 
angula  quinque  pyramidis  credxlmt  xqua-  Omnes  anguli  iPonim  pentagonorum  de- 
lia  xquilatera<^uc, idcoque  (imilia, congruent  feriptorum  contingunt  centra  triangulorum 
per  axioma  9.1ibr.i.elem.crgocirculicacir-  Icofaedri,  nimirum  tres  anguli  conllituen- 
cumferibentes  tria  puiv^i  communia  obti-  tes  angulum  folidum  Dodccacdri,  exipla 
nebunt, videlicet  tres  angulos  illorum  trian-  condrudione;  ergo  per  definitionem  5 i.lib, 
gulorum,  congruent  igitur  idi  circuli, per  1 1. clem. Dodecaedrum idud  fadumericin- 
corollar.  noflrumadpropof.a4.libr  ^.clem.  feriptum  indacolcofacdro.  Fecerimus  ergo 
ideoquexqualescrunt  per  citat. axio.9.1ib.i.  imperatum. 

j & pcrdcBn.i.libr.5.clcm.rcmidiamctri  eo- 

rum GF,HF,  XF,  KFjLF,  xqualcserunt : & 
quia  idx  femidiametri  funt  duplx  fuarum 
propriarum  redarum  vlqucad  latera  primi 

I pentagoni  dati,  qux  funt  latera  triangulo-  • 

rum  Icofaedri  xqualia  xquilatcrorum,vtpo-  P R 0« 

te  GM,HN,I0,KP,LQ,  percoroU.propoC  • 

iS.libr.i.Hypiiclisj  latera  totalia  FM,  FN, 
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PROPOSITIO  VI. 

In  dato  OiTaedro  Tetraedrnm 
infcribcre.  Eft  Campani. 

COnrtruftio,  Per  projxsf.  huius  libri, 
infcribacur  Cubus  in  daio  Oftacdro:  Hi 
in  hoc  cubo  infcribaturTctracdrumpcr  1. 
propof.  libri  huius.  Dico  facium  efle  impe- 
ratum. 

Dcmomlratio.  Nam  per  propof.cit..^.  & 
cius  conftruCtiontm  , Cubi  iafti  inoclacdro 
dato,  anguli  contingunt  bafcsoelacdri  ; & 
ptr  citat,  propof.  i . conftru^tionem  , anguli 
tetraedri  pomi  funt  in  angulis  huius  cubi; 
ergo  anguli  tetraedri  attingent  bafesquatuor 
o^aedri:  igitur  1 etraedrumeritinferiptum 
ia  od^aedro  dato  per  def.5i.libr.n.clcm. 

PROPOSITIO  VII. 

In  dato  Dodecaedro  Icofaedrum 
infcribcre.  Eft  Campani. 

Onftruftio  & demonflratio.  Afluma- 
S‘35**  ^ j tLir  Dodecac^dri  dati  dimidium  conten- 
tum fex  pentagonis £quilatcris,&. trquian- 
gulis,  & «qualibus,  ABLPK,  PKIHO,OH 
GFN  , KF£DM,  MDCBL,LMNOP,  quo- 
rum centra  GntCh,  R,S,  T,V,cademquac 
circulorum  illa  circumfcribencium  , iuxta 
corollar.nollrum  vltimum  ad  propor.4.  lib. 
4.  elem.  qu«que  bina  proximiora  redis  vin- 
ciantur lincisQK,  RS,ST , TV',  VQiQX, 
RX,SX,  TX,  VX.l  umredrlincitranf- 
miitantur  AP,CM,fuppofic«arcubus  AKP, 
CDM , circulorum  cirtumlcribcntium  dicta 
pentagona, diuiHs bifariam  in  K & D , nam 
chord«  «quales  AK,  KP,  CD,  DM,  ablcin- 
dunc  arcus  «quales  in  didis  circulis,  pcrco- 
rollar.noftrumad  propoCzS.  lib.3.elcm.cr- 

f;o  fi  ex  pundis  K D,tranfmiitantur  rcct« 
inca?  per  centra  propria  Q,  R , videlicet 
rcd«  KQY,  DRY,hnguI«  latus  oppofitum 
commune  BL  diuident  bifariam  in  eodem 
pundo  Y , Se  ad  angulos  redos , per  corolJ. 
2. propof.  1 o.  libr.i  3.  elem.  tum  etiam  bifa- 
riam Se  ad  angulos  redosdiuidentin  a,&  b, 
redas  AP,CM,pcrcoroIl.i.cii.  propof.io. 
quiadiuidum  bifariam  arcus  AKP,  CDM, 
propribs.  Et  quia  reda  K a Y, probata  incide 
fc  in  redas  BL , AP,  ad  angujps  rcdos,erunt 
per  propof.  18.  libr.i.  elem.  reda:  AP , BL, 
paralieKe  ; Se  ob  eandem  caufam  etiam  erum 


parallela*  rcdxCM,BL;idtoqucpcr 9.pro- 
pof.libr.ii.  elem.  parallelae  erunt  inicrferc- 
d«  AP , CM.  Pr.ttcrea  quia  in  triangulis 
AKP , CDM,  duo  latera  AK  , KP  , funt  ae- 
qualia duobus  lateribus  C D,  D M , quia  fune 
latera  xquaiium  pcnt.igonorum;comprchcn- 
duntque  angulos  aquales  pentagonorum  x- 
quiangulorum  , bafes  obtinebunt  «quales 
AP,  CM,  per  4.propor.libr.i.eltm.  carum- 
quefcmillcs  Aa  , Cb  , erunt  «quales  per  7. 
axio.libr.i . elem.  igiiur  rcd«  linex  C A,b a, 
illas  connedentes , erunt  aquales  & paralle- 
la? per  propor.33.  lib,  i.  Simili  artificio  pro- 
babimus Ij  ex  angulis  B & F,  fuLtenfis  ab  re- 
dis CL  , EN , per  centra  R , S , redx  linc« 
agantur  BZ,I  Z,vnianturque  rcd«  C U , gd, 
demonfirabumur  aquales  reda-  CE,  (.u.Et 
quia  in  triangulis  ABC,  CDE,  latera  AB, 
BC,  funt  aqualia  lateribus  CD,  DE,  vtpotc 
pentagonorum  «qualium  latera , continent- 
que  angulos  «quales  pentagonorum  xquian- 
gulorum  , habebunt  per  4.prop.libr.  1 .elem, 
bafes  «quales  AC  , CE  ; ergocum  ollende- 
rimus  redas  AC,  ab,  efle  «quales  inter  rc,&: 
redas  CE,  cd,  «quales  cile  inter Ic; erunt 
per  i.axio.Iib.i.elcm.  reda*  cd,ab,  «quales 
inter  Ic.  Cum  autem  rcd.e  YQ,  YR,  ZR, 
ZS,  perpendiculares  ex  centris  circulorum 
«qualium  circumfcribcntium  pentagona  «- 
qualia,  ad  latera  BE,  DM,  fine  difiantix  ileo- 
rum laterum  «qualium  , «quales  erunt  per 
propof, i4.Iib.  3.  elem.  eodem  modo  «quales 
erunt  rcd«  Q.A,  Rb, Re,  Sd, perpendicula- 
res ex  cifdem  centris  ad  redas  AP,CM,CL, 
EN, «quales:  quare tot«  Ya,  Yb, Zc,  Zd, 
«quales  erunt. Ergo  ciim  in  triangulis  aY b, 
gZd,  latera  angulos  aYb,cZd.  comprehen- 
dentia fint  «qualia  oQenfa,&  bafes  ba,cd,«- 
quales, erunt  didi  anguli  per  propof.S.lib.i. 
elem.  «quales.  Denique  quia  probatx*  funt 
redi  Y Q.,  YR , ZR  , ZS , «quales , conti- 
nentes didos  angulos  aYb  , gZd  , erunt  in 
triangulis  RYQ,SZR,  bafes R<\,  RS , «- 
quales  per  propof.q.  libr.  1 . elem.  Ex  cilBcra 
principiis  offendentur  reliqui  omnes  rcd« 
liner,  centra  pnedida  pentagonorum  pndi- 
dorum  viciniora  rcuiiKientc$,cfle «quales 
inter  fc.  Igitur  triagula  quinqueQXR,KXS, 
SXT,TXV,VXQ,  fub  quinque  angulis  fbli- 
disDodccaedri  L,M,N,0,P,  c6ftituta,erunt 
«quilatcra  & «qualia.  Qiiod  fi  eadem  me- 
thodo fub  reliquis  quindecim  angulis  folidis 
dodecaedri,  fiant  fimilia  triangula  «quilatc- 
ra & «qualia,  latera habcnciacommunia,dc- 
feriptum  erit  in  dato  Dodecaedro  icofae- 
drum , quia  duodecim  anguli  Iblidi  Icofac- 
dri  confilfunt  in  centris  duodecim  bafium 
Dodecaedri, iuxtadcf,29.&  3i.lib.i  i.citm. 


P R O- 


Digilized  by  Googie 


De  quinque  Corporibus  Regularibus'. 


PROPOSIVIO  VIII. 

In  dato  Dodccaedro  Cubum  dc- 
fcribere.  Eft  Campani. 

Onftrudlio  & dcmonftratio,  AfTuman- 

turquatuor  pentagona  ABCDE,EPG 
HA,  AHIKB,  BKLM  jDodccacdri  in  quo 
infcribcndus  fit  cubus  illorum  pentago- 
norum duo  habeant  latus  commune  AB  , 
aiiaduo  latus  commune  AH , 5c  alia  duo  la- 
tus commune  AE , & alia  duc  latus  comunc 
CB,&  alia  duo  latus  comune  BK.  Tum  an- 
gulis EAH,  CBK,D,  I,  fupponanturreda: 
LH,  CK,  EC , HK  , quadrilatcrum  confti- 
tuentes  LHKC  ; quod  quia  in  triangulis 
E AHjHlK,  KBC,  CDE,  duo  latera  angu- 
los pentagonorum  squiangulorum  xcmalcs 
comprehendentia  funt  xqualia  latera  eidio- 
rum pentagonorum  xquilatcrorum  , bales 
prxdidljc  EH,CK , EC  ,HK,  erunt  per  4. 
propof.  libr.  i . elem.  xquales , ideo<^ue  qua- 
drilatcrum  illud  erit  arquilatcrum.  Que^fi 
circa  pentagonum  ABCDE  circulus  conci- 
piatur deferiptus  per  propof.  14.  libr.4.clcm. 
redlae  lines  A£,BC,  squales,  auferent  ab  il- 
lo squales  arcus  per  propof.  aS.lib.5.  clem. 
corollar.nofirum;  quare  fi  ducatur  re^aBE, 
erunt  anguli  ABE,CEB,  alterni  squales  per 
propof.17.  libr.citar.coroll.noftrum.  Vnde 
parallcls erunt  reds  AB  , CE,  pcrprop.ay. 
lib.i.clcm.  Simili  modo  probabuntur  paral- 
lcls redis  AB,  HK;quarcpcrpropof.9.1ib. 

1 i.clcm.  redis  C£,HK, erunt  paralielv;  & 
per  propof. 5 5. libr.  I.  clem.  redis  lines  EH, 
CK,coniungcntesdi<ftasparallclasCE,HK, 
& squales  ofienfas , erunt  etiam  squales  & 
parallels;vndererultabitparalIelogrammum 
EKin  eodem  plano  vnocxiUens  per  propof. 
7.1ibr.ii.clem,  Prstere^  rcdla  ABdiuidatur 
bifariam  per  propof.  lo.Iib.i.clcm. in  pundlo 
N,  ex  quo  ad  pundla  H,K,  C,E,  redis  emit- 
tantur, rcfultabunt  triangula  N AH  , NAE, 

' NBCjNBK, latera  AH,AE,BC,HK,squa- 
lia  habcntia,A:  latus  commune  NA, vel  NB, 
squalia  etiam  obtinentia,  qus  cum  prsdi- 
Ais  squali  bus  aogulos  continent  squales  s- 
quiangulorum  pentagonorum  dodccacdri 
daiijquarc  per  propof.4,lib.i. elem. bales  eo- 
rum NEjNH,  NC,  NK,  erunt  squales,^^ 
fuper  fi  cx  pundlo  N,  demittatur  per  promL 
1 1. libr.  1 1 .elem.redlalinea  NO  perpendicu- 
laris in  pundlo  O,  &|rcdlscxOadpunda 
C,E,H,K,  emittantur, ad  quas  erunt  perpen- 
diculares pcrdcfin.;{.  iibr.ii. elem.  rcfulta- 
buni  triangula  rc^angula  NOE  , NOC, 
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NOH , NOK , quorum  latea  fubtendentia 
angulos  rcdtos,ofienraruncsqualiaN£,NC9 
NK,  NH,  vndequadrataillorum erunt s- 
qualia  per  propofi4tf.  libr.  i . coroll,  nollrum 
5.  tum  squalia  quadratis  laterum  circa  re- 
dlos  angulos  perpropor.47.Iib.eiufdem,qus 
bina  fumpta  vi  oportet , erunt  inter  fc  squa- 
ba  per  I .axio.lib.citat.  ergo  fi  ab  illis  aufera- 
tur commune  quadratum  refts  NO,  rclin- 
quenturquadrata  redlarumOE,OC,OH, 

OK,  squalia  per  3. axio.  libr.  cit.  fir  ipfs  re- 
dis squales  per  coroll.nollrum  4. ad  propofi 
4d.lior.  i.cit.  circulus  ergo  dcfcriptusccn- 
tro  O,  interuallo  cuiuQibct  ex  didlis  squali- 
bus redlisjputi  OE,tranfibit  per  extrema  C, 

H,K,  aliarum  rcdlarum,iuxu  2 5 axio.lib.i . 
clcm.  quare  quadrilaterum  EK  parallelo- 
grammumerit  in  circulo  inferiptum  , cuius 
anguli  oppofiti  C£H,  CKH,  erunt  squales 
per  propof.  54.  libr.  i .clcm.  & per  propof  22, 
libr.  5,  squales  duobus  rcdlisiidem  duoop- 
pofiti  ; vnde  fit  vt  cum  fint  squales  ollcnfi, 
iint  finguli  redii:  Eodem  modo  alij  duo  an- 
guli EHK,  £CK,  oppofiti,  finguli  erunt  re- 
dii. quare  quadrilaterum  EK  oftcnfum  s- 
quilatcTum  Sc  redlangulum  erit  quadratum, 
habens  fuos angulos  in  quatuor  angulis  foli- 
dis  E,C,K,H,  Dodccacdri  dati , Sc  latera  in 
planis  fuorum  petagonorum  quatuor.  Quod 
fi  hoc  artificio  in  reliquis  ofto  pentagonis 
dodccacdri  fubtendantur  odio  eorum  angu- 
lis fblidis  redis  lines fcruaio ordine conue- 
nienic  , rcfultabunt  alia  quinque  quadrata 
squalia, & cubus indodccaedrodatoinfcri- 
ptus  iuxta dcfin.2^.&  3 i.libr.i i.elcm.  nam 
illa  quadrata  communia  habebunt  latera  pro- 
pria, fpatiuinque  concludent  folidum  quod 
erit  cubus  obtinens  angulos  fuos  in  ofto  fi>- 
lidis  angulis  dodccacdri.  & Cc  facium  erit 
imperatum. 

COROLLARIVM, 

In  fepitM^tno  uRst  fubttndtns  Mgulum  tim  pstral-  £/^.55  j. 
Utd  tji  Uttri  Qpp9ftt9  iUt  smgul» : ExmpUgrdtU 
'tn  ptnugon9  ABCDE , fnrdUttd  mt  rtHn  C£, 

Umi  AS., 


COROLEARIVM  NOSTRVM, 

In (iuul9 nCki. Uneg  CE,  AB»  neiltnttt du4t thor- 
dss  dqudUi  AE»  BC»  fclduui  AE»  BCfdqUdUs, 
nullum  pun£ium  fmmnnt  hnbintu  i funtfn^ 
nStU. 
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TROPOSITIO  IX.  PROPOSITIO  XI. 

In  dato  DodccaedroOaaedrum  In  dato  Icofacdro  Cubum  defcri- 
infcrlbere.  Rfl:  Campani.  bcre.  Lfl;  Campani. 


COnftrudio  ac  ticinonftratio.  Eligantur 
in  dato  Dodccacdrorcx  illa  lattraop- 
pofita  A B,C D,  EF,  GH,  I iiixta  co- 

roll.5.propof.i7.  iibr.i 5. elem,  bitariamfc- 
candapcr  propol,  10.  lib.i.  eorundem  dem* 
in  punctis  propriis  N,0,P,Q,  R ,S;S>:  pimfta 
ifta  media  oppolitarum  diftarurn  rectarum 
replis  reuinciantur  lineis  NO , 1*Q,  RS,  qui 
per  citat,  corollar.  iquales  erunt  inter  fe, 
carumqne  partes  dimidi.v,  videlicet  NT, 
OT,P T,QT,KT,S  r, iiixta  propof.ij.libr. 
5.ciem.  namilliintcenle  mutuo  bitariim 
fecant  in  centro  'I'  fjJiir.v  circumfcribcntis 
dodecaedrum  , &:  ad  angulos rtftos percit, 
corollar.  quare  per  propor.4.libr.j. dem. re- 
ax  linei  duodecim  NP,  PO,OQ,Q.N,NR, 
KP , PS , Sq,  QR,  RO,  OS  , SN  , iqualcs 
erunt  inter  fc  ,fubtcnfi  angulis  rtfiis  trian- 
gulorum rcTultantium  ab  illis  Icmiflibusi- 
qualibus  concinentibus  angulos  redos,  & di- 
^is  fubtcnfis.  Quare  triangula  ocio  NRP, 
PRO,  ORQ,  QRS,  OSP,PSM,NSQ, 
QSO,  iquilatera  erunt  & iquiangula,  effi- 
cientque  Odaedrum  illis  terminatum  ocio 
triangulis  iqualibus  & iquilatcrisp^dcf. 
Z7,libr.  1 1.  & inferiptum  in  Dodecaedroper 
dcfin.ji.lib.tiufdcm  ii.cltm.  quia  per  con- 
ftrudionem,  fex  anguli  Otbedri  huius  dc- 
Rripii  attingunt  ftx  latera  oppofita  Dode- 
caedridati.  Pecimus  ergo  imj>cratum. 

PROPOSITIO  X. 

In  d.tto  Dodccaedro  Tetraednim 
delcribere.  lill  Campani. 

COnftrudio.  Per  prop.?!.  libri  huius , in 
dato  Dodecatdro  mfcribatiir  Cubus; 
&.  pcrpropof.i . libri  huius,  in  hoc  cubo  *l'c- 
traedrum ; facium  erit  propolitum. 

Demonflratioper  conliriu5ii  onem  prop.  1 . 
citat.libri  huius,  anguli  Tetraedri  attingunt 
angulos  Cubi;  & per conRrudtioncm prop. 
g.  cit.  anguli  Cubi  attingunt  angulos  Dodt- 
caedri:  ergo  cum  anguli  i ceraedri  attingant 
angulos  l3odccacciri , 1 etraedrum  in  dato 
Dodccaedro  erit  inferiptum  per  defin.  31. 
libf.  11.  dement. 


COnftru<Sio.  Per^.propof.  libri  huius, 
inferibatur  Dodecaedrum  tn  dato  Ico- 
faedro;  & per  propof.  8.  libri  huius  in  hoc 
dodccaedro  tafto  cubus  deferibatur.  Dico 
factum  ellc  imperatum. 

DcmonRraiio.  Anguli  cubi  attingunt  an- 
gulos dodccaedri  per  confli  udtionem  projKiC 
8. citat,  anguli  fmiusdodccacdri  attingunt 
bafes  Icofacdri ; per  conllrudioncm  prop.  y. 
cit.  ergo  anguli  Cubi  fatti  attingent  bafes 
Icofacdri : c]uarc  per  dchn.  31.  libr.  1 1 . eltm. 

Cubus  in  Icofaedroerit  mferiptus. 

PROPOSITIO  XII. 

In  dato  Icofaedro  Tetraedrum  in- 
feribere.  EU  Campani. 

COnftniftio.  Pcrpropof.i  i. libr. huius, 
inferibatur  Cubus  in  Jcoftcilro;  8;  per 
propof  I.  libri  huius , delcribatur  i‘etrae- 
drum  in  hoc  Cubo.  Dico  faiSum  efle  im- 
|scratum. 

Demondratio.  Per  conftruiftioncs  citata- 
rum propofitionum,  Anguli  Cubi  attingunt 
bales  Icofacdri , Se  anguli  Tetraedri  angulos 
Cubi ; ergoanguli  Tetraedri  attingent  bafes 
Icofacdri.  Quare (wr  defin.51.libr.11.elcm. 
Tetraedrum  erit  in  dato  Icofaedro  infcri- 
pium. 

PROPOSITIO  XIII. 

In  dato  Cubo  Dodecaedrum  de- 
feribere.  EftCandalla;. 

Onftniaio  ac demoiiUratio.  Cubi  AF,Fi^.  555. 
lateraomnia  bifariam fecentur  per  pro- 
pof 10.  libr.i.  elem,  inptineiisI,K,L,M,N, 
0,i’,R,f,\,Z.Y;tuni  refti- agantur  1L,YZ, 
xO,Mp,KP,NR,ita  vtex  nullo  pundodujE 
Ugr  liiicx-  ducantur,  &dui;trin  balibus 
^^Pofitis  fint  parallcl.r;  rurfus  vero  ha,- rccli; 
bilariam  diuidaniur  in  punfitis  S,V,T,  r,  Q, 

X , qu®  erunt  centra  bafium  Cubi  huius,  ®- 
qualescnim  erunt  rcdioc  concipienda;  ex  his 
punitis  ad  angulos  proprios  bafium , per  .i. 
propof  lib.  1 .elem.  C eonlidcrcntur  triangula 
redan- 
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reflingula  fafta  ab  fcmiflibus  laterum  Cubi 
& redarum  dudarum  ipHs  rquallum  , & 
hifcc  redis  concipiendis;  quare  circulus  fa- 
dus  ex  hifce  pundis  circumfcribct  quadratas 
bafcs  proprias  Cubi.  Priterei  rcd.c  agantur 
ST,VX,RQ,quT  per  corollar.propof.  5.1ibri 
huius  fe  mutuo  fccabunt  in  a centro  Tphaerx 
& Cubi)  bifariam  & ad  angulos  rcdos;eruc- 
^ue  lateribus  Cubi  aquales  , vti  alix  fex 
priores , per  propof.  3.^.  libr.i.  cltm.obpa- 
rallclogramma  rcfultantia  rcdangula  cuo- 
rura  vnum  latus  eft  latus  Cubi.  Ad  hxc  /e- 
milies  YV,  VZ,rcdx  YZ;  tum  ftniiflcs  Mr, 
IIP  , redx  Mp  , lecentur  extrema  & media 
ratione  per  propof  30.  libr.  6.  elcm.  inpun- 
di$  B,c,D,c,itavt(int  maiora ftgmcnta  Y b, 
Zc,Md,pc  ; tranfmitianturauum  rtdxli- 
nex  Yr,Yc,  bojBC. 

lam  vero  propter  paralltlogramma  rcful- 
tanciaex  hisdudis  redis  lineis& aliis pra~ 
didis ) erunt  per  propof. 54.  libr.i.clem.  re- 
dx  YRjYV,  dimidio  laterum  cubi  xquales; 
& RC,B  Vjfcgmenta  minora  redarum  aqua- 
lium Y\',  RP,  etiam  xqualia,|w  i.prop.lib. 
prxctd.funtque  per  propof  4.  libr.15.  cltm. 
quadrata  redarum  Y V , b V , tripla  quadrati 
redx  Yb  ; erunt  &:  quadrata  redarum  Yr, 
Jtc, tripla  ciufdem  quadrati  Y b:  Verum  qua- 
dratis redarum  Yr,  rc  , eft  xqualc quadra- 
tum redx  Yc,  per  propof.47.lib.  1 .efem.  c6 
• quddangulus  Yrc,  lit  redus pcrprop.29, 
lib.  1 .cit.clcm.crgo  & quadratum  redx  Y e, 
triplum  quadrati  redx  Y a.  Prxtcrc^  , quo- 
niam VY  perpendicularis  ad  redas  A Y,Yr, 
ell per 4.propof.libr. 1 1. elcm.  etiam  perpen- 
dicularis ad  planum  A£  fudinens  efidasre- 
das  AY  , Yr  , erit  rcdusangulus  u Yc  , ex 
dtfin.  3 . libr.  1 1 .ei  tat.  Vnde  quadratum  redx 
BC, xqualequadratisredarum  Yc  , YB,ptT 
47.propof  libr.i  .elcm. ent  quadruplum  qua- 
drati redx  Yb;  (quia  quadrata  redarum 
Yc,  Yb,  quadrupla  funt  quaeirati  Y b, quan- 
doquidem quadratum  Yc  triplum  eft  often- 
fum  quadrati  redx  Yb.  ) Qjare  cum  per 
propof  10.  libr.  6.  elcm.  e]uadrata  habeant 
proportionem  duplicai-im  laterum , dupla 
eritreda  BC,rcdx  YB;quadrupla  enim  pro- 
portio duplicata  eft  duplx  proportionis , vt 
videre  eft  in  his  numeris  1.2.4.  eft  tc, 
dupla ipftus RC  , eo  quod  minora  ftgmcnta 
TR,CR, redarum  xqualium  Mr,  pr,  xqua- 
lia  Cnt : lirgoerit  jxr  propof  15.  lib.^.clem. 
vi  Yb,  ad  RC  , ita  Bc  dupla  Yb  , ad  tc  du- 
plam ipfiusRC;cft  autem  Yb  maius  fegmen- 
tum  ael  RC  redam  minori  fe-gmeuco  bV 
atqualcm,  vt  tota  ad  maius  lcgmcnti;m,crgo 
hi.  BC,adTC  , erit  vt  tota  ad  maius  fegmen- 
tum  ;proindcque  tc  erit  maius  fegmentum 


redx  BC,  fedx  extrema  ac  media  ratione* 

Simili  methodo  probabimus  Tceftemaius 
fegmentum  redx  bt  extrema  hc  media  ra- 
tione fcdx  , ducendo  redam  Yt.  Igitur  *- 
quales  erunt  redx  bt,  bc  , efficientes  trian- 
gulum Ifqfceles  btc  , illi  triangulo  Ifofceli 
limilc  fabricato  ab  Euclide  propof.  10.  libr. 

4.  elcracnt. 

Nam  e defcribaturciraibs  per  propof  5.  p,- 
Iib.4.  clem.  circa  triangulum  Ifofcelcs  ABC  * ” 
propodtionis  10.  citat,  libr.  4.  & perficiatur 
pentagonum  ADBCE  fquilaterum  & xqui- 
angulum  ex  mente  Euclidis  propo*  1 1 . libr. 

4.  lui  cit.fcque  mutuo  fcccnt  redx  AB,C  D, 
in  pundo  F jtiinc per  projxif.S.  lib. 1 3, elcm. 
reda  AB  ftdaerit  in  F, extrema  A:  media 
ratione,  maiuiqueeius  fegmentum  erit  AF 
xijualc  lateri  BC  ; eritejue  per  propofi,  lib, 

I.  prxccdentis,  ve  tota  AB  ad  maius  feg- 
mentum fuum  BC , ita  bt  tota  ad  nuius 
fuum  fegmentum  TC  ; fimilique  ratione  vt 
tota  AC  ad  maius  fuum  fegmentum  CB,  iia 
BC  tota  ad  maius  fm  m ftgmeniuni  ex  ; Icd 
etiam  eft  vt  AB  ad  AC  , ita  Bxad  bc  , nimi- 
rum ratio  xqualitatis  : Triangula  igitur 
ABC,  btc  , cum  proportionalia  habeant  la- 
tera ,xquiang:»la  erunt  per  5.  propof  libr.iJ. 
eltm. ergo  cum  iuxtaprop.io.li.q.cicm.qui- 
hbet  angulorum  ad  balim  BC , trianguli 
B AC  Ifofceiis  Iit  duplus  reliqui  anguliBAC, 
etiam  quilibet  angulorum  aci  bafim  rt , tri- 
anguli Ifofceiis , duplus  erit  anguli  reliqui 
TBc,ad  verticem,  igitur  dida  triangula  Ifof- 
celia  erunt  fimilia , perdef.i  .lib.(>.dem. 

Ad  hxc  concipiatur  planum  trianguli  I- 
filcclis  BTC,  extendi  feu  fluere, fupra  r^dan» 

Mp  , feruando  eandem  inclinationem  ad  re- 
dam Mp,  donec  occurrat  in  pundo  h lateris 
AB,5c  in  pundo  to , lateris  J^iG  , & in  pun- 
do 3 diametri  AC  quadrati  ABCD  ; rcful- 
tabuntredx  linex  hM,io  P,fcdion€SCom- 
munes  huius  plani  fluentis  ac  lecaniis  plana 
quadratorum  ABCD , HFGH  , iuxta  prop. 

3. libr.i  i.elem.  cruntqueper  propof  i6. libr. 
ciufdem,  parallclx  redx  hM,  10  p.  & pa- 
rallelogrammum  totum  hp,  cdquAdreda 
HB 10 perfluxum  pundi  b yqualiterdiftantis 
ab  reda  Mp,  efficiatur.  Porro  hoc  planum 
HP,  perforabit  in  pundo  4.  diameter  AF 
Cubi  dati.  Ducatur  autem  per  prop.  j i.libr, 

I.elem.  reda  3 7 ex  pundo  3 , parallela ipli 
Ah, in  plano  trianguli  AMn ; &:  punda  IflS,  >> 
nc&antur  reda  MS,quxpcr  propof  3 3.  lib. 
citat,  erit  parallela  ipii  An,  vel  Ai , vel  7 3, 
lam  vero  quia  per  corollar.propof.4.  Iibr.<5. 
clem.triangulum  A7  3 eft  fimilc  triangulo 
AMS  ;cftquc proinde  pcrdefln.i.litr.cit.vt 
AM  ad  MS , ita  A 7 ad  7 5 ; funt  vero  AM, 

MS, 
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c!em.  cuius  circuinrcrcniia  fi  rranficrit  per 
punfta  4,  & 9, didi  pentagoni  feu  angulos  4, 
& 9 jficuti  incedit  per  angulos  cius  b,  t,  c, 
manifeftum  cfl  cuoa  erit  at|uiangu!um,  infi- 
fttre  enim  anguli  aquales,  arcubus  aquali- 
bus quos  auferunt  in  eodem  circulo  chordae 
feu  laura  pentagoni  «quilatcri  tria , iuxta 
propof.iy.iS.  lib.j.  dem.  corollaria  nofira: 
fi  vero  illa  circuli  fadi  circumferentia  non 
incclTcrit  pcrargulosprxdidosq  ,9  ; fiat  in 
circulo  fado  'penugonum  ajquilaterum  & 
xquiangulum  t A u B C,  pcrpropof.r  i,  lib. 
4.dem.  rcfultabunt  dux  rtdx  t 4,  B4,x- 
qualcs duabus  redis  bA  ,tA,  squales,  &:  ad 
tardem  partes , fupra  eandem  redam  t b, 
cofilcmqiie  terminos  habentes,  contra  prop. 
7.  libr.  i.dem.  hoc  abfurdum  indicat  circu- 
lum fadum  non  pofic  incedere  extra  angulos 
4,  & 9 , didi  pentagoni  xquilatcri : incedet 
ergo  per  illos ; Se  vt  paulo  ante  probauimus, 
erit  etiam  xquiangulum  didum  pentago- 
num  B 4 T c 9. 

Si  igitur  hoc  artificio  figurentur  duode- 
cim triangula,  videlicet  ad  fingulas  redas 
Mp,YZ,NR,lL,xf.^ KP,  bina ipfi btc  , fi- 
mi lia  & xqualia ; ( ita  enim  ad  Mp  duo  hu- 
iufmodi  triagulafpcculari  licet  btc,  dtc,) 
& ipforum  ope  duodecim  pentagona  ipfi  b 4 
T c 9 , fimilia  te  xqualia  : rcfullabit  Dode- 
cacdrum,cuiusduoclccimanguIi  in  fex  redis 
lineis  Mp,YZ,  NR,  IL,  xO,  KP,  bini  nimi- 
rum in  fingulis;  odo  vero  reliqui  in  odofe- 
midiametris  Cubi  confifiunt  , videlicet  iu 
pundis  qux  ipfas  fleant  extrema  & media 
ratione , qualia  funt  punda  4, 9 , in  femidia- 
mcirisAA,&  Ha,  Verum  latendum dl  Ce 
deferiptum  in  Cubo  Dodccacdrum , impro- 
prie dici  debere  dcfcripium  in  illo,  quiaiux- 
tadcfin.3 1.  libr.  11 . clcm.  cius  omnes  anguli 
non  attingunt  vel  angulos,vcl  lacera, vel  pla- 
na Cubi ; fcd  cius  folum  duodecim  in  lex 
planis  Cubi, odo  vero  extra  hxcplana,&  an- 
gulos, & Utera  ipfius  Cubi , attingentia  fo- 
lumdiametros  Cubi,  in  femidiametris  cius 
odo  media  &:  extrema  ratione  fcdis. 

CORO  LLARI  VM  I. 

DidtntTtT  Dodtcatdji  duo  Uttr4  potej^ ; ip^m  fidi* 
ctt  Doditufdn , & Cubi , tn  quo  Dodcidedrum 
infirtptum  modo  prudi^o  it$  hac  propofitionet 


iamerit  jfngulus  BCEpcr  propofit,  29,lib.i. 
elem.  ad  pundum  c:  quare  perprop.47.I1br. 

1.  citat,  quadratum  diametri  BExqualecric 
quadratislaterum bg , ce,  nimirum Dode- 
caedri  Se  Cubi  prxdidorum. 

COROLLA  lUVM  II, 

Si  Uttu  Cubi  fecem  media  & extrema  ratione, 
mtnut  fegmtnrum  efi  U:us  Dodecardri  in  Cubo 
inferipti  tuxta  hanc  prepof,  Mam  veto  fegmtn* 
tum  efi  latus  Cubi  inboi  Dodtcatdro  dejfcripti, 

Vm  fit  in  eadem  prima  figura,  pcrpro-Fjg.j  jf, 
pofii^.libr.^.clcm.  vt  YXad  bV,  iu 
YZ  dupla  ipfius  YV  ad  ec  duplam  ipfius 
BV;fit  vero  B V minus  regmentum  ipfius  YV 
fedx  extrema  & media  ratione;  erit  & bg 
minus  fegmentum  lateris  Cubi  YZfcdiex- 
trema  & media  ratione  jcompofita  vero  ex 
Yb  , gZ  , ideftfcda  Bc  , (qux  fuit  probata 
dupla  ipfius  Yfl,  idcoquccompoficxcx  Yb, 
gZ,  xqualts  ) maius  Icgmcntum.  lam  vero 
ciim  conflet  ex  conftrudione  redam  bg  elle 
latus  Dodccaedri , erit  per  8. prop.  lib.huius, 
reda  bc,  vcIbt  , latus  Cubi  in  dido  Dode- 
caedro  inferipti , quia  fubtendic  angulum 
BCC  , vel  T , pentagoni. 

COROLL  ARI  VM  III. 

Latus  Cubi  aquale  efi  duobus  lateribus ; Doiteae* 
dri  nimirum  in  ipfo  dtfiripti , ^ Dodecaedri 
(irca  eundem  Cubum  deferipti. 

N eadem  prima  figura,  latus  Cubi  YZ,F(j.j;j. 
componitur  ex  latere  bg  Dodecaedri  in 
ipfo  deferipti , & ex  reda  compofita  ex  Yb, 
cZ, quam  conflat  elle  latus  Dodccaedrici- 
dem  Cubo  circumferipti.  Nam  quia  YZ 
Cubi  lacus  fubcendit  angulum  pentagoni 
Dodecaedri  circa  Cubum  dcllripti , perpro- 
pof.S.libr.huius ; & latus  illius  pentagoni  cfl 
maius  fegmentum  lateris  YZ  ledi  extrema 
& media  ratione:  erit  bt  maius  ctiamfcg- 
mentum  ei ufdcm  lauris  YZ,  xqualc  duabus 
redis  Yb  , gZ  , fimul , vti  iam  probauimus, 
latus  Dodecaedri  Cubo  lateris  YZ  circum- 
feripti. 

COROLLARIVM  IV. 


DVeendo  enim  in  prima  figura  diame- 
trum Dodecaedri  B£,  concipiendo 
redam  dudam  CE,xqualiscxiflens&  paral- 
lela lateri  Cubi  VX, per  prop. 5 3. lib. i. elem. 
eo  quod  ad  Vc,X£,xquales  fim  Se  pirallelx. 
Quia  ergo  angulus  bVX  redus  cfl , redus  ct- 


Kt3a  duos  angulos  pentagonorum  Dodecaedri  eom^ 
muni  Uteri  cppofitos  conneHens , efi  aqualis  U* 
teri  Cubi  cui  Dodecaedrum  infiribitur, 

IN  eadem  prima  figura  , reda  copulansfjj.jjj,' 
punda  B , £> , in  quibus  conflituuntur  duo 
V u anguli 
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jnguli  pcniagonoruci  communi  ftitcri  tc 
oppoHti,  aequalis  |)cr  piop.  5 5 .libr.  1 .dem. 
Tchx  VX,  ( cd  quod  bV,dX,  ax^ualcs  linc& 
paralldr ) id  cfl  lateri  Cubi  in  quo  Dode> 
caedrum  deferibitur. 

PROPOSITIO  X I V. 

IndacoCubo  Icolaedriim  deferi- 
bcre.  Eft  Candalla:. 

COnflriiftio  & dcmonftratio.  Per  centra 
C,D,E,F,G,H,  baCum  Cubi  dati,  du- 
cantur rc^xlincx  paraildx  lateribus  ipHus 
Cubi,ptT propoC5 1.  libr.r.  clem.quae  nun- 
quam concurrant  inter  fe  , (intquc  YCB, 
XDM,  NEO,  QFP, KGS, TH V; & harum 
medietates  fecentur  per  prop-  5 o.  iib.^.elem* 
extrema  & media  ratione , ita  vt  maiora  E-g- 
menta  iint  verfus  centra  prxdi6h,in  punctis 
I,K;L,M;N,OiP,QiR,S;  T,  V;quiccrunt 
xqualia inter  fe,  per  a.  | rjpof.libr.  pra,‘ced. 
quorum  quodlibet  connedatur  cum  qua- 
tuor  vicinioribus,  v.g.  E cum  J,  K,  T,  Rjife 
(ic  de  aliis.  Sic  enim  rcfultabuntviginti  tri- 
angula lKL,IKQ,LMR,LMT,NOM, 
NOP,PQV,PQS,RSI,RSNjTVR,TVO, 

ii.R,isq,  ktl.,kqv,opv,otm,nsp, 

NMR  ; quorum  priora  duodecim  fubten- 
dantur vndecim Cubi  lateribus,  pofleriora 
vero  odo  eiufde  Cubi  odto  angulis  fubfter- 
nuntur.  Tum  redas  agantur  XC , XI,  XK. 
lam  quia  latera  XC,  Cl,  trianguli  XCI , x- 
qualiafuni  lateribus  XC,CK,triaguli  XCK, 
& anguli  contenti  xquis  lateribus  prxdidis 
redii, per  j4,propof.  libr.  i.elem.  ideoquex- 
qualcs ;cruncpcT4.  propof. libr.eiufdem  i. 
elem.  bafesXi , XK,  xquales.  Prxtcrci  quia 
linea  reda  LX,  reda  cE  ad  planum  AZ  per 
dchn.  4.  Ijbr.i  I.  eiem.  erit  etiam  perpendi- 
cularis ad  redas  XI , XK  ;q^uarc  cum  latera 
LX,X1,  trianguli  LXI,  xqualia  fint  lateribus 
LX,  XK,  trianguli  LXK,  & anguli  ab  cis 
comprclicnfi  redi  xquales , per  principia  ci- 
tata , erunt  per  4.  propof.  libr.i.  citat,  elem. 
baEs  L1 , LK , xquales.  Ad  hxc , quia  qua- 
dratum redx  LI,  per  propof.  47.  libr.  citat, 
elem.  I.  xqualceft  quadratis  redaruin  LX, 
XI;  Se  quadratum  redx  LX, quadrato  redx 
1 Y , ob  redas  LX , I Y , xquales  per  citat,  a . 
propof.libr.prxccd.  quadratum  autem  redx 
LX, quadratis  redarum  XC,  CI,  cft  xquale; 
erit  quadratum  redx  Ll  xquale  tribus  qua- 
dratisXC,  CI , Yl : funt  veru  quadrata  re- 
darum XC,C  Y,  xqualia,  ob  xquales  redas, 
vtpotcEmillcsxqualium laterum  Cubi:  er- 
go quadratum  r^x  EJ  > xquale eE  tribus 


quadratis  redarum  CY,CI,IY;  fcdhxc  tria 
quadrata  funt  quadrupla  quadrati  rtdx  CI, 
( nam  quadrata  redarum  CY,1Y,  tetius,  & 
minoris  fegmenti,  tripla  funtquadrati  redx 
CI  maioris  fegmenti , per  q. propof.  libr.  1 3. 
elem.  igitur  addito  quadrato  redx  Cl,  iliis 
duobus  prxdidis , erunt  tria  quadrata  rc6ta- 
rum  CY,CI,1Y, quadrupla  eiufdcm  quadra- 
ti CI.  ) Igitur  redx  LI  quadratum  , erit 
quadruplum  redi  redx  CI^  pcrpropoE7* 
libr.  5. elem.  Quare cuin eiufdcm  quadrati 
redx  CI,  quadruplum  Et  quadrarum  rtdx 
KI,  per  corollar.  noEium  ad  propof.20.  lib. 
6.  elem.  xqualia  erunt  quadrata  redarum 
LIjlK,  per  v.propoflibr.5, elem. proinde 
Se  redx  ipfx  Ll,l K, xquales, per coroll.  no- 
ftrum  4.ad  propof.45.  libr.i.  elem.  ifiquila- 
tcrum  ergo  cft  triangulum  IKL,  lateri  Cubi 
fubftratum.  Eodem  artificio  probabuntur 
reliqua  vndecim  triangula,  vndecim  reliquia 
lateribus  Cubi  fubtcnfa,djc  pquii.ucra;idco- 
que  inter  fe  xqualia,  quia  eorum  latcralK, 
LM,NO,FQ,  RS,  TV,  xqualia  funt.  Quia 
vero  latera  reliquorum  odo  triangulorum, 
odo  Cubi  angulis  fubfti  atorum , funt  com- 
munia didis  duodecim  triangulis , vt  in  tri- 
angulo KTL,  latus  KL,communc  cft  etiam 
triangulo  1 KL;  & fic  de  reliquis;  manifeftum 
caquoque  efte  xqualia  inter  E,&  didis  duo- 
decim , Se  xquilatcra,  Igi tureum  omnia  vi- 
ginci  huiufmcMi  triangula  atqualia  & xquila- 
tera  Icofacdrum  componant,  & eius  anguli 
omnes  duodecim  attingant  bafes  Cubi , bini 
njmirum  in  Engulis  bafibus  ; Icofacdrum 
erit  infcripium  in  Cubo  dato  iuxta  dcfin.31, 
lib.i  I.elem.  Fecerimus  ergo  imperatum. 

COROLL  ARIVM  I. 

Dumeter  Uoftedh  p«tcs1  ^ Utut  U»f4tdfi,  & 
Cubt  U9fttdTum  tmbtentu, 

I enim  tranfmitiaturrcda  LQ,  quxpcr 
propof.  53.  libr.i.  ckm,  parallela  cft  & 
xqualis  lateri  DF  Cubi,  cd  quod  redx  DL, 
FQ,  fint  xquales  Se  parailelx  : notum  cft 
per  propof.  47.  libr.i.  elem.  quadratum  dia- 
metri QM  efic  xquale  quadratis  redarum 
LM  , lateris  Icofacdri , & LQ,  lateris  Cubi, 
in  quo  Icofacdrum  deferiptum  cft  j quia  an- 
gulus MLQ^redus  eft  per  propof  Z9.  libr.i. 
dement,  quandoquidem  redus  cft  angulus 
LDF. quare  manifeftum  eft  hoc  corollarium* 


COROL- 
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COROLLARIVM  II. 


PROPOSITIO  XV. 


B\j4Vt  f(3iotut  f x oppefitoTum  Uterum  Uofitdrh 
loniunauntur  tubut  reclit  xqujbkm » fffe  ^nttn^ 
JT»  liojUedrt  bifiHum , & dd  dtigulot  rtilof  fe- 

idlilllfUi. 

TRes  enim  huiufmodi  lincx  DF, 
CE,  GH  j c^uij  nc^Stim centra b.iiium 
oppofitarum  Cubi  , xcjualcs  funt  Jaicribus 
Cubi,  & fc mutuo pcrcoro!lar.5.propoCli- 
bh  huius  bifariam  in  ccmro  a Cubi,  ad 
angulos  rcclos  fccant.  Q^od  a punftum  et- 
iam clFe  centrum  Icofaedri,  probaturil.atcra 
aFjFQ,  trianguli  aFQ, «qualia  funtoften- 
fa  lateribus  aF,FQ,  trianguli  AFP,anguIof- 
<^uc  continent  redos  «quales ; ergo  per  pro- 
pof.4.  libr.i.clem.  ba(es  habebunt  aQ,  aP, 
«quales:  Simili  modo  probabuntur  «quales 
red  r ex  A , ad  reliquos  omnes  angulos  Ico- 
facdrjjcrgo  a erit  centrum  Icofaedri. 

COKOLL  ARI  VM  I I I. 


si  Utui  Culi  extremd  dc  medid  rdtitnt  ftcctur» 
nidfuf  frgmtntum  tfl  Um  Uefuidn  in  d\- 
Qo  Culo  infiTipii, 

E St  enim  CI  maius  ftgmcntum  rcd« 
e Y,per  conftrudioncmjdlquc  per  pro- 
pof.i5.Iib.5.c!em.  vt  CI  ad  CY;  ita  K1  du- 
pla ipfius  CI  ad  bY  duplamipfius  C Y ;crgo 
per  a.propof.libr.praeced.  erit  KI  latus  Ico- 
faedri  ftementum  maius  lateris  Cubi  bY: 
nam  fi  dia  reda  quam  KI  cfTct  maius  fcg- 
mentum  rcd«  BYjClfct  bY  ad  aliam  redam, 
VI  CY  ad  CI , hoc  cft  bY  ad  KI  diucrfam 
ab  illa  reda,  quod  abfonum  efl. 

COROLLARI  VM  I V. 

Uofdtdri  tdtn  Uterd , <}U4m  trun^uU  eppofitdy 
intn  fi  funt  pdTdUtld, 


In  dato  Icofaedro  Odaedrum  de- 
feribere.  Eft  Candalla:. 

COnfIrudio  ac  dcmonftratio.  Dati  Ico-  Fig.j54. 

faedri  alTumantur  fex  latera  oppofita 
AiI,CD;nF,  GH;1K,  LMjqua  per  propof. 

10.  libr.  I.  ciem.  flentur  bifariam  in  pundis 
N,0,  P,  Q.,  R,  S;&  oppofita  redis  vniantur 
lincisNO,PQ,  RS,qu«percorollar.2.  pro- 
pof. pr.eccd.  fc  mutuo  ftcabuntin  T centro 
Icofaedri, bifari^m,&  ad  angulos  redos.Dc- 
nique  traiicianturrcdx  line«  NP,  NR,NS, 

KQj  0P,0R,0S,0Q;  PR,PS;QR,QS;re- 
fultabunt  odo  triangula  SSP , SPQ,SOQ, 
S'QN;RNP,RPO,  ROC^,  RQV.  lamquia 
latera TN,TS,  trianguli  TNS, «qualia  lunt 
lateribus TN,TP, trianguli  TNP,(cumlinc 
dida  latera  «qualium  rcdarumfcmifles  }an- 
gulos  coprehendunt  redos  pradidos  «qua- 
les; obtinebunt  per  4.  propof.  libr.  i.  ciem.  • 
bafes  «quales NS,  NP,  Eodem artificiorc- 
liqu«  omnes  rcd«  ax|ualcs  offendentur , Se 
didis  duabus  NS,  NP,&  inter  fe  : ergo  odo 
triangula  illa  «quilatcra  erunt  & «quiangu- 
li,Odacdrum  conllituentia;qudd  cum  eius 
anguli  adh«rcanc  binis  fcdionibusfex  late- 
rum Icofaedri  oppolitorum  ; erit  in  dato 
Icofaedro infcripium , pcrdcEn.5 1.  libr.ii. 
elementorum. 


COROLLARIVM. 

Idem  (entrttm  tR  Uofdtdri  & ORdtdti  in 
eo  dejirtpti, 

SVntcnim  rcd«  NO,  FQ,RS  ,per  ccti-Fig.^54. 

trum  T Icofaedri  incedentes,  diametri 
Odaedri  NPOQllS  fibi  infcripti;crgo  com- 
mune centrum  ericT,  Icofaedri  &Odaedri. 


SI  enim  duabus  diametris  vniantur  quo- 
rumlibet duorum  laterum  oppolitorum 
extrema,  fient  duo  triangula  «qualia , alter- 
nos angulos  obtinentia  «quales  per  4.  prop. 
Dbr.i.cdcm.  qux  in  centro  concurrunt , ergo 
per  propof.  27.  libr.i.elcm.  qu«libct  latera 
oppofita  prxdida  erunt  parallela:&  per  pro- 
pol.15  .libr.  II.  elcm.  ipfa  plana  triangulorum 
peripfa  latera  procedentia,  parallela  erunt 
inter  Ic, 


I 


PROPOSITIO  XVI. 

In  dato  0(5Iaedro  Icolaedrum  de- 
fcribere.  Eft  Candallac. 

COnfirudio  & demonflratio.  In  datopl^j^o. 

Odaedro  ABCDEP,afTumanturqua- 
tuor  latera  qu«  ab  fingulis  eius  angulis  ex- 
eunt; Si  ab  fingulis  bina  non  proxima (ed  fi- 
bi mutuo  e regione  refundentia,  qu«que 
ad  angulos  quadratorum  Odaedri  oppofitos 
cadunt ; qualia  fune  BA,BC;DA,DC;  iuxta 
V u a angulos 
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angulos  oppofitos  B , D,  quadrati  ABCD; 
tum  AF,  Ali;  CE,  CF;  iuxta  angulos  A,C, 
quadrati  AECF:tum  EB,ED,FD,FB;  iuxta 
oppofitos  angulos  E, F, quadrati  EBFD.  qua? 
omnia  dicta  latera  fecentur  per  propof.  30. 
libr.  e,  elem.  extrema  & mcuia  ratione , ita 
vt  maiora  eorum  Tegmenta  (int  prope  angu- 
lose quibus  egrediuntur,  in  duodecim  pun- 
ctis G,H,I,K,L,M,M,0,P,Q,K,S;  & ab  fin- 
gulis  ad  quinque  vicinas  ftdioncs , rcft.v  li- 
nes quinque  emittamur  , vtex  R pundtore- 
ttxRQ^,  R !,  RI.,RO,RK  : & ex  pun^o  f, 
reda  IQ,IK,IM,IL,1G;&:  fiede  exteris, li- 
cet non  omnes  emillx  (Inl  in  iigura,  ne  con- 
funderetur tot  lineamentis.  Pono  hxc quin- 
que punda  vicina  clare  indicabit  Odaedrum 
aliquod  materiarum  ad  iuuandam  imagina- 
tionem : funt  enim  tria  in  lateribus  reliquis 
tribus  qu£  cum  eo  in  quo  pundum  cledum 
cR  , pyramidem  cRieiunt;  alia  vero  duo  in 
duobus  lateribus  duorum  triangulorum 
Odaedri , quat  habent  commune  illud  latus, 
in  quo  pundum  acceptum  cft.  Verbi  gratia 
cum  pundum  R alTumptum  iit  in  latere  DF, 
* quod  cum  tribus  DE,  DA,DC,  pyramidem 
cRbrmat  in  vertice  D,  cft  commune  triangu- 
lis Odaedri  DF  A,  DFC,idc6  ex  R ad  quin- 

?iuc  punda  horum  quinque  laterum  dudx 
unt  lincx  redx;  & lic  de  reliquis.  Prxtcre^ 
agantur  tres  diametri  AC,BD,£F,  Odaedri 
dati,rcfc  in  centro  X ad  angulos  redos  & bi- 
fariam iccantes  iuxta  coroti.z.  prop.14.  libri 
huius,  quaru  AC,BD,fecant  redas  Gl,RQ, 
in  pundis  Y,Vj  & reda  emittatur  IV;&:  per 
propof.  51.  libr.i.  elem.  tranfmittatur  reda 
IT,|>aralleIa  redx  YX,  lam  vero  quia  latera 
DQ,,  Dl,  trianguli  DQI , funt  squalia  late- 
ribus DR  , Dl,  trianguli  DRI , ( nam  DQ, 
DR  , funt  Tegmenta  minora  redarum  xqua- 
lium  DE,DF,  )contincntque  angulos  a^^ua- 
Jes  triangulorum  xquiangulorum  Odaedri 
ADE,  ADF;crunt  per  propof  4. lib.  i . elem, 
bafes  IQ,  I R,arqualcs.  Ad  hxc, quia  perpro- 
pof.z.  libr.  prxccd.  cft  vt  BG  ad  GA.itaDI 
ad  1 A;  erit  per  i,  propof.  libr.6,  elem.  rtda 
Gi  parallela  redx  BD.  Similiter  erit  reda 
QR  parallela  ipli  E F,  ideoque  per  propor.4. 
lib.fi.ckm.cnt  vt  DI,adlA,itaXY  ad  YA; 
ergo  reda  X A etiam  feda  erit  in  Y extrema 
& media  ratione.  Infuper  quia  cft  AX  ad 
XD  , ita  AY  ad  YI , ( eo  qu<kl triangulum 
A Y 1 fimilc  eft  triangulo  AXD,  per  corollar. 
propof.  4.  libr.  6.  citat. ) cftquc  AX  ipfl  XD 
xquaii$;crit  & AY,ipfi  YI,  a?qualis,  per  9. 
propoClib.5  .elem.  Igitur  Y i erit  minus  fcg- 
mentum  redx  XA.  Eadem  arccprobabimus 
redam  AY  elFe  aqualem  redx  YG;&  re- 
dam Gl  bifariam  fecari  in  Y ; Gmiliterque 


redam  QR  in  V fecari.  Quoniam  autem 
latera  AG,  AI,  trianguli  AGI  , aqualia  funt 
lateribus  DQ,  DR,  trianguli  DQR,(vtpote 
minc^^ra  Tegmenta  minoribus  (egimntis  equa- 
lium  redarum  ) angulos  continent  redos x- 
qtialcs  quadratorum  ABCD , DEBF  ; l afcs 
obtinebunt  xoualcs  Gi  ,QR,  per  prop.4.1ib. 
i.elem.  Contimili  meihodo  .vquales often- 
dentur  rcd.v  HK,PS,Mn,LO,.i quales  inter 
fe,it  iliis  didis,  quia  nimirum  liibtcnuunt 
argulys  reliquos  quadratorum  .venalium  A B 
CD,  DEBF,  AECI  , in  lingulis  nimirum 
quadratis  binos  oppofitos,  coniincntcjucduo 
Tegmenta  laterum  squalium  minora,  infuper 
quia  YI  minus  Tegmentum  ipfius  XA  often- 
lum  , maius  cft  Icgmcntum  maioris  Icgmenti 
Xl,  diuili  extrema  ^ media  ratione  per  pro- 
poC^.  libr.  1 3. elem. Eft  vero  XY,  redx  X-V 
a^qualis,  (quia  ambxfunt  maiora  legmenta 
redarum  aequalium  XA,XD,)  & per  propof 
54.l»br.  I.  elem.  reda  YX , redx  XT  xquafis 
di;  erit  XT  maius  Icgmcntum  ipfiusrcdx 
XV,  & ideo  T V Tegmentum  minus  ciufdcra 
XV.  Vnde  quadrata  redarum  XV,  totius,  id 
cft  ipfius  IT,  (quiapcrprop.54.  libr.i. elem. 
redaXT xqualiseftipfiXY)&TV  minoris 
Tegmenti  tripla  funt  per  prop.4.Iib,  1 3.  elem, 
quadrati  redxXT  maioris  Tegmenti : vnde 
quadratum  redx  1 V,cum  xqualc  fitper  pro- 
pof.47.  libr.i.  elem.  quadratis  redarum  XT, 
VT,  triplum  erit  ciuldcm  quadrati  rede 
XT,  id  cft  redx  RV,qux  eft  xc]ualis  ipfi  X f 
vclipfi  YX  ,vti  probatum  cft,  quia  RV,  YX, 
Icmillcs  funt  redarum  xqualium  RQ,GI. 
ergo  n addamusquadratum  redx  R V , ipG 
quadrato  redx  IV,  fient  quadrata  redarum 
1 V,RV,  quadrupla  quadrati  redx  RV  : fcd 
per  prop.47.Iibr.  r .cltmcnt.  quadratis  recta- 
rum VX,  RV,  xqualc  cft  quadratum  redx 
IR,  (eo  quod  anguli  IVR,  1 VQ,  contenti 
ablatcribus  xqualibus  I V,  VR;  1 V,  VQ, 
fubttnfibalibusxqualibus  IR,  lQ,,xqualcs 
lint  per  S.prop.  libr.  1.  clemcnt.  ideoque  re- 
di ; ) ergo  &:  quadratum  redx  IR , quadru- 
plum erit  quadrati  redx  V R;ac  proinde  quia 
eiufdcm  quadrati  redx  VK  , quoque  cft,  ex 
corollar.  noftroad  prop.io.libr.6.  dement, 
quadratum  redx  QR : erunt  per  9.prop.lib. 
5.elcmcnt.  xqualia  quadrata  redarum XR, 
QR , &:  per  corollar.  noftrum  4.  ad  prop.  46. 
libr.  1 .elem.  redx  ipfx  xqualts  1 R,Q;l.Scd 
oftcnfacft redalQipfi  Rlxqualis;  triangu- 
lum ergo  IQRjcrit  xquilaterum.Ex  cifdcru 
principiis  probabuntur  xquilatcra  cllc  trian- 
gula limilcm  litum  cum  triangulo  prxdido 
IQR  habentia , videlicet  KQR,GU.,G1M, 
GPS,HPS,NHK,OHK,RLO.SEO,FMN, 
QMN’ ; ac  proinde  triangulo  XQI.  xqualia; 

quia 


>gle 
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«]uia  latera  oBoniiun  fimt  a?c]ualia  fiiter  C.\  moiio  probabimus  reAani  cl  cflcxcjualcm 
Atcjuc  haicitriangulfl  duodecim  fupponuntur 
fex  angulis Oe-taedri  binavideliatfingulis: 
reliqua  verd  triangulaocto  > balibus  octo  O- 
Adcdri  adharrentia,  vtpocc  GMP,  atlhrrens 
bafi  AEB;HNP  ipTiBEC;KNQ,ipli  C£D; 

IMQ,  ipli  AED;  GLS  ipli  AFB-,HOS,ipli 
BFQKOK.ipC  GFD;  U.R  ipii  AI  D;rqui- 
latcra  quoque  erunt  S:  pradi^ds  a’qua!ia , ed 
quod  horum  A:  illorum  latera  qua-dam  lint 
communia.  Viginti  trgo  hac  triangula  quo- 
rum quinain  finguUslVdtionibus  laterum  O- 
daedri  couueniuntad  conlHtutioncm  angu- 
Ji  folidijVt  videre  eft  in  quinque  RQ1,R1L, 

R.I-0,  ROKjRKQ^,  lolidum angulum R 
efficientibus , Iccfaedrum  componunt  in  O- 
dtaedro  dato  deferiptum  ; quandoquidem 
Icofaedri  huiusduodccim  anguli,  duodecim 
legiones  laterum  O^aedri  poQidcni.  Feci- 
mus igitur  imperatum. 


e O R O L L A R I VM  I. 

Si  du»  Uins  trianguli  diqwUsm  /eontur  txtremu 
& mtdia  Tstimt^Hu  u rnim  mutm  fi^murttm% 
ulttrim  VC4  mmus , ^ fropi  uMguJum  ab  tUu 
iompubtufum  : SeOduenm&tui  dtUtu  jtUnuts 
iupluvt  p9uni  mirntif  Jt^nantu 

f ^ rriagiilo  pquilatero  ADE, 

V.V  maius  Tegmentum  lateris  AD,  Iit  Di,& 
latens  DE  Iit  minus  fegmentum  DQ;(it  au- 
tem rccla  IQ  oftcnla  iqualisrciflaGIqux 
duplum  poteB  minoris  Tegmenti  AI;  quia 
perprop.qy.lib.i.elcmcnt.  quadratum  redtx 
GI,  zqualccd  duobus  quadratis  xqualibus 
redarum  arqualium  AG , AI : (equitur  cui- 
dcnicr  rectam  IQ  dupluinpofle  rainorisfeg- 
menti  AI , lateris  AD. 

COROLLARI  VM  II. 

citm  0^0  bdfts  Ufifuedri  (cOocau  fint  in  »£lt  haf» 
l/tH  OSatdri  lUn  i idem  erit  tentrum  harum 
baftum  O&aedrt  & Ufifaedri» 

Tig.^60,  Onfidcrctur  triangulum  AED,Odac- 
dri  figursTuperioris , in  quo  E-dem  ha- 
bet triangulum  IMQ, IcoTacdri  deleri ptirfit- 
que  e centrum  trianguli  AED,  ex  quo  reda: 
Jucantur  cA,cD,cE,cI,cM,cQ.  Quia  la- 
tera e A, AM, trianguli  CAM  ,xqualia  Tunt 
lateribus  cE,EQ,  trianguli  cEQ,qu6d  harc 
latera  fint  ex  centro  e , & maiora  Tegmenta 
aequalium  redarum,  angulos  oentinent ae- 
quales, videlicet  Icmiflts  angulorum  xqua- 
Uum  trianguli  xquilateri ; cruntper4.prop* 
Ebr.i.clem.  bafes  cM,cQ,xqualcs.  Simili 


redis  cM , cQ.,  quare  e erft  centmm  trian- 
guli IMQ, 

COROLEARIVM  IIT. 

idem  centrum  eil  OBatdri  atque  Icofaedri  in 
ido  O^iaedro  infcrtptt* 

SI  cnrm  ducantur  ex  X centro OdacdriFi^.j^p, 
dux  redx  ad  duos  quofcum<fjue  angulos 
IcoTaedri , verbi  gratia,  XG,XO,  ad  angulos 
G,  0;Quia  latera  X A,  AG,  trianguli  XAG, 
pqualiaTunilateribusXF,FO,triag0liXFO, 

( nam  XA  , XF,  femidiaraetri  Tunt  xqualcs 
Odacdvi , S:  AG,FO  , figmenta  maiora x- 
quaiia  laterum  xqualium  Odaedrifedorum 
extrema  & media  ratione  ) angulofquc  con- 
tinent xqualcs,  nimirum  femiredos:  ( quan- 
doquidem AC,  EFjTunt  diametri  quadrato- 
rum ABCD,  EAFC  xqualium,quorum  an- 
gulos diuidunt  diametri  illorum  in  femire- 
dos per  prop.  5 .libr.  i . clemcnt.  exiftcniibus 
illis  xquaiibus  mi  redo,  per propofit.  3 z.lib. 
ciufdcmcorollar.  z.  ) ergo  per  prop.4.Iib.i. 
citat,  xqualcs  erunt  bales  XG  ,XO.  Eadem 
nK:thodo  probabuntur  xqualcs  redx  alix 
omnes  extentroX  ad  reliquos  omnes  angu- 
los Icofaedri  ; ergo  X etiam  erit  centrum 
* Icofaedri  inferipti  in  Odaedro  , vtcft  cen- 
trum Odaedri. 

PROPOSITIO  XVII, 

In  dato  06laedro,Dodecaedrum 
dcfcriberc.  Eft  Candallat, 

COnftrudio.  Per  wopof.i^.  libri  huius, 
inferibatur  in  dato  Odaedro  Icofae- 
dium  ; & per  prop.5.  libr.buius , delcribatur 
in  hoc  Icofacdro  Dodccacdrum ; Dico  fa- 
dum  elTeimpcratum  licctminus  proprie. 

Dcmonftraiio.  Dodecaedri  anguli  adhe- 
rent  centris  bafium  Icofaedri  per  conftru- 
dionem  citatx  prop.5.  Verum  quia  odo  fb- 
lum  bafes  huius  Icofaedri  funt concentricae 
odo  bafibus  Odaedri  per  corollar.  z.  prop. 
pr.vccd.  euidens  Dodecaedri  odo  foltim  an- 
gulos in  cifdcm  centris  bafium  Odaedri  in- 
cflc;  reliquos  autem  duodecim  angulos  Do- 
decaedri in  centris  bafium  Icofaedri  qua- 
rum binx  fingulis  fex  angulis  Odaedri  uib- 
mittuntur,  refidere  per  prop.  citat,  itf.  prx- 
ccd.  conftrudioncra.  Quare  cum  Dodecae- 
dri omnes  anguli  non  attingat  vel  latera  vel 
plana,  vel  angulos  Odaedri, inOdaedroim- 
propric  inferiptum  erit  hoc  Dodccacdrum. 
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PROPOSITIO  XVIII. 

In  data  pyramide  , vel  dato  Tc- 
traedro,  Cubum  inlcribere. 

Eft  Candallat. 

COnftruLtio. Pcr2.propof.libri  huiusjn 
dato'1'ciracdro  OvCacdrum  dcfuiba- 
tur  y i pcT  4.  pr<'pr>f.  in  hoc  tafto  CX^aedro 
Cubus  j tattum  crit  impcraiiim  lictt  inipro- 
pric\ 

Demonftratio.  Q.uia  Cubi  tadiortoan- 
guli  per  conftnictiontm  4.propof.cit.  adhx- 
rent  centris  od:o  bafium  Odatdri , quarum 
quatuor  funt  in  quatuor  bafibus  pyramidis 
per  conftrudioncm  propof.a.  cit,  nabentque 
centra  cum  ipfis : ( nam  per  propof.i.conftr. 
citat,  bafeos  Odaedri  anguli  diuident  biia- 
ri^m  latera  bahs  Tctracdri  ; &:  vtioftendi- 
musincoroliar.  i.  propof. pricedentis  con- 
cludemus centrum  babs  Octaedri  Tctrac- 
dri prididorum  cllc  jdera  ) fit  vt  quatuor 
anguli  Cubi  adhzreanc  centris  quatuor  ba- 
fium  pyramidis  feu  Tctracdri. Praeterea  cum 
caterx  quatuor  bafes  Odaedri  fint  paralie!  v 
bafibuS)  vt  confiat  ex  figura  fecund.i’  propol*. 
libr.huius,  fit  vt  perpendicularis  abang  Ii? 
Tetraedri  in  bales  oppofitas  demilPv  fint 
quoque  ad  illas  bafes  quatuor  reliquas  Odae- 
ori  perpendiculares  per  corollar.  nofirum  ad 
propof.14.  libr.  ii.elcm.  Quare ciimprxui- 
dx  bafes  abfeindantex  Tar-cdro  pyrami- 
dcsfimilcs  toti-,  cadent  illx  perpendiculares 
in  centra didarumbafium,  ucuti  cadunt  in 


Odawirum  EFGHIK,  & huius-latcra  om- 
nia fcccntur  extrema  & media  ratione  per 
propof.^o.libr.^.clem.  ira  vt  bina  fumantur 
ex  fingulis  angulis  fibi  rcfpondcntia,  id  cfi  in 
angulis  opp.-.fitos  quadratorum  Odaedri  ca- 
dentia, ficuti  monuimus  in  cofin  ctionc  pro- 
pofitiouis  i6.Iib.huius;rualia  funt  EG,EK; 

HK,HGiKl-,Kl;Gl,Gr;JH,I-EUE,lH;in 
punctis  L,  M,  N,0,P,  Q,  11, S,  1,  V,  V,  Y; 
& quodiibet  ex  his  pundo  nectatur  lineis 
cum  quinque  vicinU  pundishuii;fmc»di ; Di- 
co dcftriptum  uic  Icofatdrura  in  djexo  O- 
daedro , ner  propof.  16.  libri  huius, duode- 
cim angulos  Juos  (olidos  obtinens indijodc- 
dmftdionibus  brerum  duodecim  Octaedri 
pndidis,  Dicodenicjucdclcriptuni  cflelco- 
faedrum  in  dato  rciracdro. 

Demonfiraiio,  Cum  latera  Octaedri  per 
confirudionem  propof.  2.  cit.  inplanisqua- 
tuor  Tetraedri  lua  lint  ■,  de  arguli  loiidi  om- 
nes Icofaedri  in  pundis  laterum  Odaedri 
conftitiita  fini*,necdrum  cfi  v't  duodecim  an- 
guli Icofaedri  in  planis  bafium  '1'ciracdii 
inefic,  terni  nimirum  in  fingulis  bafibus,quia 
terna  latera  Odaedri  ipfis  adh.ercnt.  Exem- 
pli gratia  in  bafi  ABC  , infunt  latera  1 H, 
HKjKI-;  &:  in  bafi  ABD,  alia  trialatcra  EF, 
FG,GE;&  in  bafi  BDC,aIia  tria  latera  GH, 
Hl,lG;  Denique  in  bafi  ADC,  latera  tria  re- 
liqua IK,  KE,  El.Qjarepcrdef.ji.lib.i  i. 
clcment.Icobedrumindato  Tctraedrocrit 
inferiptum  ; & cius  quatuor  bales  MXQ, 
ROY,  LS  V , NPT  , in  quatuor  bafibus  Te- 
traedri fuftentabuntur. 

PROPOSITIO  XX. 


centra  bafium  totius  pyramidis.  Et  quoniam 
per  propof.  1 7.  libr.  ri . elcm.  did*  quatuor 
oafes  Odaedri  difpcicunt  illas  perpendicula- 
res proporiionalitcr  cum  lateribus  pyrami- 
dis, bifariam  imclligc,  fit  vt  reliqui  quatuor 
anguli  Cubi  confiftant  in  meciiis  pundis 
quatuor  perpendicularium.  Euidens  igitur 
eft  Cubum  in  Tetraedro  dcfcriptum  efle  im- 
proprie, quia  omnes  cius  anguli  non  attin- 
gunt ipfuni  retraedrum. 

PROPOSITIO  XIX. 


In  data  pyramide  leu  Tetraedro 
Dodecaedrum  deferibere. 
lift  Candalla:. 

COnrtrudio.  Per  propof.  prxccd.i  9.  In 
dato  Tetraedro  deferioatur  Icolae- 
drum;&  in  hoc  Icolacdro  per  propof  5. libr, 
huiusdeftribaturDcxlecaedrum.hadumtTK 
propofitum,  lictt  impropi  ic. 

Dcmonftratio.  Cum  quatuor  bales  feo- 
faedri  exifiant  in  quatuor  bafibus  Tetraedri 


In  data  pyramide  feu  Tetraedro 
Icolaedrum  deferibere. 

Eft  Candallae. 

COnftrudio.  Perpropof  a.libr.huius.In 
dato  Tetraedro  ABCD  deferibatur 


per  prop.ciiat.  1 9.conftrudioncm  ik  demon- 
iVationem,  exifient  cjuatuor  anguli  Dode- 
caedriinifio  Icolacdro  delcripti,  in  quatuor 
bafibus  Tetraedri,  videlicet  inearuroccn- 
tris;  nara  per  coroll.i.ad  propof.  1 6.  libri  hu- 
ius, bafes  quatuor  Icofacon  & Tetraedri 
concentrica-.  Inluper  cum  perprop  8.  libn 
huius,  Cubus  Dc^ccacdru  infcriptus  odo 

fuos 
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fiios  angulos  in  angulis  odo  Dodccacdri 
j>o(Hdcac;  ScpcrpropoCiS.  liori  huius,  iOc 
Cubus  pyramidi  Tcu  Tctracdro  infcriptus, 
<]uatuor  luos  angulos  in  centris  baniim  Tc- 
traedri  habeat  ; ejuatuor  autem  reliquos  in 
bifariis  Icdionibus  perpendicularium  ex  an- 
gulis 'i'ctracdri  in  bales  demi/laruni  obti- 
neat : condituti  erunt  quatuor  anguli  Dode- 
caedri,  cum  his  quatuor  angulis  Cubicon- 
ucniences,  in  cifHem  bifariis  Icdcionibus  prx- 
didarum  redarum  pcrpendiailai  iim.Qiiarc 
rupcrerunc  duodecim  anguli  DodecacJri, 
quorum  bini  lingulis  lateribus  Tetraedri 
adhxrebunt : idcoque  improprie  Dodecac- 
drum  in  dato  Tetraedro  erit  inicriptum, 
propter  illos  quatuor  angulos  non  adhx- 
rentes  lateribus  , vei  planis,  vel  angulis  Te- 
uaedri,  iuxta  dtfin.3  i.libr.u.elera. 


His  propofitionibus  huius  libri  addemus 
fcqucncia  corollaria  no(lra,qux  Clauius  no- 
der in  feholio  ad  hanc  propolitionero  ad- 
nctaucrat. 

COKOCLAaiVM  NOSTRVM 
I. 

Qujud-ujuidem  quodlihtt  quifujue  torporum  Hfgu- 
Unum  m qudtuor  rdujuu  tnjittbAtttr  fiue  pro- 
prie (lue  impropne-.  fit  vt  in  vniuerftim  vt^mti 
titfiTtpiioutf  fmt  Imum  torporum  in  ftipps  mu» 
tuo , flue  proprie  ftue  improprie^ 

COROLLA  RIVM  NOSTRVM 

I I. 


PROPOSITIO  XXI. 

Li  dato  folkio  Regubri  Tph^ram 
infcriberc.  Illi:  Campani  & 
Candalli. 


Dodecaedrum  impropne  infiribiiur  in  Cubo,  oUue- 
dro,  (y  Tetraedro-,  vt  patet  ex  pTopofitiontbm 
13.  ty,&  zo.buiusltbri. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 


Onllrudlo,  llx  centro  fphxrx  datum 
j foii  Jam  Regulare  circumUribcotis,dc- 
mittantur  redx  Iinex  perpendiculares  per 
propof.T  I .libr.i  i.clemcnt.  ad  lingulas  bales 
datifoiidi  Regularis;  qux pcrcOrollar.  no- 
Urum  primum  ad  propof.  r i .lib.pr.eccd. inci- 
dent in  centra  circulorum  bafes  iilas  circum- 
Icribenlium , qua-que  xquales  erunt  inter  fe, 
per coroli.  noltrumlecundum  ad  prop.citat. 
1 1 . libr.  prxccd.  Quare  fi  concipiaturfemi- 
circulus  Icmidiametri  vniusex  di^is  perpen- 
dicularibus,concentricus  fphxrx  circumlcri- 
bentisfolidum  datum  ,reuolutus  circadia- 
metrum  immobilem  pcrfcfta  rcuolutione, 
defcribctrphxram  iuxu  dcf.iq.  lib.  i i.elcm. 
cuius  fupcrficicstranlibit  per  omniaextrema 
di<5fa  perpendiculaiium lita  inccntriscircu- 
iorum  ambientium  bafes  fcu  plana  folidi  da- 
ti, & confequenti  ncccffitatc  lita  etiam  in 
planis  bafium  folidi  dati ; alioqui  contra  na- 
turam circuli, rc^x  linex  ab  cius  centro  ad 
eius  circumferentiam  dlent  inxqualcs ; lan- 
getque  ifta  fphxra  bales  omnes  folidi  dati  re- 
gulans ; i n punbtis  i Harum  propriis  qux  funt 
extrema  dictarum  redarum  perpendicula- 
rium: fi  enim  illas  bales  lecaret,  iequeretur 
etiam  redas  lineas  c centro  circuli  dudas 
prxdidi  ad  eius  circumlcrentiam  elll*  inx- 
qualts.  Quare  cx  didis  in  definitione  po- 
lircma  libri  1 1 .elemcni.  fphira  ifta  in  folido 
dato  inferipta  erit , prout  iubebatur. 


Cid^iu  improprie  inftrtbitur  in  Tetraedro ; vt  an» 

Jiat  ex  propofttione  19. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I V, 

• 

Jnter  omnia  quinejae  folid4Hfgularia,vnum  Odae» 
drum  reliqua  quatuor  mutuo  fibt  muitempro» 
pTie  inferipta  fuftipit.  Uofaedrum  quidem  ex 
propof,  1 6.  tum  Uofaedrifi  impomtur  Dodttat^ 
drmtper  propo(.  libn  huius ^qu^d  eidem  O- 
datiro  inftnbitur  per  propof.  17.  Tratata  m 
Dodeiatdro  per  propof  8.  infnbiiur  Cubus , (n- 
'tus  odo  anguU  lum  an^ulu  odo  Dodetaedri  ton» 
ucmemts , centra  bafium  Odaedri  poffidtnt ; & 
propttrea  & Cubus  in  Odaedro  infcripius  elf. 
Denique  ptr  1.  propof  in  Cubo  defiribitur  Te» 
tratdrum  > quoJ  idto  in  Odaedro  duetur  t^e  de- 
friptum^  quo  i tius  angult  quatuor  cum  quatuor 
anp^iilis  Cubi  cenuementes  tn  tentris  bafium  O» 
daedrirejideant.  Hat  autem prarogatiuataterio  * 
folidu  Ktgulanbm  denegari , perfittuumtd  ex 
didu. 


VU4  COROL- 
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COIIOLLAIUVM  NOSTRVM 
V. 

. D6i(ci.uiirfimi  (ihij.wfiriptm  Cithm  » & huic  C«- 

io  Ttiraedrum  tnfiripfum  , eadtm jpbiracem- 
prehfudunrttr.  C««/  tnnn  per  propof.  i.  quatuor 
TctrjLiiri , ex  0^i9  angulk  Cubi,  quatuor 
pojfidtdnt,  (OMUfm.tn:qjpir  prcpof.Z.  emnes  an- 
guli Citb:  (uni  ocie  at:gii!if  Dodeiaedri;  liqindo 
w-/ht  ffii-xuram  Dvdctatdro 
lonnnire  quQ  iue  Cubum  & Tetraedtum^  cum 
(phjta  tlittu  Ittpcrjiius  per  horum  /oiidoTum  an- 
gulos incedat. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

V r. 

Do.leeaedrtptt,  Cubus,  & Tetraedrum,  (rmtliter  in- 
fcribitur  icojacdro  > Oclatdro  , &T(tTatdro. 
illorum  enim  unguli  sn  bcrutn  hafium  tennu 
cofijhtuuntur  j vt  demonUratum  tjl  > m centris 
qutdem  haftum  icofai du , propof.  1 1.  Ib 

centris  vetobafium  Oilaedri  yprepofij,.^.&  6. 
Dmiqtte  ia  centris  bajium  Tttraedri , propof.  lo. 

& i8. 

COR.OLLARIVM  NOSTRVM 

V I I, 

Viginfi  priofihm  buirn  libri  propofitionibtu  omnes 


delineationes  infcripisoaef^  quinque  foliderum 
Rigulattum , vttisss  in  aho » quotquot  excogitari 
prfpmt,  abfiluimttr.cum  in  quolibet  reliqua  qua- 
tuor  dtfigiiaaerimus.  In  Tetraedro  O^atdrum, 
propof  ii  Cubum y propof.iZi  Icofaedrutn ^ prop- 
ip.  DodccjidTum^prop.zo,  In  OffaedrOyTe- 
traedrum,  propefb:  Cuiurn , prepof  qi  Uofat- 
drum, propof.  i6.  Dodecaedrum , prop.i-i  In 
Cubo  Teiraidrum.prcpofi : O^aedrum, propof, 
j.  Icofaedrum.pr.ip  Dodecatdium, propof 
i^.In  Iciftedro,  Teiraedrum,  propof,  1 1:  O&at- 
drum , propof  t$:  Cubum,  propof.  1 1;  Dodecat- 
drum,  prep.^.  In  DodccJtdro  denique  Tetrae- 
drum.propof.zo:  Oclaedrumy  propof  Cubum, 
propo/.S:  Icojaedrum,  propofy. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
VIII. 

Qito  artificio  iM  quolibet  folido  Regulari  jpbara  »- 
JiTtbatur , ptopofitimt  vltirtts  binus 
Itbrt  traditum  tfl. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I X. 

yliimumqj.  Spbara  circumfcribptr  filidum  regula- 
re quodeumqj,  & inferipta  ia  t&o  alta  ^bara: 
(unt  conuntrua.  lloc  confiat  ex  di^is  in  de- 
mnfirafione  prepofinonis  rltima  huim  Ubri. 
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COMMENTARIVS 

I N 

FRANCISCVM 

FLVSSATBM 

CANDALLAM 

DE  QVINQVE  SOLIDIS 

REGVLARIBVS» 

COMPARANDA  LATERA  ILLORVM 
SIBI  MVTVO  IN  SCRIPTORVM. 

Dcmonftratio.  Per  corollar,  noftrum  5. 
propof  vltim*  iibr.  2.  Hypfidis  Dodecac-» 
drum  Cubufij;  in  codefcriptus,  eadem  fpha.*- 
ra comprehenduntur;  & pcrcorollar.i.pro- 
por,i7.1ibr.i  3.  clem.  fi  diuidatur  latus  Cubi 
extrema  media  ratione,  maius  fegmentum 
cft  latus  Dodccacdri  in  eadem  iph«racum 
Cuboinferipti : ergo  AE  nuiuslcgmentum 
lateris  Cubi , erit  xqualc  lateri  C,  Dodecae- 
dri  in  eadem  fphsra , & circa  illum  Cubum 
dclcr^ti,  Prstcrei  percoroll.  2.  propof.ij. 
libri  fecundi  Hypfidis  diuifo  latere  Cubi 
extrema  & media  fe^ione , fegmentum  mi- 
nus cft  laCMS  Dodccacdri  in  ifio  Cubo  dtferi- 
pti;  ergo  EB  minus  fegmentum  lateris  Cubi 
pndidi,  a t^ualc  lateri  D,  Dodccacdri  in  ifto 
Cubo defcnpti.  QuareperpropofiT.  libr.5. 
corolUr.nollrum,erit  vt  C latus  Dodccacdri 
Cubo  circumferipti,  ad  D latus  Dodccacdri 
eidem  Cubo  inferiptijita  AE  maius  Tegmen- 
tum ad  EB  minus;  fed  per  coroll.propof.iy, 
libr.ia.clcmcnt.  Dodccacdrum  lateris  C ad 
Dotlecacdrum  lateris  D,  habet  proportio- 
nem triplicatam  lateris  C,  ad  latus  D jergo 
idem  Dodecaedrum  lateris  C ad  Dodecac- 
drum  lateris  D , proportionem  obtinebit 
triplicatam  maioris  Tegmenti  AE  ad  minus 
£B.  quod  erat  concludendum. 

P R O- 


PROPOSITIO  I. 


Si  in  Dodecaedro  Cubus  deferi- 
bacur , & in  hoc  Cubo  aliud 
Dodecaedrum:  erit  proportio 
Dodccacdri  exterioris  ad  Do- 
decaedrum interius  , propor- 
tionis quam  habet  maius  feg- 
mentum ad  minus  fegmen- 
tum redtac  linexdiuifie  extre- 
ma & media  ratione, triplicata. 

Onstrvctio. 


Cubi  latus  fit  rcifla 
A B dcTcripti  in 
Dodecaedro  lateris 
C;fitquc  Dodccae- 
dri  latus  D rcf^a 
inferipti  in  dido 
Cubo:fiiqucdiui- 

Tum  latus  AB  Cu- 

bj  in  pundo  E j extrema  & media  ratione. 
Dico  Drxlccaedrmn  lateris  C , ad  Dodecac- 
dru  m lateris  D,  proportionem  habere  tripli» 
catam  proportionis  quam  habet  AE  maius 
Tegmentum  ad  EB  minus. 
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(,  Commentarm  'm  Vrancifcum  Flujfatem  C andatlam 

guli  lacera  trianguli  Tctraedri 
PROPOSITIO  II.  Iccant  extrema  & media  ratio- 


Linea  perpendicularis  ex  quouis 
angulo  pentagoni  scquilateri 
& arquianguli,  in  Latus  oppofi- 
tum  demifla;  fecacurab  reda 
illum  angulum  lubcendente, 
extrema  & media  ratione. 

j.  c Vppontio.  Ex  angulo  B AE,  ptntagoni 
3 ABCDE  xquilattri  fi  SEquianguli,in  la- 
tus CO  illi  angulooppontumdcminalltrc- 
Sa  AI-  perpendicularis, qui  per  corollar.no- 
llruni4.ad  propof.5.  Ilidori  dc  inclinaiionc 
balium  corporum  Regularium, ditium  latus 
CD  , bilanim  fetabit.  Porro  ab  alia  refla 
BE  diflum  angulum  fubtendente  fecabitur 
eadem  recla  AF  illi  faflaobuiim  , in  punflo 
G.  Dico  reflam  AF  fecari  in  G ab  retia  BE, 
extrema  & media  ratione. 

CondruSio.  Supponatur  angulo  AED, 
refla  AD  fecans  obuiim  reflam  BE  in  FI 
punflo  diuerfo  ab  G ; alioqui  duae  rcfli  vel 
ijjatium  comprehenderent  , vel  fegmentum 
commune  haberent, 

Demonftratio.  Per  corollar.noUrum  i.ad 
propof.S.libr.i  j.elcm.  refla  BE,e(l  parallela 
fateri  CDjergo  in  triangulo  F AD,reSa  GFl 
erit  parallela  bafi  FDjvnde  per  i.propof.lib. 
tf.elem.  erit  FG  ad  G A,  DH  ad  H A , fcd  per 
titat.S.prop.  libr.ij.  elcm.  latus  DA  feflum 
cll  ab  latere  BE,cxtrcma  fi  media  ratione  in 
punflo  H ; ergo  etiam  latus  F A feflum  e(l  in 
G , extrema  & media  ratione , quod  erat  dc- 
monllrandum. 

PROPOSITIO  III. 

Si  ab  angulis  trianguli  Tctracdri, 
ducantur  retSat  oppofita  late- 
ra fecantes  excrema  & media 
ratione  ; ita  prope  quemuis 
angulum  fit  maius  legmen- 
tum  vnius  lateris , & minus  al- 
terius. HacTedlionibus  fuisin 
medio  producent  bafim  Ico- 
faedri  in  didto  Tetraedro  dc- 
feriptij  inferiptam  quidem  alij 
triangulo  ^quilatcro, cuius  an- 


ne i & latera  ipfa  bifariam  fe- 
cancurab  angulis  bafislcofae- 
dri. 

Vppofitio.  Tetraedri  fit  vnum  triangu-Frg.jSq. 
Ium  ABC  fquilaterum  Sc  njuiangulum. 

& huius  latera  AB,  BC  , CA,  fccenturper 
propof.30.1ibr.6.c!cm.  extrema  fi  media  ra- 
tione, primum  AB  in  L , fecundum  BC  in 
M , tertium  CA  in  K ; ita  vt  pro|>c(]ucmuis 
angulum, exempli  gratia, B AC, fit  maiusTcg- 
mentum  AL , minus  AK , Uterum  illum 
angulum  comprehendentium  : dudx  vero 
fint  AM,BK,CL, redis, ab  angulis  didi  tri- 
anguli ad  punda  illa  oppoGtorum  laterum, 
qux  ncccdario  illa  fecabunt  excrema  & me- 
dia ratione , cum  conditione  requirita.  Dico 
quod  hx  dud.e  redf  linex  fc  mutuo  lecan- 
tes  in  medio  inpuiidisG , H,  1 , producent 
triangulum  GHX  quod  erit  vna  e baGbus 
Icofacdri  deferipti  in  hoc  Tetraedro  ;qu® 
bafis  GHI  inferipta  erit  alteri  triangulo  as- 
quilaccro  PR.Q,  cuiusanguli  P,Q,R,  latera 
trianguli  ABC  fecantinP,Q,  R,  extrema  & 
media  ratione;  & cuius  latera  PQ^,  QR,RP, 
bifaria  mlecantur  bifariam  in.G,H,I,abipns 
angulis  G,H,1,  didx  bafis  GHI,  Icofacdri. 

Conftrudio.  Latera  AB,  BC,  C A , crian» 
guli  ABC  , bifariam  fcccntur  in  D, E, r, per 
propof.  10. libri  i.clcm.  redr  ducantur 
PE,EF,  FD;  critper  i.propof.libr.^.clcm. 
reda  DFfuppofita  angulo  BAC,parallc!ala« 
teri  BC  fubtendenti  eundem  didum  angu- 
lum ABC  , quia  latera  AB  , AC  , fedaiunt 
proporiionaliteriSimili  methodoprobabitur 
reda  D£  parallela  lateri  AC,&  uda  EF  pa- 
rallela lateri  AB.  Infijpcrperpropor.jo.lib. 

6. elcm.  Reda  DF  fccctur  extrema  & media 
ftdionc  iiiG  ; & reda  FE  inH;&  reda  ED 
in  I , etiam  extrema  & media  ratione ; ita  vt 
circa  angulum  F,  trianguli  DFE,  fit  verfus 
D, minus  fcgmcntum,FG,&:  verfus  E maius 
rcgmcntuiB  FHj  tum  circa  angulum  D,  ver- 
fus F fit  maiusfiegmentum  DG,  & verfus  E, 
minus  fegmetum  DI . Denique  per  pundum 
G agatur  reda  linea  PGQ  parallela  dudx 
CL,  pcT  propof.3 1 .libr.i.elem.  tum  aliare- 
da  PIR  per  pundum  I,  parallela  redx  AM; 
tum  alia  reda  RHQ,  per  H pundum,  paral- 
lela redx  BK : tijm  alia  reda  per  H , NHO 
parallela  redx  BC. 

Dcmonltratio.  Imprimis, per  coroll.prop, 

4,  libr.6.  elcm.  quia  reda  DF  cRofienta  pa- 
rallela bafi  BC,  trianguli  BAC  xquilaccriy 
triaogu* 
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iriangiiliim  DAF,  erit  illi  fimile  ideoquc  x- 
(^uiiatcrum  : Eudciii  modo  probabitur  tri- 
angulum DBE  xcjuilatcTum , ob parallelam 
D£  , ipfi  AC ; tum  triangulum  1 CEcllc  x- 
quilatcrum  , ob  reftam  parallelam  FE , ipfi 
AB:Ciim  igitur  di^a  trianguIaDAl',DI5E, 
ECE.xquilatera, latera  habeant  c^ua;  fune  Ic- 
mides  xqualium  laterum  trianguli  totalis 
BAC  xquilatcri  \ refultabit  triagulum  DI-E 
xquilaterum  , quod  erit  pcrconftru<^tionem 
propof.2.  libr.i.Hypficlis,  vna bafis Odtae- 
dri  inlcripii  in  Tetraedro  cuius  balim  vnam 
ABC  alTumplimus : Et  quia  huius  trianguli 
DFE  latera  diuifa  funt  extrema  & media  ra- 
tiqnc  eum  circumflantia  adhibita  in  condru- 
AtoneprxmiOa  j triangulum  GHX  ,crit  bafis 
Icol^cdri  inlcripti  in  Tetraedro  illo,  iuxta 
conllrtuflioncmpropof.iy.  libr.a.Hypfi  lam 
vero  quiarcdaNHOeftparallclabali  BMC, 
erit  per  corollar.noftruin  ad  propof.4Jibr.6, 
elem.  fimi  liter  feda  in  H,  extrema  fic  media 
ratione,  vt  rcdla  BC  in  M;  vel  vt  redta  DF  in 
.G : Ent  ergo  vt  BC  ad  MC , ita  NO  ad  HO, 
& DF  ad  GF;  vel  vt  BM  ad  MC  , ita  NH  ad 
HO,  &DGadGF:  igitur  rcfta  AM  tranfi- 
ibit  perpunSaG^cH  j Namfinontranfiat 
per  ambo  puncla  G , H , incedat  fi  fieri  polFit 
per  neutrum,  vt  ATM,  vel  per  G tantum, 
non  autem  per  H,  vt  AGTMjquodcumque 
dicatur , nihilominus  erit  vt  BM  ad  BC , lic 
NT  ad  TO,  per  citat. coroll.  noftrum,  quare 
per  propofiid.  libr.i.clem. erit rc^langulum 
fub  liN,TO,3cquaic  rcftagulo  fub  MC,NT; 
& quia  ollcndimus  efie  BM  ad  MC , vt  NH 
ad  HOjCrii  etiam  rcdlanguIumfubBM,HO, 
xqualcreclangulorub  MC,  NT;redlanguIa 
autem  fub  BM,T O,  & fub  BM,HO,  funt  m- 
xqualia,&  maius cll  fub  MB,HO,fi  pundum 
T fit  vitra  H verfus  O ; ergo  etiam  redan- 
gulum  fub  MC  y NH,  maius  erit  redang^o 
lub  MCjTN  , pars  toti ;(  quando  enim  rc- 
dangula  commune  habent  latus , & alia  funt 
ioxqualia,  funt  eodem  modo  inarqualia,  quo 
illa  latera  inxqualia.  ) hoc  vero  abfurdum 
quandoquidem  confeouitur  ad  poficionem 
contradicentem  vni  aflertioni  huius  propo- 
(irionis,  faifa  erit  illa  pofitio,  & vera  allertio. 
Eadem  methodo  fi  per  I ducatur  reda  pa- 
rallela lateri  AB,ollendcmus  reda  CL  ince- 
dere per  puda  H & 1 ;&  fi  duca^r  altera  reda 
per  pundum  G , parallela  lateri  AC  y proba- 
bimus redam  BK , inccdercpcr  punda  1 & 
G.  Quare  red*  BK,  CL , AM,  fe  mutuo  fc- 
cantes  in  pundis  G,H,I,  producent  triangu- 
lum GHl  , bafim  Icofaedridefcripti  in  dato 
Tetraedro  cuius  bafim  vnam  ABC  alTump- 
fimus,&  diuidimus  eius  latera  ex  conditione 
appofita  in  hac  propofitione , quod  erat  pri- 
mo loco  aflerciim» 


Quoniam  autem  in  rriangulo  EFC,duda 
cft  parallela  AO  , ipfi  LC , erit  per  corolJar. 
propol.4.Iibr.^.cIem.  triangulum  HFO;  fi- 
mile  triangulo  EI  C xquilaiero,  idcoc^ue  a»> 
quilatcrum;  reda  ergo  FOcrit  aqualis  redx 
1 H.  Et  quia  reda  A F cll  xqualis,  redx  FE, 
& rcdxFE  fcdjc  media  & extrema  ratione 
inH,  maius  fegmentum  cll  I H , feii  FOilli 
a;qualis;crit  per  a.pjopofiiibr.i  j.clcm.rcda 
AOrcdainFcxtrcma&  media  rationc;dl 
vero  per  a.propof.lib.d.clem.  vt  AF  ad  FO, 
ita  AG  ad  GH;(ob  triangule  HAO, in  quo 
reda  G E parallela  otlcnfa  ipfi  MC,  Jc  MC 
ipfiHOjCnt  perprop.  jo.Iib.  I .eicm.paralkla 
ipfi  HO. ) LivcAGadGH,5ita  AQad  QC, 
& APad  PLjpropcertriangiila  AHCjAHL, 
in  quibus  rcdxGQ,  PG,  funtparallclx  la- 
teribus HC,HL.  Ollendimusautem  redam 
AO  fidam  elTc  in  F extrema  rationc;crgo  et- 
iam reda  AH  fida  erit  G ; & reda  A L in  P; 
& reda  AC  in  Q,  extrema  & media  ratione; 
&:  maioraillarumlegmentaerunt  AF,  AQ, 
AG , AP : Et  redarum  xqualium  AC , AB, 
maiora  figmenta  AQ,  ALjCrunt.vqualia/e- 
darum  videlicet  extrema  & media  ratione. 
Quoniam  autem  cll  iuxtaa.  propof,  libr,  i. 
Hypf,  VI  AQmaiusfigmcntumad  QC  mi- 
nus, ita  tota  AL  ad  A^maiusfiiumTegmen- 
tum;cflquc  AQ&:  AL  prima  Si  tertia  xqua- 
ies, erunt  per  propof.  1 4.iibr.  5 . elem.  QC,& 
A P,  fecunda  fic  quarta  xqualcs : Idcoque  AP 
erit  ininusfigmentum  totius  AB,S:  ciusma- 
ius  figmentum  BP;quarc  reda  PQ  duda  pa- 
rallela redx  CL,  per  pundum  G,  fccabit  la- 
tera AB,  AC,  extrema  & media  ratione.  Si- 
mili ratione  reda  PK  duda  per  1 , parallela 
redx  AM,, fccabit  latera  AB,  BC,  in  P & R, 
extrema &: media  ratione,  idcoque  incedet 
per  pundum  P.  Eodem  modo  QHR  duda 

f'cr  pundum  H ; parallela  redx  BK , fccabit 
atera  AC , C B i n Q &:  R , ideoi^c  rranfibic 

f>cr punda Q&  R,  Deniquequiaintriangu- 
is  PAQ,RBP,QCR,  latera  comprehen- 
dentia xqualcs  angulos  trianguli  xquilateri 
ABC,sut  maiora  & minora  fegmenta  iateru 
xqualiu  trianguli  xquilateri  ABC, fidorum 
extremaS:  media  ratione,  xqualia  rclatiue; 
per  prop.4.Ii  b.  i .elem.  bales  obtincbuc  xqua- 
lcs PQ,PR,QR:quarc  triangulum  PQR  erit 
xquikterum.Ecquia  anguli  trianguli  GHI, 
attingunt  latera  nuiustri  anguli  xquilateri 
PQR,  idc6  per  defin.  1 .libr.4.eicm.  triangu- 
lum GHI,infcribetur  in  triangulo  xquila- 
tcro  PQR,  fccanic  filis  angulis  P,Q,R,  trian- 
guli ABC  Tetraedridati  rateraAB,AC,BC, 
in  P,  Q,  R,  extrema  & media  ratione,  ficuti 
fuit  fecundo  loco  f^opofitum. 

Infuperquia  iaACL,  reda  FH  ell  paral- 
lela 
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De  (jfitnque  Corporibui  Regulor ibtti. 


f>onatur  diameter  Rationalis,  erit  per  dcf.^. 
ib.  1 o.clcm.  latus  Pyramidis  Rationale, quja 
per  prop.tf.Ub.cit.io.  eft  potentia  commen- 
Ijrabiic  diametro  prxdict^.  Qiyre  cum  per 
ilUm  pre^of.  4.  latus  Icofaedri  fit  potentia 
commcnlurabiic  minori  Icgmento  prxdifto 
lateris  Tetraedri;critpcr  coroll.  noftrum  ad 
j 04.libr.10.  elem.  latus  Icofacdri  in  pyrami- 
de itu  Tetraedro  inferipti,  Apotome. 


SI?' 

PROPOSITIO  V L 

Latus  Dodecaedri  maius  eft  ieg- 
mentum  redae,  qua: potentia 
eft  dimidia  lateris  Tetraedri  fi- 
bi  inferipti. 


PROPOSITIO  V. 

Latus  Cubi  potentia  dimidium 
eft  lateris  Tetraedri  in  eo  de- 
feripti. 

Latus  vero  Tetraedri  duplum  eft 
longitudine  lateris  Odaedri 
fibi  inferipri. 

Latus  denique  Cubi  duplum  eft 
potentia  lateris  fibi  inferipti 
Odaedri. 

DUmonOratio.  Per  prop.  i .hbr.i.HypC 
latus  'I  ctraedri  in  Cubodeferipti , fit 
diameter  bafeos  Cubi ; & per  prop.  47.1ib.i. 
elcmcnt.  quadratum  huius  diametri  :equa!c 
duobus  quadratis  flmul  duorum  laterum 
Cubi  fcu  bafeos  cius , ideo^ue  duplum  vnius 
cx  his  quadratis : Ergo  latus  Cubi  potentia 
dimidium  crt  lateris  Tetraedri  in  Cubo  in- 
fcripii  prxdiclo,  licuti  fuit  primo  propoli- 
tum. 

Redfx  line.T  vnientes  fefitiones  bifarias 
l.itciTim  Tetraedri , efformat  Oftaedrum  in 
Tetraedro  inferiptum , per  z.propof.  libr.z. 
Hypn  & latus  trianguli  xquilateri  duplum 
ert  redr  coniugantis  bifarias  eiusfediones, 
quia  ilU  rcdaelf  xqualis  dimidio  lateris  tri- 
anguli , per  coroll. prop.4.1ibr.6.  elem.  cum 
fit  parallela  per  z.prop.lib.cit.6.  tertio  Ute- 
ri,vnde  auferet  triangulum  toti  fimile:Ergo 
latus  Tetraedri  duplum  erit  longitudine  la- 
tens Odaedri  fibi  inflnptbficuti  fuit  fecun- 
do propofitum. 

J^er  prop.  1 4,  lib.  \ 5 .elem. Diameter  fpha.*- 
rx  fcu  Odaedri  in  ea  inferipti,  eft  potentia 
dupla  lateris  Odaedri;  &:  per  coroU.i. prop. 
1 5. lib. 1 3. cit. latus  Cubi  eft  xqualc diametro 
Odaedri  fibi  infcripti,quiadiamctcrhuius 
Odaedri  nedit  centra  oppofitarum  baflum: 
ergo  latus  Cubi  duplum  eft  potentia  lateris 
Odaedri  fibi  inferipti , ficut  fuit  tertio  pro- 
pofitum. 


DEmonftratio.  Per  conftrudionefn  pro- 
pof.io.libr.  z.  Hvpf.  Tetraedrum  Cu- 
bo inferiptum  , dc-feriptum  etiam  eft  in  Do- 
dccacdro,cui  ille  Cubus  inferibitur,  &pcr 
coroll.i.prop.  17.  libr.  1 5. elem. latus Dode- 
caedri  eft  maius  fegmentum  Uteris  Cubi  qui 
in  eo  deferibitur;  & latus  Cubi  eft  dimidium 
potentia  lateris  Tetraedri  fibi  inferipti , per 
prxced.prop.  5.  Ergo  latus  Dodccaeclri  ma- 
ius eft  fegmentum  rtdx  qux  potentia  femif* 
fis  eft  Uteris  Tetraedri  fibi  inferipti. 

PROPOSITIO  VII. 

Si  in  Cubo  tlefcribatur  & Icofac- 
drum , & Dodecaedrum : La- 
tus Icolaedri  medium  propor- 
tionale erit,  inter  latusCubi  & 
Dodecaedri. 

SVppofitio.  Sit  reda  A, latus  Cubij& 
da  U , latus  Icofacdri ; & reda  C , lacus 
Dodecaedri ; ^ ambo  fblida,  Icofaedrum& 
Dodecaedrum  , fint  in  eodem  Cubo  Uteris 
Ajdefcripta.  Dico  redam  li,  effe  mediam  ' 
proportionalem,  inter  redas  A &:  C. 

Dcmonftratio.  Per  coroll,  3.  prop.  14.  lib. 
i.Hvpf.  Latus  Icofacdri  in  Cubo  inferipti, 
eft  maius  fegmentum  lateris  didi  Cubi , ex- 
trema A:  media  ratione  fedi ; per  coroll. 
2.prqp.i3.  libr.cit.  lacus  Dodecaedri, eft  mi- 
nus fegmentum  ciufdcm  Uteris  Cubi  fedi 
eodem  modo  prxdido , in  hoc  Cubo  inferi- 
pti. Ergo  iuxia  defin.  3 .li  br.6.elcm.cric  tou 
reda  A,  ad  B maius  fuumregmentum,  vtip- 
fum  B fegmentum  maius  ad  Cminuseiufi- 
dem  A totius  fegmentum:  6cficBchcme- 
dium  proportionale  inter  A & C*  quod  erat 


demonftrandum. 

• 

Xx 

PRO- 
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PROPOSITIO  VIII.  PROPOSITIO  X. 


Latus  Tetraedri  potentia  oftode- 
cuplum  eft  lateris  Cubi  in 
eo  defcripti. 

DEmonftratio.  Ex  di^ls  in  prop.r  S.lib. 

i.  HypC  latus  Tetraedri  ell  longitudi- 
ne triplum  diametri  Cubi  ineo  dcfcripti;& 
per  propof.io.libr.6.elem.  quadrata  propor- 
tionem habent  duplicatam  laterum  ; ergo 
quadratum  Uteris  retraedri  eritnoncuplum 
quadrati  diametri  balis  Cubi  in  eo  dcfcnpii  j 
Lrgo  quia  quadratum  diametri  bafeos  Cubi 
Ut  a-quaic  duobus  quadratis  limul  (umptis 
laterum  huius  bafeos  per  47.  propof.  libr.  1. 
elem.  duplum  erit  vnius , cum  lint  xqualia. 
Quare  li  ponatur  bafis  Cubi , id  dl  quadra- 
tum lateris  Cubi,  i ; quadratum  diametri  ba- 
feos  cius  erit  2;&.  quadratum  lateris  Tetrae- 
dri, 18:  fed  numerus  18  eft ododccuplus 
vnltaris;  ergo  latus  Tetraedri  potentia  octo- 
decu^umerit  lateris  Cubi  in  eoinferipti. 

PROPOSITIO  IX. 

Latus  Pyramidis  ftu  Tetraedri 
potentia  Oftodecuplum  eft 
rc<ftac  extrema  & media  ratio- 
ne fellat,  cuius  maius  Tegmen- 
tum eft  latus  Dodecaedri  in 
Tetraedro  ihfcripti. 

DEmonftiatio.  Per  coroll.noftrum  5.  ad 
propof.  vltimam  libr.  a.  H\  pf  Cubus 
inferiptus  in  Dodecaedro,  etiam  deferiptus 
eft  in  Tetraedro  in  quo  Dodccaednim  in- 
ftribituri  ergo  per  prxced.  propof  8.  latus 
Tetraedri  erit  potentia  06I0  decuplum  late- 
ri$Cubiineo,&  in  Dodecaedro  defcripti: 
fed  huius  lateris  Cubi  extrema  & media  ra- 
tione fc&i , Tegmentum  maius , eft  Dodecae- 
dri latus  in  Tetraedro  inferipti , in  quo  Cu- 
bus inferiptus  eft , per  coroll.propof  i7.Iibr. 
13.  elem.  Igitur  Tetraedri  latus  oiftodecu- 
plum  eft  potentia  reft*  extrema  &:  media 
ratione  fedx  , cuiufque  maius  Tegmentum 
eft  Dodecaedri  latus  in  Tetraedro  inferipti. 


Si  in  O^Iaedro  Icolaedrum  dc- 
feribatur : Erit  latus  Icolaedri 
potentia  duplum  minoris  1^- 
■ menti  lateris  Odlaedri  extre- 
ma & media  ratione  diuifi. 

DEmonflratio.  Per  dcmonftrationeni 
propof  1 6, lib. i, Hypfredla  linea  vnius 
puncla  feCrionum  duorum  laterum  Odaedri 
extrema  fle  media  ratione  fcflorum  , rectum 
angulum  continentium  prope  minora  Icg- 
menta,  eft  latus  Icufacdri  inO<ftacdro  de- 
feripti ; Icitur  quia  per  prop.^j7.1ibr.i..cIcm. 
redta  hxc  linea  puteft  latera  xqualia  illa  circa 
didum  rectum  angulum  , poterit  duplum 
vnius ; ergo  latus  Icofacdri  in  Odaedro  in- 
feripti,erit  potentia  duplum  minoris  Tegmen- 
ti Octaedn  prxdidi  extrema  ac  media  ra- 
tione fcdi. 

PROPOSITIO  XI. 

Latus  Oiftaedri  potentia  quadru- 
plum rcfquialterum  eft  lateris 
Cubi  in  eo  defcripti. 

Vppofitlo  & conftriuftio.  Data  fit  vna 
AllCDE  e fex  pyramidibus  0<ftacdri, 
quadratam  obtinens  bafim  ABCD  ; trian- 
gulorum vero  ad  verticem  E , fint  centra  F, 
G,H,I ; T um  per  centrum  G , trianguli  ar- 
quilaccri  AEB,  reda  linea  ducatur  LGK, 
Kcans  cius  iaterain  L fle  K,paraltcia  bafi  AB, 
p;r  3i.prop.  libr. i.  elem.  Ce  alia  reda  MIN, 
per  centrum  l , trianguli  xquilateri  DEC, 
iccans  latera  cius  in  M,N,  parallela  bafi  CD; 
fle  punda  K , N , vniantur  reda  linea  KFN, 
tranfibit  per  F centrum  trianguli  xquilateri 
AED,  prout  dcmonftrauimus  inprop.4.1ib« 
z.Hypl.  Simili  modo  reda  LHM  ducenda, 
incedet  per  H centrum  trianguli  xquilateri 
BEC:  Et  fi  coniugentur  centra  F,G,H,I, re- 
dis FI,  IH  , HG,  G F,  rcfultabit  quadratum 
GFIH,  Cubi  in  Odaedro  defcripti, perca 
qux  demonftrauimus  in  cit,  propol.4.  libr.a. 
Hypf  Denique  ducatur  reda  EHO.  Dico 
autem  quodOdaedri  latus  £B  eft  potcntiil 
quadruplum  fefquialtcrum  lateris  GH,  Cubi 
in  hoc  Odaedro  defcripti. 

Dcmonftratio.Fcrcoroll.propof  i8.1ib.r,‘ 
Hypf  reda  EHO  eft  fefquialtcrarecftx  EH; 

qualium 
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qualium  ergo  partium  erit  5 , retia  EO ) ta- 
lium erit  2 ,rc6laEH;rcd  per  a.prop.libr.fi, 
ckm.  efl  vt  EO  ad  LH,ita  EBad  EL;crgo 
E EB  Htj  partium,taliumerit  EL,:,fcu  LM 
ip(i  aequalis  , ob  triangulum  a^quiiaterum 
LEMyfiinitc  triagulo  squalatero  BEC,  iux- 
u corolIar.prop.4.1ibr.<J.  cltm.  Quart  qua- 
dratum lateris  EB  0»ftacdri,crlt  partium  % 
& quadratum  rtfta.*  LM  , nimirum  quadra- 
tum KLMN,  erit  4 partium  ; & quadratum 
1 GHI  , inferiptum  in  alio  KLMS  , erit  2 
partium , nam  illud  cll  huius  dimidium  per 
coroilanum  nolli  um  ad  propolit.47.  1. 
dement.  Ergo  cum  quadratum  Ei»  lateris 
Oftaedri  fit  9. partium)&  quadratum  1 GHI, 
lateris  Cubi  in  codeferipti  bt  2.  partium: 
manifeftum  crt  quod  latus  O^aedri  poten- 
tia fit  quadruplum  fcfquialterum  latens  Cu- 
bi in  eo  inferipti, 

e O IC  O L L A !L  I V M. 

O.Jdtdri  Iditu  cfl  poitmu  qiudruplum  fifijUuUe- 
ruin  tiiu  uciA  exinnu  & mtdia  Tdfione 
(tttm  W4IW  ftpiiucntum  cjl  Um  Dideixfdri 
OiUtdio 

PEr  coroll.  a.prop»  1 5.  libr,  2.  Hypficfis 
latus  Cubi  fi^iim  extrema  & media  ra- 
tione, maius  llgmcntumciusdehgnat  Do- 
dccacdri  cui  infi-ribittir;  61:  per  corollar.  no- 
Erum  4. ad  prop.vItimamli®.2.Hypfic.  in- 
feribuntur  eidem  Odlacdro  Dodecaedrum 
& Cubus  fibi  inftriptus;  clarum  cft  Odtac- 
di  i latus  efle  potentia  quadruplum  fcfquial- 
terum eius  rc«Ea:  extrema  media  ratione 
l<(Er,  cuius  niaiusEgmentum  cE  latus  Do- 
decaedri  Oftaedro  inferipti.  EE  enim  illa  rc- 
^la,  latus  Cubi  eidem  Oaaedro  inferipti, cu- 
ius quadruplum  Efquialtcrum  cE  latus  O- 
^aedri , iuxta  hanc  prop.  1 1 . 

PROPOSITIO  XII. 

Latus  Icolaedri  maius  iegmen- 
tum  eft  eius  redtarextremaac 
media  ratione  fedtat,  qu*  po- 
tentia dupla  cft  lateris  Odtae- 
dri  in  Icelaedio  delcripti. 

DEmonEratio.  Per  prop.  1 4.1ibr.2  .Hyp- 
fic!.&  coroll.  CIUS  2.  lex  latera  oppolita 
Icofaedrj  in  Cubo  inferipti,  in  fex  bafibus 
Cubi  fita  funt , horum  bifarias  fictiones 
nectentes  tres  rett.e  linex  lateri  Cubi  funt 


xquales;&per  prop.ry.libr.eiufilc,inhisbi-> 
fariis  Icclionibus  dictorum  fex  laterum  Ico- 
faedrt  infunt  fex  anguli  Octaedri  in  Icofae- 
dro  inferipti:  ergo  diameter  Odaedri  in  hoc 
Icoiaedro  inicripti  xqualis  erit  Uteri  Cubi 
in  quo  Icofaedro  infiri()tum  cE.  Igiturpcr 
coroil.5. citat,  prop.14.cum  latus  Uofaedri 
lit  maius  figmentum  lateris  Cubi  extrema  & 
media  ratione  diuili ; erit  etiam  idem  latus 
Icolaedri  maius  figmentum  diametri  Oclac- 
dri  in  illo  kofacdf  o defiripti.  Sed  per  prop. 
14. libr.it. dement,  diameter  fphxre  fiu  O- 
(Eaedri  tlupla  cE  jx)tentia  lateris  Odaedrij 
ergo  latus  icoUedri  maius  cE  figmentum 
redx  extf  cma  & mtdia  ratione  diu;fv , qux 
potentia  dupla  cE  lateris  Odiedri  in  IcoUc- 
dro  deferipti. 

PROPOSITIO  XIII. 

Latus  Cubi  ad  latus  Dodccaedri 
in  ipfo  deferipti, proportionem 
habet  duplicatam  eius,  c]iiam 
habet  m.iius  fcgmentiim  ad 
minus  reftic  linex  diuifa:  ex- 
trema ac  media  ratione. 

Latus  vero  Dodccaedri  ad  latus 
Cubi  in  iplb  delcripti,  propor-- 
tionem  habet  quam  minus 
legmentum  ad  maius  eiufdem 
rc(ft«  line.t. 

DEmonEratio.  Per 2. corolUr.prop.i 3. 

libr.  2.  Hypfic,  Minus  figmentum  late- 
ris Cubi  extrema  & media  ratione  fcdi,eE 
lacus  Dodccaedri  incoinfcTiptii&  inqualibcc 
reda  diuifa  illa  latione,  fmt  tres  continue 
proportionales , tota , maiuslcgmcntum  , & 
minus,  iuxta  defin.  3 . lib.^.  dement,  tota  ad 
minus  feementum  fuum  habet  proporiio- 
Uetn  duplicatam  cius  quam  habet  ad  minus, 

f>cr  io.defin,lib.5.  element.  Ergo  proportio 
ateris  Cubi  ad  latus  Dodccaedri  in  eoin- 
fcripii,  erit  quoque  proportio  maioris  fcg- 
menti  ad  minusduplicata , rcdxdiuifx  ex 
trema  & media  ratione. 

Percoroll.i.  prop.17.Iib.15.eIcm.  maius 
figmentum  lateris  Cubi,-  fcdi  extrema  Se 
media  ratione,  cE  latus  Dodccaedri  in  quo 
Cubus  defcribicur  \ Se  cE  tota  reda  fic  diuifa 
ad  maius  figmentum  vt  maius  hoc  fegmen- 
tum  ad  minus , ex  defin.  3.1ib.6.clem.  tllque 
per  coroll.  prop.4.Ub.5.cicm.  conuertendo, 
X X 2 vt 
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vt  maius  ftgmcntum  ad  toiam,  ita  Tegmen- 
tum minus  ad  maius : erit  vi  latus  Dodecac- 
dri , hoc  cfl:  Tegmentum  maius  ad  latus  Cubi 
in  ipTo  Dodecaedro  inTcripti , ita  minus  Teg- 
mentum minus  ad  maius,  quod  erat  conclu- 
dendum. 

PROPOSITIO  XIV. 

Latus  0(Saedri  refquialteriim  eft 
lateris  fibi  inferipti  Tetraedri. 


PROPOSITIO  XV. 

Si  ex  quadrato  diametri  Icofaedri 
auferatur  triplum  quadrati  la- 
teris Cubi  in  eo  deferipti;  re- 
linquitur quadratum  felqui- 
tcrtium  quadrati  lateris  Ico- 
faedri. 


Fi^.568.  e Vppofitio  , conftmftio.  Sit  ABCDE 
vna  efex  pyramidibus  Otcaedri, cuius  ba- 
fis  (it  quadratum  ABCD,  triagula  vero  eius 
xquilatera  ABE,EBC,CED,D1ZA,  ad  ver- 
ticem E;  & horum  triangulorum  fint  centra 
G,  H,  I,  F,  iuxta  corollar.  noftra  6.  ^ 7.  ad 
prop,.^.lib.4.clcmenr.  qux  redis  vinciantur 
lineis  FG  , GH,  HI,  IF, quadratum  FGHl, 
Cubi  inOdaedro  cilbrmantibus, inTcripti, 
vti  iam  docuimus  in  prop.4.Iibr.z.  Hypfic, 
Prxterci  quia  pcrcoroll.  noilrum4.ad  prop. 
vlc.lib.i.  Hypfic, quia  Tetraedrumin  Cubo 
dcTcriptum,  inTcribitur etiam Odaedro, cui 
Cubus  inTcribitur  iertque  ptr  cofirudionem 
prop.i.lib.  a. Hypfic.  lacus  Tetraedri  in  Cu- 
bo deferipti  diameter  bafis  Cubi ; critduda 
diameter  GI,Utus  Pyramidis  fcu  Tetraedri 
in  Odaedro  dcTcripta.  ZnTuper  ducantur  rc- 
dx  £G  K,EIL,  qux  diuident  bifariam  late- 
ra ABjCDjin  K & L,  pcrcoroll.noflrum  ad 
prop.ia.  libr.i  3.  clcment.  ipfxquc  EK,EL, 
erunt percoroll.prop.i8. libr.i. Hypficl.  fef- 
quialtcrx  redarum  EG , EI  *,  vnde  reda  G I 
erit  parallela  redx  KL  duccndx,pcr  2. prop. 
tS.lib.elem.eo  quod  latera  EK,£L,  (ecentur 
proportionaiiter ; critque  per  coroll.prop.4. 
libr.d.  elcm.  triangulum  GEI , fimile  trian- 
gulo KEL.  Dico  autem  quod  BC  latus  O- 
daedri,  fit  fcTquiaitcrum  lateris  Gl,Tctrae- 
<lri  in  eo  deferipti  Odaedro. 

DemonAratio.  QuiaTunt  KEL, GEI,  tri- 
angula fimilia  oAenfa,  erit  per  defin.  1 .libr. 6. 
clement.EK  ad  KL,  vt  EG  ad  GI;  & iuxta 
prop.i  6.1ib.5.clcm.  permutando  erit  vt  EK 
ad  EGjita  KL  ad  Gljfcd  EK  eft  fcfquialtera 
EG  oftenfa , ergo  etiam  KL  erit  TcTquialtcra 
GI  ipfius.  Verum  cum  BC  xqualis  fit  & pa- 
rallela ipfiKL,  per  53.  prop.libr.i.  clcm.eo 
quod  xquales  KB,  C L , & parallelas  nedant; 
erit  BC,  vt  KL,  per  prop.7.  libr.^.clcm.  (cf- 
quialtcrarcdx  GI:  ergo  BC  latus  Odaedri 
erit  TefquialtcrumlatcrisGi  retracdri  ineo 
inTcripti. 


S Vppofitio  A;  conftrudio.  Diametri  BE,  Fig-3<5y». 

fit  Icolaedrum  ABCDEKjH  , cuius 
centrum  1 ; triangulaque  parallela  A:  oppofita 
BCG,  EI  H , iuxta  corollar.prop.14.  lib,!?. 
clem.quorum  centra  K,L,  fecundum  coroll. 
^.noftrum  ad  prop.4.1ib.4.clcm. Ducatur  tx 
centro  l , ad  planum  trianguli  BCG  perpen- 
dicularis per  1 i.prop.lib.i  i.clem. hxc cadet 
in  K centrum  didi  trianguli,  per  coroll.  no- 
ftrum  5.ad  prop.Xi  .lib.i.Hypf.hxcreda  KI 
produda  vitra  f , cadet  etiam  ad  angulos  re- 
dos  in  L centrum  trianguli  EFH , per  co- 
roll.noftrum  i.ad  prop.i5.1ibr.i  1 .elcm.  Se 
coroll. nofirum  5. ad cii.prop.i  i.lib.i. Hyp- 
ficl.Quare  per  prop.ii.  hbr.a.Hypf. dtmon- 
ftrationem  , cum  Cubus  in  Icolacdrodclcri- 
pius  collocet  angulos  Tuos  in  centris  bafium 
icofaedri,  idccKjuc  angulos  oppofitos  in  cen- 
tris bafium  opy#iitarum , erit  KIL  diameter 
Cubi  in  Icolacdro  dcTtripti  inccbcns  peri 
centrum  Icofaedri:  atque  ita  cum  reliqux 
diametri  Cubi  iranleantper  l centrum,  erit 
etiam  1 centrum  Cubi  inUripti;vndc  1K,IL, 
erunt  Temidiametri  cius  xquales,  Dudaigi- 
turKB  femidiametro  circuli  ambientis  tri- 
angulum BCG  Jcolaedri , erit  angulus  BKI 
redus,  per  i.dcfin.lib.ii  .elcm.  Dico  autem 
fi  ex  quadrato  BE  Icofaedri  tollatur  triplum 
quadrati  lateris  Cubi  ineo  deferipti, relinqui 
quadratum  fefquitcrtium  quadrati  ex  latere 
BC , Icofaedri. 

Alia  nccelfaria  conftrudio.  Seorfiin  ex 
centro  K circa  triangulum  xquilaterum 
BCG  Icofaedri,  fiat  tirculusjprotenfaq^;  BK 
reda  ad  circumferentiam  circuli  in  M,iecans 
CG  latus  in  N,  tranfmittacur  reda  CM 
linea. 

Dcmonftratio.  In  triangulo  BKl  redan- 
guIo,per  prop.47.  lib.i.clem.  quadratum  re*- 
dx  Bl , xquale  erit  duobus  fimul  quadratis 
redarum  BK,KI;ergoqiiadratumrcdx  BE 
quadruplum  quadrati  redx  Bl , per  corol  lar. 
noftrum  ad  prop.ao.Iibr.d.clcra.  erit  etiam 
quadruplum  duorum  fimul  quadratorum  re- 
darum BK,  K I,  per  y.prop,  libr.  5 . clcment. 

Cumque 
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Cumqucctiam  quadrata  diametri  BKM,& 
KIL,  fint quadrupla  fuorum quadratorum 
redarum  propriarum  KB  j Kl;  erunt  per  9. 
prop. lib.^.elem.quadrata  diametri 
diametri  KI-,  fimul  xqualia  quadrato  redr 
BE,  fi  detrahatur  quadratum  diametri  KL 
Cubi^quod  pcrprop.i^.lib.i  j.elcmcnt.iri- 
pluri)  dt  quadrati  Jateris  Cubi , ex  quadrato 
diametri  icofaedri  BE>rclinquctur quadra- 
tum diametri  BKM  circuli  ambientis  trian- 
gulum CBG5  quod  quadratu  diametri  BKM 
dico  cHl*  (erquitcriium  lateris  BC  Icofaedri: 
Kara  per  prop.  ts.lib.  1 3.clemcnt.coroll.  no- 
flriim  2.re<fta  BC  erit  potentia  icfquitcrtia 
rccl-c  BKN  perpendicularis  ad  lartis  C(i, 
per  j.coroil,  noltrum  ad  cit.prop.  Cum  au- 
tem in  triangulo  rc<3.ingulo  BCM  per  prop. 
5 r.Iib.j.elcm.fit  CN  perpendicularis often- 
ia  diametro  (eu  bafi  BM,  erit  per  coroll.pro- 
pof.8.1ib.5.elem.redaBC  media  proportio- 
nalis inter  BM , & BN  ; quare  erit  vt  BM  ad 
BC)ita  BC  ad  BM;  & per  coroll.propofit.4. 
libr.5.  elem.  ve  BC  ad  BN  , ita  BM  ad  BC: 
ofienfa  verdeft  BC  potentia  felquitcrtiare- 
€tx  BM  ; ergo  etiam  rc(^a  BM  erit  potentia 
fclquicertia  re<^  BC.  quod  erat  demon- 
ftraodum. 

COROLLAR.IVM. 


Unfdtdri  hindsuRdtf9ufi\dtdmetrum 
ftdtUctt  Cuki  in  (9  dt/criptt , & iumttrum  rir- 
fulicinMmfiribtntit  trungulum  itoftidh» 

HOc  oQendimus  in  diametro  BE  Ico- 
faedri,  potente  diametrum  KL  Cubi 
ineo  deferipti,  ^ diametrum  BKM, circuli 
ambientistriagulum  BCG,  ipfius  Icofaedri. 


dia  ratione  fegmentum  minus  cft  latus  Do* 
dccacdri,  per  coroU.4.prop.i7.1ib.i  j.clem* 
Ergo  latus  Dodecaedri  mirtus  fegmentum 
cft  refti’  linex  extrema  & media  ratione  di- 
uifip  , qux  duplum  potef^  lateris  Oflacdri  in 
eo  deferipti.  quod  eratdcraonrtrandum. 

PROPOSITI6  XVII. 

Diameter  Icolaedri  poteft  & fui 
ipfiiis  larerisfefcjiiiccrtiuin , & 
lateris  Tetraedri  in  eo  deferi- 
pti  rdquialteriim. 

DEmoullratie.  Bcrcoroll.nofirum  5.ad 
prop.vliimam libr.a,  Hypficlis  Cubus 
& Tetraedrum  in  eo  inferiptu,  eadem  fphar- 
racircumrcributurjidcoquc  eadem  erit  dia- 
meter fphxrjc  cubique  JJc  perpron.  ij.libr, 

1 3. elem.  Diameter  fphxr.r  potdifclquialtc- 
mm  lateris  Tetraedri : ergo  etiam  diameter 
Cubi  in  Icofacdro  deferipti , in  ouo  Se  l'c- 
traedriim  , poterit  (cfquialcerum  (aterisTe- 
tractlri  in  ipfoCubo&  Icofaedro deferipti. 
Sed  ex  didis  in  demonlb^ationc  prop.  i ^.lib. 
huius,  diameter  circuli  bafim  Icofaedri  cir- 
cumferibeutis  poteft  ftfquilcrtiiim  lateris 
Icofaedri ; ergo  diameter  Icolacdri  potens 
diametrum  Cubi  in  eo  deferipti  diame- 
trum circuli  bafim  Icofaedri  circumambien- 
tisjiuxta  coroll.prop.15.cit.  poteft  esc  fui  ip- 
fius lateris (cfi]uitertium,vrpote  diametrum, 
circuli  circa  bafim  Icofaedri  circiimdudi ; Se 
lateris  Tetraedri  in  eo  deferipti  fcfquialte- 
rum , videlicet  diametrum  Cubi.  Sicuti  fuit 
propofitum. 


PROPOSITIO  XVI. 

Latus  Dodecaedri  minus  eft  feg- 
mentum redtx  lineae  Atrema 
& media  ratione  diuilx  , quae 
duplum  poteft  lateris  Odtae- 
dri  in  eo  deferipti. 

DEmonftratio.  Perpropofit.14.Iibr.15. 

elem,  dcmonftraiionem , Diameter  O- 
daedrt  in  Dodecaedro  deferipti, duplum  po- 
tens Uteris  Odaedri,ncdit  bifarias  fcdiones 
lacerum  oppoficorum  Dodecaedri , per  ea 
GusdemontWauimus  in  prop.9.  lib.z.  Hyp- 
ficiis.  £c  redx  linex  huius  coniungentis  di- 
^ bifarias  fedaones  fedx  extrema  Se  me- 


PROPOSITIO  XVIII. 

Latus  Dodecaedri  ad  fibi  inferi- 
pti  Icofaedri  latus,  fe  habet,  vt 
minus  fegmentum  linea:  per- 
pendicularis ab  vno  angulo 
pentagoni  ad  latus  oppofitum 
du(fta:,atque  extrema  & media 
ratione  diuil*,  ad  partem  eiuf- 
dem  lineae  inter  centrum  pen- 
t;^oni , & lacus  eiufHem  po> 
fi  eae. 

SVppofitio,  & confiruflio.  Afliimatur  fe-  rj. 
miflis  Dodecaedri  contenta  fub  fex  pen-  * 
X X j tagonis 
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* tagonis  ABM I-K,  I KIHP,r  HCTO,  OPE  tionem  eius  inter  centrum  Q & latus  BM 
DN'  ,NDCBM  , LM^^OP,  ejuorum  centra  intvr{.or»tam,qucdcrat  Jcmonftrandum. 
CE,  K,  S,  T,V,X,  Cjuar  rc«is  nt^iantur  lineis 

CiR,KS,ST,  TV,  va,QX,  RX,  SX,  TX.  PROPOSITIO  XIX. 

VX,  viciniora  videlicet:  rcfultabunt  ex  di- 


Ctis  in  dcfnonftrarionepropofit.7.1ib.  a.Hyp- 
Bclis  ejuinque  triangula  Icofacdri  in  Dode- 
caedro  infcripli  ,*  cfB«mantia  angulum  foli- 
dnm  X,  in  centro  pentagoni  LMNOP.  Infu- 
per  ex  angulis  D,K, duorum  pentagonorum, 
in  comnumcmbafim  BM,tranfmittantur  rc- 
ciarlinex  DRY,KQY  , tranfeuntes  per  cen- 
tra K,Q,  propria  didorum  pentagonorum; 
c]U£  quoniam  per  coroli.z.  ad  prop.  lo.  libr. 
I3.clem.bifariam&  ad  angulos rcdlosfecant 
latus  BM  , concurrent  in  idem  cius  pundum 
Y.  Denique  fubtendatur  reda  AL  angulo 
K,qu£  per  z.prop.libri  huius  fecabit  redam 
KY  in  Z,  extrema  &■  media  rationc.Ad  h*c 
trafmiltatur  reda  DK.Iam  vero  aiTcro  quod 
latus  LM  Dodccacdri  tft  ad  latus  QR  Ico- 
facdri (ibi  infcripti,vt  KZ  minus  fegmen- 
lum  red,*  perpendicularis  KY  , ad  re- 
dam QY  qux  trt  inter  centrum  Q.,  & la- 
tus BM. 

DemonOratio.  Per  corollar.4.  ad  propof. 

1 j.Iib.a.  Hypliclis  reda  DK,eft  latus  Cubi, 
in  quo  inferibitur  Dodccaedrum  idud  ; & 
per  coroli.a.cit.  pro|>ont.  erit  LM  latus  Do- 
dccacdri, minus  (egmentum  totius  DK  ex- 
trema & media  rationcrcd.e. Quia  vero  pen- 
tagona Dodccacdri  funtsqiialia  Bmilia, 
circuli  illas  circumfcribcntes  erunt  squales 
pcrcoroll.noftrum  8.  ad  prop.4.  lib.^.clcm. 
•ldcoqucrcd.vQK,RD,Tqualcs, videlicet  fe- 
midiametri  illorum  circulorum  aqualium 
per  dcfin.i,libr.5.clcm.  & quia  per  corollar. 
noflrum  5. ad  prop.5.  ifidori  de  inclinatione 
bafium  ad  inuicemquinouc  folidorum  regu- 
larium, funt  aquales;  erunt  K Y,  DY,  aqua- 
les reda, a quibusfi  demantur  aquales  often- 
fe  KQ^,  DR;  relinquentur  aquales  reda 
QYjRY:  Trianguli  igitur  DYK  latera  KY, 
DY , erunt  in  Qfic  R ,diuifaproporticnali- 
terjidco^ucpcri.prop.lib.^.clcm.  reda  RQ 
erit  parallela  reda  DK  ; ac  proind'-;  pcrco- 
roll.  prej>.4.  dt.  Iib,6.  element. triangulum 
R Y Q,  nmile  erit  triangulo  D YK:&  per  dc- 
fin.i.Iibr.ciufdcm  erit  vt  DK  ad  KY , ita 
RQ  ad  QY;fcd  cft  per  i.prop.Iib.i*Hypfic. 
vttoiaDK  ad  totam  KY  , itaLM  Tegmen- 
tum minus  oOenTum  reda  DK  , ad  minus 
iegmentum  KZ  ; vt  autem  LM  ad  KZ , ita 
QJC  ad  QY, per  propof.  1 1,  lib.^.elem.  ergo 
iuxta  prop.  16. lib.cit.  5. clem.ent  permutan- 
do, vt  LM  latus  Dodccacdri  ad  QR  latus 
Icofaedri  libi  inferipti , ita  KZ  minus  Teg- 
mentum perpendicularis  KY  ad  QY  por- 


Si  dimiJium  lateris  Icofaedri  ex- 
trema ac  media  ratione  (e- 
dlum  fuerit  , minufijue  cius 
fegmentum  a toto  latere  Ico- 
facdri fublatumja  reliqua  quo- 
que redla,  pars  riirfum  tertia 
detradta  : Relinquetur  latus 
Dodccacdri  in  Icofaedro  dc- 
feripti. 

Vppofitio  & conftrudio.  Circulo  cir- 
cumfcnbatur  peotagonum  ABCDE  x- 
quilaterum  & arquianculuro,  conflatum  ex 
quinque  lateribus  lcoucdri,id<^ucpcr  pro- 
poT.  1 4. libr.4. dement,  cuius  centrum  T,eric 
idem  atque  circuli  percoroll.  noRra  6,  Si  7. 
propoT.4.}ibr.cit.dcm.  intra  ipTum  pentago- 
numdium  : tum  fuper  latera  huius  pentago- 
ni , concipiantur  ereda  & inclinata  ad  inui- 
cem , quinque  triangula  ccquilatcra  , conRi- 
tuentia  angulum  Cj  (olidum  Icofaedri,  ex 
didis  in  dcmonftraiione  propoT. 1 6.  libr,  r j. 
elem.  Pr^terea  in  dido  fado  circulo  trian- 
gulum arquilaierum  AHI  inTcribatur  pera. 
prop.lib.4.clcm.  lam  vero  quia  arcus  ABC, 
ALD,  funt  dux  quintae  totius  CHreuferentix 
circuli;  erunt  aequales inurTe;tum  etiaquia 
aii  j duo  arcus  A BH,  A£I,  TuncciuTdcm  cir- 
culi tcriix  partes, erunt  a'quales  inter  ie, per 
7.axio.  libr.i.ekm.  ex  illis  ergo  maioribus, 
ii  detrahantur  iRi  minores, aquales  ex  aqua- 
libus, refidui  erunt  duo  arcus  aequaicsHC, 
lD,per3.axio.lib.i .cit.tlcm.  tdecx^uc chor- 
di* HI,  CD,  paralleli  erunt , per  coroll.  no- 
Rrum  4.a^prop.i6.i]br.t2.clcm.  ad  quas  ab 
centro  FcircuJI,  demiitaturperpcndicuiaris 
reda FKL ,per  1 1 .propoT.Iibr.i.clem.Tecans 
ipTas  in  pundis  K,L,bifariilm,  per  propoT.j. 
Iibr.3.clem.  I um  red*  ducantur  i C , FD; 
& per  1 .prop.  libr»  eiuTdem  citat,  querantur 
triangulorum  aquilatcrorum  GUC,GCD, 
centra  M,&  0,qux  Tunt  eadem  qux  circulo- 
rum ilia  circumambicntiumpercoroll.no- 
ftra  6.3c  7. ad  prop.4.  lib.4,cfcm.  & perhate 
centra  N , O,  tranfroittantur  redi  GNP, 
GOL,  qui  per  corollar.  noRrum  4. ad  prop. 
1 1.  lib.i  3.c[em.lalcra  oppofitaBC,CD,  bi- 
fariam & ad  angulos  redos  fecabunt : quare 
reda  GO  in  pundum  L medium  lateris  CD, 
incidet. 
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inc}«!eT.  Infuper , rcfta  NO  immittatur , per 
ccntraNjO, prodicta;  qu^refta  NO,  ex  di- 
dis in  dtmonrtrationc  propof.5.lib.2. Hyp- 
ficlis  erit  latus  Dodccacdri  in  Icofacdroin- 
ferirti.  Denique  BP  dimidium  lateris  Ico- 
facuri , (ccctur  per  propofit.30.Iibr.6,ckm. 
inpundoQ^,  txtremaX  mediaratione , ita 
vt  minus  cius  Tegmentum  fit  verfus  B;  quo 
ablato  BQ  minore  Tegmemo,  ex  toto  latere 
BC,  rcliqux  cft, tertia parsdetrahatur  CR, 
pcrpropofit.9.  Iibr.5.ciem.  Dicoreliqiiam 
partem  QR,c(^  aiqualcm  lateri  NO,Dode- 
caedri  in  elido  illo  IcoTaedro  deferipti. 

Dcmonftratio.FL  perpendicularis  Tecatur 
in  K,  ab  latere  HI , trianguli  xquilatcri,  ex- 
trema ac  media  ratione , ( c6  quod  Iic  diuifa 
efficiat  maius  Tegmentum  xquale  perpendi- 
culari FK,iuxta  corohar.  noftrum  a.  ad  pro- 
poHt.z.libr.i.  Hypfitl.)  5£  maiori  Tegmento 
FK  aequalis  Ctl  reda  KM,per  coroll.i.  pro- 
poHt.  12.  libr.  1 5.  elem.  Teda  etiam  in  L ex- 
trema & media  ratione , ex  didis  i n demon- 
Aratione  propoT.5  .libr.i  j.citm.  Quare  reda 
FM  fuperar  redam  FL,  minore  LM  Tegmen- 
todimidixTui  ipfius.  Quia  ver^udaPL, 
eA  latus  pentagoni  xquilateri  & Vjuiangult 
in  pentagono  ABCDE  inTcrIpti,  ex  didis  in 
dcmonAraiioncprqpoT.i  2.1ib.4.elcm.idcm- 
^ue  centrum  F obtinentis, (imiliTqueilIi;idcd 
triangula  1 CD,  FPL,  finiilia erunt.  Quare 
vt  FC  ad  CD,  itaFL  ad  LP ; & iuxtaprop. 
]^.libr.5. elem. alternando, vt  FCad  FL,ica 
CD  ad  LP:(^  FC  vel  ei  xqualis  FM,luperat 
redam  FL , minore  Tegmento  Terni  Ais  ipfiiis 
FM,  videlicet  minore  Tegmento redx  KM, 
vti  antei  probauirous ; Ergo  reda  CD,vcl  ei 
aequalis  BC,  Tuperabit  etiam  LP, minore  Teg- 
mento TemiAis  ipTus  BC,  videlicet  minore 
Tegmento  red®  BP,  quod  fiiit  BQ,;  quare 
reliqua  CQ,,  redx  PL  aequalis  erit.  Prxter- 
ei  quoniam  G P,GL,  projiortionali ter  diui- 
dunfur  in  centris  N,  O,  cum  GN , GO,  fint 
duplx  aliarum  NP,OL,  percoroll.prop.  18. 
libr.i  .Hypficl.cruntrcdx  PL,NO,paraIlcIx 
per  i.prop.  libr.tf . elem.  idcoque  percoroll. 
propoT.  4.  libr.  eiuTdem  6.  elem.  triangulum 
NGO, erit  iimilc triangulo PGL  : vnde  per 
defin.i.libr.eiuTdcm  6.crit  vt  GP  ad  PL,  ita 
GN  ad  NO;&iuxta  propoHt.KS.  libr.^.clc- 
iBent.permutando  vt  GP  ad  GN , ita  PLad 
■ NO;lcd  GP  cATeTquialtera  GN,  percoroll. 
propofit,  18. libr.  2. HypTicl. igitur  PL  erit  et- 
iam (cTquialtera  NO;  per  y.propoHt.  libr. 
5.  clemcnt.  CQxqualisipA  PL,cricquo^uc 
(cTquialtera  eiuTdem  NO.Quamobrem  cum 
CQjit  etiam  Tcfquialtcra  r^x  QR  , ( qua- 
lium enim  partium  5 eA  reda  CQ,  talium 
cA  i,rcda  CR,  per  conArudionem ; ergo  ea- 


rundem  erit  2,  reda  Q,R , ) erit  per  9. propo- 
fit. libr.  5.  elcraciit.  recta  QR.  aqualis  redx 
NO,  lateri  Dodccacdri  in  IcoTawro  dcTcri- 
pti,  Probauimas  ergo  intentum, 

PROPOSITIO  XX. 

Cubus  fibi  inlcriptjc  Pyramidis, 
vel  Tetraedro  fibi  inferipto, 
triplus  eft. 

DEmonftratio.  Per  corollar.  noArum 
ad  propofit.  vltimam  libr.z.Hypficlis, 
Cubus&  ineodcAriptum  Tetraedrum  , ea- 
dem Tpbxracircumambiuntur:  & perprop. 
vltimam  libr.i.  Hypilcl.  Cubus  triplus  Tc- 
traedri  dcTcripti  in  eadem  Tphxra ; Igitur  vti 

aoTuimus  Cubus  fibiinTcriptiTctracdri, 
as  erit,  & quod  erat  dcmoiiArandum. 

PROPOSITIO  XXI. 

Tetraedrum  fiue  Pyramis  fibiin- 
feripti  Odtaedri  duplum  eft. 

SVppofitio.  InTctracdro  ABCD,delcri- 
ptum  fit  06bcdrum  EIKGHF,  Dico 
Tetraedrum  cfie  duplum  Odaedri.  ConTulc 
figuram  prop.i.Iib.a.HypficIis. 

DemonAratio,  Quandoquidem  quatuor 
pyramides  (eu  Tetraedrafimilia  Tetraedro 
ABCD,  circumAcnt  Odaedrum,  fundata 
Tuper  quatuor  triangula  xqui  latera  EGH, 
EFIjFGK, HIK,  Odaedri ; qualia Tunt  Tc- 
traedra  EGH  A,  EFIB,  FGKC,HlKD:qux 
quidem  xqualia  Tunc  inter  Te , per  defin.  lo. 
libr.  i i.quia  continentur  Tub  triangulis  fimi- 
‘Jibus  xqualibuTquc  numero  & magnitudi- 
ne, cdquod  fimilia  fint  illa  triangula  bafibus 
pyramidis  xquilatcribus  per  coroll.  propofi 
4.  libr.  6.  elemcnt.  ob  redas  parallclascxdi- 
midiis  laterum  pyramidis  dudas;  latcraquc 
obtineant  .Tqualia,mmirum  Terni  Aes  laterum 
xqualium  pyramidis  ABCD,  pcrconAru- 
dioncro  propofit.  2. lib.  2.  Hypficlis.Habcant 
vero  per  8. propofit.lib.ii.element. pyrami- 
des Timilcs  proportionem  triplicatam  late- 
rum homologorum  ; erit  pyramis  ABCD 
odupla  cuiullibct  illarum  quatuor  pyrami- 
dum Odaedro  circumpofitarum:idcAqux- 
libec  illarum  quatuor  erit  pars  odaua  pyra- 
midis ABCD.  Q^re  quatuor  ilis  pyrami- 
des fimul  Tumptx , cAficient  dimidium  pyra- 
midis ABCD.  Igitur  reliquum  Odaedrum 
EIKGHF  , erit  etiam  dimidium  Pyrami- 
Xx  4 dU 
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dis  cui  infcriptum  crac  ; idco^^uc  ipfa  crii 
dupla  OtSiacan  Hbi  inftripii. 

PROPOSITIO  XXII. 

Cubus  fibi  infcripti  OctaeJri 
1'extiiplus  eft. 

DEmonflratio.  Per  demonftrationcm 
propont.?.  lib.2,  Hypficlis,  ii  pyramis 
in  Culo  dcTcribatur , ^ in  pyramide  Odac- 
drum,  trit  in  Cubodeferiptum  Octaedrum; 
Et  per  propoilt. 20. libri  huius,Cubuseft  tri- 
plus pyramidis  incodefeript:?  pyramis 
O^taedri  incadeferipti  dupla  per  praecedent, 
ropolit.  Ergo  quanum  partium  6 erit  C u- 
us,  talium  2 erit  pyramis,  ficcarundem 
partium  1 , 0(flacdrum.  Ideoque  vt  6,cft 
Icxciiplus  vnitatis  ; ita  Cubus  libi  infcripti 
Oclacdri  fcxtuplus  erit. 

PROPOSITIO  XXIII. 

0(5tacdrum  fibi  infcripti  Cubi 
quadruplum  fefquialte- 
rum  eft. 

rs.,7i.cy  ppofiiio. Per propofic. 4. lib.2.  Hypfi- 
^ dislit  GHIKLMNO , Cubusinlcriptus 
in  Oftaedro  ABCDET, angulos fuos  appli- 
cans in  ccMitris  bafium  Octaedri.  Dico  Odiac- 
drum  hoc  efle  quadruplum  fclquialtcrum 
Cubi. 

Conrtrudlio.  AlTumatur  pyramis  BED 
* FA  , Odaedri  dati  perccntraG,K,I,H, 
quatuor  balium  Odaedri , reda*  PQ,  QK, 
KS, SP, lateribus  BE,ED,D1-,M3,  paralleU’, 

^ quadratum  PQRS,  clformantcs,  vi  inde- 
monllrationc  propolitionis  citat.  4.  libr.  2. 
Hypficlis  docuimus,  quod  quadratum  per 
propoft.  I e hl>*i  i.elcm.crit  parallelum  i>£ 
Db.  Tranfmiltatur  diameter  AC,Oclaedri, 
qui  orthogonia  erit  ad  quadratura  BEDF, 
in  centro  T,per  coroIl.i.propoiit.i4.1ib.i  j. 
c!cmcnc,tumad  baftsGI  MO,Cubi,ln  pun- 
(Sis  V,X,  percoroll.  nollrum  t . ad  propoht. 
i6.hb.i  I .dement.  Eft  vero  Vcentrum  qua- 
drati PQRS  , vti  nunc  fic  probabimus.  Pla- 
na BEDF,  PQ  RS, par.;Ucla , fccant  reaas 
AB,  AE,  AD,AF  aquales,  (quia  flint  latera 
Odaedn, ) proportionalitcr  per  propolit.ry, 
libr.n  .dement,  quare  redla;  AP,  AQ,  AR, 
AS, erunt  aquales: ergo fi concipiamur du- 
ftxrtdx  lincx  VP  , VQ,  VR,  VS,  ad  quas 
per  defm.  j .libr.  i i.dcment.crit  perpendicu- 


laris rcfta  AVjrcfultabuni  triangula  redlin- 
gula;  & horum  laterum  AP,  AQ,  AR,  AS, 
xcualium , quadraiacrunt  xqualiape-r  5. co- 
rollarium noftrum  ad  propom.46Jib.i. de- 
ment. oppofitorum  angulis  redis  in  V;A  per 
ropofil.  47.  )ib.  citat,  xqualiafinguladuo- 
us  quadratis  (imul  duorum  laterum  pro- 
priorum circa  redum  in  V angulum ; qu* 
ideo  per  i.axio.lib.i . citat,  erunt  ilia  duo  H- 
mui  quadrata  xqualia  aliisllidisiimulqua- 
dratis,  & inter  fe  :crgolicxillisxquaIibus 
dematur  comunc  quadratum  redf  A V;relin- 
queniur  quadrata  redaru  VP,  \ Q,  VR,  VS, 
xqualia, ideoqi  ipfe  ciidx  redr  ^qua!es;qua- 
rc  \ erit  centrum  circuli  circurcribcntis  qua-  v 
drati!mPQRS,ccntrumq;ipfius  quadrati, per 
coroll.^.noftrumad  prop.4.Ii.4.dcra,  Igitur 
cum  V ht  centrum  quadrati  PQR.S  , ciit  et- 
iam centrum  quadrati  GHlK  in  eo  infcripti, 
vt  facile  dcmonftrabiturcx  cildem  principiis 
allatis,  ducendo  per  imaginationem  redas 
VG,VPl,Vi,^  K.  Diuiduniur  autem  latera 
PQ,QR,  RS,  SP,  bifariilm  in  G,H,  I,K,  per 
dcmonftrat.  propof.lib.a.Hypftclis.  Eodem 
vero  difcj^ui  itiperius  allato,  probabimus 
pundumil^  cfte  centrum  quadratx  bafeos 
LMNO.  Tum  etiam  alias  diametros  BD, 

EP  ,per  punda  Y,Z,a,u,  centraque  reliqua- 
rum oafium  incedere.  Rurfus  immittatur 
reda  Ac, per  G cenarum  trianguli  xquilaic- 
ri  ABE, erit  per  corollar.propoftt.  1 8.  iibr.i, 
Hypfidis  ipta  AG  dupla  ipfius  Gg,  Cum 
vero  plana  PR , BD,  Ecent  redas  A c , AT, 
proportionalitcrpcrpropofit.iy.lib.i  i,  clc- 
mcnc.dupia  quoque  erit  AV,»pliu$  VT.  Si- 
mili modo  probabitur  dupla  reda  CX,  ipHus 
X T;  quare  cum  xquales  AT  ,c  r,  Hmilitcr 
ftccniur  in  V & X,  aquales  erunt  AV,  CX, 
tiim  VT,XT.  Ergo  reda  VX  nedens  centra 
baiium  Cubi  oppoftirum  bihnam  diuidi- 
tur  in  T.  Igiturcum  per  eandem  rationem 
YZ  , AB  , bifariam  diuidanturin  T,  critT 
centrum  Cubi ; quandoquidem  redx  centra 
bafum  Cubi  oppoftearum  vnientes  fefe  in 
centro  C ubi  fccant,  per  corollar.i.propofir, 

1 5. iib.i  3. elementorum.  Nunc  autem  quia 
VXcft  dupla  ipfius  VT,  & dupla  fuit  A V, 
eiufdcm  VT , erunt  pcr9.  prop.  libr.  5.  de- 
ment. xquaks  AV , VX,  hoceft  A V erit  x- 
quaiis  altitudini  VX , Cubi.  Igitur  pereo- 
roH.i.propolit.y.  lib.  12.  dement,  em  pyra- 
mis GtllK  A, ftducanturredf  A1,AK,AH, 
tertia  pars  Cubi  fcu  priftnatis  GO  , quia 
vtriufquc  eadem  bafis  eft  GI , & altitudines 
a.x]ualcs  AV,VX.  Sed  pcrpropofit.6.  lib.ia. 
citat. dement,  pyramis  PQRS  A,  eft  pyrami- 
dis GHIKA, dupla, quod  bafis  PQRS, fit 
dupla  bafeos  GHlK  illi  ioferiptx  per  co- 
* rollarium 
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roUarium  noftrum  3. ad  propofit.2,  libr.ri. 
dement.  Ergo  pyramis  PQRS  A,  duas  ter- 
tias partes  Cubi  GO , complc(flt'tur.  Quia 
vero  pyramides  UEDPA  , PQICS  A,  fimiies, 
perdcnn.9.  libr.i  1.  dement. ()uia  triangula 
vnius  fune  Hmilia  triangulis  alterius , per  co- 
roll.  propofit.4.  Iibr.6.  dement,  proportio- 
nem libi  vendicant  triplicatam  Uterum  ho- 
mologorum, luxtapropofit.  8.  libr.ii.  de- 
ment. & latus  AB  Ulquialtcrum  lateris  AP, 
c6  quod  Ac  ollcnfa  iit  fcTquialtcra  iplius 
AG  ; erit  ^jyramis  BEDFA  ad  pyraroidem 
PQR.SA,  vt  27  ad  8.  haec  etenim  proportio 
dl  triplicata  proportionis  fdquialtera;  3 ad 
i,  vt  in  his  numeris  videre  tft  8.  la. 18.27, 
Quare  totum  0<5taedrum  ABCDEF  , du- 
plum cum  fit  pyramidis  BEDFA  , propor- 
tionem habebit  ad  eandem  pyramidem  PQ 
RSA,quam  54  ad  8.  fcd  qualium  partium  8 
afiumitur  pyramis  PQKSA , talium  12  erit 
Cubus  GO  jcxdcmonliratis:  numerus  enim 
8 duas  tertias  continet  numeri  12  : Ergo 
Oftacdnim  ABCDEF  ad  Cubum  GO 
inferiptum  proportionem  habet  quam  54  ad 
J2,  hoc  cfi  quadruplam  ferquialtcram.  licuti 
fuit  propofitum  ac  demonllrandum. 

COROLLA  KIVM  I. 

Idm  cmrum  efi  OOaedri  & Cuhi  fbi 
infcnpti. 

COROLL  ARIVM  II. 

' OQdtdrum  ad  fibi  inferiptum  Cubum , tandem 
habet  prepcrltentm  y quam  eorum  ia^ 
tetum  quadrata, 

NAm  per  i i.propoCt.lib.  huius  qiiadra- 
turolatcris  Odaedri  habet  proportio- 
nem quadruplam  fc-fquialtcram,  ad  quadra- 
tum lateris  Cubi  fibi  inferipti.  & per  hanc 
propofitionem  Oftacdrum  Cubi  fibi  inferi- 
pti quadruplum  & felquialterum  ell.  ci^o 
manifedum  cft  corollarium. 

PROPOSITIO  XXIV. 

Oftaedrum  fibi  inferipeae  Pyra- 
midis feu  Tetraedri , tredecu- 
plum  Icfijuialterum  cft. 

DEmonfiracio.  Per  corollar.  nofirum 
4.  adpropofic.vltimam  libr.z.  Hypfic. 
Cubus,  fibi<^ue  inferiptum  Tetraedrum , in 


eodem  Odlacdro  deferibuntur.  Et  Pcr23, 
prarcedent.  propofit.  Otflaedrum  Cuni  fibi 
inferipti  quadruplum  (cfquialtcrum  cft  : & 
per  20.  propofit.  libr,  huius,  Cubus  fibi  ac 
proinde  Ottaedro  inftript®  Pyramidis  tri- 
plus. Qualium  igitur  partium  2 ftatuetur 
pyramis , talium  erit  6 Cubus , & carundem 
27*  Oftaedrum;  obtinent  enim  27  ad  6, pro- 
portionem quadruplam  fefquialtcram ; ik  6 
ad  2 , triplam;  ErgoO(ftaedrum  ad  fibi  in- 
firriptam  pyramidem  proportionemfibi  veu- 
dicai,quam  27  ad  2;  nimirum  trcdccuplam 
fefquialtcram.  quod  erat  dcmonftrandum.  • 

PROPOSITIO  XXV. 

Tetraedrum  ieu  Pyramis  fibi 
inlcripti  Cubi  cft  non- 
cupla. 

Onftruiftio.  Cubus  inielligatiir  inftri- -• 
ptus  Tciracdro  ABCD.  Concipiantur 
duo  triangula  ACD,  ABD,  a:quilaccra 
aqualia,  (eu  bales  Tetraedri  dati,  circum- 
feriptx  fuis  propriis  circulis,  per  propofit.5. 
lib.4.  clement.  & inuenta  earum  centra  pro- 
priaGjH,  per  i .propofit,  libr.  ? .elcmcnt.quo* 
CTunt  intra  ipfa  didia  triangula  , per  coroif. 
noftra  6. A'  7. ad  prop.  4.1ib.4.elemcnt.  Tum 
ex  angulis  C , B,  di«ftorum  triangulorum  ad 
latus  AD , commune  oppofitum , per  centra  • 
propria G,H,  tranfmictantur  du.e  re<ftae li- 
nea* CGS  , BHS,  diuident  lacus  AD  bifa- 
riam, & ad  angulos  rccftos , per  corollarium 
noftrum4.  ad  prop.  12.  Iib.12.clem.  & pro- 
inde concurrent  in  commune  pun<ftum  S : & 
ducatur  rc6kaGH.Dico  P)'ramidem  cHe  fibi 
inferipti  Cubi  noncuplam. 

Dcmonftratio.  Per  corollar.  propofit.  18. 
libr.i.  Hypficlis.  Rcfta*  BH,  CG , funtdu- 
plx  rectarum  HS , GS  , idcoque  proportio- 
nalitcr  le(ft:c  rc<ftac  totx  BS , CS  ; ci^o  per 
propofit.  2. libr.d. dement,  BC,HG,parailc- 
If  erunt ; & per  corollar.  propofit.4.  libr.ci- 
tat.6.  triangulum  HSG,  erit  fimilc  coti  tri- 
angulo BSC:  quare  per  ipfam  propofic.4. 
citat,  erit  vtBC  ad  CS,  itaHGadGS;  & 
iuxea  propofit.  16. libr.  5 .elemenc.  permutan- 
do vt  BC  ad  HG , ita  CS  ad  GS  : Icd  per 
citat,  propofit.  1 8.  libr,  i . Hypficlis  cft  re<5U 
CS  tripla  redi  GS, ergo  etiam  rcdaBC  erit 
tripla  redi  HG.  Quia  vero  latus  pyrami- 
dis in  Cubo  deferipti  cft  diameter  bafis 
Cubi,  quemadmodum  cftendimus  in  pro- 
pofit. I . libr.  2.  Hypficlis , reda  vero  vniens 
centra  bafium  pyramidis  commune  latusha- 
benttum 
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<hiabus  Icofacdri  pyramidibus  qus  tertiam 
partem  fex  pyramidum  eiufdcm  Icofacdri 
efficiunt,  arejualis  erit  tertia  pars  prifmatis 
bafeos  GHI , & altitudinis  OP ; prifma  ni*- 
mirum  cuius  bafistertiapars  trianguli  GHX, 
& eadem  OP  altitudo.  Q^arc  duo  prifmata, 
quorum  vnius  balis  tripla  Iit  trianguli  GHI, 
& OP  altitudo , alterius  vero  tertia  pars  ba- 
feos  GHI , & eadem  OP  altitudo,  erunt 
Icolacfdri  xqualia  in  Ociaedro  dcftripto. 
Prxtcrei  quandoquidem  illa  duo  prifmata 
aequalia  O^edro  ad  hx'c  duo  prifmata,  Ico- 
faedro  xqualia  funt  Heuti  probauimus  in 
propof  7.  libr.  1 2.  element.  vt  balesprifma- 
tum  O^taedro  «qualium  , quatuor  lei  lias 
partes  trianguli  ADE  continentes,  (quia 
vnius  balis  cll  triangulum  ADL  , videlicet 
tres  partes  tertii iplius  .\D£contincns, al- 
terius vero  laafis , tertia  pars  ipfius  A DE , ) 
ad  bales  prifmatum  Icofaedro  aqualium, de- 
cem tertias  partes  trianguli  GHI , complc- 
dlcntes,  ( quia  vnius  baliscll  tripla  trianguli 
GHI  , vtpotc  noucm  tertias  partes  iplius 
GHI  comprehendens,  alterius  vero  balis  ter- 
tia pars  iplius  GHI.  ) Sint  vero  perpropof. 
j 5.  libr.  5.  element.  vtquatuor  tertii  partes 
trianguli  ADE , ad  decem  tertias  partes  tri- 
anguli GHI  , ira  dui  tertii  panes  ipflus 
ADE,  nimirum  fcmilfis  quatuor  tertiarum, 
ad  quinque  tenias  partes  iplius  GHI,idcff 
ad lemilTcm decem  tertiarum;  8c  vt  dui ter- 
tii partes  iplius  A^E , ad  quinque  tertias 
partes  iplius  GHI,  ita  etiam  lint,  iuxtade- 
monllrata in  propof.  22.  libr. 5.  element.  fex 
tertii  partes  ipdus  ADE,  ( videlicet  dm 
bafes  Oclacdri  triplum  duarum  tertiarum 
vnius  efficientes,  quia  fex  tertias  continent,) 
ad  quindecim  tertias  partes  iplius  GHI;  ( ni- 
mirum ad  quinque  bafes  Icofacdri , triplum 
quinque  tertiarum  vnius  bafis  continentes, 
quandoquidem  quindecim  tertias  compre- 
hendunt. ) Erunt  etiam  duo  illa  prifmata 
Oflacdro  iqualia  , vtpote  Oftaedrum  ip- 
fum , ad  hic  duo  prifmata  Icolacdro  iqua- 
lia, videlicet  ad  ipfummet  Icofaedrum,  vt 
dui  bales  Odtaedri  ad  quinque  Icofaedrt  ba- 
fes. quod  erat  dcmonlirancluro. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Icofaedrum  ad  fibi  inferiptum 
Dodecaedrum , proportionem 
habet  compofitam  ex propor- 
tione lateris  Icofacdri  ad  latus 
Cubi,  in  eadem  cum  Icolae- 


dro  fphacra  deferipti  , & ex 
proportione  triplicata  eius, 
ejuam  habet  diameter  Icofae- 
dri , ad  reiftam  lineam  centra 
bafium  Icofacdri  oppolitar^m 
coniungentem. 

CVppofitio.  Afliimatur  Icofaedrum  AB  e:.,.,, 
"^CH;  & rc3a DE, centra D, E, duarum  * 
eius  baiium  oppoficaruni  reuinciens  j Se  dia- 
meter eius  fit  AC;  & refta  I-  latus Icofae- 
dri  ipfius;  & G recta  lacus  Cubi  in  eadem 
(i>ha.>ra  cum  irto  Kofaedro  inferipti.  Dico 
proportionem  huius  Icofacdri  ABCH,ad 
libi  inferiptum  Dodecaedrum , componi  ex 
proportione  F lateris  Icofacdri  huius  , ad 
G. latus  Cubi ; & ex  proportione  triplicata 
diametri  AC  , ad  reCbm  DE  teuincien- 
tem centra  D,  E,  prx‘di<lta  bafium  oppofi- 
tarum. 

Dcmonfiratio.  Confiat  ex  oftenfis  inpro- 
poht.  5,  libr,  2.  Hypficl.  Dodecaedrum  in 
Icofacdro  deferiptum  collocare  fuos  angu- 
los in  centris  baiium  Icofacdri , ideo^uc  an- 
gidos  <>p|x)fitos  in  centris  oppofitarum  ba- 
liura  : ergo  rc(5la  DE  erit  diameter  Dode- 
caedri  in  Icofiedro  ABCH  deferipti , vt- 
potc coniugans  duos  cius  angulos  oppofi- 
tos  D , E , applicatos  in  centris  D , E , ba- 
fium oppofitarum  Icofacdri.  In  hifcc  tribus 
magnitudinibus  , Icofacdro  ABCH  , Do- 
decaedro  diametri  AC , in  eadem  fphatra  in 
qua  Icofaedrum  deferiptum,  vnde  etiam ip- 
fa  AC  erit  diameter  Icofacdri , & Dodecac- 
dro  diametri  DE  inferipto  in  ipfo  Icofae- 
dro  ! proportio primx  magnitudinis  Icolae- 
dri  ABCFi,  ad  te-rtiam  Dodecaedrum  dia- 
metri DE,  componetur  iuxtaddin.  5.  libr.^. 
element.  ex  proportionibus  prima;  ad  fecun- 
dam, & fecundi'  ad  tertiam  ; videlicet  ex 
proportionibus  Icofacdri  ABCH  ad  Dode- 
caedrum diametri  AC  ineadem  fphiracum 
ipfo  Icofacdro  deferiptum , & Dodecaedri 
ciufdem  diametri  AC  , ad  Dodecaedrum 
diametri  DE  in  Icofacdro  ABCH  deferip- 
tum. Cum  ergo  per  fropofit.  ii.  libr.  i. 

Hypficl. Dodecaedrum  diametri  ACad  Ico- 
faedrum ABCH  ciufdem  diametri  AC,  fit 
yt  G latns  Cubi  ad  F latus  Icofacdri ; erit 
iuxta  corollar.  propofit.q.  libr.  5.  element. 
comiertcndo,  Icofaedrum  ABCH  ad  Dode- 
caedrum diametri  AC , vt  F latus  Icolacdri 
ad  G latus  Cubi ; igitur  Icofaedrum  ABCH 
ad  Dodecaedrum  diametri  AC  in  eadem 
fphxra  deferiptum  , vt  F latus  Icofacdri  ad  e 
G latus 
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t3  latus  Cubi ; fcd  Dodccaedrumeiufdem 
diametri  AC  ad  Dodecacdrum  diametri 
DE  in  ipfo  Icofacdro  ABCH  deferiptum, 
proportionem  habet  triplicatam  diametri 
AC,  addiametrumDE,hoccftadreftam 
centra  balium  pra?dida  Icofaedri  oppcGta' 
ru0  ncclcntem  , iuxia  corollar.  propoiit. 
17.  libr.  ir.  elemenr.  Erqo  proportio  Ico- 
laedri  ABCH  ad  fibiinfcriptumDodccac- 
/drum  diametri  DE,  componetur  quotjuc 
ex  proportione  E lateris  Icolaedri , ad  G 
latus  Cubi,  & ex  proportione  triplicata  pro- 
portionis diametri  AC  ad  rciftam  DE.cjuod 
erat  demondrandum* 

PROPOSITIO  XXVIII. 

Dodecaedru  excedit  Cubum 
fibi  infciiptum,paiallelepi- 
pedo , cuius  quidem  bafis  a 
quadrato  Cubi  deficit  re- 
Ctangulo  contento  fub  la- 
tere Cubi  , tertiaque  parte 
minoris  fegmenti  ciuldem 
lateris  Cubi;  At  vero  altitu- 
do ab  altitudine , fiue  latere 
Cubi,  minore  fegmetoeius 
lineae,  qux  dimidiati  lateris 
Cubi  , fegmentum  minus 
exiftit. 

COndruflionis  pars  prima.  Dcmonflra- 
uimus  in  propofit.  8,  libr.  i.  Hypfic. 
quatuor  latera  bafeos  Cubi  inDodecaedro 
deferipti,  fubtendere  quatuor  angulos  ba- 
fium  quatuor  Dodccaedri  ad  vnum  latus 
concurrentium  : alTumantur  igitur  quatuor 
huiufmodi  pentagona  ABCDE,  ElGHA, 
AHIKB,BKLMC,  conuenientia  ad  latus 
AB;  duo  quidem  ABCDE,  AHIKB, fe- 
cundum latus  commune  AB ; alia  verd  duo 
AEFGH  , BKLMC  , fecundum  angulos- 
EAH,  CBK.  Porro  hifce  pentagonis  in- 
feriptum  fitqiudratiimCubi  ECKH,fupcr 
quo  confidat  pars  DodeCaedri  Cubum  cir- 
cumferibentis,  folidu  videlicet  CBKHAE, 
condas  quinque  planis  CBK,  EAH, ABCE, 
ABKHjECKH,  quorum  duo  CBK, EAH, 
triangula  fuotaqualia,  perq  propof.libr.i. 


elcm.  nam  latera  pentagoni  BC  , BK  ,funt 
xqualia  lateribus  pentagoni  AE,  AH,angu- 
loiquc  pentagonorum  concinent  xquales 
EAH,  CBK  ; Duo  autem  trapezia  ABCE, 
ABKH,  xqualia  fic  probabitur ; nam  penta- 
gona ABCDE,  ABKIH  funt  xqualia  ex  na- 
tura DodecaedrijA:  CDE,HIK  triangula x- 
qualia  per  propof.  libr.  i.  elem.  ub  latera 
xqualia , angulotquc  ab  cisconccntos  xqua- 
Ics , ab  di^.'s  pentagonis  fublaca,  relinquent 
didta  Trapezia  .tqualia;  Quintum  denique 
cd  bafis  Cubi  inferipti  ECKH.  fimlli  artifi- 
cio alia  quinque  folida  huic  fimilia,  & .vqua- 
liaiuxtaio.def.  libr.  n. elcm.  compcricnuiri 
fuper  reliquis  bafibus  Cubi:  icavc  Dodccae- 
drum  fupcTct  Cubum  fibi  inferiptum,  fex 
huiufmodi  folidis.  Dico  ergo  hunc  totum 
excelfum,  e fex  illis  folidis  Cubum  infcri- 
ptum  circumdantibus  condans , xuuale  cflc 
paralleiepjpedo,  cuius  quidem  bafis  deficit 
ab  CEHK  bafc  Cubi , rtclangulo contento 
fub  latercCubi  CK,  tertiaque  parte  minoris 
figmcnti*eiufdcm  lateris  Cubi ; ac  vero  alti- 
tudo ab  altitudine  feu  latere  Cui>i , minore 
fegmento  cius  linex  , qux  dttiidiati  lateris 
Cubi  fegmentum  minus  exifm. 

Reliqua  pars  condru(5tionis.  Sccentur  per 
propof.io.  libr.i.clcm.  bifariam,  duo  latera 
EHjCKjin  N O,  ducatur  re^ca  N'0,qu.e 
parallela  erit  lateri  AB  pentagoni , ad  quam 
cadunt  perpcndiculare*s  demicrendx 
A P,  BQ,  per  propof.  1 1. libr.  1 1 .elem.  ad  pla- 
num EK,iuxta  illaqux  probauimusin  pro- 
pof.17.  libr. 1 3. elem.  ( nam recir  NO, AB, 
AP,  BQ,  iftx  exprimunt  lineas  redas  LN, 
VX,VR,figurx  propof. ly.eit.) erit  vtraque 
reda  AP,  BQ,  maius  fegmentum  lateris  Cu- 
bi NO,  vel  HK  , A:  vtraquedida  AP,  BQ, 
xqualis  dimidio  lateris  pentagoni  AB, feu 
maiorisfe*gmtnti  lateris  Cubi,vt»  condat  ex 
didis  in  propof.  citat.  17.  Quare  fi  per  P,  Q, 
red.rrranfmittantur  linex  RS,  I Vjparallc- 
Ix  redis  EH,  CK,  per  propof,  5 1 . libr.i.elc- 
ment.  erunt  etiam  'I R,  S V,  maiora  fc-gmen- 
ta  laterum  EC  ,HK;&  ide6ER,CT,firaul, 
& HS  , KV  fimtil  minora  eorundem  late- 
rum fegmenta.  rraicdis  prxtcrca  redis 
A R , AS  , BT , B V , fient  pyramides  dux 
ERSHA,  CTVKB,quxpcr  corollar.pro- 
pof.tf.  libr.  I erunt  inter  Ic  xqualcs , ob  ca- 
rum bales  ERSH,  TCKV,  & altitudines 
PA,QB,  xquales;  exidentejuc  extra  folidum 
ABTVSR.  Qiiia  verd  per  propof,  55. lib.i. 
element.  reda  AS  cd  parallela  redx  BV  fic 
xqualis,  tum  AR  ipli  BT,  quia  coniun- 
gunc  rectas  xquales  & parallelas,  AB,S  V,T; 
parallela  erunt  plana  triangulorum  ARS, 
BTV,  per  propofit. 15.  libr, 1 1, elcm, Se  quia 

eaaem 


Digitized  by  Googie 


J 


De  quinc^ue  C&rf  oribus  Regularibus,  5i9 


e^idcm  trlancula  lacera  obtinent  squalia  re> 
latiue,  & bales  squales,  ipfa  erunt  aqualia, 
|>cr corolJ.  prop.  8.  lib.  i.  elem.  Igitur  foli- 
dum  ABTVSR  contentum  fub  duobus  pla- 
nis adueriis  triangularibus , squalibus,  bmi- 
libus,  & parallelis  AK.S,BTVj&  tribus  pa- 
rallclogrammis  IIV,  .\T,AV,prifmacrit,t3C 
dcf.13.i1b.11. 

Cum  igitur  rccls  HS , KV,minusfcg- 
mentum  efficiant  lateris HK,  fiat  oer  prop. 
3.1ib.i.  dcm.illis  squalis  VX,  dupla  videli- 
cet vtriufquc  HS,  K V j & ipfius  VX,  mino- 
ris Tegmenti  IsterisHK,  duas  tertias  partes 
contineat  VY,tcrtia  ver^>  parsfitXY  : du- 
canturque  XZ,  Ya  , rc<fts  parallcIsipH  IIH, 
vel  K e ,pcr  prop.  5 1 . lib.  x.  elem.  qus  erunt 
parallela’  inter  ic  per  30.  prop,  libciufdem. 
Quia  vero  pyramides  H R.SHA , CTVKB, 
aquales  funt  probats,  vtriufquc  vero  earum 
dupla  cft pyramis fuprabafim  1'X,  & fubea- 
tlcm  altitudine  PA,vclQB,  pofita,  per  prop. 
d.lib.  I 2.  elem.  quod  &:  bafis  TX  dupla  lit 
balcos  CVvcl  RA  ; squalis  critpvTamis 
i VXZB  vtrique  pyramidi  ERSHA,CTV 
KBHmuI : (cd pyramis  TVXZB  , continet 
priTmacis  duas  tertias  , cuius  bads  eadem 
'I  X, 5:  altitudo  eadem  QB, vertex  vero  linea 
rc^a,  pars  videlicet  refts  AB,  qus  fit  squa- 
lis ipli  VX , VI  confiat  ex  corpll.  nofiro  pri- 
mo ad  prop. 7.  lib.  12.  elem.  etiam  ciufdcm 
prifmatis,  cuius  bafis  'TX, &:  altitudo  QB, 
vertex  pars  refts  AB  squalis  ipfi  VX  , duas 
tertias  partes  amplcftitur  prifma  cuius  bafis 
T Y,&:  altitudo  cade  QB , vertex  autem  pars 
refis  AB  squalis  ipfiVY  , pcrcoroll.  no- 
ftrum  ad  prop.25.lib.  11.  elem.  c6  quod  per 
I. prop. lib.  6.  elem.  & bafis  TY  duas  tertias 
partes  comprehendat  bafeos  TX  ; ergo  & 
prifinacuius  bafisTY,  & altitudo  BQ,  ver- 
tex vero  pars  reds  AB,  squalis  ipfi  VY  , s- 
qualc  erit  duabus  pyramidibus  ERSAH, 
CTVKB.  Quare  u hoc  prifma  adi)ciacur 
prifmati  A B'TVSR, fiet  prifma  squale  foli- 
doCBKHAE,  habens  oafim rcftangulum 
contentura  fub  latere  cubi  TV  , & fub  reda 
compofita  ex  VY,duas  tertias  partes  mino- 
risfegmenti  VX  continente, & ex  VS  maio- 
refigmento  , ideoquea  bafc  cubi  deficiente, 
rcdangulo  aX,  contento  fub  latere  cubi  aY, 
& fub  XY  tertiaparte  minorisfegmenti  VX. 
Eodem  modo  indagabimus  alia  fimiliaquin- 
que  prifmata  squalia,  & proxime  dido  prif- 
niaci , &:  reliquis  quinque  folidis  fupra  reli- 
quasquinque  Cubi  bales  confifientibus.  £r- 
gofex  ifiiufmodi  prifmata  squalia eruntfex 
iilisfpiidis , cxcclTui  videlicet  Dodccaedri 
fupra  Cubum  fibi  infcriptum.Quia  vero  duo 
quxlibei  prifmacacxiiUs  inter  fe  aptata  , 


efficiunt  parallelepipcdum  eiufdem  altitudi- 
nis ;connabuntur  ex  fiqt  illis  prifmatis , tria 
parallclcpipedafub  eadem  altitudine  QB, 
qux squalis cfifemi(n lateris  pentagoni  AB, 
feu  maioris  legraenti  lateris  C’ ubi  , A' fupra 
baft  sJ  bafc  Cubi  deficientes  fingulas,rcdan- 
gulo  contento  fub  latere  Cubi , & fub  tertia 
arte  minoris  Tegmenti  ciufdcm  lateris  Cu- 
i ; ac  proi  nde  ex  tr i bus  liis  parallclepipedis 
inter  fe  aptatis  , exurget  parallelcpipcdum 
cxccfiui  eide  Dcniccacdri  lupra  Cubum  fibi 
inferiptum  squale,  cuius  b.ifis  ^ bafc  Cubi 
dclicitrtdangulo  contento  fub  latere  Cubi 
& fub  tertia  parte  minoris  Tegmenti  'eiuf- 
dem  lateris  Cubi;  altitudo  vero  squalis  tri- 
busaltitudinibusprsdidorum  trium  paral- 
iclcpidorum  , id  cfi  altitudini  QB  ,qus  fuit 
pqualis  ofienfa  dimidio  maioris  Icgmcnti  la- 
teris Cubi,  lerfumpis.  Hanc  igitur  altitu- 
dinem dico  ab  altitudine  feii  latere  Cubi  de- 
ficere minore  figmento  eius  lines  , qus  di- 
midiati lateris  Cubi  fiementum  minus  exi- 
ftit. 

Latus  CK  Cubi  diuidatur  per  prop,  30. 
lib.^.clem.cxtrcma&  media  ratione  in  pun- 
Zto  ti  ;tiim  per  prop.io.  lib.  i.elcm.  maius 
cius  figmentum  Ca  , bifariam  in  e ; & mi- 
nus etiam  figmentum  bK,  bifariam  in*D; 
tum  per  prop.  j. lib. cit.i.  detrahatur  b£  , s- 
qualis  ipfi  bc  Icu  Ce. , ita  vt  Cg  vel  cb  vel 
BE,dimidia  parsmaiorisfigmenti  Cb, squa- 
lis fit  ipfiQB,  & Ct,  toti  altitudini  ^rsaiffi 
parallelcpipcdi.  Quod  autem  poffit  ex  mi- 
nore figmento  bK, detrahi  recla  squalis  ip- 
fi Cc,patct ; nam  bK  maior  cfircdfa  qulim 
dimidium  maioris  figmenti  Cb  :cum  enim 
fit  vt  CK  adCb  itaCfi  ad  bK  ;fit  aute  CK 
minor  quam  dupla  ipfius  CB,quiaCo  cfi  cius 
figmentum  maius ; erit  quoque  Cb  minor 
quam  dupla  ipfius  oK;  id cfi  erit  bK  maior 
qu^m  dimidium  ipfius  Cb,  per  prop.  1 4. lib. 
5.  elem.  Quia  igitur  vt  tota  CK  ad  maius 
fecmentum  Cb  ,ita  maius  figmentum  Cb, 
ad  minus  bK  ; erit  etiam  ner  prop.  15. lib.  3. 
elem.  vt  CO  dimidia  ipuus  CK  ad  Ce  vel 
BE  femiflem  iplTus  Cb  ; ita  Ce  vel  Br.,ad  bd 
fimilTcm  ipfius  bK: quare  fi  COfccctur ex- 
trema ac  media  ratione , erit  maius  figmen- 
tum Cg  , vel  BE  , & minus  bd  ; ideoque  Se 
BD  minus  figmentum  fccabit  de  maius  fig- 
mentum extrema  & media  ratione  , ficuti 
probauimus  in  prop.  5. lib.  13.  elem.  critque 
maius  figmentum  bd  , minus  autemoE  : 
ideoque  infuper  rcfta  de  minus  figmentum 
diuidet  rcftam  dK  maiori  figmento  bd  s- 
qualem , extrema  & media  ratione , minuf- 
Que figmentum  erit  eK.  Deficit  ergo  Ce 
^uticudo  prsdi&i  parallelcpipcdi  ab  ahudine 
,Y  y fca 
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feu  Utere  Cubi  CK , raiaore  TegincDto  eK, 
re^ DKyVciGbi xqualisredae  BD)  cjusfe* 
milTis  Uteris  Cubi  fuit  Tegmentum  minus 
probata.  Manifeftum  igitur  eft  bafempa- 
rallelepipedi  quoDodecaedrum  excedit  ubi 
inferiptum  Cubum , ^ bafe  Cubi  deficere 
rcftangulocontcntofub  latere  Cubi , tertia- 
^ue  parte  minoris  Tegmenti  eiuTdem  lateris 
Cubi ; altitudinem  ver6  ab  altitudine  Cubi 
deficere  minore  Tegmento  eius  line*  , qu* 
dimidiati  lateris  Cubi  Tegmentum  minus 
exifiit.  Quare  Dodecaednim  excedit  Cu- 
bum &c,  quod  erat  ofiendendum. 

COKOLLARIVM. 

DoituUrum  4 duplo  Cabi  fbi  mfetipti  dtfat  duo- 
bm  f4T4dtltftptdu  , quorum  vnim  loa^ttado 
Uuri  Cabitjl  aquatu  ; latitudo  autem  tettta 
farti  minora  fegmtnti  eiufdem  latera  Cabi  \ alti- 
tudo denique  d latete  Cubi  dtfttt  minore  ftgmen- 
10  eim  linea  qua  dimidiati  latera  Cubi  mtnm 
fegmentum  exiflit : Alterim  vero  & longitudo 
^latitudo  , lateri  Cabt aqualie  efi  t altitudo 
autem  minm  fegmeatam  eim  Irnea  qua  dimidia- 
ti latera  Cubi  figmentum  mtnm  exiff  it  > itavt 
amborum  altitudines  Jimul  altitudini  fiue  lateri 
Cubi  fint  aquales. 


PROPOSITIO  XXIX, 

Dodecaedrum  ad  fibi  inferiptum 
Icofaedrum  proportionem  ha- 
bet compofitam  ex  proportio- 
ne triplicata  eius , quam  habet 
diameter  Dodecaedri  ad  rc- 
dlam  centra  bafium  Dodecae- 
dri oppofitarum  copulantem, 

& proportione  lateris  Cubi  ad 
latus  Icofaedri  in  eadem  (phat- 
ca  cum  Cubo  deferipti. 

SVppofitio.  Diameter  AC  fit  Dodecaedri  ^%'377- 
ABC,&  reda  DE , conne^fens  contra 
D,£,  bafium  oppofitarum:  tum  P latus 
Cubi,  & G latus  Icofaedri  in  eadem  fphxra 
dcTcriptorum.  Dico  proportionem  Dode- 
caedri ABC  ad  fibi  inferiptum  icofaedrum 
cfle  compofitam  ex  proportione  triplicata 
proportionis  diametri  AC  ad  redam  DE, 
iV:  ex  proportione  F lateris  Cubi  ad  G latus  ^ 

IcoTaedri. 


SI  enim  primum  parallclepipedum  adij-  Demonftratio,  Qiandoquidcm  anguli 
ciatur  illi  paratlelepipedo  quo  cubum  i Icofaedri  adhxrenc  cetris  bafium  Dodecae- 
Dodecaedro excedi ofiendimus  ; efiicictur  d^icuiinTcribitur,  idcoque  anguli  oppofici 
parallclcpkdum  cuius  & longitudo  Sc  latitu-  cetris  bafium  oppofitarum  exifiant;  mani- 
do  lateri  Cubi  cft  xqualis , bafim  videlicet  Teftum  cft  redam  DE  vinciente  centra  dua- 
candem  obtinens  quam  Cubus;  altitudo  vc"  ruin  bafium  oppofitarum  Dodecaedri  , efle 
ro  a latere  Cubi  deficit  minore  fegmeirto  diametrum  Icofaedri  huius.  Quare  Dode- 
eiuslinesqu*  dimidiati  lateris  Cubi  minus  caedrum  cuius  diameter  D£  in  eadem  Tphx- 
efl  Tegmentum,  hoc  cft  altitudine  pofterio-  cacum  IcoTacdrointra  Dodecaedrum  ABC 
risparallelepip^i.  Igitur  fi  fado  iam  paral-  fitodeTcriptum  erit,eo  quod  cande  DE  dia- 
Iclepipedo  addatur  pofterius  parallepipe-  metru  obtineant.  Concipiantur  autem  tres 
dum  ; reTultabit  parallclepipedum  *qua-  ftuantiiatcs,Dodecaedrum  ABC,Dodecac- 
leCubointra  Dodecaednim  deTcripto  ; fi-  Qfuni  diametri  DE, &IcoTaedrum  eiuTdem 
quidem  bafis  & altitudo  huius  parallclepi-  «liametri  DEintraprxdidu  ABC  Dodecae- 
pedi  , *quali$eft  bafi  & altitudini  Cubi.  <JrumdcTcriptu;Proportio  Dodecaedri  ABC 
Qiare  vt  Dodccacdrum  Cubi  inTcripti  du-  ad  IcoTacdrum  fibi  inTcriptum  componetur 
pium  fit,  deTuntprxdida  dioparallelepipc-  pcrdef.^.lib.tf.clem.  ex  proportione  Dode- 
da;cum  his  accedentibus  ad  excefiumDo-  caedri  ABC  ad  Dodccacdrum  Tub  diametro 
decaedriTupra  Cubum  inTcriptum  , confti-  DE,&  exproponione  Dodecaedri  ex  dia- 
tuatur  parallclepipedum  Cubo  inTcriptox-  metro  DE  ad  IcoTaedrum  in  Dodecaedro 
quale,  imo  alter  Cubusvti  probatum  cft.  ABC  deTcriptum.  Cum  igitur  Dodecae* 

drum  ABC  ad  Dodccacdrum  diametri  DE, 
COROLLARIVM  NOSTRVM.  p^oportio^em  habeat  triplicatam  diametri 

AC  ad  diametrum  DE,  percoroll.propoC 
iijnm  figmentum  reSa  linea  fida  extrema  & mt-  17.  lib.  1 1 . elcm.  Dodccacdrum  verd  diamc- 
dia  ratione  t maim  efi  dimidia  foaioru  eiufdem  tri  DE  ad  IcoTaedrum  ciuTdem  diametri 
rtdafiffnmti.  DE  inlcriptum  in  Dodecaedro  ABC,  pro- 

portionem haheat  quam  F latus  Cubi  adG 
latus  IcoTaedri , iuxtaprop.xi.lib.  1.  HypC 

mani- 
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manifcftum  tfl  proportionem  Dodteaedti 
ABC  ad  Icofaedrum  fibi  infcriptum, A cu- 
ius fit  diameter  DE,  componi  etiam  ex  tri- 
plicata proportione  proportionis  diametri 
AC  ad  diametrum  DE  , reciam  nimirum 
centra  oppofitarum  Dodecaedri  bafiura  re- 
vincientem, & ex  proportione  b lateris  Cu- 
Id  ad  G latus  Icofaedri  in  eadem  fphxra 
cumCubo  defsripti  .t]uod  erat  concludendii. 

PROPOSITIO  XXX. 


5JI 

jfrxlcnti  propof.  liquido  confiat  Dodecae- 
drtim  Pyramidi  inferiptum  duas  nonaspar- 
tes  continere  ipfitts  pyramidis , minusdidlis 
duobus  parallelepipedis  ; ita  vt  fi  diifia  duo 
parallelepipeda  addantur  Dodecaedro  , re- 
fultct  magnitudo  duas  nonas  partes  pyrami- 
dis tontinens.  Igitur  Dodecaedrum  Pyra- 
midis Scc.  quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXI. 


Dodcc.iedriim  Pyramidis  in  qua 
defcribicur,duas  nonas  partes 
concinet,  minusduobus  paral- 
ielcpipedts, quorum  vnius  lon- 
gitudo laten  Cubi  in  eade  py- 
ramide deferipti, aequalis  eft;la- 
titudo  vero  tertiat  parci  mino- 
ris legmeti  lateris  eiufdc  Cubi-, 
altitudo  denique  a latere  eiufdc 
Cubi, deficit  minore fegmento 
cius  lineae  quat  dimidiati  lace- 
ris Cubi  eiufdem  minus  feg- 
mentum  exiftit : Alterius  au- 
tem & longitudo  & latitudo 
laceri  Cubi  prtedufti  efl:  ae- 
qualis ; altitudo  vero  minus 
fegmentum  eius  linea:  , quae 
dimidiati  lateris  Cubi  eiufdcrn 
fegmentum  minus  exiftit; ita 
vc  amborum  altitudines  fi- 
mul,  altitudini  fiue  lateri  eiuf- 
dem Cubi  fint  aequales. 

DEmonftratio.  Si  Cubus  in  Dodecae- 
dro intra  pyramidem  deferipto  inferi- 
batur,  hic  idem  Cubus  incadcni  pyramide 
deferiptus  , per  coroll.  prop.  vhims 
lib.a.Hypr.  Cubusauicm  pyramidis  intra 
uam  deferibitur  nona  pars  dl,  quandot^u  i- 
em  per  15.  prop.  huius  libri , pyramis  fibi 
inferipti  Cubi  iit  nuncupla  : nt  ergo  vc 
ro.ignicudo  di6ii  Cubi  dupla  coruineatduas 
nonas  partes  pyramidis  ambientis  Dodecae- 
drum'’Uc  Cubum  : Quare  cum  per  coroll. 
prop.zS.  lib.  huius,  Dodecaedrum  Cubi  li- 
bi inferipti  duplum  Iit,  minus  duobus  illis 
paraUclepipedts^quoruja  mentio  in  hac 


Oift.icdrum  excedit  fibi  inferip- 
tum Icofaedrum  pantllelepi- 
pedo,  cuius  bafis  eft  quadra- 
tum lateris  Icofaedri,  altitudo 
vero  maius  fegmentum  femi- 
diametri  Odaedri  extrema  & 
media  ratione  fcclx. 

OnfulatLir  figura  & confiruSio  propo- 
(itionis  1^.  lib.  z.  HypCiclis,  videlicet 
Octaedrum  AUCDEF,  cui  inferiptum  cft 
Icofaedrum  compolitumlcu  contentum  vi- 
ginti triangulis  IQji,  KQK.,GlL,GiM, 
GPS,Hl*S,NHK,OHK,  KLO,SLO, 
PMN , QMM , GMP , HNP,  KNP,  IMQ, 
GLS  , HOS , KOR , Il.R  , quorum  odo 
pofircina , odobafibus  Odaedri  funt  impo- 
lita , fccantia  nimirum  omnia  cius  latera  ex- 
trema & media  ratione.  Tum  redam  IT 
pcrjH-ndicularcm  ad  BD  aequalem  efle  ma- 
iori fegmento XY,(emidiamctri  AX, often- 
dimusin  pr^edida  propof.  citata  his  autem 
politis  Dico  Odaedrum  ABCDEF  excede- 
re Icofaedrum  fibi  inferiptum,  parailelcpi- 
pedo  cuius  bafis  cft  quadratum  lateris  Ico- 
faedri QK-, altitudo  vero  IT, maius  fegmen- 
tum fcmidiamctri  AX. 

Dcmonftraiio.C  umenim  in  bafibus  qiia- 
tuor  Odaedri  DEA , DFA , DEC,DFC, 
angulum  folidum  Odaedri  c/ficientibus, 
polita:  fint  quatuor  bafes  Icofae*dri  IMQ, 
ILR,  KNQjKOR,  remanebunt iuxta  foli- 
dum  angulum  D,  in  ei  fdem  quatuor  bafibus 
Odaedri , quatuor  triangula  IQD,  IRD, 
KQD  , KRD  , quibus  fi  addantur  duo 
triangula  Icofaedri  QIR  , KQR  , & 
commune  triangulum  DQR  , rcfultabunc 
dua;  pyramides  fuper  bafim  communem 
DQR , nimirum  IDQR , KDQR  , xqualcs 
inter  fcjpcr  coroll.prop.j.lib.u.clem.quia 
earum  altitudo  cft  reda  eadem  IT,  maius 
nimirum  fe-gmentum  (emidiametri  Odae- 
dri ( quemadmodum  enim  AX  feda  cft  ab 
Y y 1 reda 
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reda  GI  In  Y,  extrema  & media  ratione,  iu* 
cjucKjue  feda  cft  CX  ab  redo  HK  in  Z ;qua- 
refiexKadBD  tranfmittatur  perpendicu- 
laris,altitudo  videlicet  pyramidis  KDQK. , 
erit  ipfa  scjualisrcftx’ ZX,  perprop.  54.  lib. 
I.  elem. maiori  Tegmento  femidiametri  CX, 
idcftipfi  IT.  ) qux  pyramides  extra  IcoTae- 
drum  in  Ociaedro  deferiptum  confidunt. 
Simili  ratione  prope  angulos  quinque  reli- 
uosOctaedri  conftituentur  binx  pyrami- 
cs,  & inter  Te,  didis  duabus  xquales  ex- 
tra prxdidura  IcoTacdrum  ; ita  vt  Odac- 
drum  excedat  IcoTacdrum  fibi  inTcriptum 
duodecim  illispyramidibus  xqualibus.Prx- 
terca  cum  redx  DQ,D  U.  fint  xquales, mino- 
ra nimirum  Tegmenta  laterum  (Jdaedri,  an- 
gulumquc  comprehendant  rtdum  ,crit  re- 
da QJ<-  diameter  illius  quadrati,  cuius  dimi- 
dium cft, triangulum  DQll>rcdanguIum;  & 
quadratum  redx  QR.  erit  perprop.  57.  lib. 
i.clcm.  coroli.noftrum, duplum  quadrati  la- 
teris DQ  ; ac  proinde  quadruplum  triangu- 
li DQK:  lirgo  priTma  Icu  parallcltpipcduni, 
cuius  bafis  quadratum  redx  QR.,  altitudo 
IT,  triplum  exiftens  , quadruplum  quoque 
ert  prilmatis, cuius  bafis  triangulum  DQR, 
& altitudo  eadem  IT , prout  demonftraui- 
mus  inprop.7.  lib.  12. elem.  PriTmavcrocu- 
ius  bafis  DQK  &:  altitudo  IT  , triplum  ex 
coroll.prop.cit, pyramidis  IDQR,xqualc  cfl 
tribus  pyramidibus  earum  duodecim  quas 
circa  XcoTaedrum  exiftere  innuimus.  Prifma 
igiturvelparallelcpiptdum  cuius  bafisqua- 
dratumrcdsQR,  &aliiiudolT , quadru- 
plum quoque  cft  trium  illarum  pyramidum ; 
Quamobrem  cum  carundem  trium  pyTami- 
duquadruplxTint  omnes  duodecim  pyrami- 
des circumambientes  IcoTaedrum  : squale 
quoque  erit  priTma  (eu  paraliclepipcdum,  cu- 
ius bafisquadratum  QK  refts, lateris nimi- 
rem  Icouedri,  & altitudo  IT  , maius  Teg- 
mencum  Temidiametri  AX , duodecim  ilhs 
pvr^-^idibus,  idcftcxccfTui  Oilaedri  Tupra 


IcoTacdrum  fibi  inTcriptum  ; ac  ideo  Odae- 
drum  Tuperabit  IcoTacdrum  dicto  priTmate 
feuparallclcpipcdo.  Odaedrum  igitur  exce- 
dit &c.quod  erat  dcmonltrandum. 

COROLLARIVM. 

Fjumit  excedit  duplum  Uofuedrifibi 

jMtptpeiOi  lumba^s  ejl  tjuudrutum  Uittk 
Icofutdrt , alntudo  vero  reiU  iinru  bifutus  fe- 
{iionti  oppoftioTum  Uterum  Uo/4edri  coniun^ 
iens. 

QVoniam  enim  ex  demonfiratione  prop. 

i9-fib.2,  HypT.  confiat  , fi  Pyramidi 
OCtaedrum  , &:  huic  Odacdrolcolacdrum 
inTcribatur,  IcoTaedrum  efle  eidem  Pyrami- 
di inTcriptum  ; Odaedrum  autem  Tuperat 
IcoTacdrum  libi  inTcriptum, parallelcpipedo,, 
cuius  bafis  efi  quadratum  lateris  Icolacdri, 
nempe  reda;  QR,  altitudo  autem  maius  Teg- 
mentum Temidiametri  Odaedri,  reda  nimi- 
rum 1 I,vcl  YX,  per  hanc  prop.51.  efficitur 
vt  Odaedrum  bis  Tumptum , videlicet  pyra- 
miscui  infiribitur  ( eo  quod  per  prop.  at. 
lib.huitis  , Pyramis  dupla  fit  fibi  inTcripti 
Odaedri  ) excedat  idem  Icofaedrum  in 
Odaedro,  & proinde  in  pyramide  dcTcrip- 
tum,  duplo  ilfiusparallelepipcdi,  nimirum 

fiaralldeplpcdocuius  bafis  idem  quadratum 
ateris  IcoTacdri , altitudo  autemreda  YZ, 
nedens  bifarias  Tediones  laterum  IcoTacdri 
oppofitorum  GI , HK.  Iftud  enim  paralicle- 
pipcdum illius  duplum  efi,  prout  demon- 
firauimusincoroli,  ad  propoli  14.  libr.  u, 
elem.  quandoquidem  altitudines  duplam 
habent  propofitionem.  Igitur  hoc  eodem 
parallelcpipedo , cuius  bafis  quadratum  lace- 
ris IcoTacdri , altitudo  autem  reda  linea  bi- 
farias Tectiones  oppnficorum  laterum  IcoTae- 
dri  rcuinciens  , pyramis  duplum  IcoTacdri 
fibi  inTcripti  exciit. 
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DECERPTAS  EX  LIBRIS  SVIS 
TERTIO  ET  QVARTO 


In  librum  primum  Elementorum  Geometri- 
corum Euclidis. 


PROPOSITIO  t. 


Non  omnis  angulus  arqualis  an- 
gulo redo  redilineo  , eftre- 
dus  j led  fi  fuerit  redilineus 
angulus  aequalis  angulo  redo, 
redus  etiam  erit,  ex  libro  ter- 
tio. > 


hi7i- 


Anc  propoGtionem 
affert  Procius  cx 
I“ajipo , vt  oftendat 
ax.it.ljb.i. Eucli- 
dis , non  conuerti. 
Hoc  eff  fi  omnes 
anguli  redi  fint  x- 
qualcs  interfeinon 
r omnes  angulos  «- 

cjuafes  icftis,  elle  redos. 

Suppofitio.  Datus  fit  angulus  redilineus 
redus  ABC  j Dico  non  omnem  angulum 
aequalem  angulo  alii  redo  rcdilineo  ABC 


efle  reduitt  : led  fi  fuerit  redilineus  angu- 
lus quicumque  atqualis  angulo  iUi  iedo,c£t 
redum. 

Confirudio.  Per  prop,  5.  lib.  i.  elem,  fu- 
mantur de  lateribus  anguli  dati  redi  le- 
dilinei  ABC  , portiones  aequales  BA  , 
BC  ; quae  bifariam  lecentur  perprop.  10. 
eiufiJemlib.t.illainF,  haec  in  G ;tilm  cen- 
tris F,  & G,  (emicirculi  deferibantur  ADB, 
BEC , vnus  extra  redum  angulum  datum, 
alter  intra  ipfum : refultabit  angulus  DBE 
fadus  ab  duabus  lemicircularibus  lineis, vel 
duobus  arcubus,  curuilineus,qui  erit  aequa- 
lis angulo  ABC  redo  rcdilineo  j & tamen 
non  erit  redus.  Producantur  du*  red*  AB, 
BC, vitra  B,  in  H & K ; & perficiatur  circu-  ■ 
Ius  centro  G delcriptus , intervallo  autem 
GB , cuius  femicirculus  BEC , iecabat  an- 
gulum redum  datum  ABC  rediUneum. 

Demonflraiioi  Inprimis  quia  p^  con- 
(Irudionem  duae  red®  B A,  BC , funt  squa- 
les , erunt  earum  lemillcs  BF , BG , squales 
per  7.  ax.  lib.  1.  clcm.  vnde  circuli  fadi  fub  . 
illis  tanquam  femidiametris, erunt  squales 
perdcf.i.lib.  j. clcm. ergo  eorundem  feroi- 
Y y J circuli 
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circuli  ADB,BEC,BIC,  cnmt  «quiles per  mus.  Sit  angulus  ACKreQilincus  atqualii 
cic.  ax.lib.i.rcptimun).Ct  quia  arcus  ADB,  angulo  redo  redilinco  ABC  ;dico  angir- 
BUC,  funi  JEqualcs,vtpqte  lemicircumfcrcn-  lumABKelle  redum.  Cumooinis  anguluy 
tivarcualfs  circulorum  aqualium, Ium  rcdx  rcdilineus  tic  vcl-rcdus  , vcl  minor  redo 
BA,  BC  i Gfupcrponantur  inuiccm  tim  ilis  rcdilineo  ,vcl  maior  illo  : Neutrum  ex  his 
rcmicircumferencis , qu.\m  redi,  vtiopor-  duobus poftrcmis affirmari  poteft de  angulo 
tot  ;congrucnt,pcr  p.ax.lib.i.  clem.  ideo-  ABK  ; alioqui  pars  & totum  eflcnt  a«jualia 
que  totus  fcmicirculus  ADB,  toti  femicir-  contra cit.  8.ax.  lib.t.elem.  nimirum  angu- 
culoBECj  & anguli  illorum  fcmicirculo-  Ius  ABK  acutus  aut obtufus,id  eliminor 
rum  etiam  congruent , ideoque  squales  per  vel  maior  redo,  poGtus  atqualis  angulo  re- 
idem  axioma  9.  Ergo  G squalibus  angulis  do  redilineo  ABC,  elfent  squales.  Supcrefl 
DB  A , EBC  ,G  addatur  communis  angulus  igiturvtGt  redus  angulus  rcdilineus  ABK, 
ABE,  rcfultabuntpcr.a.ax.lib.i.  duoangu-  datus  aqualis  angulo  redo  ABC  rcdilineo. 
li squales  DBE  curuilineus  effedusabdua-  probauimusigiturintentum. 
bus  fcmicircumftrentijs circulorum  squa- 
lium ad  inuicem  inclinatis  , & rcdilineus  COROLLAR.IVM  NOSTRVM 
ABC  redus  : &:Gc  habemus  angulum  cur- 

itilincum  squalem  angulo  redo  rcdilineo.  I. 

Sed  hunc  angulum  curuilincum  DBE  probo 

non  po0e  eft  redum.  Reda  ABH  cdmGt  Juguli  fmkmultrm  djiulium  futit dqujlii  i»- 
pcrpcndicularis  diametro  CB  circuli  EBIC,  lerfe, 

ineiuldcm  diametri  extremo  B , circulum 

ipfum  continget, per  coroll.prop.i6.1ib.5.  COROLLARIVM  NOSTRVM 
limili ratione  reda  KBC  petpendicularisdia- 

metro  AHB.circuli  ADB,  inB  txtremodi-  j 

ds  diametri  , erit  contingens  circulum 

ADB  tquare  anguli  DBK,I  BE,HBI, erunt  JnguRimUSm  ji)  circa/at  tquMm  futiuqula 
anguli  contingentis  vel  contadus,  perdef.  matilumtx  ImutcHj , & auumfe- 

i8.1ib.3.elem.  Et  quia  funt  perdet.  lo.  lib.  rmia, 
f.elem.  duoanguli  ABK , ABC  , redi;  & 

perprop.  15. eiufdem  libri  , anguli  KBH,  COROLLARIVM  NOSTRVM 
CBH,  illis  squales,  etiam  redi  ; erunt  illi 

quatuor  anguli  redi,  squales  inter  fe  per  III. 

ax.  la.  eiu&cro  lib.  i.  Ergo  G abangulis 

ABK,CEC, ABH, squalibus,  detrahantur  PrugdnijvteJt  fuh  bifit terminu bte profpjitio.  Da* 
anguli  squales  oftcnG  DBA,  EBC,1BC,  rifcufl  dugului  (urmUmits  dqudlit  ai^galarr- 
feroicirculorum  squalium,  proprij  i propri-  g,  riStlinu, 
is ; relinquentur  per  }.  ax.  lib.r.clcm.  anguli 

contadus  prsdidi  squales  inter  fe,DBK,  COROLLARIVM  NOSTRVM 
. ABE,  HBl.  lam  verd  G angulus  DBE  Gt 

redus  , erit  etiam  alter  DBI  deinceps  ad  ar-  I V. 

cum  DBI,  infiftcntcm  circumferentis  EB 

IC,  etiamredus,  cx  ratione  vniuerfali  an-  sxhiitripflift  Augulm  pUmt  HiKTtSgt,dqt4tk 
gulorum  redorumqui  Guntab  inGftcntc  li-  diiguh riOUiiud rcOs* 
nea  alteri  lines , efficienteque  angulos  dein- 
ceps squales : quare  angulus  DBI  , erits-  COROLLARIVM  N O S T RV  M 
qualis  angulo  DBE ',  &quia  angulus  ABC 

redus  rcdilineus  oftenfus  eft  squalis  angulo  V. 

DBE , erunt  per  i.ax.  lib.  i.  elem.  anguli 

DBI,  ABC  squales  i & quia  per  prop.15.  Angtlui  DBE  fdOds  dh  fimkircimjirmiii  ADB, 

cit.lib.i. angulus  KBH  eft  squalis  angulo  jiECjBMi/inSiu. 

ABC ; erunt  per  idem  axioma  i.  cit.  anguli 

DBI,  KBH,  squales ; totum  & pars,  contra  'pRimum  , fecundum , 8c  quintum  inter 
axioma  8.  ax.  lib.  i.  elem.  abfurdumhoc  demonftrandum  propoGtionem  prsfen- 
manifcftam  facit  falGtatc  anguli  DBCpoGti  tem,  declarata  funt. 
redi:  non  igitur  erit  redus  , qucxl  erat  dc-  Tertium  vero  probabitur  alTumendo  an- 
monftrandum.  gulum  redum  ABC  redilineum  ; Srcon- 

Sed  tam  vltimum  propoCtum  explice-  ftruendo  eadem  qus  in  ifta  propofitione ; 8c 

aOerendo 
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aflerendo  angulum  fadum  DB£  curuili- 
neum  cffe  squalem  angulo  rectili.KO  redo 
ABC  quod  eodem  m^o  probabitur  deuti 
fecimus  in  demonfbatione  allata  ad  hanc 
propof. 

Quartum  ycr6  probabitur  oiTun^endo  ea- 
dem qus  modd  diximus  in  tertio  praece- 
dente corollariO)&  congruendo  eade  etiam: 

Afleretur  enim  angulus  curuilineus  DB£ 
planus  ex  cooftrudionc  , & non  redus  > led 
aqualis  angulo  rcdilinco  ABC.  Qu*  om- 
nia demonUraca  funt  in  propofitione  prx- 
fenti. 
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PROPOSITIO  III. 

Exhibere  poceft  angulus  curuili- 
neus fadtus  ex  duobus  fonicir- 
culorum  aequalium  arcubus, 
aequalis  angulo  redilineo  ob- 
tufo.  ex  libro  3. 


PROPOSITIO  II. 

Exhiberi  poteft  angulus  curuili- 
neus fadus  ex  duobus  femi- 
circulorum  aequalium  arcu- 
bus , xqualis  angulo  redilineo 
acuto,  ex  libro  j. 

jjf- ,-A  Onftrudio.  Sit  Angulus  acutus  redi- 
V— /lineus  ABC  j fumpcilquc  BA , BC  , s- 
qualibusrcdisiuxtaprop.  3 lib.  i. citra. &: 
bi£riam  diuifis  in  D,&  E , per  prop.io.Iib. 
eit.  dclcripiifque  fcmicirculis  AiB , BGC, 
exD)&£  ,vt  centris,  ilioextra angulum 
ABC  datum,  iBoverfus  illum  ; qui  erunt 
squales  inter fe per  I.  def.  lib.  j.  elcm.  ed 
quod  per  7.  ax.lib.i . feraidiametri  EB,  DB, 
fine  squales  ,vtpotefemiflcs  aqualium  furo- 
ptarum  redarum  BA  , BC  ; Porro  femicir- 
cumferentta  BGC  delcriptavcrfus  angulum 
ABC  acutum  redilineum  fecabit  ipiam  re- 
dam AB,  ita  vt  etiam  ipfa  reda  AB  ipfam 
/ccct,  iuxtaprop.1^. iib.3.elem.  namfemi- 
circuliGBC,  maior  ell  quolibet  angulo  a- 
cuto  redilinco,  ideoque  acuto  ipfo  A BC  re- 
dilinco.  Dico  autem  angulum  curuilioeum 
FBG  formatum  ex  duobus  f B,GB,  arcubus 
Icmicirculorumfadorum  , inclinatis  ad  in- 
uicem,e0e  squalem  angulo  rcdilinco  acu- 
to ABC. 

Demonftratio.  Pcrcoroll.  noftrum  pri- 
mum propofitionis  prscedentis  , Anguli 
FBA,GBC,  Icmicirculorum  squalium o- 
ftenforum  AFB,CGB,  fune  squales  imer  fe: 
ergo  n ex  illis  detraxerimus  angulum  com- 
munem HB£  mixeilineumex  arcu  HB , & 
chorda  B£,  relinquentur  per  3.  ax.  lib.  i.  c- 
km.  anguli  squales  F&G,ABC,curuilineus 
prsdidus , & redilineus  acutus  ABC.quod 
erat  demonibrandum. 


COnfirudio  fit  eadem  qu*  in  prxccdcn-Fi^.380. 

tc propofitione  a.  erunt  vt  ibi  ilmicir- 
cult  AFB,CGB,  srquales,  idcoque anguli 
FBAjGBC,  (cmicirculorum  illorum  squa- 
lium «quales  per  i.  corollar,  noftrum  ad 
prop.  1.  Soliim  oportet  oftendere  rectam  AB 
non  fecare angulum  CBG  fcmkirculi  fadi 
verfusangulum  ABC  obtufum  redilineum. 

Ab  extremo  BC,  fcmidiametriCBjexeite- 
currcdalinca  BH  ad  angulos  redos  ipfi  CB, 
feuipli perpendicularis  ; hic  angulus  redus 
FIBC  , maior  crii  angulo  GBC  fcmicirculi 
CBG, per  coroli. noftrum  z.  ad  prop.  16.  lib. 

3. clem.fed angulus  ABCobtuuis  maioi  cft 
angulo  redo  HBCjergopcr  i.ax.lib.i.elem. 
angulus  ABC  obtufus  multd  maiqrcritan- 
guToGBCfemieirculiiideoqucconimebit;ac 
proindcipfumnondiuidcc  reda  AB.  Djco 
autem  angulum  curuilincum  FBG  forma- 
tum ab  duabus  femicircumferencijs  AFB, 
CGBjfcmicirculorum  «qualium  prxdido- 
rum  , cfte  «qualem  angulo  ABC  rcdilinco 
pbtufo, 

Dcraonftratio.  Cum  anguli  FBA,GBC, 
femicirculorum  squalium  fadurum  fine  o- 
ftenfi  «quales  inter  fe : fi  addatur  illis  com- 
munis angulus  ABG  mixtilineus;  fient  per 
z.ax.lib.i.anguli  «quales  FBG , ABC,prx- 
didi.  quod  erat  concludendum. 

COKOLLARIVM  NOSTRVM 


I. 


JdprsuedmtutfesfrtpafiiitHts.  Aaguli  aonUinei, 
^ uililim  tp/4tum  trium  pre^thnum 
(edentium,  funt  proprii  tmputAbiUs  inter  fit 
. iuxts  dtf  $M.$.elmtHttrum. 

DEmonftratio  in  angulo  rcdilinco  redo 
ABC  prim«  propofitionis  , & altero 
illi  «quali  curuilinco  DB£,  afiumpta  eadem 
figura  cit.  i . prop.  diuifaque  bifariam  L,  re- 
da BK,  «quali  cuilibet  aliarum  BA,BC) 
deferiptoex  L cctro  ,fcmicirculo  KMB  ver- 
fus  tortem  inferiorem  red«  KB,  qui  erit  per 
dcf.i.lib.3.elem.  «qualis  fadis  alijs  femi- 
Y y circulis 
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circulis , oh  squales  iemiciiametros  BL,BF, 
BGy  nimirum  femifles  squalium-redlaruin 
BC,B A,BK)  fumptarum.  Inprimis  duo  an> 
guli  re^i  ABC)  ABK,redilinci  continebunt 
anguluruDBE  curuilineum ) iliumque  exce- 
dent; ergo  duplicatus  angulus  redus  ABC 
red^ilineus excedet  curuilineum  DB£.  Prx- 
terea  MBE  angulus  curuilincus  Fad^us  ab 
duabus  remidreumfereDtijs  KMB  , C£B, 
nonindiredum  iacentibus , alioqui  vnum 
circulum  efficerent  cum  fmt  duo  diuerH,  ob 
diuerfas  duas  diametros  commune  extre- 
mum B habentes  , continet  duos  angulos 
DHM,DBE,  squales , lingulos  compodtos 
exangulisiemicirculorum  oftenforum  squa- 
lium squalibus  per  coroll.  noftrum  i.  ad 
prop.  I.  & mixtilincis  ABE , KAD , conta- 
dus  > squalibus  , iuxea  corollarium  no- 
(h'um  z.  adcit.prop.i.  continetque  ille  an- 
gulus MBE  curuilineus  angulum  ABKre- 
redilineum  squalem  ip(i  ABC  redi- 
iinco  redo  angulo  iuxta  ax.iz.  lib.  i.  elem. 
ergo  excedet  angulus  curuilineus  M BE » rc- 
dum  redilineu^angulum  ABC : quare  et- 
iam angulus  DBE  duplicatus  curuilineuF* 
^ue excedet  redilineum  ABCjrcdum.Cum 
^itur  deroondrauerimus  vtrofque  angulos 
DB£>  ABC,  multiplicatos fcinuiccm  exce- 
dere j erunt  per  dcf.  5.  Iib.5,  c!em.  proprii 
pr^ortiona  es  & incomparabiles. 

Dcmonftremus  idem  in  angulo  ABC  re- 
dilineo  acuto  , & curuilinco  tBGillis- 
quali  oPenCo  in  fecunda  prop.  alTumendo 
eandem  figuram , cui  iflam  conflrudionem 
fuperaddemus.  Produda  reda  CB  vitra  B, 
fumatur BL squalis ipfi  BA,  vclBC,pcr 
prop.  lib.  1.  cUm.&  per  23.  prop.  lion  eiuf- 
dem, ad  punctum  B,rcds  AB, ad  partes 
BL,  fiat  angulus  ABi  squalis  angulyABC 
redtlineo acuto  ;&  ad pundum  B,afiu$ an- 
gulus IBK  squalis  eidem  angulo  ABC;& 
fic  femper  fiatdonoc  reda  aliqua  fit  infrs 
redam CBL  vt  & reda BPjcrunt per  i.ax. 
lib.i.  elem.  iffi anguli  fadi  rcdilinci , squa- 
les inter  fe,  Sc  acuto  ABC  redilineojium 
fumptisBl  ,BK,  BP,  infra  didam  redam 
CBL , redis  squalibus  ipfi  AB , vel  C B,  di- 
uidantur  bifariam  in  M , S,  Q,pcr  10.  prop. 
lib.cit.i.clem.  & fadis  centris  M ,S,Q,  in- 
teruaUifquc  SB,MB,QB,defcribantur  femi- 
circuIilNB,  KOB,  PKB,verfus  eandem 

fiartem  fcmicirculi  AFB,  qui  erit  squalisa- 
ijsdcfcriptis , per  i.  def,  lib.  3.  c6  quod  fc- 
midiaroctri  il  lorum  fint  squales , nempe  fc- 
mifles  squalium  redarum,  idcoque  anguli 
fcmicirculorum  iliorum  erunt  squales  per 
I.  coroll.  noftrumad  prop.i.  lam  vero  quia 
KBG  angulus  curuilineus  continet  PBK| 


KBI,redilineos  acutos  , fingulos  squafes 
dato  acuto  redilineo  ABC  ^ & curuilineos 
RBO,OfiN,NBr,  F£G  , fingulos  squales 
ij>fi  FBG  curuilineo  ; qui  finguli  curuilinci 
uintsquales  didis  acutis  redilineis  perz. 
prop.  erit  totus  curuilineus  RBG  miiltiplct 
anguli  FBG  curuilinei , ideoque  multipli- 
catus ipfe  FBG  curuilincusangulus,  exciet 
redilineum  acutum  ABC.  E^em  totus  re- 
dilineus  angulus  PBC  continens  multos  a- 
cutos  angulos redilineos  squales  ipfi  redi- 
iineo  acuto  ABC,  & continens  curuilineum 
FBG  ',hoc  efl  multiplicatus  angulus  acutus 
rcdilineus  ABC,cxccdct  curuilineum  FBC. 

Cum  igitur  ifii  duo  anguli  ABC  redilincus 
acutus,  & curuilineus  FBG  ,fcinuicem  ex- 
cedant multiplicati , erunt  iuxta def.  5.  lib. 

5 . elem.  vere  & proprie*  comparabiles. 

Demonfirabitur  idem  in  angulo  redili-Fjg.jSo. 
neo  obtufo  ABC,  & FBG  curuilineo  ilii  s- 
quali  per  5.  prop.  fi  cadem  confirudio  fiat, 

& applicetur  demonOratio  prscedentis  ca- 
fus.  Atque  ita  explicatum  erit  corollarium 
hoc  nofirum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I. 

FpuH  txbiberi  gnguluscumilintituiemuhMscir-- 
cttUrttm  tqudUum  di  inuum  irulindiusi  muL 
ttpltx  dn^uli  cuifuii  rt&ilinti , ftl  rtSh  9tl  dfu- 
ts , vtl  pbtd(i, 

HOc  exhibitum  in  conftrudionibus  & Fi^.j75« 
demonfirationibus  corollarij  prsce- 
dentis  nofiri.  Offendimus  enim  angulum 
curuilineum  MBE  in  prims  propoutionis 
figura  cHc  duplum  anguli  ABE  curuilinei  s- 
qualisipfi  angulo  redo  redilineo  ABC. 

Etinfecunds  prop.  figura  curuilineum  Fy  j79r 
angulum  RBG  , cllc  multiplicem,  anguli  ** 
curuiliiicisFBG  squalis  ipfi  redilineo  acu- 
to ABC. 

Et  in  tertisprop.  figura,  angulum  curui-Fi#.^8o. 
lineum  NBG  efie  multiplicem  anguli  cur- 
uilinei FBG  squalis  ipfi  obtufo  angulo  rc- 
dilinco  ABC. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
I I I. 

PpteH  txhiheri  dKgulmrtSilmrm  txuUiftex  (grui- 
Ittm  tpftft^ntu  tx  dreubm  uuulPTUm  dqudlmm 
di  inuufm  uidtHdtit, 
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Fi^.j7p.  Am  otlcndimus  in  corollario  primo 
noftro  ad  prxced.  propolitioncs  tres 
PBA  angulum  rcctilineum  cHe  multiplicem 
anguli  rcdiliuci  ABC',  ideex^ue  anguli  cur- 
uiliiici  FBG,  illi  ;vc|ualis,  in  figura l^ndf 
prop.  tum  angulum  KBC  verius  partes  A, 
clTc  multiplicem  anguli  reftilinci  ABC, 
ideoque  anguli  i BG  curuilinci  illi  aequalis, 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

. ^ IV. 

An^nU  prodidi  cuTmim<t  & reQilinei  muliipli(f$t 
noti  pcffHnt  fjfe  wuiores  quttuor  reiiilt* 
fuy. 

CVm  enim  fiant  reftilinei  quibus  funt 
aquales  curuiltnci  praedidi,  circa  idem 
piindiim  t^mfuprarcdaiT  vnam,  qu^m  ia- 
ira  illam;  & non  pollint  efle  maioresquatuor 
rectis  rectilincis, nam  funt  folumquatuor  re- 
dis xqualcSjper  noftrum coroll.  2. ad. prop. 

1 ^.lib.i.eicm  manilefium  eflpropoiitum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

V, 

Pofiant  txhiheri  dti^uli  (uruilinei  fdSi  ex  auuhue 
(tftulerum  , maluplues  dliorum  4fi- 

gnioTwn  bumfmodi  (urailiHtetum , am  rtfirh 
tifone  dnts  in  (eioUmeprMdtntequette. 

HOcenim  fadum  cfl  in  confirudione 
prpcedctiscorollari)  primi, & demon- 
(Iratum,  Rcllridio  vero  patet  ex  ipfo  co- 
rollario procedente. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
V I. 

ttpvgnet  quAntiuti  (uruilmu  vt  fit  tqutlkt 
vil  tHAioT  vel  minor  rtJfeSu  quinttutu  rtSi- 
itnu : & contrk. 

SI  enim  repugnaret  quantitati  curuilinco 
& rcdilinco  comparatio  oqualitacis,  vel 
maioris  inxqualitatis , vel  minoris  inxqua- 
litatis  in  genere  ; repugnaret  inferioribus 
omnibus:  fcdin fuperioribus  propofitioni- 
bus  manifolia  cfioqualitas  intercuruilincum 
angulum  fadum  ex  arcubus  circulorum  at- 
aequalium  ,&  redilincum  ; & in  corollarjjs 
nollris  procedentibus  ratio  maioris  vel  mt> 
noris  inoqualitatis  inter  illos  cofdcm  an- 
gulos , qui  fuac  quanuutes  vtpoce  diuifi- 


biles  per  fuas  proprias  lineas  : ergo  non  re- 
pugnat quantitati  curuilinex  &:rediljnco  in 
genere , comparatio  oqualitatis,&  maioris 
minorilquc  inoqualicatis.  quod  erat  ollen- 
dendum. 

PROPOSITIO  IV. 

Si  ad  aliquam rcftam lineam, & 
ad  cius  pundtum  , dua:  recla: 
lineas  ad  partes  diiierfas  ducan- 
tur, angulos  ad  verticem  feu 
contrapolitos  arquales  fece- 
rint cipfa:  reifta:  linea:  erunt  in 
diredtum.  ex  libro  tertio. 

Hxc  propofitio  fuit  corollarium  noftrum 
2.  adpropof.  14.  lib.  6.  elem.  vide  ibi 
cius  demonftrationem. 

PROPOSITIO  V. 

Tres  figurae  plana:  reftilineac  inter 
regulares  rciTilincas  planas; 
Triangulum  arquilaterum  , 
quadratum,  & fexilaterum  ac- 
quilaterum  6c  acquiangulum, 
replent  leipfisipatium  , circa 
vnum  pundu.  ex  libro  tertio. 

CVm  enim  ex  coroll.  2.  prop.  15.  lib.i» 
elem.  omnes  anguli  circa  vnum  pun- 
dum  redilinei  fint  arquales  quatuorredis; 
& anguli  trianguli  xquilateri  fint  squales 
inter fe , per  coroll.  prop.  lib.ciu(dcm; 
treique  cius  anguli  fint  arquales  duobus  re- 
dis, per  prop.  52.  ciuldcm  lib.  finguli 
illorum  (int  squales  alijs  quia, funt  finguli 
vna  tertia  duorum  redorum,  iuxta  coroll. 

3.  prop.32.lib.  i.clcm.  manifeftum fex  hu- 
iulmodi  angulos  triangulorum  fex  xquila- 
terorum  compofitos  ad  vnum  pundum,  eOe 
jequaiesquatuor  redis:  idcoque  replere  fpa- 
tium  circa  vnum  pundum  fex  triangula  £- 
quilatcracompofita,  ita  vt  duorum  latera 
confluant  in  vnum  & idcm,&  fex  anguli  ver- 
ticales in  vnum  confluant  pundum.  Con- 
firmatur hoc  in  (exilatero  arquilatero  & £- 
quiangulo,  quod  per  corollarium  noftrum 
ad  prop.  15,  lib.  4.  elem.  refoluiturinfex 
triangula  arquilatcra  & xqualia  verticem 
commu- 
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communem  habentia  in  cerrtro  cius.  Cum 
igitur  anguli  fcxilatcri  arquilatcri  ifc  xouian- 
guli  jequiualcant  iuxta  illam  refolutioncm 
duobusangulis  xqualibus  trianguli  xquila- 
tcri , fi  ad  vnum  angulum  hexagoni  huius 
componatur  alius  angulus  alterius  hexagoni 
huiufmodi  xquilateri  &:  a.-quianguli)&  latus 
vnum  vnius  lateri  alterius;  iam  corapofiti 
erunt  xquiualcntcrquatuor  anguli  triangu- 
lorum xquilaterorum , fiipcrcritque  fpatitim 
xquiualcns  duobus  ali[S  angulis  trianguli  s- 
quilateri,  quod  replebit  alius  angulus  hexa- 
goni huiufmodi  ,cumilli  ficiqualisifcxila- 
tcra igitur  figura,  xquilatcra  & xquianguia 
fpatium  complebit  circa  vnum  pundum  ter 
repeti  ta;  ficuti  fex  triangula  xquilatcra  circa 
vnum  pun^luin  compofiia , latcraquc  inuicc 
appIicat3,rcplcb*m.Dequadraiishgurisbrc- 
uiorcditcurruopuscllau  probadum  intentu: 
cumenim  fini  rc6tangulg,fi  coponantur  caru 
latera  ,&  circa  vnum  pun^um  carum  angu- 
li refti, erum  quatuor  redii  circa  idem  pun- 
tum,fpatiu  complentes.fed  ageofiendamus. 

Quod  vero  nullx  alix  figurx*  rcdlilineac 
planxfintquxfpatiumcirca  vnum  punctum 
compleant.  Probatur  prxmittcndo  jfta  lem- 
mata nofira. 

LEMMA  NOSTKVM  I. 

Ttgurdram  rtguUrium  pUnarum  rtOilmedrum , 
‘^udplurd  bdltt  Utera  -yfingulss  angulos  utaiO’ 
res  obtinet,  quam  qut  pauciora 

DEmonflratio.  Cum  per  defiS.  lib.  .j, 
elem.  figurx  illx  regulares  plan.v  rceti- 
lincx  jfint  squianguix  j centraque  illarum 
fint  punda  intra  i lias,  cx  quibus  i cdlx  cmiflx 
ad  carum  angulos  omnes  funt  xquales  inter 
fcjpcrdcf,  9.  lib.  ciufdem  : circulus  centro 
ifto  defcripius  intcruallo  cuiuflibct  exiliis 
redii  s, incedet  per  extrema  reliquarum  xqua- 
lium  redarum  iuxta  2 5 .ax  lib.i , clcm. atque 
adeo  per  omnes  angulos  figurx  cuiuslibet 
propofitx  regularis  planx  redilinex  : quare 
iuxta  def.  4.1ib.4.cii,  in  circulo  inferi betur. 
Concipiamus  igitur  omnes  huiiifmodi  figu- 
ras regulares  in  circulis  xqualibusinftriptas: 
quandoquidem  fingulx  funt  xquilatcrx  , di- 
uidcnt  circumferentiam  circuli  propriam  in 
arcusxqualcspcTprop.  iS.Iib.j.clcm.  Qua- 
re qux  plurium  erit  laterum  in  plures  nume- 
ro xquales  artus  diuidet  circumferentiam 
circuli,  quam qux pauciorum  multitudine 
laterum  : ergo  per  11.  ax.  lib,  5. elem.  duoij- 
mul  arcus  circuli  circumfcribcntis  figuram 
huiufmodi  plurium  laterum , erunt  minores 
duobusfimul  arcubus  circuli  circumfcnbcn- 


tis  figuram  huiufmodi  pauciomm  multitu- 
dine laterum;  Igitur  fi  cx  a qualibus  circum- 
ferentijs  circulorum  xqualiuin  demamus  il- 
los inxquales  arcus  firaul duos, relinquentur 
inxquales  arcus,  maiores  quidvinin  circulo 
circumfcribcntc  figuram  rtgulari.m  ri.ctili- 
neam  plurium  multitudine  laterum  , mino- 
res vero  in  circulo  circumfcribcntc  figuram 
huiufmodi  pauciorum  multitudine  laterum: 
fcd  per  prop.  vltimam  iib.^.clem,  anguli  in- 
fifientes  peripherijs  fcu  arcubus  circulorum 
xqualium  eandem  habent  rationem  cum  ip- 
fis  arcubus:  ergo  cum  arcus  cui  inlilHt  angu- 
lus figurx  regularis  plurium  laterum  multi- 
tudine fit  maior  arcu,  cui  infiflit  angulus  fi- 
gurx regularium  pauciorum  multitudine 
laterum  ; erit  angulus  figurx  regularis  re- 
diiinex  plurium  multitudine  laterum  ma- 
ior angulo  figurx  regularis  rcdilinco  pau- 
ciorum multitudine  laterum  ; funt  aurem 
in  vna  figura  regulari  omnes  anguli  cius 
xquales  inter  fc  ; & in  alia  etiam  xquales 
inter  fc  : ergo  cum  oftenderimus  vmim 
anguium  illius  qux  habet  plura  Utera  , cilc 
maiorem  vno  ihgulo  alterius  qux  habet 
pauciora;  finguli  illius  anguli  erunt  maiores 
lingulis  huius  alccriuspcr  coroll.noflrum  ad 
prop. 7.  lib.  5,clcm. 

LEMMA  NOSTRVM  IU 

Solum  triangulum  aquilattrum  , ejl  figura  reouta^ 
risplana  reOiltnea  infra  quadratum  ; & bdbet 
fingulos  fuorum  angulorum  minores  itOo 
hneo. 

DEmonflratio.  Triangulum  xquilatc- 
rum  cum  fit  pcrcoroll.  prop.  5.1ibr.i. 
elem.  etiam  xquiangulum ; erit  per  defin.  8. 
iib.4. clcm. figura  regularis:  tumetiamqua- 
dratum  , quia  cx  natura  fuacft  xquilatcrum 
& .xquiangulum  ob  eius  quatuor  rcckos  an- 
gulos xquales  per  12.ax.lib.  I.  elem.  Nulla 
autem  figura  redilinea  eft  ex  duabus  redis 
lineis, quia  per  I4.ax.lib.ciufdcm  cit.due  rc- 
dx  linei  fpatium  feu  figuram  comprehende- 
re nonpofiunt;  de  multo  minus  vna  fola:  foli 
ergo  figura  plana  regularis  redilinea  erit 
infra  quadratum, Triangulum  xquilatcrum, 
Efto  autem  fi  fieri , quilibet  trianguli  xqui- 
lateri  angulus  maior  redo, vel  xqualis  redo; 
cum  oftenderimus , cius  tres  angulos  cfie  x- 
quales  inter  rc;cfTcnt  tres  eius  anguli  fimul 
fumpti  maiores  duobus  redis , contra  prop. 
j2. lib.i. clcm.  Abfurdum  hoc  manifefiam 
fteit  falfiiatcm  pofitionis  contradicentis  po- 
firemx  parti  huius  lemmatis,  qux  ideo  vera 
crii. 

LEMMA 
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LEMMA  NOSTRVM  III. 


TtgutMum  tiguldrium  pUndrum  rtlhlinedrum  fu~ 
fTd  quddtdtum  ; fmguU  dngulf  funt  tnditrti 
redo  redtlmeo. 

DEmonftratio,  Infinitas  cfle  figuras  pla- 
nas rc<!:iii)neas  regulares  plurium  late- 
rum quamquatuof)  ideoque  quimejuadra- 
tiim  , nemo  non  Ecomcira  rccognofcit,  vt 
quinquelatera,  (cxiutera,  &:c.  igitur  fingu- 
io5  Tuos  angulos  habebunt  maiores  quam 
Quadratum , iuxta  lemma  noHrum  primum, 
(cd  quadrati  anguli  finguli  funt  redti  cx  na- 
tura fua:  ergo  unguli  anguli  figurarum  hu- 
iufmodi  regularium  fupra  quadratum,  erunt 
maiores  redo  re^ilinco.  quod  erat  conclu- 
dendum. 

LEMMA  NOSTRVM  IV. 

KiiUd  figurorum  ptdndrum  ndiUnedrum  reguld^ 
rwm  y hdbet  quemlibet  e fuu  dngulie  dquMem 
duobm  redit,  net  moiorem,  'ftd  mirtorem  duobut 
dUlk  dngutie  redis  redtlmtu, 

DEmonftratio.  Efto  fi  fieri  poffit , angu- 
lus quilibet  figurarum  hitiufmodi  re- 
gulari am  aequalis  vcTmaiorduobus  reftisre- 
diilineis:  tunc  immifla  rc<^a  linea  per  diueria 
excrema  duorum  laterum  angulum  illum 
comprehendentium , cflaciet  cum  illis  trian- 
gulum;cuius anguli  duo  ad  bafim  dui^am 
limul  cum  oppofito  efficient  fummaro  an- 
gulorum trium  maiorem  duobus  reftis  re- 
Si lineis,  contra prop. 3 1.  lib.  i , elem.  igitur 

fioficiofalfaeric.  Cum  igitur  quilibet  angu- 
us  figurarum  huiufmodi  regularium  non 
poffit  efic  aequalis , nec  maior  duobus  angu- 
lis redis  reftilineis,  relinquitur  vt  fit  minor 
illis,  quod  eratdemonfirandum. 

LEMMA  NOSTRVM  V. 

Hgurdrum  rtguldrium  plstidtum  rtdilinedram 
tiufde^ecieiyfinguli  dtiguli/unt  gqtuUs  inter  fe, 

DEnionlhracio.  Cum  figurx  huiufmodi 
regulares  ciufdem  fpeciei  contineant 
tot  numero  latera, totqucnumcroangulos: 
& per  coroll.  noftrum  7.  ad  prop.  31.  lib.  1. 
clcm.  figura  quxuis  rcdilinea  plana, angulos 
fuos  omnes  habeat  fimul  fumptos  , xquaJcs 
bis  tot  angulis  redis  rediiineis,  quota  ipfa 
cfiinter  figuras  rediiincas  planas  : quxlibet 
duarum  figurarum  regularium,  eiufdemfpe- 
ciei|  obtinebit  omnes  fimul  fuos  angulos  s- 
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uales,  fummx  angulorum  omnium  alterius 
gurx  regularis  eiufdem  fpeciei,  per  i.ax. 
lib. I. elem.  fcd figurx  omnes  huiurmodi  re- 
gulares funt  squianguis  : ergo  ficut  omnes 
vnius  anguli  funt  squales  omnibus  angulis 
alterius,  ita  quilibet  vnius  cuilibet  alterius 
erit  xqualis,  iuxcaax.7.1ib.i.elem.quod  erat 
ofiendendum. 

LEMMA  NOSTRVM  VI.- 

Dudrum  figurarum  reguUrium  planurum  redtU- 
nedrum  eiufdem [ptitet,  dnguh  duo  nonpoffunt 
aquales  rfie  quatuor  redts  angulit  rediimeu, 

DEmonftratio,  Perprxcedens  lemma 5. 

finguli  anculi  figurarum  regularium 
huiufmodi  eiuldem  fpeciei , funt  inter  fe  x- 
qualcsicrgofumptis  duabus  huiufmodi  fi- 
gurisrcgularibus  ciufdem  fpeciei , vnius  an- 
gulus vnus,  & alterius  angulus  alter  fi  fint 
xqtialcs  per  impoffibilc  quatuor  redis  j qui- 
libet illorum  eritxqualisduobus redis, con- 
tra lemma  prxccdens  4.  hoc  abfurdum  in- 
dicat politionem  contradicentem  allcrtioni 
huius  lemmatis  d.elTc  falfam,  & aflerttonem 
veram. 

LEMMA  NOSTRVM  VU. 

Trium  figurarum  reguUrium  planarum  redilinea» 
rum  eiufdem  fpeaei ; tres  anguli  non  poffunt  effis 
aquales  quatuor  redit  ^ exceptu  fexiUterit  rri- 
but. 

PErdemonfirationem  allatam  ad  propof. 

hanc  quintam  Procli,  tres  anguli  fexila- 
ter^  regularis  figurx  planx  redilineum  fpa- 
tium  complent  circa  vnumpundum, quin- 
que funt  xquales  quatuor  rediiineis  redis 
iuxta  coroli.  i.  prop.i^.lib.i.elem.  fedper 
lemma  nollrum  1,  prxccdens  ^ cum  triangu- 
lum xquilaterum  xquiangulumfingulosfiios 
angulos  habeat  minores  redo  redilincojcer- 
tum  ed  tria  huiufmodi  triangula  licet  ha- 
beant tres  angulos  fuos  ad  vnum  pundum 
confiituta,  latera^uc  adiunda  , non  polle 
complerefpatium  circa  illud  pundum;  allo- 
qui tres  anguli  finguli  minores  redo,ellenc 
xquales  quatuor  redis,  contra8.  ax.libr.  1. 
elem.  Prxterca  cumquxiibei  figurarum  re- 
dilinearumplanarum  regularium  fupra  qua- 
dratum obtineat  angulos  fuos  fingulos  ma- 
iores redo  redilioeo , fi  tres  huiufmodi  figu- 
rx regulares  ciufdem  fpeciei  fupra  quadra- 
tum, haberent  angulos  fuos  ad  vnum  pun- 
dum confii tutos , lateraque  inuicem  adiun- 
da  vei  oportet  > complerent  fpatiun  circa 

illum 
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illum  punfhim  j illi  tres  anguli  elTent  scjua- 
lesquatLior  angulis  rectis  rc^ilincis  , iuxta 
cit.coroll.  2.  propof.  15  .lib.  i.  clem.  quibus 
etiam  funt  aquales  tres  anguli  trium  fcxilate> 
rarum  figurarum  regularium  huiufmocii,  vii 
oflcndimus : ergo  per  i.  ax«lib.  1.  elem.  tres 
anguli  fcxilatcr®  huiufmodi  figurx  regula- 
ris, eflent  xquales  tribus  angulis  figurarum 
trium  ciufdcm  fpcciei  regularium  fupra  qua- 
dratum aediuerfarum  ab  fexi  latera  prxdi^a. 
Cumuueper  lemma  noftrum  5.  finguli an- 
guli ngur®  regularis  fint  xquales  interfe; 
angulis  quilibet  fcxilatcrae  figurx , & angu- 
lus quilibet  alterius  huiufmodi  figurx  regu- 
laris fupra  & infra  quadratum  , cllcnc  xqua- 
les, contra  lemma  nofirum  primum  abfur- 
dumhoc  indicat  tallam  efle  politionem  con- 
tradicentem aflertioni  huius  lemmatis,  qux 
idcodcmonllrata  remanebit. 

LEMMA  NOSTRVM  VIIL 

Qudtuor  figurarum  rt^lilinurum  planarum  regu- 
larium etufdtm  fpedei , quatuor  angulryUon  ptf- 
funt  rjje  aquales  quatmr  re&u  dtigulu  reOtlsneui 
ptxapiaa  quadrata  quatucr. 

DEmonftratio.  Inprimis  quatuor  trian- 
gulorum xquilaterorum  anguli  qua- 
luor  non  poiTunt  clfc  xquales  quatuor  redtis 
rcdlilincis , cum  fint  finguli  minores  redto 
per  Icm.  2.  noftrum : atque  itaexduduntur 
tigurx  regulares  infra  quadratum. Sed  neque 
quatuor  figurarum  huiufmodi  regularium 
Tupra  quadratum  eiufdem  fpcciei  cuiufcum- 
que,elfepoirunt  xquales  quatuor  redtis  an- 
gulis redilineis  , quatuor  anguli  qui  funt  ae- 
quales inter  fc  in  diuerfis  illis  figuris  per  5. 
noltrum  lemma;  nam  per  5.  lemma  fingtili 
funt  maiores  redto.  Ergo  exceptis  quatuor 
quadratis,  quorum  quatuor  anguli  funt  x- 
quales  ejuatuor  rc<5is,  cum  fint  naturi  fua 
finguli  redii , quatuor  figurarum  regularium 
planaru  redilinearum  eiulde  fpcciei  quatuor 
anguli  no  polTunt  efle  ^«quales  quatuor  rcdlis. 
Ex  his  lemmatibus  dcmonftrata  noftra 
propofitio  feques  fuperaddita  huic  5 , Procli. 

PROPOSITIO  NOSTRA. 

NuUz  alis  figur^  regulares, plan?, 
re<ftilinea:que,  eiufdem  fpcciei, 
& aequales,  ab  Triangulo  acqui- 
lacero , quadrato  ,&fexilacero 
acquilatero  atquiaguloque:  iux- 
ca  le  inuicem  compofitac  lecun- 


15um  latera,  & angulum  com- 
munem : replere  polTunt  fpa- 
tium  circa  vnum  pundtum. 

DEmonflratio.  Trcsillas  figuras  huiuf* 
modi  regulares  commemoratas  replere 
fpaiium  patet  ex  propofitionc  hac  quinta 
Procli:  alias  vero  ab  illis  ciufiiem  fpcciei  non 
complere  fpatium  circa  vnum  pundlum  fic 
oflendemus.  Nulla  duo  quinqueiatera  regu- 
laria & xqualia  applicandis  lateribus  adin- 
uicem,  duobus  (uis  angulis  ad  vnum  pun- 
dlum :&  neque  dux  ahs  figurx  regulares 
eiuldcm  fpcciei , xquales  , eodem  mcxlo 
compofitx,  diucrfxquc  ab  triangulo  xqui- 
latcTO,^  quadrato, & fexilattro regularibus; 
imo  neque  duarum  illarum  eiufiicm  fpcciei 
latera  &:  anguli  compofiti  modo  prxdidlo, 
obtinent  duos  huiurmodi  angulos  xquales 
quatuor  rcdlis  redlilineis  angulis  , per 
noflrum  Icm.  6.  fcd  neque  tres  huiufmo- 
di  figurx  regulares  eiufdem  fpcciei  prxdi- 
<fto  modoaptatx  , exceptis  tribus  fexilatc- 
ris  regularibus  , tres  angulos  in  vnum 
pundlum  concurrentes,  xquales  quatuor  re- 
ctis, per  lemma  noftrum  7.  Sed  nequequa- 
tuor  huiufmodi  figurx  regulares  eiufdem 
fpcciei , eodem  modo  prxdidlo  compofitx, 
obtinent  quatuor  angulos  circa  vnum  pun- 
dlum, xquales  quatuor  redlis,  exceptisqua- 
tLior  quadratis,  per  lemma  noflrum  8.  ergo 
neque  dux  huiuimodi  figurxciufdemfpccici 
complcrepoliunt  fpatium  circa  vnum  pun- 
dtum , quod  tft  xqualc  quatuor  redis  angu- 
Iispcr  coroll.  2.  prop.  I5.1ib.i.clcm.  neque 
etiam  tres  huiufmodi  %urx , exceptis  fexi- 
laccris  , complere  poflunc  prxdidtum  Ipa- 
tmm , neque  quatuor  eiufdem  fpcciei  figurp, 
exceptis  quatuor  quadratis  , idem  fpatium 
circa  vnum  pundum  implere  poterunt.  Sed 
neque  quatuor  triangula  regularia  , neque 
quinque , complcrcfuis  angulis  poterunt di- 
dum  fpatium  circa  vnum  pundum  , nam  dc- 
monftrauimus  inhac  prop.  5.  Procli  fex  hu- 
iufinodi  triangula  fuis  fex  angulis  illud  Ipa- 
tium  adaquare  : l^d  neque  poterunt  plura 
huiufmoditriangula  complere  idem  prxdi- 
dum  fpatium  , nam  illud  excedent.  Porrd 
idem  excedent  plurcsquim  quinquc,&  qu^m 
lex, &:  fic  in  infinitum  , figurx  huiuimodi 
regulares  eiufdem  Ipecioi  , diucrfx  tamen 
ab  triangulis:  plurcfqucqu^m  quatuor, quam 
quinque  & fic  infinitum  ,eiurdem{pedei,di- 
uerfe  tamen  quam  quadrata, quorum  qua- 
tuor fpatium  didum  complere  probauimus; 
nam  eorum  anguli  prxdido  modo  compofi- 
ti quatuor  didos  angulos  redos  fuperant» 
Igitur  manifefla  ell  propofitio  ifla  noflra. 
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COROLI.ARIVM  NOSTRVM  PROPOSITIO  VII, 


Ardfittdi  pdutmemum  jitrntre  Utertklu  figura- 
tum reguUrtum  uUilituarutu  planarum  dijua- 
Hum  & tiiifdem  fpccifi  i nttfueunt,  alijs^udm 
trsatigularilus , quadraits  & fixilatnis  pu- 
diitit. 

C Empcr  cnimilli  ali®  figurx  corapofitr 
^ modoprxdidorpatium  circa  idem  pun- 
6him;aut  excedent,  & fic  iuxta  componi  non 
poterunt  i aut  non  complebunt,  fic  alia  fi- 
gura diucrfa  ab  illis  requiretur  c|ue  dcftftum 
illum  fuppleat.Solumquc triangulares,  oua* 
drat.r,&  fexilaterx  id  prxfiabunt , in  innni- 
tum  tuxtafe  applicat®» 

PROPOSITIO  VI. 


Ab  eodem  piinfto  extra  reiftam 
lineam  dato,&  quod  non  fit  in 
direitum  illius;  non  poflunt 
demitti  plu  res  vna  perpendicu- 
lares reftat  lineat,  ad  illam.  Ex 
lib.  j. 

HOc  iam  dcmonflrauimus  in  corolla- 
rio nofiro  ad  propofiiionero  i7.librij, 
elementorum. 

PROPOSITIO  VIII. 


Ab  vno  pundo  extra  retSam  ali- 
uam  dato , & quod  non  fit  in 
ireitum  illius;  non  polTunc 
plures  quam  duae  refta:  lineat 
tcquales  inter  fe,ad  illam  emit- 
ti. Exlibq. 

E Sto  fi  fieri  pofiittrcs  rciflxlinex  CD, 
CE,CB  ,ex  punfto  C extra  rcftam  AB 
dato,  & quod  non  fit  in  dire^um  illius , qa4 
dantinipfam. 

Demonftratio.  Refulrabunt  rriangula 
irofcclia  DCBjDCE,  ECB;crgo  per^, 
prop.iib.i.elem, anguli  CDB,  CBO , erunt 
squales*, tum  anguli  CDB,CED  vtum an- 
guli CBD,  CEB : ergo  anguli  deinceps  ad 
reflamCE  , erunt  xquales  per  i.  ax.  Iib.  i. 
elem.  ideoque  ambo  re^i  per  dcf.io.lib.cit* 
Quare  per  prop.47.  Iib.  etufidem  quadratum 
rc^  CD  , erit  xquale  quadratis  redarum 
DE,  EC;  Ted  quia  ponuntur  ab  aduerla- 
rlor^dxCD,  CEaequales,  eruncquadra- 
ta  illarum  xqualia , per  coroll.  nofirucn  5»ad 
prop.  44$.  Iib.  cit.ergo  contra  8,  axim.  Iib» 
•iuldem  totum  erit  squale  parti.  abTurdum 
boc  xondemnae  falficaiispofitioncm  contra- 
dicentem huic  propofitioni , qu®  ideo  vera 
trit. 


Si  trianguli  angulus  bifariam  fe- 
(5tus  fuerit, fecanique  angulum 
reda  linea  ad  bafim  duda , in 
partes  ina:quales  iplam  diui- 
dat : Latera  illum  angulum 
continentia,in*qualiaerunt;& 
maius  quidem  illud  , quod 
cum  maiori  bafis  fegmtnto 
coincidit ; minus  vero , quod 
cum  minori.  Ex  lib. 5 . 

Vppofitio.  Trianguli  BAC,  angulus 
BACf<y:lus  fitbilariam  per  redam  AD 
fccantcm  etiam  bafim  BC  in  partes  inxqua- 
Ics  DB  miftorem , DC  maiorem  j Dito  la- 
tera AB,  AC,  didum angulum  BAC conti- 
nentia clTe  etiam  inxqualia;&  minus  c(Tc  AB 
coincidens  cum  minore  bafis  Tegmento  BD; 

& maius  cfle  AC,  quod  cum  maiore  DCfe-  - " • 
gmento  bafis  concurrit  in  C. 

Conftrudio.  Extenfa  reda  AD  vitra  D, 
fumatur  per  prop.  Iib.  i.  clcm»  rcdaDE, 
squalis  ipfi  DA  ( tumex  maiore  DC,  fuma- 
tur reda  DF  xqualis  ipfi  DB  minori;  8c  tra- 
ducatur reda  £F  producenda  vitra  F,  donec 
fecet  in  G latus  AC. 

Demonfiratio»  Imprimis  per  t.  partem 
propofitionis  3.  lib.i$.  cicra.  lacera ipfa  AC, 

AB,  erunt  in®qualia;cum  debeant  per  iiJam 
prop^  obtinere  rationem  datx  inxqualitatis 
panium  DC , DB , bafis  BC  fedz  ab  reda 
AD  diuidente  angulum  BAC  bifariam. 

Quod  verd  maius  latus  AC  ficconiandum 
cum  excremo  C maioris  Tegmenti  DC ; & 
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minus  latus  AB  vnitum  cxtrcmu  B , mino- 
ris (^mcnti  DB,  probatur  ex  conftruiftionc. 
Duolatcra  BD,DA, funt xcjualia rcfpcdliue 
duobus  lateribus  I D,  DE,  continentijue  an- 
ulos contrapofltos  xqualcm  pcrprop.r^ 
b.i  .clcmcni.erpo  per  ^.prop.  lib.  eiufdem, 
erunt  anguli  BAD,F£D  xquaics,tum  bafcs 
AB,  EF,  £qualc‘S : fcd  angu|o  B AD , cQ  da- 
tus angulus  «qualis  DAC,  vcl  EAGjcrgo 
per  i.axini.lib. i.cicm,  anguli  £AG,  AEG, 
erunt  arqualcs;  idcoqueper  g.prop.lib.ctuf- 
dcm,l3ceraG  A, GE, «qualia  :lcd  GE  maius 
cflquam  EF,  ergo  etiam  maius  erit  quam 
BA  , per  cit.  axim.  i.  At  etiam  AC  maius 
cftquim  AG  ,crgopcridcmax.i.  AC  latus 
multo  maius  erit  latere  AB;  hoc  ciliatus 
AC  vnitum  extremo  C maioris  fegmenti 
DC  , mams  erit  latere  AB  vuito  extremo  B 
minoris  legmenti  DB , bafeos  BC  quod  erat 
ratiocinio  ta^o  concludendum. 

PROPOSITIO  IX. 

In  triapgulis  re^tangulis  & obtuP- 
angulis,  intra  aream iplorum 
conftitui  polUint  duae  redb.c 
■ linea:  fuper  vnum  latus  circa 
angulum  redlum  vel  obtu- 
fum  5 quarum  quidem  vna  ab 
extremitate  didli  lateris,  altera 
vero  a quouis  punfto  prope 
aliud  extremum  lateris  eiuf- 
dem  educitur  : qu,j:  maiores 
fint  reliquis  duobus  trianguli 
lateribus.  Ex  libro  3. 

^^•583. 0 VppoGtio.  Sit  triangulum  ABC  habens 
O angulum  in  B obtufum  vel  rc^um  : Di- 
co ab  extremo  C , & quouis  pundro  D, 
prope  aliud  extremum  ciuldem  lateris  BC, 
circa  angulum  rcdlum  B , duci  polle  duas 
redlas  intra  triangulum  ad  aliquod  pun- 
dum  , qu£.  linc  maiores  duobus  lateribus 
BA,  AC. 

Conllrudlio.  Tranfmittatur  reda  DA, 
qus  erit  maior  qu^m  BA;  ( cum  enim  per 
prop.17.lib.  I .clcm.  duo  anguli  A BD,  ADB, 
nne  minores  duobus  redis, & detur  angulus 
'B  redus , vel  obiufus , alter  angulus  ADB 
acutus  erit , minorque  redo  ; vnde  per  prop. 
ig.  lib.  eiufdem , reda  DA  maior  erit  recta 
BA.  Itumperprop.^.lib.i.  detrahatur  reda 


DE  cx  DA , «qualis  ipn  BA  ; & rcliaua  EA 
bifarilmfeccturin  F , per  prop.io.  lib. cit* 
denique  reda  I C ducatur : Dico  duas  re- 
das CF,  DF,  ede  Hmul  maiorcsduobus  late- 
ribus AB,  AC , triangulorum  datorum  re- 
dangult  vel  obtufanguli. 

Demonflratio.In  triangulo  AFC,duo  la- 
tera AF,  FC , funt  maiora  reliquo  AC , per 
prop.ao.  lib.i.  elcm.  fcd  xqualcsfunt  red® 

A F , FE , per  conBrudioncm ; cigo  redae 
FC,  FE,  erunt  etiam  maiores  latere  AC; 
his  insqualibus  addantur  «qualia  AB,  LD; 
fient  pcr^.gx.  lib. cit.  CF,  I D , redx  fimul 
maiores  lateribus  AC  , AB  firaul  fumptis. 
quod  erat  concludendum. 

H«c  propofitio  facit  ad  explicationem 
propolitionis  bb.  i.  clcm.  in  qua  condi- 
tio apponitur , vtduvredx  lincx  dudx  in- 
tra triangulum  datum  femper  (tnc  fimul 
fumptx  duobus  ipfius  trianguli  lateribus  fi- 
mul fumptis  minores,  ab  extremitatibus  al- 
tcnusiaccris  tenij  educantur.ficnim  ifta  to- 
ditionon  adcfletjfalfa  enctafiertiotnam  dux 
dudx  DF, CE, funt  maiores  oficnlx  duobus 
lateribus  BA , CA  : verum  non  funt  cdudx 
ab  extremitatibus  B,  & C,  tcrti|  lateris  BC, 
led  folura  vna  CF  ab  C,  altera  vero  D mini- 
me ab  extremo  B. 

PROPOSITIO  X. 

u/ 

Si  .ib  vno  punilo  dux  re(5t*  line«c 
angulum  facientes  , infinite 
'producantur : ipfarum  diftan- 
tia  , omnem  finitam  magnitu- 
dinem excedet.  Exlib.4. 

Vppofitio,  Ab  vno  nundo  A,  dux  redx  F/^. 
linei'  AB,  AC, angulum  in  A efficientes, 
concipiantur  in  infinitum  produdxt  Dico 
quod  ipfarum  diflantia  media  inter  extre- 
ma carum  punda  diuerfa  ab  communi  A,  fic 
infinita. 

Confttudio  fumptis  in  alterutra  reda- 
rum puta  ABjpundis  D&  F,  vno  F remo- 
tiore qu^m  D ;deminanturpcr  iz.prop.lib. 

1.  elem.  reda.'  linex  perpendiculares  alteri 
AC  , ex  jpfis  pundis  D , & F ; qu.c  perpen- 
diculares FG,  DE,  metientur  difianciam 
pundonim  D & F , ab  reda  AC , ex  natura 
ddlanciarum  inter  punda  & lineas.  Porrd 
refultabunttriangula  FAG,  DAE,  «quian- 
gula  : C nam  per  prop.  lib.i.  clcm.  erunt 

paralleli  inter fc redi linci'  FG,  D£,ob 
redos  duos  angulos  internos  &;  ad  eafdcm 
partes, 
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partes,  FGBjDEG  ,quos facit rc<^a linea 
AC  incidens  in  illas ; ergo  per  pr0p.z9.iib. 
cit.anguli  I G A,  Dii  A,  erunt  axjualcs  j tum 
anguli  ADE,  AFG  i flcanguius  A illiscom- 
munis  ell.  ) lirgo  per  prop.4.!ib.<5.e!emcnt, 
erit  vt  AI'  ad  l G , ita  AD  ad  D£ ; ied  AF 
pnma  maior eftauim fecunda  AD, ergo  per 
prop.i  4.  hb.5  elem.  fecunda  FG  erit  maior 
(juainquarta  DE  : hocdldillantia  pundiiF 
remotioris  ab  A , erit  raaior  quam  diiiantia 
puncli  D vicinioris  ipfi  A , dillantia  nimi- 
rum dirorum  punitorum  F,  D,  ab  rc- 
ita  AC. 

DcmonQratio.  Quia  puncta  F &;  G , in 
datis  rcdlis , plus  dilbnt  inter  fc, quam  pun- 
6a  D & L , in  eifdem  rcitis  \ &:  iic  deinceps 
ii  fumereniur  punda  viteriora  in  reifta  AB, 
Ar  ab  cis  demitterentur  reda:  linc.r  perpen- 
diculares ad  redam  aliam  AC  , iuxta  con- 
ftredionem.  Quod  fi  punda  extrema  dida- 
rum  redarum  angulum  A dEcieotium.inti- 
nito  fpatio  interle  non  diftarent,  augeri  pof- 
fem  carum  diftantia;  ergoA:  linea  ipfa*  pro- 
duci vlteriiis,  contra  iuppofitioncm. 

Hjcc  eft  dcmonftratio  quar  alferri  polcft, 
ex  mente  Procli,  Verum  ejuia  fupponicinii- 
niias  adu  lineas  Icucatl  cgorcmaticc  inbni- 
tas,  & non  infinitas  lyncaihegorcmaticc; 
quarum  primas  rcfpuit  Geometria, ob  def.5. 
liu.^.elcm.  fecundus  (olum  admittendo, non 
adnmuntGcomcua:  propofitionem  A:  cius 
allatam  dcmonllrationem. 

Proclus  nane  propofitionem  pi^-mittit  ad 
probandum  1 3. axiomalib.i. elem. vnde  col- 
ligitur ipfum  ab  eo  non  dcmonftrari,  cum 
alliiiiiatquod  xque  ignotum  vel  ignotiuseft 
in  Geometria, imo  xb  ea  alienum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

In  dudhusddtk  teSlit  lineis  dngklum  efficientibw, 
pundaremottord  vnimabdngulo  magn  diflnntf 
qndm  vutfMtd  illi  angule jdb  dlteru  rtcld. 

HOc  enim  in  conftrudionc  dcmonftra- 
uimus. 

PROPOSITIO  XI. 

Si  duarum  redarum  linearum  al- 
teram fecet  reda  quarpia  linea; 
reliquam  produda  fi  opus  eft, 
etiam  fecabit.  Ex  libro  4. 

Hj£c  propofitio  fuit  noftrum  corolEt. 
ad  pr0p.4z.lib.!  .elem.demonfiratum. 


PROPOSITIO  XII. 

Relbluta  quacumque  figura  redi- 
linea  plurium  laterum  quam 
trium, in  triangula  bales  ha- 
bentia latera  ipfiusfiguri,  & 
vertices  in  angulis  eius : fum- 
ma  bis  tot  redorum  angulo- 
rum , atqualis  numero  horum 
triangulorum  , erit  .Tqualis 
fummae  omnium  angulorum 
figiirs  did.r  rcfolutat  in  dida 
triangula.  Ex  Libro  4. 

CVm  enim  pcrprop.31.  lib.i.  elem.  tres 
anguli  fimul  fumpti  fine  xquales  duo- 
bus redis  angulis  redilincis : &:  omnes  an- 
guli didorum  trianguli  fint  omnes  partes  fi- 
mul fumpix,  omnium  angulorum  figurx 
datx  refolutx in  dsda  triangula  iuxta lib.i . 
element.  axioma  19.  maniiefium  bis  tot  rc- 
dos  angulos , quot  funt  in  dida  refolutione 
triangula  rcdilmca  , eflcfuminam  omnium 
angulorum  datx  figurx  refolutx. 

PROPOSITIO  XIII. 

In  omni  figura  redilinea  latera 
habente  numero  paria,  fi  qui- 
dem fuerit  arquilacera  datqui- 
angiila;  erunt  qu.vlibet  duo  la- 
tera oppofita,  parallela  inter 
le.  Ex  libro  4. 

DEmonftratio.  Per  coroll.  noftrum  6» 
adprop.4.1ib.4.cIem.  fisurahuiufmo- 
di  erit  circulo  circumlcnptibiTis,  t|uiacftrc- 

f;ularis  per  def.S.Iib.ciufdem  4.  Ergo  fi  duo 
atera  illius  oppofita  fumantur,  quia  funt  nu- 
mero paria  omnia  cius  latera,  & xqualia  in- 
ter fe , abfeindet  ex  circulo  circumfcribcnte 
xquales arcus,  per  coroU.  nolbum  ad prop. 
28.  lib.  3 . elem.  qui  erunt  etiam  numero  pa- 
res vt  latera  : ergo  fi  ^ paribus  numero  iftis 
are  ubus  xqualibus, quibus  fubtenduntur  pa- 
ria numero  latera, & xqualia  inter  fe, deaman- 
tur duo  arcus  xquales  quibus  fubtenduntur 
duo  aflumpta  latera  figura:  propoiitx  , qui 
efficiunt  numerum'  parem  j relinquentur  nu- 
Zz  z mero 
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<latur  communis  figura  ALTCB  , rcfuita- 
bit  cx  vna  parte  parallelogrammum  GTCB» 

^•cjualc  trapezio  ciato  ABCD,  per  3. axioma 
lib.i.clcmcm.  fid  per  propof.^  1.  lib.cir.  pa- 
ralallctcgrammum  GFCB,cft  duplum  trian- 
guli dati  BtC.crgo  per  prop.7.  lib.  5,elem. 
trapezium  datum  ABCDcritduplumtrian- 
guli  dati  BEC , Quod  erat  dcmonftrandum.  p partem  huius  propofitionis  de- 

X monfirauimus  in  corollario  nottro  ter- 
PROPOSITIO  XVI,  tioadpropof.4tf.Iib.i.elcm.  &{ccundapars 

fuit  corollarium  noUrum  4.  eiufdeffl  propo- 
fitionis. 

L I B ER 

DE 

INVENTIONE 

Duarum  rectarum  linearum  continue  proportionalium , in- 
ter cluas  rectas  datas,  ex  antiquis  Geo* 
metris  ck  recentioribus. 


Linearum  arqualium  rcitarum 


aequalia  fun  t quadrataiEt  qua- 
dratorum xqualium , aequales 
funt  redla:  line*  feu  latera.  Ex 


PRIMVS  MODVS 

ex  Flatone  mechanicis. 

Inueniendi  duas  redtas  continue 
proportionales  inter  duas 
redtas  datas. 


Vppofitio.  Sint  da- 
t*  duof  rt^o?  Imcx 
AB  prima,  BC  vl- 
tima  't  o{>ortcatque 
duasaiias  rcdlas  in- 
ucnire,  BD ,Tecim- 
dam  B£ , tmianv, 
quai:  fint  continue 
proportionales  in- 
tcrduasillas  AR,BC : hoc  ell  fit  AB  ad  BD, 
&BDad  BE,&  BEadliC, 

Conftrudio  inftriimenti.  Paretur  cx  ma- 
teria fulida,  puti  cx  xrc,  gnomon  rc^kus 
FGH,  regula  alia  IK  reda  ex  eadem  vel 
alia  materia  rolida,tiux  fit  perforata, ita  vtin 
cius  foramen  i ) ingredi  poflit  regula  GH 
|gnominispra.*didi,  & cam  adducendo  ver- 
ius G , vcl  verfus  H , femper  fit  ad  angulos 


redos  lateri  GH  , gnomonis  redi  FGH. 

Praxis.  Pcrpropofitioncm  u.lib.i.clcm. 
Ad  B extremum  primx  redae  AB  datx»cx- 
citetur  reda  linea  BC , ad  angulos  redos  ip- 
fi  AB  ; ponaturque  reda  BC  squalis  datae 
vltim.T  BC , iuxta  propof.j.  lib.  i.  dement. 
Tum  finguls  ift.ercds  AB,  BC,  fibi  inui- 
cem  perpendiculares  producantur  vitra  B; 
AB  quidem  ad  L,  CB  verdin  M.  lam  vcr(> 
latus  FG  gnomonis  redi  applicetur  redis 
AB , BM , ita  vt  angulus  G illius  infillat  rc« 
dxBM»  & FG  latusfecctin  AredamAB; 
tunc  eiufdcm  gnomonis  redi  latus  GH  fi?ca- 
bit  redam  BL  in  aliquo  pundo,  ad  quod 
promoucnda  erit  regula  reda  K1  ,qus  fi  fc- 
cucrit  in  C pundo  extremo  redam  BC ; du- 
cendum erunt  redae  AD , DE , EC , fecun- 
dum latera  FG,GH  gnomonis  redi, & regu- 
lae 1 K,  fecantes  in  D,H,  redas  BM,BL.Quod 
(i regula IK,  fic  applicata,  Iccuerit  redam 
BC  1 n pundo  aliquo  cx  imermedijs,  fignum 
cft  angulum  Gredum  gnomonis  FGH,fiiif- 
fc  primo  applicatum  in  reda  BM,  radente 
latere  GF , extremum  A red«  AB,  in  pun- 
do aliquo  reds  BM  nimii^m  vicino  pundo 
B;  quare  erit  confiituendus  idem  angulus 
in  puncto  aliquo  lupcriorc.Quod  fi  regu- 
la prxdiclalK  non  fccucritrcflam  BC,  fi- 
Z z 3 ■ gnum 
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gnum  cft,cundcmangulum  G,  redumgno-  ftumD  extremum  diametri  AD,  exeitetur 
moi>is  fuiHe  applicatum  roudo  prsdi^o  in  refla  linea  DP  ad  partes  punt^i  B,  perpendi- 
punflo  aliquo  reflx  BM  nirais  remoto  ab  cularis  ipfi  AD  diametro,  per  propofn  .lib. 
punflo  B ; vnde  erit  applicandus  angulus  G i.ckmcnt.Si  concipiatur  rcfta  linea  DB,du- 
reflus  gnomonis  in  punfto  aliquo  rcftx  BM  fla,  erit  in  fcmicirculoangulus  DBA  reftus 
magis  vicino  punflo  ipfi  B.  Elue  attentando  per  propof.  ji.  hb.j.  clcmeni.  quare  ne  con* 
coaftituendus  erit  prxdiflus  angulus  G re-  tra  propof.  17.  lib.i.  fint  in  triangulo  DBA, 
cius  gnomonis,  &:  refla  IK  , donec  regula  duo  anguli  recli  vtl  maiores  reflo,  erit  an* 
iK,  tranfiat  per  e extremum  rcfl*  BC. Di-  gulus  DAB  acutus ; Cum  ergo  rcfta  DA, 
eo  autem  tunc  ede  reflas  BD,  BE, duas  quar-  incidatin  duas  PD  , BA,  cfiiciaiqueangii- 
ficas  continue  proportionales  interdatas  AB,  los  PDA  , BAD , minores  fimul  duobus  an- 

BC  : hoc  cllellc  vt  AB  ad  BD , ita  BD  ad  gulis  rcclis  , concurrent  per  lib.  1,  axim. 
BE,&  BEadBC.  15.  dur  icfl.e  AB,  DPprodufl.e  in  pun- 

Dcmonflratio.  Quandoquidem  TGH an-  flum  commune  P , ad  partes  critque 
gulus  gnomonis  ellrcflus,  erit  ADEtrian-  triangulum  ADP  rcftangulum.  Infuper 
gulumrcflanguium , &.  ex  angulo  ADE  re-  ex  punfto  B,dcmittatur  per  propof, iz. lib. i, 
flo  videlicet  congruente  ipfi  angulo  FGH  dement. refla  linea  BE  perpendicularis  dia- 
rcflo  gnomonis,  decidit  perpendicularis  metro  AD.  lam  vero  concipiatur  fcmitylin- 
DB  fafla  ad  bafim  ABE  diAi  trianguli  drus  reflus,  diametri  AD,  & bafeos  ABD, 
ADErcdanguli , erit  per  coroll.  propof.  8.  perpendicularis  plano  circuli  ABDF  ; S<.  ia 
lib.^.elcmcnt.rcda  BD  media  proportiona-  plano  huius  cylindri  reflangulo  latus  habens 
lisintcrreflas  AB,  B£.  Simili  modo,  quia  diametrum  BD  fuftcntatiim  in  plano  cir- 
angulus  GlKcOpcr  inftrumcntum  compo-  culi  ABDF  , circulum  faflum  circa  dia- 
Ctumredus,  erit  triangulum  DEC  reflan-  metrum  AD  , hic  circulus  recens  faclus, 
gulum,  &iecla  EB defluit  per  conflruflio-  critrqualis  circulo  ABDF,  crilquc  ad  ip- 
nem  perpendicularis  ipfi  bau  DC,  ex  angulo  fum  perpendicularis,  vt  ipfum  rcclangulum 
reflo  DEC  congruente  ipfi  dOguloGlK  in-  ipfum  fuflentans,quod  iuxtadcfin.ii.lib.u. 
ftrumenti;  erit  refla  EB  media  proportiona-  elcmcnt.  c-flecit  prxdiftum  cylmdrum  rc- 
lis  inter  reflas  DB,  BC.  Quare  erit  vt  AB  flum, & pcrpcdicularem  ipfi  circulo  ABDF. 
ad  BD,itaBD  ad  BE;tum  vt  BD  ad  BE,  ita  Imaginemur  prxtcrca  immobilem  jflum  le- 
BE  ad  BC.  Fecimusergo  3l  probauimus  re-  micylindrum  , (ed  mobilem  Emicirculum 
de  faflum  imperatum  ex  modo  Platonis  deferiptum  fupra  planum  rcclanguli  didi, 
mechanico.  circa  extremum  A immotum  diametri  cius 


SECVNDVS  MODVS 

ArchjtA  Tarentini. 

Inueniendi  duas  redlas  continue 
proportionales , interdatas 
duas  redtas. 

• e Vppofitio.  Inter  duas  datas  AD,  AB,  re» 
das,  fint  inucniendx  dux  alix  redx  A K, 
AI , continue  proportionales,  ita  ve  fit,  Vt 
AD  ad  AK  , ita  AK  ad  AI,  &:  AI  ad 
AB. 

Con(b*udio.  Maior  reda  e datis  duabus, 
AD  diuidatur  bifariam  inK,  per  propof. 
10.  lib. I.  element.  5c  centro  N , inieruallo 
NA,  vel  ND , deferibatur  circulus  ABDF, 
cuius  circumferentia  incedet  per  extrema 
diametri  A D , i uxta  lib.i.  clcm.  axiom.  z 5 . 
Prxtcrca  per  propof.  i.lib.4«elcmcnt.cx  pun* 
do  A , accommodetur  in  circulo  fado  reda 
AB  «qualis  mioori  dats  AB.  Tum  ad  pun- 


AD  , radentis  planum  circuli  ABDF;  hic 
motus  circumferenti®  huius  femicirculi  dc- 
Ei‘ibct  in  fupcrficie cylindri,  lineam  quan- 
dam,nam  egre-ditur  extra  ipfam  ruperficiem 
cylindri  flatim  atque  cccpic  moucri  ab  D 
verfus  B.  Prxtcrca  imaginemur  triangulum 
reflangiilura  ADP  moucri  circa  immobile 
lacus  AD,  verfus F;  hoc  triangulum  ciim 
iaccat  incodem  planoin  quocirculus  ABDF 
quieft  bafis  cylindri  didi , deferibet  iuxta 
Euclidis  lib.  ii.  def.  18.  conum  , & latus 
ABPjfupc  rficiem  conicam, 2^  reda  BE  fimul 
maifa  cum  latere  DP,  deferibet  circulum 
BMF , ficut  reda  DP , bafim  coni  prxdidi, 
iuxta  explicationes  definitionis  15.  lib.  1.  & 
det.  1 o.lib.  1 1 .elcmcnt . Porro  latus  AP  in  hoc 
motu  fccabit  fiiperficicm  cylindri  prxdidi, 
tandemque  occurret  fcdioni  communi  fu- 
perficiei  cylindri  illius,  & circumferenti® 
motaffemicirculiPKA,  fitque  hxc  fcdio 
communis  harum  trium  linearum  , pundum 
K quod  erit  in  fuperficie  cylindri  prxdidi; 
fitque  exempli  gratia  didum  triangulum  rc- 
dangulum  ADP,  in  fitu  trianguli  ADJ.re- 
fUnguii,quado  cius  latus  AP,  occurrit  pun- 
flo  pr£- 
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fto  prxdidto  K. rnfLp€r rciSa  K1  dcTccndens 
cx  pun<fto  K in  fcCtioncm  communem  fu- 
pcrficicrum  cylindrici*  fupcrficici  bafeos 
cius  circularis  ABD,  cum  fu  pars  lateris  re- 
ftjnguli  perpendicularis  ad  pL.num  circuJi 
ABD  , erit  etiam  perpendicularis  plano  cir- 
culi ABD,in  puncto  I circumkrenti.i' dicti 
circuli  e^uam  effecit  latus  rtdanguli  pndicli, 
cuicftad  angulos  rcclos  aliud  latus  redhn- 
guli  efficiens  fupcrficiem  cylindri.  Biaiu  au- 
t:m  libi  occurrentia  circuli  BMP,  & circuli 
DCA  (e  mutuo  fccabunc  in  rc^ta  linea  MH, 
luxtapropof.  j.lib.  ii. dement,  tumetiam 
plana  circuli  ABDF,  A:  circuli  BMP  , fc  mu- 
tuo fccabuni  in  reda  linea  Bli.P,  qua*  tft  dia- 
meter circuli  BMP.  Vltimo  tianfmittantur 
reda?  line»  DK,  IM,  MB,  FM.  Dico  efic  ve 
DA  ad  AK , Ire  KA  ad  Al,&  lA  ad  AM  fcu 
AB  aqualem  ipli  AM  : atouc  ita  inter  AD, 
AB, datas.duas redas,  pumas  efle duas  alias 
redas  AK,  AI, continue  proportionales. 

Dcmontlracio.  Qda  Icmicirculus  DKA 
tft  perpendicularis  plano  circuli  ABDF  per 
conllrudioncm;  tum  etiam  circulus  BMP 
balis  coni  tadi  ab  triangulo  rcctangulo 
BEA,  perpendicularis  cB  plano  ciufdcm  cir- 
tuli  ABDi  ,(nam  reda  AE  ou.y  cll  pars  dia- 
metri AD,  circuli  ABDF,  cum  fit  axisconi, 
orthogonius  fcmidiamctris  omnibus  circu- 
laris bafeos  illius  BMP,  reprafentatisper  BF 
motam,  erit  reda  AE  perpendicularis  plano 
circuli  BMP,  per dcEj.lib.u.  dement. qua- 
re per  propofiS.lib»  ciufdcm  planum  eirculi 
ABDI , ad  hanc  redam  AE  applicatum , ent 
adangulcs  redos  plano  circuli  BM,vic:lTIm- 
quchoc  illi. ) Cum  ergoduo  plana  circulo- 
rum DKA, BMP,  Imt  perpendicularia  plano 
circuli  ABDF, communis  eorum fcdtio,reda 
MH  erit  ad  angulos  redos  plano  circuli 
ABDF, per  prope)f.i9.  Iib.ii.  clcm.idccx|ue 
per  def.j.lib.eiufdcm  reda  eadem  MH , erit 
perpendicularis  in  pundo  H redae  DA  fu- 
Hentator  in  plano  circuli  ABDFdicuti  etiam 
reda  KI  olknfa  perpendicularis  plano  didi 
circuli  ABDF,  erit  etiam  perpendicularis  ei- 
dem reda:  DA  in  pundo  1.  Porro  dua: 
chordx  red®  AI  ,FB,  fc  mutuo  fccantes  in 
H,  intra  circulum  ABDF,  efficient  per  prop. 
35.1ib.3.eiem  rcdangula fab fuis iegmemis 
AH,  BH,HF,  a:qualia:  Cumque  an- 
gulus FMB  fitrcdusin  fcmicirculo  FMB, 
pcrpropof.31.  lib,3.cit.^  abanguloMrC' 
c'lo  iit  dem  illa  perpendicularis  MH , diame- 
tro BEF  didiiemicirculi,  erit  per  coroil. 
propof.  8.  lib.6.  dement,  reda  MH  media 
proportionalis  inter  redas  FH,HB  , & per 
propof.17.lib. ciufdcm  rcctangiilum  fub  FH, 
HB I xqualc  quadrato  media.*  MH  i ergo  per 


I.  axioni.  lib.  i . dement,  rcdangulum  etiam 
/ub  AH, HI,  iqiialc  erit  quadrato  red*  MH, 
quaceft  ad  angulos  redos  ipfis  AH,Hl,indi- 
rcchira  poftis  redis ; vnde  per  coroil.  no- 
ftrum  ad  propof.S.lib.tf  ciem. angulus  AMI 
critredus.  Ecquia triangula  AMI , AHM, 

A KD,funt  rcdangula,  ( nam  duoprimaiam 
oftenfa funt  talia, tertium  verb eft,  ob angu- 
lum XKD  in  lcmiciK'ulorcdum  per  prop, 
cit. lib. 3. dement. 31.  vnde  etiam  pcrcoroll. 
propof.8.Iib.6.  ckmcnt.  reda  KI  perpendi- 
cularis probata  bali  DI  A,  erit  media  propor« 
tionaiis  inter  duas  DI,  A I.  ) habentia  lingu- 
la redum  vnum  angulum  , ^ alterum  com- 
munem in  erunt  jKr  coroil.  nortrum  5. ad 
propof.  32.  lib.  I .elem.  reliqui  tertii  anguli 
illorum  lequalcs ; oc  proinde  dida  triangula 
erunt  irquiangula.  Si  per  4.  propof.  lib.(5, 
dement. erit  vt  DA  ad  AK  , ita  KA  ad  AI, 
ita  AI  ad  AM,vel  ad  AB  x*qualcm,  funt 
enim  AM,  AB,xqualcs  rc^ix  , imo  exdem 
AB  in  motu  efficiens  fupcrficicm  conicam 
ve  didum  cll  in  confirudione.  Inuenimus 
ergo  propoftum  , & inuentum  probaui- 
aius. 

TERTIVS  MODVS 

ex  Aienechmo. 

Inueniendi  duas  redVas  continue 
proportionales  inter  duas 
datas  redtas. 

HIc  modus  erit  beneficio  duarum  para- 

bolicorum  linearum  fc  mutuo  interfe-  ~ 
Cantium. 

Suppofitio.  Sint  datx  dux  redx  lineae  . . < 

AB , BC , & oporteat  duas  alias  redas  repe- 
rireBK,B(,  continue  proportionales;  ita 
vt  fit  AB  ad  BK , ficut  BK  ad  B1 , & ficut 
BI  ad  BC. 

Conflrudio.  Difponatur  per  prop.  1 1 .lib. 
i.elcmcnt.fccunda  BC  e datis  ad  angulos  re- 
dosipfi  ABprimx,  ad  eius  extremum  B ; Se 
reda  BC  producatur  vitra  B in  infinitum 
verfusE,  &reda  AB  vitra  B in  infinitum 
verfusD.  Tum  cx  reda  BE  in  infinitum 
produda,  fumatur  reda  BE  minor  qu^m 
BC  : (imilitcTcxredaBDfumaturqu^cum- 
que  redia  BD  minor  qu^m  BA.  Frxtcrea 
aiametro  BE  & reda  alia  inuenienda  per 
lemma  pr.i  polituro  prop.  1 5 .lib.  10.  element. 
qux  polllnt  BC  redam, concipiatur deferipta 
parabola  FBG:fifnili  ratione, diametro  BD, 

& reda  alia  inuenienda  per  cit.lem.qux  pof- 
Zz  4 fint 
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fint  re<f^am  BA,  concipiatur  deferipta  alia 
parabola  IdBFTecans  aliam  deferiptam  in  K 
Inluptrcx  hoc  pun^o  F ad  rcftas  BE  » BD, 
deraittanturper  propof.ia.lib.i  .tlcm.rcctr 
iinca  pcrpcndicuures  FK,FI.  Dicorciftas 
liK,  HI  > ciTc  duas  cpixlitas  rectas  lineas  con- 
tinue proportionales  , inter  duas  datas  AB, 
BC. 

Dcmonftratio.  Qnia  re<^.e  iF,  &.  KB,fimt 
perpendiculares ipli  IB,cruntper  propoCaS. 
lib.i.  element.  parallela:  ;cadetn  rationequia 
n&.v  IB,  l'K  jlunt  perpendiculares  ipfi  BK, 
erunt  parallela* ; quare  rcfultabit  parallclo- 
grammum  IBKF,  reCtangulnm  perpropof. 
3q.  lib.  cit.  cruntque  per  eandem  latera  cius 
oppoHta  11* , BK,a:qua!ij,  tum  alia  duo  IB, 

. FK%  a:qiialia.  IlrgoQuia  rcdti  IF  ordinarim 
applicata  clt  in  parabola  H BF , rcdangulum 
fub  AB, Bl, erit  perpropof.»  i.  lib, i.Conic. 
A polioni),  aquale  quadrato  ex  rtfta  IF , vel 
ex  rciTra  BK  ipfi  xquali : quare  per  propof, 
i7.Iib.<S.  element. erit  AB  ad  BK , vt  BK  ad 
Bl.  Conflmiii  difeurfu  quia  rc^a  FK  eft or- 
dinarim applicata  in  parabola!  BG , erit  per 
cit.  prop.  Apoll.  rcdtangulum  fub  BK,  HC, 
xqualc  quadraro  rc^lx  FK,  vel  1 B ipfi  «qua- 
li; idcoquepcr  cit.propof.  I7.1ib,6.  element, 
erit  vt  KB  ad  Bi,ira  Bi,  ad  BC.  Sunt  igitur 
continue  proportionales  iftxquauior  reiflaB 
linea'  AB,  BK,  BI,BC,&:  inucnt;i:  du.v  KB, 
BI,  intermedia;  inter  duas  datas  AB  , BC. 
quomodotuit  propolitum. 

Hic  Aiuhoridcm  concludit  per  interfe- 
ctiones parabolicr  Ifc  hypcrbolica:  linex. 

QVARTVS  MODVS 
ex  Eratojlhcne. 

Inueniendi  duas  redlas  lineas  con- 
tinue proportionales , inter 
duas  datas  redVas. 

SVppofitio.  Inter  duas  datas  redtas  AB, 
CD  , oporteat  inucnirc  duas  alias  redtas 
GI,  MO,  continue  proportionales ; itavtGc 
ABad  GI,vtGIad  MU,&  MOadCD. 

Confiructio.  Datx  dux  rcAx  AB,  CD, 
conftituantur  parallcl^  , per  prop,  ji.  lib.i, 
element.  & punCta  carum  extrema  B & C, 
verfus  cafdcm  partes  exiOentia,  rc<^a  linea 
BC,  connedantur  ;pcrficiaturquc  iuxtano- 
Arum  lemma  i.ad libr.z.  clcment.paraliclo- 
grammum  ABCE  , fub  duabus  redis  AB, 
BC , ducaturc^uc  reda  AD,  Prxtcrea  per 
propof. 9,Iib.6.elcment.cx  tota  reda  BC, fu- 


matur BF  tertia  CIUS  pars;  tum  fumatur  re- 
da BG  paulo  maior  quam  BI  *,  &:  per  3,  pro- 
pof. libri  1 . element.  de  maiore  A li. , xquali 
ipG BC  iuxtapropof.  34.  lib. ciufJcm  i.dc- 
trahaturreda  AH  xouaiis  ipfiB(j,  & traij- 
ciaturreda  HO  quxfecabit  in  I,  obuiam  re- 
dam AD  : refuliabic  parallclogrammum 
BH,quia  rtdx  A B,GH,ntdunt aquales  & 
parallelas  redas  AF! , BG  , vnde  erunt  prx- 
dide  xqualcs  A;  parallelx  per  propof.  3 3 .lib, 
ixlemcnt.  Simili  modo  auferendo  de  reda 
AB,  xqualem  AK  ipHlIGdudaquc  rtda 
K I , rcfultabit  paraUdogramnii  m KFl , & 
aliud  parallclogrammum  Bl.  trgoquia  la- 
tera KI,BG,funt  parallcla,erunt  per  propofl 
J9.lib.  r. element. anguli  AKl,  ABG  aqua- 
lc>;quibi'sli  addamus  angulum  communem 
K AI, fient duoanguli  AKl , KAI , aquales 
angulis  ARC,BAD;  ftd  illi  duo  pci  prop, 
17. lib.i  .flem,  funt  mim>rcs  duobus  redism 
triangulo  KAI  ; crgoifiiduo  ABC,  BAD, 
erunt  etiam  minortsduobirs  redis  per  t.jx. 
lib.cit.  1.  igitur  per  axioma  13.  lib.  ciufilcm, 
concurrent  dux  rtdxlincp  BC,AD,  produ» 
d,i*  vitra  D A;  C , in  pundum  commune  K, 
refultabiteuieiriangulum  ABR.Porroduda 
reda  AG  fecabitur  in  L ab  reda  KI.  Infupcr 
ex  redis  GC,  HE , aqualibus  & parallelis, 
(nam  ex  aqualibus  A£,  BC,  perprcpof.34. 
lib.  I.  clera.  detradx  funtxqualcs  BG,  AH; 
vnde  rclim|uentiir  xqualcs  HE  , GC,  per  3. 
axiom.  lib.i.  elem.  ) fumantur  ipfi  ILrcdx, 
fquales  HN,GM,rcIinqucnturetiam  ex  mo- 
do didis  xqualcs  NE  , MC;(  potcrut  auicm 
fumi  tales  redx  ex  G C,  H E,  quia  iftr  conti- 
nent plufcuara  vnam  tertiam  parfemtotius 
BC  ; & ipfx  GM,  FIN,  xqualcs  ipfi  IL,funt 
fingiilx  ad  fummum  vna  tertia  totius  BC, 
namILcftpars  totiusIK,  qux  cA  a:quali$ 
ipfiBG  per  prop.  54.  lib.i,  elem.)  qux  cum 
fint  parallelx  , redx  alixqux'  ipfasiungcnt 
HGjNM, erunt  ex  principijs  citatis,  xqualcs 
&: parallelx, & paralJclogrammata  CJN,ME; 
fecabiiquc recta  NM  , in  Oredam  AD  ob- 
uiam.  Et  quia  funt  paraUcIx  oAenfx  redx 
DC  , OM  ,IG, erunt  anguli  DCll,  OMK, 
IG  R,xquales  per  propof. z 9.  lib.  i . element. 
Eteum  triangula  IGK,  OMR,  DCR,pr.r- 
tcr  angulos  didos,  obtineam  angulum  R 
communem, habebunt  rcMquos  tertios  angu- 
los xqualcs  pcrcoroll.noArum  5.  ad  propof. 
3Z.  lib.i.  element. vnde  ipla  triangula  erunt 
xquiangula  ; ergo  per  q.propof.lib.fj.clem. 
erit  RG  ad  GI,vt  RMad  MO,  prima  vero 
RG  maior  cA  quam  tertia  RM  , ergo  per 
propof  I a.Iib.5  .clcmcnt.fecunda  Gljvcl  BK 
ipfi  arqualispcr  propof. 3 4.1ib.i.element.crit 
oiaiorquim  quarta  MO  : Igitur  per  propof 
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3. nb.T.  dc  maiore  BK  poterimus  detrahere 
rcftam  BP,  aaualcm  minori  MO,  & ducere 
rectam  PO,  (ecabit  obuiam  rectam  IM 
ducendam  in  pundo  Q.  lam  vero  vel  reda 
<X2r  dt  xqualjs  ipfi  rcd.t  MC,vcl  maior  vel 
minor ; fi  maior, fignum  cft  rectam  BG  tuillc 
fumptam  iufto  maiorem, quare  Tumenda  erit 
paulo  niinorjquod  h Tuent  minor  Qv),quam 
MC,fignum c(l  rctUm  DG  TuiiTe* alTumpiam 
iulto  minorem, vnde  Tumentia  erit  paulo  ma« 
ior  : Se  reliqua  prrdida  Taciciida,  Uoncc  lini 
xquales  redx  C^'),MC.C  um  vero  CiO,MC 
Imt  parallele  !fi  xquales , erunt  per  prop.  3 j. 
lib.i.clcm.rcdf  QM,OC,paraii  Jx  aqua- 
les: Simili  ratione  quia  GM,lL>r>iiifquaKs 
t ict.T,i^:  parallela*  oilenlx,  cnmirectx  l.G, 
JM, aquales  & parallcix : & per  prop. 5o.lib. 
cit.i.  runt  paraiielx  tresrcCtx  L(j,lM,OC, 
quia  extremx  Tunt  probator  paraliclx  ipli 
medix  IM  vel  QM. Denique  ex  principiis  ci- 
tatis paulo  ante  , triangula  AGR , XMK, 
OCR, erunt  xquiangula.  Dicoauteraduas 
rectas  Gi,MO,  eflccontinui  proportionales 
mterduas  rectos  datas  AB.CD. 

De  monfiratio.  tonlidcrando  ifia  quaiuor 
aqtiiangula  triangula  oltenTo  ABR,  IGR, 
OM  K,DCR;tum  etiam  alia  tria  xquiangula 
AGU,iMR>  O^-R  : Per  prop.q..Iib,t3.clem. 
erit  RA  ad  RB,vt  RI  ad  RG*,crgo  permuta- 
do  per  prop.  i^.lib.^.clcm.erit  RA  ad  Rl,vt 
KBad  R(i  ; Ted  ciiaper  cit.prcp.4.1ib.6.cll 
vt  U.A  ad  RG,fic  RI  ad  KMi&:  permutando 
VI  R A ad  Ki,Tic  KG  ad  RM;  ergo  per  prop. 
ii.lib.5.clem.  critvt  KBad RG,hc  RG ad 
KM  : Prxtcrcapcrcit.prcp.4.  erit  vt  Ri  ad 
RG,ficRO  ad  K M ; & pernuitando percit. 
prop.itS.vt  RI  ad  RO  , lic  RG  ad  RM  ; ftd 
etii  pcrprop.q.  tii.eft  vt  RI  ad  RM,fic  RO 
ad  RC;&  permutado  vt  KI  ad  RO,fic  KM, 
ad  RCjergo  pcrcit.prop.it.  fic  KM  ad  KC: 
Igitur  erunt  cotinuc  proportKsnalcs  ifi^‘  qua- 
tuor  rcifl*  lineae  RB,  RG,RM,RC.Scd  per 

4. prop.cii.c(t  KBad  BA  ,vt  RG  ad  GI ; Si 
vt  RG  ad  Gl , fit  RM  ad  MO  ; & Vt  RM  ad 
MOjfic  KCad  C D;dtm6ltraiijmusergoeflc 
omnes  antcccdentcscctinue  proportionales, 
Se  omnes  confcqucies  BA,G1,  MOjCDjclTc 
cotinuc  proportionales  *,  extrenq*  autem  B A, 
CD, luerunt  datf  rc^f  Iine^,£k:  du^  interme- 
dix  Gl,MO,  Tunt  inutntx:  iccimus  ergo  im- 
peratum lecundum  hunc  modum  Lratoit- 
henis. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

cmnes  4Hticedenlei  fuerint  eontinu^  pTcpottt9- 

ttnUt ; erunt  torum  confequtnttsetum  con- 
tinue propoTthtules. 
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qviNtvs  modvs 

ex  P hilone  Biz^ntio  nifurpatut  ' 

etiam  ab  Phtloporjo. 

Iniieniedi  diiasreftas  lineas  con- 
tinue proportionales , inter 
duas  rcdlas  datas. 

SVppoficio.  Inter  duas  datas  rcftas  Al?,Ft^.j9i, 
BG  , oporteat  imitnire  duas  alias  rectas 
AI  ,CG , continue  proportionales ; ita  vcfit 
AB  ad  AF,  vt  AF  ad  GG,\k  CG  au  CB. 

Confirudio.Per  noflrum  lemma  i.adlib. 

2.clem.  ex  duabus  datis  redis  AB,  RC,  fiat 
redangulam  ABCD,  & in  eo  ducatur  dia- 
meter AC  , & producantur  latera  D A,DC, 
illud  vitra  A , ifiud  vitra  C : tum  per  prop. 

10  lib.i. dement.  diuiTadiametro  AC  bila,- 
rilm  in  E , delcribatur  ex  E puncto  vti  cen- 
tro, ad  interiiallum  rcctx  E A , circulus  qui 
tranfibit  per  axiom.  25.  lib.i.  cit.  per  C ex- 
tremum diametri  AC  ;tiim  etiam  uixtaco- 
roll.nollrum  ad  prop.  j j.  lib.^.clcm.pcr  an- 
plos  ABC,  ADC  , rectos  didi  rcdanguli. 

Deinde  applicata  regula  redaad  pundum  B, 
commoucatur  circa  illud  pundum  immo- 
bile tanqu.im  polum  , ita  vt  ipTa  regula  Tccct 
circumferentiam  circuli  in  0,&  iuxta  prop. 
i I , Procli  redam  DC  produdam  in  G,&  rc- 
Ltam  DA  Tccct  in  l ; &i  lint  xquales  redx  li- 
nc.r  BG  , OF  : quod  fiet  attentando  Txpius. 

Tunc  djto  redas  AF,  CG,  cHc  duas  redas 
Quxfitas  continue  proportionales,  interduas 
(iatasARjBC.  ^ 

JDcmonRratio.  Si  xqualibus  redis  GB. 
FO,r.ddatur  communis  reda  OB, fient  redx 
GO,lB,xquaIcs  per  axiom.2. lib.i. dement, 
quare  redangula  Tub  GR,  GO,  &;  Tub  11), 
K>,xqualibusreTpediuc,eiunt  xqualia.  Sed 
per  I.  coroll.  propoT.56.  lib.j,  dement,  rc- 
daiigulum  Tub  GBfis:  CO,  xqualecll  rc- 
danguio  Tub  GD  & G(',A:  rcdangulum 
Tub  \ B , 10 , xqualc  ed  rcdangulo  Tub  FD, 

FA  ; ergo  per  i.  axiom. lib.i.  dement,  duo 
rcetangula  Tub  GD , GC  , & Tub  I D,  I A, 
erunt  xqualia.  Qu.ire  per  propoT.  1 6,  Lb.6. 
clcmcni.crit GDad  1 D,  vr  Ai  ad  CG.  Et 
quia  in  triangulo  GDF  , reda  AB  cft  paral- 
lela lateri  DG , propter  paralldogrammum 
ABCD  hdum  , erit  triangulum  BAL,fimi- 
Ic  toti  GDF  , percorolI.propoT.4.Iib.6.elc- 
mcnc.idcoquc  ptrdeT.i.  bb.ciuTd(m,erit vt 
GD  ad  Di' , ita  AB  ad  AF  ; ergo  per  prop. 

ii.lib. 
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interrcAiotwsdiftarum  linearum  & circum- 
fcrentix  vnius circuli , incedat  per  pun^um 
6,  quaiised  chorda  GBE  : aduertendoquod 
(i  chorda  prxdidla  incedat  fupra  pundtum 
qualia  ciTct  I.l , deferibendus  erit  alter  circu- 
lus infra  punctum  L : quod  H di<5ta  chorda^ 
tranfeat  infra  punctum  B,  veluti  chorda 
MN , decircinandus  erit  circulus  fupra  pun- 
dum  M.  Sic  etenim  retftx  EG  , Ef  > erunt 
a^ualc^.  KcliquavcrdperHcianturjVt  in  con- 
ftruCtionc  projccdentis  modi  (exii.  Et  dc- 
monlh  atio  praxeos  erit  eadem  qux  in prxee- 
dente  modo. 

OCTAVVS  MODVS 

Nicomedis  henefcioUne/ifuA 
conchoideus. 

Inueniendi  duas  redtas  lineas  con- 
tinue proportionales  inter 
duas  datas  rc<5ta$. 

. ^ Vppofitio.  Inter  duas  datas  rectas  AB, 

'i*595'  ^ jQporteat  duas  rectas  continue  pro- 
portionales AK,LC,inucnirc. 

Conftrudio  lincx*  conchoideos  fcu  con- 
chylis,  perpuncta  diucrfa inucnienda tranf- 
jnittcndf  condanti  manu. Ducatur  alia  qux- 
uisrc(fta  AB  diucrfa  abdata,  & ex  aliquo 
ciuspundo  E,  excitetur  illi  perpendicula- 
ris rtCta  DEC , per  propof.  t i.lib.i  .dement. 
In  qua  infra  punftum  E eligatur  D punctum 
pro  polo  linex  conchoideos  delcribendx , 8c 
fupra  E,  alfumatur  aliud  punctum  e.  Porro 
ex  piimdo  D,  tranfmiiiantur  multx  linex 
hinc  A;  inde  rcfptdu  CED  perpendicularis, 
ad  punfta diucrfa  redx  AB;  producendi  ve- 
ro erunt  idiufmodi  rcftx’ fupra  rcftam  AB, 
cuiufmodi  funt  DF , DG , DH , Dl , DK, 
DL,&c.  tumpcrpropofj.lib.i.elcment.fu- 
mcndi fupra  redam  AB,  exdidis  pnndis 
F,  G,  H,  I,  K , L ,&ex  didis  redis  produ- 
dis,  redi  FM,  GN,  HO,  i P , KQ,  LR , ae- 
quales (jnguli,ipfi  EC.  Denique  per  punda 
extremaS  ,Q,0,M  ,C,N,  P,  R,  T,tranf- 
mittenda  linea  curua  (Ine  angulis  qux  erit 
linea  propolita  conchylisdefcripta  per  pun- 
da. 

. - Aliacondrudio  ciufdem  linex  conchoi- 

**^^^*dcos  per  indrumemura  fabricandum  hoc 
modo.  In  aliqua  regula  reda  vocanda  nor- 
malis excauatus  (it  in  medio  canaliculus  AB 
xqualts , cui  ad  perpendiculum  ex  medio 


pendeat  alia  regula  ED  prsdtdx  pefpcndi- 
cularis,  & immobilis.  Paretur  etiam  alia  KD 
regula  reda  longa , cxcauando  incius  medio 
aliumcanalem  iqualcm  , pritcrquam  in  ex- 
tremis, quorum  vni  Q adigatur  graphium 
ad  deferibendam  lineam.  In  regula  ED  im- 
mobili adigatur  immobilis  clauus  D , qui  in 
canalem  didx  regulx  ED  commode  hc  adx- 
uaie  ingrediatur:  & in  alia  regula  KD  in- 
gatur  alius  immobilis  K clauus  qui  adx- 
quate  accomodetur  canaliculi  regulx  AB. 
Verum  D clauus  regule  ED , debebit  iuxta 
neceditatem  infigi  fuperius  vel  inferius,ver- 
fus  E velD:tumctiam  K clauus  reguli  KD, 
debebit  infigi  pro  nccdlitatc  vicinius  pun- 
cto Q,  vel  remotius  ab  illo.  Parato  hoc  in- 
ihrumento , fi  commoneatur  rcgulaHD,cur- 
rct  eius  clauus  H intra  canalem  redi  AB»& 
canalis  HD  cedet  clauo  immobili  D red* 
ED  I & fic  Q graphium  deferibet  lineam 
curuam  conchylcm  fupra  redam  AB. 

LEMMA  NICOMEDIS, 

Ddto  f MU»  dti^uU  rOiUmeo , & puniti  txtfd* 
Unui  eum  comprehendentes : *b  illo  punUoedu- 
(ere  rednm  fecnnum  uFtos  datum  lUum  m^u~ 
Ium  continentes , ita  vt  eim  portio  inter  tlUt  rr- 
&4S  intercepta  fit  a^ualit  data  rtila* 

S Vppofitio.  A (Tumendo  figuram  fuperio- 
rcm.In  redx  EB  pundo  E liat  angulus 
BEZ  xqualis  dato  angulo  redilineo  KAI, 
perpropof.ij.lib.i. element.  Datumquefit 
pundumY,  inreda  Y A perpendiculari  ad 
redam  AK  ex  quo  emittenda  fit  reda  fc- 
cans  in  B , & Z , redas  ZE , BE,  didum  an- 
guiym  BEZ  contincnres,itavt  portio  bZ  in- 
ter didas  redas  ZE,BE,pofitalit  xqualis  re- 
dx  daex  CE, 

Conftrudio.  Sumatur  per  propoC  j.lib.i, 
clero,  reda  E ce,  xquaiis  dati  C E.  Et  per 
eandem  propof.  5. cit.  ex  pundo  E redi  ED 
fumatur  reda  EY  xquaiis  redi  AY : & per 
propof.31.  lib.  1.  dement,  ex  pundo  Y per 
pundumG,  tranfmiitatur  reda  linea  YG 
parallela ipfiEZ, producenda  fupra  redam 
EB  ;fumaturque  redaGo  xquaiis  etiam  re- 
di CEdatx , & traijciatur  linea  curua  con- 
chylis  cc  d , iuxta  alterutrum  modorum 
prxdidorumquxfecabit  redam  EZ  produ- 
dam  vltraZ,  in  pundo  Z.  Deniquedicodu- 
cendx  redi  YZ,  fecaptis  redam  EB  inB, 
portionem  bZ  inceriedam  inter  redas  EZ, 
£B,datum  angulum  continentes , efle  xqua- 
IcmJatx  CE.  » , 

Quo4  ^ fcda  Y A perpendicularis  ad  AK, 
nonatti- 


/ 
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non  acttg^rit  angulum  A , (cd  ad  alterutrum 
ktus  itlius;  Tumenda  erit  vi  antea  ex  refta 
ED,  redta  EY  «aualis  ipli  A Y,&  ex  EC  alia 
refla  E cc  aequam  ipfi  CE  dat»*,tumex  re- 
fla EA,  vtl  EB  , Tumenda  erit  refla  EG  vel 
vel  EF  ad  idem  latus  quo  refla  A A diluat 
ab  angulo  1 AK  i & ad  punflum  G vel  F , re- 
fla? EG  vel  EF  , faciendus  angulus  «qualis 
datoIAK;  ita  vt  fupra  reflam  AEB  iit  re- 
fla vliima  GZvcl  FZ  efficiens  angulum  fa- 
flum  :tum  linea  tonchoideos  deferibenda 
modo  pr.vdiflo  donec  fccci  reflam  vKimam 
duflamGZvclFZ  : tunc  refla  linea  YZ  du- 
cenda Tccans  arabas  poTitas  angulum  faflum 
conrtitucntes  «qualem  dato  lAK  i fimili 
modo  refla?  portso  dufl«  cxiBcns  inter  duas 
angulum  Tafluni  pr«diflumcontincnws,crit 
«qualis  dac«  CE. 

Dcmonllratio.  Cum  enim  ex  conftru- 
flione  conthylis  linea-,  rcfl.u  omnes  ab  polo 
Y duflar  ipTam  fecantes , & inicrpoTicar  inter 
reflam  EB,&  ipfam  Imt «quales ipG  E cc  , 
quam  poTuimusJxpu!cmdaia:rcfl«  CE^rit 
ipfa  BZ«quaiisipli  Ecc  , idcoque  ipli  EC 
daex  per  i .axiom.lib.  r . 

iam  vero  accedamus  ad  conftruflionem 
* primi  propofiti.  Fiat  per  lemma  nolEum  1. 
ad  lib.i.  rcflanguluin  ABCD,exduabusda- 
tisreflisAB,  BC*,  eiuTque  duo  latera  CD, 
AD  , bifariam  diuidantur  per  propoC  lo. 
lib.  i,elcment.  illud  in  E , hoc  vero  in  F. 
Produflaquc*  virimquc  refla  DA , tranfmit- 
tatur  refla  BE  producenda  vitra  E , donec 
occurrat  refla  AD, inG  ; ( occurrctcnim  illi 
per  axiom.  i 5 . lib.  i . element.  eo  qudd  angu- 
lus in  e Iit  rtflus  angulus  fafli  reflanguli, 
idcoque  per  propof.  17.  lib.cit.  debeat  angu- 
lus CUB  elfe  acutus,  idcoque  illi  «qualis 
DEG  per  propof.i5.lib.cit.debcat  etiam  cf- 
Ic  acutus  i cft  autem  angulus  EDG  rci51us  de- 
inceps exiftens  ad  angulum  reflum  D , fafli 
reflanguli  : cum  ergo  refla  pD.  incidat  in 
reflas  DG , EG  , faciati^uc  ad  eafdem  partes 
angulos GED,  GDE , fimul fumptos  mino- 
res duobus  reflisjipfx  reflx  DG  , EG  , con- 
current in  G. ) Cumque  in  triangulis  CEB, 
DEG,  lintoftenfi  duo  anguli  «quales  rcla- 
tiuc,  erunt  reliqui  tertij  anguli  «quales  per 
noBnim  5.  coroll.  ad  propof.  51.  lib.  1.  ele- 
ment. quare  per  4.  propof.  lib.  6.  elcmctit. 
critEC  ad  CB,  hciit  EDadDG  ; Sed  pri- 
ma & tertia  per  conftruftioncm  funt  «qua- 
les , videlicet  rcfl«  EC  •,  ED , ergo  per  pro- 
pof.i^.lib.^,  element. errint fecunda  CB , & 
quarta  DG  , «quales  t Simili  modo, erit  vt 
EC  ad  EB,  fic  EDad  EG  , cumque  Gnt 
ECjED  «quales,  emnt  etiam  rcfl«  EB,  EG 


«quales.  Sunt  autem  per  propoC  34.  lib.  li 
element.  rcfl«  BC , AD  , «quales , &DG 
oGcafa  cd  aqualis  ipli  BC',ei^o  per  1 .axiom. 
lib.eiufdem, erunt  DA,  DG  , «quales  refl«. 
Pr«terca  per  propof.  11.  lib.cit.  1.  ex  punfle» 

F , excitetur  perpendicularis  FH  ipfi  DA , & 
interuallo  CE,  cenuoque  A dcfcnbatur  cir- 
culus fecans  in  H , rectam  FH,  ducaturque 
refla  AH  , qu«  eritxqualis  ipliCE,  per  na- 
turam circuli.  Quod  vcr6  circulus  lilc  fa- 
flusfecet  reflam  FH , lic  probatur,  Cum  re- 
fla CD,  «qualis  reflx  AB  maiori  quam 
BC , fcu  AD  ,per  propt)f.  5 q.  lib.  1 . element. 

& ex  datis,  fumptarque  fine  fcmiUes  EC,  AF, 
ipfarum  CD,  AD  , erunt  per  propof.  1 5.  lib. 

5, element. vt  CD  adAD,iicC£  adAF; 
CD  autem  prima  maior  cft  quiim  fecunda 
AD  , ergo  ex  natura  proportionum  CE  ma- 
ior erit  qu^m  AF ; ergo  circulus  faflus  inter- 
uallo  CE  maiorec]Uam  CF , productam  FH 
in  infinitum  occurrentem  iph  FH  fetabit  in 
H.  Porro  trai|ciatur  refla  GH , cui  pir  pro- 
pof.  3 1 .lib.t.clcmcnc.ponaturcx  A, refla  AI 
parallela.  Tum  pcrlcmma  prxccdcns  duca- 
tur refla  HK  fecans  AI  reflam  in  I , & FA 
produflaminK,  ita  vt  intercepta  refla  IK 
inter  reflas  AI , AK  , fit  «qualis  rcfl«  AH, 
vel  CE  «qualibus.  Sine  ope  Emmatis  & li- 
ne«  conchoideos  tranfmitti  poterit  refla 
HIK,  ita  vt  cius  portio  IK  ht  «qualis  re- 
fl«  AH  : hac  ratione.  Accomoaetur  re- 
gula refla  punflo  H,  & moucatur circa  lU 
Ftid,  tanquam  circa  polum  ; & circino  ca- 
piatur interuallumrcflx  AH  , snoquepe- 
dcfixomreflr  AI  , & regula? feflionc,  al- 
ter pes  pcriicniat  in  Tcftionis  communisre- 
ft«  AK  , & diflx  regulr  : quod  fi  non  per- 
ucnorit  ad  hoc  punflum  feflionis  communis 
rcfl«  AK  8c  regulx; moucatur  regula  f«- 
pius  donec  f^)ntigcrit  pr.cdiflum  : tunc  du- 
cenda refla  HlK  , erit  eius  portio  IK  «- 
qualis  ipli  AH  per  hanc  conftruflionem.  Po- 
ftrcmft  ex  K ; ptf  B,  tranfmittatur  refla KB 
producenda  donec  bflurrat  inL  rcft«DC 
produflA  vitra  C.  Quod  refla  KBL  oc- 
curfufallfleflp  DCLinL,  fic  oftenditur. 
In  triangulo  BAK  , du6  anguli  BAK, 
BK  A','  lunt  minores  duobus  reflis  per  pro- 
pof.  17.  lib.  r,  element.  Se  angulus  CDA  *- 
ualis  angulo  BAK  per  19.  propof.lib.ciuT- 
cm ; orgo  duo  anguli  CDK  , &rKj  erunt 
minoresduobus  rcflis, igitur  per  13.  axjom. 
lib.cit. occurrent fibircZtx  KB,DC,  inL. 
Ditoautem  duas  reflas  AK  ,CL,c|lc  medias 
continue  proportionales  inter  duas  datas  re- 
flas AB, BC. 

Dcmoftratio.  Quia  parallclogrammum  cft 
reflan- 


~ ig:;ized  by  Googlc 


i 


fropcrtionalium  inter  duAS  datas  rectas. 


555 


rcAanpuIufii  facium  ABCD,  crii  in  trian- 
gulo i.DK  rcclangulo, lacus  CB parallelum 
litcri  D K ; vnde  per  propof, : Jib.6.elcmcnr. 
critLC  ad  CD  , VI  LUad  IiK:Et  qiiiacft 
etiam  reda  D A paralklaipli  LCD, erit  etiam 
pcrcit.propof.a.LBad  UK,  vt  DA  ad  AK; 
«rgoper  propof.  1 1,  lib,  elem.  erit  LC  ad 
CD  , vt  DA  ad  AK  ; fcd  cft  CD  ad  CE  , vt 
G A ad  DA  , eo  quod  fit  proportio  dupla  in 
illis  per  conrtruclioncm;  ergo  per  propof. 
S3.lib.5.clcmcnt.crit  LCad  CE,  vt  GA  ad 
AK;  fcd  e(l  per  j.  propof.Iib-6.  cit.  (i  A ad 
AK,vtHIad  1-K,cd  quod  reda  AEfiipo- 
fita  parallela  ipfi  GH  reda! ; ergo  per  prop. 
1 1 .lib, 5.  citent  LC  ad  CE  , vt  HI  ad  IK  : 
fcd  fecunda  CE  efl  a:qualis  quart<e  IK , per 
confiruciioncm  ;crgo per  coroIlj^ioUrum  i. 
ad  propol'f4.Iib.5.  clcmcnt,  erit  primaLC 
squalis  tertia:  HI ; quare  per  2.  axiom.  lib. 
i •eiemcnt.tota  reda  LE  erit  aqualis  toti  rc- 
d.e  HK.  lam  vero  quia  pcrpropof.fi.  lib.2. 
rcdangulum  fub  DijfcJK  A,  vna  cum  quadra- 
to ex  AF,  a:qua!ee'^^aJratotxl*K;fiad- 
datur  commune  quadratum  reda?  FH , fiet 
rcdangulum  fub  DK,K  A,vni  cum  quadra- 
tis ex  AF,  FH , hoccllper  47.  propof.  lib.i. 
dement,  vna  cum  quadrato  ex  AH, vel  CE, 
squalibus  poficis  in  conllrudione , squale 
quadracisredarum  FK,FH,hoc  ell quadrato 
rtdsHK,velLE,iuxta  prop.q7.lib.i.clcm. 
Verum  per  propof  cic.fi.  lib.z.  rcdangulum 
fub  DE  , LC,  vna  cum  quadrato  reds  CE, 
squale  cft  quadrato  eidem  reds  l E ; igitur 
per  i.axiom.iib. i.eiLmcnt.  rcdangulum  fub 
DK,AK,  vna  cum  quadrato  reds  CE  ,cric 
squale  rcdangulo  fub  DL  , LC  , vna  cum 
quadrato  red^*CE  : Quod  ficomtnunequa- 
dratumreds  CE  detrahamus  ex  illis  squa- 
libus , relinquetur  per  3. axiom. lib.i.  deni, 
rcdangulum  fub  DL,LC,cqiialc  r<ASangulo 
fubDK,  AK.  Quarciuxtapropof.ifi.lib.fi. 
cIcmcnt.critDEadDK,vt  AKad  f.C.  Sed 
quia  reda  U A cft  parallela  rtds  LD,crit  per 
coroll.propofi4.  lib.fi.  dement,  triangulum 
LDKnmiic  triangulo  BAK,  ergo  per  i.dcf. 
lib.  ciufJcm  erit  LD  ad  DK  vt  BA  ad  AK; 
igitur  per  i i prop.Iib.^.dcmeni.erit  AB  ad 
AKjVt  AK  ad  LC.Scd  CB  reda  cum  lit  pa- 
rallela AK  , erunt  per  propoi.29.  lib.i.  elc- 
mcn.tanguIiCBL,  AKB  squales;&  funtan- 
guli  in  A fi:  C,  rcdi,crgoin  triangulis  CLB, 
ABK, reliqui  tertij  anguli  medijs  littcrisdc- 
fignati,  erunt  a-quales  per  toroll.noftrum  3. 
ad  propof.32.  lib.i.  dement. idcoque  per  4. 
propoLlib.  fi.  in  didis  triangulis  erit  vt  AB 
ad  AK  , ita  LC  fi:  CB ; denique  vii  ollendi- 
mus  erit  ABad  AK , vt  AKad  LC,  Se  ve 
LCadCB.  Quare  dus  reds  lines  inucnes 


erunt  AK,LC,  continue  proportionales,! n- 
tcr  duas  datas  redas  AB,BC. 

NONVS  MODVS 
'Diocla. 

Iniieniendi  duas  redas  continue 
proportionales  inter  duas 
datas  redas. 

Ad  hunc  finem  primittii  Author  ifie 
duo  lemmata  iequentia,  quonun  fe- 
cundum cfiabfolutc  nci.  diarium,  ad  breuius 
ac  tutius  concludendum  intentum. 

- LEMMA  I. 

Qtutufir  rifloi  linetu  (ontlnut  freportionaUs  inur- 
mity  ai  alids  duas  tttnunui  prepot ntnalts  m- 
utmtndM  mut  duM  datas. 

COnflrudio.  Circulus  ABCD  deferiba-  pj. 

turex  centro  E , cum  diametris  fuis  * 
AC  ,BD,fc  mutuo  in  L ad  angulos  redosfe- 
cantibusiuxta  propof.  1 1.  lib.i. dement. fii- 
inatur  prstcrca  duo  arcus  squales  DF,  DG, 
ducaturque  reda  CG  ; fi:  per  F agatur  reda 
paralieda  I K,ipfi  nD,fccans  redam  obuiani 
CG  in  H puncto.  Dico  redas  FK,  KC,  cllc 
medias  commue-  proportionales  inter  redas 
AK,  KH.  Denique  per  prop.3 1 .lib.i. dem, 
agaturreda  GL  parallela  ipfi  BD ; fi:  ducan- 
tur redx  EF,EG. 

Dcmonftratio.Fcr  coroll.noflr^m  ad  pro- 
por.i7.1ib,3.eIcment.anguli  LLG,KEF,in- 
iiflentes  arcubus  DG,  DF  squalibus,  erunt 
squales;  funtque  anguli  in  L fi:  K redi,  cd 
quod  fint  redis  in  E squales  per  propt^.  19. 
lib.  i.clcment.crunc  iuxtacoroll.nollrum  3, 
ad  propol.  3 2. lib.i.  cit.  in  triangulis ELG, 
EKF,  reliqui  anguli  LGE , KFE,  squales; 
idcocjuc  triangula  illa  erunt  ^quiangula:qua- 
re  per  4.prop. lib.fi,  dement,  erit  vt  EG  ad 
ELjfic  FL  ad  EK;  prima  vero  ac  tertiafunc 
squalesex  natura  circuli , ergo  fecunda  EL 
fi:  quarta  EK,  erunt  squales  per  propof.  14. 
lib. 5.  dement.  Simili  modo  quia  eflEG ad  ’ 
GL,vi  EF, ad  FK, erunt  GL,FK  fquales re- 
ds.^lod  fi  ex  squalibus  E A, EC, tollantur 
squales  £L,EK,  relinquentur  per  3. axioni, 
lib.i. dement. rcliqus  AL,CK,squalcs:hif- 
que  squalibus  fi  adijciatur  communis  LK, 
erunttots  AK  ^ CL  squales  per  2.  axiom, 
lib.  cit.  Quia  vero  reda  KH  parallela  fuit 
pofitaipli  ED,  fic  etiam  reda  LG  parallela 
Aaa  ipfimct 
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ED, erunt perpropor50.  lib.i.clcm. 
parillclx*  inter  fc,rc^ta;  KH,  LG  ; igitur  per 
coroli.prop.4.Iib.6.clcmcnt.crittnangulum 
KCH,  toti  triangulo  LCG  Gmilc ; vndeper 
dcf.  j , lib,(5.  cit.  erit  CL  ad  LG  , vt  CK  ad 
KH  : fcd  cftpcr  noftrumcoroll.ad  propof.y. 
lib.5. dement.  CLadLG,vt  AK  ad  Kl', 
cjuiafuncxqualcsrefpcftiuc  probatx;  ergo 
per  prop.i[.lib,cit.5.crit  AKad  KI.vtCK 
ad  KH. lam  vero  fircft.v  AT,  1 C, duceren- 
tur, refiiltarct  angulus  A re  rcilusinfemi- 
circulo  per  prop.5i.lib.5.dcm,  ei^opcr  co- 
rolla,lib,6,deroent,propor.8.  redta  i K, erit 
mediaproporcionalisintcrrc^as  AK,  KC; 
iu  vt  ht  AK  ad  KF,vt  Kl*  ad  KC.Ergocrit 
refumendo  prrdida  AK  ad  KF , vt  KF  ad 
CK,&  CK  ad  KHi  hoccll  KF  & CK,crunt 
media?  proportionales  continue , i nter  rcii^as 
AK , KH. 

LEMMA  n. 

Itntam  (urujm  Ci/fioeidum  ftu  hedndium  di- 
JltUnui  (Utut  btntfiiii  duu  rtUtUnu  (cntr- 
hui  prcporuotidla  muenUntur  inter  duds  dd^ 
tus  TcOus» 

Circulum  diuidancad  angulos redos in 
centro  cius  T,  dux  diametri  AB,CD, 
dudcxpcTpropof.ii.Iib.i. dement.  Et femi- 
circumfcrcntix  ACB,  ADB,diuidanturad- 
libitum  in  arcus  xquales  quocumque  nume- 
ro : ab  pundis D & C.  Nos  aHumimus qua- 
tuorhinc de  inde;  St  quidem  verfus  A , hos 
^atuorCE,EF,FG,GAi  &;  DE,  EF,FG, 
GA:at  vero  verfusB, arcus  hosquatuorCH, 
Hl,lK,K£;A:DH,HI,lK,Ka.Iungantur-. 
que  aduerfa  punda  cifdcm  cluradcnbus  de- 
hgoata, redis  lineis, vt  EE,FF.  &c.  'Fum  ex 
Uvd  A,  pundo,  iranfmittanturrcdxlincx 
ad  ptinda  prxdida  extrema  didarum  linea- 
rum verius  vnam  partem  exifl-entia  ; has  du- 
cimus ex  pundo  B , qux  fccabunt  occurren- 
tes ipfas  didas  redas;  BG  quidem  vicinior 
diametro  BA,  primam obuiamKK  , in  puti- 
do N ; fequens  BF , fecundam  II , in  pundo 
M;fcqucnsBE,  tertiam  HH,  in  pundo  L; 
fequens  BD,  quartam  CTD  in  pundo  D, 
vbi  delinit  linea cifliocidea  dcfcribcdacon- 
ftanti  manujfincangulis,  BNMLD.  Verum 
vt  certius  tranfmittatur  dida  curua  linea, 
prxferiira  inter  punda  remotiora , vff inter 
L & D; /oportebit  arcus  intermedios  CH, 
DHjCE,  DE, bifariam  diuidere in  R,  & P, 
perpropof.  30.  lib.5.  clemcnt.  ac  ducere  re- 
das PP,  RR  ; redaque  alia  ex  B traducenda 
ad  P extremum  exiUens  in  alio  quadrante 
circuli  diucrfo  ab  eo  io  quo  cxillit  oida  cur* 


ualinca,hxc  linea BP,(ccabit  rcdamRR  in 
pundo  O , per  quod  ex  D in  L , certius  dcli- 
ncabiturdida  linea  cilTiocidis.Quf  animad- 
ucrflo  etiam  vfui  erit  ad  alia  punda  didi*  li- 
nex  inuenienda  intermedia. 

Ex  conftrudionc  huius  linex  curux 
BNM  LOD,*clicitur  proprietas  ifta , vt  fi  ex 
aliquo  pundo  arcus  quadrantis  1>D  in  quo 
cll  linea  hederacea,  reda  linea  ducatur  paral- 
leladiamctroDTC  circuli  contincntisilliim 
quadrantem,  qux  fccabit  obuiam  hedera- 
ceam lineam  in  aliquo  pundo,  per  quod  fi  ex 
B alia  chorda  tranfmittatur  in  eodem  circu- 
lo,fccabit  alterum  quadrantem  At)  eiufdcm 
circuli , tantulquc  erit  arcus  ab  pundo  D ad 
extremum  chordx  huius  quantus  erat  arcus 
inter  D i^^extremum  linex  r^dx  dudxpa- 
rallclxipfiDTC. 

His  iadis  lemmatibus  veluti  fundamentis 
veniamus  ad  inuentionem  duarum  redarum 
linearum  continue  proportionalium  inter 
duas  datas  redas, per  jiimunilcnuiia, 

Suppofitio.  lntc*uas  datas  redas  AB, 
BC,  reperiendx  fintdux  alix  redx  linex  N, 

O, continue  proportionales. 

Conftrudio.  Ad  extremum  B maioris  re- 
dx,crigacur  perpendicularis  BC,xqualis  ipfi  - 
minori  BC  datx,  per  propof.  1 1.  & j.lib.  r. 
clemcnt.  & centro  B,  intcruallo  BA  maioris 
deferibatur  circulus  .Al  DE,  ad  cuius  cir- 
cumferentiam producatur  in  D reda  AB,  Se 
BC  in  F & E : tum  ex  A , per  C,  tranfmitta- 
tur chorda  ACG.  Deinde  alTumatur  pun- 
dura  Hin  quadrante  DE,  ita  vtex  Hemifla 
redaHK  patallcla  ipfi  EB,  fccanfqucinL 
redam  AG , ex  D per  Ltraicda  reda 
DLM  chorda,  fit  arcus  EM  .equaiis  arcui 
EH.  Qiiod  fiet  attentando, cmittcndoquccx 
diuerfispundisquadrantisDE,  multas  oc-  ' 
cultas  redas  parallelas  ipfi  BE  fccantcs  re- 
ctam AG  , & per  punda  harum  fcdionum 
communium  ipfius  AG  , £c  parallelarum  di- 
. darum  ex  D tranfmittendo  redas  chordas 
Ecances arcum  AE  quadrantis,  donec  arcus 
prxdidi  equalcsinucmantur,vtfimt  in  figu- 
ra arcus  EH, EM. Dico  tuncredas  KH, DK, 
c(lc medias  continue  proportionales,  incet 
redas  AK,KL, per  lemma  1.  Dcindcpcria. 
prop. lib.tJ.  element.  tribusdacis  redis  AK, 
KH,  AB , quarta  proportionalis  N rcjicria- 
tur;Sc  iterum  tribus  datis  redis  KH,DK,M, 
quarta  O reperiatur  proportionalis.  Dico 
tunc  duas  redas  N , 0,cflc  medias  continue 
proportionales, inter  duasdatas  AB,KC. 

Demollraiio.Cum  redx  I.K,CB,fint  pa- 
rallclx  pofitx,  & angulus  in  B fit  redus,  erit 
anpulusin  K redus  per  zp.  prop. lib.i.clcm. 
Cum  ergo  illa  duo  triangula  rcdangula 
• BAC, 
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BAC,  KAL , habeant  communem  angulum 
in  A, reliqui  certij  anguli  BCA,  KLA  , erunt, 
duales  per  coroll.  noOrum  ad  propor.32. 
liB.  t.  elcm.  quare  ipfa  triangula  di^a  erunt 
aKjuiangula:  ergo  per  propon4.1ib.5.  elem. 
erit  vt  AK  ad  KL,  ita  AB  ad  BC.  Cumque 
fitAKadKH,vtKHadKD,  &vtKDad 
KL  per  conllrudioncm  ; & iuxta  definit.  1 0. 
Iib.5.  elcmcnt.  AK  ad  KL  habeat  propor- 
tionem triplicatam,  quam  habet  AK  ad  KH{ 
fitque  per  conftru<5tioncm  AB  ad  N vt  AK 
ad  KHjerit  etiam  iuxta  propofi  i.  hb.5. de- 
ment. proportio  triplicata  AK  ad  KL  , cius 
quam  nabet  AB  ad  N ; Sit  vero  probatum 
clTe  AK  ad  KL,vt  AB  ad  BC;cric  etiam  per 
ei  t.propofi  1 1 . lib.  5 .elcment.proportio  tripli- 
cata ABad  BC,ei  usquam  habet  AK  ad  KH, 
vel  A B ad  N.  Sed  per  conftrudioncm  eft  A K 
ad  KH,  vt  AB  ad  M ; tum  KH  ad  DK  vt  N 
ad  Oitum  DK  ad  KL , vt  KH  ad  DK , vel 
vt  AK  ad  KH ; fitque  proportio  AK  ad  KL 
triplicata  rationis  AB  ad  N , oUcnfj ; firque 
AB  ad  BC  etiam  triplicata  rationis  AB  ad 
N;crit  OadBCjVtDKad  KL.  Cumque (int 
continue  proportionales  A K,KH>  DK,  KL, 
erunt  iff,v  alis  continue  proportionales  AB, 
N,0,BC,  quae  cum  illis  earTdem  plane  ratio- 
nem habere  oflenfx  funt  continuam. 

Breuius  fic  dcmonflrabitur.  Cum  l»t  oflcn- 
furo  edevt  AK  ad  KL  ira  AB  ad  BC,  & ht 
perdef.io.lib.y.ciemcnt.proportio  triplicata 
AKadKL,  proportionis  AKprims  ad  fe- 
cundam KH^eritetiam  per  propof.ii.lib.cit. 
proportio  AB  ad  BC  triplicata  proportionis 
AK  ad  KH  : fed  cft  per  conftrudioncm  vt 
4Kad  KHjitaABad  Njergo  etiam  erit  pro- 
portio AB^BC  triplicata  proportionis  AB 
ad  N,  prims  ad  fecundam,  vel  lecunds  N ad 
O tertiam  icumlit  etiam  vtKH ad  KD,ita 
N ad  0«  Igitur  iuxta  conuerfionem  defini- 
tionis IO.  cic.lib.5.  erit  BC  quarta  continue 
proportionalium  AB,N,0,BC. 

Age  vero  proferamus  inuentionem  earun- 
dem  duarum  redarum  inter  duas  datas  per 
fecundum  lemma,  hoc  efl  per  lineam  cifloci- 
deam, quandoquidem  difficile cBpundum  H 
inuenire  in  arcu  D£,ex  quo  ducenda  fitreda 
HK  parallela  ipli£B,cum  alijs  adiundis  cir- 
cumltantijs. 

. Suppolitio.  Inter  duas  redas  Aa  , sC, 
inueniendx  fint  dua?  redx  alis  liiies  con- 
tinue proportionales  per  fecundum  lemma. 

Confirudio.  £x  diametro  circuli  AB,de- 
irahaturper  ^.propoflib.i  .elemcnt.rcda  Ab 
squalis  dats  maiori  e duabus  Ab  ,bc  datis, 
producendo  illam  vitra  B fi  opus  fit:tum  per 
propof.  1 1.  lib.ciufdcm  ad  extremum  b reds 
Ab  fuxnpts^cxcitetur  reda  linea  Bcpcrpen« 


dicularis  ipfj  AB,  squalifquedats  minori 
bC  : &ex  pundo  A ad  c pundum  huius 
perpendicularis  traijdatur  reda  Ac,qus  fe« 
cabit  obuiam  ciflbeideam  in  pundo  Q ; es 
quo  agatur  reda  SQV,  parq^la  ipfi  DT,  fe- 
canfque  in  S (emidiametruiA^B  circuli , & 
quadrantem  BD  in  V ; Tumpercit.prop.5* 
lib.  I .elemenc.  detrahatur  ex  redaS  V , reda 
$X  squalis ipn reds SB,  &perpundumX 
ex  pundo  A,  emittatur  r^aAX , qusfecei 
in  Y redam  BC, producendam  vitra  C , De- 
nique ex  A per  V pundum, tranfeat  reda  alia 
AV  & , qus  fccet  in  &: , redam  eandem  bc 
perpendicularem  Dico  autem  redas  b &,bY, 
cUcduas  redas  continue  proportionales  inter 
duas  datas  Ab, bC. 

Demonftratio.  Quia  per  confirudionem 
lemmatis  fecundi  fcu  lines  ctflioeidespun* 
dumQ  illius  inuentum  e(l  per  quod  ducen- 
do redam  SQV parallelam  ipfi  DT,&fccan- 
tem  quadrantem  6D,in  V,&  femidiametrum 
TB  in  S , tum  ducendo  redam  chordam  es 
B,  per  ipfum  Q pundo  in  linea  hederacea, 
BQ  fccantcm  alterum  quadrantem  DA  in 
pundo  o , quod  canto  interuallo  difiat  ab 
pundo  D,  quanto  pundum  Vdifiat  ab  eo- 
dem; erunt  per  lemmai.quatuor  reds  ifbe 
AS,S  V,SB  vel  SX  squales  pofits,  SQ,  con- 
tinue proportionales.  Etquia  dus  reds  $ V, 
B&  , fuerunt  pofits  parallels  ipfi  reds  DT, 
erunt  per  prop.  3 o.  lib.  i.element.  inter  fe  pa- 
rallelsiergo  per  coroll.prop.4.1ib.6.element. 
cnint  triangula  ASV,  Ab&,  & qus  in  eis 
comprehenduntur  triangula  , squianeula. 
Quare  per  def.i.lib»  cic.<$.  erit  vt  ASadSV, 
ita  Ab  ad  b3c;^  pcrcoroll.nofi.ad  propofi4« 
cit  vt  SV  adSX,  ita  b&  ad  bY  ; & vt  SXad 
SQ,  ita  bY  ad  bC  : fed  ilis  primsquacuor 
AS,S  V,SX,  SQ^,  funt  ofienfs  continui  pro- 
portionales , ergo  per  nofi.coroll.ad  ixx>duni 
4.£racofihcnis,etiapoftrcms  quatuor  ofteo- 
\x  referri  eodem  modo  quo  ilis  quatuor,erut 
cotinue  proportionales  AB,  b&,bY,bC. Igi- 
tur interduas  datas  redas  Ab,bC,  inuenimut 
duas  alias  b&,  bYi  continue  proportionales* 

DECIMVS  MODVS 

Spori.  I 

Inueniendi  duas  rectas  lineas  con- 
tinue proportionales,  inter 
duas  datas  reiflas. 

H 

Q VfipoGtio.  Oponeat  inuenire  duasrefiar 
O lineas  BH,X,  inter  duas  redas  AB,  BC,  ‘ 
continue  proportionales. 

Aaa  a Con- 
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ob  angulos  in  B ^ D redos  : igitur  per  pro- 
pof.  19.  hb.ciufdcm,  anguli  in  K erunt  rccli. 
Triangulum  igitur  refuTtans  AKC , habebit 
angulos  AKC,3c  K AC,  minores  duobus  rc- 
ftis  per  propor.i7.lib.cit.t  .ergo  etiam  angu- 
li duo  BAC,&  ABE,  erunt  dmulfumpti  mi- 
nores duobus  redis,  cum  fine  xcjuaUspr.rdi- 
disduobus  AKC,K  ACicrgopcraxiom.i  j. 
hb.i.  dement. concurrent  AC,ilD,proaiidx 
ad  partesC,D,  in  pundo  E, quod  erat  ollcn- 
dendum.Infupcrcxpundo  A ad  rectam  BD, 
trai;ciaturquxuis  retta  AE,<1’*  non  incidat 
in  pundum  D,imo  fatis  remou  ab  illo  j tum 
expando  f,pcr  propof.ji.lib.  1. dement. po- 
nacurreda  FG parallela ipfi  B.\  ,fecansinG 
rectam  A E ; & ex  puiido  G , alia  rcJta  GH, 
parallela  ipfi  AI  ,fcc.msin  H rectam  AD  j 
ex  pundo  H alia  reda  HI  parallela  ipfi  FG, 
fecans  in  l rectam  A E j tum  tranfmittatur 
reda  lD,qux  fi  fuerit  parallela  ipfi  GFI,  vel 
Ar,hadenus  bene  procellit  opcratio;Q;:od  fi 
recta  ID  non  fuerit  parallela  didis  redis  AP, 
GH,paraIlcIis;crunt  alix  rcd.t  ducendx  AF, 
FG,  GH,  HI,  ID, modo  prxdic^to  donec  fint 
pirallebv  redj  Ar,GH,lD,inuitcm.S;d  efto 
iint  paraileU  idx  tres  pollrcm.r  , tunc  dico 
duas  rectas  FG,  HI,  c(lc  continue  proportio- 
nales,inter  duas  datas  ABjDC; 

Demonftratio.  Imprimis  in  triangulo 
ABE,  ob  parallelas  redas  AB,  GF,  HI,  DC, 
pofita',  erunt  triangula fimilia  ABE  , GFE, 
iFIE,  CDE,  per  coroll,  propof.^.  lib.6,  de- 
ment. tiim  in  triangulo  AFE,  ob  parallelas 
redas pofitas  AI-, (iFI,  ID, erunt  triangula 
fimilia  AFE , GHE,  IDE.  lam  vero  per  fe-j 
eundam  propof.  Iib.5.cit.crit  vt  AE  ad  EG, 
ficBEad  Ei' ; tumvt  AEad EG, fic FE ad 
EI  I i quare  per  propof.il. Iib.5.  elcrocnt.crit 
vt  BE  ad  EF,fic  E F ad  EH.  Prxtcrea  erit  vt 
GEad  EI,  fici-EadEFi;tum  vtGEad  EI, 
fic  EFl  ad  ED  ; ergo  per  cit.li.  propof. lib.5. 
erit  vt  l E ad  EH  , fic  EH  ad  EI)  : Continue 
icitur  erunt  proportionales  iftx  quatuor  rc- 
& oftcnfi  BEjEF,  EH,ED.  Etquiatft  per 
def.t.lib.6. dement, vt  JIB ad  BA,fic EF ad 
FG  permutando iuxta  propof.  i6.  lib.5. 
dement,  vt  EB  ad  EF , fic  AB  ad  FG  : cum 
vt  EF  ad  FG , fic  EH  ad  Hl  permutando 
VI  EF  ad  EH  , fic  FG  ad  FIl ; tum  vt  EH  ad 
Hl,ficJ:Dadbc,  & permutando  vt  EHad 
ED,fic  H!,ad  DC.  Cumq;ilixquatuorEB, 
EF,  EH,  ED , fint  continue-  proportionales, 
erunt  iftxquatuor  AB, GF,IH,CD,quar eo- 
dem modo referunturquoillr, etiam  conti- 
nue proportionales.  Reperimus  ergo  inter 
duas  datas  AB,CD,alias  duas  GF,  IH, con- 
tinue proportionales , ficut  fuit  impera- 
tum. 


Verum  quia  hic  Authoraduertit  difficul- 
tatem deferibendi  didas  intermedias  paralle- 
las redas  .AF,GH , ID,  fuadet  vtiinftru- 
nitnto  ex  tabdlis  diiierlis  redanguiis  con- 
lVame,qux  in  angulis  inferioribus  duas  volu- 
biles regulas  redas  habeant , ex  quarum  rc- 
uolucionc  & compofitionc  aeluerti  polITt  an 
fint  parallelx  did.e  redar ; tunc  enim  ducen- 
do didas  parallelas  per  has  regulas  volubiles 
compofitaSjA'  alias  FG,  HI,  perpendiculares 
ipfi  BE  toti  iuxta  latera  talscllamm  reda 
ipfiroetBE  redx,  inuentum  erit  impera- 
tura. in  figura  noflra,  rcdangulu.m  HO, 
refert  tabellam  primam  , Si  redx  FA  , HG, 
praTckrunt  redas  regulas  compofitas  paral- 
lelas , rtdangulum  vero  HC , defignat  fe- 
cundam tabellam , reda  DI , regulam  po- 
fitam  parallelam  alijs  FA,HG, alterius  tabcl- 
ix  HO. 

XII-  AC  X II [. 

M O D V S 

loannis  Baptifta  ViUalpandi  e 
Societate  nofir a. 

Inueniendidius  reftas  lineas  con- 
tmue  proportionales , inter 
datas  (luas  re<5tas. 

ANtequam  ad  praxim  veniamus  propo- 
(itijocccllarid  cogimur  prxmittercnxc 
foquentia  lemmata  qu^  docebunt  modum  de- 
feribendi duas  diuerias  lineas  proportiona- 
trices  vocatas  ab  hoc  Authorc,  quarum  be- 
neficio inucniemus  propofitum;&  alia  confe- 
rentia ad  demonfirationem. 

L H M M A 1. 

Siplures  femhtriuit  fi  mutuomtaihiiontingant,^ 
apunilotontacliu  dmantur 
ta.  omnapidter  vrum  qux  d^^ffitmiurculei 
ttjl  tMgtrtyfiubuntur  xb  eifdtm  fmUiriulu  in 
ratioM  dumetfarum. 

SVppofitio.  Quatuor  femicirculi  ABD, 
FLD,K  1 D,PhD,Ic  interius  in  Dpundo 
communi  contingant,  (non enim  in  pluribus 
pundis  Ic  mutuo  contingere  polTunt  duo  cir- 
culi, perprop.i  j.iib.j.  clcmcnt.)fitquc  cir- 
culi maximi  diameter  DA  , & paulo  minoris 
diameter  AF,Sc  tcrlij  paulo  minoris  fecundo, 
diameter  DK, denique  minimi  diameter  DPj 
A a a 5 certum 
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certum  ell  pcrpropof.ii.lib.j.cIcm.Diamc- 
truM  A L)  circuli  mjximi  inccdcrcpcr  ttnira 
rclic]uonim  circuIorum;&:  ficdc  rcliquii  dia- 
mtiris  maiorumcirculonimdiciorunijidco- 
que  diametri  dictx  omnes,  erunt  invnaca- 
dcnujuc  rccla  iinca.  "1  iim  ex  punito  D eon- 
taftusdaii , & extremo  diametri  AL)  maxi- 
mi circulorum  datorum,  erigatur  redu  linea 
‘ DQ^pcrpcndicularisipfi  AD,  hxc  per  prop. 
i6.  lib.5.  dement,  tota  extra  circulos didos 
cadet , vel  dios  tanget  per  coroll.cit  propof. 
Denique  fi  ex  eodem  puncto  D,  educantur 
quotuis  red.c  linex, exempli  gratia  DB,DC, 
DM,diuerfx’  ab  DQj  Dico  casfccarc  didos 
fcmicirculos  per  cit.propor.id.&  ipfas  fceari 
ab  illis  fcmieirculis  m ratione  diametrorum 
D A,D1  ,DK,D1> ; hoc  eft  redam  Dii,  ad  re- 
dam DL,D  r,Dh;  rtdamqucDC  ,ad  DN, 
Dg,Drn;redamquc  DM,ad  Dt,  Dl,Dp,  ean- 
dem habere  rationem  , quam  ree^ta  DA  ad 
Dh,DK,DP.l'ranrmittantur  denique  rcCtje 
AB,1  L,K'r,Ph. 

Denionftralio.Iniprimis  iuxta  propof  31. 
lib. 3. ciem. anguli  A15D  , I I.D,  K 1 D,PhU, 
erunt  redi  in  didis  (emicirculisjidcoque  per 
prop.aS.lib.i.clcm.rcdx  lincj  Ali,l  ll,lv  1 , 
Ph, erunt  parallclx.  Quare  per  a.prop.lib.6. 
clem. latera  DA,  DB,  trianguli  AUli , erunt 
fida  proporcionaliter.  Simili  modo  lecta 
cn;nc  proportionalilcr  latera  DA, DC  ;tum 
DA , DM  ,fi  concipiantur duda'  rectx  AC, 
itemque rectx  AM , P t iSc.  proba- 
uimus  ergo  intentum. 

COICOLL  ARI  VM  I. 

Fi^.^Oi  St  dijmttri  DA,  DF,  DK,  DP,  efnt  continuepro- 
pcrtivnaUs  \ tOdiu  fegtnenu  rt^ufum  OB,  DC, 
DM,  inierctpts  iHKr  DC?  tntcrtdfdcmurcum- 
fertnUM  fenitUTtuicrum  » tiuni  iontmut 
tiondlli» 

COROLLARIVM  I I. 

Si  dpplkatd  DF,  DI. , DN  , tffent  continue 
proportidna^^ium  D-<,  DB » DC , iiemjj 
DK,  dK>  g,  erunt  tonimue  pro- 
potttondUs. 

CVm  enim  fitvt  D A ad  DF,  itaDBad 
DL,&  DC  ad  DS;erii  per  prop.i  tf.Iib. 
5.cicm.permutando  DA  ad  DB,&  DB  ad 
DC,Gc  DF  ad  DL,^S;  DL  ad  DN, 


LEMMA  I r. 

Si  duo  fmiuircali  fi  tmiiuh  interius  tdngartt  in  fx- 
tremttdfedtdMetri,  Ht^dtdmeter  intniorufe. 
niijfii  dtAweiu  exiersoiu,  & ex  punih  ceniailm 
dttiutur  tined  rdU  feuin  vtriuftjue  femithculi 
/!fri;'Jbfri4W  , dtijue  ex  punch  interfrUmit  tum 
feniiariulo  interiori  dtmiitdtur  Isaed  reilapa^ 
peiidnuUru  in  dunietrum , & drniquttxpun£io 
diunitiri,  in  ^uod  adit  dutld  perpenduularu, 
applnetur  ad  reittm  prtks  duifdHif  ltnta  squdUd 
figtneoto  dtamtiTi  intenepio  inter  punitum  to«- 
& perpendidildTem  t tetd  rcild  priiti  du- 
da  ex  punito  conuitus  vfque  ad  peripberidm  ex- 
tetieiu  citiuU\&duplatm  qu.<  ai  eandem  fuit 
dpplkjra,  cenftiitium  duas  meduu  conwme pro- 
portionales , wter  dtametrum  txteriortt  fiiuuir- 
cuh,&  inter  illud  (egnitntuni  Unea  primh  duda, 
ijfiod  mmri/»ifi/r/«ifr  puttihim  contdilut, &in- 
tirpuficUim,  dd  quod  pollremo  altera  linea  dp- 
plKdtjfuit. 

SVpj>ofitio.  Deferiptus  fit  centro  C,fcmi-  pjg.^os. 

circulus  ADB,  circa  diametrum  AB ; & 
circa  cius  fcniiflcm  BC , fimiclrculus  BEC, 
qui  priorem  contingat  in  piindo  B;  exquo 
en  iini  reda  KD  , fccet  \ triufquc  fcmicircuU 

fieripheriam,  in  D,  & E : tumpcrpropof.u. 
ib.r.  elcm.  cx  pundo  Lfimicireuli  minoris 
fiai  interiori', demitiariir  reda  El  ad  diame- 
trum IjC  perpendicularis : tk  ipfi  BD  appli- 
cetur cx  pundo  l ,reda  FG,  xqualis  ipfi  BF, 

Dico  redas  DB,  & duplam  ipfius  BF,  efle 
duas  medias  redas  continue  proportionales 
inter  redas  duas  AH  Cc  BG.  Hoceft  fi  ipfi 
FB,  vcl  FG , accipiatur  rrqualis  FH  pcr  prop. 

3 lib.i.clcm. redas  AB,BD,BH,BG,cfiecon- 
tinuc  proportionales, 

Conftrudio.  'i  ranfiniiiantur  refLu*  HD, 
HG,HE,AD. 

Dcmonftratio.  In  triangulis  EFB,  EFH, 
quandoquidem  per  conftrudioncm  duo  late- 
ra FB,FH,funt  aequalia, & latus  EF  commu- 
ne,funi  anguli  pcrconftrudionem  circa  F re- 
di xqualcs  comprchenfi  ab  didis  lateribus; 
erunt  bafes  per  propor.4.1ib.i. clem. EBjEH, 
xquales  : fcd  per  lemma  praecedens  reda  BD 
Iccatur  ab  femidrculis  A DB,  C£B,in  ratio- 
ne diametrorum  BCA,  BC;& diameter  BC 
cx  datis  efi  femtllis  totius  alterius  diametri 
BCA  , ergo  reda  BE,erit  IcmilTis totius  rc- 
dx  BED;  xquales  ergo  erunt  redx  B£,  ED; 

Igitur  per  i.  axiom.lib. i.clcment.  trcsre- 
dxline.r  EB,  EH,  ED, xquaies  cruntequa- 
rcficcntroE,  interuallo  £B,  vcl  ED  , vel 
EH, circulus deferibatur, circumferentia  cius 
inccact  per  extrema  didarum  aliarum  reda- 
rum 
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rum squalium  iuxta  i^.axiom.  lib.  t.  cicm. 
& fic  angulus  BHD, trianguli  BHD,  cxiftcns 
infcmicirculo  ilio  defmbendo , erit  per  ji. 

' prop.ilb.5.  cicmcnt.rcdus,  Extifdem  prin- 
cipijs  allatis , centro  F fi  circulus  tieferibere- 
turintcruallo  FB.  incedereteius  circumfe- 
rentia per  G , & H, extrema  aliarum  duarum 
rc<^arum  FG>  GH,  xqualium  ipii  FB;  & an« 
gulus  HG B.  trianguli  HG  B,cnt  rc<^tus.  Ha- 
bemus ergo  in  triangulo  BHD,  ex  angulo 
cius  rc<So  in  H , dcuiidam  redam  HG  per- 
pendicularem ad  UD  latus  oppofitum  dido 
angulo  redo';  igitur  per  coroll.propol  .S.lib. 
6.  dement,  erit  reCta  BH  media  proportio- 
nalis inter  BD  BG  : Eft  autem  etiam  fic 
BD  media  proportionalis  m triangulo  re- 
dangulo  ADB,  ( ob  angulum  rediim  in  D 
per  propof.  i i.Iib.5.  clcmcnt.Sc  dcmillam  ex 
eo  redam  perpendicularem  ad  latus  AB  ei 
oppofiium  ) inttT rcdai  AB,  BH,  percit. co- 
roii.propof,8.iib.6.  dement.  Quatuor  igi- 
tur erunt  rtd.r  lines  eontiniic  proportiona- 
les ABjBD,  BH,  BG.  Dcmontlrauimuscrgo 
intentum. 

COK.OLLAR.rVM  NOSTILVM 

5i  dm  [cnuntuU  MAtor  ^ mmor  d((i.r\hAntur  fu- 
pd  eaniUm  regiam  lincAm  *d  tafdon 
tnaiortf^j  dumeter  fit  dupU  dumttri  iw/nc- 
rir » & (ommuutm  habunt  utminum  vnum 
iUd  duniitrt  : t(^d  Itntd  ftu  ilmdd  dh  hoc 
(omihuni  urmino  dttild  tn  maiore  ftmiiir^ 
cuto  I ffCdbur.t  mlnoTcvi  fmkiuulum ; & bi-^ 
faridm  juabuniur  in  pundo  ftnmircult  mt- 
notis. 

Fijf.^oi  T N'  conflrudionclematis  fuperioris  often- 
X dimus  redam  BD  fccare  circulum  mino- 
rem CLB,&pundiim  E oftendimusinhoc 
lemmate, diuidcrciotam  DB,bilariim.Etfic 
de  ab)s  demonRrabitur. 


Vppofitio.  In  femicirculi  ABCD  dia-pi|.^oj. 
metro  AD,  fumpto  quolibet  puncto  F, 
creda  fic  perpendicularis  FB  (ecans  ipfum 
circulum  in  B , produda  vitra  15  (eu  vitra 
circulum : tum  ab  extremo  D diametri  tra- 
tludsfintplurcsrcdslinc.v  , vnaad  pun- 
dumH,  alis  vtrumqijc  , quales  fiint  DH, 
DEjfccantcs  circumii  rentiam  in  H & C,  Hc 
redam  FBin  I ik  L:0,to  udam  Bl^cfle  me- 
diam proportionalem  tuin  inter  redas  HD, 

Dfjtum  inter  redas  DL,DC. 

Confiructio.  H&  B.  pundacircumicrcii- 
ti.efemieirculi , nedantur  chorda  HB , iiun 
etiam  punda  B & C,  rcuinciantur  chorda 
BC.  Sic  puitda  AB,thorda  AB. 

Dcmonllraiio.Quandoquidtmduo  angu- 
li DHIi,  DAB,  infiftunt  eidem  arcui  BD, 
erunt  per  coroll.  nofirum  ad  propof  i7. 

5 clcmcnt. inter  fc  squales.  Lcquiain  trian- 
gulo A BF)  angulus  ARD  cfl  redus  per  pro- 
pof. j i-  lib.  cit.  ^ ab  hoc  angulo  deminaeft 
perpendicularis  BF  ad  bafim  AD,  erit  per 
propof.g.Iib.fi,  elcincnt.  triangulum  DBF  fi- 
niilc  triangulo  DAB,  &:  angulus  DBF  s- 
qualisangulo  DAB  ;ergopcT  i.axiom.lib.i. 
dement,  anguli  DUB  , DBF  , vel  DBI  in 
triangulis  UHB  , DBf,  erunt  squales : fed 
hax'  triangula  communem  habent  angulum 
in  D ; ergo  per  coroll.  noftrumj.ad  propof. 

52.  lib.  I.  eiement.  reliquos  tertios  angulos 
habebunt  squales.  Cum  ergo  hsc  triangu- 
la fint  squiangula , erit  jK.r  propof.  4.  lib.  6. 
citmcnt.vtHD  ad  DB,  ita  DBad  Df.Uveif- 
dem  principijs  , fiexpundoC  demittatur 
perpendicularis  CK  ad  diametrum  AD  per 
propof  I i .lib.  i.  elcracnt . fccans  redam  BF)  in 
L probabuntur  triangula  DBC  , DCL 
squiangula  ; tum  squiangula  triangulo 
DBE  i idcoque  cfle  LD  ad  DB  , vt  DB  ad 
DC.  Et  fic  de  exteris,  quod  erat  demon- 
firandum, 

COROLLAIUVM. 


LEMMA  II 1.  , 

Irtiid  in  frmidrculo  i quoltba  pundo  didtneiri  gd 
iplam  diatHetrum  perpenduuldri , ^db  yuo  frr- 
nunoTum  eiufdtm  dtamtri  duUis  plurihs  li- 
mu,  tjitd  fuoit  tiriMnfertntiam  & perpendis 
ttiUrnn  jttte  tntia  ftue  extra  femUuculum  : il- 
ia linea  qna  tran/it  per  intet/idionem  perpen - 
duuUrif  eum  nuiimftrentia  ^ eft  medta  pro^ 
periiendiii  mttt  illam  tuwfuu  alurm  Irnea  par- 
tem, qud  lonnntiur  mter  terminum  diametrit 
& cinumftreniiam  , & illam  qua  intercipi- 
tur mter  eundem  teiniinum  dr  perpendicula- 
rem. 


Si  in  ftmkmuh  ex  eiut  diametro  erigatur  perpen- 
dtenUrit , & ab  vna  terminorum  dumeiri  </u- 
cantuT  quotcumque  reda  fecantes  iHam  perpen- 
dicularem & iinumferentiam  : Rchangula 
(omprthenfd  fub  fegmemit  iOarum  qua  interci- 
piuntur inter  circumfinntiam  & terminum  dta- 
mitn,& inter  eundem  ttmtnum  & pitpenditu- 
Urem  ^omnia  e^t  aqualia. 

Vm  enim  fit  oficnfum  cfle  1 ID  ad  DB,  r- 
vtDBad  DI,  erit  per  propor.j7.1ib,6. 
element.  rcdangulum  fub  HD  & Df,' squale 
quadratoreds  DB,  Et  quia  etiam  probatum 
efic  ED  ad  DB,vt  DBad  DC ; erit  etiam  per 
Asa  4 cir. 
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cit.  propof.  17.  rcctangulum  fub  ED  & BC, 
sequale quadrato  reflx  DB.  Ergo  per  i.ax, 
lib.  i.clcmcnt.  critre<fiangulum  fubHD^ 
DJ,  xquale rcdlangulo  fub  ED  ifc  DC, quod 
erat  explicandum. 

LEMMA  I V. 

Si  in  fvniciualo  inttWg-ttur  ex  queuie  ptinOo  dU- 
fnari  em  perptndicuUrii  recta  ftcam  cir~ 
(unif  reniiam  ; & ab  fClTimo  vno  diamtlrt  di^ 
dx  duclt  ftt  ihorda  duli  fimieintiU  fecantd:- 
eiam  p.rpcndnutatcmcum  hac  coadutonty  vt 
fumpta  tx  dunsetTO  ucl*  ab  eodem  extumo  di- 
^0  squali  ^miji  pradtcls  ihordsyftilaimta  dU’ 
^la  ab  ixirema  huim  re^s  modo  ftmpta  diturfo 
ab  extremo  lommum  ilit  ^ diametro  ^ adfra- 
dills  (tdionis  commun»  ptindum  , ptrpcnduu- 
Uru  & ihorda  prsdiidarum^  {it  aqualtf/e- 
dida  (horda : erunt  tota  tjla  i horda,  & por~ 
tio  em  inter  dictum  extremum  dumeiri , ij-  fe- 
itionis  pradula punctum  , diia  rtiia  hnta  couti- 
nui  pTOpottionales  inter  diametrum  femuinn!i, 
& portionem  eiiu  ajfumptaw  mttr  extremum 
ajfamptam  dicta  diamtiriy^  punitum  i quo  ipji 
eauiia  ejl  perpcnduularu. 

SVppfif^tfo.Initmicirculi  AMB, diametro 
AB  fjmptuni  lic  punclum  P ; exquo  per 
propof.  1 1 . lib.uclcment.  crecla  Ht  rc^b  PM 
perpendicularis  ad  ipfam  AB  diametrum,  fe- 
canique  in  M circumferentiam  icmicircufi 
dati : tum  ab  B extremo  diametri  duAa  fit 
chorda  BC  fetans  in  N,  pr.edidam  perpen- 
dicularem PM,  cum  hac  conditione,  vt  cx 
diametro  BA  , ex  eodem  cius  extremo  dicto 
B , fumpta  reda  BR  aiquali  ftraifli  prA*didx* 
BC  dudaquereda  IvN  Ht  aqualis  pra?did, e 
fcmilTi  rcd.e  BC  vel  ipfi  BR.  Dico  quod 
reda  chorda  BC  prxdida,  <.iu(l|ue  portio 
BN  qua  eft  inter  extremum  B,  & N pun- 
dum  interfedionis  mutuce  dictarum  reda- 
rum BC  chord  PM  perpendicularis,  fint- 
duT  redx'  Iinc£  continue  proportionales  in- 
terdius redas  BA  , BP,  diametrum  videli- 
cet fcmicirculi,  & portionem  cius  alTumptam 
BP,ab  cuius  extremo  Pjcrcdacrt  perpendicu- 
laris PM. 

Conftrue^io.  Centro  R , intcniallo  RB 
deferibatur  femicirculus  BNF,  is  tranfibic 
per  N pundum  iuxta  axioma  a 5. lib. i , dem. 
tum  reda?  AC  , PN, emittantur. 

Dcmonltratio.  Kefulialmnt  triangula 
ACB,  FNB,rtdanguIa , obaugulos  in  C & 
K,  redos  infemicirculis  per  propof.  3 i.Iib, 
j.clemcnt.  cruntque  redae  AC,  I N',  paralle- 
la pcrpropof.zS.  lib.  1.  dement,  idcoqueet- 
iam anguli  CAB,  NfB,  x-qualcs  erunt  per 


propof.  2.9.  lib.  I.  cit.  fcd  & angulum  com- 
munem obtinent  in  B , dida  triangula  ACB, 
FNB»qua*  ideo  xqmangula  erunt.  Q_.’arc  per 
4.propof.Iib.<5.elcmcnr,critvt  ABacl  BC,ita 
I Bad  BN;  fed  FB  cftf qualis  ipfi  BC  , cd 
quod  fintfingul.rdupIx'ipliusBR  ; ergo  erit 
vt  AB  ad  BC  , ita  BC  ad  BN  , iuxtaprupof. 
7.1ib.5.clement.Quoniam  autem  in  triangu- 
lo rcdangulo  FNB,  perpendicularis  reda 
NP  demiflaeft  abangulo  redo  ad  bafim  FB; 
eritper  coroll,  propof.8.  Iib.6.cfcmcnt.  reda 
BM  media  proportionalis  inter  redas  FB, 

BP,  hoc  cll  inter  BC,  BP,  nara  BC  , BF, 
funt  sequales  oftcnfe.  igitur  quatuor  erunt 
* lincx  reda;  continue  proportionales  ofien- 
fe,AB,BC,  BN,BP,  licutifuitpropofi- 
tum. 

LEMMA  V. 

Jantam  quandam  curuam  defcribtre , cuius  benefi- 
cio inter  quafcumque  d:ioi  redas  datus , dua  rnf 
dia  immittantur-  Vocetur  autem  proportionatrtx 
pwna, 

SEmicirculi  ADB, diameter  AB, bifariam  pi- 
IcceturinO pcrpropof.io.hb.i.cicment.  * ^ 
& lemidiameter  CB  iterum  bifariam  diui- 
datur  in  P , quo  vt  centro  deferibatur  Icmi- 
circulus  interuallo  PB  , vel  PC  , qui  tangat 
alium  didumfemicirculuro;'  fien  m fccarct 
in  duobus  pundis  cum  fccarct,  vtpoteinQ^ 

& B;per propof.  10.  lib.  3. dement,  iam  ve- 
ro dudis  redis  AQ  , CQ^,  QB,  angulus 
AQB  in  fcmicirculo  maiore  erit  redus  per 
propof. 3 1.  lib. 3 .elenient.  tiim  etiam  angulus 
CQB  in  fcmicirculo  minoieerit  rectius,  i- 
qualifijue pr^*didored'j iuxta  r a.axiom.Iib. 

1. dem.  pars  & totum,  contra  8. axiom, lib, 
cit. abfurdum  hoc  condemnat  lalfitatis  prx- 
didam  poficionem,  fiahilitquc  hoc  vt  fi  duo 
circuli  habeat  communem  tci  minum  Bpro- 
diametris  fuisin  eadem  reda  ACBexiftenti- 
busfl*  mutuo  non  fecent , cumque  hai>eant 
commune  pundum  B in  eo  fc  tangant.  Tum 
ex  pundo  B ducantur  plurimxchordx  in  Ic- 
micirculo  maiore  qu£  fcroicirculum  mino- 
rem etiam  Iccabunt  vti  oftendimus  in  con- 
ftrudionc  lemmatis  primi.  Aflumatur  aurem 
vnaBED , ambos  fcinkirculosfccans,  ma- 
iorem in  D,  minorem  in  E,  in  qua  reda  pun- 
dum (j  reperiemus  per  quod  linea  curua 
proportionatrix  incedet  ; quod  vero  dici- 
mus dcifta  reda,  Ita  crit  dicendum  de  reli- 
quis didis  chordis.  Detota  BA  ,rcfcindacur 
rc*da  BF  icqualis  ipfi  BE  per  propof  3.  lib.i. 
dement,  centro  f , interuallo  B£  vel  BF 
aiqualibus,  deferibatur  arcus  circuli  fecans 

chor- 


Digitized  by  C 


proportionalium  inter  duas  datas  re£las,  5 6 1 


chor(famBED  in  G,  pun^um  Gerit  inuen- 
tura  ptr  c]uod  propo»tion.itrix  linea  tranfi- 
bit.  Quexi  (i  eadem  pr.vflemus  in  reliquis 
chordis  ductis,  punda  m tisrcpcricniuspcr 
qux  tranfinictcndacilt curua  linea  AGUpro- 
portianatrix  ifta  prima,  ftne  vilis  angulis, de- 
linens in  duobus  A ^ IJ  extremis  diametri 
Ab  lemiciretli  maioris,  boriA  conflat  ex 
coroli.  noflro  ad  2.  lemma  , redam  BllD 
chorda,  ficdealijsEt^ri  bitarianunE,ab 
circumrerentia  femicirciili  minoris.  Igitur 
fi  ex  diametro  BA,  tx  pando  U abfeindan- 
tur  rtctx  lincof  iqualcs  chordis  minoris  cir- 
culi, & ab  carum  extremis  propriis  ad  punCta 
interfedionura  proportionatricis  huius  li- 
ne.e  prima;  & dictarum  chordarum  tota- 
lium , rcd«!inc.i' ducantur, ipHr  erunt  a:qua- 
Ics  ipfis  proprijs  chordis  minoris  flmicirculi, 
ux  funt  femlircs  totalium  propriarum  chor- 
arum  maioris  fcmicirculi , \'T  pacet  ex  con- 
flrudionc  fada  , in  qua  Ki  &:  BErccli’  funt 
aquales.  Hoc  pedito  veniamus  ad  praxim  rc- 
periendi  propofitum. 

Suppofitio.  Sint  dux  datx  redx  linex  Bf, 
BK  intercas  oporteat  reperire  duas  alus 
rcclas  continue  proportionales  BN,BO. 

Conftru^^io.PcT  propofi  ta.lib.^.clcmcnt, 
eribus  datis rediis  Bl,  BK,&  AB, ita  vt  tertia 
AB  lii  diameter  circuli  in  quocll  cicEripta 
proportionatnx , reperiatur  quarta  propor- 
tionalis BH:  & pcrpropof.3.  lib.i.  clcm.de 
maiore  BA  detrahatur  reCta  BH  aqualis  in- 
uentx  minori  BH.Et  pcrpropof.i  uliUciuf- 
dem  ex  punfto  H in  recita  BA  , erigatur  per- 
pcndicuIarisbJG  , ipfi  AB,  donec  fecetin  G 
proponionatricem  deferiptam ; tum  ex  B per 
Ct  punctum  emittatur  chorda  BGD  maio- 
ris iemicirculi  : Dicorcdlas  BD,  BG,  efle 
inedias  continue  proportionales  quxlitas  in- 
ter AB  &BH. 

Dcmonftraiio.  In  fcmicircuio  ADB,cx 

f umSo  H ereximus  redtam  H(j  perpendicu- 
arem  ipfi  AB  diametro,  & ex  pundo  B du- 
ximus rcdlam  BD  fccanccm  perpendicula- 
rem in  G,  fic  vtfumpta  BF  xqualisfemiflt 
applicatx  BD,  Ime  d>  BE,  xqualis  fit  ipfi  FG 
per  conltructionem  proportionatricis  : erunt 
pcrprxeedens  4.  lemma, dux  redxBD,BG, 
medix  proportionales  continue  inter  duas 
AB, BH.  Prxrercaad  punfcum  B rcclxAB 
applicetur  rc6ta  l'I  xqualis  datx  maiori  ^ 
duabus, qux cura  AB,  angulumqucmuiscf- 
ficiac,  tumde  redaBl  ifia detrahatur  alia 
BK  ex  pun^lo  B,xqualis  datx  BK, ; rcctauuc 
tranfmittatur  AI , triangulum  ABI  conclu- 
dcnsj&  per  propof.  5 1 .lib, « . elcmcnt.cx  pun- 
fto  K agatur  recta  KH  parallela  ipfi  AI , fc- 
canfqucm  tlredam  ABj  erit  per  coroli.pro- 


pof4Jib.i5.eIemcnt.  triangulum  HBK  fim*" 
Ic  triangulo  ABI ; &:  per  1.  propof.  eiufdem 
libri , erit  AB  ad  BH,  vt  IBad  BK,  Infuper 
expuncto  H excitetur  ad  rcftam  AB,  per 
propof.  1 1 . lib.  I . element.  reda  HG  perpen- 
dicularis,fecanfque  in  G , proportionatricem 
AGB  lineam ; tura  tranfmittatur  ex  B per  G 
pundiimrtda  BGD  fccansEmicircuIum  ma- 
iorem in  D.  Ad  hxc  per  propof  3.  lib.i.clc- 
ment.  de  reda  B A ex  punctio  A , feccniur  rc- 
dx  BL , BM  , aquales  ipfis  BD,  BG ; erunt 
iftx  dux  BL,BM,xquaiesdidis  BD,BG,dux 
medix  continux  proportionales  continue 
inter  duas  AB&  BH,  ficut  fuerunt  oftenfx 
dux  BD,  BG , medix  proportionales  conti- 
nue inter  illas  AB,  BH.  Denique  ex  pundis 
L Se  M , aganturctiam  redx  LN  , MO,  pa- 
railelx  ipliAI , ptrcit.propof3r.  lib.i. de- 
ment.cruntomnes  AI,  LN,  MO,  HK,paraI- 
lelx  inuicem  per  50.  propof.lib.  eiufdem  cit. 

I clemcnt.idcoquc  iuxta  i o.propof.lib.^.clc- 
ment.  reda  Bl  erit  feda  in  N,  O , K , ficuti 
reda  AB  feda  cftin  L , M , H : fcd  reda  BH 
llda  efi  inquacuor  redas  continue  propor- 
tionales ofienfas  B A, BL,BM,B  A ; ergo  et- 
iam reda  Bljlcda  erit  in  quatuor  redas  con- 
tinue proportionales  BI,BN,BO,BK  ; Rc- 
perimus  igitur  beneficio  linex  proportiona- 
tricisprim.x  duas  redas  lineas  BN,BO, con- 
tinue proportionales , inter  duas  datas  redas 
BijBK.quod  erat  imperatum 

COROLLARIVM  KOSTRVM 

St  duo  ftnmiuuli  bdbunt  Sum  dufnttios  in  vnn  r<- 
Oj  , & extremam  commune  vnum  , ftnt^  nd 
edjdem  pariet  dtfcrtpti : ip/i  fi  mutuo  non  fu4- 
buntjtd  contingent  in  illopun&o  communi. 

HOc'  demonfirauimus  in  deferiptione 
proportionatricisjinfcmicirculis  ADB, 
CEB , qui  obtincntfuas  diametros  in  eadem 
reda  ACB,  & commune  B extremum  ha- 
bent. 

LEMMA  VI. 

Aitam  lineam  turuam , nempe  fecundum  propor^ 
tionamcem  dejmbtre  ; eiuf^  bentjUti^  mttt 
i^uafcumqut  duas  ntlas  datat  duat  mediat  inter- 
ponere. 

DEferiptus  fitfcmicirculus  ADB , fuper 
diametro  AB  j & circa  cius  CB  femif- 
Em deferiptus  alius  CEB,  femicirculus ad 
cafdc;m  partes  maioris : hi  duo  Emicirculi  fc 
mutuo  eoniingent  in  B i uxta  coroll.noflrum 
ad  lemma  prxccdcos  5.  Deinde  ex  pundo  B 
acCQmo- 
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accomodcntur  plurima  chorda;  in  maiore 
(cmicirculo  y qu£  fecabunt  minorem  per  co- 
roii.  nolarum  ad  lemma  z , & bifariam  feca- 
buntur  ab  circumferenda  huius  femicirculi 
minoris  ; Porro  in  omnibus  his  chordis 
reperiemus  punfta  linee  curue  fecunda?  pro- 
porcionatricis  huius  y fcuci  precipiemus 
exempli  gratia  in  vnaex  illis  B£D.  £x  pun- 
fio  E fefiionis  communis  circumferentis 
circuli  minoris, & chords  B£D, demittatur 
refia  linea  EF  perpendicularis  diametro  AB, 
pcrpropof.i:. lib.i.clcmcnt,  tum  centro  F, 
intcruallo  TB  deferibatur  arcus  circuli  fc- 
cans  in  G , ipfara  refiam  BD  ; punfium  G, 
tritvnum  per  quod  proportionatrix  ifta  li- 
nea curua  inccuet.  Quod  fi  hac  arte  repe- 
riantur  in  ali{s  chordis  punfia  huiufinodi 
propria,  per  illa  erit  traijcicnda  linea  curua 
Cne  angulis  conflanti  ac  firma  manu.  Huius 
proprietas  erit  tx  ipfa  conftrufiione,vt  tranf- 
miria  quacumque  refia  ex  punfiuB,  verbi 
gratia  BD  , fccans  proportionatricem  in  C, 
nexpunfio  £ inquorcfii  BD  fefia  fuerit 
bifanim , demittatur  perpendicularis  £1-  ad 
ABdiametrum  jrefis  I B,  FG  ,fint  squales 
inter  fe.  Ex  his  inter  duas  quafcunxquc  datas 
refias  reperierous  duas  alias  refias  continue 
proportionales. 

Fi^.4o6  Suppofitio.  Inter  duas  datas  Bl,BK,rc[ic- 
riendx  fint  dus  alis  refis  continue  propor- 
tionales BN,BO. 

Conflrufiio,  Datis  duabus  ter- 

tia affumpta  BA  diametro  proportionatricls 
huius  vel  femicirculi  maioris  eam  concinen- 
tis , reperiatur  per  propof.  ii.  lib.  6.  de- 
ment. quarta  proportionalis  BL  ; cui  per 
propof.  3.  lib.  I.  dement,  detrahenda  erit  de 
BA  maiore,  refia  BL  squalis ipfi  inuents 
BL : tum  centro  B , intcruallo  Bl  deferi- 
bendus  arcus  circuli  fecans  proponionatri* 
cem  in  puofio  aliquo  puta  G ; ad  quod  per 
B emittenda  erit  refia  BGD  fccans  minorem 
circulum  in  E,  & maiorem  inD.  Infupercx 
punfio  D quod  efl  in  circumferentia  maio- 
ris femicirculi  demittatur  per  12.  propof. 
lib.  1 . dement,  refia  linea  DH  perpendicula- 
ris diametro  AB.  Denique  jscr  vltimam  cit. 
propof.  demittatur  etiam  ex  E punfio  fe- 
fiionis communis  femicircumferentis  cir- 
culi minoris,  & prxdifisBGD,  refia  li- 
nea Ef  perpendicularis  eidem  diametro 
AB.  Dico  duas  refias  BD  ,BH,cflc  medias 
continue  proportionales  inter  duas  AB  Se 
BG  vel  BL squales.  Imprimisenim  ducen- 
da refia  FG  ent  squalis  ipfi  BF , ex  propric- 


cruntipfi?  DH,EF  ,paralldsperpropof.a8. 
lib.  i .clcmcnt.  idcoque  trianguli  DBH,  late- 
ra DB,  HB,fcc'la  erunt  proportionaliter,  per 
2. propof.lib.6. dement,  quare  erit  vC  DE  ad 
EB,i  [ic  HF  ad  FB  ; prima  & fecunda  fune  s- 
quaies  oflenfs  pcrcoroll.  nollrum  ad  Icm.  x. 
ergo  per  coroll.  nollrum  2 .ad  propof.  1 4.  lib. 

5. dcmcnt.tertia  HF,  & quarta  FB,  erunt  s- 
qualcs,ideoque  tota  HB  diuifa  bifariam  in  F, 
duplaquc  BH,ipfius  BF.  Ergo  per  lemma  2. 
duf  refif  BDjBHjCruntproportionalescon- 
tinucinter  dua$AB,BG.  lamveioad pun- 
fium B refis  AB  accomodetur  refia  Bl  s« 
qualis  data  Bl , & de  illa  Bl  detrahatur  refia 
BKsqualis  minori  dats  BK,  pcrpropof3. 
lib.  I.  elcm.angulumquc  faciant  qucmcum- 
que  refis  AB,  IB  iducaturquc  refis  AI, 
K£,  qus  erunt  parallds  per  propof. 2. lib. 6. 
dement,  cdqudd  fit  vt  ABad  BH  , ita  IB  ad 
KB,  pcrconllrufiioncm.  Denique  ex  centro 

6 , intcruallo  BD  minore  qu^m  BA  , iuxta 
prop''f.i5.  lib.3.  dement, dtcircincturcircu- 
lus , fccabic  refiam  maiorem  BA  in  M pun- 
fio,critque  ex  natura  circuli  BM  squalis  ipfi 
BD ; tum  ex  punfio  M, agatur  parallela  refia 
MM , ipfi  AI , per  propof.  j 1.  fib.i, clcmcnt. 
liim  ex  punfio  H , aha  parallela  refia  HO, 
ipfi  AI , erunt  per  propof.  50. lib.cit.quatuor 
refis  lines  AI,  MN,  HO,  LK, p.irallds  in- 
ter fe ; fimiliterque  fefia  erit  refia  Bl , in 
O,  K,  ficuti  refia  BA,in  M,  H,  L,  iuxta  pro- 
pof lib.  6. clcmcnt. Dico  autem  duas  refias  li- 
neas BN,  BO,  efle  duas  continue  proportio- 
nales inter  duas  datas  Bl,  BK. 

Dcmonllratio.Oflcnfr  funt  quatuorrefis 
lines  AB,BMfeu  BD  squales,  BH,  BL, con- 
tinue proportionales}  ergo  quia  tota  AI, 
fefia  cft  proportionaliter  in  N , O , K , ficuti 
B A in  M,  H,  L , etiam  quatuor  ilis  refis  li- 
nes Bl,  BN, BO, BK , erunt cominuepro- 
portionalcs.  Reperimus  ergo  propofitum 
beneficio  huius  propurtionatricis  Iccunds 
lines. 

DECIMVS  QVARTVS 
M O D V S 

^ui  eft  nofter. 

Inueniendi  duas  re6bis  lineas  con- 
tinue proportionales  inter 
duas  datas  redras. 


. , ...  - e Vppolitio.  Inter  duaircftjsdatai  AB.  F/V.40, 

tatcamgnat^confh-uftK  huius  lines  pro^^  v3  BC, fint  inueniendi  du?  redf  line,econ- 


tionatricis.  Et  quia  reffce  DH,  EF,  efficiunt 
angulos  redos  cum  AB,  per  conltruSionemi 


timic  proportionales  BD,  BE. 

Maior  AB, producaturinredum  vitra  B;& 

l>er 
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per  propof.  ii.IiKi.  clcmcnt.ad  punclum  E, 
rccic  AB,  excitetur  reda  BC,  producenda 
• vtrimque  vitra B;^  per  j.propof.Iib.cit^fu- 
menda  reda  BC  infra  AB , xc^ualis  jpfi  BC 
datx.Tum  ex  pundo  A tranfniitttnda  vtru- 
<jue  reda  linea  AD  fecans  redam CB  produ- 
ctam fupra  B,in  pundo  D : & per  cit.propol, 
ii.cxpundo  D educenda  recta  DB  perpen- 
dicularis ipll  AD,  Iccansrcdam  AB  produ- 
dam  vitra  B , in  pundo  E *.  Tum  etiam  |Kr 
eandem  cir.propof.  ii.cx  pvindo  E erigenda 
alia  reda  EC  [K-rpendicularis  ipli  redifiDE, 
fccanfiiuc  rectam  BC  prodl^Ctam  infra  B. 
( Quod  autem  redx  DE , EC , fcclurx  fint 
Ejas  proprias  redas  BE,BC, patet  per  I3.ax. 
lib.i.cit.cum  enim  anguli  inB  ,ltnc  redi,  & 
anguli  in  D d E etiam,  diuifique  ab  perpen- 
dicularibus EB,  DB  , erunt  anguli,  BDE, 
BEC,  (jnguli  redis  minores , ideoque  cum 
redis  in  B propri js,  minores  duobus  redis.) 
Quod  vltima  reda  perpendicularis  EC,  ad 
redamDE,  non  fecet  redam  BC  inpundo 
e extremo  redx  BC  fumpte  ^-qualis  ipfi  BC 
datx,ted  fupra  tfignum  clt  primam  cdudam 
redam  AD,  fuifle  nimis  prope  pandum  B, 
quare  iteru  erit  alia  emittenda  ex  A ad  pun- 
ctum D remotius  abBiQuod  GipfaEC  vlti- 
ma  letucrii  ipfam  BC,in  pundoinfra  B & C, 
Egnum  eft  ipfam  primam  AB,fuiile  edudam 
ad  pundum  fuperius  nimis  remotum  ab  B; 
quare  erit  alia  emittenda  AB  ad  pundum 
vicimus  ipEBpundo.  Ec  ita  per  attentatio- 
nem fxpius  agenda  donec  vltima  EC  per- 
ffcndicularis  ad  prxdidam  tranfeat  per  pun- 
dum C terminans  redam  BC  prxdidam  x- 
qualcm  ipfi  BC  datx.  Et  fic  dico  redas  BD, 
BE  , efle  quxfitas  duas  redas  proportionales 
continuanter  duas  datas  redas  AB,BC. 

Dcmonftratio.  Cum  enim  per  coftrudio- 


nem  fint  tfiagula  rcw^langula  ADE,  DEC,&: 
ab  angulis  redis  illorum,  demifli  perpendi- 
cularem DBjEB,  ad  fuas  proprias  bafes  ABE, 

DBC,  oppofitas  didis  angulis  redis  propriis 
ABE,D£C;erunt  iuxta  coroll.  prop.8.  lib. 
fi.ckm.mcifix  proportionales  DB,  EB, con- 
tinue inter  AB  & BC  : nam  erit  vt  ABad 
BDjita  BD  adEB;&  vt  BDad  EB,itaEBad 
BC.quod  erat  dcmonftrandura.  Fccimuscr- 
go  imperatum. 

Jciem  beneficia  dturum  norma- 
rum concludere. 

Vx  datx  redx  linex  AB,BC,compo-  F/g.^oS- 
nantur  ad  angulos  redos  in  pundo  B 
communi  iprodudifquc  ipfis  vitra  B longifli- 
mc  , applicetur  vna  normarum  fecundu  par- 
tes interiores  extremo  A pundo  , & angulus 
cius  redus  pundo  D,rcdx  CB  produd^*  vi- 
tra B,i  niifiat , fccctquc  eadem  norma  redam 
AB  in  E,produdam  vitra  B:tum  alia  norma 
appliceiur|fecundiVm  partes  eius  exteriores, 
ita  vt  eius  angulus  redus  infiftat  pundoE,& 
latera  liuius  illius  vna  adxqucntur^fi  latus 
aliud  huius  fecundx  normf  incedat  perpun- 
dum  C redx  BC,  notandacruntpundaD 
& E in  redis  BD,BE,ruppofitaanguIis  redis 
ADE, DEC  proprijs  normaru.  Dico  autem  ” 
duas  redas  BD,  BE,cfle  continue  proportio- 
nales inter  duas  datas  BA , BC.  Quodfife- 
cunda  norma  applicata  modo  prxdido  non 
inceflerit  vno  tbo  latere  per  C extremum 
redx  BC ; componendx  erunt  ambx  ite- 
rum , feruando  prxeepta  modo  data,  & cau- 
tiones praxis  fuperioris. 

Dcmonftratio  autem  eadem  erit  qux  tra- 
dita in  prxcedentepraxi. 


Omnia  ad  maiorem  DEI  Opt.  Max.  Gloriam. 
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TYPOGRAPHVS 

HAbcs  hic  deddcratum  in  elementorum  Geometricorum  Ev- 
CL 1 D 1 s commentarium  , fcliematisdeu  figurisdiimma  cura  & 
diligentia  delineatis, inque  laminas  a;neas  accuratilsime  incilis  exor- 
natum ; quarum  ope  figura:  tk  textus , facillime  li^mil  vifui  obijeiun- 
tur . figura  enim  in  margine  textus  citata,  inter  tabulas  ante  vd  pofl 
finem  libri  affixas , & complicatas  quxrenda  eft , atque  difplicanda, 
vt  vna  textus  & figura  de  qua  agitur,  pateant.  Vbi  nota,  textus  ma- 
iufculas  v.g.  A,  B,  C,  D , &c.  figurarum  minufciilas^ , Ir , c,d,(fc. 
defignare  : vti  viciffim  minufcula:  textus,  a,  b,  c,  d , &;c.  maiufculas 
figurarum  A,B,C,D,6cc.  denotant. 

CO^TACrOREM. 


OMnes  figurarum  tabuLrfolijs  a finiflrisimpreira:,  ordine  numero- 
rum figuris  appofitorum,ante  titulum  libri  affigantur : ita  vt  lingu- 
la folio  albo  affixjE,  & prout  opus  eft  dilplicat* , tot*  extra  librum  in  con- 
fpeitum  veniant : replicatjc  autem  lemel , prarcise  intra  libri  margines  reci- 
piantur,omnes  vero  reliquat  tabulx,poft  finem  libri,ordine  figurarum , vc 
depnxcedentibus  diiftum  eft, compingantur. 

AV  RELIEVR. 


Lfj  fknchc!  «rnecsdtsfigurts^  imfrimets  fur  U moitie  ganche  de  h fudSe , ferom  reliees 
deuiMt  le  liltre  du  liure : en  ferie  que  U fueitte  eiitnt  depliee , U bUneq  demeare  dedtns  te  li- 
are,cr  timprimi- je  monflre  hors,  refliee fiil  iajlement  re^ea  dim  U Iture  : U refie  despLmebet 

fi  retie  em  felon  1'erdre  des figures , a Ufiadu  liure , 4 U mefme  muniere  que  defias. 

ERRATA  SIC  CORRIGE. 


P,gini4::.  columna  i.  tmu  31.  & 52.  itit  £. 
pag.  423.  Coi. I.  /in.  (.  & 8, pro  AC  fmbe  AG. 
pog.  427.  col.2.  Ii«.23.  pro  BV  finit  VR. 
ibidem  /11)  2^.  proCP /iriSrSP. 

pag.  428.  coi.  I.  tai.  1 2.  pro  BOR  finit  VOR. 
pag.  5o£.cul.2./>n.  d.proHK  firiie  HA 
pag.  441. coi.  I.  Im.finult.pto  CD  firiieCB 
ibid.coL  2./i*.4.pro  H£,HF,HF,/(riS(HF,  HG 


pag.477.coI.i./in.9.dclc  C,&  lin.19.dt/rtinG) 
pag.479.col.2.  /i».8.  /fc  p.pro  DFG fitihe DIF. 
pag.483.  C0I.2.  /ia.i4&  16.  proil  finit  F 
pag.  503.  col.i.  Ii».17,i8,  »£  if.froDfiriitr 
pag.  506.  coI.i./ii).25  pro  TVR  finit  TVK 

Rcliqua(Gc]Ux  ruperGnt)facilc  per 
te , ipfe  corriges. 
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